
 ௚ந்ைதய ௳ரி௵ைர௜ல் ெமட்ரிக்ஶகள் பற்௣ய ௳ரி௵ைரகளின் ெதாட௠க்ஶ மாணவரக்ைள 
வரேவற்ழேறாம்  வரேவற்ழேறாம்.
  ேமட்ரிக்ஸ் ெப௠க்கல் என்பௌ  மற்௥ம் ஆழய ௛ன்௥ ெமட்ரிக்ஶக௬க்ஶம் ab c 
இைணயானதாஶம், அதாவௌ மற்௥ம் ெப௠க்ஶவதற்ஶ இணக்கமானௌ மற்௥ம் மற்௥ம் a b b c
ெப௠க்ஶவதற்ஶ இணக்கமானௌ, ௔ன்னர ்ஒ௠ ௖ள்ளி என்பௌ ஒ௠ ௖ள்ளி b dot c b dot c 
ஆஶம், எனேவ இைத நி௡௔ப்ேபாம்.

மற்௥ம் ஆக இ௠க்கட௄்ம்,  a ah n by m matrix bbm by r matrix cb ah r by s matrix 
எனேவ இௌ சாத்ொயம் ஏெனனில் ெகா௄க்கப்படட் க௠ௌேகாள் காரணமாக இௌ சாத்ொயம் 
எனேவ மற்௥ம் மற்௥ம் க்ஶ இந்த வைகயான ேதர௵் சரியானௌ எனேவ இௌ n mnmr s 
க௠ௌேகாள் எங்களிடம் உள்ளௌ மற்௥ம் ெப௠க்ஶவதற்ஶ இணக்கமானௌ, அேத ேபால் a b b 
மற்௥ம் ெப௠க்ஶவதற்ஶ இணக்கமானௌ, எனேவ உங்களிடம் உள்ளௌ என்னெவன்றால், c a 
என்பௌ ஒ௠ ேமட்ரிக்ஸால் என்பௌ ஒ௠ ஆல் ேமட்ரிக்ஸ் மற்௥ம் என்பௌ ஒ௠ ஆல்  b m r c r s 

எனேவ ஐ ௳ட ஶைறவாக அல்லௌ சமமாக இ௠க்கட௄்ம்.matrix a aij right 1  
ஒன்௥ ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா க்ஶ ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா ,   m j 

இ௥ொயாக க்ஶ சமமாகேவா ஒன்௥ ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா ஐ ௳ட c cij 
ஶைறவாகேவா சமமாகேவா ஒ௠ டாட் ௔ டாட் ஒ௠ டாட் ௔ டாட் ஼ ஒ௠ டாட் ௔ என்பௌ இந்த 
ேமட்ரிக்ஸ் ௔ஜா டாட் உடன் ஼ஜ் நன்றாக உள்ளௌ இப்ேபாௌ இந்த இரண்ைட௞ம் நீங்கள் 
ெப௠க்ழனால், ௳ைளவான ேமட்ரிக்௻ல் ௔ன்வ௠ம் ௳ஷயம் ஒன்௥ ௚தல் வைர k rbikckj 
இயங்ஶம், எனேவ ஒ௠வர ்கவனமாக கவனிக்க ேவண்௄ம் இந்த இரண்௄ம் இணக்கமாக 
உள்ளன, எனேவ இந்த ேமட்ரிக்ஸஓடன் க்ஶ சமமானைவ இௌ அரத்்த௚ள்ளதாக இ௠க்ழறௌ,aij 
அதன் உள்ள௄ீகள் ஒன்௥ ௚தல் வைர இயங்ஶம் ஷட௄்த்ெதாைக ௛லம் k rbikckj 
வழங்கப்ப௄ழறௌ.
  ாம்மா இ௠க்கப் ேபாழறௌ ஒன்௣௧௠ந்ௌ ைமட் வைர ஓ௄வதால் , ௙த௚ள்ளைவ உங்க௬க்ஶத் 
ேதைவயானைதப் ெபறப் ேபாழறௌ, ஒ௠ேவைள நான் மற்௥ம் இன் தயாரிப்௖கைள ூேஜ b c 
உடன் ேமட்ரிக்ஸ் ூ என்௥ அைழக்கப் ேபாழேறன் என்றால் , எனக்ஶத் ேதைவயானௌ ூூேஜ 
சரியானௌ இௌதான்  வௌ உ௥ப்௖ நான் ௳௠ம்௔யௌ, என்பௌ ேமட்ரிக்ஸ் டாட் ஼௜ல் ij dtj b 
உள்ள வௌ ௎ைழ௵ ஆஶம், எனேவ இௌ ஒன்௣௧௠ந்ௌ ைமட் வைர இயங்ஶம் ெதாைகக்ஶ tj 
சமமாக இ௠க்ஶம் மற்௥ம் dtj 
, ஒன்௣௧௠ந்ௌ வைர இயங்ஶம் என்ற ஷட௄்த்ெதாைகைய எ௱ௌேவாம்.rbtkckj k 
   1 ௚தல் வைர இயங்ஶம் ஷட௄்த்ெதாைக க்ஶ சமம் என்ன என்னிடம் உள்ளௌ, raitbtkckj t 
இௌ 1 ௚தல் வைர இயங்ஶழறௌ   இப்ேபாௌ இந்த ித்ொரத்ொன் ௛லம் raitbtkckj 
மற்ெறான்ைற உடன் ஒ௠ டாட் ௔ டாட் கணக்ழட ௚யற்஼ப்ேபாம், இௌ உள்ள௄ீக௬டன் ஷூய c 
ேமட்ரிக்௻ன் ெப௠க்கத்ொன் ெப௠க்கமாக இ௠க்ஶம், இௌ ஼ உடன் உள்ள௄ீக௬டன் ஷூய 
ேமட்ரிக்௻ன் ெப௠க்கத்ொன் ெப௠க்கத்ொன் ெப௠க்கத்ொன் ெப௠க்கத்ொன் ெப௠க்கத்ைத ஼ 
உடன் ௔ேஜ ைடம்ஸ் ஆஶம்.
 

உள்ள௄ீகள் ஒன்௥ ௚தல் வைர இயங்ஶம் என்ற ஷட௄்த்ெதாைக ௛லம் le maikbkjaikbkj k 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளன,  எனேவ உடன் ௖ள்ளி 1 ௚தல் வைர இயங்ஶம் என்ற c maikbkj k 
ெதாைகைய எ௱த அ௑மொக்க௵ம் 
இைவ வௌ உ௥ப்௖க்ஶ ij 
சமமாக இ௠க்ஶம் உடன் உள்ள௄ீகள் cij 
எனேவ நான் ெப௠க்க ேவண்௄ம் i  
, ஒன்௣௧௠ந்ௌ வைர இயங்ஶம் க்ஶ ேமல் ஒேர ெபா௠ைளப் பயன்ப௄த்ௌழேறன், எனேவ ri t 

உ௥ப்௖ உ௥ப்௖ ேதைவப்ப௄ழறௌ, எனேவ ஒன்௥ ௚தல் வைர இயங்ஶழறௌ, எனேவ i th t r 
வௌ உ௥ப்௖ என்பௌ ஒன்௣௧௠ந்ௌ வைர இயங்ஶம் ஷட௄்த்ெதாைக i maikbkt k 

ஆஶம், இௌ i.
  வௌ உ௥ப்௖ இந்த ௚௱ ௳ஷயத்ைத௞ம் ெப௠க்ழனால், நான் இைத உ௥ப்௖டன் t jth 
ெப௠க்க ேவண்௄ம், இௌ சரியாக இௌதான், இௌ தான் என்னிடம் உள்ளௌ, ஒன்௥க்ஶ ctj t 
சமம் ஷட௄்த்ெதாைக க்ஶ சமமான ஒன்௥ க்ஶ சமம் நீங்கள் கவனிக்க r k maikbktctg 
ேவண்ூயௌ என்னெவன்றால், ௔ன்வ௠வனவற்ைறக் கவனிக்க ேவண்௄ம், இௌ ஒ௠ டாட் ௔ டாட் 
஼க்கான ெவளிப்பாடை்டப் ேபாலேவ உள்ளௌ, எனேவ அைத எவ்வா௥ ஒப்௔௄வௌ , இந்த 
௳ஷயத்ொல் நாம் என்ன ெசய்ேவாம் மற்௥ம் இன் பாத்ொரங்கைள மாற்௣க் ெகாள்ேவாம் t k 
அல்லௌ அைவ ெவ௥ம் ேபா௧ ஶ௣௝௄கள் என்பதால் நான் அைத ஐ ேக மற்௥ம் ஐ க்ஶ t tk tk 
சமமாக எ௱ௌேவன்.
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 மற்௥ம் மன்னிக்க௵ம் ஆம் மற்௥ம் இௌதான் நான் இப்ேபாௌ கைட஼யாகt by kbkt btk ckj 
நாம் ெகாண்ூ௠ந்த ெவளிப்பாடை்டப் பாரக்்ழேறன், இௌ 
ஒ௠ டாட் டாட் ஼ ேபாலேவ இ௠ப்பைத நீங்கள் கவனிக்கலாம், இதனால் ேமட்ரிக்ஸ் ெப௠க்கல்b 
ௌைண என்௥ நாங்கள் காடூ்௞ள்ேளாம் அ௄த்ததாக ஒ௠வர ்ேகடஶ்ம் இயற்ைகயான ேகள்௳ 
பரிமாற்றத்தன்ைம பற்௣யௌ உண்ைம என்னெவன்றால், அணி ெப௠க்கல் ெபாௌவாக 
மாற்ற௘ல்லாதௌ , எனேவ உண்ைம௜ல் ஒ௠ உதாரணம் ெசய்ேவாம் இதற்ஶ ஒ௠ உதாரணத்ைத
பாரப்்ேபாம் 1 க௯த்தல் 2 3 க௯த்தல் 4 2 5 மற்௥ம் சமம் 2 4 2 ௛ன்௥ ஐந்ௌ ஒன்௥ ௚த௧ல் b 
அபாப் சமமான 
1 க௯த்தல் 2 3 க௯த்தல் 4 2 5 ௚ைற இந்த b 2 3 4 5 2 1.
 சமம் ஒன்௥ இரண்௄ இரண்௄ க௯த்தல் இரண்௄ நான்ஶ க௯த்தல் எட௄் ௛ன்௥  இரண்௄ ஆ௥, 
ஷட்டல் ஒன்௥ ௛ன்௥ க௯த்தல் ஐந்ொல் ேவா, ைமனஸ் ெடன் த்ரீ இன் ஒன் ௔ளஸ் த்ரீ x t  
ைமனஸ் ஃேபார ்இன் ௅ ைமனஸ் ௅ இன் ஃேபார ்௔ளஸ் எட் ஃைபவ் இன் ௅ ெடன் ௔ளஸ் ெடன் 
ைமனஸ் ஃேபார ்இண்ட் 3 ைமனஸ் பன்னிெரண்௄ ௅ ஃைபவ் ௔ளஸ் ஏவ் ஃைபவ் இன் ஸாரி 
௔ளஸ் ெடன் ௔ளஸ் ஃைபவ் இன் ஒன் ஐந்ௌ ௳ைளவாக வ௠ம் அணி 2 ைமனஸ் 8 ைமனஸ் 6 
ஷட்டல் 6 ஆஶம், இௌ 0 3 க௯த்தல் 10 க௯த்தல் 7 ஷட்டல் 3 ஆஶம், இௌ ைமனஸ் நான்ஶ எட௄் 
க௯த்தல் எட௄் ௗஜ்யம் ஷட்டல் பத்ௌ, இௌ பத்ௌ க௯த்தல் பன்னிெரண்௄ ஷட்டல் பத்ௌ, இௌ 
ைமனஸ் இரண்௄ ஷட்டல் ஐந்ௌ, இௌ ௛ன்௥ ஆஶம்  ம௥௖றம், பா பாைவ 2 3 4 5 2 1 ௚ைற 1 
க௯த்தல் 2 3 க௯த்தல் 4 2 5 சமமாக 2 இ௧௠ந்ௌ 1 ௚தல் 3 வைர க௯த்தல் 4 ைமனஸ் 12 2 க்ஶ 
ைமனஸ் 2 ஆகக் க௯த்தல் 4 3 இ௧௠ந்ௌ 2 6 வைர கணக்ழட ௚யற்஼ப்ேபாம்  எனேவ ஷட்டல் x 
2 இ௧௠ந்ௌ 3, அதாவௌ 6 ஐந்ொல் இ௠ந்ௌ ௛ன்௣ல் பொைனந்ௌ, ஷட்டல் பொைனந்ௌ நான்ஶ 
௚தல் ஐந்ொல் இ௠ந்ௌ ைமனஸ் நான்ஶ, ைமனஸ் இ௠பத்ொ நான்ஶ மற்௥ம் க௯த்தல் இரண்௄, 
இௌ ைமனஸ் எட௄் ஐந்ொல் இ௠ந்ௌ இரண்௄ பத்ௌ நான்ஶ ௚தல் ௛ன்௥, இௌ பன்னிெரண்ூல் 
ஐந்ௌ ௚தல் ஐந்ௌ வைர  இ௠பத்ொ ஐந்ௌ
 அதனால் ஷட்டல் இ௠பத்ைதந்ௌ இரண்௄ ஒன்௥ இரண்டாக ஒன்௥ க௯த்தல் ேம௩ம் க௯த்தல் 
நான்ஶ இரண்ூல் இ௠ந்ௌ க௯த்தல் இரண்௄ இௌ க௯த்தல் நான்ஶ ஒன்௥ இரண்௄ இரண்௄ 
இரண்௄ ௛ன்௥ ௛ன்௥, ஆ௥ ௔ளஸ் ஐந்ௌ ஒன்௥ ஐந்ௌ ஐந்ௌ ஐந்ௌ இௌ ஐந்ௌ ௳ைளவாக அணி 
இரண்௄ க௯த்தல் பன்னிரண்௄ இௌ க௯த்தல் பத்ௌ க௯த்தல் நான்ஶ ஷட்டல் ஆ௥ இௌ  
ைமனஸ் என்பௌ இரண்௄ ஆ௥ ஷட்டல் பொைனந்ௌ, இ௠பத்ொ ஒன்௥ நான்ஶ க௯த்தல் இ௠பௌ, 
இௌ ைமனஸ் பொனா௥ க௯த்தல் 8 ஷட்டல் 10, அதாவௌ 2 12 ஷட்டல் 25, அதாவௌ 37 2 க௯த்தல் 4, 
இௌ க௯த்தல் 2 ைமனஸ் 4 ஷட்டல் 2 ௙ண்௄ம் க௯த்தல் 2 6 ஷட்டல் 5 ஆஶம்  என்பௌ 11.
 ௔ன்வ௠வனவற்ைற நீங்கள் கவனிக்கலாம், என்பௌ இரண்௄க்ஶ இரண்௄ வரிைச௜ன் ab 
அணியாஶம், ேம௩ம் 

என்பௌ வரிைச ௛ன்௣ன் அணியாஶம் , ேம௩ம் மற்௥ம் இன் உள்ள௄ீக௬ம் ba a b 
ெபா௠ந்தாௌ, எனேவ இைவ இரண்௄ம் ெமட்ரிக்ஶகள் என்௥ இ௠ந்தால்  ெவவ்ேவ௥ வரிைச 
இந்த இரண்ைட௞ம் ஒப்௔ட ௚ூயாௌ, எனேவ என்பௌ க்ஶ சமம் அல்ல என்பௌ ab ba 
இயற்ைகயான ேகள்௳ என்னெவன்றால் , அேத வரிைச௜ன் ஸ்ெகாயர ்ெமட்ரிக்ஶகள் ah 
எப்பூ இ௠க்ஶம் என்பௌ மற்ெறா௠ உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம், 
1 2 3 மற்௥ம் 4 க்ஶ சமமான ஒன்ைறப் பாரப்்ேபாம், ேம௩ம் ஐ ஐந்ௌ ஆ௥ ஏ௱ என்௥ ேதர௵் b 
ெசய்ேவாம்.
  மற்௥ம் எட௄் இப்ேபாௌ நாம்  நாங்கள் 1 2 3 4 ெப௠க்கல் 5 6 7 மற்௥ம் 8 ஐக் கணக்ழட 
௚யல்ழேறாம், இௌ ஒன்௥ ஐந்ொல் ஐந்ொல் ஏழாக இரண்௄ பொனான்காக இ௠க்ஶம்.
 எட௄் 3 ௚தல் 6, அதாவௌ 18 ஷட்டல் 4 க்ஶ 8, அதாவௌ 32 ௳ைளவான அணி 5 ஷட்டல் 14, 
அதாவௌ 19 6 ஷட்டல் 16, இௌ 22 15 ஷட்டல் 28, அதாவௌ 43 18 ஷட்டல் 32, அதாவௌ 50.
 இப்ேபாௌ பாபாைவக் கணக்ழட ௚யற்஼ப்ேபாம்.
 
சமம் 5 6 7 8 ெப௠க்கல் 1 2 3 மற்௥ம் 4 க்ஶ சமம் 5 க்ஶ 1 5 ஷட்டல் 6 க்ஶ 3 இௌ 18.
 ஐந்ௌ இரண்௄ பத்ௌ ஆ௥ நான்ஶ இ௠பத்ௌ நான்ஶ ஏ௱ ஒ௠ ஏ௱ எட௄் ௛ன்௥ இ௠பத்ௌ நான்ஶ 
ஏ௱ இரண்௄ பொனான்ஶ எட௄் நான்ஶ ௚ப்பத்ௌ இரண்௄, இௌ ஐந்ௌ ஷட்டல் பொெனட௄், 
இ௠பத்ௌ ௛ன்௥ பத்ௌ மற்௥ம் இ௠பத்ொ நான்ஶ, இௌ ௚ப்பத்ௌ நான்ஶ 7 ஷட்டல் 24, இௌ 31 14 
ஷட்டல் 32, இௌ 46 ஆக இௌ 19 32 43 மற்௥ம் 50 க்ஶ சமம் மற்௥ம் உங்களால் ௚ூ௞ம் ஒ௠ ab, 
௎ைழ௵ ஷட இன் உள்ள௄ீக௬க்ஶ சமமாக இல்ைல என்பைதக் கவனி௞ங்கள்  ma trix ba 23 
34 31 மற்௥ம் 46 இௌ சரியானௌ, எனேவ மற்௥ம் ஆழயைவ ஒேர வரிைச௜ன் சௌர a b 
ெமட்ரிக்ஶகளாக இ௠ந்தா௩ம் ஷட ஆனௌ க்ஶ சமமாக இ௠க்காௌ ab ba 
, அ௄த்த அ௄த்த பண்௖ ெபாௌவான ெசயல்௚ைறகளில் உள்ள ெமட்ரிக்ஶகள் ௔ன்வ௠மா௥ , 
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எ௄த்ௌக்காட்டாக ஆல்பா மற்௥ம் ௕ட்டா என்றால் அல்லௌ 
இந்த இரண்ைட௞ம் ெப௠க்ஶம்ேபாௌ ஆல்பா டாட் ௕ட்டா என்௥ ஏேத௑ம் இரண்௄ ஸ்ேகலரக்ள் 
இ௠ந்தால், ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்
சமமான ஆல்பா அல்லௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶச ்சமமான ௕ட்டா இவற்௣ல் ஒன்௥ நடக்ஶம், ஆனால் 
ெமட்ரிக்ஶகளின் ௳ஷயத்ொல் இௌ நடக்காௌ, எனேவ பாரப்்ேபாம்.
 இௌ ேதால்௳யைட௞ம் ஒ௠ எளிய உதாரணம், எனேவ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ சமமான ஒ௠ ைமனஸ் 
ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் இரண்௄ மற்௥ம் இௌ ௛ன்௥ ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் உங்களிடம் உள்ளௌ b 
இந்த இரண்௄ம் உங்களிடம் உள்ளௌ, இப்ேபாௌ ௗஜ்௷யத்ைத க௯த்ௌ ஒ௠ ௗஜ்௷யம் ab 
இரண்ைட ேமட்ரிக்ஸ் ௛ன்௥ ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யத்ௌடன் கணக்ழட ௚யற்஼ப்ேபாம்.
 ௗஜ்௷யமாக ௛ன்றாகப் ேபாழறௌ, அௌ ௗஜ்௷யத்ைதக் ஷட்டல் ஒன்௥ ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், 
ஐந்ொல் 
ௗஜ்யம் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம்  ௗஜ்௷யம் ஐந்ொல் ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் இரண்௄ ௗஜ்௷யத்ொல் o 
பாொ ௗஜ்௷யமாஶம், எனேவ இதன் ௳ைளவாக வ௠ம் அணி ௗஜ்௷ய அணி, எனேவ அைவ 
உண்ைமயான எண்கள் அல்லௌ கலப்௖ எண்கைளப் ேபால ெசயல்ப௄வௌ ேபால் 
ேதாற்றமளித்தா௩ம் அைவ அவற்௣ன் ெசாந்த பண்௖கைளக் ெகாண்௄ள்ளன.
  அொக மாற்றமற்ற மற்௥ம் இேதேபால் உங்களிடம் இரண்௄ ௗஜ்௷யமற்ற ெமடர்ிக்ஶகள் 
இ௠ந்தா௩ம் அவற்௣ன் தயாரிப்௖ இந்த 0 ேமட்ரிக்ஸஓக்ஶ வ௯வஶக்ஶம்.
  ஒ௠ வரிைச எசெ்சலான் ேமட்ரிக்ஸ் என்றால் என்ன, ௔ன்னர ்ௗஜ்௷ய ெசயல்பா௄கள் என 
அ௣யப்ப௄வைதப் ௖ரிந்ௌ ெகாள்ள ௚யற்஼க்க௵ம், எனேவ ஒ௠ அணியானௌ வரிைச 
ஶைறக்கப்பட்ட எசெ்சலான் வலௌ அல்லௌ ஒ௠ வரிைச எசெ்சலான் ேமட்ரிக்ஸ் எனப்ப௄ம் 
வைரயைற௞டன் ெதாடங்ஶேவாம் , ௔ன்வ௠ம் பண்௖கள் ௚த௧ல் ஒவ்ெவா௠ ௗஜ்௷ய 
வரிைச௞ம் வேழ இ௠ந்தால் ஒவ்ெவா௠ ௗஜ்௷யமல்லாத இரண்டாவௌ ஒ௠ ௚ன்னணி rho 
ஶணகம் என்றால் என்ன, ஒ௠ ௚ன்னணி ஶணகம் ௚தல் ௗஜ்௷யமற்ற ஶணகம் ஒவ்ெவா௠ 
வரிைச௜௩ம் ஒ௠ ழண௥ ௛ன்றாவௌ ஒ௠ ெந௄வரிைச ஒ௠ ௚ன்னணி ௗஜ்௷யமற்ற wh  ich 
௎ைழைவக் ெகாண்௄ள்ளௌ, ஏெனனில் ௚ன்னணி ஶணகம் ஒன்றாக இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ 
இரண்டாவௌ ஷ௥ழறௌ.
 மற்ற அைனத்ௌ ஶணகங்க௬ம் ௗஜ்௷ய வலத்ொற்ஶ சமமானைவ, 
எனேவ உங்களிடம் ௛ன்௥ கைட஼ நிபந்தைன நான்காவௌ ஒன்௥ அணி௜ல் 

ௗஜ்௷யமற்ற வரிைசகள் உள்ளன என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், அதாவௌ ௙த௚ள்ள r 
வரிைசகள் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், ௗஜ்௷யமற்ற 
௎ைழ௵ ௚ன்னணி ௗஜ்௷யமற்ற ௎ைழ௵ என்றால், ௙த௚ள்ள வரிைசகள் ௗஜ்௷யமற்ற 
வரிைசகளாஶம்.
 
ழ வௌ ெந௄வரிைச௜ல் வரிைச நிகழ்ழறௌ, ith 
௔ன்னர ்நீங்கள் பற்௣ என்ன ெசால்லலாம், ௔ன்னர ் ஐ ௳ட கண்ூப்பாக k 1 k 2 kr k 1 k 2 
ஶைறவாக உள்ளௌ ௚தல் ஐ ௳ட கண்ூப்பாக ஶைறவாக இ௠க்ஶம் இந்த நான்ஶ ௳ஷயங்கள்k 
என்ன என்ற க௠த்ைத நீங்கள் வைரய௥க்க ேவண்௄ம் வரிைச ஶைறக்கப்பட்ட எசெ்சலான் 
ேமட்ரிக்ஸ் என்௥ அ௣யப்ப௄ழறௌ, இப்ேபாௌ ஼ல உதாரணங்கைளச ்ெசய்ேவாம் ௚த௧ல் 
ஒன்௥ இைதப் பாரப்்ேபாம் ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் இரண்௄ ௗஜ்யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் ஒன்௥ 
ௗஜ்௷யம் ஒவ்ெவா௠ ௗஜ்௷ய வரிைச௞ம் ெபேலா என்௥ ௚தல் நிபந்தைன ஷ௥ழறௌ ௗஜ்யம் 
அல்லாத ஒவ்ெவா௠ வரிைச௞ம் ௗஜ்௷ய வரிைசயாஶம், ஆனால் அௌ ௗஜ்௷யமற்ற வரிைசக்ஶ 
ேமேல உள்ளௌ , இரண்டாவௌ வரிைச ௗஜ்௷யமற்ற வரிைசக்ஶ ேமேல உள்ளௌ ௛ன்றாவௌ 
வரிைச ௗஜ்௷யமல்ல , ஏெனனில் நாம் ௳௠ம்௖வௌ ஒவ்ெவா௠ ௗஜ்௷ய வரிைச௞ம் 
ஒவ்ெவான்௣ற்ஶம் வேழ இ௠க்க ேவண்௄ம்  ௗஜ்௷யமல்லாத வரிைச மற்௥ம் ௗஜ்௷ய 
வரிைசயாக இ௠க்ஶம் இரண்டாவௌ வரிைச ௗஜ்௷யமல்லாத வரிைசக்ஶ ேமேல உள்ளௌ, 
எனேவ வரிைச ஶைறக்கப்பட௳ல்ைல மற்௥ம் ஒ௠ வரிைச ஶைறக்கப்பட௳ல்ைல எசெ்சலான் 
ேமட்ரிக்ஸ் வலௌ௖றம் மற்ெறா௠ உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம் இரண்டாவௌ அேத ௳ஷயம், 
எனேவ இரண்டாவௌ மற்௥ம் ௛ன்றாவௌ வரிைசகைள மாற்றலாம் ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் இரண்௄ 
ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் எனேவ உங்க௬க்ஶ இங்ேக ஒ௠ ௗஜ்௷யம் 
ஒன்௥ இரண்௄ ௗஜ்௷யம் வலௌ௖றம் உள்ளௌ, எனேவ இௌ உங்க௬க்ஶ ஒ௠ ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ 
ௗஜ்௷யம் இரண்௄ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் 
ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்யம் இௌ 
அைனத்ௌ ௗஜ்௷யமற்ற மற்ற ௗஜ்௷யமற்ற வரிைசக௬க்ஶக் வேழ இரண்டாவௌ ஒன்௥ 
ஒவ்ெவா௠ வரிைச௜௩ம் 
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௚தல் ௚ன்னணி ஶணகம் இ௠க்க ேவண்௄ம் .
  உங்களிடம் உள்ள ௚தல் வரிைச  ஒன்௥ நன்றாக உள்ளௌ, ஆனால் இரண்டாவதாக உங்களிடம்
இரண்௄ உள்ளௌ, எனேவ இரண்டாவௌ வரிைச௜ல் ௚தல் ௚ன்னணி ஶணகம் அல்லௌ ௚தல் 
ௗஜ்௷யமற்ற ஶணகம் 
இரண்௄ , எனேவ ஒ௠ வரிைச ஶைறக்கப்பட்ட எக்கலான் ேமட்ரிக்ஸ் அல்ல , மற்ெறா௠ 
உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம், இைதப் பாரப்்ேபாம் 1  ஒன்௥ இரண்௄ ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ ஒன்௥ 
ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் என்பௌ ௗஜ்௷ய வரிைச ௛ன்றாவௌ ஒன்௥ மற்௥ம் அௌ மற்ற இரண்௄ c 
ௗஜ்௷ய வரிைசக௬க்ஶக் வேழ உள்ளௌ அல்லௌ மற்ற இரண்௄ ௗஜ்௷யமற்ற வரிைசகள் ௚தல் 
வரிைச௜ல் ௚தல் ௚ன்னணி ஶணகம் ஆஶம், இௌ ஒன்௥ மற்௥ம் இேத ேபான்றௌ.
  இரண்டாவௌ வரிைச இௌ இரண்டாவௌ உ௥ப்௖ ஆஶம், இௌ ௙ண்௄ம் ஒன்றாஶம், ஆனால் ஒ௠ 
வரிைச ஶைறக்கப்பட்ட எசெ்சலான் ேமட்ரிக்ஸஓக்ஶத் ேதைவயான ௛ன்றாவௌ நிபந்தைனைய
நீங்கள் கவனித்தால், உங்களிடம் ௚தல் ௚ன்னணி ஶணகம் இ௠ந்தால் , அந்த ெந௄வரிைச௜ன்
மற்ற உள்ள௄ீகள் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்க ேவண்௄ம்.
  உங்களிடம் ஒன்௥ இ௠ந்தால் , மற்ற உள்ள௄ீகள் இங்ேக ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம், ஆனால் 
உங்களிடம் ௚ன்னணி ஶணகம் உள்ளௌ, ஆனால் உங்களிடம் ௗஜ்௷யம் உள்ளௌ, ஆனால் இௌ 
ௗஜ்௷யமல்ல, எனேவ இௌ வரிைச ஶைறக்கப்பட்ட எடஷ்ாலன் ௙ அல்ல  இன்௑ம் atrix 
ஒன்ைறப் பாரப்்ேபாம் 0 1 2 ௗஜ்௷யம் ௛ன்௥ ௗஜ்யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ஐந்ௌ உங்களிடம் இௌ
உள்ளௌ, எனேவ ௗஜ்௷ய வரிைச இௌ மற்ற அைனத்ௌ வரிைசக௬க்ஶம் வேழ உள்ள ௛ன்றாவௌ
வரிைச 
இரண்டாவௌ வரிைச, எனேவ ௚தல் ௚ன்னணி ஶணகம் இங்ேக ௚தல் வரிைச௜ல் உள்ளௌ .
  ௚தல் ௚ன்னணி ஶணகம் இங்ேக இரண்டாவௌ வரிைச௜ல் உள்ளௌ இைவ அைனத்ௌம் ஒன்௥ 
மற்௥ம் உங்களிடம் ௚ன்னணி ஶணகம் எங்ழ௠ந்தா௩ம் அந்த ெந௄வரிைச௜ல் உள்ள மற்ற 
உள்ள௄ீகள் ௗஜ்௷யமாஶம் , ௚தல் வரிைச௜ல் இரண்டாவௌ ெந௄வரிைச௜ல் ஒன்௥ உள்ளௌ, 
அந்த ெந௄வரிைச௜ல் உள்ள மற்ற உள்ள௄ீகள் ௗஜ்௷யம் மற்௥ம் நீங்கள்  ௚த௧ல் ஒன்ைற 
ைவத்ொ௠ங்கள் , இரண்டாவௌ வரிைச௜ல் ௚தல் உள்ள௄ீ ஒன்௥ சரி, மற்ற உள்ள௄ீகள் ௗஜ்யம் 
எனேவ ஒன்௥ எனேவ உங்களிடம் இரண்௄ ௗஜ்௷யமற்ற வரிைசகள் உள்ளன, எனேவ நீங்கள் k 
௳௠ம்௔யௌ ெந௄வரிைச நான்காவௌ நிபந்தைன ஒன்௥ இொல் ஒன்௥ மன்னிக்க௵ம்  kth k 
இந்த வழக்ழல் இரண்௄ இௌ இரண்டாவௌ ெந௄வரிைச மற்௥ம் இந்த ௳ஷயத்ொல் இரண்௄ k 
ஒன்௥ எனேவ உங்களிடம் இ௠ப்பௌ இரண்௄ ஐ ௳ட ஶைறவாக உள்ளௌ, எனேவ இௌ k k 
வரிைச ஶைறக்கப்பட௳ல்ைல, எனேவ இந்த அணி வரிைச ஶைறக்கப்பட௳ல்ைல , மற்ெறா௠ 
உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம் 1 0 2 0 1 3 0 ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யமாக இ௠ப்பதால், இந்த ௗஜ்௷ய 
வரிைசயானௌ ௗஜ்௷யமற்ற வரிைசக௬க்ஶக் வேழ உள்ளைத நீங்கள் கவனிக்கலாம்.
    ஒேர ஒ௠ சரியானௌ அௌ ஒன்௥தான், எனேவ நீங்கள் ௳௠ம்௔ய ௛ன்றாவௌ ஒன்ைற 
௚ூத்ௌ௳ட௃்ரக்ள், அைனத்ௌ உ௥ப்௖க௬ம் சரியாக இ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ ஒ௠ ௚ன்னணி 
ஶணகம் ெகாண்ட ஒ௠ ெந௄வரிைச௜ல் உள்ள உ௥ப்௖கள் மற்ற அைனத்ௌ உ௥ப்௖க௬ம் 
௚ன்னணி ஶணகம் அல்லௌ ௗஜ்௷யத்ைதக் ெகாண்ட ஒ௠ ெந௄வரிைச௜ல் 
இ௠க்ஶம்  ௚ன்னணி ஶணகம் ௚தல் ெந௄வரிைச௜௩ம் இரண்டாவௌ ெந௄வரிைச௜௩ம் 
ேதான்௥ம், இௌ த௳ர ௙த௚ள்ள இரண்௄ உ௥ப்௖கள் ௗஜ்௷யம் கைட஼ ஒ௠ ஒன்௥ வலௌ௖றம் k 
௚தல் ஒன்௥ ஒ௠ ெந௄வரிைச௜ல் ேதான்௥ம் அல்லௌ ஒ௠ ெந௄வரிைச௜ல் ஒன்௥ k k k 
இரண்௄ இங்ேக அௌ ஆஶம்.secant 
  இரண்௄ எனேவ ேக இரண்௄ என்பௌ இரண்௄ எனேவ ேக ஒன்௥ ேக இரண்ைட ௳டக் ஶைற௵, 
எனேவ இந்த அணியானௌ ேமட்ரிக்ஸஓடன் ஶைறக்கப்பட்ட வரிைசயாஶம், இப்ேபாௌ இந்த h 
ஸ்ேடக்ழல் ஒ௠வர ்ேகடக் ௳௠ம்௖ம் இயல்பான ேகள்௳  என்பௌ ௔ன்வ௠ம் ேகள்௳க்ஶ ஒ௠ e 
அணி ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ அைத ஒ௠ வரிைச ஶைறக்கப்பட்ட ஆக a  echelon matrix 
மாற்ற ஏேத௑ம் ெசயல்௚ைற உள்ளதா இௌ தான் ேகள்௳ எனேவ ஒ௠ அணி a 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ள ேகள்௳ைய ௙ண்௄ம் ெசால்ழேறன் 

வரிைச ஶைறக்கப்பட்ட ஆக மாற்௥வதற்ஶ ஏேத௑ம் ெசயல்௚ைற a echelon matrix 
உள்ளதா ஆம் , ஒ௠ ெசயல்௚ைற உள்ளௌ , இந்த ெசயல்௚ைறயானௌ அூப்பைட 
ெசயல்பா௄கள் அல்லௌ வரிைச அூப்பைட ெசயல்பா௄கள் என அ௣யப்ப௄வைதப் 
பயன்ப௄த்ௌவதாஶம், எனேவ இந்த வரிைச அூப்பைட ெசயல்பா௄கள் என்ன என்பைத 
௚த௧ல் ௳வாொப்ேபாம் ௛ன்௥ வரிைச அூப்பைட ெசயல்பா௄கள் உள்ளன, ௚த௧ல் ஒன்௥ 

வரிைசைய ெப௠க்ஶழறௌ .ith 
  ௗஜ்௷ய அள௴௄ அல்லாத லாம்ப்டா என்௥ ெசால்௩ங்கள், எனேவ இைத வலௌ ith 
வரிைசயால் ஶ௣க்ஶம், இௌ லாம்ப்டா ௚ைறகளால் மாற்றப்ப௄ழறௌ ஒ௠ எளிய ri 
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உதாரணத்ைதச ்ெசய்ேவாம் , இந்த ேமட்ரிக்ைஸப் பாரத்்தால் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ 
ஐந்ௌ ஆ௥ நீங்கள் ௚தல் வரிைசைய ஒன்௣ன் இரண்௄ மடங்ஶகளால் ெப௠க்க ேவண்௄ம்  
நீங்கள் ௚தல் வரிைசைய இரண்டால் ெப௠க்ஶழ௤ரக்ள், எனேவ இரண்டாக ஒன்௥ அௌ 
இரண்டாக இரண்௄ இரண்டாக இரண்௄ அௌ நான்ஶ மற்௥ம் இரண்டாக ௛ன்௥ ஆ௥ நான்ஶ 
ஐந்ௌ ஆ௥ இௌ என்ன  உங்களிடம் ௖ொய அணி இரண்௄ நான்ஶ ஆ௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஆ௥ என்பௌ 
௚தல் வரிைசைய ஸ்ேகலரால் இரண்௄ ௳னாூயால் ெப௠க்ஶவதன் ௛லம் ௚தல் 
ஒன்௣௧௠ந்ௌ ெபறப்ப௄ழறௌ  அல்லௌ மாற்௣யைமக்கப்பட்ட இந்த ஶ௣௝டானௌ ஒ௠ 
உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம் 0 1 2 ஒ௠ ௗஜ்௷யம் ௛ன்௥ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் எனேவ 
இௌ ஒ௠ உதாரணம் எனேவ நாம் என்ன ெசய்யப் ேபாழேறாம் என்றால் நாம் ஒன்௥ மற்௥ம் r r
ஐ மாற்றப் ேபாழேறாம்.
 இரண்௄ மற்௥ம் நீங்கள் ஒ௠ ௗஜ்௷யம் ௛ன்௥ ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ இரண்௄ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் 
ௗஜ்௷யம் ௛ன்றாவௌ வரிைச அூப்பைட ெசயல்பா௄ த் வரிைச௜ன் ஷட௄்த்ெதாைக மற்௥ம் i

த்ேரா௳ன் ஒ௠ மடங்ஶ ௛லம் மாற்௣னால் உங்க௬க்ஶ என்ன ழைடக்ஶம் வரிைச மற்௥ம்j mu 
ஒ௠ ஸ்ேகலர ்௚ைற வௌ வரிைச, எனேவ நாங்கள் வரிைசைய ொ வரிைச j ith ri ith 
மற்௥ம் ஸ்ேகலர ் ௚ைற இரண்௄ ௛லம் மாற்௥ழேறாம், இைதத்தான் நாங்கள் mu j 
ெசய்ழேறாம், இதற்ஶ ஒ௠ உதாரணம் ெசய்ேவாம் உங்களிடம் உள்ள ேமட்ரிக்ஸ் ஒன்௥  
இரண்௄ ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் ௗஜ்யம் ஒன்௥ ௛ன்௥ இௌ  இப்ேபாௌ நம்௘டம் இ௠க்ஶம் 
ேமட்ரிக்ஸ் , ௔ன்வ௠ம் ஒன்ைற ெசய்ேவாம் ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ௚ைற இரண்டால் r r r 
மாற்றப்ப௄ழறௌ, இௌதான் நம்௘டம் உள்ளௌ, இைதத்தான் நாம் இரண்௄ ௚ைற இரண்டால் r 
ெப௠க்ஶழேறாம், எனேவ ௚த௧ல் ஒன்௥ ஒன்௥ ஒன்௥ ஷட்டல் இரண்௄ ௚ைற ௗஜ்௷யம்  r 
ஒன்௥ இரண்௄ ஷட்டல் இரண்௄ ௚ைற ௗஜ்௷யம் 2 0 உடன் ௚ூவைட௞ம் 2 ெப௠க்கல் 1 2 0 
ஷட்டல் 2 ெப௠க்கல் 3 உடன் ௚ூவைட௞ம், எனேவ நான் 6 உடன் ௚ூப்ேபன்.
 எனேவ 0 0 1 3 இௌதான் நமக்ஶ உரிைம உள்ளௌ வரிைச எசெ்சலான் ேமட்ரிக்ஸ் என 
அ௣யப்ப௄வைதப் ெப௥வதற்ஶ இைவ 3 அூப்பைட ெசயல்பா௄கள் ஆஶம்  ெகா௄க்கப்படட் 
ேமட்ரிக்௻௧௠ந்ௌ வரிைச ஶைறக்கப்பட்ட எசெ்சலான் ேமட்ரிக்ஸ் எனேவ ௔ன்வ௠ம் பூகள் 
உள்ளன, எனேவ அவற்ைற ௖ள்ளிகளால் ஶ௣க்கலாம் ௚தல் பூ அைத ஒ௠ பூயாக 
எ௱ௌழேறன், ஏெனனில் நீங்கள் ஼ல பூகைள ௙ண்௄ம் ௙ண்௄ம் ெசய்ய ேவண்ூ௜௠க்ஶம்.
 
கவனிக்க ேவண்ூயௌ என்னெவன்றால், ஒவ்ெவா௠ ௗஜ்௷ய வரிைச௞ம் ஒவ்ெவா௠ எண்க்ஶம் 
வேழ உள்ளௌ ௗஜ்௷யத்ைத சரிபாரக்்க ேவண்௄ம், அவ்வா௥ இல்ைலெயன்றால் n 
, ௗஜ்௷ய வரிைசகைள ேமட்ரிக்௻ன் இ௥ொக்ஶ வேழ தள்ள வரிைசகளின் பரிமாற்றத்ைதப் 
பயன்ப௄த்த௵ம், எனேவ நீங்கள் இைதச ்ெசய்த௵டன், இதன் ௚ூ௳ல் அைனத்ௌ ௗஜ்௷ய 
வரிைசக௬ம் வேழ இ௠க்ஶம் ௗஜ்யம் அல்லாத ஒவ்ெவா௠ வரிைச௞ம் இப்ேபாௌ இரண்டாவௌ 
ஒ௠ பூ இரண்௄ ௚தல் ௗஜ்௷யம் அல்லாத ெந௄வரிைசைய நீங்கள் கண்௄௔ூக்க ேவண்௄ம், 
உண்ைம௜ல் நான் அைத இடௌ வல௘௠ந்ௌ எ௱த ேவண்௄ம், நீங்கள் இடௌ வல௘௠ந்ௌ 
ெதாடங்க ேவண்௄ம், எனேவ நாம் ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம் 
௚தல் ௗஜ்௷யமல்லாத ெந௄வரிைச, அௌ ஒ௠ வலௌ என்பௌ ௚தல் ௗஜ்௷யம் அல்லாத k k 
ெந௄வரிைச பூ ௛ன்௥ ௙ண்௄ம் 
ேமேல தள்ள வரிைசகளின் பரிமாற்றத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌங்கள், எனேவ ௚ன்௖ வேழ 
தள்ளிேனாம், அதன் ௚ன்னணி ௗஜ்௷யமற்ற ஶணகம் ெகாண்ட ஒ௠ வரிைசைய ேமேல தள்ள 
ேமேல தள்௬ழேறாம்  
௚தல் வரிைச௜ல் ௚தல் ௗஜ்௷யம் அல்லாத ெந௄வரிைச ெந௄வரிைச௜ல் நிகழ்ழறௌ, எனேவ 
இந்த ஶணகம் ஒன்௥ இல்ைல என்றால் இௌ ௚தல் வரிைச௜ல் இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ நான் 
௳௠ம்௖ழேறன், ௔ன்னர ்நான் என்ன ெசய்ேவன் ௚தல் வரிைசைய ௚ன்னணி ௗஜ்௷யமற்ற 
ஶணகத்தால் வஶத்ௌ ௚தல் வரிைசைய ௚ன்னணி ௗஜ்௷யத்தால் வஶக்க௵ம்  coefic  ient
 அதனால் ௚ன்னணி ௗஜ்௷யம் அல்லாத ஶணகம் ஆனௌ இப்ேபாௌ நான்காவௌ பூயாக 
இ௠க்க ேவண்௄ம் என்௥ நான் ௳௠ம்௖ழேறன்  

மன்னிக்க௵ம் இன் ெபா௠த்தமான மொப்௖க௬க்ஶ ௔ளஸ் ைடம்ஸ் க்ஶ , i j ri mu rj 
பொலாக கைட஼ ெதாடக்க ெசயல்பாடை்டப் பயன்ப௄த்த௵ம் , உண்ைம௜ல் நான் அைத mu 
மற்௥ம் என எ௱த ேவண்௄ம்  ஒ௠ உரிைம இௌ மற்௥ம் இன் ெபா௠த்தமான r i mu 
மொப்௖க௬க்ஶ ஒன்றாக இ௠க்க ேவண்௄ம், r 
 அதனால் ௚தல் ௗஜ்௷யம் அல்லாத ெந௄வரிைச௜ல் ௗஜ்௷யமற்ற ஶணகங்கள் இ௠க்ஶம் 
௚தல் இப்ேபாௌ பூ ஐந்ௌ ௙ண்௄ம் ௙ண்௄ம் பூகள் இரண்௄ நான்ஶ ௚தல் வரிைசைய 
நீக்ஶவதன் ௛லம் ெபறப்பட்ட ௌைண அணி மற்௥ம் ௗஜ்௷யமற்ற வரிைசகள் அைனத்ௌம் 
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ோரந்்ௌ ேபாஶம் வைர ௚தல் ெந௄வரிைச ௗஜ்௷யமல்லாத வரிைசகள் அைனத்ௌம் 
௚ூவைட௞ம் வைர இைத ௙ண்௄ம் ௙ண்௄ம் பயன்ப௄த்ௌங்கள், எனேவ இப்ேபாௌ ஒ௠ எளிய 
உதாரணம் ஒன்ைறச ்ெசய்ேவாம் ஒன்௥ 1 2 1 1 2 3 இௌ ேமட்ரிக்ஸ்  ௗஜ்௷ய வரிைசகள் 
இ௠ந்தால் நாம் ௚த௧ல் ெசய்ய ேவண்ூய ௳ஷயங்கள் என்ன என்௥ என்னிடம் உள்ளௌ, 
௔ன்னர ்இந்த ேமட்ரிக்ைஸப் பாரத்்தால் ௗஜ்௷ய வரிைசகள் எௌ௵ம் இல்ைல.
  எனேவ நீங்கள் இந்த ௚தல் ஒ௠ ெநாூையப் பயன்ப௄த்த ேவண்ூயொல்ைல, அௌ ௚தல் 
ெந௄வரிைசயாக இ௠க்ஶம் ௚தல் ௗஜ்௷யமற்ற ெந௄வரிைசைய அைடயாளம் காண௵ம் , 
௔ன்னர ்அந்த ெந௄வரிைச௜ல் உள்ள ௚தல் ௗஜ்௷யமற்ற ஶணகத்ைதப் பாரக்்க௵ம் .
 ௙ண்௄ம் ேதான்௥ம், அௌ ௚தல் வரிைச ௚தல் ெந௄வரிைச௜ல் உள்ளௌ, எனேவ எந்த 
௔ரசச்ைன௞ம் இல்ைல, எனேவ அ௄த்ததாக ெசய்ய ேவண்ூயௌ 
, அைத ௙ண்௄ம் 1 ஆக மாற்ற ேவண்௄ம், எனேவ நாம் ௔ரிக்க ேவண்ூயொல்ைல மற்ற 
உள்ள௄ீகைளப் பாரக்்க ேவண்௄ம்  அைவ ௗஜ்௷யமற்றைவ, எனேவ அைத எப்பூ 0 மாற்௥வௌ 

இரண்ைட இரண்௄ ஷட்டல் க௯த்தல் ஒ௠ ௚ைற ஒன்௥ வலௌ இரண்௄ பொலாக r r r r r 
இரண்௄ ஷட்டல் க௯த்தல் ஒ௠ ௚ைற ஒன்௥ எனேவ ௚தல் வரிைச இரண்டாவௌ வரிைச r r 
இரண்௄ ஷட்டல் க௯த்தல் ஒன்௥ ைவக்கப்ப௄ம்  ௚ைற ஒன்௥ எனேவ நீங்கள் இங்ேக r 
ௗஜ்௷யமாக இ௠ப்௕ரக்ள் இரண்௄, இௌ இரண்௄ ஷட்டல் க௯த்தல் ஒன்௥, இௌ ஒன்௥ ஷட்டல் r 
க௯த்தல் இரண்௄, இௌ ஒன்௥ ஷட்டல் க௯த்தல் ஒன்௥, ௔ன்னர ்கைட஼யாக நீங்கள் ௛ன்ைற r 

௛ன்௥ ஷட்டல் க௯த்தல் ஒ௠ ௚ைற ஒன்ைற மாற்௥௴ரக்ள் ௗஜ்௷யம் எனேவ ௙ண்௄ம் r r 
உங்களிடம் ஒன்௥ இ௠க்ஶம் எனேவ உங்க௬க்ஶ ௛ன்௥ க௯த்தல் இரண்௄ இ௠க்ஶம் இௌ w 
ஒன்௥ இப்ேபாௌ நீங்கள் இந்த ௌைண ேமட்ரிக்௻ல் ஒன்ைறக் க௯த்ௌ இந்த ௌைண 
ேமட்ரிக்௻ல் ஒன்ைறப் பாரக்்ழ௤ரக்ள் , ௔ன்னர ்அேத ெசயல்பா௄கைளச ்ெசய்௞ங்கள், 
ௗஜ்௷யமல்லாத வரிைசகள் எௌ௵ம் உங்களிடம் இல்ைல, ேம௩ம் நீங்கள் ௚தல் 
அல்லாதவற்ைறப் பாரக்்க ேவண்௄ம்.
 ௗஜ்௷ய ெந௄வரிைச இௌ மற்௥ம் ௚தல் ௗஜ்௷யமற்ற ஶணகம் இௌேவ ௙ண்௄ம் ஒன்றாஶம், 
எனேவ நாம் கவைலப்பட ேவண்டாம், எனேவ மற்ற ௳ஷயங்கைள மாற்ற ேவண்௄ம், எனேவ 
நான் ஒன்ைற ஐ ைமனஸ் ைமனஸ் ஒ௠ ௚ைற இரண்டாக மாற்௥ேவன்.r r r 
  ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ ைமனஸ் ஒன்௥ இ௠க்ஶம், அௌ ேபால் நான் ஒன்௥ ைமனஸ் ைமனஸ் r 
ஒன்ைற ௗஜ்௷யமாக மாற்௥ழேறன், அதாவௌ எனக்ஶ ஒன்௥ ைமனஸ்  க௯த்தல் ஒன்௥ 
இ௠க்ஶம்  ஒன்௥ ஓ நான் அைத ப்ளஸ் ௔எஸ்ஐ என்௥ எ௱த ேவண்௄ம், அௌ ௔ளஸ் ைரட் ஆக 
இ௠க்க ேவண்௄ம், எனேவ ௅ ௔ளஸ் ஒன் அௌ ௛ன்௥ ஆம் ௙ண்௄ம் இங்ேக கைட஼யாக ஒ௠ ஆர்
௛ன்௥க்ஶ பொலாக ஆர ்த்ரீ ௔ளஸ் ைமனஸ் ஒ௠ ௚ைற ஆர ்௅ ைரட ்எனேவ ஆர ்த்ரீ என்௥ எ௱த 
ேவண்௄ம், எனேவ இைத நான் ௳௠ம்௖ழேறன்  ௗஜ்௷யமாக இ௠ங்கள், எனேவ நான் இங்ேக 
ௗஜ்௷யமாக இ௠ப்ேபன், எனேவ ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥  ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ ஷட்டல் ஒன்௥ 
ைமனஸ் ஒன்௥ இரண்௄ ஆஶம், எனேவ நான் இ௥ொயாக இைதப் ெப௥ேவன், இௌ நான் ௌைண 
அணி, இௌ ஒன்௥க்ஶ ஒன்௥ சரி, எனேவ இௌ ௗஜ்௷யமற்ற ஶணகம் மற்௥ம் என்னிடம் 
உள்ளைத நான் உ௠வாக்க ேவண்௄ம்  ஒன்௥ எனேவ கைட஼யாக ௛ன்ைற மாற்௣னால் r 
ஒன்றால் இரண்௄ ௚ைற ௛ன்றால் மாற்றப்ப௄ழறௌ என்னிடம் மற்ற ௳ஷயங்கள் உள்ளன r 
ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் ௛ன்௥ ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ க௯த்தல் ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ நான் மற்ற 
இரண்௄ உ௥ப்௖கைள ௗஜ்௷யமாக மாற்ற ேவண்௄ம், இௌ க௯த்தல் ஒன்௥ மற்௥ம் ௛ன்௥ 
எனேவ ௳௄ங்கள்  நான் அவற்ைற ௗஜ்௷யங்களாக மாற்௥ழேறன்,
 அதனால் நான் என்ன ெசய்ேவன், நான் ஒன்ைற ஒன்௥ ஷட்டல் ௛ன்ைற ௛ன்றாக r r r 
மாற்௥ேவன்,
 அதனால் நான் என்ன ெசய்ேவன், எனக்ஶ ஒ௠ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம் , அேத ேபால் 
நான் இரண்ைட இரண்௄ ஷட்டாக மாற்௥ேவன் ௛ன்௥ ெவ௥ம் இரண்௄ ஷட்டல் r r r r r 
௛ன்௥
 அதனால் நான் என்ன ௚ூவைடேவன் நான் ௗஜ்௷யம் ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யத்ொல் 
௚ூப்ேபன் இௌதான் எனக்ஶ சரியான ௳ஷயம், இதனால் வரிைச ஶைறக்கப்பட்ட எசெ்சலான் 
ேமட்ரிக்ஸ் ெசயல்௚ைற அல்லௌ வ௯௚ைறைய ேமட்ரிக்௻ல் பயன்ப௄த்ொய ௔றஶ 
ெபறப்பட்டௌ ஒன்௥ இரண்௄ 1 2 1 1 2 3 ெவ௥ம் ூ  அவர ்அைடயாள அணி மற்௥ம் இத்ௌடன் 
இந்த ௳ரி௵ைரைய நி௥த்ௌழேறன் உங்கள் அைனவ௠க்ஶம் நன்௣ Pru
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