
 ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ലಟ෦ბචಂഡ ಗಳ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  
ಪคಚ෵๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ เ๕ಷ฿ಜ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຂಡ ๳ค๯โൿ
ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಈಗ ಎರಡචಯದඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ජಜ ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඛಜ฿ದ ๲ౙ ೕมฑ ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ ๲ౙ ೕมฑ วഡ ಮൡ౨  ab n 
ಅඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ಞ൐ಸยං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ಅඝ౬  ຄಂൽൿ౪  ಅย౵  කඝ  คಂದ ಡ ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨   คಂದ i aij 1 n j 1

ವฉಡ ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨   ಆม౮  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಅಥ฿ ಡ ๳คರย, m r c 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಂದ ನ෩ൿಗำ ಄ವಲ ජಜ ๸ಒ౲  ಅಥ฿ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  n n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆม౮  റഡ ಅඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  റഡ ಅದರ ನ෩ದඝ౬  ඛೕಡมಜං ಆม౮  ഛෳ౺  ಬಲ a ijth AIj 
ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆม౮  റഡ ಅඝ౬  ಆม౮  ഛෳ౺  ඛಂದ ඛೕಡมಜං a aij 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ຄಂൽฆವ ඦತರ ಈಗ කโ ಈ ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರದ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ෮ದฤ
ඣೕഺೕಣ ඛೕโ ಆม౮  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ຄಂൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಗಮඛಸಬ๾ൿ  ಅಥ฿ ෴โඃ ಎರഴ ๬ౙ   ඦತರ ಆม౮  lar 
ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ಅඝ౬  ඛೕโ ಞ൐๭ದฉ ಇൿ ಆม౮  റഡ ಎ ಮൡ౨  ෈ೕഓ റഡ ಎ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  
๳ค๭ ಈಗ ಇದඝ౬  ຂಡ ෥ഴโൿ ຂಡ ಇದರ ඬฃๅಯඝ౬  ඛೕഴโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ റഡ ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ  ೎ක౬ ಜ ಪค๻ರ ಅಥ฿ ඬฃๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๻ಡ ෥ഺೕಣ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯฤ a aij 
ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ඦತರ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ റഡ ಇൿ ಆม౮  ೯൤ಡ ෈ೕഓ റഡ a AIj 
ಆಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಅโ ๸ಕಲನ ಮൡ౨  ಞ൏౽ರ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ජಜ ๸ಒ౲ ಗัಡ ງ೉ಃ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  റഡ ಈ೴ ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ റഡ ಐ೴ ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಸ๺ ಆม౮  റഡ ಐ೴ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺
෈ೕഓ റഡ ಐ೴ ಅඝ౬  ๳ค๯ವ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ෥ലඈ൤෻ ಇං. ಞ൏౽ರโ ಆม౮  റഡ ೯൤ಡ ෈ೕഓ റഡ AIj 

ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ಆม౮  റഡ ಮൡ౨  ෈ೕഓ റഡ ಮൡ౨  ෴โඃ ๲ౙ ೕมฑ ಆม౮ ಡ ಎರಡචಯൿ ಮൡ౨  ಅඃ AIj 
ಕ౳ ಮದย౵  ಆม౮  റഡ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಆม౮  റഡ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං.  ಒಂൿ ನಮಡ ಆม౮  റഡ pl  p 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಒಂඃ ಕ౳ ಮದย౵ ๅ ಎಂൿ ඛಮಡ ඛೕಡมಜං a b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅඝ౬  ಮൡ౨  [๸ಜೕತ ] ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ, ಅย౵  ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಸ๺ ಮൡ౨  ಒಂඃ a aij b bij a b a b 
ಕ౳ ಮದย౵ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  റഡ ೯൤ಡ ಇൿ ಆม౮  റഡ ඦ൤෻ ನ෩ൿಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ಬฉಯฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆലa b 
ಇದคಂದ เಷಯಗำ ಆಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸಣ౧  ಅౘರವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕච ಇದคಂದ เಷಯಗำ ກೋ౞  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜฆತ౨ ๅ ಆม౮  റഡ ಅ෴ ಪ౵ ๺ ෈೴ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ๳ಪბഷಯ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ඛೕโ ๳ค๯ವ ಪ౳ ๆಶದ ಪ౳ ౽ರ  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರದ ฿౲ ಌ౲ ನದ ෩ಲಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಐ೴ ಪ౵ ๺ ෈೴ ಅඝ౬  ඛೕಡยං, ಇൿ ඛಮಡ 
ಆม౮  റഡ ಐ೴ ಪ౵ ๺ ෈೴ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං , ๸ಕಲನ ಮൡ౨  ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರโ ງ೉ಃ෴ಜං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಮ൤౨  
ಬಳ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಆม౮  റഡ ಐ೴ ಪ౵ ๺ ಆม౮  റഡ ෈೴ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡචಯ เಷಯದย౵  ඛೕโ ಗಮඛಸ෎౽ದ ಒಂൿ เಷಯๅಂದฉ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಒಂඃ ಕ౳ ಮದย౵ ฆโದคಂದ ಇൿ 
ຄಂൽฆವ ಎರಡඡ ಸ෥ನ൤෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅโಗಳඝ౬  ಸค෴ಜ ๳คಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅಲ౵ ವඞ౬  ຂัದ ඦತರ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಆม౮  റഡ ಐ೴ ಪ౵ ๺ ಆม౮  റഡ ෈೴ ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ 
ಸ౩ ಳಃౙ  ීൽං౪ ೕๅ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ๳ಪბഷಯ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ನ෩ൿ ಇൿ ಆม౮  റഡ ಐ೴ ಪ౵ ๺ ಆม౮  റഡ i jth 
෈೴ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮ൤౨  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ  ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರದย౵  ಇൿ ಆม౮  റഡ ಇಐ೬ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಐ೴ 
ಪ౵ ๺ ಆม౮  റഡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෈೴ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ෩ൿಗูಂൽಡ ಇං ಐ೴ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಆม౮  റഡ ಎ ಪ౵ ๺ ಆม౮  റഡ ෈ ෩ರඡ ಒಂൿ 
ಆม౮  റഡ ෈ೕഓ ෴โඃ ಎರഴ ๲ౙ ೕಲฑ ಗัಡ ಆม౮  റഡ ෈ೕഓ  ಮൡ౨  ෈ೕഓ ಆม౮  റഡ ෈ೕഓ റഡ ಎ ಆม౮  
റഡ ෈ೕഓ റഡ ಎ, ಇൿ ෈ೕഓ റഡ ಆม౮  റഡ ඦ൤෻ ಇං, ಈ เಷಯಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಇൿ 
๬౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಒಂൿ ๲ಃಂി ಏಃಂದฉ ෩ರචಯൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆม౮  റഡ ෈ ෈ೕഓඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං 
dot alpha so alpha dot beta dot a 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂൽඦ൤ ಎಂ්ൿ งಪ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๯൤౨ ೕๅ ಅൿ ಆม౮  റഡ ෈ೕഓ റഡ ಆม౮  ෈ೕഓa aij aij 
ಮ൤౨  ๲ౙ ೕมฑ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ ಞ൐๯ൟ౨ ฆเค a 
ಆದ౪ คಂದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಇൿ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ๲ౙ ೕมฑ ಆม౮  ෈ೕഓ റഡ th e AIj 
ಞ൐๭ർಗ ๲ౙ ೕಲฑ ಗಳ ಞ൏౽ರโ ಸ๻ಯಕ฿ಜං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಗಮඛ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  റഡ ෈ೕഓ റഡ ಐ೴ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ಆม౮  ഛෳ౺  ෈ೕഓ റഡ ಐ೴ ಆಜං, ඛೕโ ಆม౮  
ഛෳ౺  ෈ೕഓ റഡ ಐ೴ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಇൿ ಆม౮  ෇ค ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෈ೕഓ റഡ ಐ೴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ 
ඦತರ ෇౳ ಃഡ ඣಳಜನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛಖರ฿ಜ ෈ೕഓ റഡ ಐ೴ ಆม౮  റഡ ෈ೕഓ റഡ ಎ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರದ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗะಜๅ ๲ഡ ನย౵  ಇඞ౬  ಒಂൿ ౽෴ბಚರൕ ಇං ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ෴โർದง ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ , ๰೉ಸมದ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ನ 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಈ ഔ ಎಂದฉ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ಪഷಯมಞತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ຂಡ ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂูೕಣ ಸ෥ನ ಅಥ฿ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ෈೴ ಎಂൿ a ij b 
ನ෩ൿಗะಜ ಬฉಯฤ ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല 
ಆದ౪ คಂದ ෈೴ ಇโಗಳඝ౬  ಅ೧෵ಂದ ඛೕಡมಜං ಇโಗಳඝ౬  ಅ೧෵ಂದ ඛೕಡมಜං ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕದ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒ෫౱  ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, 
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ಆದ౪ คಂದ ಕ౳ ෥ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ ඛಂದ ಆಗ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ, ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎඝ౬ โൿ a n m 
ಕ౳ ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං ඛೕโ ෩ಲಕ ಡ ෎ฉ ෥ಗბವඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ೕค, කโ ಒಂൿ m by n m n 

ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ. ಃಲโ ෥౲ ഔ౳ ಋ ಗಳ ๬౩ කಂತರವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ ෮ದฤ 
ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ෩ಲൽಂದ ෩ฆ ෩ฆ ಒಂൿ ෩ಲൽಂದ ෩ฆ 
ಒಂൿ ෩ಲൽಂದ ෩ฆ ෩ಲൽಂದ ಐൿ ෩ಲಕ ಐൿ ෩ಲൽಂದ ಐൿ ෩ಲಕ ಐൿ ෩ಲൽಂದ ಐൿ ಒಂൿ 
෩ಲಕ ಏಳคಂದ ಈಗ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಇದರ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ඡ ನ෩ൿ ಅඝಞಣ฿ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ij a 
ಅಥ฿ ಆඋರ฿ಜฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ೧൬ ನ෩ൿ a 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಒಂൿ ൟಂಗಳ ๬౩ ನವඝ౬  කโ ಮ൤౨  ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ൟಂಗಳ ๬౩ ನವඝ౬  ಮ൤౨  ඣೕಡ෎ಀ ಅൿ ಅಧბ ๲ಃಂി ඛಮ౱ ย౵ ฆโൿ ಒಂർಜං  ಹย౵ ನ ๬౩ ನ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎರഴ ಒಂൿ ๬౩ ನದย౵  ಅඝಞಣ฿ದ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ, ಅൿ ෩ฆ ಮ൤౨  ඛೕโ ෩ರඡ ಒಂൿ 
෩ฆ ๬౩ ನವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෩ฆ ൟಂಗಳ ๬౩ ನൽಂದ ಅಂಶವඝ౬  ಆคಸ෎౽ಞತ౨ ං, ಅൿ ಮ൤౨  ಐൿ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಒಂൿ ๬౩ ನ  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒಂൿ ಹย౵ ನ ๬౩ ನವඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಅൿ ಒಂൿ ෩ಲൽಂದ ಎರഴ ಎರഴ ಹย౵ ನ ๬౩ ನವඝ౬  ಒಂൿ 
෩ಲൽಂದ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ ෩ฆ ๬౩ ನವඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಹย౵ ನ ๬౩ ನವඝ౬  ඣೕല ಅൿ ෩ಲ ಐದคಂದ ಮ൤౨  ಇൿ ෩ฆ ಒಂൿ ๬౩ ನ 
ಆದ౪ คಂದ ඣೕല ಅඝಞಣ฿ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵   ๬౩ ನದย౵  ඛೕโ  ෩ಲಕ งഡ  ෩ಲಕ งഡ  ಅඝ౬  1 3 a 1 3 1 5
ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ  ෩ಲಕ งഡ  ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค , ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ವಛბವൕ෴ಜං ಮൡ౨  1 7
ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ๸౾ೕಣბ ನ෩ൿಗูಂൽಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ಃಲโ ๸౾ೕಣბ 
ನ෩ൿಗูಂൽಡ i 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๸౾ೕಣბ ๸ಒ౲  2 ಪ౵ ๺ 2 ೯൤ಡ 3 කฤౙ  ೯൤ಡ ಐൿ ಮൡ౨  ෩ฆ කฤౙ  i 1 i 3 i 2 i 1 2 i 
ಅඝ౬  ๰೉๯ವ ಸ౩ ಳ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಈಗ කโ ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಇൿ 
ඛಖರ฿ಜ  ಅඃ කඝ ಎರಡචಯൿ ಒಂൿ ಹย౵ ನ ๬౩ ನ, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎರഴ ಒಂൿ ๬౩ ನದย౵  ಅඝಞಣ฿ದ ನ෩ದඝ౬  ඣೕಡ෎౽ಜං ಅൿ ෩ฆ කඝ ಈಗ කඝ ಇದඝ౬
ಬฉ෷൤౨ ೕච ಇൿ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ಐൿ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ๻ಛಜ ෮ದಲ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಇย౵  ෮ದಲචಯർಜ 
ಪคವൟბಸมಞತ౨ ං  ๬ฤ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ෎౽ಜฆโൿ ಎರಡඡ ಆฑ  ಓຉ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝಞಣ฿ದ ಎರಡඡ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ කඝ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ ಈಗ ನನಡ ಆචಯ ๬ฤ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝಞಣ฿ದ ಆචಯ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ็ ഖ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಐ ශೕฑ ಅඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ

ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං  ඛೕโ ಒಂඃ ಕ౳ ಮದ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ෮ದಲචಯದඝ౬  ෪ൿ฿ದ 
ವಛბವൕಯ ಃಲโ ಸರಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  කโ ඣೕഺೕಣ ඦತರ ಪ౵ ๺ ෈ ๸තಣბ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಪ౵ ๺ ෈
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ත౳ ෆ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ රฯ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎಐ೴ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ෈ ෈೴ ඦ൤ ಈಗ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಒಂඃ ಆඃಶವඝ౬  ಪഷದฉ ෥ತ౳  ಇൿ 
ಅಥბතಣბ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෮ದศ ຂัඈ൤ ඛೕโ ಏನඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ ಎಂದฉ ಎ ಮൡ౨  ෈ ಒಂඃ ಕ౳ ಮವඝ౬  ຄಂൽರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ෎౽ಜฆโൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ๸තಣბ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜൿ౪  ಅൿ ೯൤ಡ ෈೴ AIj 
๸තಣბ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜං ಇൿ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ೯൤ಡ ෈೴ ๸තಣბ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜං AIj 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಒ෫౱  ඛೕโ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ൤ಡൿಆಂറಗ ಪ౳ ๆಶโ ೧൬ ಪ౳ ๆಶಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  i jth jth 
ඩ๭ഔಯย౵ ನ ಅಂಶ ๬౩ ನಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ijth 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ವಛბವൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ ඛೕโ ಪ౵ ๺ ෽ಂൽಡ ಆචತำ౶ เค , ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ji bji 
๳ಪბഷಯ ฿౲ ಌ౲ ನඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ಅ೧ ಮൡ౨  ෈೧ಯඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං  ಆದฉ 
ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂൽನൿ ෈ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಅඝงಪ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ෈ ๸තಣბ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ೯൤ಡ ෈ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎರಡචಯൿ ෴โඃ ๲ౙ ೕมฑ ಆม౮  
ಮൡ౨  ෴โඃ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆม౮  ๸තಣბ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆม౮  ಸಮಯಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ 
ඬฃๅ ಎಂൽඦ൤ කඝ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ඦತರ කඝ ಆม౮  ഛෳ౺  ๸තಣბ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ಬಯ๯൤౨ ೕච, aij 
ಇൿ ฿౲ ಌ౲ ನದ ಪ౳ ౽ರ ಆม౮  ഛෳ౺  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ನ෩ൿಗูಂൽಡ ๸තಣბ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಇൿ ಆม౮  ഛෳ౺  aij 

๸තಣბ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ AIj 
ಆದ౪ คಂದ ನ෩ದඝ౬  ඛೕಡมಜං ಇದඝ౬  ಆม౮  ഛෳ౺  ෩ಲಕ ඛೕಡมಜං ಐ೧ಡ ಇದರ ವಛბವൕಯ ಅಗತ౲ เං ijth 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  ഛෳ౺  ಅ೧ ನ෩ൿಗูಂൽಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ನನ౬  ෥౲ ಟฑ ฿౲ ಌ౲ ನඈ൤ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನನ౬  ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆม౮  ഛෳ౺  ಅ೧ ಇൿ ಆม౮  ഛෳ౺  ಎ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ඦ൤෻ix 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಯ๭ದ౪ ඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಉತ౨ ಮ ෨ಂൽನ ฿౲ ಌ౲ ನಃౙ  ຄೕತೕಣ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಒಂൿ a 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ๭෫ഔ౳ ಋ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ౘ෦๭ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ಅඝ౬  ๲ౙ ೖํ ๭෫ഔ౳ ಋ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං, ಅಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෭ನ๺ ඛಂದ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ನ 
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ค ಬಲಃౙ  ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ කโ 
ಇದඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ 2 3 4 3 4 5 a is 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಇൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡ ඦತರ 
කโ ಪഷൿಆಂಡൿ౪  
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ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಗಮඛ๭ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಉർಹರൕ෷ ෬ม౰ ಗದ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ຄಂൽฆವൿ ෬ม౰ ಗದ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ ຄರൡ a 
ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ , ඛೕโ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  ಬಯ๯ൟ౨ ೕค  ಮൡ౨  ನ෩ൿ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ijth jth 
෬ยನ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಕ൐ೕბಯದ ಃಳಜನ ಎม౵  ನ෩ൿಗำ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෬ยನ ൟ౳ ಆೕನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಡ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ෬ยನ ಎม౵  ನ෩ൿಗಳඝ౬  ඛೕโ 
ಬಯ๯ൟ౨ ೕค  ಕಣბโ 0 ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅದರಥბ ಅൿ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ ฿ಜ ಪ౳ ൟ ಕ൐ೕბಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಈಗ ෴โඃ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ කโ ಇඞ౬  q a 
ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ೎ක౬ ಜ ෥ഺೕಣ ඦತರ ෴โർದง ನನಡ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅಗತ౲ เං෻ ඦತರ ෴โඃ 
೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರ෎ಀ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಸ౩ ะಂತರโ ಸಹ ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜൿ౪  , ෴โඃ ೓ಕ a 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ, ೯൤ಡ ಒಂൿ ๰౩ ಲ฿ದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං, ಇದඝ౬  ຂಡ ๬෈ೕൡಪല๯โൿ ಎಂ්ದರ ඬฃๅ෴ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ຂಡ ๬෈ೕൡಪല๯โൿ ಎಂ්ದಃౙ  ಸ෥ನವඝ౬  ಅඝಮൟ๭ ಅದರ ಒಂൿ ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඦತರ ಒಂൿ
ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ಅ೧ ಈ ෩ಲಕ ඛೕಡมಜං ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ನ ඡ ನ෩ൿ ಅ೧ ಆಜං ಈಗ කโ ಪ౵ ๺ ಎ ij 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎ ಪ౵ ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಐ೴ ಪ౵ ๺ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅ೧෵ಂದ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ฿೧ ಎಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ೯൤ಡ ನ෩ൿಗำ ඡ ನ෩ൿಗำ ಅ೧ ಎಂൿ ಆದฉ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ij 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ๳ಪბഷಯ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಅ೧ ಇದඝ౬  කโ ಈಗ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ AIj ij 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜං ಈ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  ඛೕโ ೯൤ಡ ಒಂൿ a plus a AIj 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ඛೕโ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ಅದರ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ෩ಲಕ AIj aji 
ඛೕಡมಜං, ಈಗ කඝ ನ෩ൿಗำ ೯൤ಡ ಆಜฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ijth AIj aji 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಄ವಲ เඛಮಯ ෥ലಆಳ౶ ෎౽ಞತ౨ ං  ಮൡ౨  i j 
ಆದ౪ คಂದ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ಪ౵ ๺ ෩ಲಕ ඛೕಡมಜං , ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๳ಪბഷ෷ aji aij 
ಪคವತბಕ฿ಜං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಗಮඛ๭ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ಪ౵ ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං aij aji 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಒಂൿ ಬಲൽಂದ කโ ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ 
ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಸ෦౱ ൟೕಯ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ෴โඃ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ ඦತರ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ a 
ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಒಂൿ ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඬฃๅ ಎಂൽඦ൤ ಸ෥ನ฿ಜರย ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಐ೬ ඦತರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  
ಅ೧ ಅವฆ ඛೕഴ൞౨ ฉ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಎಂൽඦ൤ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎ ಪ౵ ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ಬฉಯฤ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๼ಂൽನದඝ౬  ඣೕലದฉ ඛಮಡ ಪ౵ ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಇං ඦತರ ಇൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಯ๭ൿ౪  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐ೴ ෭ನ๺ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅ೧ ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಐ೴ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಅ೧฀൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
๳ಪბഷಯ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಐ೴ ෭ನ๺ ಅ೧฀൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕච ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕಸ౬  i 
ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ ಇലೕ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಆಜං ಅದರ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ෭ನ๺ ijth ij 
ಅ೧ ෭ನ๺ ಅ೧ ๸තಣბ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๭౬ ಂದ ඛೕಡมಜං ಈಗ කโ ಅದರ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣAIj 
ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಇൿ ෭ನ๺ ಅ೧ ಪ౵ ๺ ಎಐ೬ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇൿ ಐ೴ ෭ನ๺ ಅ೧ಯ ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಐ೴ 
෭ನ๺ ಅ೧ಯ ෭ನ๲౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಐ೴ ෭ನ๺ ಅ೧ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎ 
ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಆಜං  ಇ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಎಂൽഖౣ ಆ ౶ั , ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๲ౙ ೕํ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಆಜං, ಈಗ කโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ಪ౳ ෨ಖ฿ದ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ෥ഺೕಣ ෴โඃ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඛೕಡมಜං ಅದඝ౬
ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ෮ತ౨ ฿ಜ ๼ಂൟฆಜಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๲ౙ ೕํ ๭෫ഔ౳ ಋ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಸค෴ಜ ඛೕಡมಜං ๲ౙ ౷ ೕฑ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඛೕโ ಅದඝ౬  ಓฉ෴ದ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಅലಯย౵  ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෮ತ౨ ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ඬฃๅ෷ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಎಂಬ 
ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ೓ಕ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย 
ಆದ౪ คಂದ ಹಀౙ  ಅൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಓฉ෴ದ b e b c 
ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ කඝ ಎಂൿ ಬฉಯ෎ಀ ೯൤ಡ ಅย౵  ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  a b e b c 
ಒಂൿ ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ഴโൿ ಅඝ౬  ಎ ಪ౵ ๺ ಎ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ๭ ෭ನ๺b 
ಎ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಸಮ ಆಜರย ඦತರ කโ ಈ ๼ಂං ෥ലದ౪ คಂದ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ෈ ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಮൡ౨  ๭ ಆຉ ๰ౙ ౲  ๭෫ഔ౳ ಋ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಈಗ කโ ൧ೕคಸ෎౽ದ ಏಅಕ เಷಯ  ಎಂದฉ ಪ౵ ๺ ಆದฉ ಇൿ w b e a 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ๳ಪბഷಯ ಞಣಲౘಣಗัಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං, ಅದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಪ౵ ๺ ಡ b e b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ๅฯ ನನಡ ෎౽ಜฆโൿ c 
๸තಣბ  2 ರ ෬ว ಅಂದฉ කඝ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  2 คಂದ ಞ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಒಂൿ 
෭ನ๺ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  2 คಂದ ಬಲಃౙ  ವಛბ෵๯൤౨ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರದ ಞಣಲౘಣಗัಂದ ನನಡ ಈಗ ಎರಡคಂದ ෎౽ಜฆโൿ ಆม౮  ಪഖౣ  ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಎಂൿ ನಮಡ
ൟัൽං  ಆม౮  ෇ค ಎ ಪ౵ ๺ ಆม౮  ഛෳ౺  ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎ ා ഖ ಮൡ౨  ಎರಡರ ෬ว ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎರಡರ ෬ว ಎ ා ഖ ෭ನ๺ ಎ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಎರಡರ ෬ว 
ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎ ා ഖ ಮൡ౨  ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಇൿ ಸ๻ಯಕ฿ಜං ಎಂಬ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಕ౳ ಮ  ಅ෡ൟಕ ಮൡ౨  ಎ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಬಲಃౙ  ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡคಂದ ඛೕโ ಇತರ เಷಯಗัಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๲ౙ ೕมฑ ಅಧბವඝ౬  ෥౲ ഔ౳ ಆ౺ ౬ ಂൽಡ ಞ൐๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค ಮൡ౨  a 
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ඛೕโ ಎರಡคಂದ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಎರಡคಂದ ವಛბ෵๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ಪഷಯಬ๾ൿ ඛೕโ ຄಂൽฆโದඝ౬  ಎ ා ഖ ಪ౵ ๺ ಎ ා ഖ ಎಂൿ ๲ౙ ೕมฑ ಞ൏౽ರದ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಬಳ๵ೕಣ ಇൿ ಅಧბ ಮൡ౨  ಅಧბ ಪഖౣ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಇൿ ಒಂൿ ෇ค ಇൿ ಄ವಲ ಆಜං a a a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಇ  ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಒಂൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಒಂൿ b a b c b c 
ಓฉ෴ದ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆโದคಂದ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಓฉ ಸ෦౱ ൟೕಯ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ෮ತ౨ ฿ಜ 
ಬฉൽං౪ ೕๅ ಈಗ කโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ෥ഺೕಣ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಞ൏౽ರ ಎಂൿ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ඣಂൽಡ 
๲ౙ ೕมฑ ಅඝ౬  ಞ൐๯ವ ಬಡ౛  කโ ෮ದฤ ඣೕലං౪ ೕๅ ಈಗ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳ ಞ൏౽ರವඝ౬  ෥ഺೕಣ කโ ಎರഴ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  ಞ൐ಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಆຉ ಞ൏౽ರಃౙ  ಕ౳ ಮโ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆඃ๏๭.  
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ เಷಯಗำ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದโ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಄ವಲ ฃಜ౲ ౽ౙ ಜ ಇൿ ඛಂದ ಕ౳ ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜರย ಮൡ౨  ෩ಲಕ ಕ౳ ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  n n n n bba 
ಆಜರย, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮൡ౨  ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵ ನ ౽ಲಮ౛ ಳ ๸ಒ౲  ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ  ๸ಒ౲ ฀൤  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನย౵ ನ n n a b 
๬ฤಗಳ ඦತರ ಮൡ౨  ๰೉ಸมದ ನ ಞಣಲಬ౫ ವඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ಪഷಯมಞತ౨ ං a b ab 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂൽඦ൤ කඝ ಇย౵  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච, ಅย౵  කඝ ಒಂದคಂದ ಮൡ౨  ಒಂದคಂದ ನഴๅ cij m j nbi 
ಓലದฉ ಅದඝ౬  කඝ ಓല๯ವย౵  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಒಂದคಂದ ಮൡ౨  ನഴๅ ಒಂದคಂದ ಡ ಚย๯ತ౨ ං ಮൡ౨bij n j r 

ಆದ౪ คಂದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ab 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರย කඝ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ c cij 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜฆವ ඡ ಪ౳ ๆಶವඝ౬  ಈ ಃಳಜඦ൤ ඛೕಡมಜං ๸ಕಲನ ಒಂದคಂದ ಬಲಃౙ  ಚย๯ತ౨ ං  cij ij k naikbkj 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಒಂൿ ๸ಕಲನ ೎ක౬ ಜ naikbkj 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ කඝ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಎಂൿ ಐൿ b 
ಅಲ౭ เฃಮ ಆฆ ಇย౵  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ನ ಕ౳ ಮโ ಎರഴ ಎರഴ ಕ౳ ಮಗำ ಎರಡคಂದ ಈ ಎರഴ m 2 n 2 r 1 a b 
ຄಂർ൐ಃಗำ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಞ൐ಸಬ๾ൿ a b 
ಆದ౪ คಂದ 1 2 3 4 ಅඝ౬  5 ಮൡ౨  6 ฌಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ ಇൿ ನನಡ ෮ದಲ ನ෩ൿ ๸ಕಲನವඝ౬  ಒಂದคಂದ ಎರഴ AI 
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದಲ ನ෩ൿ ಒಂൿ ಆಜං  1. ๻ಛಜ කඝ ಄ವಲ ಒಂൿ ౽ಲෳ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච kbkj 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಕಲನ 1 คಂದ 2. ಎರഴ ಃ෈ಃ ಒඨ ಏಃಂದฉ ನನ౬  ಬั ෈ ಛಜ ಄ವಲ ಒಂൿ ౽ಲෳ ಇං a  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ೎ක౬ ಜං කโ เಷಯಗಳඝ౬  เಸ౨ คಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಇൿ ನನಡ ಒಂൿ ಒඨ ෈ ಒඨ ಒඨ ೯൤ಡ
ಒಂൿ ಎರഴ ෈ ಎರഴ ๲ಃಂി ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෈ ಒඨ ඛೕഴತ౨ ං ೯൤ಡ ಎ ഖ ഖ ഖ ි ഖ ಒඨ ಏචಂದฉ ಒඨ ಒඨ 
෈ ಒඨ ಒඨ ಒඨ ಒඨ ಒඨ ಒඨ ಒඨ වํ ಪ౵ ๺ ಎ ഖ ഖ ಪ౵ ๺ ෈ ഖ ಒඨ ๭ಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಆฆ ಎರഴ ಹච౬ ರഴ ๲ಃಂി ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ෩ฆ ෈ ಒಂൿ ಅൿ  ಐൿ ಐൿ ෩ฆ ಹൽජൿ ಮൡ౨  
ಎರഴ ಎರഴ කฤౙ  ෈ ಎರഴ ಒಂൿ ಅಂದฉ ಆฆ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷൽฆವ ಅಂൟಮ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  17 ಮൡ౨  39 ಇൿ කโ ಪഷൽฆವ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං, කโ ಇඣ౬ ಂൿ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ഺೕಣ, කโ ಇದඝ౬  ෥ഺೕಣ  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಇൿ ඛಮ౱  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ඛಮ౱a 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಆฆ කโ ಸค෴ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ඛೕโ ಎರഴ ๬ฤಗำ ಮൡ౨  ಎರഴ ౽ಲಮ౛ ಳඝ౬  ຄಂൽฆเค ಮൡ౨  ಇൿ 
ಎರഴ ෩ฆ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං  ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ಎರಡඝ౬  ಗಮඛ๭ದฉ ౘ෦๭ ಈ ಎರഴ ඵದ౲ ಗಳ ຄಂർ൐ಃಗำ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಎರഴ ෥  ಞ൏౽ರಃౙ  ຄಂൽಃ෴ಞವ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๼ಂൽನದඝ౬  ඣೕലದฉ කඝ ຂಡ ಞ൐๯൤౨ ೕච ඛೕโ ಏකಞൟ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ඛೕโ 
෮ದಲ ๬ಲඝ౬  ෮ದಲ ಈ ౽ಲෳ ඣಂൽಡ ಞ൐๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಈ เಷಯඅಂൽಡ ෮ದಲ ನ෩ൿ  ಒಂൿ
ಐൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಮൡ౨  ಆฆ ಅದඝ౬  ඛೕโ ಸค෴ಜ ෥ലൽ౪ ೕค ಒಂൿ ಐൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಆචಗำ ಎರഴ ಆฆ ෩ฆ 
ಐൿ ಮൡ౨  කฤౙ  ಆฆ ಆฆ ೯൤ කโ ಅඃ ಃಲಸ ෥ഺೕಣ ಅൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಒಂൿ ೯൤ ಎರഴ ಮൡ౨  ಎರഴ  ಇൿ කฤౙ  ಅඃ คೕൟ ಒಂൿ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ කฤౙ , 
ಎಂഖ ಮ൤౨  ಒಂൿ ಐൿ ಇൿ ಐൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಆฆ ಆฆ, ಹච౬ ರഴ ಎರಡඡ ๬ฤ ෩ฆ ಒಂൿ ಇൿ ෩ฆ ೯൤ಡ 
කฤౙ  ಎರഴ, ಎಂഖ ෩ฆ ෩ฆ ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ කฤౙ  කฤౙ  ಇൿ ಹൽකฆ ෩ฆ ಐൿ ಐൿ ಇൿ ಹൽජൿ
ಪ౵ ๺ කฤౙ  ಆฆ ಇൿ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಏඝ 5 11 17 11 25 ಮൡ౨  39 ಇൿ ඛೕโ ຄಂൽฆವൿ౪  5 11 17 11  25 ಮൡ౨  39 
කโ ಸ౷ ಲ౭  ෨ಂං ຄೕಗฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಸ౷ ಲ౭  ಕಷౣ ಕರ฿ದ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ನ෩ൿಗำ 1 2 3 4 5 6 ಮൡ౨  7 8 9 ಮൡ౨  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෈ ನ෩ൿಗูಂൽಡ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಮൡ౨  ಐൿ ಆฆ 
೯൤ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕലದฉ, ඛೕโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ෈ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ, ඛೕโ 
෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕലർಗ ಡ ෩ฆ ෩ฆ ಆಡბฑ ๭౾ౙ ං, ಅൿ ಎರഴ ಎರഴ ನ෩ൿಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං a 
ಅಥ฿ ಈ ಎರഴ เಷಯಗำ ಸค෴ಜ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං ಇൿ ඛಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ಲಕ ಕ౳ ಮ฿ಜං  ಮൡ౨  m n n k 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಮൡ౨  ಈ ෩ฆ ຄಂർ൐ಃಗำ ಈ ෩ฆ ಮൡ౨  ಈ ෩ฆ ຄಂർ൐ಃಗัಡ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ๅ 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෥ൣಃಗำ ಮൡ౨  ಞ൏౽ರಃౙ  ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ๅ ಅಥ฿ ಅโಗಳඝ౬  ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಈಗ කโ a b 

ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಞ൐ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಏನඝ౬  ෥ಡ෎౽ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ  ಎม౵  aba b 
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౽ಲෳ ಗำ ಌย෴ಞವವฉಡ ෮ದಲ ๬ಲඝ౬  ಪ౳ ൟ ౽ಲෳ ಗูಂൽಡ ಞ൐๭ ಅൿ ಒಂದಃౙ  ಎರറಜ ෩ฆ, ಆฆ ಮൡ౨  
ಆฆ ෩ฆ ಐൿ, ಹൽජൿ ෨ಂൽನ ಒಂൿ ಎರഴ, ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ කฤౙ  ಇൿ  ಎಂഖ ೯൤ಡ ಆฆ ෩ฆ ಇൿ 

ಆಜං  ಹഔೕඨ ๲ಃಂി ಒಂൿ කฤౙ  ಒಂൿ කฤౙ  ೯൤ಡ ಐൿ ෩ฆ ಹൽජൿ ೯൤ಡ ಆฆ ಐൿ ಇൿ eig 
෩ವ൞౬ ฤౙ  ಎರഴ ಎಂഖ ಪ౵ ๺ ಐൿ කฤౙ  ಇಪ౭ ൡ౨  ಪ౵ ๺ ಆฆ ಆฆ ෩ವ൞౨ ฆ ಏำ ಒಂൿ ಏำ ಮൡ౨  ಎಂഖ ෩ฆ 
ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ೯൤ಡ ಒಂಬൡ౨  ಐൿ ನಲವ൤౨ ೖൿ ಆචಯ ಒಂൿ ಏำ ಎರഴ ಹൽකฤౙ  ಮൡ౨  ಎಂഖ කฤౙ  ෩ವ൤౨ ರഴ 
ಒಂಬൡ౨  ಆฆ ಐವൡ౨  කฤౙ  ಈ ಆฆ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಏำ ಏำ ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಇಪ౭ ൡ౨  2 ೯൤ಡ 8 10 10 ೯൤ಡ 18 28 4 
೯൤ಡ 15 19 19 ಅඝ౬  ๳ค๯ವ ෩ಲಕ ಅಂൟಮವඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ  ೯൤ಡ 30 49 20 ೯൤ಡ ಇಪ౭ ൤౨ ಂഖ ಇಪ౭ ൤౨ ಂഖ ೯൤ಡ 
෩ವ൞౨ ฆ ಅರವ൞౬ ฤౙ  ಏำ ಪ౵ ๺ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಅಂದฉ ෩ವ൧౨ ಂൿ ෩ವ൧౨ ಂൿ ೯൤ಡ ನಲವ൤౨ ೖൿ ಅಂದฉ 76 14 
ಪ౵ ๺ 32 ಇൿ 46 46 ೯൤ಡ 54 ಇൿ 100 ಆಜฆโದคಂದ ಇൿ ಈಗ ಅಂൟಮ ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ah 
ಞ൏౽ರಃౙ  ๸ීඌ๭ඈ൤ ಒಂൿ ಆ๭౨ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ෴โඃ ಎರഴ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗัಡ ಮൡ౨  ಒಂඃ a b 
ಕ౳ ಮದ ๸තಣბ ವಛბವൕಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ත౳ ෆ ಎಂൽඦ൤ ಬฉ෽ೕಣ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ab bb a 

ಮൡ౨  ಗำ ಬಲಃౙ  ಒಂದರย౵  ಅಲ౭ เฃಮ ಜಂತ ಕല෫ ಅಥ฿ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ aij b bij i j n a 
ಮൡ౨  ඛಂದ ಕ౳ ಮದย౵ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಊ๼๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಇൿ ๬ಧ౲  ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಒಂඃ ಕ౳ ಮದย౵ ๅ b n n a b 
ಮൡ౨  ಅโ ಚದರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜๅ ಈಗ කโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಅದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಇದರ c ab cij cij 
ಅಥბๆඝ, ಅย౵  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ඡ ನ෩ൿ ಒಂದคಂದ ಡ ಚย๯ವ ๸ಕಲನൽಂದ ඛೕಡมಜං ಇൿ ಸค e ij naikbkj k 
ಇൿ  කโ ಈಗ ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  วಕౙ ๻ಕฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ කโ ನ c 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ๸තಣბ eij cij 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಪ౳ ๆಶ ෽ಂൽಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ನನಡ cij cji 
ඛೕಡฤ ಗำ ෴โโ ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං cji 
ಆದ౪ คಂದ ಏඝ ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං cijs 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ಬಳಸฤ ಅವ౽ಶ ෥ലಆഴ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ 1 คಂದ ವฉಡ ಚย๯ವ ๸ಕಲನ najkbki k 
ಅඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๸තಣბ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ನ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ෩ൿಗಳ ๸ಕಲನ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං   คಂದ ಡ ab k 1 najkbki 
ಇโಗำ ನ෩ൿಗำ ಒ෫౱  කඝ ಇโಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಈಗ කโ ෈ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ijth 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಇൿ ನ෩ൿಗูಂൽಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕಡฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅದರ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ಅඃ bij 
คೕൟಯย౵  ನ෩ൿಗูಂൽಡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕല ಅದರ ವಛბವൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั   ಅಂದฉ ಇൿ ನನಡ AIj 
෈೧ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං , ಇඣ౬ ಂൿ ನನಡ ಅ೧ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಪ౳ ๆಶඅಂൽಡ ಕ౳ ಮ฿ಜ ಮൡ౨  ಎಂൿ ನ෩ൿಗูಂൽಡ ಎರഴ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಗಳඝ౬  ij th bji aji 
ຄಂൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅโಗಳඝ౬  ಞ൐ಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺   คಂದ ವฉಡ ಚย๯ವ ๸ಕಲನ ಆಜฆತ౨ ං ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ನ෩ൿ 1 n k i kth bki 
ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ನನಡ ನ෩ൿ ಅಗತ౲ เං ಅൿ ಸค ෮ದಲචಯൿ ෮ದಲ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ j kth akj bki i kth 
ನ෩ದඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ಎರಡඡ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ನ෩ದඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං  คಂದ akj j kth 1 n 
ವฉಡ ಚย๯ವ ๸ಕಲನಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං, ಇൿ ಸค ಎಂൿ කඝ ಇದඝ౬  ඬට ಬฉ෷൤౨ ೕච , ಅൿ ๸౾ೕಣბ k akjbki 
๸ಒ౲ ಗะಗย ಅಥ฿ ජಜ ๸ಒ౲ ಗะಗย ඛಮಡ ൟัൽฆವ ಸತ౲ ವඝ౬  කඝ ಬಳ๭ං౪ ೕච  ಅโ ಬದ౫ ฿ಜฆವ ಞ൏౽ರโ 
ಪคವತბಕ฿ಜං ಎಂൿ ඛೕโ ಅ෕ ຄೕฯ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಈ ಎರഴ ෥౲ ೖ ಗัಛಜ කโ วಕౙ  ๻౾ฆโದඝ౬  ඣೕലದฉ 
කඝ ಈಗ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ං౪ ೕච ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅ෕ ຄೕฯ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ๼ೕಛಜ ಅ෕ රฯ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ෈ ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๺ ಎ 
ഓ౳ ඨ౺  ඲ೕ๲౛  ಸ෥ನ฿ಜං ಈಗ කโ ෥ഺೕಣ  ಒಂൿ ಸರಳ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ කโ ಈ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಆฆ ಇൿ ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං ಇದඝ౬  කඝ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆෆ ಆಡბฑ 
ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  කඝ ಅඝ౬  1 2 3 4 5 ಆฆ ಏำ ಎಂഖ ಒಂൿ ಎರഴ ಎಂൿ ಆ෺ౙ  b 
෥ഺೕಣ  කฤౙ  ಐൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಎ ಎರಡคಂದ ෩ರರ ಕ౳ ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ෈ ಇൿ ෩ರคಂದ කಲౙ ರ ಕ౳ ಮದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺
ಮൡ౨  ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ๸ಒ౲ ಗำ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ಞ൐ಸฤ ຄಂൽಆำ౶ ತ౨ ๅ ಅಥ฿ ಒഔౣ ಡ ಞ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಫย൞ಂಶದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎರಡคಂದ කฤౙ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂංഷ ಎರಡคಂದ කฤౙ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎ ಎರಡคಂದ කฤౙ  ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎ෈ 1 ಪ౵ ๺ 10 ಪ౵ ๺ 3 2 ಪ౵ ๺ 12 ಪ౵ ๺ 6 3 ಪ౵ ๺ 1 ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ  4 ಪ౵ ๺ 12 4 
ಪ౵ ๺ 16 ಪ౵ ๺ 15 ෨ಂൽನ ๬ฤ 4 ಪ౵ ๺ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಪ౵ ๺ ಆฆ ಎಂഖ ಪ౵ ๺ ෩ವൡ౨  ಪ౵ ๺ ಹච౬ ರഴ ಹච౬ ರഴ ಪ౵ ๺ 
෩ವ൤౨ ೖൿ ಪ౵ ๺ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಹൽකฆ ಪ౵ ๺ ನಲವൡ౨  ಪ౵ ๺ ಹൽ෩ฆ ಇൿ ಹඣ౬ ಂൿ ಮൡ౨  ෩ฆ ಹൽකฤౙ  
ಇಪ౭ ൧౨ ಂಬൡ౨  ಪ౵ ๺ ಆฆ ෩ವ൤౨ ೖൿ ಹൽකฤౙ  ೯൤ಡ ಆฆ  ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ವ൤౨ ಂഖ ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ಐವൡ౨  ಹൽඡำ 
೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ಇಪ౭ ൡ౨  ಒಂಬൡ౨  47 ೯൤ಡ 24 71 20 ೯൤ಡ 15 35 ಐವൡ౨  ಆฆ ೯൤ಡ ෩ವൡ౨  ಎಂಬತ౨  ಆฆ ಬಲ කโ 
ಇದඝ౬  ಎಂൿ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ab 
ಆದ౪ คಂದ ๸තಣბ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಇൿ කඝ ຄಂൽದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ab 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಡბฑ ಎರಡರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං කಲౙ คಂದ ಅಂದฉ ವಛბವൕ෷ ಎರഴ ಹൽකฤౙ  20 29 35 35 50 71 
ಮൡ౨  86 ಕ౳ ಮ฿ಜ කมౙ ಜฆತ౨ ං, කඝ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಈಗ කโ ෈ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ෈ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಅൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಆฆ ಏำ ಎಂഖ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ කฤౙ  ಐൿ කโ  ಎಂ්ൿ ಆಡბฑ b 
෩ರคಂದ කಲౙ ರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಎಂൿ ൟั෵ค ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෈ ಇൿ කಲౙ คಂದ ෩ರರ ಕ౳ ෥ಂಕದ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಆಜං, ಮ൧౨ ಂංഷ ಇൿ ಒಂൿ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  කฤౙ  
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ಐൿ ಆฆ ෩ಲಕ ඛೕಡมದ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ ಆಜං  ಕ౳ ෥ಂಕ ෩ರคಂದ ಎರಡರ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ຄಂർ൐ಃಗำ ಞ൐ಸฤ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ๅ ಅඝ౬  කโ วಕౙ  ๻ಆೕಣ ഓ౳ ඣ౺ ౭ ೕ๺ 1 5 1 2 6 b b 
2 3 7 4 4 ಎಂഖ ಐൿ ಒಂൿ කฤౙ  ಎರഴ ಐൿ ෩ฆ ಆฆ ಅದඝ౬  කโ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ  1 ಪ౵ ๺ 10 ಪ౵ ๺ 3 4 ಪ౵ ๺ 
20 ಪ౵ ๺ 6 3 ಪ౵ ๺ ಹච౬ ರഴ ೯൤ಡ ಆฆ ಎಂഖ ೯൤ಡ ෩ವൡ౨  ಪ౵ ๺ ಹච౬ ರഴ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಹൽකฤౙ  ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ 
ಹච౬ ರഴ ಮൡ౨  ෩ವ൤౨ ೖൿ ೯൤ಡ ಇಪ౭ ൡ౨  කฤౙ  ೯൤ಡ ಎಂഖ ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಹൽකฆ ೯൤ಡ ಹൽ෩ฆ ೯൤ಡ 
ಬಲ ಹൽකฤౙ   ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ಹൽකฆ ೯൤ಡ ಹൽජൿ ಹൽකฆ ೯൤ಡ ನಲವൡ౨  ೯൤ಡ ෩ವൡ౨  ಇൿ 
ಅಂൟಮ฿ಜ ನನಡ ಹൽකฤౙ  ಹൽජൿ ಮൡ౨  ಆฆ ಇಪ౭ ൧౨ ಂൿ ಎರഴ ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ೯൤ಡ ౘ෦๭ ಇൿ ಎರഴ 
ಆಜರ෎ಀ ಅൿ ನನಡ ಇಪ౭ ൡ౨  ඛೕഴತ౨ ං ಇൿ ಇಪ౭ ൧౨ ಂಬൡ౨  ෩ವ൤౨ ೖൿ ෩ವൡ౨  කฤౙ  ೯൤ಡ ಇಪ౭ ൡ౨  ಪ౵ ๺ ಆฆ 
ౘ෦๭ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅವฆ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಆಜರ෎ಀ 
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ಗಮඛಸಬ๾ൿ කඝ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕච කโ ෥౲ ഔ౳ ಕ౺ ౬  ಇඞ౬  ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ
ಮൡ౨  කโ ಏචಂൿ ൟัൽฆವ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ෥౲ ഔ౳ ಋ౺  ನ ಅ๭౩ ರ൤ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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