
 மாணவரக்ள் இந்த ெதாடர ்௳ரி௵ைரக௬க்ஶ வரேவற்கப்ப௄ழறாரக்ள், இௌ 
கணிதத்ொல் உள்ள க௠த்ௌக்களில் ஒன்றாஶம், இௌ பல இடங்களில் ௘க௵ம் பய௑ள்ளதாக 
இ௠க்ஶம், ஒ௠ உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம்: 

மற்௥ம் இரண்௄ நி௥வனங்கள் உள்ளன என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், ேம௩ம் ஒவ்ெவா௠ a b 
நி௥வன௚ம் உற்பத்ொ ெசய்ழறௌ.
 ௛ன்௥ உ௠ப்பூகள் என்றால், அதற்ஶ 
ஒன்௥ இரண்௄ என்௥ ெபயரி௄ேவாம் , ௛ன்௥ நி௥வனம் 70 80 மற்௥ம் 90 ழேலா ெபா௠டக்ைள 
உற்பத்ொ ெசய்ழறௌ என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், அேத ேபால் நி௥வனம் ஒன்௥ இரண்௄ 
மற்௥ம் ௛ன்ைற உற்பத்ொ ெசய்ழறௌ 
, எனேவ உண்ைம௜ல் நி௥வனம் 90 50 மற்௥ம் 100 உற்பத்ொ ெசய்ழறௌ என்௥ b 
ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம்.
  ௚ைறேய ஒன்௥ இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ ழேலாழராம் ெபா௠டக்ள் எங்களிடம் உள்ளௌ 
௔ன்வ௠ம் தர௵ எங்களிடம் உள்ளௌ, எங்களிடம் இரண்௄ நி௥வனங்கள் மற்௥ம் உள்ளன , a b 
உங்களிடம் இ௠ப்பௌ மட௄்மல்ல, ஒவ்ெவா௠ நி௥வன௚ம் ஒன்௥ இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ 
ெபா௠டக்ைள உற்பத்ொ ெசய்ழன்றன, எனேவ உ௠ப்பூ ஒன்௥ எ௱பௌ தயாரிக்கப்ப௄ழறௌ.
  ஒ௠ நி௥வனத்தால் ழேலா மற்௥ம் நி௥வனத்தால் 90 ழேலா, 80 ழேலா ெபா௠ள் 2 நி௥வனம் b 

நி௥வனத்தால் தயாரிக்கப்ப௄ழறௌ, ேம௩ம் 50 ழேலா உ௠ப்பூ 2 நி௥வனம் a b 
நி௥வனத்தால் தயாரிக்கப்ப௄ழறௌ, அேத ேபால் ௛ன்௣ல் ெதாண்ை௥ ெதாண்ை௥ ழேலா 
உ௠ப்பூ ௛ன்௥ நி௥வனத்தால் தயாரிக்கப்ப௄ழறௌ மற்௥ம் ௏௥ ழேலா உ௠ப்பூ ௛ன்௥ a 
நி௥வனத்தால் தயாரிக்கப்ப௄ழறௌ அைத ஏதாவௌ ஒ௠ வூவத்ொல் எ௱ௌேவாம் , நான் b 
அைத ஒ௠ அட்டவைண வூவத்ொல் ைவப்ேபாம், என்னிடம் ஒ௠ நி௥வனம் உள்ளௌ மற்௥ம் 
நி௥வனம் உள்ளௌ  மற்௥ம் ம௥௖றம், என்னிடம் ஒ௠ உ௠ப்பூ இரண்௄ மற்௥ம் உ௠ப்பூ b 
௛ன்௥ உள்ளௌ, எனேவ எ௱பௌ எண்பௌ மற்௥ம் 90 ஐ உ௠வாக்ஶழறௌ, அேத ேபால் a b 90 50 
மற்௥ம் 100 ஐ உ௠வாக்ஶழறௌ.
 எனேவ இௌ ஒ௠ ேமட்ரிக்௻ன் க௠த்ௌ என அ௣யப்ப௄ம் ெபாௌவான எ௄த்ௌக்காட௄்களில் 
ஒன்றாஶம்.
 
இப்ேபாௌ அணி என்றால் என்ன என்பைத எ௱ௌேவாம், அைத ௚ைறயாக ஒ௠ வைரயைற௜ன் 
வூவத்ொல் ைவப்ேபாம், ஒ௠ அணி ஒ௠ ெசவ்வக வரிைச ெசவ்வக வரிைசயாஶம், எனேவ 
வரிைச வரிைச௜ன் ஷ௥கள் ெதாடர௖்ைடய உள்ள௄ீகள் என அைழக்கப்ப௄ழன்றன 
அூப்பைட அணி உள்ள௄ீகள் அூப்பைட அணி எனேவ ெபாௌவாக ெசவ்வக வரிைசைய 
எப்பூக் ஶ௣ப்௔௄வௌ இௌேவ நீங்கள் சரியானைதக் ஶ௣க்ஶம் 
௳தத்ொல் ஒன்௥ ௚தல் 1 வ   ை◌ வைர இ   ◌த் a 1 2 a 1 3 na 2  a 2 2 a 2 3 a 2 n 
வ௯௜ல் ெதாடரழ்றௌ  நீங்கள் காைல 1 மணி ௚தல் 2 மணி வைர 3 மணி வைர இ௠க்ஶம் o  
இந்த ேமட்ரிக்௻ல் ௚ற்௣௩ம் மற்௥ம் தனிமங்கள் உள்ள௄ீகளாக உள்ளன, எனேவ ஒ௠ அணி m 
ெகா௄க்கப்பட௄், நீங்கள் அைத ஒ௠ ெசவ்வக வரிைச௜ன் வூவத்ொல் எ௱ௌம் ேபாௌ, ◌க்ளிடம் 
உள்ள ெமாத்த உள்ள௄ீகளின் எண்ணிக்ைக, அ  ◌ஓ ம   ௱ வ   ◌ிைச௜ன் ெமாத்தமாக இ௠க்ஶம்.
  ஒ௠ ேமட்ரிக்௻ல் வரிைசகள் மற்௥ம் ெந௄வரிைசகள் இ௠ப்பைத நாங்கள் m n 
கவனிக்ழேறாம், இந்த மற்௥ம் ேதரந்்ெத௄க்கப்படட் ஼க்கைலப் ெபா௥த்தௌ மற்௥ம் m n 
இ௥ொயாக 

வரிைசகள் மற்௥ம் ெந௄வரிைசகைளக் ெகாண்ட ஒ௠ அணி௜ன் வரிைச m n m cross n 
வலௌ௖றம் இந்த என்பௌ வரிைசையக் ஶ௣க்ழறௌ.m cross n 
 ேமட்ரிக்ஸ் இப்ேபாௌ ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கைளச ்ெசய்ேவாம், இந்த ேசாதைன௜ல் நாம் 
ெதாடங்ழய ௚தல் உதாரணத்ௌடன் ெதாடங்ஶேவாம் ௚தல் உதாரணம் எங்களிடம் ஒ௠ வரிைச
இ௠ந்தௌ, எனேவ எங்களிடம் இ௠ந்த அணி எ௱பௌ எண்பௌ ெதாண்ைற்௥ ஐம்பௌ மற்௥ம் 
௏௥ இௌ நாம் ெசய்௞ம் ேமடர்ிக்ஸ் ஆஶம்.
  ஆரம்பத்ொல் இ௠ந்தௌ மற்௥ம் நீங்கள் இந்த ேமட்ரிக்ைஸப் பாரத்்தால் இரண்௄ வரிைசகள் a 
மற்௥ம் ௛ன்௥ ெந௄வரிைசகைளப் ெபற்௥ள்ளௌ, எனேவ அணி வரிைசயானௌ அணி ௳ன்a a 
வரிைச இரண்௄ ௛ன்௥ வலௌ மற்௥ம் அௌ 2 ௚தல் 3 வைர இ௠ப்பைத௞ம் நீங்கள் 
கவனிக்கலாம்.
  6 இ  ெலெமன்டக்ள் மற்ெறா௠ உதாரணத்ைதச ்ெசய்ேவாம் இௌ 1 2 3 4 ஐந்ௌ ஆ௥ ஏ௱ எட௄் a 
மற்௥ம் ஒன்பௌ ஆல் ெகா௄க்கப்படட் அணி, எனேவ ௛ன்௥ வரிைசகள் மற்௥ம் ௛ன்௥ a 
ெந௄வரிைசகைளப் ெபற்௥ள்ளௌ, எனேவ இன் வரிைச ௛ன்௥ ைபட் ஆஶம், இப்ேபாௌ a 
கணக்ழட ஒ௠ எளிய ஼க்கைலச ்ெசய்ேவாம்.
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 ஒ௠ ேமட்ரிக்௻ன் உள்ள௄ீகள் ஒ௠ உண்ைமயான அணி என்௥ ைவத்ௌக்ெகாள்ேவாம், எனேவ 
உண்ைமயான ேமட்ரிக்ஸால் உண்ைமயான அணி என்றால் என்ன அரத்்தம், அதன் உள்ள௄ீகள் 
உண்ைமயான எண்கள் உண்ைமயான அணி, அதன் உள்ள௄ீகள் ௛ன்௥க்ஶ இரண்௄ என்௥ 
உள்ள௄ீகள் இ௠ந்தால் உள்ள௄ீகைளக் கண்ட௣௞ம் அணி.
 ஐ 
ைமனஸ் ௚௱ைமக்ஶ ேமல் 2 என்ற மா௄லஸஓக்ஶ சமமான ித்ொரத்தால் j aij 
ெகா௄க்கப்படட்ைவ, இைதத் ோரக்்க ௚யற்஼ப்ேபாம், எனேவ ஒ௠ அணி a an n by n matrix a

௎ைழ௵ ெகா௄க்கப்படட் ஒ௠ ௛ன்௥ இரண்௄ அணி என ஶ௣க்கப்ப௄ம் எனேவ ijth aij a 
க்ஶ ௛ன்௥ வரிைசகள் மற்௥ம் இரண்௄ ெந௄வரிைசகள் உள்ளன, எனேவ ௎ைழ௵ ijth i 
ைமனஸ் ௚௱வௌமாக இரண்ூன் ௙ௌ மா௄லஸால் வழங்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ அணி j a 
ஒன்௥ ம   ◌௥்ம் ன வழங்கப்ப௄ழறௌ  நாங்கள் a 1 2 a 1 3 a 2 1 a 2 2 a 2 3 let   
ித்ொரத்ைதப் பயன்ப௄த்ௌழேறாம் மற்௥ம் உள்ள௄ீகைள 1 1 ெப௥ழேறாம்  மா௄லஸ் 1 
க௯த்தல் 1 ௙ௌ 2 1 க௯த்தல் 1 என்பௌ 0 எனேவ ௚தல் ௎ைழ௵ 0.
 இரண்டாவௌ ஒன்௥ இௌ 1 க௯த்தல் 2 மா௄லஸால் க   ௄க்கப்படட்ௌ, அொல் 1 ௚௱ௌம் a 1 2 
இரண்ூல் ப   ொ ஒன்௥ ௛ன்௥ எனேவ ஒன்௥ க௯த்தல் ௛ன்௥  இௌ ைமனஸ் இரண்௄ மற்௥ம் 
அதன் மா௄லஸ் இரண்௄ இரண்௄க்ஶ ேமல் இரண்௄ அௌ ஒ௠ ௳னாூ ஒன்௥ இரண்௄ க௯த்தல் 
ஒன்௥ அௌ உங்க௬க்ஶ இரண்௄ க௯த்தல் ஒன்௥ ெகா௄க்கப் ேபாழறௌ ஒன்௥
 அதனால் ஒன்௥ இரண்டாக ௙ண்௄ம் பாொ இரண்௄ க௯த்தல் இரண்௄ ௗஜ்௷யம் ௙ண்௄ம் 
இரண்௄ க௯த்தல்  ௛ன்௥ இௌ ைமனஸ் ஒன்௥ , எனேவ உங்களிடம் மா௄லஸ் ஒன்௥ இ௠க்ஶம், 
எனேவ ஒன்௥ இரண்௄ என்௥ நாம் உள்ள௄ீகைளக் கண்௄௔ூத்ௌள்ேளாம், எனேவ இப்ேபாௌ 
பல்ேவ௥ வைகயான ெமட்ரிக்ஶகைளப் பாரப்்ேபாம், ௚த௧ல் இௌ ஒ௠ வரிைச அணி வரிைச 
அணி என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ.
  ஒ௠ வரிைச அணி என்பௌ ஒ௠ வரிைசைய மட௄்ேம ெகாண்ட அணி வரிைச அணி  எனப்ப௄ம்
  
ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ எனேவ இௌ ஒ௠ வரிைச அணி வலௌ மற்௥ம் அதன் வரிைச ௛ன்௥ 
௳னாூக௬க்ஶ ஒ௠ எ௄த்ௌக்காட௄்  ஒன்௥ ேம௩ம் ஒன்௥க்ஶ இரண்௄ ௡ட் இரண்௄ econd 
௛ன்ைறப் பாரப்்ேபாம், எனேவ இௌ ௙ண்௄ம் ஒ௠ வரிைச அணி மற்௥ம் அதன் வரிைச ௙ண்௄ம்
ஒன்௥ ௛ன்௥ ஆஶம், எனேவ இந்த ௳ஷயத்ொல் என்பௌ ௛ன்௥ ஒ௠ நிரல் அணி, எனேவ இௌ n 
ஒ௠ நிரல் அணி என்றால் என்ன வரிைச ேமட்ரிக்ைஸப் ேபாலேவ ஒேர ஒ௠ ெந௄வரிைச 
ெகாண்ட அணிைய ஒ௠ ெந௄வரிைச ெகாண்ட அணி நிரல் அணி என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ, 
எனேவ ெந௄வரிைச ேமட்ரிக்௻ன் வரிைச ஒ௠ வலௌ௖றத்ொல் ஆக இ௠க்ஶம், அங்ஶ அந்த n 
ெந௄வரிைச௜ல் உள்ள உ௥ப்௖களின் எண்ணிக்ைகைய ஶ௣க்ழறௌ எனேவ நாம் n 
ெசய்ேவாம்  ஼ல எ௄த்ௌக்காட௄்கள் ௚த௧ல் உங்களிடம் ௡ட் இரண்௄ ௡ட் ௛ன்௥ மற்௥ம் ௡ட் 
ஐந்ௌ உள்ளௌ, எனேவ இௌ ஒ௠ நிரல் ேமட்ரிக்ஸஓக்ஶ ஒ௠ ெபாௌவான எ௄த்ௌக்காட௄் மற்௥ம் 
அதன் வரிைச ௛ன்௥ என்பௌ இன்௑ம் ஒ௠ உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்யம் இௌ
௙ண்௄ம் ஒ௠ நிரல் அணி மற்௥ம் அதன் வரிைச ௛ன்௣ல் ஒ௠ பங்ஶ என்பௌ ஒ௠ சௌர அணி 
என அைழக்கப்ப௄ழறௌ 
, இௌ ஒ௠ அணி ஆஶம்  ெந௄வரிைசகள் ௔ன்னர ்நீங்கள்  அத்தைகய அணி ஒ௠ சௌர அணி 
என்௥ ெசால்௩ங்கள், ஼ல உதாரணங்கைளச ்ெசய்ேவாம், நாம் எ௱பத்ொ எண்பௌ ெதாண்ை௥ 
ெதாண்ைற்௥ ஐம்பௌ ௏௥ இ௠ந்ததற்கான ௚தல் உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம், எனேவ ஒ௠ 
சௌரம் என்றால் என்ன என்றால் சௌர அணி வரிைசகளின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம்  
ெந௄வரிைசகள் அதாவௌ வரிைசகள் உள்ளன என்௥ நீங்கள் ெசான்னால் அௌ n n 
ெந௄வரிைசையக் ெகாண்ூ௠க்க ேவண்௄ம், அதாவௌ வரிைசயானௌ ஆல் ஆக இ௠க்க n n 
ேவண்௄ம் , ேம௩ம் அதன் வரிைச இந்த ேமட்ரிக்௻ன் வரிைச இரண்௄ ௛ன்௥ என்௥ 
எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், 
எனேவ இௌ இல்ைல  ஒ௠ சௌர அணி இன்௑ம் ஒ௠ உதாரணத்ைதச ்ெசய்ேவாம் , இந்த வ௯௜ல் 
எ௱ௌேவாம் பாொ ஒன்௥ நான்ஶ ஒன்௥ எட௄் ஒன்௥ ௛ன்௥ ஒன்௥ ஒன்பௌ ஒன்௥ இ௠பத்ொ ஏ௱ 
ஒன்௥ நான்ஶ ஒன்௥ பொனா௥ மற்௥ம் ஒன்௥ அ௥பத்ௌ நான்ஶ எனேவ வரிைசகளின் 
எண்ணிக்ைக சமமாக இ௠க்ஶம்  ௛ன்௥ மற்௥ம் இேதேபான்ற ெந௄வரிைசகளின் 
எண்ணிக்ைக௞ம் ௛ன்௥க்ஶ சமம், எனேவ இௌ ஒ௠ சௌர அணி ௛ன்றாவௌ ஒன்௥ , இொல் 
ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ என்பைத ௙ண்௄ம் பாரப்்ேபாம் இந்த வழக்ழல் வரிைசகளின் 
எண்ணிக்ைக இரண்௄ ெந௄வரிைசகளின் எண்ணிக்ைகக்ஶ சமம் எனேவ என்பௌ ஒ௠ thi  s 
சௌர அணி எனேவ ௚த௧ல் ஒ௠ ஼௣ய ஶ௣ப்ைபச ்ெசய்ேவாம் வரிைச௜ன் அணி ஒன்௥ n 
வரிைச௜ன் அணி ஒ௠ சௌர அணி என்றால், ஒ௠ வலௌக்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் மட௄்ேம, n 
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உங்களிடம் ஒ௠ வரிைச அணி இ௠ந்தால், நான் ௛லம் வரிைசயாக ஆரட்ர ்ெசய்ழேறன்.n 
 இௌ ஒ௠ சௌர அணியாக மாற ௚ூ௞மா, ஒன்௥ இ௠ந்தால் மட௄்ேம இௌ சாத்ொயமாஶம், n 
எனேவ ஒன்௥ இ௠ந்தால், அௌ ஒ௠ சௌர அணி என்௥ உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், அௌ ௛லம் n n 
வரிைச௜ன் வரிைச அணி என்௥ நீங்கள் ௳௠ம்௔னால், அௌ ஒ௠ சௌர அணியாக இ௠க்க 
ேவண்௄ம்.
 வரிைசகளின் எண்ணிக்ைக ெந௄வரிைசகளின் எண்ணிக்ைகையப் ேபாலேவ இ௠க்க 
ேவண்௄ம் , அௌ ஒ௠ வரிைசைய மட௄்ேம ெபற்௥ள்ளௌ என்பைத நீங்கள் அ௣௴ரக்ள், எனேவ 
அௌ ஒேர ஒ௠ ெந௄வரிைசையக் ெகாண்ூ௠க்க ேவண்௄ம், ேம௩ம் அௌ ெந௄வரிைசகைளப் n 
ெபற்௥ள்ளௌ என்பௌ உங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம், எனேவ ஒேர சாத்ொயம் ஆக இ௠க்க n 1 
ேவண்௄ம் .
 அேத ேபால் இரண்டாவௌ  ஒ௠ வரிைச௜ல் ஒ௠ ெந௄வரிைச அணி ஒ௠ சௌர அணி என்றால் n 
மற்௥ம் ஒ௠ வலௌ க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் மட௄்ம் ேம௩ம் ஒ௠ வைகையப் பாரப்்ேபாம் ஒ௠ n 
அணி ௛ைல௳ட்ட அணி ஒ௠ சௌர அணி அைனத்ௌ உள்ள௄ீக௬ம் என்றால் ௛ைல௳ட்ட x 
அணி எனப்ப௄ம்  ௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகள் த௳ர ௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகள் ௗஜ்௷யம் ar  e 
எனேவ உங்களிடம் ஒ௠ சௌர அணி 1 1 a 1 2 a 1 3 a 1 na 2 1 a 2 2 a 2 3 a 2 n 
இ௠ந்தால் அௌ ஒன்௥ இரண்௄ மற்௥ம் ௛ன்௥ சரியாக இந்த உள்ள௄ீகள்  a ann aii 
உள்ள௄ீகள் 
௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகள் என்௥ அைழக்கப்ப௄ழன்றன, இைவ ௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகள் 
என அைழக்கப்ப௄ழன்றன  .
  மற்ற உள்ள௄ீக௬ம் ௗஜ்௷யமாஶம், எனேவ இௌ ஒ௠ ௛ைல௳ட்ட அணிக்ஶ ஒ௠ 
எ௄த்ௌக்காட௄்  
ஆஶம் மற்ற உள்ள௄ீகள் சரியாக இ௠க்ஶம் ேபாௌ மற்ற உள்ள௄ீகள் ஒ௠ பல் நிைல௜ல் உள்ள 
உள்ள௄ீகள் மற்௥ம் ௚தல் ஒ௠ நிைல௜ல் உள்ள ௎ைழ௵ ௗஜ்யம் அல்ல எனேவ இௌ ஒ௠ a 
எ௄த்ௌக்காட௄் அல்ல, இௌ ஒ௠ சௌர அணி அல்ல மன்னிக்க௵ம் இௌ ஒ௠ ௛ைல௳ட்ட அணி 
அல்ல  இன்௑ம் ஒ௠ ேதர௵் எனேவ அைனத்ௌ உள்ள௄ீக௬ம் அல்லௌ ௗஜ்௷ய௚ம் உங்களிடம் 
௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகள் உள்ளன, ஆனால் இந்த பொைவப் பாரத்்தால் இௌ ௗஜ்௷யமற்ற 
௎ைழ௵, இௌ ஒ௠ ௛ைல௳ட்ட ௎ைழ௵ அல்ல, எனேவ ஒன்௥ இரண்௄ ஒ௠ நிைல௜ல் 
ௗஜ்௷யமற்ற ௎ைழ௵ ஆஶம்.
 
இௌ ஒ௠ ௛ைல௳ட்ட அணி அல்ல   .
  
அைனத்ௌ ௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீக௬ம் ஒ௠ தனியான அள௵ேகாைலப் ெப௠க்ழனால் ஒ௠ 
வலௌ௖றத்ொல் உள்ள தனித்ௌவமான அள௳௄தல் , எனேவ இரண்௄ ௗஜ்௷ய ௗஜ்௷ய இரண்௄ 
உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம், எனேவ இௌ ஒ௠ ஸ்ேகலார ்ேமட்ரிக்ஸ் இரண்டாவௌ ஒ௠ இரண்௄ 
ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் இரண்௄ ௗஜ்௷ய ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ ஒ௠ எ௄த்ௌக்காட௄், எனேவ இௌ  ஒ௠ 
சௌர அணி ஷட இல்ைல, எனேவ ஒ௠ சௌர அணி ஷட இல்ைல , எனேவ ஒ௠ ஸ்ேகலர ்
ேமட்ரிக்ஸாக இ௠க்க ௚ூயாௌ, ேம௩ம் ஒ௠ ௳ஷயத்ைதப் பாரப்்ேபாம், அௌ அைடயாள அணி 
என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ.
  ஒ௠ அைடயாள அணி என்றால் என்ன , வரிைச௜ன் அைடயாள அணி ெகா௄க்கப்படட்ால் n 
அௌ ெபாௌவாக சரியாகக் ஶ௣க்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ நீங்கள் மற்ற இடங்களில் ஒ௠ i 
ௗஜ்௷யத்ைதப் ெபற்௥ள்ளரீக்ள், இரண்௄ பல் நிைல௜ல் ஒன்௥ உள்ளௌ, ௔ன்னர ்மற்ற 
இடங்களில் ௗஜ்௷யம் உள்ளௌ, இதன் ெபா௠ள் ௎ைழ௵ என்ன ஆஶம் நான் க்ஶ சமமாக ijth j 
இல்லா௳ட்டால் அைத 0 ஆக எ௱தலாம் மற்௥ம் க்ஶ சமமாக இ௠ந்தால் 1 ஆக இ௠க்ஶம் இந்த j 
ேமட்ரிக்ஸ் அைடயாள அணி என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ 2 க்ஶ 2 அைடயாளத்ைத எ௱த 
௚யற்஼ப்ேபாம்  ேமட்ரிக்ஸ் அைத ஆல் 2 என்௥ எ௱தலாம், இௌ ஒ௠ ௗஜ்௷யமாக i 2 
ெகா௄க்கப்ப௄ம் ஒன்௥ 
, ௛ன்ைற ௛ன்௥ ௛ன்௥ அைடயாள அணியாக எ௱ௌேவாம், இௌ ஒ௠ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யமாக 
ெகா௄க்கப்பட௄்ள்ளௌ 1 0 மற்௥ம் 0 0 1 இௌதான் அணி  எங்களிடம் அ௄த்தௌ ேமல் ௚க்ேகாண 
அணி வைக அல்லௌ ஒ௠ வைக சௌர அணி என அைழக்கப்ப௄ழறௌ , இொல் 
௛ைல௳ட்டம் அல்லௌ ௗஜ்௷யத்ொற்ஶ வேழ உள்ள அைனத்ௌ உள்ள௄ீக௬ம் 
௛ைல௳ட்டத்ொற்ஶ வேழ உள்ள அைனத்ௌ உள்ள௄ீக௬ம் ௗஜ்௷யமாக இ௠க்ஶம் ேமல் 
௚க்ேகாண அணி என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ.
  ஒ௠ உதாரணத்ைத ௚த௧ல் பா௠ங்கள் ௚தல் உதாரணம் ஒன்௥ இரண்௄ ௛ன்௥ ௗஜ்௷யம் 
நான்ஶ ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ஆ௥ எனேவ ௚த௧ல் வலௌ ேகாடை்ட வைரேவாம், எனேவ 
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இௌ ஒன்௥ நான்ஶ மற்௥ம் ஆ௥ இைவ ௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீக௬க்ஶ ஒத்ொ௠க்ஶம் மற்௥ம் அந்த 
வலௌ வழ் உள்ள உள்ள௄ீகள் உங்க௬க்ஶ வேழ உள்ள அைனத்ௌ உள்ள௄ீக௬ம் அல்லௌ 
ௗஜ்௷ய௚ம் உள்ளன, எனேவ இௌ ஒ௠ ேமல்  ௚க்ேகாண அணி ௙ண்௄ம் ஒ௠ உதாரணத்ைதப் 
பாரப்்ேபாம், எனேவ இைவ இரண்௄ம் ௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீக௬டன் ஒத்ௌப்ேபாழன்றன, 
இதற்ஶக் வேழ அைடயாள அணி உள்ளௌ, எனேவ இௌ ஒ௠ ேமல் ௚க்ேகாண அணி , 
உண்ைம௜ல் இந்த எ௄த்ௌக்காட௄் இன்௑ம் ஒ௠ உதாரணத்ைதப் பாரப்்ேபாம்.
 ௚ந்ைதய ஒன்௣ன் ெபாௌைமப்ப௄த்தல் அைடயாள அணி ஒவ்ெவா௠ ஸ்ேகலார ்ேமட்ரிக்ஸஓம் 
ஒ௠ ேமல் ௚க்ேகாண அணி வலௌ௖றம் எனேவ அ௄த்தௌ கண்ூப்பாக ேமல் ௚க்ேகாண அணி 
ஒ௠ ௚க்ேகாண அணி அல்லௌ நான் அைத ேமல் ௚க்ேகாண அணி என்௥ எ௱ௌேவன்  
௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகள் ஷட இ௠ந்தால் கண்ூப்பாக ேமல் ௚க்ேகாணம் என்௥ 
அைழக்கப்ப௄ழறௌ ௗஜ்யம் எனேவ ஼ல எளிய எ௄த்ௌக்காட௄்கைளப் பாரப்்ேபாம் ௗஜ்யம் 
ஒன்௥ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்யம் எனேவ இைவ ௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகள் ௛ைல௳ட்ட இரண்௄ 
௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீக௬ம் ஈேரா மற்௥ம் அதற்ஶக் வேழ உள்ள ஒன்௥ ௗஜ்௷யமாஶம், z  
எனேவ இௌ கண்ூப்பாக ேமல் ௚க்ேகாண அணிக்ஶ ஒ௠ எ௄த்ௌக்காட௄், கண்ூப்பாக ேமல் 
௚க்ேகாண அணிக்ஶ இௌ ஒ௠ எ௄த்ௌக்காட௄், எனேவ இரண்டாவௌ உதாரணம் 0 2 3 ௗஜ்யம் 
நான்ஶ ஐந்ௌ ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யம் ௗஜ்௷யத்ைதப் பாரப்்ேபாம்.
  ௚த௧ல் ௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகைளக் ஶ௣க்க௵ம் இரண்டாவௌ உதாரணம் எனேவ இங்ேக 
௛ைல௳ட்ட உள்ள௄ீகள் நன்றாக உள்ளன, எனேவ ௛ைல௳ட்டத்ொற்ஶக் வேழ உள்ள அைனத்ௌ 
உள்ள௄ீக௬ம் ௗஜ்௷யமாஶம், எனேவ இௌ ஒ௠ ேமல் ௚க்ேகாண அணி, இௌ கண்ூப்பாக 
இௌதானா என்பைத இப்ேபாௌ சரிபாரப்்ேபாம் கண்ூப்பாக ேமல் ௚க்ேகாணமாக உள்ளௌ 
அல்லௌ இல்ைல எனேவ இரண்டாவௌ ௛ைல௳ட்ட ௎ைழ௵ நான்ஶ அதன் ௗஜ்௷யமற்ற எண் 
வலௌ நான்ஶ இரண்௄ பல் நிைல௜ல் உள்ளௌ , எனேவ இந்த அணி கண்ூப்பாக ேமல் 
௚க்ேகாணமாக இல்ைல, எனேவ ெமட்ரிக்ஶகளின் வைககைளப் பற்௣ இப்ேபாௌ நாம் 
௚யற்஼ப்ேபாம்.
  ெசயல்பா௄களில் ஏதாவௌ ெசய்௞ங்கள் ௚த௧ல் ெமட்ரிக்ஶகளில் ஼ல வைகயான 
ெசயல்பா௄கைள ெசய்ய ேவண்௄ம், இௌ ெமட்ரிக்ஶகளின் ஷட்டல் என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ ,
அைவ ஒேர வரிைச௜ல் சரியாக இ௠ந்தால் இரண்௄ ெமட்ரிக்ஶகைள ேசரக்்கலாம்.
  ஒேர வரிைச௜ன் டை்ரஸ்கள் உங்களிடம் இ௠ந்தால் மட௄்ேம அவற்ைறச ்ேசரக்்க ௚ூ௞ம், 
௔ன்னர ்நீங்கள் அைதச ்ேசரக்்கலாம் மற்௥ம் 
அதன் ௳ைளவாக வ௠ம் ேமடர்ிக்ஸ் ேமட்ரிக்௻ன் 

உள்ள௄ீ ெகா௄க்கப்படட் இரண்௄ ெமட்ரிக்௻ன் உள்ளட்ீைடச ்ijth ijth 
ேசரப்்பதன் ௛லம் ெபறப்ப௄ழறௌ, எனேவ ஒ௠ உதாரணம் ெசய்யலாம்.
 உண்ைம௜ல் ஒ௠ எளிய எ௄த்ௌக்காடூ்ல் ெதாடங்ஶேவாம், ஒன்ைற இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ 
ஆக இதற்ஶச ்சமமாக௵ம் ஐ ஐந்ௌ ஆ௥ ஏ௱ மற்௥ம் எட௄் ஆக௵ம் ஒ௠ ஷட்டைலக் கணக்ழட b 
௚யற்஼ப்ேபாம் இந்த இரண்௄ ெமட்ரிக்ஶகைள௞ம் ேசரக்்க ேவண்௄ம், எனேவ b a 
கணக்ழ௄ேவாம்.
  ப்ளஸ் ஆல் ெகா௄க்கப்படட்ால் ௚தல் ௎ைழ௵ அல்லௌ ஒ௠ மாத ௎ைழ௵ என்பௌ b 
ெதாடர௖்ைடய ெகா௄க்கப்படட் மற்௥ம் ஆழயவற்௣ன் ஒ௠ மாத கொரக்ைளச ்matrices a b 
ேசரப்்பதன் ௛லம் வழங்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ இன் ஒ௠ மாத ௎ைழ௵ ஒன்௥ மற்௥ம் இன் a b 
ஒ௠ மாத ௎ைழ௵ ஐந்ௌ  ஒன்௥ ஷட்டல் ஐந்ௌ அௌ ஆ௥ அேத ேபால் இன் ஒ௠ பல் ௎ைழ௵ a 
இரண்௄ மற்௥ம் இன் ஒ௠ பல் ௎ைழ௵ ஆ௥ எனேவ இரண்௄ ஷட்டல் ஆ௥ இௌ எட௄் என்பௌ b a
இன் இரண்௄ ஒ௠ ௎ைழ௵ ௛ன்௥ மற்௥ம் இன் இரண்௄ ஒ௠ ௎ைழ௵ ஏ௱ எனேவ ௛ன்௥ b 
ஷட்டல்  ஏ௱ அௌ எனக்ஶ பத்ௌ இரண்௄ பல்ைலக் ெகா௄க்கப் ேபாழறௌ  இன் நான்ஶ a ry 
மற்௥ம் இன் இரண்௄ பல் ௎ைழ௵ எட௄் எட௄் ஷட்டல் நான்ஶ எனக்ஶ பன்னிெரண்௄ b 
ெகா௄க்கப் ேபாழறௌ, எனேவ இரண்டாவௌ உதாரணத்ைதச ்ெசய்ேவாம், அைத ௛ன்௥ ௛ன்௥ 
அணிக்ஶ ெசய்ேவாம், இந்த ஒன்௥க்ஶ சமமான இரண்௄ ௛ன்௥ நான்ஶ ஐந்ௌ ஆ௥ 9 8 7 6 5 4 3 2 
க்ஶ சமமான ஏ௱ எட௄் ஒன்பௌ ஐக் கணக்ழட ௚யற்஼ப்ேபாம், மற்௥ம் இரண்௄ம் சௌர b a b 
ெமட்ரிக்ஶகள் , உண்ைம௜ல் இரண்௄ம் ௛ன்௥க்ஶ ௛ன்றாக உள்ளன, எனேவ ஒ௠வர ்ஷட்டல் b
ஐக் கணக்ழடலாம்.
  நாங்கள் ௎ைழ௵ வ௯ையக் கணக்ழ௄ழேறாம், எனேவ ஒன்௥ ஷட்டல் ஒன்பௌ பத்ௌ இரண்௄ 
ஷட்டல் எட௄் பத்ௌ ௛ன்௥ ஷட்டல் ஏ௱ பத்ௌ உண்ைம௜ல் அைனத்ௌ உள்ள௄ீக௬ம் ெவ௥ம் 
பத்ௌ மட௄்ேம இ௠க்ஶம் 
என்பைத நீங்கள் கவனிக்கலாம்.
  உண்ைமயான ெமட்ரிக்ஶகைளப் பற்௣ய ேமேல ஷறப்பட்ட ௳வரங்கள்  ஼க்கலான 
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ெமட்ரிக்ஶகளில் எந்த மாற்ற௚ம் இல்லாமல் ைவத்ொ௠க்ழன்றன , அதாவௌ உண்ைமயான 
ெமட்ரிக்ஶக௬க்ஶ நீங்கள் என்ன ெசய்ழ௤ரக்ேளா அேத காரியத்ைத ஼க்கலான 
ெமட்ரிக்ஶக௬க்ஶம் ெசய்யலாம், நீங்கள் இரண்௄ ஼க்கலான ெமட்ரிக்ஶகைளச ்ேசரக்்கலாம், 
எனேவ நாங்கள் எைதச ்ெசய்தா௩ம் அைத ஼ம்௘ங் ெசய்யலாம்.
  ூ இ௠க்ஶம்  ஼க்கலான அணிக௬க்ஶ ஒன்௥ எனேவ ஼க்கலான அணி என்றால் என்ன ஒ௠ 
஼க்கலான அணி என்பௌ ஒ௠ அணி , இொல் அைனத்ௌ உள்ள௄ீக௬ம் ஼க்கலான எண்கள் 
உதாரணம் ஆ இந்த ேமட்ரிக்ைஸப் பா௠ங்கள் ஐ ௅ ஐ த்ரீ ஐ ஒன் ௔ளஸ் ௅ ஐ ௅ ௔ளஸ் த்ரீ ஐ த்ரீa 
௔ளஸ்  நான்ஶ நான் ௡ட் ௅ ௔ளஸ் ௡ட் ௛ன்௥ நான் ௡ட் ௛ன்௥ ௔ளஸ் ௡ட் ஐந்ௌ நான் ௡ட் ஐந்ௌ
௔ளஸ் ௡ட் ஏ௱ நான் இந்த ேமட்ரிக்௻ல் ஼க்கலான உள்ள௄ீகள் உள்ளன, எனேவ இௌ 
஼க்கலான ேமட்ரிக்௻ற்கான எ௄த்ௌக்காட௄்களில் ஒன்றாஶம், ேம௩ம் நீங்கள் உண்ைமயான 
ெமட்ரிக்ைஸ எவ்வா௥ ேசரக்்கலாம்  ஼க்கலான ெமட்ரிக்ஶகைள௞ம் ேசரக்்க௵ம், எனேவ 
நீங்கள் இப்ேபாௌ உள்ள௄ீ வாரியாக அேத ௳ஷயத்ைதச ்ேசரக்்க ேவண்௄ம் என்பௌ ேபால , 
ெமட்ரிக்௻ன் பண்௖கைள ேம௩ம் ெதாடரவ்தற்ஶ ௚ன், ஒவ்ெவா௠ உள்ளட்ீூ௩ம் ஒேர 
வரிைச௜ன் 
இரண்௄ ெமட்ரிக்ஶகள் மற்௥ம் சமமாக இ௠க்ஶம் என்௥ ஒ௠ ஶ௣ப்ைப எ௱ௌேவாம்.a b 

இல் சமம் ெதாடர௖்ைடய உள்ள௄ீ எனேவ எ௄த்ௌக்காட்டாக நான் ஐ  b  a z a 
உள்ள௄ீக௬டன் அணியாக௵ம் ஐ ஆக௵ம் எ௱ொனால், b bij 

மற்௥ம் வலௌ அைனத்ொற்ஶம் சமமாக இ௠ந்தால் க்ஶ சமம் எனேவ இௌ மற்௥ம் i j aij b i j
மா௥ப௄ம்  ஒன்௣௧௠ந்ௌ மற்௥ம் ஒன்௥ ௚தல் வைர வரிைச என்௥ இந்தக் n m aij n 
ஶ௣ப்௖டன் நீங்கள் க௠ொனால், எந்த இரண்௄ ெமட்ரிக்ஶக௬க்ஶம் ெமட்ரிக்ஶகளின் ஼ல 
பண்௖கைள நி௡௔ப்ேபாம்.
  

க்ஶb plus a 
 so to

எனேவ க்ஶ சமமான ேமேல உள்ள ௚ைனையப் பயன்ப௄த்த  so to a plus b b plus a 
ேவண்௄ம், அௌ இன் உள்ளட்ீைடப் பாரக்்க௵ம் , அேதேபால் இன் a plus b ij th b plus a 
உள்ள௄ீ இந்த இரண்௄ம் ெபா௠ந்ௌழறௌ என்பைதக் காட்ட ேவண்௄ம், இப்ேபாௌ இதன் ij 
நி௡பணத்ௌடன் ெசல்ேவாம் 

மற்௥ம் க்ஶ சமம், இொல் ஒன்௥ ஶைறவாகேவா அல்லௌ சமமாகேவா கமா க்ஶ aij b i j 
சமமாகேவா அல்லௌ க்ஶ சமமாகேவா இ௠க்ஶம், அதாவௌ மற்௥ம் என்௥ நாம் n a b 
க௠ௌழேறாம்.
 இப்ேபாௌ ஆல் வரிைசயாக இ௠க்ழேறாம் என்பௌ ஒ௠ ௔ளஸ் ௔ ஆஶம், அதாவௌ n aij 
மற்௥ம் உள்ள௄ீக௬டன் ேமட்ரிக்ைஸ ேசரக்்க ௚யற்஼க்ழேறாம் என்௥ அரத்்தம்  bij AIj plus

உடன் ஆனால் நாம் அ௣ந்தௌ ஼க்கலான ஷட்டல் மற்௥ம் உண்ைமயான ேசரக்்ைக ஆஶம்  bij 
எௌவாக இ௠ந்தா௩ம், அைவ ஼க்கலான அள௴௄கள் அல்லௌ உண்ைமயான n 

அள௵ேகால்க௬க்கான அள௵ேகா௩க்கான மாற்௣யைமக்ஶம் உரிைமயாஶம், ஷட்டல் என்பௌ 
மாற்றத்தக்கௌ என்பைத நாம் அ௣ேவாம், எனேவ இந்த உண்ைமையப் பயன்ப௄த்ௌேவாம் , 
எனேவ இௌ ேபான்றௌ, இௌ ஷட்டல் வைரயைற௜ன்பூ AIj plus bij bij plus AIj 
௙ண்௄ம் அேத இௌ ஐப் ேபான்றௌ.matrices bij plus aij 
  உண்ைம௜ல் ேமேல உள்ள ெதாஶப்௖ ெசாத்ௌ பரிமாற்ற ெசாத்ௌ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ, 
எனேவ இந்த ெசாத்ௌ பரிமாற்ற ெசாத்ௌ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ,  மற்௥ம் அேத AB c 
வரிைச௜ல் உள்ள எந்த ௛ன்௥ ெமட்ரிக்ஶக௬க்ஶம் அ௄த்த ெசாத்ைத நி௡௔ப்ேபாம்.
  இதற்கான ஆதாரம், பரிமாற்றச ்ெசாத்ொற்காக நாம் ெகா௄த்தௌ ேபான்ேற அொகமாகேவா 
அல்லௌ ஶைறவாகேவா உள்ளௌ.
  

மற்௥ம் உள்ள௄ீக௬டன் ஷூய என்பௌ ௎ைழ௵ வலௌ௖றத்ொல் உள்ள அணி  bij c trix cij 
ஆஶம் ஆல் வரிைச௜ன் ஏேத௑ம் ௛ன்௥ ெமட்ரிக்ஶகளா, இப்ேபாௌ நாம் ௳௠ம்௖வௌ ஒ௠ n n 
௔ளஸ் ௔ ௔ளஸ் ஆஶம், அதற்ஶ சமமான ேமட்ரிக்ஸ் ஐ ேசரக்்ழேறாம், அௌ ஼௣ய e a AIj 
மற்௥ம் ஒ௠ ேமட்ரிக்ஸ் மற்௥ம் உள்ள௄ீக௬டன் ஒ௠ ேமட்ரிக்ஸ் சமமாக என்ன bij cij 
ெசய்ேவாம்  அைடப்௖க்ஶ௣க்ஶள் உள்ளௌ ௔ளஸ் என்பௌ அைடப்௖க்ஶ௣க்ஶள் இ௠க்ஶம் AIj 
ெமட்ரிக்௻ன் வைரயைற௜ன்பூ பாரத்்தால்,  இௌ ஐப் ேபான்றௌ, இௌ நாம் bij plus cij 
என்ன ெசய்ழேறாேமா அதற்ஶச ்சமம், எங்களிடம் இரண்௄ ெமட்ரிக்ஶகள் உள்ளன ஒன்௥ 
உள்ள௄ீக௬டன் மற்௥ம் மற்ெறான்௥ உள்ள௄ீக௬டன் மற்௥ம் ௙ண்௄ம் aij bij plus cij 
இப்ேபாௌ ெமட்ரிக்௻ன் ஷட்டல் வைரயைறையப் பயன்ப௄த்த ௚யற்஼ப்ேபாம், எனேவ நாம் 
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௚ூவைடவௌ, மற்௥ம் உள்ள௄ீக௬டன் ஷூய ேமட்ரிக்ஸ் ஆஶம், AIj bij plus cij 
அைவ உண்ைமயான அணியா அல்லௌ ஼க்கலான அணியா என்பௌ எங்க௬க்ஶத் ெதரி௞ம்  
ெதாப்௔ ஷட்டல் ௌைணயாஶம் , எனேவ இௌ ஐப் AIj plus bijaij plus bij plus cij 
ேபான்றௌ, இப்ேபாௌ ெமட்ரிக்ஶகளின் ஷட்ட௧ன் வைரயைறையப் பயன்ப௄த்ௌேவாம் , 
௔ன்னர ்இௌ ௔ளஸ் ஒ௠ ேமட்ரிக்ைஸப் ௔ரிப்ேபாம் என உள்ள௄ீக௬டன் AIj plus bij cij 
ஆனால் நீங்கள் ௙ண்௄ம் பயன்ப௄த்ொனால்  ெமட்ரிக்ைஸக் ஷட௄்வதன் வைரயைற, இௌ 
உள்ள௄ீக௬டன் ஷூய ேமட்ரிக்ஸ் ௔ளஸ் ேமட்ரிக்ஸ் உள்ள௄ீக௬டன் மற்௥ம் AIj bij 
௙த௚ள்ளைவ , நீங்கள் ௳ரி௵ப௄த்ொனால் உள்ள௄ீ ெகாண்ட அணி அல்லௌ இைவ என்ன ch 
என்பைத நீங்கள் எ௱ொனால், இௌ ௚த௧ல் உள்ளௌ உள்ள௄ீக௬டன் ஷூய அணி  a ij 
ேமட்ரிக்ஸ் என்பௌ இரண்டாவௌ அணி என்பௌ ேமட்ரிக்ஸ் ௔ ௔ளஸ் ேமட்ரிக்ஸ் எனேவ ஒ௠ 
௔ளஸ் ௔ ௔ளஸ் ஈ என்பௌ ேமட்ரிக்ஸ் ஏ ௔ளஸ் ௔ ௔ளஸ் ஼க்ஶ சமம் எனேவ இந்த ெசாத்ௌ ஒ௠ 
ௌைண ெசாத்ௌ என்௥ அைழக்கப்ப௄ழறௌ, எனேவ இத்ௌடன் இன்ைறய ௳ரி௵ைரக்ஶ 
நி௥த்ௌழேறன் நன்௣ 
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