
 ȑामुळे िũकोणिमतीय आिण ʩˑ िũकोणिमतीय फंƕɌसाठी सम˟ा सोडवǻाǉा दुस̴या सũात आपले ˢागत आहे, 
ȑामुळे मागील सũाŮमाणेच काही आʬानाȏक सम˟ा सोडवʞा जातील Ǜामȯे आपण िशकलो आहोत आिण ʩˑ िũकोणिमतीय 
आिण िũकोणिमतीय फंƕɌसाठी आह चचाŊ केली आहे.

िũकोणिमतीय आिण ʩˑ िũकोणिमतीय फंƕɌवरील शेवटचे ʩाƥान आहे, ʉणून ही पिहली सम˟ा आहे ʉणून  ah 
आपʞाकडे येथे आहे ते ʉणजे आपʞाकडे कोन थीटा आहे जो उणे आिण उणे मȯे असणे आवʴक pi by 6 pi by 12 
आहे आिण ȑात ʉटले आहे की समजा अʚा  1 आिण बीटा 1 ही या िȪघात समीकरणाची मुळे आहेत आिण अʚा दोन आिण बीटा 
दोन ही दुस-या चतुभुŊज समीकरणाची मुळे आहेत जी हे एक आहे आिण ȑात ʉटले आहे की जर अʚा एक बीटा एक पेƗा मोठा असेल
तर अʚा वन हा सवाŊत मोठा असेल.
  या िȪघात समीकरणाची दोन मुळे आिण अʚा टू हे ǉा दोन मुळांपैकी मोठे आहे ah 
ʉणून ते आʉाला मूʞ शोधǻास सांगत आहे अʚा वन ɘस बीटा टू चे ʉणून आपण पिहʞा िȪघात समीकरणाने सुŜवात करतो जे 

चौरस वजा दोन सेकंट थीटा अिधक एक शूɊ असतेx x 
 ȑामुळे दोन मुळे आह ही दोन मुळे अʚा वन आिण बीटा वन आहेत
 ȑामुळे आपʞाला दोन मुळे िमळतात  दोन मुळे एक अिधकǉा िचɎासह दुसरी वजा िचɎासह येथे आहे आिण काही सरलीकरण 
आपʞाला सेक थीटा अिधक वजा वगŊमूळ सेक वगŊ थीटा वजा एक देईल आिण नंतर अथाŊतच आपण ही ओळख वापरतो की कोणȑाही 
थीटा सेकंद वगŊ थीटा साठी  एक अिधक टॅन ˍेअर थीटा आहे
 ȑामुळे दोन मुळे सेक थीटा अिधक वजा टॅन थीटा आहेत आिण नंतर सेकंट थीटा एक ओʬर कॉस थीटा असʞाने आपण हे एक ɘस 
मायनस साइन थीटा ओʬर कॉस थीटा आता अʚा वन ʉणून देखील िलš शकतो ʉणून आʉाला िवचारले गेले आहे अʚा वन ɘस 
बीटा टू चे मूʞ शोधा आिण ȑात ʉटले आहे की आह अʚा वन हे पिहʞा िȪघात समीकरणाǉा दोन मुळांपैकी मोठे आहे
 ȑामुळे आता येथे दोन मुळांपैकी कोणते मोठे आहे हे शोधणे आवʴक आहे.

पासून  आʉाला मािहत आहे की थीटा हा अंतराल वजा चा आहे, ʉणून ते खरेतर एक ओपन इंटरʬल  t heta pi by six 
वजा ते उणे Ůती बारा आहे आिण जेʬा या ŵेणीमȯे असतो तेʬा आʉाला मािहत असते की pi by six pi theta sine 

ऋणाȏक आहे आिण ʉणून दोन मुळांǉा बाहेर आहे.theta 
 येथे मोठे मूळ हे वजा िचɎ असलेले आहे आिण ʉणून अʚा एक जे मोठे मूळ आहे ते वर एक वजा cos theta sin theta 
ǉा बरोबरीचे आहे आिण अथाŊतच आʉी येथे वापरलेली दुसरी वˑुİ̾थती अशी आहे की सकाराȏक आहे ʉणून  जेʬाcos theta 
थीटा या इंटरʬलशी संबंिधत असेल तेʬा कॉस थीटा पॉिझिटʬ आहे आिण ʉणून येथे भाजक पॉिझिटʬ आहे परंतु िसन थीटा 
नकाराȏक असʞाने या दोनपैकी मोठे मूळ जे अʚा वन आहे ते कॉस थीटापेƗा एक वजा िसन थीटा असेल आिण नंतर आपण घेऊ  
दुसरे समीकरण ʉणजे दुसरे समीकरण चौरस चौरस अिधक 2 आिण दोन टॅन थीटा वजा एक शूɊ शूɊ ʉणून या ah x x x t x 
समीकरणाची दोन मुळे अʚा दोन आिण बीटा दोन आहेत जी उणे दोन टॅन समान आहेत  चार टॅन ˍेअर थीटाचे अिधक th eta 
वजा वगŊमूळ 
अिधक चार ओʬर टू जे वजा टॅन थीटा अिधक वजा वगŊमूळ एक अिधक टॅन ˍेअर थीटाचे समान आहे आिण नंतर अथाŊतच येथे आपण 
ही ओळख वापरतो की एक अिधक टॅन ˍेअर थीटा खरंतर से.
  ˍेअर थीटा ʉणून आपण ही ओळख येथे वापरणार आहोत आिण ȑानंतर असे होते की दुस̴या चतुभुŊज समीकरणाची दोन मुळे उणे 
टॅन थीटा अिधक वजा सेकंट थीटा आहेत जी अिधक उणे 1 वजा सायन थीटा ओʬर कॉस थीटा आता पुɎा थीटा ǉा मालकीची आहे  
ओपन इंटरʬल वजा ते उणे ओʬर 12 ते खालीलŮमाणे आहे की ऋण आहे आिण pi by 6 pi sin theta cos theta 
पॉिझिटʬ आहे आता येथे दोन मुळे आहेत
 ȑामुळे पिहले मूळ एक उणे Ůती आिण दुसरे मूळ उणे 1 वजा आहे sin theta cos theta sin theta over cos 
theta
 ȑामुळे आʉाला मािहत आहे की सकाराȏक आहे आिण आमǉाकडे दोɎी मुळांसाठी वजा आहे cos theta sin theta 
पण नंतर या ŝटसाठी येथे वजा एक आहे आिण नंतर आमǉाकडे दुस̴ या मूळसाठी एक ɘस वन आहे  ʉणून हे ˙ʼ आहे की या d 
मȯांतराशी संबंिधत थीटा साठी हे कॉस थीटा पॉिझिटʬ असʞाने हे ŝट इतर ŝटपेƗा मोठे आहे आिण ʉणून हे अʚा 2 ah ah 
आिण बीटा 2 पैकी अʚा 2 मोठे आहे असे ʉटले गेले होते.
 ŝट ʉणून मोठे ŝट अʚा टू Ȫारे दशŊवले जाते आिण लहान ŝट बीटा टू आहे आिण जर तुʉी हे देखील पािहले की आʉाला जे 
िवचारले गेले आहे ते अʚा वन ɘस बीटा टू ची िकंमत मोजǻासाठी आहे ʉणून आʉाला साठी अिभʩƅी शोधǻात ˢार˟ आहे  
बीटा टू जे या िȪघात समीकरणाǉा दोन मुळांपैकी लहान आहे
 ȑामुळे हे लहान मूळ असʞाने हे ˙ʼ आहे की हे बीटा 2 ǉा बरोबरीचे आहे आिण नंतर आपʞाला फƅ अʚा 1 आिण बीटा 2 
जोडणे आवʴक आहे .
 ʉणून जर तुʉाला अʚा 1 आठवत असेल तर हे मूʞ होते ʉणून मागील ˠाइडवŝन आपʞाकडे अʚा वन समान एक वजा िसन 
थीटा ओʬर कॉस थीटा आहे जो पिहʞा ˠाइडपासून आह आहे आिण ʉणून जर आपण बीटा दोनमȯे अʚा वन जोडले तर 
आपʞाला जे िमळेल ते आहे
 ȑामुळे हे यात जोडले जाईल.
  एक ओʬर आहे  रȞ होणार आहे मग शेवटी आपʞाला वजा दोन टॅन थीटा िमळेलcos theta 
 ȑामुळे अंितम उȅर असे आहे की अʚा वन ɘस बीटा टू इƓल वजा 2 टॅन थीटा इƓल वजा 2 टॅन थीटा तुʉी आता दुसरी सम˟ा ƽा 
ʉणून हे आहे  दुसरी सम˟ा आʉाला ǉा संभाʩ मूʞांची संƥा शोधǻास सांिगतले जाते जसे की हे खुʞा theta theta 
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अंतराल 0 ते मȯे असते Ǜासाठी या समीकरण Ůणालीमȯे एक उपाय आहे परंतु जर तुʉी येथे पािहले तर आमǉाकडे pi 
ʬेįरएबʤपैकी एक ʉणून आहे तर  इतर ʬेįरएबʤ आिण आहेत आिण Ůʲ आʉाला िवचारत आहे की या theta xy z 
समीकरणांǉा Ůणालीमȯे तीन समीकरणे आहेत ʉणून एक उपाय आहे x naught y naught z naught with y 
naught z naught not equal to zero

सह शूɊ हे पिहले समीकरण अिधक वेळा होते कारण  so y naught times z naught not equal to  y z 
तीन थीटा तीन थीटाǉा गुणा होते आिण हे आिण नंतर दुस̴या समीकरणात आपण डाʩा आिण उजʩा बाजूस गुिणले xyz sine y 

ने गुणाकार करतो z 
कारण गुिणले हे आपʞाला मािहत आहे  असे नाही की आपण असे उपाय शोधत आहोत िजथे गुिणले बरोबर शूɊ नाही y z y z 
आिण ʉणूनच आपण या समीकरणाǉा दोɎी बाजंूना गुिणले चा गुणाकार कŝ आिण ते केʞावर आपʞाला y z xyz sine 
िमळेल.
  Ūी थीटा ʉणजे Ūी थीटाǉा दोन झेड कॉस बरोबर तीन थीटा अिधक दोन साइन Ūी थीटाǉा तीन थेटा साइन आिण नंतर अथाŊतच y 
आपʞाजवळ शेवटचे समीकरण आहे जे मȯे पाप तीन थीटा समान अिधक दोन गुणा तीन थीटा अिधक वेळा xyz y z cos y 
sine three theta
 ȑामुळे या ितɎी समीकरणांमȯे आपण जे पाहतो ते ʉणजे हे ितɎी समीकरणांमȯे साʄ आहे
 ȑामुळे मूलत: आपʞाकडे जे दोन समीकरणे आहेत आिण
 ȑामुळे दोन समीकरणे खालीलŮमाणे आहेत ʉणून पिहले समीकरण अिधक आहे कॉस Ūी थीटा मȯे समान आहे ʉणून हे y z 
˙ʼपणे याǉा समान असणे आवʴक आहे जे दोन कॉस Ūी थीटा अिधक दोन साइन तीन थीटा आहे आिण नंतर आपʞाकडे z y 
असलेले दुसरे समीकरण असे आहे की येथे हे Ůमाण अिधक मȯे देखील समान असावे  कारण तीन थीटाy z 
 ȑामुळे अिधक मȯे Ūी थीटा देखील अिधक 2 मȯे Ūी थीटा अिधक Ūी थीटाǉा समान आहे y z cos y z cos y sine 
ʉणून जर आपण िदलेʞा थीटासाठी आपण पािहले तर आपʞाजवळ जे आहे ते मूलत: दोन समीकरणे आिण दोन अǒात आिण ah y 

हा सोʞूशन सेट असा असावा की शूɊाǉा बरोबरीचे नसावे िकंवा शूɊाǉा बरोबरीचे नसावेत या दोɎी समीकरणांवŝन z y y z 
आपण जे पाहतो ते असे आहे की शेवटी या उजʩा बाजू समान असणे आवʴक आहे आिण येथे उजवी बाजू असू शकते y cos 

आिण नंतर असे िलहावे, जर three theta plus two z cos three theta plus y sine three theta 
आपʞाला असे िदसले तर पासून ही संपूणŊ उजवी बाजू उजʩा हाताǉा समान असावी ah two z cos three theta ah 
येथे बाजूला कारण ते दोɎी समान Ůमाणात आहेत जे कॉस Ūी थीटा मȯे अिधक आहेy z 
 ȑामुळे शेवटी आपʞाला काय िमळते ते ʉणजे दोन तीन थीटा अिधक दोन साइन तीन थीटा तीन थीटा अिधक z cos y y cos 
दोन तीन थीटा  अिधक पाप तीन थीटा अथाŊतच हे आिण हे पद रȞ होईल आिण मग आह आिण मग काय उरले आहे ते z cos y 
ʉणजे साइन Ūी थीटा Ūी थीटा बरोबर आहे Ǜाला मȯे साइन Ūी थीटा वजा कॉस Ūी थीटा बरोबर शूɊ असे िलिहता y y cos y 
येईल.
  यावर उपाय ʉणून आʉी असे उपाय शोधत आहोत, असे ʉणते की कोणतेही शूɊाǉा बरोबरीचे नसावे िकंवा शूɊाǉा y z 
बरोबरीचे नसावे कारण Ůʲात असे नमूद केले आहे की समाधान चे गुणाकार असे असावे.y 
  आिण हा शूɊ नाही ʉणून जर दोन संƥांचा गुणाकार शूɊ नसेल तर ȑाचा मुळात अथŊ असा होतो की दोनपैकी एकही संƥा शूɊ z 
नाही ʉणून या िवधानावŝन शूɊाǉा बरोबरीने असू शकत नाही ʉणून तीन थीटा वजा तीन थीटा असणे आवʴक आहे.y 
 शूɊाǉा बरोबरी ʉणजे हे शूɊाǉा बरोबरीचे नसʞामुळे समाधानी y 
असणे आवʴक आहे तर आता जर आपण मागे गेलो आिण जर आपण हे तȚ पिहʞा समीकरणात वापरले तर theta ah 
आपʞाला काय िमळेल ते ʉणजे अिधक मȯे Ūी थीटा बरोबर दोन अिधक दोन कारण Ūी थीटा आिण y z cos z y sin cos 
Ūी थीटा समान आहेत ʉणून आपण  ते दोन अिधक दोन गुणा तीन थीटा ʉणून िलš शकतो ʉणून मूलत: आपʞाजवळ z y cos 
आता काय आहे की ही दोन समीकरणे ǉा समतुʞ आहेत या दोन समीकरणांचा संच अथाŊतच आपण हे तȚ वापरत आहोत ah ah 
की हा सोʞूशन सेट असा आहे की हे शूɊाǉा बरोबरीचे नाही आिण आता देखील नाही पिहʞा समीकरणापासून येथेah ah  y z 
आपʞाला काय िमळेल ते ʉणजे आपण Ūी थीटा वजा समान शूɊ असे िलš sine theta sine cos three theta 
शकतो ʉणून ही डाʩा बाजूने िलिहता येईल.
 1 बाय ŝट 2 साइन 3 थीटा वजा 1 बाय ŝट 2 कॉस 3 थीटा 0 ǉा बरोबरीचे आहे आिण हे नंतर Ūी थीटा ʉणून sine cos pi 
ओʬर फोरमȯे िलिहले जाऊ शकते कारण वरील चार हे एक ओʬर ŝट दोन वजा साइन आहे  ओʬर फोर इन कॉसcos pi pi 
Ūी थीटा शूɊ पण टी  ȑाचे ˢŝप वजा उणे ʉणून ही एक वजा sine a cos b sine a cos b cos a sine b b 
ची आहे जी तीन थीटा वजा वरील चार समान शूɊ आहे ʉणून आʉी वजा सूũाचे िचɎ वापरले आहे येथे तीन थीटा sine pi b 
आिण समान पाई बाय चार आिण मग आह या िũकोणिमतीय समीकरणाचे िनराकरण हे आपʞाला मािहत आहे की तीन थीटा वजा b 

बाय चार हे काही पूणाōक साठी ǉा बरोबरीचे असले पािहजे pi n n pi 
जे मूलत: थीटा सूिचत करते  काही पूणाōक साठी वरील 3 अिधक पेƗा अिधक 12 या ˢŝपाचे आहे परंतु लƗात ठेवा कीn n pi pi 
थीटा 0 ते ओपन इंटरʬलशी संबंिधत असणे आवʴक आहे आिण ʉणून तीन संभाʩ सोʞूशन थीटा समान आहेत कारण pi ah 

आवʴक आहे  0 ते मधील आपण फƅ आिण 2 असे िनवडू शकतो.theta pi n 0 1 

 ȑामुळे ǉा बरोबरीने आपʞाला बरोबर 12 आिण ǉा 1 ǉा बरोबरीचे समाधान िमळते बाय तीन अिधक बाय n pi n pi pi 
बारा असे समाधान िमळते जे ŮȑƗात आहे ǉा बरोबरीने ǉा बरोबरीने बारा वर पाच बरोबर दोन तीन अिधक n n pi pi by pi
िमळेल  पेƗा जाˑ जे तीन पेƗा चार आहेah 12 pi 
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 ȑामुळे ही थीटाची तीन संभाʩ मूʞे आहेत Ǜासाठी या समीकरणाȪारे िदलेʞा समाधानांचा संच असा आहे की ǉा ah ah y 0 
बरोबर नाही परंतु तरीही आपʞाला परत जा आिण चाचणी करावी लागेल हे इतर समीकरण तपासा परंतु आपण येथे काय पाहतो ते 
ʉणजे जेʬा जेʬा थीटा या तीनपैकी एक मूʞ घेतो तेʬा आपʞाला मािहत असते की कोस Ūी थीटा शूɊाǉा बरोबरीचे नाही आिण 
तेʬाच हे समीकरण समाधानी आहे तो ʉणजे ɘस  हे शूɊाǉा बरोबरीचे आहे कारण या समीकरणावŝन आपण असे िलš y z 
शकतो की या समीकरणावŝन आपण िलš शकतो की 
तीन थीटाǉा मȯे अिधक बरोबर शूɊ आहे परंतु यापैकी कोणȑाही कोनासाठी तीन थीटाचा शूɊ नाही ʉणून cos y z cos cos

शूɊ नाही फƅ दुसरा पयाŊय आहे की अिधक आहे परंतु कोणȑाही पįरİ̾थतीत आʉी आमǉा Ůʲाचे three theta  y z 0 
उȅर आधीच िदले आहे कारण या Ůʲाचे उȅर हे आहे की थीटाǉा संभाʩ मूʞांची संƥा Ǜासाठी समीकरण Ůणालीमȯे सोʞुटी आहे
जेथे गुिणले नाही तेथे 3 आहे कारण तेथे बाय 12 5 बाय 12 आिण 3 वर 4 असे 3 उपाय आहेत Ǜामुळे दुस̴या y z 0 pi pi pi 
सम˟ेचे िनराकरण देखील होते, आʉी आता आणखी एक मनोरंजक सम˟ा हाती घेतली आहे आिण आʉी आहोत या िũकोणिमतीय 
समीकरणाǉा िभɄ िनराकरणांची संƥा शोधǻास सांिगतले, ʉणून सुŜवातीला जेʬा आपण ते पाहतो तेʬा 
साइन आिण कोसाइनची सहावी शƅी आिण चौथी शƅी पाšन आपण थोडेसे अˢ̾थ होऊ शकतो परंतु आणखी एक गोʼ जी पािहली 
पािहजे आिण पािहली जाऊ शकते.
 आह जेʬा आपʞाकडे साइन असते तेʬा आपʞाकडे देखील समान शƅी असलेली असतेcos 
 ȑामुळे आिण Ůमाणेच पॉवर फोरला आिण नंतर पॉवर फोर कडे देखील असते sine six x cos six x sine cos 
जेणेकŜन हे सूिचत होते की एक संभाʩ मागŊ वापरणे आहे  ही वˑुİ̾थती आहे की साइन ˍेअर अिधक कॉस ˍेअर एक बरोबरx x 
आहे आिण नंतर तुʉाला मािहत आहे की या समीकरणाचा घन ƽा आिण मग ȑा वŝन अिधक ah sin six x cos six x 
साठी एक अिभʩƅी शोधǻाचा Ůयȉ करा ʉणून आʉी Ůथम ते कŝ कारण आʉाला मािहत आहे  ते साइन ˍेअर xp  lus 

चौरस हा एक आहे जर आपण Ɛूब घेतला तर हे देखील खरे आहे आिण नंतर आपण ɘस Ɛूबसाठी सूũ वापरतो जे cos x b 
आपʞाला डाʩा हाताला ˍेअर आिण ǉा बरोबरीचे ˍेअर देतेsin x b cos x 
 ȑामुळे  जर तुʉाला आठवत असेल की एक अिधक Ɛूब बरोबर एक Ɛूब अिधक घन अिधक तीन अब ˍेअर अिधक तीन एकb b 
ˍेअर ʉणून जर आपण हे सूũ येथे वापरले तर ˍेअर आिण समान ˍेअर बरोबर डाʩा हाताला िमळेल.b sin x b cos x 
  बाजू ही अिधक आहे ʉणून या दोन संǒा आहेत Ǜा ŮȑƗात येथे उपİ̾थत आहेत आिण नंतर sine six x cos six x ah 
आपʞाला उवŊįरत संǒा िमळतील ʉणून आपʞाला अिधक तीन पट साइन ˍेअर मȯे चार अिधक तीन पट चौरसx cos x cos 

मȯे साइन चार िमळेल  आिण हे एक ǉा बरोबरीचे आहे आिण ʉणून जर तुʉी ˨ा दोन संǒा उजʩा बाजूला घेतʞास x x 
आपʞाला काय िमळेल ते ʉणजे पाप सहा अिधक सहा समान एक वजा तीन साइन ˍेअर चार वजा तीन x cos x x cos x 

ˍेअर साइन  चार ʉणून आतापयōत आपली ही छोटीशी ओळख आहे ȑाच पȠतीने आपण कŝ शकतो  cos x x als o 
साठी एक अिभʩƅी शोधाsine 4 x plus cos 4 x 

 ȑामुळे Ɛूब परफॉमŊ करǻाऐवजी आपʞाला ˍेअर करावे लागेल ʉणजे साइन ˍेअर अिधक ˍेअर चा ˍेअर x cos x 
करावा लागेल ʉणून हे देखील एक ǉा बरोबरीचे आहे आिण नंतर आपण वापरʞास  ए ɘस बी ˍेअर फॉʄुŊला आपʞाला साइन चार

अिधक कॉस चार अिधक दोन पाप ˍेअर कॉस ˍेअर एक आहे आिण ʉणून येथून हे ˙ʼ होते की साइन चार अिधकx x x x x 
कॉस चार एक वजा दोन पाप ˍेअर कॉस समान आहे  चौरस आिण नंतर अथाŊतच दुसरी संǒा दोन ǉा वगाŊǉा पाचx x x x cos 
बाय चार पट होती परंतु आपʞाला मािहत आहे की दोन चा चौरस वजा पाप वगŊ बरोबर आहे आिण ʉणून दोन चा x cos x x x 

वगŊ चार अिधक असेल  चार वजा दोन चौरस चौरस ʉणून आता आपण या तीनही cos cos x sine x sine x cos x 
ओळख वापरणार आहोत Ǜा आपण िमळवʞा आहेत
 ȑामुळे आपण या ितɎी उजʩा बाजूǉा उजʩा बाजूने बदलू ʉणून आता मी एक अिभʩƅी िलिहणार आहे या समीकरणात येथे 
संपूणŊ डाʩा बाजूसाठी तर पिहली गोʼ दोन ǉा वगाŊǉा 5 बाय 4 पट आहे ʉणून दोन ǉा वगाŊसाठी मी ही उजʩा x cos x cos 
बाजूची अिभʩƅी वापरणार आहे
 ȑामुळे ते पाच बाय चार पट ऐवजी असेल ʉणून आपण असे करणार नाही  आपण ही उजवी बाजू वापŝ नये, आपण या Ɨणीah ah 
फƅ दोन चा चौरस ʉणून ठेवू या, तर आपण तो दोन चा चौरस ʉणून ठेवू आिण नंतर आपʞाकडे चार x cos x cos cos x 

चार सहा आिण सहा आहे.sin x cos x sin 
तर मागील ˠाइडवŝन आपʞाला माहीत आहे की चार अिधक चार हे मूʞ आहे ʉणून   x sin x cos x sine 4 x 

ऐवजी आपण 1 वजा 2 चौरस चौरस हे मूʞ वापरणार आहोत आिण नंतर plus cos 4 x sine x cos x sin six 
साठी  ही उजवी बाजू आपण वापरणार आहोत जी एक उणे तीन साइन चौरस चार उणे 3 x plus cos six x x cos x cos
चौरस साइन 4 आहे आिण Ůʲात असे िदले आहे की हे संपूणŊ आपʞाला शोधणे आवʴक आहे.x x x 
 की ही संपूणŊ डाʩा बाजूची बाजू दोन सारखी आहे ʉणून हे दोन ˙ʼपणे या एकासह रȞ होतात आिण एक येथे आिण थे  शेवटी en 
आपʞाला जे िमळते ते आहे आिण आपण पुढे या दोन संǒा एकũ कŝ शकतो कारण डाʩा हाताची बाजू उणे दोन होईल ʉणून आपण 
या तीनही संǒा उजʩा बाजूला घेऊ शकतो ʉणून 2 वगŊ 2 साइन ˍेअर ˍेअर आिण  मग या दोन संǒा आपण कॉस x cos x 
ˍेअर गुिणले साइन ˍेअर अिधक कॉस ˍेअर मȯे घेऊ शकतो ʉणून हे उजʩा बाजूला घेतलेʞा या दोन संǒांवŝन येते x x x 
आिण अथाŊतच ˍेअर अिधक ˍेअर समान आहे  एक ʉणजे हे पाच पट साइन ˍेअर ˍेअर असे sin x cos x x cos x 
सोपे केले जाते
 ȑामुळे शेवटी 5 बाय 4 ˍेअर 2 बरोबर आहे जे ˍेअर 2 बरोबर 4 साइन ˍेअर ˍेअर असे cos x cos x x cos x 
िलिहǻासारखे आहे  जे 2 संपूणŊ चौरसाǉा बरोबरीचे आहे परंतु दोन दोन ǉा sine x cos x sine x cos x x sine 
Ůमाणे आहे ʉणून हे दोन ǉा वगाŊसारखे होते ʉणून ने हे समीकरण पूणŊ केले पािहजे ʉणून आपʞाकडे वगŊ दोन x sine x cos 
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आहे ˍेअर दोन ǉा बरोबरीचा आिण तो ʉणून िलिहता येईल ˍेअर दोन उणे पाप वगŊ दोन शूɊ आहे x sin x c os x x 
पण नंतर आपण पाहतो की हे 
चार ǉा िशवाय दुसरे काहीच नाही कारण येथे आपण सूũ वापरतो ʉणून आपʞाला कळते की x cos cos two theta cos 

ʉणजे वगŊ वजा चौक थीटा  दोन ǉा बरोबरीǉा थीटासह हेच आपʞाला िमळतेtwo theta cos theta sin x 
 ȑामुळे येथून पुढे चार आहे आिण जर आपण Ůʲाकडे परत गेलो तर आपʞाला ची सवŊ मूʞे िकंवा ची िभɄ cos x 0 x x 
मूʞांची संƥा शोधǻास सांिगतले होते.
 मȯांतर 0 ते 2 मȯे आहेत जे या िũकोणिमतीय समीकरणाचे िनराकरण आहेतpi 
 ȑामुळे या समीकरणाचे सवŊसाधारण सोʞुशनमȯे समाधान असे आहे की चार हे ˢŝप आहे ʉणून हा चार मुळात चा x x x pi 
दोन बाय दोनचा िवषम गुणाकार असावा.
  मी ते दोन अिधक एक गुिणले बाय दोन असे िलš शकतो जेथे पूणाōक आहे आिण येथून पुढे हा फॉमŊ असणे आवʴक n pi n x 
आहे ʉणून हा मुळात बाय आठचा िवषम गुणाकार आहे आिण आपʞाला देखील शोधǻाची आवʴकता आहे  फƅ ते ʉणजेx pi 
हे सामाɊ उपाय आहे ʉणून आपण हे कोणतेही पूणाōक ʉणून घेऊ शकतो  िũकोणिमतीय समीकरणासाठी असीमपणे अनेक n w 
िभɄ िनराकरणे िमळतील परंतु आʉाला फƅ ȑा समाधानांमȯे रस आहे जे बंद अंतराल शूɊ ते दोन मȯे आहेतpi 
 ȑामुळे ˙ʼपणे ती समाधाने ǉा समान आहेत ʉणून आपण ने सुŜवात करतो ʉणून आपण समान उणे घेऊ शकत नाही x ah n 
एक कारण नंतर ऋण होईल ʉणून आपʞाला बरोबर शूɊाने सुŜवात करावी लागेल ʉणजे बरोबर शूɊाने पिहले समाधान x n n 

आठ आिण नंतर ǉा बरोबरीचे दुसरे समाधान तीन आठ बरोबर दोन आʉी  पाच बाय आठ आिण नंतर pi by n pi x n pi 
सात बाय आठ आिण ȑानंतर पाईचे सवŊ िवषम गुणाकार आठ अकरा बाय आठ तेरा बाय आठ पंधरा बाय आठ pi pi pi pi 
आहेत पण आपण पुढे जाऊ शकत नाही कारण पुढील सतरा बाय आठ आिण सतरा आहे  बाय आठ हे दोन पेƗा जाˑ pi pi pi 
आहे ʉणून याला परवानगी नाही आिण जर तुʉाला हे सवŊ उपाय वेगळे असʞाचे िदसले तर या Ůʲाचे उȅर असे आहे की आठ िभɄ 
आहेत या समीकरणाचे आठ वेगळे िनराकरण आहेत अंतराल शूɊ ते दोन पाई मȯे ʉणजे हे आठ एक दोन तीन चार पाच सहा सात 
आिण आठ आहेत
 ȑामुळे पुढील Ůʲ येथे आहे ʉणून ते आʉाला हे िसȠ करǻास सांगत आहे की िũकोणिमतीय कायाōचे हे िविशʼ गुणोȅर ने ah 
घेतलेली मूʞे यांǉा दरʄान नाही ǉा कोणȑाही वाˑिवक मूʞासाठी एक बाय तीन आिण तीन जे आपण इतके घेऊ शकतो की x 
आपʞाला लगेच कळते की हे दुसरे काहीच नाही परंतु आपʞाला आिण िदसतो ʉणून वर sine x cos x sine x cos x 

आहे आिण नंतर भाजकामȯे आपʞाकडे आहे  अंकात आिण tan x sin three x cos three x
 ȑामुळे ही संपूणŊ गोʼ मूलत: टॅन बाय टॅन तीन ǉा बरोबरीची आहे आिण इथे आपʞाला ǉा संदभाŊत x x tan x tan three 

चे सूũ वापरावे लागेल ʉणून जर आपʞाला सूũ लƗात असेल तर तीन ǉा कोणȑाही कोनासाठी टॅन तीन टॅन उणे टॅन घनx x x x 
वर एक वजा तीन टॅन ˍेअर आहे ʉणून आपण येथे उजʩा बाजूचा वापर कŝ हे गुणोȅर 1 वजा 3 चौरस पेƗा अिधक x x n x 

तीन वजा टॅन ˍेअर आता आहे  आʉाला मािहत आहे की आह टॅन सवŊ मूʞ घेते  उणे अनंत आिण अिधक अनंत दरʄान x x es 
आिण ʉणून टॅन ˍेअर शूɊ ते अनंत मधील सवŊ मूʞे घेतील ʉणून टॅन ˍेअर ही एक नॉन-ऋणाȏक आह वाˑिवक संƥा x x 
असेल तर मग आपण काय कŝ हे आपण एक वजा तीन एक ओʬर ʉणून दशŊवू तीन वजा जेथे ची ʩाƥा टॅन ˍेअर ʉणूनa a x 
केली जाते आिण अथाŊतच आपʞाला मािहत आहे की शूɊाǉा बरोबरीने मोठा आहे ʉणून हे वर अवलंबून असू शकते जे a a xa 
शूɊ ते अनंत दरʄान कोणतेही मूʞ घेऊ शकते ʉणून मूलत: शूɊाशी संबंिधत आहे अनंत तर मग Ůʲ आʉाला हे िसȠ करǻासाठी 
िवचारत आहे की आʉाला हे दाखवावे लागेल की मȯांतराशी संबंिधत आहे ʉणून अंतराल 
0 ते अनंतासाठी आʉाला हे दाखवावे लागेल की हे गुणोȅर 1 वजा 3 आिण 3 वजा पेƗा जाˑ आहे  या दरʄान कधीही कोणतेही a 
मूʞ घेत नाही ʉणून हे मूʞ 
एक ते तीन ते तीनǉा मȯांतराशी कधीही संबंिधत नसते ʉणून ते असे ʉणतात की ते एक बाय तीन आिण तीन दरʄान नसते ʉणून हे 
मूलत: आपʞाला िसȠ करायचे आहे आता आपण सुŜवात करतो ʉणून हे आहे  आमǉाकडे काय आहे आिण ते 9 वजा 3 वजा 8 a 
वर तीन वजा आिण हे नऊ वजा तीन चे तीन पट भाजक आहे ʉणून हे तीन वजा आठ पेƗा तीन वजा ǉा बरोबर आहे ʉणून a a a 
या ट̪ɗावर आपʞाला भागावे लागेल आपʞाला दोन िभɄ मूʞांचा संच हाताळावा लागेल जे घेऊ शकतात अथाŊतच नकाराȏक a 
नसतात ʉणून आपण Ůथम ȑा सवŊ मूʞांचा िवचार कŝ जे 
0 ते 3 मधील मȯांतराशी संबंिधत आहेत अथाŊतच 3 ǉा बरोबरीने नाही.
 हे पįरभािषत केलेले नाही ʉणून आपʞाकडे येथे खुले मȯांतर आहे जेणेकŜन शूɊ पेƗा जाˑ आिण काटेकोरपणे तीन पेƗा कमी 
ʉणून जेʬा या मȯांतराशी संबंिधत असेल तेʬा हे पाहणे सोपे आहे की तीन वजा आहेa a 
 ȑामुळे येथे भाजक आहे  तीन वजा हा शूɊापेƗा मोठा आहे आिण अ शूɊापेƗा मोठा असʞामुळे a 
तीन वजा हे तीन पेƗा कमी िकंवा समान असणे आवʴक आहे ʉणून हे खरे आहे िकंवा हे उणे तीन आहे असे देखील िलिहता येईल.a 
 िम पेƗा जाˑ  Ūी ही एकच गोʼ आहे आिण मग जर आपʞाला आता नीट शोधायचे असेल तर हे तीन अिधक आठ वजा तीन us n 
वर िलिहले जाऊ शकते आिण नंतर आपʞाला 8 पेƗा अिधक वजा साठी मूʞांची ŵेणी शोधणे आवʴक आहे  3.

 ȑामुळे हे ˙ʼ आहे की उणे तीन उणे तीन पेƗा मोठे असʞाने हे ˙ʼ आहे की उणे तीन पेƗा आठ हे ˙ʼ आहे 
कारण मूलत: आपण येथे ही िविशʼ असमानता वापरणार आहोत आिण आपʞाला मािहत आहे की जेʬा वजा 3 नकाराȏक असतो तेʬा
 या 
ŵेणीत ˙ʼपणे 8 ओʬर एक वजा 3 खाली पासून वजा अनंताने बांधलेले आहे
 ȑामुळे ते ˙ʼपणे योƶ आहे की मागील ओळीतील या िविशʼ असमानतेतून येणारे वजा अनंतापेƗा मोठे आहे आिण नंतर आपʞाकडे 
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हे देखील आहे आहे ʉणून हे याǉा बरोबरीने कमी आहे वजा आठ बाय तीन, ʉणून जर आपण अह ही िवषमता इथे वापरली तर काय 
ʉणून आपʞाला या असमानतेमȯे सवŊũ तीन ʉणजे तीनला सवŊũ जोडावे लागेल आिण ʉणून जर आपण जोडले तर  या t hree 
असमानतेमȯे सवŊũ आपण 3 जोडतो आपण येथे 3 जोडतो आिण येथे 3 जोडतो ʉणजे ȑानंतरची अंितम असमानता इतकी असते, तर हे
अगदी हे Ůमाण आहे ʉणून शेवटी आपʞाला जे िमळते ते ʉणजे असʞास अंतराल शूɊ ते तीन पयōत, मग हे िविशʼ गुणोȅर जे a 
आहे ते सवŊ मूʞे घेईल जी समान पेƗा कमी आहेत आिण जर तुʉी हे मोजले तर ही तीन पेƗा एक आहे ʉणून जेʬा शूɊ ते तीन असेल 
तेʬा एक वजा तीन आिण तीन पेƗा जाˑ उणे हा एक वजा अनंताचा एक षटक तीनचा आहे,a 
 ȑामुळे हा संच आहे Ǜाचा एक वजा तीन आिण तीन वजा चा संच आहे, ʉणून मी सारांश देतो की आपण मागील ˠाइडवर जे a 
दाखवले आहे ते ʉणजे 
शूɊ ते तीन असेल तर एक वजा तीन एक पेƗा तीन वजा हा वजा अनंताचा एक वजा तीन वर आिण नंतर अथाŊतच आपण दुसरी केस a 
घेतो ʉणून जर तीन ते अनंताचा असेल ʉणजे तीन पेƗा मोठा असेल तर ते तीन ǉा बरोबरीचे असू शकत नाही.a a 
 
केस पुɎा काय  आपण पाहतो की, जर आपʞाला आठवत असेल की आपʞाकडे एक उणे तीन एक पेƗा तीन वजा अ बरोबर तीन 
अिधक आठ पेƗा एक उणे तीन आहे आिण आपʞाकडे ते आहे
 ȑामुळे येथून पुढे येते की पेƗा मोठा असʞाने याचा अथŊ असा होतो की वजा  3 हे 0 पेƗा मोठे आहे आिण ʉणून येथे हे Ůमाण a 3 
नेहमी सकाराȏक असते ʉणून येथे हे Ůमाण नेहमीच सकाराȏक असते आिण ʉणून येथे हे िविशʼ मूʞ नेहमीच तीनपेƗा मोठे असते 
ʉणून या Ůदेशासाठी ʉणून आपʞाला जे िमळते ते ʉणजे एक वजा तीन पेƗा तीन वजा संबंिधत a 
 ȑामुळे तीन दोन अनंत ही मूʞे घेईल आिण कारण ही गोʼ सकाराȏक आहे, तर इथून ही समानता वापरʞास आपʞाला काय िमळेल 
ते ʉणजे 8 बाय एक वजा तीन हे शूɊापेƗा काटेकोरपणे मोठे आहे आिण ते अनंतापेƗा कमी आहे.
 आिण मग जर आपण सवŊ बाजंूनी तीन जोडले तर आपण सवŊũ तीन जोडले तर आपʞाला ही गोʼ िमळेल ʉणून आपण जे दाखवले आहे
ते असे आहे की 
या दोन Ůकरणांचा एकũ िवचार कŝन या दोन घेतʞास आपण हे मूʞ पाहतो  या अपूणाōकाने घेतलेले एकतर 1 बाय 3 पेƗा कमी s 
आहेत िकंवा ते 3 पेƗा मोठे आहेत िकंवा ते 3 पेƗा मोठे आहेत आिण ʉणून हे दशŊिवते की हा अपूणाōक एक वजा तीन वर तीन वजा हे a 
कधीही कोणतेही मूʞ घेणार नाही जे एक बाय तीन दरʄान असेल  आिण तीन ʉणजे चौȚा Ůʲाचा चा पुरावा पूणŊ होतो आिण ah 
आता आपण या सũाचा शेवटचा Ůʲ हाती घेतो,
 ȑामुळे आपʞाला या बेरीजचे मूʞ शोधǻास सांिगतले जाते  जे तेरा संǒा आहे संǒा एक ओʬर साइन आहे पेƗा जाˑ kth pi 
चार अिधक वजा एक वर सहा वेळा अिधक चार अिधक अिधक सहाk pi sine pi k pi 
 ȑामुळे हे आपʞाला फॉʄुŊला या िचɎाची आठवण कŝन देते आपʞाला मािहत आहे की दोन हे sin b sine a sine b 
एक वजा वजा ǉा ǉा बरोबरीचे आहे ɘस ʉणजे आपण या संपूणŊ गोʼीसह आिण हे ʉणून वापरणार b cos cos a b a b 
आहोत आिण नंतर आपण ते चांगले केले तर आपʞाला येथे दोनचा घटक देखील हवा आहे ʉणून आपण अंश आिण भाजक दोɎीचा 
दोनने गुणाकार कŝ.
 आिण मग हा भाजक फƅ समान आहे वजा ʉणून उणे चा चा असेल आिण नंतर cos a b a b cos pi cos over six 

चा असेल तर चा दोन अिधक दोन वजा एक गुणा असेल सहा वर आिण a plus b cos a plus b cos pi by k pi 
आʉाला मािहत आहे  की कॉस ऑफ नɬे ɘस थीटा ʉणजे कॉस ऑफ नʫद िडŤी अिधक थीटा ʉणजे मायनस िसन थीटा,
 ȑामुळे आपʞाला मािहत आहे की कोणȑाही थीटा कॉससाठी पाई बाय टू ɘस थीटा वजा पाप थीटा आहे, ʉणून आपण येथे हे तȚ 
वापरतो या बेरीजची संǒा समान आहे  वजा एक गुणा kth cos pi by six plus sine of two k pi over six 
आिण ʉणून ही संपूणŊ बेरीज फƅ ची बेरीज 1 ते 13 2 वर आता आʉाला मािहत आहे की k cos of pi by 6 cos of pi

हे वगŊमूळ आहे.by 6 
  3 ओʬर 2 ʉणून आपण इथे थेट िलिहतो आिण नंतर दोन वजा एक गुणा वर सहा असे अिधक िचɎ असे आणखी एक गोʼ ही k pi 
संǒा बघून लƗात येते ती ʉणजे टमŊ पािहʞास ही काळजी संǒा आहे.kth 

अिधक सहाʩा पदाकडे पहा ʉणजे बेरीजमधील अिधक सहावी संǒा  k k 
दोन इंटची असेल  ǉा ऐवजी अिधक सहा वजा एक मȯे ओʬर िसƛ िलहावे लागेल जे दोन वजा एक गुणा sine o k k pi k 

अिधक बारा ǉा ǉा बरोबर आहे ʉणून हे ओʬर सहा अिधक बारा ओʬर िसƛ जे दोन वजा ǉा बरोबर pi pi sine pi k 
आहे  एक ओʬर िसƛ अिधक दोन पण दोन चा साइन अिधक काही कोनाचे िचɎ हे कोनाǉाच िचɎाǉा समान आहे pi pi pi 
ʉणून हे समान आहे ʉणून दोन वजा एक पेƗा जाˑ सहा जे काही नसून संǒा आहेk pi kth 
 ȑामुळे टमŊ आिण अिधक सहावे टमŊ सारखेच आहेत हे लƗात येते आिण ʉणून हे लƗात येते की ही पिहली आिण सातवीkth k ah 
टमŊ दुसरी आिण आठवी टमŊ सारखीच आहे ʉणून आपण ȑा दोɎी एकũ जोडू शकतो.
 तर आपण काय कŝ शकतो आह आपण ही संपूणŊ बेरीज समान एक ते सहा ʉणून पुɎा िलš शकतो कारण जर तुʉाला पिहली k 
आिण सातवी पदे एकũ आहेत याचा अथŊ असा होतो की ते समान आहेत आिण नंतर दुसरे  आिण आठवी पद ितसरी आिण समान n 
आहेत  चौथी संǒा समान आहेत आिण दहावी समान आहेत पाचवी आिण अकरावी समान आहेत आिण सहावी आिण बारावी पदे समान 
आहेत आिण 13 ʩा पदांना ˢतंũपणे मानले पािहजे, जर आपʞाला या सवŊ पिहʞा 12 संǒा जोडायǉा असतील तर फƅ पिहʞा सहा
संǒांना फƅ पिहʞा सहा पदांवर जोडणे पुरेसे आहे आिण गुणाकार केला की ȑा बेरीजला दोनǉा घटकाने गुणाकार करा कारण सातवे
पद पिहʞा पदासारखेच आहे आठवे देखील दुसरे सारखेच आहे ʉणून सवŊ बारा संǒा जोडणे फƅ पिहʞा सहा संǒा जोडून बेरीज 
दोनǉा एका घटकाने गुणाकार केʞास तेरा पदांची संपूणŊ बेरीज समान होईल
 ȑामुळे पदाची दुहेरी चार ओʬर ŝट तीन वर दोन अिधक साइन होईल दोन वजा एक वरील सहा आिण नंतर अथाŊतच kth k pi 
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आपʞाकडे 13वी टमŊ उरलेली आहे जी अजूनही िशʟक आहे कारण 13वी संƥा टमŊ बाकी असʞाने आपʞाला येथे आणखी ah 
एक संǒा िलहायची आहे जी 2 ओʬर ŝट 3 पेƗा 2 अिधक आहे

ची आपण ला 13 ǉा बरोबर ठेवतो तेʬा आपʞाला 25 बाय 6 ची िमळते so sine k pi sine 
 ȑामुळे आपʞाला 25 ची िमळते जी 4 अिधक ǉा बरोबर असते पण 4 अिधक pi by 6 sine pi pi by 6 pi pi by 
6 ची असते ची Ůमाणेच कारण िचɎाचे कायŊ दोन ǉा पूणाōक गुणाकारांसह िनयतकािलक sine pi sine by six pi ah 
आहे
 ȑामुळे ही आपली ही शेवटची संǒा आहे ʉणून आता आपʞाला मुळात या सहा संǒांची बेरीज मोजावी लागेल ʉणजे आपले ȯेय ah 
हेच आहे ʉणून आपण आता या सवŊ सहा संǒा िलš शकतो ʉणून संǒा 4 वर ŝट 3 बाय 2 अिधक साइन 2 वजा 1 गुणा पाई kth k 
6 वर आहे.
 ʉणून आपण आता सवŊ चार संǒा िलš.
 या सवŊ Ɨमˢ, आʉी आता सवŊ सहा संǒा िलš ʉणजे बरोबर एक पिहली संǒा चार भािगले वगŊमूळ 3 ओʬर 2 अिधक चा k pi 
साइन 6 आिण नंतर दुसरी संǒा चार ओʬर तीन ओʬरचे वगŊमूळ आहे तीन पाई बाय िसƛ ची दोन अिधक साइन इथे बरोबर k 
ठेवʞावर तुʉाला तीन पाई बाय िसƛ ची साइन िमळेल पण तीन पाय बाय िसƛ ची साइन पाईची साइन आहे  दोन बाय दोन ʉणजे 
एक बरोबर तीन ʉणजे चार ओʬरचे वगŊमूळ तीन ओʬर दोन अिधक पाच बाय िसƛचे साइन पण 5 बाय 6 ची साइन 5 k pi pi 

बाय 6 ची साइन पाई ओʬरǉा साइन सारखेच आहे  6 आिण ची हे अगदी अȯाŊ बरोबर आहे, ʉणून जर pi pi sine by 6 
आपʞाला हवे असेल तर आपण याला अȯाŊने बदलू शकतो आिण हे देखील अधő आहे आिण नंतर ǉा 4 साठी आपʞाला 4 ओʬर k 
ˍेअर ŝट 3 ǉा 2 आिण 7 चा साइन िमळेल.

आिण सात ची उणे अȯाŊ बरोबर आहे, ʉणून आपण येथे उणे अधाŊ बरोबर पाच िलš,  pi by 6 pi by six sine k 
आपʞाला चार भािगले मूळ तीन वर दोन िमळतील आिण नंतर येथे पाच टाकʞावर आपʞाला नऊ बाय सहा ची साइन िमळेल.pi 
  नऊ पाई बाय िसƛ ʉणजे नऊची सायन वजा नऊ पाई बाय िसƛ ची सायन ʉणजे तीन पाय बाय दोन ʉणजे वजा एक आिण नंतर 
शेवटची आिण सहावी टमŊ आहे, ʉणून जेʬा आपण येथे सहा टाकतो तेʬा आपʞाला अकरा पाई बाय िसƛ िमळते.
 अकरा पाई बाय िसƛ चा वजा अधाŊ आहे कारण 11 पाई बाय 6 ची साइन 6 बाय पाई ǉा वजा बरोबर आहे
 ȑामुळे हे वजा अधाŊ आहे ʉणून आपण  आता फƅ हे सवŊ जोडणे आवʴक आहे आिण एक साधे बीजगिणत ते दशŊवेल आिण 
तुमǉासाठी थोडासा ʩायाम िशʟक आहे की तुʉी या सवŊ सहा संǒा जोडʞास तुʉाला शूɊ होईल, मग काय होईल?  असे होते की ही
संपूणŊ मोठी बेरीज शूɊावर जाते आिण ʉणून हे अंितम उȅर आहे ʉणून अंितम उȅर दोन अिधक वगŊमूळ तीन पेƗा दोन अिधक अधाŊ 
जे चार भािगले तीन अिधक एक ǉा वगŊमूळ आिण जर मी दोɎी अंशांचा गुणाकार केला तर  आिण तीन वजा एक ǉा वगŊमूळानुसार 
भाजक मग मला 3 वजा 1 ǉा वगŊमूळात 4 िमळेल आिण भाजकात मला 2 िमळेल जो अंशामȯे रȞ होईल ʉणून अंितम उȅर 3 वजा 1 
ǉा वगŊमूळाǉा 2 पट आहे.

 ȑामुळे शेवटची सम˟ाही संपते आिण ȑासोबतच पुढǉा लेƁरपासून आʉी दुसरे सम˟ा सोडवǻाचे सũ पूणŊ करतो.
 धɊवाद.
 धɊवाद.
 

Pru
tor
@
IIT
K




