
 िũकोणिमतीय और ʩुǿम िũकोणिमतीय कायŘ के िलए सम˟ा समाधान पर दूसरे सũ मŐ आपका ˢागत है,
 इसिलए िपछले सũ की तरह ही कुछ चुनौतीपूणŊ सम˟ाओ ंको हल िकया जाएगा , जो िक हमने सीखा है और उलटा िũकोणिमतीय और 
िũकोणिमतीय कायŘ दोनो ंके िलए चचाŊ की है,
 इसिलए यह चल रहा है आह िũकोणिमतीय और ʩुǿम िũकोणिमतीय कायŘ पर अंितम ʩाƥान होने के िलए 
, यह पहली सम˟ा है
 इसिलए हमारे पास यहां Ɛा है िक हमारे पास कोण थीटा है जो िक माइनस पीआई Ȫारा 6 और माइनस पीआई 12 के बीच İ̾थत होना 
चािहए और यह कहता है िक मान लीिजए अʚा  1 और बीटा 1 इस िȪघात समीकरण की जड़Ő हœ और अʚा दो और बीटा दो दूसरे 
िȪघात समीकरण की जड़Ő हœ जो िक यह एक है और यह कहा गया है िक यिद अʚा एक बीटा एक से बड़ा है तो अʚा एक बड़ा है  इस
िȪघात समीकरण की दो जड़Ő और अʚा दो, आह की दो जड़ो ंसे बड़ी है, यह दूसरा िȪघात समीकरण है,
 इसिलए यह हमŐ मूʞ खोजने के िलए कह रहा है अʚा वन ɘस बीटा टू का
 इसिलए हम पहले िȪघात समीकरण के साथ शुŝ करते हœ जो िक एƛ वगŊ माइनस दो एƛ सेकŐ ड थीटा ɘस वन बराबर शूɊ है,
 इसिलए दो जड़Ő आह दो जड़Ő अʚा एक और बीटा एक हœ
 इसिलए दो जड़Ő हœ
 इसिलए हम Ůाɑ करते हœ  दो जड़Ő एक ɘस िच˥ के साथ दूसरा एक ऋण िच˥ के साथ है और कुछ सरलीकरण हमŐ सेकŐ ड थीटा ɘस 
माइनस ˍायर ŝट ऑफ सेकŐ ड ˍायर थीटा माइनस वन देगा और िफर िनिʮत ŝप से हम इस पहचान का उपयोग करते हœ िक िकसी
भी थीटा सेकŐ ड ˍायर थीटा के िलए  एक ɘस टैन ˍायर थीटा है
 इसिलए दो जड़Ő सेकŐ ड थीटा ɘस माइनस टैन थीटा हœ और िफर Ɛोिंक सेकŐ ड थीटा एक ओवर कॉस थीटा है, हम इसे एक ɘस माइनस
साइन थीटा ओवर कॉस थीटा अब अʚा वन के ŝप मŐ भी िलख सकते हœ,
 इसिलए हमŐ कहा गया है अʚा वन ɘस बीटा टू का मान ǒात करŐ  और यह कहा िक आह अʚा वन पहले िȪघात समीकरण की दो 
जड़ो ंमŐ से बड़ा है,
 इसिलए हमŐ यह पता लगाने की जŝरत है िक दोनो ंमŐ से कौन सा बड़ा है, यहां दो जड़ो ंमŐ से एक है  के बाद से  हेटा हम जानते हœ िक 
थीटा अंतराल माइनस पाई बाय िसƛ से संबंिधत है,
 इसिलए यह वाˑव मŐ एक ओपन इंटरवल माइनस पाई बाय िसƛ टू माइनस पाई ओवर बारह है और जब थीटा इस रŐज मŐ है तो हम 
जानते हœ िक साइन थीटा नकाराȏक है और
 इसिलए दो जड़ो ंसे बाहर है यहां बड़ा ŝट माइनस साइन वाला है और
 इसिलए अʚा वन जो बड़ा ŝट है, 
कॉस थीटा पर एक माइनस साइन थीटा के बराबर है और िनिʮत ŝप से दूसरा तȚ जो हमने यहां इˑेमाल िकया है वह यह है िक कॉस 
थीटा सकाराȏक है
 इसिलए Ɛोिंक  जब थीटा इस अंतराल से संबंिधत है Ɛोिंक थीटा सकाराȏक है और
 इसिलए यहां हर सकाराȏक है, लेिकन चंूिक पाप थीटा नकाराȏक है,
 इसिलए इन दोनो ंमŐ से बड़ा ŝट जो िक अʚा है, कॉस थीटा पर एक माइनस पाप थीटा होने वाला है और िफर हम लेते हœ  दूसरा आह 
समीकरण तो दूसरा समीकरण वगŊ वगŊ ɘस 2 और दो टैन थीटा माइनस वन बराबर शूɊ थाx x x t x 
 इसिलए इस समीकरण की दो जड़Ő अʚा दो और बीटा दो हœ जो माइनस टू टैन वŐ के बराबर हœ  एटा ɘस माइनस ˍायर ŝट ऑफ़ 
फोर टैन ˍायर थीटा ɘस फोर बटा टू जो माइनस टैन थीटा ɘस माइनस ˍायर ŝट ऑफ़ वन ɘस टैन ˍायर थीटा और िफर 
िनिʮत ŝप से हम इस पहचान का उपयोग करते हœ िक एक ɘस टैन ˍायर थीटा वाˑव मŐ सेकंड है  वगŊ थीटा
 इसिलए हम यहां इस पहचान का उपयोग करने जा रहे हœ और िफर यह इस Ůकार है िक दूसरे िȪघात समीकरण की दो जड़Ő माइनस टैन
थीटा ɘस माइनस सेकŐ ट थीटा हœ जो िक ɘस माइनस 1 माइनस साइन थीटा ओवर कॉस थीटा अब िफर से है Ɛोिंक थीटा संबंिधत है  
ओपन इंटरवल माइनस पाई बाई 6 टू माइनस पीआई ओवर 12 यह इस Ůकार है िक िसन थीटा नेगेिटव है और कॉस थीटा पॉिजिटव है 
अब यहां दो ŝट्स हœ
 इसिलए पहली ŝट एक माइनस िसन थीटा ओवर कॉस थीटा है और दूसरी ŝट माइनस 1 माइनस िसन है थीटा ओवर कॉस थीटा तो 
हम जानते हœ िक कॉस थीटा सकाराȏक है और हमारे पास दोनो ंजड़ो ंके िलए एक माइनस पाप थीटा है, लेिकन िफर इस ŝट के िलए 
हमारे पास एक माइनस वन है और िफर हमारे पास दूसरे ŝट के िलए ɘस वन है।
  d
 इसिलए यह ˙ʼ है िक इस अंतराल से संबंिधत थीटा के िलए आह Ɛोिंक कॉस थीटा सकाराȏक है, यह जड़ अɊ जड़ से बड़ी है और
 इसिलए आह के बाद से यह कहा गया िक अʚा 2 और बीटा 2 मŐ से यह कहा गया िक अʚा 2 बड़ा है जड़
 इसिलए बड़ी जड़ को अʚा दो से दशाŊया जाता है और छोटी जड़ बीटा दो होती है और यिद आप यह भी देखते हœ िक हमŐ Ɛा मांगा 
गया है तो अʚा वन ɘस बीटा दो के मूʞ की गणना करना है,
 इसिलए हम के िलए अिभʩİƅ खोजने मŐ Ŝिच रखते हœ बीटा दो जो इस िȪघात समीकरण की दो जड़ो ंमŐ से छोटा है,
 इसिलए चंूिक यह छोटी जड़ है
 इसिलए यह ˙ʼ है िक यह बीटा 2 के बराबर है और िफर हमŐ केवल अʚा 1 और बीटा 2 जोड़ने की आवʴकता है,
 इसिलए यिद आपको अʚा 1 याद है  Ɛा यह मान िपछली ˠाइड से हमारे पास कॉस थीटा पर एक माइनस पाप थीटा के बराबर 
अʚा है जो पहली ˠाइड से आह है और
 इसिलए यिद हम बीटा दो मŐ अʚा एक जोड़ते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह इसमŐ जुड़ जाता है
 इसिलए  एक ओवर कॉस थीटा रȞ होने जा रहा है तो अंत मŐ हमŐ जो िमलता है वह दो टैन थीटा का माइनस होता है,is  
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 इसिलए अंितम अंितम उȅर यह है िक अʚा वन ɘस बीटा टू माइनस 2 टैन थीटा बराबर माइनस 2 टैन थीटा आप अब दूसरी सम˟ा 
लेते हœ तो यह है  दूसरी सम˟ा हमŐ थीटा के संभािवत मानो ंकी संƥा का पता लगाने के िलए कहा जाता है जैसे िक थीटा 0 से पीआई तक
के खुले अंतराल मŐ है , िजसके िलए समीकरणो ंकी इस Ůणाली का एक समाधान है, लेिकन यिद आप यहां देखते हœ िक हमारे पास थीटा 
एक चर के ŝप मŐ है तो  अɊ चर और हœ और Ůʲ हमसे पूछ रहा है िक समीकरणो ंकी यह Ůणालीxy z 
 इसिलए तीन समीकरण हœ िजनका हल x naught y naught z naught with y naught z naught not 

शूɊ तो बराबर नही ंहै शूɊ पहला समीकरण जमा गुना था Ɛोिंक तीन equal to y naught time z naught y z 
थीटा तीन थीटा के गुना Ǜा के बराबर होता है और यह और िफर दूसरे समीकरण मŐ हम बाएं और दाएं दोनो ंपƗो ंको गुणा xyz y z 
से गुणा करते हœ Ɛोिंक गुणा हम जानते हœ  ऐसा नही ंहै िक हम एक ऐसे समाधान की तलाश कर रहे हœ जहां गुणा शूɊ के y z y z 
बराबर न हो और इसीिलए यिद हम इस समीकरण के दोनो ंपƗो ंपर गुणा गुणा करŐ गे और जब हम ऐसा करते हœ तो हमŐ जो िमलताy z 
है वह है  तीन थीटा तीन थीटा के दो जेड कॉस के बराबर है और तीन थीटा  की तीन थीटा साइन की दो वाई साइन और xyz sine 
िफर िनिʮत ŝप से हमारे पास अंितम समीकरण है जो पाप मŐ है तीन थीटा बराबर ɘस दो गुना तीन थीटा ɘस xyz y z cos y 
बार साइन Ūी थीटा तो इन तीनो ंसमीकरणो ंमŐ हम जो देखते हœ वह यह है िक यह तीनो ंसमीकरणो ंके िलए सामाɊ है
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से हमारे पास दो समीकरण हœ और
 इसिलए दो से दो समीकरण इस Ůकार हœ
 इसिलए पहला समीकरण ɘस है इन कॉस Ūी थीटा इƓʤ तो यह ˙ʼ ŝप से इसके बराबर होना चािहए जो िक टू जेड कॉस Ūीy z 
थीटा ɘस टू वाई साइन Ūी थीटा है और िफर दूसरा समीकरण जो हमारे पास है वह यह है िक यहां यह माũा भी ɘस जेड के बराबर y 
होनी चािहए।
  Ɛोिंक तीन थीटा
 इसिलए जमा गुणा तीन थीटा भी जमा दो गुणा तीन थीटा ɘस साइन तीन थीटा के बराबर है,y z y z y 
 इसिलए यिद हम िकसी िदए गए थीटा के िलए देखते हœ तो हमारे पास अिनवायŊ ŝप से दो समीकरणो ंऔर दो अǒात की एक ah y 
Ůणाली है और समाधान सेट ऐसा होना चािहए िक न तो शूɊ के बराबर हो और न ही शूɊ  के बराबर हो।z yz y z 
 वाई कॉस Ūी थीटा और िफर ɘस टू जेड कॉस Ūी थीटा ɘस वाई साइन Ūी थीटा के ŝप मŐ िलखा जाना चािहए,
 इसिलए यिद हम देखते हœ िक एह टू जेड कॉस Ūी थीटा भी यहां है,
 इसिलए आह के बाद से इस पूरे दािहने हाथ को भी दािहने हाथ के बराबर होना चािहए  यहाँ पर Ɛोिंक वे दोनो ंएक ही माũा के बराबर 
हœ जो िक जमा गुणा तीन थीटा है तो अंततः  हमŐ जो िमलता है वह यह है िक दो तीन थीटा जमा दो साइन तीन थीटा y z z cos y 
बराबर तीन थीटा जमा दो तीन थीटा  ɘस वाई पाप तीन थीटा बेशक यह और यह शɨ रȞ हो जाता है और िफर y cos z cos 
आह और िफर जो बचता है वह यह है िक साइन Ūी थीटा कॉस Ūी थीटा के बराबर है िजसे इन साइन Ūी थीटा माइनस कॉस Ūी y y y 
थीटा के ŝप मŐ िलखा जा सकता है Ɛोिंक आह हम देख रहे हœ  इसके समाधान के िलए हम ऐसे समाधान की तलाश कर रहे हœ जो 
कहता है िक न तो शूɊ के बराबर होना चािहए और न ही शूɊ के बराबर होना चािहए Ɛोिंक इस Ůʲ मŐ उʟेख िकया गया था िकy z 
समाधान ऐसा होना चािहए िक का गुणनफल  और शूɊ नही ंहै,y z 
 इसिलए यिद दो संƥाओ ंका गुणनफल शूɊ नही ंहै, तो इसका मूल ŝप से मतलब है िक दोनो ंमŐ से कोई भी संƥा शूɊ नही ंहै,
 इसिलए चंूिक इस कथन से शूɊ के बराबर नही ंहो सकता है, यह इस Ůकार है िक संकेत तीन थीटा माइनस कॉस Ūी थीटा होना y 
चािहए शूɊ के बराबर तािक संतुʼ होना पड़े Ɛोिंक इस समीकरण से शूɊ के बराबर नही ंहै, यह इस Ůकार है िक पाप तीन थीटा y 
घटा तीन थीटा शूɊ के बराबर होना चािहए या अिनवायŊ ŝप से साइन तीन थीटा को तीन के बराबर होना चािहए थीटा तो अब अगर हम 
वापस जाते हœ और अगर हम इस तȚ का उपयोग पहले समीकरण मŐ करते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह यह है िक वाई ɘस जेड गुणा 
तीन थीटा दो जेड ɘस दो वाई के बराबर है Ɛोिंक पाप तीन थीटा और कॉस तीन थीटा समान हœ
 इसिलए हम  इसे दो ɘस दो बार तीन थीटा के ŝप मŐ िलख सकते हœ,z y 
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से अब हमारे पास यह है िक आह ये दो समीकरण आह के बराबर हœ, दो समीकरणो ंके सेट िनिʮत ŝप से हम 
इस तȚ का उपयोग कर रहे हœ िक समाधान सेट ऐसा है िक आह  शूɊ के बराबर नही ंहै और न ही अब पहले समीकरण से है, जोy z 
हमŐ अंत मŐ िमलेगा वह यह है िक हम साइन थीटा साइन Ūी थीटा माइनस कॉस Ūी थीटा बराबर शूɊ िलख सकते हœ तािक यह बायां हाथ 
िलखा जा सके जैसा िक 1 बटा ŝट 2 साइन 3 थीटा माइनस 1 बटा ŝट 2 कॉस 3 थीटा बराबर 0 है और िफर इसे साइन Ūी थीटा इन 
कॉस पाई ओवर फोर के ŝप मŐ िलखा जा सकता है Ɛोिंक कॉस पाई ओवर फोर एक ओवर ŝट टू माइनस साइन है  चार बटा पाई 
गुणा तीन थीटा शूɊ के बराबर है लेिकन उसका फॉमŊ साइन ए कॉस बी माइनस साइन ए कॉस बी माइनस कॉस ए साइन बी है तो t  
यह माइनस बी की साइन है जो तीन थीटा माइनस पीआई से अिधक चार बराबर शूɊ है
 इसिलए हमने माइनस बी फॉमूŊला के संकेत का उपयोग िकया है  यहां तीन थीटा के बराबर और बी के बराबर पीआई बटा चार और िफर
आह इस िũकोणिमतीय समीकरण का समाधान है जैसा िक हम सभी जानते हœ िक तीन थीटा माइनस पीआई बटा चार कुछ पूणाōक एन के
िलए एन पीआई के बराबर होना चािहए िजसका अिनवायŊ ŝप से अथŊ है िक थीटा  कुछ पूणाōक के िलए n n pi over 3 plus 

के ŝप मŐ है , लेिकन याद रखŐ िक यह उʟेख िकया गया था िक थीटा को खुले अंतराल 0 से से संबंिधत होना pi over 12 pi 
चािहए और
 इसिलए तीन संभािवत समाधान थेटा के बराबर हœ Ɛोिंक आह थीटा को करना है  0 से से संबंिधत हœ हम केवल को 0 1 और 2 pi n 
के ŝप मŐ चुन सकते हœ।

 इसिलए के बराबर 0 के साथ हमŐ बटा 12 और बराबर 1 का समाधान िमलता है, हमŐ बटा Ūी ɘस बटा बारह के n pi n pi pi 
ŝप मŐ समाधान िमलता है जो वाˑव मŐ है  पांच पाई बटा बारह बटा दो के बराबर हमŐ दो पाई बटा तीन जमा n pi .
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 िमलता है  आह बारह से अिधक जो चार से तीन पाई है,
 इसिलए ये थीटा के तीन आह संभव आह मान हœ, िजसके िलए 
इस समीकरण के माȯम से िदए गए समाधानो ंका सेट ऐसा है िक के बराबर नही ंहै, लेिकन हमŐ अभी भी परीƗण करने की y 0 
आवʴकता है वापस जाएं और इस अɊ समीकरण का परीƗण करŐ , लेिकन हम यहां जो देखते हœ वह यह है िक जब भी थीटा इन तीन 
मानो ंमŐ से िकसी एक को ले रहा है तो हम जानते हœ िक तीन थीटा शूɊ के बराबर नही ंहै और इस समीकरण को संतुʼ करने का एकमाũ
तरीका यह है िक ɘस  शूɊ के बराबर है Ɛोिंक इस समीकरण से हम िलख सकते हœ िक इस समीकरण से हम िलख सकते हœ िकy z 

जमा को तीन थीटा के मŐ शूɊ के बराबर है, लेिकन चंूिक इनमŐ से िकसी भी कोण के िलए तीन थीटा का शूɊ नही ंहैy z cos cos 
 इसिलए तीन थीटा  शूɊ नही ंहै केवल दूसरा िवकʙ यह है िक जमा है लेिकन िकसी भी मामले मŐ हम पहले ही अपने cos y z 0 
Ůʲ का उȅर दे चुके हœ Ɛोिंक इस Ůʲ का उȅर यह है िक थीटा के संभािवत मानो ंकी संƥा िजसके िलए समीकरण की Ůणाली मŐ एक 
समाधान है जहां गुना नही ंहै, 3 है Ɛोिंक 3 समाधान बटा 12 5 बटा 12 और 3 बटा 4 है तािक दूसरी सम˟ा y z 0 pi pi pi 
का समाधान भी समाɑ हो जाए, अब हम एक और आह िदलच˙ सम˟ा लेते हœ और हम रहे हœ इस िũकोणिमतीय समीकरण के 
अलग-अलग समाधानो ंकी संƥा खोजने के िलए कहा,
 इसिलए शुŝ मŐ जब हम इसे देखते हœ तो हम साइन और कोसाइन की छठी शİƅ और चौथी शİƅ को देखकर थोड़ा परेशान हो सकते 
हœ लेिकन एक और चीज िजसे देखा जाना चािहए और देखा जा सकता है  Ɛा यह है िक जब भी हमारे पास साइन होता है तो हमारे पास 
एक ही शİƅ के साथ कॉस भी होता है
 इसिलए साइन िसƛ एƛ और कॉस िसƛ एƛ समान ŝप से पावर फोर के िलए साइन होता है और िफर कॉस टू पावर फोर भी 
तािक यह पता चलता है िक एक संभािवत तरीका उपयोग करना है  तȚ यह है िक साइन ˍायर एƛ ɘस कॉस ˍायर एƛ एक के 
बराबर है और िफर आप जानते हœ िक इस समीकरण का घन लŐ और िफर उस से पाप िसƛ एƛ ɘस कॉस िसƛ एƛ के िलए एक 
अिभʩİƅ खोजने का Ůयास करŐ ,
 इसिलए हम पहले ऐसा करŐ गे Ɛोिंक हम जानते हœ  वह साइन ˍायर वगŊ एक है यिद हम घन लेते हœ तो यह भी xp  lus cos x 
सȑ है और िफर हम ɘस घन के िलए सूũ का उपयोग करते हœ जो हमŐ बाईं ओर एक बराबर वगŊ और बराबर a b sin x b cos
वगŊ के साथ देता है।x 
  यिद आप एक ɘस बी Ɛूब को एक Ɛूब ɘस बी Ɛूब ɘस Ūी एबी ˍायर ɘस Ūी ए ˍायर बी के बराबर याद करते हœ, तो यिद 
हम इस फॉमूŊले का उपयोग यहां पाप वगŊ एƛ के बराबर और बी के बराबर कॉस ˍायर एƛ के साथ करते हœ तो हमŐ बाएं हाथ पर Ɛा
िमलता है  साइड साइन िसƛ एƛ ɘस कॉस िसƛ एƛ है
 इसिलए ये दो शɨ हœ जो वाˑव मŐ यहां मौजूद हœ और िफर हमŐ शेष शɨ िमलते हœ
 इसिलए हमŐ ɘस Ūी गुना साइन ˍायर एƛ गुणा कॉस फोर एƛ ɘस Ūी बार कॉस ˍायर एƛ इन साइन फोर िमलता है।

और यह एक के बराबर है और  x 
 इसिलए यिद आप दािहने हाथ की ओर इन दो शɨो ंको लेते हœ तो हमŐ जो िमलेगा वह यह है िक छह ɘस कॉस छह बराबरsin x x 
एक घटा तीन साइन वगŊ चार घटा तीन वगŊ साइन  चार तो अब तक हमारे पास यह छोटी पहचान है इसी तरह x cos x cos x x 
से हम भी कर सकते हœ  के िलए एक ʩंजक खोजŐ,o sine 4 x plus cos 4 x 
 इसिलए Ɛूब को परफॉमŊ करने के बजाय हमŐ ˍायर करना होगा
 इसिलए साइन ˍायर ɘस कॉस ˍायर को ˍायर करना होगाx x 
 इसिलए यह भी एक के बराबर है और िफर यिद हम उपयोग करते हœ  ए ɘस बी ˍायर फॉमूŊला जो हमŐ िमलता है वह है साइन फोर 
एƛ ɘस कॉस फोर एƛ ɘस टू साइन ˍायर एƛ कॉस ˍायर एƛ एक है और
 इसिलए यहां से यह ˙ʼ है िक साइन फोर एƛ ɘस कॉस फोर एƛ एक माइनस टू पाप ˍायर एƛ कॉस के बराबर है  वगŊ और x 
िफर िनिʮत ŝप से दूसरा पद दो का पांच गुणा चार गुना था, लेिकन हम जानते हœ िक दो का वगŊ घटा वगŊx x cos, cos x sin 

के बराबर है औरx 
 इसिलए दो का वगŊ चार ɘस होगा  साइन फोर एƛ माइनस टू साइन ˍायर एƛ कॉस ˍायर एƛx cos cos x 
 इसिलए अब हम इन सभी तीन एएच पहचानो ंका उपयोग करने जा रहे हœ जो हमने ʩुȋɄ िकए हœ
 इसिलए हम इन तीनो ंको संबंिधत दािहने हाथ से बदल दŐ गे
 इसिलए अब मœ एक अिभʩİƅ िलखने जा रहा šं इस समीकरण मŐ यहाँ पूरे बाएँ हाथ के िलए तो पहली बात यह है िक दो का 5 गुणा x 
4 गुना वगŊ हैcos 
 इसिलए दो के वगŊ के िलए मœ इस दािहने हाथ की अिभʩİƅ का उपयोग करने जा रहा šं,xi cos 
 इसिलए यह पांच गुणा चार गुना आह के बजाय आह होगा,
 इसिलए हम ऐसा नही ंकरने जा रहे हœ  आइए हम इस दािहने हाथ का उपयोग न करŐ  , हम इसे िफलहाल दो एƛ के कॉस ˍायर के 
ŝप मŐ रखते हœ तािक हम इसे अभी भी दो एƛ के कॉस ˍायर के ŝप मŐ रख सकŐ  और िफर हमारे पास कॉस फोर एƛ पाप फोर 
एƛ कॉस िसƛ एƛ और िसन िसƛ है।
  x
 इसिलए िपछली ˠाइड से हम जानते हœ िक चार जमा चार यह मान हैsin x cos x 
 इसिलए के बजाय हम मान 1 घटा 2 साइन वगŊ वगŊ और िफर छह के िलए sine 4 x plus cos 4 x x cos x sin 
उपयोग करने जा रहे हœ।
  एƛ ɘस कॉस िसƛ एƛ हम इस दािहने हाथ का उपयोग करने जा रहे हœ जो एक माइनस Ūी साइन ˍायर एƛ कॉस फोर एƛ 
माइनस 3 कॉस ˍायर एƛ साइन 4 एƛ है और यह इस Ůʲ मŐ िदया गया है िक इस पूरे को हमŐ एक एƛ खोजने की जŝरत है िक 
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यह पूरा बायां हाथ दो के बराबर है
 इसिलए यह दोनो ं˙ʼ ŝप से इस एक और एक के साथ रȞ हो जाते हœ और थ  हम अंत मŐ जो Ůाɑ कर रहे हœ वह है और हम इन hi 
दो शɨो ंको आगे जोड़ सकते हœ Ɛोिंक बाएं हाथ की तरफ शूɊ से दो हो जाता है
 इसिलए हम इन तीनो ंशɨो ंको दािहने हाथ की ओर ले सकते हœ
 इसिलए 2 वगŊ 2 साइन वगŊ वगŊ और  तो इन दो शɨो ंको हम सामाɊ Ǜा वगŊ के ŝप मŐ ले सकते हœ, वगŊ x cos x x cos x 
गुणा Ǜा वगŊ जमा वगŊ तो यह इन दो शɨो ंसे आता है जो दािहनी ओर िलए गए हœ और िनिʮत ŝप से वगŊ जमा x cos x, sin x 

वगŊ के बराबर है  एक तो यह पांच गुना Ǜा वगŊ वगŊ के िलए सरल हो जाता हैcos x x cos x 
 इसिलए हम अंत मŐ 5 बटा 4 वगŊ 2 के साथ समाɑ होते हœ जो िक िलखने के समान है िक वगŊ 2 साइन वगŊ cos x cos x 4 x 

वगŊ के बराबर है  जो 2 साइन एƛ कॉस एƛ पूरे वगŊ के बराबर है लेिकन दो साइन एƛ कॉस एƛ दो एƛ की साइन के cos x 
समान है
 इसिलए यह दो एƛ के साइन ˍायर के बराबर हो जाता है
 इसिलए एƛ को इस समीकरण को संतुʼ करना चािहए तािक हमारे पास कॉस ˍायर दो एƛ है पाप वगŊ दो के बराबर और िफर x 
इसे c .
 के ŝप मŐ िलखा जा सकता है ओएस वगŊ दो एƛ घटा पाप वगŊ दो एƛ शूɊ है लेिकन िफर हम देखते हœ िक यह चार एƛ के कॉस के 
अलावा और कुछ नही ंहै 
Ɛोिंक यहां हम कॉस टू थीटा फॉमूŊला का उपयोग करते हœ,
 इसिलए हम जानते हœ िक कॉस टू थीटा कॉस ˍायर थीटा माइनस िसन ˍायर थीटा है
 इसिलए  थीटा के साथ दो के बराबर है, यहाँ से यह इस Ůकार िमलता है िक चार है औरx cos x 0 
 इसिलए यिद हम Ůʲ पर वापस जाते हœ तो हमŐ के सभी मान या के िविशʼ मानो ंकी संƥा ǒात करने के िलए कहा गया था।x x 
 अंतराल 0 से 2 पीआई मŐ हœ जो इस िũकोणिमतीय समीकरण के समाधान हœ
 इसिलए सामाɊ समाधान मŐ इस समीकरण का समाधान यह है िक चार एƛ फॉमŊ का है
 इसिलए एƛ इस चार एƛ को मूल ŝप से दो से पीआई का एक िवषम गुणक होना चािहए
 इसिलए  मœ इसे दो जमा एक बार बटा दो के ŝप मŐ िलख सकता šँ जहाँ एक पूणाōक है और यहाँ से यह िनɻानुसार है िक n pi n x 
को ŝप का होना चािहए,
 इसिलए मूल ŝप से का आठ से एक िवषम गुणक है और हम हœ हमŐ भी खोजने की आवʴकता है  केवल वे तो यह सामाɊ x pi 
समाधान है
 इसिलए हम को कोई पूणाōक n w .
 मान सकते हœ  मœ िũकोणिमतीय समीकरण के असीिमत ŝप से कई अलग-अलग समाधान Ůाɑ कर सकता šं लेिकन हम केवल उन 
समाधानो ंमŐ Ŝिच रखते हœ जो बंद अंतराल शूɊ से दो पीआई मŐ İ̾थत हœ,
 इसिलए ˙ʼ ŝप से वे समाधान बराबर हœx 
 इसिलए हम आह से शुŝ करते हœ
 इसिलए हम के बराबर ऋण नही ंले सकते हœ एक Ɛोिंक तब ऋणाȏक हो जाता हैn x 
 इसिलए हमŐ बराबर शूɊ से शुŝ करना होगाn 
 इसिलए बराबर शूɊ के साथ पहला समाधान बटा आठ है और िफर बराबर एक के साथ दूसरा समाधान तीन बटा आठ n pi n pi 

दो के बराबर है  पांच पाई आठ और िफर सात पाई आठ और उसके बाद पाई के सभी िवषम गुणज आठ ƶारह पीआई गुणा आठ n 
तेरह पीआई आठ पंūह पाई आठ आठ लेिकन हम आगे नही ंजा सकते Ɛोिंक अगला सũह पीआई आठ और सũह पीआई है  आठ से 
दो पीआई से अिधक है
 इसिलए इसकी अनुमित नही ंहै और यिद आप देखते हœ िक ये सभी समाधान अलग हœ तो इस Ůʲ का उȅर यह है िक आठ अलग हœ इस 
समीकरण के आठ अलग समाधान हœ अंतराल मŐ शूɊ से दो पीआई तो ये आठ एक दो तीन चार पांच छह सात और आठ हœ
 इसिलए अगला Ůʲ यहां है
 इसिलए यह हमŐ यह सािबत करने के िलए कह रहा है िक आह Ȫारा िलया गया मान िũकोणिमतीय कायŘ का यह िवशेष अनुपात बीच मŐ 
नही ंहै के िकसी भी वाˑिवक मान के िलए एक बटा तीन और तीन िजसे हम शुŝ कर सकते हœ, हमŐ तुरंत पता चलता है िक यह और x 
कुछ नही ंहै, Ɛोिंक हम साइन एƛ और कॉस एƛ देखते हœ
 इसिलए साइन एƛ ओवर कॉस एƛ टैन एƛ है और िफर हर मŐ हमारे पास है  िसन Ūी एƛ और कॉस Ūी एƛ अंश मŐ
 इसिलए यह पूरी चीज अिनवायŊ ŝप से टैन एƛ बटा टैन Ūी एƛ के बराबर है और यहां हमŐ टैन एƛ के संदभŊ मŐ टैन Ūी एƛ के 
फॉमूŊले का उपयोग करना होगा,
 इसिलए यिद हमŐ याद है िक फॉमूŊला था िकसी भी कोण के िलए तीन का टैन Ūी टैन माइनस टैन Ɛूब एक माइनस Ūी टैन x x x x 
ˍायर से अिधक हैx 
 इसिलए हम यहां इस दािहने हाथ का उपयोग करते हœ यह अनुपात 1 माइनस 3 वगŊ के बराबर तीन माइनस टैन ˍायर के n x x 
बराबर हो जाता है  हम जानते हœ िक आह तन सभी मान लेता है  ईएस माइनस इनिफिनटी और ɘस इनिफिनटी के बीच है औरx 
 इसिलए टैन ˍायर एƛ शूɊ से अनंत तक के सभी मानो ंको ले जाएगा,
 इसिलए टैन ˍायर एƛ एक गैर नकाराȏक आह वाˑिवक संƥा होगी, तो हम Ɛा करŐ गे िक हम इसे एक माइनस Ūी ए ओवर के 
ŝप मŐ Ůˑुत करŐ गे Ūी माइनस ए जहां ए को टैन ˍायर एƛ के ŝप मŐ पįरभािषत िकया गया है और िनिʮत ŝप से हम जानते हœ िक ए
शूɊ के बराबर से बड़ा है,

Pru
tor
@
IIT
K



 इसिलए एƛ के आधार पर कोई भी हो सकता है, शूɊ से अनंत के बीच कोई भी मान ले सकता है,
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से शूɊ से संबंिधत है अनंत तो जो सवाल हमŐ सािबत करने के िलए कह रहा है वह यह है िक हमŐ यह िदखाना 
होगा िक अंतराल से संबंिधत होने के िलए अंतराल 0 से अनंत तक के िलए हमŐ यह िदखाना होगा िक यह अनुपात 1 घटा 3 एक से अिधक
3 घटा  यह कभी भी बीच मŐ कोई मान नही ंलेता है,a 
 इसिलए यह मान कभी भी एक बटा तीन से तीन के अंतराल से संबंिधत नही ंहोगा, 
 इसिलए यह कहता है िक यह एक बटा तीन और तीन के बीच नही ंहै,
 इसिलए यह अिनवायŊ ŝप से हमŐ यह सािबत करना है िक अब हम इसके साथ शुŝ करते हœ तो यह है  हमारे पास Ɛा है और िजसे 9 
माइनस 3 ए माइनस 8 बटा Ūी माइनस ए िलखा जा सकता है और यह नौ माइनस Ūी ए हर का तीन गुना है
 इसिलए यह Ūी माइनस आठ बटा Ūी माइनस ए के बराबर है
 इसिलए इस िबंदु पर हमŐ िवभािजत करना होगा हमŐ मूʞो ंके दो अलग-अलग एएच सेट का इलाज करना होगा, जो िनिʮत ŝप से गैर 
नकाराȏक है,
 इसिलए हम पहले उन सभी मूʞो ंपर िवचार 
करते हœ जो 0 से 3 के बीच के अंतराल से संबंिधत हœ, िनिʮत ŝप से हम नही ंकरŐ गे Ɛोिंक 3 के बराबर इसे पįरभािषत नही ंिकया गया है,
 इसिलए हमारे यहां एक खुला अंतराल है,
 इसिलए शूɊ के बराबर से अिधक और सƢी से तीन से कम के िलए,
 इसिलए जब इस अंतराल से संबंिधत है तो यह देखना आसान है िक तीन ऋण ए तो यहां हर है जो  तीन माइनस ए शूɊ से बड़ा है और 
यह भी िक चंूिक ए शूɊ से बड़ा है, यह भी अनुसरण करता है िक तीन माइनस ए को तीन से कम या उसके बराबर होना चािहए,
 इसिलए यह सच है या इसे माइनस Ūी के ŝप मŐ भी िलखा जा सकता है।
 min .
 के बराबर से अिधक  तीन ऋणाȏक है जो एक और एक ही बात है और िफर यिद हमŐ अब हमŐ अǅी तरह से खोजने की us n 
आवʴकता है तो इसे माइनस Ūी के ऊपर Ūी ɘस आठ के ŝप मŐ भी िलखा जा सकता है और िफर हमŐ माइनस पर 8 के िलए मानो ंकी
सीमा ǒात करने की आवʴकता है  3.

 इसिलए यह ˙ʼ है िक चंूिक माइनस Ūी माइनस Ūी से बड़ा है, यह ˙ʼ है िक माइनस Ūी से आठ अिधक है Ɛोिंक अिनवायŊ ŝप से 
हम यहां इस िवशेष असमानता का उपयोग करने जा रहे हœ और हम जानते हœ िक एक माइनस 3 नकाराȏक होता है जब एक संबंिधत 
होता है  इस सीमा तक ˙ʼ ŝप से 8 से अिधक माइनस 3 नीचे से माइनस इनिफिनटी से िघरा है,
 इसिलए यह ˙ʼ ŝप से सही है िक यह माइनस इनिफिनटी से अिधक है जो िपछली लाइन पर इस िवशेष असमानता से आ रहा है और 
िफर हमारे पास यह भी है ऐसा है तो यह इस एक के बराबर से कम है माइनस आठ बटा तीन तो अगर हम इस असमानता का उपयोग 
करते हœ तो हम Ɛा करŐ गे तो हमŐ इस असमानता मŐ हर जगह तीन से तीन को जोड़ना होगा और
 इसिलए यिद हम टी जोड़ते हœ इस असमानता मŐ हर जगह हम 3 जोड़ते हœ
 इसिलए हम यहां 3 जोड़ते हœ और हम यहां 3 जोड़ते हœ,
 इसिलए उसके बाद की अंितम असमानता हमŐ िमलती है तो यह ठीक यही माũा है
 इसिलए अंत मŐ हमŐ जो िमलता है वह यह है िक यिद कोई है अंतराल शूɊ से तीन तक तो यह िवशेष अनुपात जो यह है वह सभी मानो ं
को ले जाएगा जो बराबर से कम हœ और यिद आप इसकी गणना करते हœ तो यह तीन से एक है
 इसिलए जब शूɊ से तीन का संबंध होता है तो एक शूɊ से तीन तीन से अिधक घटा ए माइनस इनिफिनटी से एक बटा तीन से संबंिधत है
 इसिलए यह वह सेट है िजसमŐ एक माइनस Ūी ए ओवर Ūी माइनस ए 
है तो मœ संƗेप मŐ बता दंू िक िपछली ˠाइड पर हमने जो िदखाया है वह यह है िक यिद ए शूɊ से तीन तक है तो एक माइनस Ūी ए ओवर
Ūी माइनस ए माइनस इनिफिनटी से एक बटा Ūी से संबंिधत है और िफर िनिʮत ŝप से हम दूसरा मामला लेते हœ,
 इसिलए यिद ए Ūी टू इनिफिनटी का है िजसका अथŊ है िक ए तीन से बड़ा है तो यह तीन के बराबर नही ंहो सकता 
है।
  मामला िफर Ɛा  हम देखते हœ िक
 इसिलए अगर हमŐ याद है िक हमारे पास एक घटा तीन और तीन घटा एक घटा तीन के बराबर तीन जमा आठ के बराबर है और हमारे 
पास ऐसा है, यहां से यह िनɻानुसार है िक चंूिक ए 3 से बड़ा है, इसका मतलब है िक एक शूɊ  3 0 से बड़ा है और
 इसिलए यहां यह माũा हमेशा सकाराȏक होती है
 इसिलए यहां यह माũा हमेशा सकाराȏक होती है और
 इसिलए यहां यह िवशेष मान हमेशा तीन से बड़ा होता है
 इसिलए इस Ɨेũ के िलए हमŐ जो िमलता है वह यह है िक एक माइनस Ūी बटा Ūी माइनस ए है  ऐसा करने के िलए मान तीन दो अनंत लŐगे
और ऐसा
 इसिलए है Ɛोिंक आह यह बात सकाराȏक है
 इसिलए यहां से अगर हम इस समानता का उपयोग करते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह यह है िक 8 शूɊ से तीन शूɊ से सƢी से अिधक 
है और यह अनंत से भी कम है और िफर अगर हम तीन को सभी तरफ से जोड़ते हœ तो हम हर जगह तीन जोड़ते हœ तो हमŐ यह चीज़ िमल 
जाएगी
 इसिलए हमने जो िदखाया है वह यह है िक 
इन दोनो ंमामलो ंको एक साथ लेने से हम देखते हœ िक मूʞ  इस िभɄ Ȫारा िलए गए या तो 1 बटा 3 से कम हœ या वे 3 से अिधक हœ या s 
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वे 3 से अिधक हœ और
 इसिलए यह दशाŊता है िक यह िभɄ एक घटा तीन बटा तीन घटा कभी भी कोई मान नही ंलेगा जो एक बटा तीन के बीच हो  और तीन
 इसिलए िक चौथा Ůʲ आह के Ůमाण को समाɑ करता है और अब हम इस सũ के अंितम Ůʲ को लेते हœ,
 इसिलए हमŐ इस योग का मान ǒात करने के िलए कहा जाता है,  जो िक तेरह शɨ है शɨ एक ओवर साइन है पीआई ओवर फोरkth 
ɘस के माइनस एक पीआई छह गुना साइन पीआई चार ɘस के पीआई छह से अिधक तो यह हमŐ साइन की याद िदलाता है एक पाप बी
फॉमूŊला हम जानते हœ िक दो साइन ए साइन बी एक माइनस बी माइनस कॉस के कॉस के बराबर है ए ɘस बी तो यह है िक हम यहां इस 
पूरी चीज के साथ ए और यह बी के ŝप मŐ उपयोग करने जा रहे हœ और िफर अगर हम इसे अǅी तरह से करते हœ लेिकन हमŐ यहां दो के
कारक की भी आवʴकता है तो हम अंश और हर दोनो ंको दो से गुणा करते हœ और िफर यह हर बराबर है कॉस ए माइनस बी तो कॉस 
ऑफ ए माइनस बी छह से अिधक पाई का कॉस होने वाला है और िफर ए ɘस बी का माइनस कॉस होगा
 इसिलए ɘस बी का कॉस पीआई होगा टू ɘस टू के माइनस एक गुना पीआई ओवर िसƛ और हम जानते हœ नɬे ɘस थीटा का कॉस 
नɬे िडŤी ɘस थीटा माइनस िसन थीटा है
 इसिलए हम जानते हœ िक पाई के िकसी भी थीटा कॉस के िलए टू ɘस थीटा माइनस िसन थीटा है
 इसिलए हम इस तȚ का उपयोग यहां करते हœ इस योग का टमŊ बराबर है  कॉस पीआई बटा िसƛ ɘस साइन ऑफ टू के kth 
माइनस एक गुना पीआई बटा िसƛ और
 इसिलए यह पूरा योग बस योग बन जाता है के बराबर 1 से 13 2 अब कॉस ऑफ पाई बटा 6 हम जानते हœ िक कॉस ऑफ पाई बटा 6 
वगŊमूल के अलावा और कुछ नही ंहै  3 बटा 2
 इसिलए हम िलखते हœ िक यहाँ सीधे और िफर ɘस िचɎ दो माइनस एक बार बटा छह एक और बात जो हमŐ इस शɨ को k pi 
देखने से पता चलता है िक अगर हम टमŊ को देखते हœ तो यह केयर टमŊ है आइए जानते हœ के ɘस छठे पद को देखŐ तो के ɘस kth 
छठे पद के योग मŐ दो पूणाōक की Ǜा होने जा रहा है  के बजाय हमŐ ɘस िसƛ माइनस वन इन ओवर िसƛ िलखना o k k pi 
होगा जो िक दो माइनस वन गुना जमा बारह के बराबर है,k pi pi 
 इसिलए यह ओवर िसƛ ɘस ǩेʢ ओवर िसƛ जो िक दो माइनस के साइन के बराबर है  एक पाई छह से अिधक दो पाई pi k 
लेिकन दो पाई की Ǜा ɘस कुछ कोण का िच˥ कोण के िच˥ के बराबर होता है,
 इसिलए यह दो घटा एक पाई छह से अिधक की Ǜा के बराबर है जो िक पद के अलावा और कुछ नही ंहैk kth 
 इसिलए हमŐ पता चलता है िक वाँ पद और जोड़ छठा पद वाˑव मŐ समान हœ औरk k 
 इसिलए यह इस Ůकार है िक पहला और सातवाँ पद समान है दूसरा और आठवाँ पद समान हैah 
 इसिलए हम दोनो ंको एक साथ जोड़ सकते हœ तो हम Ɛा कर सकते हœ आह हम इस पूरे योग को एक से छह के बराबर के योग के ŝप 
मŐ िफर से िलख सकते हœ Ɛोिंक यिद आप देखते हœ िक पहला और सातवां पद एक साथ हœ तो मेरा मतलब यह है िक वे बराबर हœ और 
िफर दूसरा  और आठवां पद तीसरे और n .
 के बराबर है  वां पद चौथा और दसवां बराबर होता है , पांचवां और ƶारहवां समान होता है और छठा और बारहवां पद समान होता है 
और 13वŐ पद को अलग-अलग माना जाता है,
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से यिद हमŐ इन सभी पहले 12 पदो ंको जोड़ना है तो यह केवल पहले छह पदो ंको केवल पहले छह पदो ंमŐ जोड़ने 
के िलए पयाŊɑ है और उस योग को दो के कारक से गुणा करŐ  Ɛोिंक सातवां पद पहले पद के समान है आठवां भी दूसरे के समान है
 इसिलए सभी बारह शɨो ंको जोड़ना केवल पहले छह शɨो ंको जोड़ने और योग को दो के कारक से गुणा करने के 
बराबर है, तो तेरह शɨो ंका पूरा योग बराबर हो जाता है,
 इसिलए टमŊ का डबल चार ओवर ŝट Ūी बटा टू ɘस साइन होने वाला है दो घटा एक पाई छह से अिधक और िफर िनिʮत kth k 
ŝप से हमारे पास शेष वाँ पद है जो अभी भी बना Šआ है Ɛोिंक चंूिक 13 वां अंक पद छोड़ िदया गया है,ah 13 
 इसिलए हमŐ यहां एक और शɨ िलखने की आवʴकता है जो िक 2 बटा ŝट 3 बटा 2 ɘस है
 इसिलए जब हम को 13 के बराबर रखते हœ तो हमŐ 25 बटा 6 की Ǜा Ůाɑ होती है,k pi 
 इसिलए हमŐ 25 बटा 6 की Ǜा Ůाɑ होती है जो 4 की Ǜा जोड़ बटा 6 के बराबर होती है लेिकन 4 की Ǜा जोड़ pi pi pi pi 

बटा 6 होती है छह से पीआई की साइन के समान है Ɛोिंक साइन फ़ंƕन आविधक आह है िजसमŐ दो पीआई के पूणाōक गुणक हœ,pi 
 इसिलए यह हमारा अंितम शɨ है,
 इसिलए अब हमŐ मूल ŝप से इन छह शɨो ंके योग की गणना करनी होगी तािक हमारा लƙ यही हो
 इसिलए हम अभी इन सभी छह शɨो ंको िलख सकते हœ,
 इसिलए पद 4 बटा ŝट 3 बटा 2 ɘस Ǜा 2 घटा 1 बार है।kth k pi over 6 

 इसिलए अब हम सभी चार शɨ िलखŐगे इन सभी को Ɨमा करŐ , हम अब सभी छह पदो ंको िलखŐगे तािक बराबर एक के साथ पहला k 
पद चार को 3 बटा 2 के वगŊमूल से िवभािजत िकया जाए और की Ǜा को 6 से िवभािजत िकया जाए और िफर दूसरा पद तीन ओवर pi 
के वगŊमूल के चार से अिधक है तीन पाई बटा छह की दो जमा Ǜा जब आप को यहां के बराबर रखते हœ तो आपको तीन पाई बटा छहk 
की Ǜा िमलती है लेिकन तीन पाई बटा छह की Ǜा पाई की Ǜा होती है  दो से जो एक के बराबर तीन के बराबर है हमŐ तीन बटा दो का 
चार बटा वगŊमूल िमलता है पांच पाई बटा छह लेिकन पांच पाई की Ǜा बटा पांच पाई बटा 
छह Ǜा पाई ओवर की Ǜा के समान है 6 और पाई बटा 6 की Ǜा ठीक आधे के बराबर होती है
 इसिलए यिद हम चाहŐ तो हम इसे यहां आधा से भी बदल सकते हœ और यह भी आधा है और िफर के बराबर 4 के िलए हमŐ 3 बटा 2 का 
4 बटा वगŊमूल और 7 का Ǜा िमलता है पाई बटा 6 और सात पाई बटा छह की Ǜा माइनस हाफ के बराबर है
 इसिलए हम यहां माइनस आधा िलखŐगे के बराबर पांच हम चार को मूल तीन बटा दो से िवभािजत करते हœ और िफर जब हम यहां k 
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पांच डालते हœ तो हमŐ नौ पाई बटा छह Ǜा Ůाɑ होता है  नौ पाई बटा छह नौ की Ǜा है नौ पाई बटा छह की Ǜा तीन पाई बटा दो की 
Ǜा है जो ऋण से एक है और िफर अंितम और छठा पद है
 इसिलए जब हम यहां छह डालते हœ तो हमŐ ƶारह पाई बटा छह इतना Ǜा िमलता है  ƶारह पाई बटा छह माइनस हाफ के समान है 
Ɛोिंक 11 पाई बटा 6 की Ǜा पाई बटा 6 की Ǜा के ऋण के बराबर है
 इसिलए यह माइनस आधा है
 इसिलए हम  बस इस सब को अभी जोड़ने की जŝरत है और एक साधारण बीजगिणत यह िदखाएगा िक और यह आपके िलए थोड़ा सा 
अɷास बचा है िक यिद आप इन सभी छह शɨो ंको जोड़ते हœ तो आपको योग शूɊ िमलेगा तो अिनवायŊ ŝप से तब Ɛा होगा  ऐसा होता
है िक यह पूरा बड़ा योग शूɊ हो जाता है और
 इसिलए यह अंितम उȅर है
 इसिलए अंितम उȅर तीन बटा दो जमा आधा का दो बटा वगŊमूल है जो चार को तीन जमा एक के वगŊमूल से िवभािजत िकया जाता है और
यिद मœ दोनो ंअंश को गुणा कŝं  और हर को तीन घटा एक के वगŊमूल से, तो मुझे जो िमलता है वह 3 घटा 1 के वगŊमूल मŐ 4 होता है और 
हर मŐ मुझे 2 िमलता है जो अंश मŐ रȞ हो जाता है
 इसिलए अंितम उȅर 3 घटा 1 का 2 गुना वगŊमूल है।
 यह अंितम सम˟ा को भी समाɑ करता है और इसके साथ ही हम अगले ʩाƥान से दूसरा सम˟ा समाधान सũ समाɑ करते हœ, हम 
िũकोण के गुणो ंपर चचाŊ शुŝ करने जा रहे हœ, धɊवाद 
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