
ਇਸ ਲਈ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਅਤੇ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਲਈ ਸਮੱਿਸਆ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੇ ਇਸ ਪਿਹਲੇ ਸੈਸ਼ਨ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਡਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀਕ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ 'ਤੇ ਆਪਣੀ ਚਰਚਾ ਖਤਮ ਕੀਤੀ, ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕੀਤਾ ਅਤੇ ਅਗਲੇ ਦੋ ਲੈਕਚਰਾਂ 
ਿਵੱਚ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਅਤੇ ਉਲਟ ਦੋਵਾਂ 'ਤੇ ਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕੀਤਾ ਜਾਵੇਗਾ। ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਤੇ ਇਸ ਤୌ ਬਾਅਦ ਿਤਕੋਣਾਂ ਦੀਆਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ 
'ਤੇ ਇੱਕ ਨਵਾਂ ਿਵਸ਼ਾ ਸ਼ੁਰ ੂਕੀਤਾ ਜਾਵੇਗਾ
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਜ਼ਆਦਾਤਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਅੱਜ ਦੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਚਰਚਾ ਕਰਾਂਗੇ, ਉਨ୧ਾਂ ਿਵੱਚୌ ਿਜ਼ਆਦਾਤਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ 
ਹੋਣਗੀਆਂ ਅਤੇ ਅਗਲਾ ਲੈਕਚਰ ਤୌ ਹੋਵੇਗਾ। ਇਮਿਤਹਾਨ ਤਾਂ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਇਹ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਤੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਹਨ ਅਤੇ je ab c 
ਸਾਨੰੂ ਿਤੰਨ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਮੁੱਲਾਂ ਦੇ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਜੋੜ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਰੰਤ ਇਹ ਜਾਪਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸx 
ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ। ਫਾਰਮੂਲਾ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੇ ਦੋ ਸ਼ਬਦਾਂ ਨੰੂ ਜੋੜ ਕੇ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਉਸ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹਨਾਂ y ah 
ਿਤੰਨਾਂ ਮੁੱਲਾਂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਸਾਂਝੇ ਗੁਣਕ ਵਜୌ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਹੈ। ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਸ ਪਿਹਲੇ ਇੱਕ ਨੰੂ ਅੰਕ ਅਤੇ b c 
ਹਰ ਦੋਨਾਂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਅੰਕ ਅਤੇ ਭਾਜ ਦੋਵਾਂ ਨੰੂ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਅੰਦਰ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹੋ ਿਨਕਲਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂ ਦੇ a a a plus b plus c a

ਨੰੂ ਉਤੇੱ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਪਿਹਲਾ ਪਦ ਇਹ ਮਾਤਰਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂੀ ਿਮਆਦ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਚੀਜ਼ ਨੰੂ ਵਰਗ ਮੂਲ ਨਾਲ ਗੁਣਾ plus c abc 
ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ। ਦਾ b
ਇਸ ਲਈ ਅੰਕ ਅਤੇ ਭਾਜ ਦੋਵୈ ਹਨ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਟੈਨ ਉਲਟ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਦਜੂਾ ਪਦ abc a b c b 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂ ਉਲਟਾ ਪਲੱਸ ਉਲਟ ਫਾਰਮੂਲਾ ਵਰਤਣ ਦਾ ਇਰਾਦਾ ਰੱਖਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਉਹ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰਾਂ tan x tan y 
ਦੇ ਿਪਛਲੇ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਕਵਰ ਕਰ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ, ਇਸਲਈ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਲਈx y 
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਨ ਿਦਓ ਿਕ ਇਹ ਮੁੱਲ ਅਤੇ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਿਚੰਨ୧ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ਕਰਗੇਾ। ਦਾ ਅਤੇ ਉਤਪਾਦ ਦੇ ਮੁੱਲ ਉਤੇੱ ਵੀ ਸਟੀਕ ਬਣੋ ਿਕ ਇਹ ਬਰਾਬਰ x y xy 
ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਤੰਨ ਕੇਸ ਹਨ
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾ ਕੇਸ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਤੇ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਇੱਕ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਇਹ ਪਲੱਸ ਦੇ 1 ਘਟਾਓ ਦੇ ਉਲਟ ਟੈਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ x y x y xy 
ਅਤੇ ਿਫਰ ਦਜੂਾ ਕੇਸ ਉਹ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਜਦୌ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦਜੂਾ ਕੇਸ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇx y xy 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਵੱਡੇ ਲਈ ਵੀ ਦੋ ਉਪ ਕੇਸ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਜਦୌ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੋਵੇ ਜਾਂ ਤਾਂ ਦੋਵୈ ਅਤੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਜਾਂ ਉਹxy xy x y 
ਦੋਵୈ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦਜੂਾ ਕੇਸ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਕੇਸ ਹੈ ਤਾਂ ਮੁੱਲ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਅਜੇ ਵੀ ਬਿਣਆ ਰਹੇਗਾ ਤਾਂ ਇਹ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਹੋਵੇਗਾ ਪਲੱਸ ਦਾ pi x y 
ਉਲਟਾ 1 ਘਟਾਓ ਉਤੇੱ ਅਤੇ ਤੀਜਾ ਕੇਸ ਉਦୌ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਦਬੁਾਰਾ ਗੁਣਨਫਲ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਪਰ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ xy x xy x y 
ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਸਮੀਕਰਨ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਪਲੱਸ ਦਾ ਉਲਟਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। 1 ਘਟਾਓ ਤୌ ਵੱਧx y xy 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨ ਲਈ ਕਰਨਾ ਪਏਗਾ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਸਾਡੇ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਚਾਹਾਂਗੇ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਲਈ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ 
ਇਹ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਅਤੇ ਦੇ ਗੁਣਨਫਲ ਨੰੂ ਵੇਖਣਾ ਪਏਗਾ ਤਾਂ ਿਕ ਅਤੇ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਹੈ। x y x y x y b c 
ਇਸ ' ਤੇ ਖਤਮ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਵਾਰ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਹਰ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਰਦੱ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਭਾਜ c b abc ab 
ਿਵੱਚ ਬਿਚਆ ਹੈ ਉਹ ਿਸਰਫ਼ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ। ਿਕ ਅਤੇ ਸਾਰੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ c ab c 
ਇਸ ਕੇਸ ਲਈ
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਉਹ ਸਿਥਤੀ ਹੈ ਜੋ ਹਣੁ ਸਾਡੇ ਲਈ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਹੋ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ab cl 
ਹਨ ਇਹ ਵੀ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਰੇ ਅਤੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪਲੱਸ ਹਨ। ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਵੱਡਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦਜੂਾ ਕੇਸ ਉਹ ਹੈ ਿਜਸ ab c x y 
ਲਈ ਅਸੀ ਂਯੋਗ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਉਲਟਾ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਉਲਟਾ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਿਵੱਚ tan a a b c abc tan b tan
ਉਲਟਾ ਤਾਂ ਉਲਟਾ ਦਾ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਉਤੇੱ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਉਲਟ ਦੇ ਵਰਗ tan a a a b c abc a plus b plus c over abc 
ਰਟੂ ਿਵੱਚ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈb 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂ ਪਲੱਸ ਦਾ ਇਹ ਦਜੂਾ ਸਮੀਕਰਨ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਉਲਟਾ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਪਲੱਸ ਇਹ ਜੋੜ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਸ ਨੰੂ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ x y pi x y a 
ਹੈ। ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਿਵੱਚ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਦੇਿਖਆ ਹੈ b a b c abc xyx y 
ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਜੋੜ ਪਲੱਸ ਉਤੱੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਹੋਰ ਸਰਲੀਕਰਨ ਸਾਨੰੂ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਉਲਟਾ ਦੇਵੇਗਾ। ਇਹ ਡੀਨੋਮੀਨੇਟਰ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਬਣਨ ਜਾ ਿਰਹਾ b c c pi 
ਹੈ ਿਕ ਸਰਲੀਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਇਹ ਘਟਾਓ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਵੱਧ ਬਣ ਜਾਵੇਗਾ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨc a b c abc 
ਇੱਕ ਔਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਉਲਟਾ ਉਲਟਾ ਹੈ। ਬਰਾਬਰ ਹੈah tan x tan x 

ਲਈ ਿਕਸੇ ਵੀ ਉਲਟਾ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਦੇ ਉਲਟਾ ਘਟਾਓSo x tan x x tan 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਨਤੀਜਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਵਰਤਣ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਉਲਟਾ ਦੇ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। pi tan c a 

ਦਾ ਰਟੂ ਉਤੇੱ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਜੋੜ ਨੰੂ ਇਸ ਪਾਸੇ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਿਤੰਨ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਸ਼ਰਤਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ plus b plus c abc 
ਆਖਰੀ ਪਦ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਆਖਰੀ ਪਦ ਿਬਲਕੁਲ ਇਸ ਿਮਆਦ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਤୌ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਵੱਲ 
ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਕੀ ਿਮਲੇਗਾ ਿਕ ਇਹ ਪੂਰਾ ਜੋੜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ।pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਖਤਮ ਕਰਦਾ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਅਗਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਸਾਰੇ ਮਾਡ ਇੱਕ ਤୌ ਘੱਟ ਬਰਾਬਰ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦਾ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟਾ ਅਤੇ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਹੈ, ਜੋ ਿਕ x ah 
ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਪਲੱਸ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਹੈ। ਪਲੱਸ ਤୌ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਤੱਕ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੀ ਇੱਕ x ah cos inverse x x 
ਰୈਜ ਹੈ ਜੋ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਇਨਵਰਸ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਪਾਈ ਤੱਕ ਹੈ ਪਰ ਅਸੀ ਂਨਤੀਜਾ ਵੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਕਸੇ ਵੀ ਲਈ cos x x
ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਕ ਮਾਡ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਪਲੱਸ ਇਨਵਰਸ ਦੋ ਉਤੱੇ ਪਾਈ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਅਤੇ ਹਾਲਾਂਿਕ ਇੱਥੇx x x 
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਚਾਰ ਦੀਆਂ ਸ਼ਕਤੀਆਂ ਹਨ ਅਸੀ ਂਇਸ ਪਛਾਣ ਨੰੂ ਿਕਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਵਰਤਣ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰੱਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਉਸ ਪਛਾਣ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ 
ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਕੁਆਲ ਟ ੂਸਾਇਨ ਇਨਵਰਸ ਦਾ ਪਾਵਰ 4 ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਈ 2 ਘਟਾਓ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਪਾਵਰ e x x 
ਚਾਰ ਦਾ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਸਰਲ ਬਣਾਉਣ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਿਕ ਆਹ ਥੀਟਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਬੇਸ਼ਕ ਥੀਟਾ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਪਾਈ x 
ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ। ਬਾਇ ਟ ੂਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਜੋ ਿਕ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੀ ਰୈਜ ਸੈਟ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਹ ਸਮੁੱਚੀ ਸਮੀਕਰਨ ਥੀਟਾ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਬਣ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਜੋ 
ਥੀਟਾ ਤୌ ਪਾਵਰ 4 ਪਲੱਸ ਵਾਈ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਥੀਟਾ ਤୌ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਤୌ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਸਭ ਤୌ ਵੱਡੇ
ਅਤੇ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟੇ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਲਈ ਕੀ ਕਰਨ ਲਈ ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਮੈਨੰੂ ਇਹ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਥੀਟਾ ਦਾ ਹੈ,f 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਰੰਤ ਜੋ ਮਨ ਿਵੱਚ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਉਹ ਥੀਟਾ ਦਾ ਪਿਹਲਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਲੈਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਥੀਟਾ ਦਾ ਪਿਹਲਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਚਾਰ ਥੀਟਾ ਘਣ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਿਵੱਚ ਪਾਈf f 
ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਘਣ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੈ ਅਤੇ ਐਕਸਟ୥ੀਮਮ ਪੁਆਇੰਟਾਂ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਨੰੂ ਜ਼ੀਰੋ ਨਾਲ ਬਰਾਬਰ 
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ਕਰਨਾ ਪਵੇਗਾ ਤਾਂ ਜੋ ਸਮੀਕਰਨ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਥੀਟਾ ਘਣ ਹੈ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਘਣ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰ ੋਜਾਂ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵਚ ਥੀਟਾ ਘਣ 
ਹੈ ਹਣੁ ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਘਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਕਉਿਂਕ ਥੀਟਾ ਅਤੇ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਵਾਸਤਿਵਕ ਹਨ , ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਿਸਰਫ pi 

ਦਾ ਅਸਲ ਹੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ 'ਤੇ ਓਵਰ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਐਕਸਟ୥ੀਮਮ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ah pi pi 
ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ah x
ਇਸ ਲਈ ਦਾ ਅਨੁਸਾਰੀ ਮੁੱਲ ਚਾਰ ਦਆੁਰਾ ਦਾ ਹੋਣਾ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਓਵਰ ਰਟੂ ਦੋ ਹੈ,x pi sine 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਦੇਖਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਕੀ ਇਹ ਮੈਕਿਸਮਾ ਹੈ। ਜਾਂ ਇੱਕ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਿਬੰਦ ੂਭਾਵୈ ਇਹ ਅਿਧਕਤਮ ਜਾਂ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਹੈ ਿਜਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਥੀਟਾ ਦੇ ਸਬੰਧ 
ਿਵੱਚ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਥੀਟਾ ਦਾ ਦਸੂਰਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਲੈਣਾ ਪ୊ਦਾ ਹੈ,f 
ਇਸ ਲਈ ਆਹ ਦਾ ਇਹ ਦਜੂਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਸੂਖਮ ਿਬੰਦ ੂਵੀ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਸਾਨੰੂ ਸਮਝਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ। ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਅਿਧਕਤਮ 
ਿਮਿਨਮਾ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਪਰ ਸਾਨੰੂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣ ਲਈ ਨਹੀ ਂਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸ ਲਈ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤੀ ਅਿਧਕਤਮ ਜਾਂ ਘੱਟ ਤୌ ਘੱਟ ਸਾਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ ਫੰਕਸ਼ਨx 
ਦਾ ਮੁੱਲ ਅਿਧਕਤਮ ਜਾਂ ਿਨਊਨਤਮ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇਹ ਟੀ ਹੈਟ ਵੈਲਯੂ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਅਿਧਕਤਮ ਜਾਂ ਿਨਊਨਤਮ ਮੁੱਲ ਦੇ 
ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਬਦਲ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ ਿਸਰਫ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਫੰਕਸ਼ਨ 'ਤੇ ਆਪਣਾ ਿਧਆਨ ਕୈਦਿਰਤ ਕਰਾਂਗੇ
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਇਹ ਦਜੂਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ 12 ਗੁਣਾ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ। ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਬਾਰ୧ਾਂ ਗੁਣਾ ਬਾਇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਵਰਗ ਜੋ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ pi 
ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ
ਇਸ ਲਈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਬਰਾਬਰ ਬਾਇ ਚਾਰ ਇੱਕ ਿਨਊਨਤਮ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਥੀਟਾ ਲਈ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਅੰਕ ਹੈ ਅਤੇ ਿਦਲਚਸਪ pi f 
ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਝੂਠ ਬੋਲਦਾ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇਹ ਥੀਟਾ ਬਰਾਬਰ ਪਾਈ ਬਾਇ ਚਾਰ ਦੇ ਅੰਤਰਾਲ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਿਵੱਚ ਿਪਆ ਹੈ, 
ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਿਨਸ਼ਚਤ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਨਸ਼ਚਤ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸਲਈ ਥੀਟਾ ਲਈ ਥੀਟਾ ਦਾ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਮੁੱਲ ਗੁਣਾ ਦੋ ਤୌ ਪਲੱਸ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ। ਬਾਇ f minus pi pi 
ਦੋ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਇਹ ਫੰਕਸ਼ਨ ਸੀ ਅਤੇf 
ਇਸ ਲਈ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਥੀਟਾ 'ਤੇ ਬਾਇ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਤਾਂ ਮੁੱਲ ਆਪਣ ੇਆਪ ਹੀ ਦੋ ਗੁਣਾ ਪਾਈ ਓਵਰ ਚਾਰ ਦੀ ਪਾਵਰ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ pi 
ਿਕ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਦਾ ਹੈ।pi 
ਇਸ ਲਈ 4 ਤୌ ਪਾਵਰ 4 ਤੱਕ 256 ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ 128 ਹੈ । ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸਦਾ ਿਨਊਨਤਮ ਮੁੱਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦਾ ਪਾਵਰ ਫੋਰ ਦਾ ਿਨਊਨਤਮ x 
ਮੁੱਲ ਪਲੱਸ ਇਨਵਰਸ ਦਾ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਦਾ ਦਾ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਤୌ ਵੱਧ 128 ਹਣੁ ਔਖਾ ਿਹੱਸਾ ਹੈ। ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਅਿਧਕਤਮ ਮੁੱਲ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂx pi 
ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਕੋਈ ਅਿਧਕਤਮਤਾ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਿਫਰ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਤੱਕ ਸੀਿਮਤ ਹੈ 
ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਸੀਿਮਤ ਅੰਤਰਾਲ ਸੀਿਮਤ ਲੰਬਾਈ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕਤੇ ਵੀ ਇੱਕ ਅਿਧਕਤਮ ਬਣੋ ਜਦୌ ਤੱਕ ਥੀਟਾ ਇਸ ਸੀਿਮਤ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ 
ਸੀਿਮਤ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦੇ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਨੰੂ ਵੇਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਅਤੇ ਇਹ ਵੇਖਣਾ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਕੀ ਹੋ ਿਰਹਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ
ਹਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਥੀਟਾ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਸੀ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਘਣ ਹਣੁ ਇੱਥੇ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਵੀ ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਦੇਿਖਆ ਜਾਵੇ ਤਾਂ ਥੀਟਾ ਦਾ q 
ਮੁੱਲ ਘਟਾਓ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਪਿਹਲੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦੀ ਜਾਂਚ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਜਾਂ ਲਈ ਇੱਕ ਗ୥ਾਫ ਬਣਾਉਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ। ਥੀਟਾ ਦੇ ਸਬੰਧ ਿਵੱਚ ਡੈਸ਼ ਥੀਟਾ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ f 
ਿਕ ਉਥੱੇ ਹੈ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਥਾਂ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਰ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਥੀਟਾ ਦੇ ਹੋਰ ਮੁੱਲਾਂ 'ਤੇ ਪਿਹਲੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦੇ ਮੁੱਲ ਬਾਰੇ ਕੀ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਪਾਈ ਤୌ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਥੀਟਾ ਦੇ ਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਵਚਾਰੀਏ। ਜਦୌ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਤਾਂ 
ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹਨਾਂ ਦਆੁਰਾ ਲਏ ਗਏ ਮੁੱਲਾਂ 'ਤੇ ਿਨਰਭਰ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਜਾਂ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਛੋਟਾ ਿਜਹਾ ਗ୥ਾਿਫਕਲ ਪਲਾਟ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਥੇ ਸਾਡੀ ਮਦਦ ਕਰੇਗਾ,
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਲੇਟਵୈ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਹੈ। ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ ਅਸੀ ਂਥੀਟਾ ਘਣ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਮਾਈਨਸ ਥੀਟਾ ਘਣ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ 
ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਥੀਟਾ ਹੈ ਚਲੋ ਅਸੀ ਂਘਟਾਓ ਬਾਇ  ਅਤੇ ਪਲੱਸ ​​ਬਾਇ  ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਦੱਸੀਏ ਤਾਂ ਆਓ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਬਾਇ  ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ pi 2 pi 2 r pi 2

ਬਾਇ 4 ਹੈ। ਹੈ 0 ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਓਵਰ ਫੋਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਓਵਰ ਦੋ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਮੁੱਲ ਥੀਟਾ 'ਤੇ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ pi 
ਬਾਇ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਤਾਂ ਹਣੁ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਪਾਈ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ 2 ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਘੱਟ ਕੋਰਸ ਜੋ ਿਕ pi pi 

ਇਹ ਖੇਤਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਬੇਟਵੇ ਹੋਵੇ ਇਹ ਦੋਵୈ ਮੁੱਲ ਿਫਰ ਥੀਟਾ ਅਤੇ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਦੋਵୈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸ ਖੇਤਰ ਿਵੱਚ ਵੀ ਥੀਟਾ en pi 
ਗੁਣਾ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਪਿਹਲਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਖੇਤਰ ਿਵੱਚ
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਖੇਤਰ ਿਵੱਚ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਡੈਸ਼ ਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਘਣ ਹੈ, ਇਸਲਈ f if but but ah 
ਇਹ ਵਰਗਾ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਹਮੇਸ਼ਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ,ah 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਕੁਝ ਮੁੱਲ ਲੈ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਇਹ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਹੈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਡੈਸ਼ ਥੀਟਾ ਲਈ ਕਰਵ ਹੈ ਅਤੇ r f 
ਿਫਰ ਆਉ ਦਜੂੇ ਅੰਤਰਾਲ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਜੋ ਿਕ ਥੀਟਾ ਚਾਰ ਤୌ ਵੱਧ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਰ ਥੀਟਾ ਹੈ। ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰ ਿਰਹਾ ਹੈ ਸਾਡੇ pi 
ਕੋਲ ਕੀ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਪਾਈ ਤୌ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਤୌ ਘੱਟ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਇਸ ਖੇਤਰ ਿਵੱਚ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਿਕਉਿਂਕ ਦੋਵୈ ਥੀਟਾ ਵੀ 
ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਅਤੇ ਪਾਈ ਦਆੁਰਾ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਵੀ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਤୌ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਲਈ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਿਵੱਚ ਹੁੰਦੇ ਹਾਂ pi a 
ਤਾਂ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਇਹ ਇਸ ਪਿਹਲੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦਾ ਮੁੱਲ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ, ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਥੀਟਾ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ pi by 2 
ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਅਤੇ ਦੋਵୈ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ। ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਡੈਸ਼ ਥੀਟਾ ਹੋਵੇਗਾ ਸਾਨੰੂ ਇੱਥੇ pi f 
ਿਕਤੇ ਅਿਜਹਾ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਡੈਸ਼ ਥੀਟਾ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦਜੂੇ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰਨਾ ਪਵੇਗਾ ਸਾਨੰੂ f 
ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲਾਂ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰਨਾ ਪਏਗਾ। ਥੀਟਾ ਦਾ ਤਾਂ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਆਹ 
ਥੀਟਾ ਘਣ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਥੀਟਾ ਘਣ ਵੀ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਹੈ। ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲ 
ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਬਾਇ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੋਵੇਗਾ ਪਰ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਹੈ, ਿਜੱਥੇ ਪਾਈ ਦਾ ਘਟਾਓ 2 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਘਣpi q 
ਵੀ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਪਿਹਲਾਂ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਡੈਸ਼ ਥੀਟਾ ਵੀ ਦਬੁਾਰਾ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ f 
ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਹੋਰ ਅੱਗੇ ਪਲਾਟ ਕਰਨਾ ਸੀ ਤਾਂ ਮੈਨੰੂ ਇਸਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਿਦਓ ਇਹ ਗ୥ਾਫ਼ ਇਹ ਕਰਵ ਅਜੇ ਵੀ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀ ਤਰ୧ਾਂ ਨੈਗੇਿਟਵ ਰਹੇਗਾ 
ਇਸਲਈ ਗ୥ਾਫ ਿਬਲਕੁਲ ਸਹੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇੱਥੇ ਸਭ ਤୌ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਕੀ ਡੈਸ਼ ਥੀਟਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਜਾਂ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਪਛਲੀ ਸਲਾਈਡ 'ਤੇ ਚਰਚਾ ਨੰੂ f 
ਸੰਖੇਪ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਜੋ ਪਾਇਆ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ 4 ਗੁਣਾ ਅਤੇ ਪਾਈ ਓਵਰ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਘੱਟ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਿਹਲਾ pi 
ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਜਦୌ ਥੀਟਾ 4 ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਘੱਟ ਅਤੇ 2 ਦਆੁਰਾ ਪਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਪਿਹਲਾ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ pi 
ਇਸਲਈ ਇਸ ਤୌ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਕੀ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤୌ ਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਬੇਸ਼ਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ah at theta pi by 4 
ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਲਗਭਗ ਥੀਟਾ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਥੀਟਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਬਾਇ 2 ah f pi 
ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਪਾਈ ਬਾਇ 4 ਹੈ ਇਹ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 4 ਹੈ। ਤਾਂ ਕੀ ਹੋ ਿਰਹਾ ਹੈ । ਵਾਪਰਨਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਘੱਟੋ-ਘੱਟ ਮੁੱਲ ਿਜਵୈ ਿਕ 
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ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੈ ਤୌ ਹੈ ਪਾਵਰ 4 ਬਾਇ 128 ਅੱਠ ਤਾਂ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇੱਥੇ ਇਹ ਵੈਲਯੂ ਪਾਈ ਤୌ ਪਾਵਰ 4 ਬਾਇ ਵਨ 28 ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਿਨਊਨਤਮ ਮੁੱਲ ਪੀ pi th e 
ਚਾਰ ਬਾਇ ਚਾਰ 'ਤੇ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਡੈਸ਼ ਥੀਟਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਥੀਟਾ ਵਧੇਗਾ। ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਤੌਰ 'ਤੇ f f 
ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵਚ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਕੁਝ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵਚ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਤୌ ਪਾਈ ਤୌ ਚਾਰ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ 
ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਘਟ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇੱਥୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੋ ਕੇ ਮੁੱਲ ਘਟ ਿਰਹਾ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਵୈ ਿਕਰਪਾ ਕਰਕੇ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇਹ ਸਹੀ ਮੁੱਲ ਨਹੀ ਂਹਨ ਇਹ ਿਸਰਫ਼ ਸੰਕੇਤਕ ਮੁੱਲ 
ਹਨ ਠੀਕ ਹੈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਇਹ ਸਮਝਾਉਣ ਲਈ ਿਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪਿਹਲਾਂ ਤୌ ਘਟ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਘਟਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸ ਪੂਰੀ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਪਿਹਲਾ 
ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਘਟਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲਾਂ ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਘਟਦਾ ਹੈ ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਦੋ ਤୌ ਪਲੱਸ ​​ਬਾਇ ਫੋਰ ਅਤੇ pi pi 
ਿਫਰ ਬਾਇ ਫੋਰ ਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਤੱਕ ਇਹ ਮੋਨੋਟੋਨੀਲੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਵਧਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਗ୥ਾਫ ਦੇ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਣ ਦੀ ਉਮੀਦ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਿਕਰਪਾ ਕਰਕੇ pi 
ਿਧਆਨ ਿਦਓ ਿਕ ਇਹ ਕੋਈ ਨਹੀ ਂਹੈ। ਇੱਕ ਸਟੀਕ ਗ୥ਾਫ਼ ਅਤੇ ਿਪਛਲੀ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਵੀ ਿਕਰਪਾ ਕਰਕੇ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਸਟੀਕ ਗ୥ਾਫ਼ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਹ ਿਸਰਫ਼ t 
ਿਦ୥ਸ਼ਟਾਂਤ ਦੀ ਖ਼ਾਤਰ ਸੀ ਅਤੇ ਿਫਰ ਵੀ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਲਈ ਸਭ ਤୌ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਕੀ ਹੈ ਉਹਨਾਂ ਖੇਤਰਾਂ ਨੰੂ ਜਾਣਨਾ ਿਜੱਥੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਅਤੇ 
ਿਕੱਥੇ ਇਹ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਤୌ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਿਨਊਨਤਮ 4 ਗੁਣਾ 'ਤੇ ਹੈ ਪਰ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ pi f 
ਥੀਟਾ ਦਾ ਅਿਧਕਤਮ ਜਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਮੁੱਲ ਜਾਂ ਇਹ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ। ਅਤੇ ਉਹਨਾਂ ਦੀ ਤੁਲਨਾ ਕਰੋ ਤਾਂ ਜੋ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸਾਨੰੂ ਹਣੁ ਥੀਟਾ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਥੀਟਾ f 
ਚਾਰ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਗੁਣਾ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਤୌ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਤੱਕ ਦੋਵਾਂ ਿਸਰੇ ਦੇ ਿਬੰਦਆਂੂ 'ਤੇ ਹੈ ਤਾਂ ਥੀਟਾ 'ਤੇ ਮੁੱਲ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਦੋ ਦਾ ਦਾ ਪਾਵਰ ਚਾਰpi 
ਬਾਇ ਸੋਲ୧ ਾਂ ਪਲੱਸ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ ਪਾਈ ਦਾ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਦਾ ਹੋਵੇਗਾ ਦੋ ਤୌ ਵੱਧ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਸਰਫ਼ ਪਾਈ ਤୌ ਪਾਵਰ ਪਾਈ ਤୌ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਬਾਇ ਸੋਲ୧ ਾਂ ਤੱਕ ਹੋਵੇਗਾpi 
ਇਸ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਵੱਡਾ ਮੁੱਲ ਹੈ ਅਤੇ
ਇਸ ਲਈ ਪਾਵਰ ਲਈ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦਾ ਅਿਧਕਤਮ ਮੁੱਲ ਪਲੱਸ ਦਾ ਪਾਵਰ ਚਾਰ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਸੋਲ୧ ਾਂ fou x r cos inverse x pi 
ਪਲੱਸ ​​ਚਾਰ ਖੂਹ ਹੈ ਜੋ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਸਤਾਰਾਂ ਗੁਣਾ ਸੋਲਾਂ ਹੈpi pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅਿਧਕਤਮ ਮੁੱਲ ਹੈ ਅਤੇ ਿਨਊਨਤਮ ਮੁੱਲ ਇੱਕ ਅਠਾਈ ਤୌ ਵੱਧ ਚਾਰ ਦਾ ਹੈ । ਇਹ ਦਜੂੀ ਸਮੱਿਸਆ ਦੇ ਹੱਲ ਨੰੂ ਪੂਰਾ ਕਰਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਹੋਰ ਬਹਤੁ pi 
ਿਦਲਚਸਪ ਸਮੱਿਸਆ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਲੱਭਣ ਲਈ ਕਿਹ ਰਹੀ ਹੈ ਪਰ ਕੇਵਲ ਉਦୌ ਜਦୌ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ah x 
ਪਾਈ ਦੋ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਾਈ ਦੀ ਰਖੇਾ ਕਰਨ ਲਈ ਸੀਮਤ ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਅਿਜਹੇ ਲਈ ਕਈ ਵਾਰ ਸਾਨੰੂ ਗ୥ਾਿਫਕਲ ਤਕਨੀਕਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨੀ ਪ୊ਦੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਉਹਨਾਂ ਿਬੰਦਆਂੂ ਨੰੂ 
ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਅਤੇ ਲੱਭਣਾ ਸੰਭਵ ਨਹੀ ਂਹੁੰਦਾ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਖੱਬੇ ਹੱਥ ਅਤੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਬਰਾਬਰ ਹਨ,
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਅਿਜਹੀ ਉਦਾਹਰਣ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਿਕਵୈ ਹੱਲ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ। ਸਮੱਿਸਆ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ 
ਸਮਝਣ ਅਤੇ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਸਾਈਨ ਦੇ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਦੇਖੋਗੇ ਿਕ ਇਹ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਈ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ah x 

ਇੱਥੇ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਲਈ ਸੀਮਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਬਹਤੁ ਮੁਸ਼ਕਲ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕx 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਿਕ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ,sine x y 
ਇਸ ਲਈ ਬੇਸ਼ੱਕ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਹੈ y 
ਪਰ ਸਾਨੰੂ ਪ୥ਗਟ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ। ਇਹ ਦੇ ਸੰਦਰਭ ਿਵੱਚ ਇਹ ਹੈ ਜੋ ਸਾਡਾ ਅੰਤਮ ਟੀਚਾ ਹੈy x 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥୌ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਸਾਈਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂsine x y 
ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਿਵੱਚ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ ਕਈ ਖੇਤਰ ਇਸਲਈ ਪਿਹਲਾ ਖੇਤਰ ਹੈ ਜਦୌ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਮੰਨ ਲਓ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਦੇ x 
ਿਵਚਕਾਰ ਤਾਂ ਜਦୌ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ x 
ਹਾਂ ਤਾਂ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇੱਕ ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਦੇ x sin x sine y y x 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਮਾਇਨਸ ਬਾਇ ਦੋ ਤୌ ਪਲੱਸ ​​ਬਾਇ ਦੋ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈy pi pi 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਹੈ। ਿਫਰ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚ ਕਈ ਵਾਰ ਦੇਿਖਆ ਹੈ x sin x sin inverse x 
ਿਕ ਅਗਲਾ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ। ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ 2 ਤୌ ਵੱਧ 3 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।x pi pi by 2 pi 
ਇਸ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਹੈ ਤਾਂ ਦਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਿਕਉਿਂਕ ਦਾ x sine x sine inverse x sine x sine
ਉਲਟ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ। ਜਦୌ ਿਕ ਆਹ ਉਸ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਨਹੀ ਂਹੈ,x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਲਈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਤਾਂ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ x x 
ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਿਕ ਇਹ ਸੈੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਈਨ ਪਾਈ ਮਾਇਨਸ ਦੀ ਸਾਈਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਦੇ ਸਾਈਨ ਦੇ x x y 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਦਾ ਸਾਈਨ ਸਾਈਨ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਤୌ ਹੀ ਮਾਈਨਸ ਬਾਇ ਟ ੂਪਲੱਸ x y pi y pi 

​​ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ। ਘਟਾਓ ਵੀ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਘਟਾਓ ਦੇ pi by two pi x pi x y 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਤୌ ਜੋ ਭਾਵ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਇਹ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਦਜੂੇ ਕੇਸ ਲਈ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਜੂੇ ਕੇਸ ਲਈ ਜੋ ਿਕ pi x y x 
ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਹੈ ਜੋ ਦਾ ਉਲਟਾ pi have is that pi minus x y sine x sine 
ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਉਲਟਾ ਘਟਾਓ ਹੈ ਜੇਕਰ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ, ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਤୌ ਵੱਧ ਦੋ ਤୌ sine x sine pi x x x 
ਘੱਟ ਪੰਜ ਪਾਈ ਓਵਰ ਦੋ ਤୌ ਵੱਧ ਹੈ ਤਾਂ ਦਬੁਾਰਾ ਉਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਨਾਲ ਿਕਉਿਂਕ ਨਾਲ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਹੈ ਤਾਂ ਘਟਾਓ 2 ah ah x x 
ਪਾਈ ਦਬੁਾਰਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ 2 ਪਾਈ ਦਆੁਰਾ ਿਸ਼ਫਟ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਸਾਈਨ ਦਾ x x 
ਘਟਾਓ 2 ਪਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਹੈsine x sine y 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਘਟਾਓ 2 ਪਾਈ ਸਾਈਨ ਦਾ ਸਾਈਨ ਹੈ ਅਤੇ ਘਟਾਓ 2 ਪਾਈ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹਨ ਜੋ x y x y 
ਿਕ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਹੈ। ਨੰੂ ਪਲੱਸ ​​ਬਾਇ ਦੋ ਤਾਂpi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਪਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਨੈਗੇਿਟਵ ਲਈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦੀ ਵਰਗੀ ਤਰਕ ਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ y x x ah 
ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਸਾਰੇ ਯਤਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਅਸੀ ਂਜੋ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਉਹ ਹੈ ਇਸਲਈ ਲਈ ਮਾਇਨਸ ਫਾਈਵ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਅਤੇ ਪਲੱਸ ਫਾਈਵ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਦੇx 
ਿਵਚਕਾਰ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਿਕ ਸਾਈਨ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਪਲਾਟ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਇਹ ਿਬਲਕੁਲx 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਪਲਾਟ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕੋ ਪਲਾਟ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਕਰਵ ਹਨ ਇਸਲਈ ਹਰੀਜੱਟਲ ਧੁਰਾ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ x 
ਸਾਨੰੂ ਆਪਣ ੇਆਪ ਨੰੂ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਾਈ ਤୌ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਾਈ ਤੱਕ ਸੀਿਮਤ ਕਰਨਾ ਪਏਗਾ ਅਤੇ ਇਹ
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸੀ ਸਵਾਲ ਿਵੱਚ ਪੁੱਿਛਆ ਿਗਆ ਿਕ ਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਿਕੰਨੇ ਹੱਲ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਨੀਲੇ ਕਰਵ x 
ਿਵੱਚ ਇਨ ਸਾਇਨ ਦੇ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਲਈ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇੱਥੇ ਨੀਲਾ ਕਰਵ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਸਾਈਨ ਦਾ ਮੋਡ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ। ਲਾਲ ਰੰਗ ਿਵੱਚ x x 
ਿਦਖਾਈ ਗਈ ਇੱਕ ਿਬੰਦੀ ਵਾਲੀ ਆਹ ਲਾਈਨ ਨਾਲ ਪਲਾਟ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਪਲਾਟ ਕਰਨਾ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜਦୌ ਵੀ ਨੀਲੀ ਰਖੇਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ 
ਉਪਰਲੇ ਅੱਧ 'ਤੇ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਲਾਲ ਲਾਈਨ ਿਬਲਕੁਲ ਉਹੀ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਪਰ ਜਦୌ ਨੀਲੀ ਲਾਈਨ ਨੈਗੇਿਟਵ ਅੱਧ 'ਤੇ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਲਾਲ ਰੇਖਾ ਿਸਰਫ਼ ਧੁਰੀ ਬਾਰ ੇਇੱਕ x 
ਪ୥ਤੀਿਬੰਬ ਪ୥ਤੀਿਬੰਬ ਬਣਨ ਜਾ ਰਹੀ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਸਾਈਨ ਦਾ ਮੋਡ ਿਕਵୈ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਨੰੂ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਿਬੰਦਆਂੂ ਦੇ ਹੱਲਾਂx x 
ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਜਾਂ ਸੰਿਖਆ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਪ୊ਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਮੋਡ ਦਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਲਈ sine inverse sine x cos x cos x 

ਗ୥ਾਫ਼ ਨੰੂ ਵੀ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਲਈ ਕਾਲੇ ਿਵੱਚ ਤਾਂ ਇਹ ਕਾਲਾ ਕਰਵ ਇੱਥੇ ਦੇ ਲਈ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਬਹਤੁ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕah x cos 
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ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਆਖਰਕਾਰ ਕੀ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਹੈ ਿਕ ਆਹ ਉਹ ਸਥਾਨ ਹਨ ਿਜੱਥੇ ਲਾਲ ਿਬੰਦੀਆਂ ਵਾਲਾ ਕਰਵ ਅਤੇ ਨੀਲਾ ਅਤੇ ਕਾਲਾ ਕਰਵ ਇਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟ 
ਰਹੇ ਹਨ ਇਸਲਈ ਪਿਹਲਾ ਸਥਾਨ ਇੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦਜੂਾ ਸਥਾਨ ਇੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੁਰੰਤ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਬੰਦ ੂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਆਖਰੀ 
ਿਬੰਦ ੂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਦੋ ਮਾਇਨਸ ਤୌ ਅੱਗੇ ਨਹੀ ਂਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਦੋ ਪਾਈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਨੰੂ ਆਪਣੇ ਆਪ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਾਈ ਤୌ ਪਲੱਸ ਦੋ ਪਾਈ pi n ah 
ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਨਾ ਪ୊ਦਾ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਥੇ ਚਾਰ ਵੱਖਰ ੇਹੱਲ ਹਨ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਦੋਵୈ ਕਰਵ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਦੇ ਸਮੀਕਰਨ ਮੋਡ ਦੇ sine inverse sine x 
ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦੀ ਹੈ। ਚਾਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਤੀਜੀ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਵੀ ਹੱਲ ਕਰ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕਈ ਵਾਰ ਸਾਨੰੂ ਗ୥ਾਿਫਕਲ cos x 
ਿਵਧੀਆਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਵੀ ਕਰਨੀ ਪ୊ਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਇਸ ਖਾਸ ਪ୥ਸ਼ਨ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਿਲਆ ਜਾਵੇ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਆਹ ਿਦਲਚਸਪ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਇੱਕ 
ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਿਪਛਲੀ ਜੇਈ ਪ୥ੀਿਖਆ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਤਾਂ ਇਹ ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਚਲੋ ਸੈੱਟ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਆਪਣੇ ਨੰੂ ਖੁੱਲੇ ਅੰਤਰਾਲ ਮਾਇਨਸ ਤୌ s x pi 
ਪਲੱਸ ​​ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਨੰੂ ਮੁੱਲ  ਅਤੇ ਪਲੱਸ ​​ਨੰੂ  ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਮਾਈਨਸ ਨੰੂ  ਦਆੁਰਾ ਲੈਣ ਦੀ ਆਿਗਆ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਕੀ pi x 0 pi 2 pi 2
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਦੇ ਸਾਰ ੇਵੱਖਰ ੇਹੱਲਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਇਸ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਪਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਰੇ ਵੱਖਰੇ ਹੱਲਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਲੈਣਾ ਪਵੇਗਾ ਤਾਂ ਿਕ ਸ਼ਬਦ ਵੀ ਵੱਖਰਾ 
ਹੋਵੇ। ਬਹਤੁ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਕਈ ਵਾਰ ਸਾਨੰੂ ਡਬਲ ਰਟੂ ਿਮਲ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ
ਇਸ ਲਈ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇੱਕੋ ਦੇ ਦੋ ਮੁੱਲx 
ਇਸ ਲਈ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹੋਏ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਰਟੂ 3 ਸੇਕ୊ਟ ਪਲੱਸ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਪਲੱਸ 2 ਗੁਣਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਬੇਸ਼ਕx x 
ਰਟੂ 3 ਓਵਰ ਹੈ। ਪਲੱਸ 1 ਓਵਰ ਸਾਈਨ ਪਲੱਸ 2 ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਹਣੁ ਿਕਉਿਂਕ cos x x sine x by cos x cos x x sine x 
ਇਹ ਦੱਿਸਆ ਿਗਆ ਸੀ ਿਕ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਦੋ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਅਤੇ ਜ਼ੀਰ ੋਵੀ ਨਹੀ ਂਅਤੇ ਵੀ ਜੋੜ ਜਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ। ਮਾਈਨਸ x pi x pi
ਇਸ ਲਈ ਤୌx 
ਇਸ ਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਨਾ ਹੀ ਇਹ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈx 0 a nd pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਸਾਰੇ ਲਈ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ, ਿਕਉਿਂਕ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਸਾਰੇ ਲਈ ਪਲੱਸs x x x s cos x x 
ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ। ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਉਹਨਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਵੀ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ pi 
ਜੇਕਰ ਸਾਿਰਆਂ ਲਈ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਗੁਣਾ ਜ਼ੀਰੋ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਦੋਵୈ ਪਾਸੇ ਗੁਣਾ x x s sin x cos x 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਦੇ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਜੋ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਸਾਇਨ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਦੋ ਗੁਣਾ ਸਾਇਨ ਵਰਗ sine x cos x x cos x x 
ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹਨਾਂ ਸ਼ਰਤਾਂ ਨੰੂ ਥੋੜਾ ਿਜਹਾ ਪੁਨਰ ਿਵਵਸਿਥਤ ਕਰਨ ਨਾਲ ਸਾਨੰੂ ਰਟੂ 3 ਬਾਇ 2 ਸਾਈਨ ਿਮਲੇਗਾ। ਪਲੱਸcos x x 
ਅੱਧਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈcos x 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਲੈ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਇਹ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ cos x sin x cos x 

ਵਰਗ ਦੋ ਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਦਾ ਪ୥ਤੀਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਰਪੂ ਪਲੱਸ ਸਾਈਨ ਤਾਂ ਇਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂ ਿਵੱਚ sin x x cos ah cos a cos b a sin b cos x 
ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਦੋ ਪਰ ਪਲੱਸ cos pi by sine x sine pi by cos o f x cos a cos b sin a 

ਘਟਾਓ ਹੈ ਅਤੇsin b cos a b 
ਇਸ ਲਈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਘਟਾਓ ਵੱਧ ਿਤੰਨ ਦੋ ਦੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰੇਗਾ ਜੇਕਰ ਇਹ cos x pi x cos x 
ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਹੀ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਜਦୌ ਤੱਕ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਿਮਤ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ ਅੱਗੇ ਿਲਜਾਣ ਲਈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਕੁਝ ਅਿਜਹਾ ਵਰਤਣ ਜਾx x 
ਰਹੇ ਹਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਵੇਖ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨਾਂ 'ਤੇ ਚਰਚਾ ਕਰ ਰਹੇ ਸੀ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਹੋਵੇ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਕਹਾ ਸੀ ਿਕ ਜੇਕਰ cos x

ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਤਾਂ ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮਾਫ਼ ਕਰਨਾ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਕੁਝ ਪੂਰਨ cos cos y x y x n pi y 
ਅੰਕ ਲਈn 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਾਡੇ ਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਘਟਾਓ ਦਾ ਹੈ। ਿਤੰਨ ਦਆੁਰਾ ਦੋ ਦੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈx pi cos x cos 
ਇਸ ਲਈ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸਦਾ ਕੀ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣੇ ਚਾਹੀਦੇ ਹਨ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਕਸੇ ਵੀ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ x 
ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਵੀ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹੀ ਹੈ ਜੋ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਆਹ ਕੀ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ah 
ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਆਪਣੇ ਵਜୌ ਲੈ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹਾਂ ਦਬੁਾਰਾ ਇਸਨੰੂ ਇਸ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ y x 
ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਪਛਾਣ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਦਾ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ x pi cos x 
ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਦੋ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਪਰ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈx n pi x pi n 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਪਲੱਸ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਪਿਹਲਾਂ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਜੋ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਉਹ ਹੈ ਦੋ ਦੋ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਵੱਧ ਿਤੰਨ ਹੋਣਾ x n pi x pi 
ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਲਾਜ਼ਮੀ ਹੈ। ਦੋ ਘਟਾਓ ਵੱਧ ਿਤੰਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਹੋਵੋ ਪਰ ਯਾਦ ਰੱਖੋ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਿਸਰਫ ਤୌ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦੀ ਇਜਾਜ਼ਤ ਹੈx n pi pi x x 
ਿਸਰਫ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਤୌ ਪਲੱਸ ​​ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਦੇ ਸਾਰੇ ਮੁੱਲ ਮਨਜ਼ੂਰ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦੇ ਹਨpi pi n 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ 0 ਤਾਂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਉਹ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 3 ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਯਕੀਨੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ n x pi 
ਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਪਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਦਾ ਕੋਈ ਹੋਰ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ 1 ਤਾਂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਜੋ ਅਸੀ ਂ1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਾਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ 2 n x n pi 
ਘਟਾਓ ਬਾਇ 3 ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਯਕੀਨੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਨਹੀ ਂਹੈ। pi pi d plus pi 
ਇਸਲਈ ਇਹ ਸਾਡੇ ਲਈ ਇੱਕ ਵੈਧ ਹੱਲ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਹੀ ਗੱਲ ਹੋਵੇਗੀ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਿਕਸੇ ਹੋਰ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਗੁਣਜ ਦਾ ਕੋਈ ਹੋਰ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਗੁਣਜ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਜ਼ੀਰ ੋ
ਨਹੀ ਂਹੈ ,
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਪਲੱਸ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਨਾਲ ਿਸਰਫ ਉਹ ਹੱਲ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਮਾਇਨਸ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਹਣੁ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ x pi by three 
ਨੈਗੇਿਟਵ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਸਮੀਕਰਨ 2 ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਬਾਇ 3 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਿਫਰ ਿਲਿਖਆ ਜਾ x 2 n pi x pi 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਿਤੰਨ ਦੋ ਪਾਈ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਓਵਰ ਥ୥ੀ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਓਵਰ ਥ୥ੀ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਓਵਰ ਨੌ ਦੇ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹੋਏ x n pi x n pi n 
ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹੋਏ ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਓਵਰ ਨੌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਜੋ ਬੇਸ਼ੱਕ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਤୌ ਪਲੱਸ ​​ਦੇ ਨਾਲ ਬਰਾਬਰ ਦੇ x pi pi pi n 
ਨਾਲ ਸੰਬੰਿਧਤ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਪਾਈ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਨੌ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋx 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਾਡੇ ਲਈ ਵੀ ਇੱਕ ਵੈਧ ਹੱਲ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਪਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਵੱਡੇ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ pi n 
ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਤਦ ਜੋ ਮੁੱਲ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸਾਡੇ ਲਈ n 
ਵੈਧ ਹੱਲ ਨਹੀ ਂਹਨ। ਨੈਗੇਿਟਵ ਸਾਈਡ 'ਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਾਈ ਤୌ ਵੱਧ ਿਤੰਨ ਪਲੱਸ ਪਾਈ n x 
ਬਾਇ ਨੌ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਬੇਸ਼ੱਕ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਦੋpi 
ਇਸ ਲਈ ਘਟਾਓ ਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਪਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ। ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤਾਂ ਉਹ ਮੁੱਲ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਤୌ ਪਲੱਸ pi n pi pi   
ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਹੱਲ ਇਕੱਲਾ ਨਹੀ ਂਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਨੈਗੇਿਟਵ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਸਾਨੰੂ 3 ਵੈਧ ਹੱਲ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਦੇ ਨਾਲ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਸਾਨੰੂ ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਹੱਲ ਿਮਿਲਆ ਹੈ। ਜੋ 
ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸੀx 
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ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਚੌਥਾ ਹੱਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨ ਲਈ ਦੇ ਚਾਰ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਮੁੱਲ ਹੱਲ ਿਮਲਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਨੰੂ ਜੇਕਰ ਤੁਹਾਨੰੂ x 
ਯਾਦ ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਸਾਰੀਆਂ ਵੱਖੋ-ਵੱਖਰੀਆਂ ਦਾ ਜੋੜ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਸੀ। ਹੱਲ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਸਾਰੇ ਹੱਲ ਅਸਲ ਿਵੱਚ 
ਵੱਖਰੇ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਕੋਈ ਵੀ ਦਜੂੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਦੀ ਰਕਮ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਬੇਸ਼ੱਕ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਰੱਦ ਹੋ 
ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਜਦୌ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਜੋੜਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ ਪਾਈ ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਨਾਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਪਰ ਜਦୌ ਇਸ ਿਵੱਚ ਜੋਿੜਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇਵੇਗਾ 
ਇਸਲਈ ਇਹ ਪਤਾ ਚਲਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹਨਾਂ ਚਾਰਾਂ ਵੱਖੋ-ਵੱਖਰੇ ਮੁੱਲਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਸਾਰੇ ਵੱਖਰੇ ਹੱਲਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਿਜੱਥੇ ਹੱਲ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹਨ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਜੇ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਕਦਮ ਿਪੱਛੇ s 
ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੋ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਓਵਰ ਿਤੰਨ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕੀਤਾ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਿਕਹਾ ਿਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਆਮ ਹੱਲ ਇਸ ਰਪੂ ਦਾx cos x pi 
ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣੇ ਚਾਹੀਦੇ ਹਨ। ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 3 ਹਣੁ ਕੁਝ ਿਵਿਦਆਰਥੀ ਹੈਰਾਨ ਹੋ ਸਕਦੇ ਹਨ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ x n pi x cos 
ਇੱਕ ਸਮ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਘਟਾਓ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਵੀ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਪਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਨਾਲ cos x pi by 3 x x cos by pi by 3 minus x cos 
ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸ ਨੰੂ ਿਬਲਕੁਲ ਉਸੇ ਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਹੱਲ ਕਰੋ ਿਜਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀਤਾ ਹੈ x cos of pi by three minus x 
ਕੀ ਅਸੀ ਂਹੱਲਾਂ ਦਾ ਉਹੀ ਸੈੱਟ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਉਸ ਸਵਾਲ ਦਾ ਜਵਾਬ ਬੇਸ਼ੱਕ ਹਾਂ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇ ਜੇ ਜੇ ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰੀਏ ਤਾਂ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 3 ਦੀ ਬਜਾਏ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਾਈ ਬਾਇ 3 ਮਾਇਨਸ x x 
ਹੈ ਤਾਂ ਿਫਰ ਸੈਮ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਆਮ ਹੱਲ ਵੀ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਘਟਾਓ ਦਾ ਰਪੂ ਹੋਵੇਗਾ ਪਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੇਖਦੇ e n pi pi x 
ਹਾਂ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਇਹ ਦੇਖਣ ਲਈ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਪਲੱਸ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ਉਹ ਹੈ 2 ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਬਾਇ 3 ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਘਟਾਓ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ 2 ਪਾਈ ਮਾਇਨਸ n pi x pi n x 
ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 3 ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਪਰ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਅਿਜਹਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਘਟਾਓ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ। ਿਬਲਕੁਲ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਸ 
ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਘਟਾਓ ਦੇ ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਿਬਲਕੁਲ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਜੋੜ 
ਿਚੰਨ୧ ਨਾਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ ਚੀਜ਼ਾਂ ਇੱਕੋ ਿਜਹੀਆਂ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀਆਂ ਹਨ। ਸਾਨੰੂ ਉਹੀ ਹੱਲ ਦੇਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਨਾਲ ਇਹ ਲੈਕਚਰ ਖਤਮ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਅਗਲੇ ਲੈਕਚਰ
ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਹੋਰ ਅਿਜਹੀਆਂ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਕਰਾਂਗੇ ਧੰਨਵਾਦ 
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