
 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಮൡ౨  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗัಛಜ ಸಮ๲౲  ಪค๻ರದ ಈ ෮ದಲ ಅඌๆಶನಃౙ  
๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  
තಣბತั๭ං౪ ೕๅ කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಎರഴ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ෩ಲේತ฿ಜ 
ಎರಡರล౵  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸมಞโൿ. ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಮൡ౨  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗำ ಮൡ౨  
ඦತರ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳ ಀคൡ ຄಸ เಷಯವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗ಸมಞโൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಚ೉ბಸยฆವ ກ೉౞ ನ ಸಮ๲౲ ಗะಜๅ  je 
ಪคೕಃ౹ ෵ಂದ ಆಜฆเค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಗำ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ฆ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳ ഓ౲ ඨ ab c 
เสೕಮಗಳ ෮ತ౨ ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ ಎಂൿ ತౘಣๆ ಉഴಬฆತ౨ ං  ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๰ತ౳  x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಎರഴ ಪದಗಳඝ౬  ๳ค๯โದฌಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದ ౙಁ  ෮ದฤ කโ 
ඣೕഴโൿ ಈ ෩ฆ ෰ಲ౲ ಗำ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ಅඝ౬  ๬෥ನ౲  ಅಂಶ฿ಜ ຄಂൽං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ues 
ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ෮ದಲචಯದඝ౬  ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡರ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಞ൐๭ದฉ කโ ಪഷಯยං౪ ೕๅ  ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲದ ಒಳಜฆವ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರവ aa 
ຄರಬರยๅ ಮൡ౨  කโ ಯ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ abc b c 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಪದโ ಈ ಪ౳ ෥ಣ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಅವඌಡ ತඨ เสೕಮ฿ಜං  කโ ಈ เಷಯವඝ౬  ಯ b 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ಞ൐ಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರಡඞ౬  කโ ಎರಡඡ ಪದವඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ෈ ഛෳ౺  ವಗბ෩ಲದ ෈ ಪ౵ ๺ ෈ 
ಪ౵ ๺ ಯ ಎ෈๭ ෬ว ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಬಳಸฤ ಉං౪ ೕ๏๭ං౪ ೕๅ  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ c x 
เสೕಮ ็ ๰ತ౳  ಮൡ౨  ಇൿ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ಈಛಗศ ಒಳತಂലฆವ เಷಯ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ็ ๰ತ౳ ౽ౙ ಜ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ โ ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කඝ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච  ൽ ೉ກ౬ ಗಳ ෬ว ಮൡ౨  ನ ೉ກ౬  x y 
ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ದ ෰ಲ౲ ದ ෬ว ඛಖರ฿ಜ ຂಳ෎ಃಂದฉ ಅದඝ౬  ಸ෥ನൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං xy 
ಆದ౪ คಂದ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣโ ಮൡ౨  ನ ಞಣಲಬ౫ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ 1 ෭ನ๺ ಜಂತ ಪ౵ ๺ ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇತರ xy x y 
๸ದಭბಗಳย౵  ಇಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ಕರಣโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಸಹ  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜ ಎರഴ ಉಪ xy xy 
ಪ౳ ಕರಣಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ർಗ ಮൡ౨  ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಅಥ฿ ಎರവ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ xy x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඦತರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಇඞ౬  ಉั෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 1 ෭ನ๺ ಜಂತ ಪ౵ ๺ ನ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ ಪ౳ ಕರಣโ ಮ൧౨ ෫౱  xy x y x x
ಉತ౭ ನ౬ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಆದฉ  ಮൡ౨  ಎರവ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಆ ๸ದಭბದย౵  ಅ෗ವ౲ ౾౨  xy x y 
෭ನ๺ න ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ನ เสೕಮ 1 ෭ನ๺ x y xy 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ನಮ౱  ๸ದಭბದย౵  කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಈಗ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ຂูೕಣ  ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෮ದฤ ಮൡ౨  ನ ಞಣಲಬ౫ ವඝ౬  x y x y 
ඣೕಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಯ ಞಣಲಬ౫ โ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං, ಇದರ ෬ว ෬ว ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ෇ค x y b c c 

ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರದย౵  ೞದನโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ b abc 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸมಞโൿ ಮൡ౨  ೞದದย౵  ಉัൽฆโൿ ෥ತ౳  ಮൡ౨  ಇൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಒಂದ౾ౙ ಂತab c 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಎม౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ab c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಇൿ ๼ೕಡ ಈಗ ನಮಡ ൣඪ౨ ෴ಞವ ๭౩ ൟ෷ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ab 
ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಸಹ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎม౵  ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ೯൤ಡ ಡ cl ab c x y 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣโ කโ  ಅಹბ൤ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ  ನ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲದ ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ ෬ว ೯൤ಡ ಯ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ e a b c abc b 

ನ ವಗბ෩ಲದย౵   ಪ౵ ๺ ෬ว ಸಮකಜฆತ౨ ං tan inverse a plus b c abc 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರಡඡ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ೯൤ಡ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ pi x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಬฉಯಬ๾ൿ ෬ว x + y b a plus b plus c 

ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෇ค ඛಂದ ූಜಸมಜං ಅಥ฿ කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ ಇൿ ෬ว ಪ౵ ๺ abc xyx y c b 
೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರัೕಕರಣโ ನಮಡ ೯൤ಡ เสೕಮವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං c pi tan 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೞದโ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಇൿ ෬ว ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ವಗბ෩ಲಃౙ  ෭ನ๺ ๭ ಆಗยං ಈಗ කโ ഓ౲ ඨ abc 
เสೕಮ ౽ಯბโ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෭ನ๺ ನ ෴โඃ ತඨ เสೕಮโ x x x x 
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನ ತඨ เสೕಮ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಬಳಸยฆವ ಫย൞ಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ๭ ಯ න ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎ෈๭ಯ ෬ว ಪ౵ ๺ ෈ ಪ౵ ๺ ๭ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෮ತ౨ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಈ ෩ฆ ಪದಗಳඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಈ ಆචಯ 
ಪದವඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ಆචಯ ಪದโ ඛಖರ฿ಜ ಈ ಪದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಬಲූಗൽಂದ ಎಡූಗಃౙ  ൤ಡൿಆಂറಗ කโ ಪഷ෷โൿ ಈ ๸තಣბ฿ಜං  ෮ತ౨ โ 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲  ಇย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಎม౵  ෥ി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆಜฆವ ಆຉ ನx 
೉ಕౙ  ಮൡ౨  අಡ౥  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ಳมಞತ౨ ං ಡ ಪವฑ ශೕฑ ಪ౵ ๺ ಆຉ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಇඨ ವ๺ბ x x 
ಪವฑ ශೕฑ ಡ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ๴ඨ ಇඨ ವ๺ბ ಡ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರഴ ౽๺ เสೕಮ ಎಂ්ൿ x x 
๒ನ౲ ൽಂದ න ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං ಆದฉ කโ ಸಹ ෴โඃ ಛಜ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ൟั෵ค  ෥ി xs x 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ಎಋ౺  ಎರಡರ ෬ว න ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ කฤౙ  ಶ౾౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ง ಸಹ ඛೕโ ಬಯ๭ದฉ ಈ ಞฆತඝ౬  ຂಛದง 
ಬಳಸฤ කโ ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆ ಞฆತඝ౬  ಬಳಸฤ ඦತರ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಪವฑ 4 ಪ౵ ๺ න 2 ෭ನ๺ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಡ ಪವฑ ශೕฑ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಸರಳತัಸฤ කโ ಆຉ x 
൮ೕഓ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಡ ಸ෥ನ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨   ಸಹಜ฿ಜ ൮ೕഓ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න x 
ಎರಡคಂದ ๳คರ෎ಀ, ಇൿ ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๔౳ ೕ൐෴ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ൮ೕഓದ 
ಪคූ๣ಯย౵  ಆಞತ౨ ං, ಅൿ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 4 ಪ౵ ๺ ็ ෭ನ๺ න ෩ಲಕ  2 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓಡ ಪವฑ ශೕฑ ಪ౵ ๺ න ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓಡ ಪವฑ ශೕฑ 
ಆದ౪ คಂದ අಡ౥  ಮൡ౨  ೉ಕౙ  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๾ഴಕฤ කโ ಄ัಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൮ೕഓದ ಎෆ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ ತౘಣ ಮನ๭౺ ಡ ಬฆโൿ ಎෆ ൮ೕഓದ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ൮ೕഓದ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ කฤౙ  ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ ශೕฑ ಆಜ න ා ഖ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜං ಮൡ౨  ൟೕವ౳  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಇದඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෦ೕಕคಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷ವ ಸ෦ೕಕರಣโ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಅಥ฿ 
෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ඛಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಈಗ ൮ೕഓ 
ಮൡ౨  න ಎರಡคಂದ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಎರവ ජಜ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದಃౙ  ಏಅಕ ಪค๻ರ ಆຉ ಓඛ౵  ජಜ ಪค๻ರ  ಈ ඛൽბಷౣ  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ൮ೕഓ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ නಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ൮ೕഓದย౵  කಲౙ ౾ౙ ಂತ නಡ ಸ෥ನ฿ದ ൟೕವ౳  ෈ಂൿเං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಏಃಂದฉ ah x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಅඝಞಣ฿ದ ෰ಲ౲ โ කฤౙ  คಂದ ನ ๴ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ಈಗ ෩ಲ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ಆಜං ಆದฉ x pi 
ಇൿ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಕඛಷ౤ ฿ಜං෻ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕಡ෎ಀ , ಇದ౽ౙ ಜ කโ ൮ೕഓಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಆຉ ಈ 
හౘඨ ಎෆ ൮ೕഓದ ಎರಡඡ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ  ಈ ಎರಡචಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ಇย౵ ෸ ಸಹ ಒಂൿ ๰ౘ౱  
ಅಂಶเං ಎಂൿ කโ ಅคൡಆಳ౶ ෎ಀ ಎಂದฉ ಈ ඛൽბಷౣ  ౽ಯბದ ಗคಷ౤  ಕඛಷ౤ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  
಄ಳมಞತ౨ ං ಆದฉ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮಡ ಄ಳมಞโൽಲ౵ , ಇದ౽ౙ ಜ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ x 
ಕല෫ತัಸมಞತ౨ ං හౘඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಗคಷౣ  ಅಥ฿ හౘඨ ನ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  
಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ ಈ ౽ಯბದ ಗคಷ౤  ಅಥ฿ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ ඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ലං౪ ೕๅ  ಈ ಪ෴ბಯ ಮൡ౨  ಈಗ ಈ ඛൽბಷౣ  ౽ಯბದ ෬ว ෥ತ౳  ನಮ౱  ಗಮನವඝ౬  
಄ಂൽ౳ ೕಕค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ಎರಡඡ ಉತ౭ ನ౬ โ  ෇ค ൮ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಹච౬ ರഴ ෇ค න ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ 12
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๰೉๯ತ౨ ං කಲౙ คಂದ නಡ ಸಮකದ ൮ೕഓ ಕඛಷ౤  ෈ಂൿ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎෆ ൮ೕഓಡ ಕඛಷ౤ ฿ಜං ಮൡ౨  ಆಸ౾౨ ർಯಕ ๸ಗൟ෺ಂದฉ ಅൿ ๯ำ౶  ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൮ೕഓ කಲౙ คಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮಧ౲ ಂತರ mi  nus pi by two to plus pi by two 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಖ೉ತ฿ಜ ಖ೉ತ฿ಜฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓದ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ൮ೕഓದ ෭ನ๺ න ഖ ഖ ಪ౵ ๺ න ഖ ഖ ഖ ๳คං ಎಂൿ ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ f 
ಎෆ ൮ೕഓ ಈ ౽ಯბ฿ಜൡ౨  ಮൡ౨  ෩ಲේತ฿ಜ ಇൿ  ಮൡ౨  ಇൿ ൮ೕഓದย౵  නಡ කಲౙ คಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෰ಲ౲ โ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ කฤౙ  ಪವฑ ಡ කฤౙ  ಪವฑ ಡ ಎರഴ ෇ค න ಆಞತ౨ ං, ಇൿ ಪವฑ ශೕฑ ಡ න 
ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ 4 คಂದ ಪವฑ 4 256 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 128 ಆಜං.  ಇದರ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಡ ಪವฑ ශೕฑ ೯൤ಡ เสೕಮ ಡ ಪವฑ ශೕฑ ಡ කฤౙ  ಒಂൿ ಇಪ౭ ൤౨ ಂಟ౾ౙ ಂತ x cos x pi 
ກೋ౞  ಪವฑ කฤౙ  ಈಗ ഔ౳ ౾ ූಗโ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽං ಈ හౘඨ ನ ෥౲ ౾౺ ෥ 
ಇಲ౵  ಆದฉ ඦತರ ಈ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ෭ನ๺ න ಡ  คಂದ ಪ౵ ๺ න  ಡ ๭ೕ෦ತ฿ಜฆโದคಂದ ಇൿ ๭ೕ෦ತ 2 2
ಮಧ౲ ಂತರ ๭ೕ෦ತ ಉದ౪ ದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓವඝ౬  ඛಬბಂඌ๯ವವฉಡ ಎส౵ ೕ ಒಂൿ ෥౲ ౾౺ ෥ ಇರ෎ಀ  ಈ ๭ೕ෦ತ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆຉ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಏකಞൟ౨ ං ಎಂൿ ඣೕಡ෎ಀ 
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ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬ โ කฤౙ  ෇ค ൮ೕഓ ౲ಁ  ෭ನ๺ න ಮൡ౨  2 ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ಆಜฆโದඝ౬  කโ 
ඣೕലದฉ ಅൿ ಇย౵ ಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං. ൮ೕഓವඝ౬  ඣೕഴโದคಂದ ൮ೕഓದ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න 
ಎರಡರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪค๏ೕยಸ෎ಀ ಅಥ฿ ൮ೕഓಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಎෆ റ౲ ๜ ൮ೕഓ౽ౙ ಜ 
ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งඪಸ෎ಀ. ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಸ౩ ಳ ಆದฉ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ൮ೕഓದ ಇತರ ෰ಲ౲ ಗಳย౵  ෮ದಲ 
ಉತ౭ ನ౬ ದ ෰ಲ౲ ದ ಬಡ౛  ಏඝ, 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ නಜಂತ 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ ກೈ౞ ർಗ කโ ൮ೕഓದ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಎಂ්ൿ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං  ಇൿ ඛಜ฿ಜർ౪ ಗ ಅൿ ඛಜ฿ಜ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ಲ౭  ೉൞౳ ತ౱ ಕ ಕ൭ವ๯౨ โ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಸಮತಲ ಅౘದย౵  ಮൡ౨  ವൡბಲದย౵  ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಐಕฯ ಆ౾౺ ๺ කโ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ 
෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ඛಂದ ඩ౵ ౲ ഡ ෥ಡยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ನಮ౱ ย౵  ൮ೕഓ ಇං, කโ ෭ನ๺ න 2 
คಂದ ಪ౵ ๺ න 2 ರ ನഴๅ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಆฑ න 2 คಂದ න ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ න 4 คಂದ  0 ಇൿ කಲౙ ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ න ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ න ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ โ ൮ೕഓದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ නಡ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓโ නಜಂತ කಲౙ คಂದ ກೈ౞ ർಗ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ .  ಈ ಪ౳ ඃಶโ 2 คಂದ නಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳ ನഴๅ ಇർ౪ ಗ ൮ೕഓ ಮൡ౨  න 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ
ಪ౳ ඃಶದย౵  ൮ೕഓ 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ නಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵  ಎෆ റ౲ ๜ ൮ೕഓ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං, ಅಂದฉ ಆದฉ ಅൿ ಆຉ 
ಘನ฿ಜฆโದคಂದ ಅൿ ಏನක౬ ದง ౽൒ತ౨ ං  ಆຉ ๻ಡ ಮൡ౨  ಇൿ ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ฆ 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ  ಓෳ ෰ಲ౲ โ ಈ คೕൟಯർ౪ ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆฑ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎෆ റ౲ ๜ ൮ೕഓದ ಕํბ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆຉ ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಅൿ ൮ೕഓ නಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ຂูೕಣ  කಲౙ ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಆದฉ ൮ೕഓ ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๭ർಗ ൮ೕഓ 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං, ൮ೕഓโ නಜಂತ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵ ർ౪ ಗ ಇൿ ඛಜ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ൮ೕഓ ಁಡ ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  න 2 คಂದ  ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಸಹ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಈ ಪ౳ ඃಶದย౵  
ಇฆ฿ಗ ൮ೕഓ නಜಂತ 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಕല෫෴ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಈ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෰ಲ౲ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ಕല෫෴ಜං න 2 
෭ನ๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ൮ೕഓ ಮൡ౨  න ಎರവ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಎෆ റ౲ ๜ ൮ೕഓವඝ౬  ಇย౵  ಎส౵ ೕ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆ റ౲ ๜ ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ඦತರ ಅඃ คೕൟ 
කโ ൮ೕഓದ ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐ಸ෎ಀ  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆ฿ಗ ൮ೕഓ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ർಗ කโ ඣೕഴโൿ ಆຉ ൮ೕഓ ಘನโ 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಋ൏ತ౱ ಕ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ಆಜฆತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕใ ಆಜං ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโඃචಂದฉ, න ා 2 ෭ನ๺ 
൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ න ා 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౲ಁ  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ನ౽ฃತ౱ ಕ ೉ກ౬  ಇฆโದคಂದ නನ ෭ನ๺ ා ഖ 
෭ನ๺ ൮ೕഓ ౲ಁ ෕ ಁಡ ຄೕಞತ౨ ං  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜค ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆ฿ಗ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಎෆ റ౲ ๜ ൮ೕഓ ಁಡ ಮ൤౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං, ๻ಛಜ
කඝ ಅದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ෽ೕ೧ಸ෎౽ದฉ කඝ ಅದඝ౬  ಮฆຄಂൽ๯൤౨ ೕච, ಈ ಛ౳ ෆ ಈ ชಒ෷ ಇඞ౬  
ನ౽ฃತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಛ౳ ෆ ඛಖರ฿ಜಲ౵  ಎෆ റ౲ ๜ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං෻ ಎಂ්ൿ ಇย౵  ກೋ౞  
෨ಖ౲ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵ ನ ಚ೎ბಯඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂำโർದฉ කโ ಉഴಆಂಡൿ౪  ൮ೕഓ ಛ౳  ಆಜฆ฿ಗ 4 
คಂದ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದฉ කโ ෮ದಲ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ൮ೕഓโ 4 คಂದ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  2 คಂದ ෭ನ๺ නಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ෮ದಲ ಉತ౭ ನ౬ โ 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං .  ಇದคಂದ කโ ඛಜ฿ಜ ಏකಜං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆຉ ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ කฤౙ  โ౲ ತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ಃౙpi 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಸค๯෥ฆ ಆຉ ඩ౵ ഡ ෥ಡಬ๾ൿ ah f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ คಂದ 2 ෭ನ๺ න 2 ಮൡ౨  pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 4 คಂದ න ಇൿ 4 คಂದ ෭ನ๺ න ಆಜං. 
ಆದ౪ คಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ කโ ඣೕലඈ൤ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಡ 4 คಂದ 128 ಎಂഖ ಎಂഖ pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຂูೕಣ  ಇย౵  ಪವฑ කಲౙ คಂದ ಒಂൿ ಇಪ౭ ൤౨ ಂಟಃౙ  න ಆಜං ಮൡ౨  ಆ ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ නನย౵  
කಲౙ คಂದ ತฤඬತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎෆ റ౲ ๜ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎෆ ൮ೕഓ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೈ౞ ಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๻ಡ ຄೕಗಬ๾ൿ ತದඦತರ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ න ෈  කಲౙ คಂದ y two to pi 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಅಂದฉ ಅൿ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞವ ෰ಲ౲ โ ಕല෫෴ಞ൞౨  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ 
ದಯเഖౣ  ಗಮඛ๭ ಇโ ඛಖರ฿ದ ෰ಲ౲ ಗಳಲ౵  ಇโ ಄ವಲ ๰ಚಕ ෰ಲ౲ ಗะಜๅ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಮಡ เವคಸฤ ౽ಯბ 
ಇൿ ෮ದฤ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಏಕ൞ನ൤ಯඝ౬  ಕല෫ ෥ഴತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ๸තಣბ ๔౳ ೕ൐ಯย౵  ෮ದಲ 
ಉತ౭ ನ౬ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏಕ൞ನ൤ಯඝ౬  ಕല෫ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದฤ ෭ನ๺ නඛಂದ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ නಡ කฤౙ  ಮൡ౨  ඦತರ නඛಂದ කಲౙ คಂದ ಪ౵ ๺ නಡ 
ಏಕ൞ನ฿ಜ ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಎರಡคಂದ ಇൿ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೈ౞ ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟಯർ౪ ಜං ಎಂൿ ඛคೕ౾౹ ಸมಜං ದಯเഖౣ  ಇൿ ඛಖರ฿ದ ಛ౳ ෆ ಅಲ౵  ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  
ಇൿ ඛಖರ฿ದ ಛ౳ ෆ ಅಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ದಯเഖౣ  ಗಮඛ๭ ಇൿ เವರൕಛಜ ಮൡ౨  ຂಛದง ಏඝ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  
ನಮಡ ಅತ౲ ಂತ ෨ಖ౲ ฿ದൿ౪  ಉತ౭ ನ౬ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆವ ಪ౳ ඃಶಗಳඝ౬  ൟั෷โൿ ಮൡ౨  ಅൿ ಎย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං 
ಎಂൿ ಇದคಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං.  คಂದ ನย౵ ං ಆದฉ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎෆ ൮ೕഓದ ಗคಷ౤ โ ಈ ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಈ m 4 pi 
෰ಲ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎ಀ ಮൡ౨  ಅโಗಳඝ౬  ຄೕย๭ ඣೕಡ෎ಀ.  ಈಗ ෥ഴ ಎෆ ൮ೕഓದ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಅಂದฉ ൮ೕഓ ශೕฑ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ ಪವฑ ශೕฑ ಡ ಎರവ 
ಆචಯ ෈ಂൿಗಳย౵  ಎರഴ ෭ನ๺ නಡ ಸಮකದ ൮ೕഓದย౵ ನ ෰ಲ౲ โ ಪವฑ ශೕฑ ಹൽකฆ ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಇൿ ಪವฑ ශೕฑ ಡ න ಆಜฆತ౨ ං , ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෬ยನ නನย౵ ನ ෰ಲ౲ โ ಪವฑ නಡ ಪವฑ නಡ ಪವฑ ශೕฑ 
ಹൽකರคಂದ ಄ವಲ න ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇൿ අಡ౥  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ಪವฑ ශೕฑ ಡ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲  ೯൤ಡ เสೕಮ ಡ ಪವฑ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x cos x 

කฤౙ  คಂದ ಹൽකฆ ೯൤ಡ කฤౙ  ೎ක౬ ಜ ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කಲౙ คಂದ ಹൽඡಳคಂದ ಹൽකฆ ಆಜฆತ౨ ං, pi pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಗคಷ౤  ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ෰ಲ౲ โ ಒಂൿ ಇಪ౭ ൤౨ ಂಟ౾ౙ ಂತ කฤౙ  ಪವฑ ಡ ಆಜං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ಃಂലಡ ಪค๻ರವඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං  ಮൡ౨  ಸಮ๲౲ ಯ ಮ൧౨ ಂൿ ಀൢಹಲ౽ค ಸಮ๲౲ ෷ ಈ 
ඛൽბಷౣ  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ำತ౨ ං ಆದฉ ah x 
ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ಡ ๭ೕ෦ತತั๭ർಗ ෥ತ౳  කโ ಅඡಕ ෇ค pi pi 
ಬಳಸ෎౽ಞತ౨ ං  ೉൞౳ ತ౱ ಕ ൪ತ౳ ಗำ ಆຉ ಏಃಂದฉ ಈ ಎಡූಗ ಮൡ౨  ಬಲූಗโ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ෈ಂൿಗಳඝ౬  
ඛಖರ฿ಜ ಪคಹคಸฤ ಮൡ౨  ಉഴ๼ലಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ , 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂತಹ ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ವ ෥ಗბๅಂದฉ කโ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕๅ ಆຉ ಈ ඛൽბಷౣ  ౽ಯბವඝ౬  ඛಜ฿ಜ 
ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಮൡ౨  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ කโ ๴ඨ ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბඣಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ x 
ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ർಗ ಅൿ ຂಡ ౽൒ತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  ಏಃಂದฉ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎಂൿ ຂูೕಣ  ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ನ ಈ ෰ಲ౲ โ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คರ෎ಀ ಅൿ ෭ನ๺ න  คಂದ ಪ౵ ๺ නy 2
2 คಂದ ಆದฉ කโ ಈ ็ ಅඝ౬  ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸ෎౽ಜං ನ ನಮ౱  ಅಂൟಮ ಞค෷ ಇย౵ ಂದ ಆಗยං, කโ x 
๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಅನ౷ ෵๭ದฉ, කโ ๴ඨ ಅඝ౬  ನ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ಹಲ฿ฆ ಪ౳ ඃಶಗะಜ เಂಗല๯൤౨ ೕๅ  ෮ದಲ ಪ౳ ඃಶโ ಆಜฆ฿ಗ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ x 
ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಎಂൿ ຂูೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡರย౵ ർ౪ ಗ කโ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ඛಬბಂඌ๭ದฉ ನ x x 
๴ඨ ಏಕ൞ನ൤ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ౽ಯბ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๭ඨ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ, ಈ ็ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈಛಗศ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ x y x y 
ಪ౵ ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ๳คං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ದ౪ ฉ ඩಪ เสೕಮ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ಈಛಗศ ಹಲ฿ฆ x sin x x 
෇ค ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ඣೕലං౪ ೕๅ ෨ಂൽನ ಮಧ౲ ಂತರโ 2 คಂದ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  2 ౾ౙ ಂತ 3 pi 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. pi 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇർ౪ ಗ ಇದರย౵ ං ๴ඨ ನ ಮಧ౲ ಂತರ ๴ඨ เสೕಮโ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ x x x 
๴ඨ ກಃౣ ೕฑ ನ ๴ඨ เสೕಮ  ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං ಆದฉ ಆ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คಲ౵  ಆದฉ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  කโ x s x 
ඣೕഴโൿ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದ౪ ฉ, න ෭ನ๺ ಈ ๲ഡ ಆಜฆವ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂං ನಮಡx x 
ൟัൽං ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ನ ๴ඨ ಇൿ ಈಛಗศ ನ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං pi x x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಏඝ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ๴ඨ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi x y pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈಛಗศ ෭ನ๺ ಡ ๳คං  ಎರഴ คಂದ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಁಡ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං ಮൡ౨y pi pi pi x 

ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ pi x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ๰೉๯ವ ಅಂಶๅಂದฉ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ๰೉๯ತ౨ ං pi x y 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಜಂತ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ෩ฆ ಜಂತ ಕല෫ ಎರഴ ෬ว x pi pi 
කโ ຄಂൽฆವ න ෭ನ๺ ಇൿ ๴ඨ เสೕಮ฿ಜං x y x 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದ౪ ฉ ๴ඨ න ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ ಅඃ คೕൟ ಆಜದ౪ ฉ  ෩ฆ නಜಂತ x x x x 
අಡ౥ ർಜං ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಐൿ නಗಳ ෬ว ಎರಡ౾ౙ ಂತ ඦತರ ಮ൤౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ಆຉ คಂದ ಈ x 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ದ౪ ฉ ෭ನ๺ 2 න ಮ൤౨  ๴ඨ ๔౳ ೕ൐ಯ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳ฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං เสೕಮ ಮൡ౨  කโ ಄ವಲ x 

ಅඝ౬  2 ෵ಂದ ಬದม෵๯ൟ౨ ฆโದคಂದ ෭ನ๺ 2 ನ ๴ඨ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜංx pi x pi x 
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ಅൿ ๴ඨ y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ຄಂൽฆโൿ ෭ನ๺ 2 ๴ඨ ಮൡ౨  ෭ನ๺ 2 ಎರവ  ಮൡ౨  ๴ඨ เสೕಮ x pi y x pi y 
๔౳ ೕ൐ಡ ๳คൿ౪  ಅൿ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඃ คೕൟಯ ಆຉ ಇඃ คೕൟಯ ฿ದವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ y x 
ಎಂ්ൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ  ಋ൏ತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಈ ಎม౵  ಪ౳ ಯತ౬ ಗಳ ඦತರ කโ ಏನඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಎಂದฉ, ಡ x x 
෭ನ๺ ಐൿ න ා ഖ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ වํ න ා ഖ ಈ คೕൟ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ຂಡ ౽൒ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ x 
ಇದඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ඩ౵ ഡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂඃ ඩ౵ ഡ ನย౵  ෩ฆ เ෗ನ౬  ವ౽౳ ಂൟಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮತಲ ಅౘโ ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං  ಮൡ౨  කโ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ಡ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಡ nting x pi pi 
๭ೕ෦ತತัಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಆຉ ಏಃಂದฉ ಡ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಎ๠ౣ  ಪค๻ರಗัๅ ಎಂൿ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  x 
๭ೕ෦ತತัಸมಜං ಎಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  ಄ಳม෵ൡ. ಇย౵  ඛೕย ಕํ ბನย౵  ๴ඨ ನ ๴ඨ ಇඨ ವ๺ბ ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇย౵  ඛೕย ಕํბ ಆಜං ಮൡ౨  ඦತರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ನ ෮ೕി ಅඝ౬  ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ൧ೕค๭ฆವ x 
ೋಃౙ ಗಳ ಆຉ ษඨ ඣಂൽಡ ඩ౵ ౲ ഡ ෥ಡมಜං ಮൡ౨  ಅൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ඛೕย ෴฿ಗ  ชಒ෷ ಧකತ౱ ಕ 
෬ม౰ ಗದย౵  ಃಂඬ ชಒ෷ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඛೕย ชಒ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅಧბದ ෬ว ಇർ౪ ಗ ಃಂඬ ชಒ෷ ಄ವಲ 

ಅౘದ ಬಡ౛  ಕನ౬ ല ೉ತ౳ ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ೕി ಅඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲  ಅಥ฿ x 
เ෗ನ౬  เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ಜฆโದคಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ನ ෮ೕി ಡ x x cos x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಛಜ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಁಡ ๻ಕ෎ಀ  ಕඬ౭  cos x ah 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಕඬ౭  ಕํბ ಆೕ  ನ ಮൡ౨  ಇൿ ൡಂ෇ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಉഴ๼ലಯ෎౽ದൿ౪  ಆຉ , ಃಂඬ ೋಃౙ ಗಳ ವಕ౳ ชಒ ಮൡ౨  ඛೕย ಮൡ౨  ಕඬ౭  
ವಕ౳ ชಒಗำ ೞൽ๯ವ ಸ౩ ಳಗಳ ಸ౩ ಳಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ๬౩ ನโ ಇย౵ ಡ ෨ಜൽං ಮൡ౨  ඦತರ ಎರಡඡ ๬౩ ನ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ඦತರ ತౘಣๆ කโ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ 
ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇย౵  ಆචಯ ಅಂಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಅඝ౬  ෦ೕค ຄೕಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ ෭ನ๺ ಎರഴ ಡ ಪ౵ ๺pi n ah pi pi 
ಎರഴ ಡ ನಮ౱ ඝ౬  ඛಬბಂඌಸ෎ಀ  pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ವ౽౳ ಂൟಗำ ๸ඌ๯ವ කฤౙ  เ෗ನ౬  ಪค๻ರಗัๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ನ ಸ෦ೕಕರಣ ෮ೕി ಡ ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කฤౙ  x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರඡ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ  ಅඡಕ ෇ค කโ ೉൞౳ ತ౱ ಕ เඋನಗಳඝ౬  ಬಳಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ๔౬ ෵ಂದ ಒಂൿ ചಋ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ๼ಂൽನ ೬ ಪคೕಃ౹ ಗಳย౵  ಒಂർದ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜರย ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  s 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ನಮ౱  ಅඝ౬  ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ නಡ ඛಬბಂඌ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  x x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  0 ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  2 คಂದ ಮൡ౨  ෭ನ๺ න ಅඝ౬  2 คಂದ ൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ಅඝಮൟಸมಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  
ඦತರ කโ ಇย౵  ຄಂൽൿ౪  ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  කโ  ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಗัಡ ಎม౵  
เ෗ನ౬  ಪค๻ರಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ කโ ෮ದฤ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ಎม౵  เ෗ನ౬  
ಪค๻ರಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ เ෗ನ౬  ಪದโ ൡಂ෇ ෨ಖ౲ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಃಲ่෫౱  කโ ಎರഴ ෎ฆಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  
෩ಲේತ฿ಜ ಒಂඃ ನ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗำ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲ൫ ෩ಲ 3 ๲ಃಂഡ ೯൤ಡ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಪ౵ ๺ 2 ෇ค ຄಂൽං౪ ೕๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಸಹಜ฿ಜ งഡ 3 ಆಜං ೯൤ಡ 1 ෬ว ๴ඨ cos x x 
ಪ౵ ๺ 2 ෇ค ๴ඨ  ා ౽๺ ෭ನ๺ ౽๺ ಎಋ౺  ා ๴ඨ ಈಗ ๵ච౬ ಡ ಸಮ  ಏಃಂದฉ ಆಜರ෇ರൿ ಮൡ౨  ಅൿ x x x x 0 
ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ න ಆಗ෇ರൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ೉ກ౬ ಡ ๳คದ ಎม౵  ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ๲ഡ ಡ ๳คದ ಎม౵  ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ x x x x x 
෭ನ๺ නಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵   ಸಹ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  s cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಎಲ౵ คಟ ๳คದ౪ ฉ ಡ ๳คದ౪ ฉ ඩಪ ෇ค ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಎರಡඞ౬  ಞ൐๭ದฉ x x s x cos x 
๴ඨ ඣಂൽಡ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಬൽಗಳඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ෩ಲ ෩ฆ ๴ඨ ೯൤ಡ x cos x x cos x 
೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಪದಗಳඝ౬  ಸ౷ ಲ౭  x x 
ಮฆຄಂൽ๯โൿ ನಮಡ ෩ಲವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං  3 คಂದ 2 ๴ඨ ೯൤ಡ ಅಧბ ౽๺ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಬಲූಗಃౙ  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅൿ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ౽๺ x x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ ಆຉ ೯൤ಡ ๭ඨ ೉ກ౬ ಯ งಪದย౵ ං x x x cos a cos b b 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ೯൤ಡ ಆಜ ෩ฆ ๴ඨ නcos x int o cos pi by three sine x 
ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ೯൤ಡ ౽๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಮൡ౨  x cos a cos b sin a sin b b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ x pi cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๭ದฉ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๭ೕ෦ತ฿ಜฆವವฉಡ ෥ತ౳  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x xx 
තซ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯฿ಗ කโ ಈಛಗศ ඣೕലದ ෴โದක౬ ದง
෩ಲේತ฿ಜ ಬಳಸยං౪ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ຂัൿ౪  ඛಮಡ චನඪದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ cos x cos y x y 
ඛಜ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ౘ෦๭ ಃಲโ ත൏ბಂಕ ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x n n pi y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮ౱  ಒಂದคಂದ  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗำ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ෭ನ๺ න x 
෩ฆ ෩ಲಕ ಎರഴ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಈ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಅಂದฉ කโ ಅದඝ౬  ಎರവ คೕൟಯย౵  x 
ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಇൿ ಈ คೕൟ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಆຉ කโ ಏඝ  ಇย౵  ෥ഴൟ౨ ฆโൿ ಆຉ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
කโ ಇದඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ನಮ౱  ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದච౬ ೕ කโ ಈ ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๭ದฉ කโ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ౽๺ ๆึ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෩ฆ คಂದ ෭ನ๺ න x 
ಎರഴ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෭ನ๺ න ෩ರಃౙ  x cos x n pi x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ත൏ბಂಕ฿ಜರ෎ಀ n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ಇย౵  ಸ๼ ෥ല ನಮಡ ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ න x n pi x 
෩ರರ ෬ว ಇರ෎ಀ, ಇൿ ಎರഴ ෭ನ๺ න งಪದย౵ ರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಆದฉ ಆຉ ನಮಡ ඛಂದ x n pi x 

෰ಲ౲ ವඝ౬  ෥ತ౳  ಅඝಮൟಸมಜං ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ඛಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ෥ತ౳  ๳คං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಅඝಮൟಸมಞโൽಲ౵  n 
ಆದ౪ คಂದ කโ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಪഷ෷ವ ನ ෰ಲ౲ โ 3 คಂದ ෭ನ๺ න ಆಜฆತ౨ ං, n x 
ಇൿ ಘലತ฿ಜ෸ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ๳คං  ೯൤ಡ ಆದฉ කโ ನ ෴โඃ ಇತರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  1 ඦತಹ pi n 
෴โඃ ත൏ბಂಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ෰ಲ౲   1 ಡ ಸ෥ನ฿ದ ඣಂൽಡ කโ ಪഷ෷ವ ജೕඪ 2 xt n pi 
෭ನ๺ න 3 คಂದ 3 ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ โ ಘലತ฿ಜ෸ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ല ಪ౵ ๺ නಡ ๳คಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ෥ನ౲ ฿ದ ಪค๻ರವಲ౵  ಮൡ౨  ಅඃ เಷಯ  කโ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ෴โඃ ත൏ბಂಕದ ಞ൏౽ರದ
෴โඃ ත൏ბಂಕವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ๸ಭเ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಪ౵ ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ನಮಡ ๭ಞವ ಏಅಕ ಪค๻ರๅಂದฉ ෭ನ๺ නಡ ෩ರคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ x 
කโ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ ಏನඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. 
ಆದ౪ คಂದ 2 ಸ෦ೕಕರಣโ 2 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಡ 3 ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ෩ฆ ಎರഴ ಡ x n pi x pi x n pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರರ ෬ว ಅಥ฿ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ෬ว ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ pi x pi n pi 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂಬತ౨ ರ ෬ว ಮ൤౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෵ಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಜ කโ ಒಂಬತ౨ ౾ౙ ಂತ නಡ ಸ෥ನವඝ౬  n 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ಸಹಜ฿ಜ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං ෭ನ๺ න ಡ ಪ౵ ๺ න ೯൤ಡ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಸ෥ನ n x 
ಎರഴ න ಅඝ౬  ෩ฆ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ಒಂಬൟ౨ ඛಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಇൿ ನಮಡ ෥ನ౲ ฿ದ ಪค๻ರ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಎರಡ ౙಁ  ๳คං ೯൤ಡ pi 
ಆದฉ කโ ඦತಹ අಡ౥  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪഷ෷ವ n n 
෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ๳คฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  pi pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ූಗದย౵  ಅโ ನಮಡ ෥ನ౲ ฿ದ ಪค๻ರಗಳಲ౵   ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ ಎರഴ න ෬ว ෩ฆ ಪ౵ ๺ න ෬ว ಒಂಬತ౨ ඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ โ ಸಹಜ฿ಜ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ න ഖ ಪ౵ ๺ නಡ ๳คං ಆದฉ කโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಆ ෰ಲ౲  n 
ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ඛಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ๳คฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಪค๻ರโ ಏ౽ಂಜ෴ಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ කโ 3 ෥ನ౲  ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ 
ಧකತ౱ ಕ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ කโ ෭ನ๺ නಡ ಸ෥ನ฿ದ ಒಂൿ ಪค๻ರವඝ౬  ෥ತ౳  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎರಡคಂದ ಇൿ 
කಲౙ ඡ ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣ౽ౙ ಜ කโ ನ කฤౙ  เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ದ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  x 
ඛಮಡ චನඪದ౪ ฉ කโ ಎม౵  เ෗ನ౬  ಪค๻ರಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ัං౪ ೕๅ. ಈ ಪค๻ರಗಳย౵   ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
เ෗ನ౬ ฿ಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅโಗಳย౵  ෴โ඀ ಇඣ౬ ಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂറಗ කโ 
ಪഷ෷โൿ ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๳ค๭ർಗ ෩ฆ
න ಅඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಆದฉ ಇದಃౙ  ๳ค๭ർಗ  ನಮಡ ๵ච౬ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  කฤౙ  เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳ ෮ತ౨ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟฆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಎม౵  เ෗ನ౬  ಪค๻ರಗಳ ෮ತ౨ โ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅย౵  ಪค๻ರಗำ ಡ s 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬  කโ ಃಲโ ງತಗಳඝ౬  ๼ಂದಃౙ  ຄೕದฉ ඦತರ කโ ಎರഴ ౽๺ ඛಂದ ෭ನ๺ න x x 
౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෩ರคಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ಪค๻ರโ ಎರഴ ಎರഴ ಡ x n pi 
ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ෩ರคಂದ ಈಗ ಃಲโ เർ౲ ൮ბಗำ x 
ಆಶ౞ ಯბ ಪಡಬ๾ൿ, ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ න 3 คಂದ ಸ෥ನ ౽ಯბ฿ಜൿ౪ , ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 3 ෭ನ๺ ಡ cos x x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ඛಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ  ಎರഴ ౽๺ ಆෆ නಡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ඦತರ cos x x 
ಅದඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ಪคಹค๭ කโ ෥ലದ เඋನದย౵  කโ ಅඃ คೕൟಯ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆ ಪ౳ ๔౬ ಡ 
ಉತ౨ ರโ ಘലತ฿ಜ෸ ຆൿ ಮൡ౨  ಏಃಂದฉ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ ಎಂൿ ຂัದฉ ෭ನ๺ න x 
ಬದยಡ 3 คಂದ කโ  ಅඝ౬  3 ෭ನ๺ ෵ಂದ ಮ൤౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ຄಂൽค ಏಃಂದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  pi x 
ಪค๻ರโ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಡ ෩ฆ ෭ನ๺ ಡ งಪ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಇย౵  n pi pi x 
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ඣೕಡ෎౽ದ ಪ౳ ෨ಖ เಷಯๅಂದฉ ಇൿ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  කโ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ඣಂൽಡ කโ ಪഷ෷โൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ න  คಂದ කโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෭ನ๺ ಅඝ౬  2 n pi x 3
൤ಡൿಆಂറಗ කโ 2 ෭ನ๺ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  3 คಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಅൿ ඛಜ฿ಜ ෴฿ಗ  කโ ಇย౵  n pi x 
෭ನ๺ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෷ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಪ౵ ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ කโ ಪഷ෷ವದಃౙ  
ඛಖರ฿ಜ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ෭ನ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ කโ ಇย౵  ಪഷ෷โൿ ಪ౵ ๺ ೉ກ౬ ෽ಂൽಡ කโ ಇย౵  
ಪഷ෷ವದಃౙ  ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅದ౽ౙ ಜ෻ ಈ ಎರവ เಷಯಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಅವฆ ನಮಡ ಒಂඃ ಪค๻ರವඝ౬  ඛೕಡยർ౪ ฉ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸโ ಆචತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಇඞ౬  ಃಲโ คೕൟಯ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
෥ഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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