
ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀਕ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ 'ਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਿਪਛਲੇ ਚਾਰ ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀਕ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਨੰੂ ਕਵਰ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਿਵਚਕਾਰ ਪਛਾਣ ਅਤੇ ਸਬੰਧਾਂ ਨੰੂ
ਵੀ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਸ਼ੁਰ ੂਕੀਤਾ ਸੀ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਅਿਜਹਾ ਕਰਨਾ ਜਾਰੀ ਰਖੱਾਂਗੇ।  ਇਹ ਇਹ ਲੈਕਚਰ ਮੁੱਖ ਤੌਰ 'ਤੇ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਲਈ ਸਮੱਿਸਆ ਹੱਲ ਕਰਨ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਸਾਬਤ ਕਰਨਾ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਇਹ ਖੱਬੇ ਹੱਥ ਵਾਲਾ ਪਾਸਾ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਇਕ ਓਵਰ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, x x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਰੰਤ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ  ਇਹ ਆਹ ਥੋੜਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਜਾਪਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਆਹ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਅਤੇ ਉਲਟ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਰਚਨਾ ਜਾਪਦੀ ਹੈ 
ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਰਚਨਾ ਦਾ ਇੱਕ ਆਲ୧ ਣਾ ਤੀਜੇ ਪੱਧਰ ਤੱਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਵਚਾਰ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਸਭ ਤୌ ਅੰਦਰਲੇ ਪੱਧਰ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਨਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਇਹ ਖਾਟ ਹੈ।  ਉਲਟਾ 

ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਨਵਰਸ ਨੰੂ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਿਦਓ ਅਤੇ ਿਫਰ ਿਕਉਿਂਕ ਇਨਵਰਸ ਦਾ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਓਪਨ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਹੈ।  x cot x cot p 
ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਓਪਨ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਫਰ ਥੀਟਾ ਦਾ ਸਾਈਨ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ i pi 

ਹਾਂ ਿਕ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਪਾਈ ਤੱਕ ਸਬੰਧਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸਾਈਨ ਥੀਟਾ ਗੈਰ ਹੈ।  ਨਕਾਰਾਤਮਕ 
ਇਸ ਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਥੀਟਾ ਇਸ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਸਨ ਥੀਟਾ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ sin 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ, 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇਹ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਦਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ ਜੋ 1 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਥੀਟਾ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ sine cos 
ਇਸ ਸੱਜੇ ਹੱਥ ਵਾਲੇ ਪਾਸੇ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪ୥ਗਟ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਸ ਸਬੰਧ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਾਂਗੇ x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਬੰਧ ਤୌ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਦੋਵୈ ਪਾਸੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਜੋ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਦੇ ਦੇcot x cot 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ  ਇਸਲਈ ਅਤੇ ਇਸਦਾ ਅਰਥ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਇੱਕ ਓਵਰ ਹੈ, ਿਫਰ ਇਸਨੰੂ 1 ਘਟਾਓ 1 ਓਵਰ ਸਕਵੇਅਰ ਥੀਟਾ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ x 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਿਫਰ 1 ਘਟਾਓ 1 ਓਵਰ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਵਜୌ ਵੀ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਇਹ ਪਛਾਣ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸੈਕੰਡ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਹੈ।  ਪਲੱਸ o ne 
ਟੈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਉਸ ਪਛਾਣ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਜਸ ਨੰੂ ਟੈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਨੰੂ 1 ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਤୌ ਵੱਧ ਸਰਲ ਬਣਾਇਆ ਜਾ 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਆਹ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਦੇ ਇਸ ਮੁੱਲ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨ ਦੀ ਯੋਜਨਾ ਬਣਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਜੋ  ਇੱਕ ਓਵਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ x 
ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਇੱਕ ਓਵਰ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਫਰ ਸਾਨੰੂ ਜੋ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਿਸਨ ਥੀਟਾ ਇੱਕ ਓਵਰ ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਪਲੱਸ x x 
ਇੱਕ ਓਵਰ ਵਰਗ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਇਹ x x 
ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਰਟੂ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਵਾਪਸ ਪਾ ਿਦੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ 
ਿਸਨ ਥੀਟਾ ਦੇ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਪਰ ਥੀਟਾ ਹੈ ਇਹ ਮੁੱਲ ਜੋ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਰਟੂ ਤୌ ਵੱਧ ਇੱਕ ਹੈ , cos sin x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਉਹ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਸਾਨੰੂ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਜੋ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਮੁੱਲ ਫਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਓ ਦਾ
ਉਲਟਾ ਕਰੀਏ।  ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਰਟੂ ਹਣੁ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਰਟੂ ਹੈ ਇਹ ਪੂਰਾ ਮੁੱਲ ਇੱਥੇ ਇਹx ne over phi ah 
ਮੁੱਲ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਦੋ ਦੇ ਨਾਲ ਸੰਬੰਿਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ phi pi 
ਇਸ ਲਈ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸਾਨੰੂ ਕੀ ਲੱਭਣਾ ਹੈ  ਬੇਸ਼ੱਕ ਇੱਥୌ ਆਹ ਇਹ ਵੀ ਿਸੱਟਾ ਕੱਿਢਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਫਾਈ ਦਾ ਟੈਨ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕout is cos of phi 
ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਹਣੁ ਇਹ ਫਾਈ ਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਹਣੁ ਫਾਈ ਦੀ ਹਣੁ ਗਣਨਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ। ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਤୌ x cos cos cos phi
ਅੰਤਰਾਲ 0 ਤୌ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਨੰੂ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਵਰਗ pi 2 cos phi cos phi cos 

ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜਸ ਨੰੂ ਿਫਰ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਸਿਕੰਟ ਵਰਗ ਫਾਈ ਦੇ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਸਕਾਰਾਤਮਕ phi 
ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦਬੁਾਰਾ ਇਹ ਪਛਾਣ ਵਰਤਦੇ ਹੋਏ ਿਕ ਵਰਗ ਫਾਈ 1 ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਵਰਗ ਫਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਵਰਗ ਫਾਈ ਦੇsec 
1 ਓਵਰ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਬੇਸ਼ਕ ਿਵੱਚ  ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਅਸੀ ਂ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦੇ ਇੱਕ ਓਵਰ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ah su x 
ਨਾਲ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇਹ ਬਦਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦੇ ਇੱਕ ਓਵਰ bstitute tan phi x 
ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਵੱਧ ਵਰਗ ਰਟੂ tan phi cos phi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਵਰਗ ਫਾਈ ਦਾ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਰਟੂ ਜੋ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਦਾ ਇੱਕ ਵੱਧ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਟੈਨ ਵਰਗ ਫਾਈ ਇੱਕ ਤୌ ਵੱਧ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦਾ ਮੂਲ ਦੋ ਜੋੜ x x x 

ਵਰਗ ਉਤੇੱ ਅਤੇ ਇਹ ਿਬਲਕੁਲ ਉਹੀ ਹੈ ਜੋ ਪ୥ਸ਼ਨ ਿਵੱਚ ਸਾਬਤ ਕਰਨ ਲਈ ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਸੀ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਪਿਹਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਦੇ ਸਬੂਤ ਨੰੂ ਖਤਮ ਕਰ ਦੇਵੇ x ah 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਦਜੂੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੱਸਦਾ ਹੈ ਿਕ ਮੰਨ ਲਓ ਉਥੱੇ ਹੈ  ਇੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਿਜਸਦਾ ਡੋਮੇਨ 0 ਤୌ 4 ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਸਦੀ ਰୈਜ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ 0 ਤୌ ਹੈ ਅਤੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ f pi pi f 
ਥੀਟਾ ਦੇ ਵਜୌ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਥੀਟਾ ਦੇ ਉਲਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਪ୥ਸ਼ਨ ਥੀਟਾ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਪੁਆਇੰਟਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਪੁੱਛਦਾ ਹੈ  ਟੀ ਦਾ f cos cos 
ਡੋਮੇਨ  ਫੰਕਸ਼ਨ ਜੋ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ 10 ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਓਵਰ ਥੀਟਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਦਾ ਹੈ, he f f 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਲਾਜ਼ਮੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਪਏਗਾ ਿਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇਸ ਡੋਮੇਨ ਿਵੱਚ ਿਕੰਨੇ ਥੀਟਾ ਹਨ ਿਜਵୈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਦਸ ਘਟਾਓ f f f 
ਥੀਟਾ ਓਵਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਦਸ 
ਇਸ ਲਈ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸਾਨੰੂ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਚਾਰ ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਸਾਰੇ ਥੀਟਾ ਲਈ ਹੱਲ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਉਲਟ ਥੀਟਾ ਦਸ ਘਟਾਓ cos cos 
ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ 0 ਤୌ 4 ਿਵੱਚ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਿਕੰਨੇ ਹੱਲ ਮੌਜੂਦ ਹਨ। ਇੰਨਾ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ pi 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇੱਕ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਖੂਹ ਹੈ ਸਾਨੰੂ ਪਿਹਲਾਂ ਇਸ ਖੱਬੇ ਹੱਥ ਵਾਲੇ ਪਾਸੇ ਨੰੂ ਸਰਲ ਬਣਾਉਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਬਰਾਬਰੀ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ 
ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਦੇਖਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਦੇ ਅਿਜਹੇ ਿਕੰਨੇ ਮੁੱਲ ਹਨ ਹਣੁ ਇਹ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ 0 ਤୌ 4 ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ।  
ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਜਦୌ ਅਿਜਹਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਖੇਤਰ ਨੰੂ 0 ਤୌ 4 ਨੰੂ 4 ਖੇਤਰਾਂ ਿਵੱਚ ਵੰਡੀਏ ਤਾਂ ਪਿਹਲਾ ਖੇਤਰ 0 ਤୌ ਹੈ , ਦਜੂਾ ਖੇਤਰ ਤୌ ਦੋ pi pi pi pi 
ਹੋਵੇਗਾ, ਿਫਰ ਤੀਜਾ ਖੇਤਰ ਦੋ ਤୌ ਿਤੰਨ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਆਖਰੀ ਖੇਤਰ ਜੋ ਹੈ  ਚੌਥਾ ਖੇਤਰ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਅਤੇ ਚਾਰ ਪਾਈ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈpi pi 
ਪਿਹਲਾ ਕੇਸ ਉਦୌ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਥੀਟਾ ਦਾ ਉਲਟ ਕੀ pi pi cos cos 
ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਹਣੁ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਪਸ਼ਟ ਹੈ  ਿਕ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਮੁੱਲ ਥੀਟਾ ਦੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਥੀਟਾ ਉਲਟ ਲਈ ਹੈ, ਆਓ ah pi cos cos 
ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਕੋਸ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਤୌ ਹਣੁ ਕੁਝ ਐਗਂਲ ਫਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਿਕਸੇ ਵੀ ਥੀਟਾ ਫਾਈ ਲਈ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰ ੋ
ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ  ਵੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਲਾਗੂ ਕਰਨ ਨਾਲ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਹੈ pi cos cos theta is equal 

ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ 0 ਤୌ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੀ ਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਗ୥ਾਫ਼ ਮਾਈਨਸ ਤୌ to cos phi pi pi by 2 plus pi by 
ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  2 ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕੋਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਗ୥ਾਫ਼ ਨੰੂ ਵੇਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਜਲਦੀ ਇੱਥੇ ਿਖੱਚਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਬਨਾਮ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ x x ah 

ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਕਹੀਏ ਤਾਂ ਆਓ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਓਵਰ ਦੋ ਹੈ।  ਕਹੋ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇਹ cos pi pi 
ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਹੈ ਅਤੇ ਗ୥ੇਪ  ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਗ୥ਾਫ਼ ਨੰੂ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਕਰਵ ਫੰਕਸ਼ਨ ਜਦୌ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਤੱਕ ਸੀਿਮਤ ਹੁੰਦਾ h cos x pi 
ਹੈ ਤਾਂ ਵਧਣ ਨਾਲ ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਘਟ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੋ ਕੋਣ ਥੀਟਾ ਹਨ ਜੋ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਅਤੇ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹਨ। ਅੰਤਰਾਲ x pi phi 

Pru
tor
@
IIT
K



ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਪਾਈ ਤੱਕ 
ਇਸ ਲਈ ਥੀਟਾ ਅਤੇ ਫਾਈ ਦੋਵୈ ਇੱਕੋ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹਨ ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਰ ਿਕਉਿਂਕ ਕੋਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਮੋਨੋਟੋਨੀਲੀ ਤੌਰ cos n cos phi 
'ਤੇ ਘਟ ਿਰਹਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਫਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂ ਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਹ ਫਾਈ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪਿਹਲੇ ਕੇਸ ਲਈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ 0 ਤୌ pi 

ਥੀਟਾ ਦੇ ਉਲਟ ਹੈ, ਜੋ ਿਕ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, cos 
ਇਸ ਲਈ ਥੀਟਾ ਦਾ ਉਲਟਾ ਹਣੁ ਥੀਟਾ ਹੈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ  ਦਜੂੇ ਖੇਤਰ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਜੋ ਅਤੇ 2 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਕੇਸ cos cos pi pi 
ਲਈ ਥੀਟਾ ਦਾ ਉਲਟਾ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋ ਸਕਦਾ ਿਕਉਿਂਕ ਥੀਟਾ ਦਾ ਉਲਟਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਦੀ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈcos cos cos cos 

ਜੋ ਿਕ 0 ਤୌ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਥੀਟਾ ਅੰਤਰਾਲ ਤୌ 2 ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ  cos inverse pi pi pi 
ਇਸ ਲਈ 
ਇਸ ਲਈ ਸਹੀ ਹੋਣ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਦਜੂੇ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਤୌ 2 ਹੋਣ ਲਈ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪਰ ਇਹ ਇਸ ਤୌ ਖੁੱਲ୧ ਾ ਹੋਵੇਗਾ। pi pi 
ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਤਾਂ ਦਾ ਮੁੱਲ ਦਜੂੇ ਖੇਤਰ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ ਇਹ pi 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲੇ ਖੇਤਰ ਨੰੂ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਵਜୌ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਸੀ ਇਸਲਈ ਪਿਹਲੇ ਖੇਤਰ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ pi 
ਿਕ ਦਜੂੇ ਕੇਸ ਲਈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਪਾਈ ਤୌ ਦੋ ਪਾਈ ਤੱਕ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਦਾ ਉਲਟਾ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਹਣੁ cos cos 
ਆਮ ਵਾਂਗ ਥੀਟਾ ਦੇ ਉਲਟ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਕਵୈ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਿਕ ਇਹ ਕੁਝ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ।  ਸਪੱਸ਼ਟ ਕਰੋ ਿਕ cos cos x 
ਇਸ ਦਾ ਸਬੰਧ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਤੱਕ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਉਲਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਕੋਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ x pi cos 
ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ, ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਗੱਲ ਦਾ ਅਿਹਸਾਸ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਇੱਥੇ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਇੱਕ cos cos x cos 

ਹੈ ਦੋ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਦਾ ਿਰਓਿਡਕ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵੀ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਦੋ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਲੈਣ ਦਾ ਕਾਰਨ ਇਹ ਸੀ pe cos cos 
ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਥੀਟਾ ਪਾਈ ਤୌ ਦੋ ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰੋ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਵੇਗਾ। ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜੋ pi 
ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਜੋ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਥੀਟਾ ਤୌ ਦੋ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਤਾਂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ pi pi pi pi 
ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਅੰਤਰਾਲ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਦਾ ਇੱਕ ਉਪ ਸਮੂਹ ਹੈ। ਉਲਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਕੀ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਕੋਣcos 
ਦੋ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਿਕ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਇਸ ਵੈਲਯੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ phi cos of phi cos theta 
ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ।  ਜਾਣੋ ਿਕ ਇਹ ਫਾਈ ਜੋ ਿਕ ਦੋ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਹੈ ਉਲਟ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ phi cos 
ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਫਾਈ ਫਾਈ ਉਲਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹcos cos phi cos 
ਤੁਰੰਤ ਹੈ  ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਦੇ ਉਲਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਿਜੱਥੇ ਥੀਟਾ ਤୌ ਦੋ ਨਾਲ phi cos cos ah pi pi 
ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਦਾ ਉਲਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜੱਥੇ ਦੋ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਵੱਚ  ਇਹ ਕੇਸ ਦਜੂੇ cos cos phi phi 
ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਥੀਟਾ ਦਾ ਉਲਟਾ ਦੋ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ cos cos cos inverse cos theta cos inverse cos 

ਦੋ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਤੀਜੇ ਕੇਸ ਲਈ ਿਜੱਥੇ ਥੀਟਾ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਦਬੁਾਰਾ ਦੋ ਪਾਈ ਤୌ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ।  theta cos inverse 
ਥੀਟਾ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਦਖਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਦੋ ਪਾਈ ਤୌ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਥੀਏਟਾ ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਪਾਈ ਨਾਲ cos 

ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਤਾਂ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਅੱਗੇ ਿਕ ਥੀਟਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਾਈ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। pi cos 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਥੀਟਾ ਦੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਸਿਥਤੀ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਇਸ ਕੋਣ ਦੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ cos cos cos theta 
ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਕੋਣ ਥੀਟਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਾਈ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਥੇ ਇਹ ਖਾਸ ਅੰਤਰਾਲ ਇੱਕ ਹੈ  ਦਾ ਸਬਸੈੱਟ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ cos 
ਰୈਜ ਸੈਟ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਕੋਣ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ ਗੱਲ ਦਾ ਅਨੁਸਰਣ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਕ cos 
ਥੀਟਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਾਈ ਥੀਟਾ ਦੇ ਉਲਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਲਈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਸੰਬੰਿਧਤ ਹੈ  ਥੀਟਾ ਦਾ ਇਹ ਅੰਤਰਾਲ cos cos ah cos 
ਦੋ ਤୌ ਿਤੰਨ ਉਲਟਾ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਥੀਟਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਪਾਈ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹੀ ਗੱਲ ਆਖਰੀ ਿਦ୥ਸ਼ ਲਈ ਸੱਚ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਥੀਟਾ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਤୌ ਚਾਰ ਪਾਈ ਨਾਲpi pi cos 
ਸਬੰਧਤ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਚਾਰ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਤਾਂ  ਜੇਕਰ ਥੀਟਾ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਤୌ ਚਾਰ ਪਾਈ ਚਾਰ ਪਾਈ ਮਾਇਨਸ ਥੀਟਾ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਪਾਈ 
ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਦਬੁਾਰਾ 4 ਪਾਈ ਮਾਈਨਸ ਥੀਟਾ ਦੇ ਉਲਟ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਦਾ ਸਬਸੈੱਟ ਹੈ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਇਸ ਕਰਕੇ ਹੈ cos cos 
ਕੋਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਪੀਰੀਅਿਡਿਕਟੀ ਦੀ ਇਸਲਈ ਚਾਰ ਪਾਈ ਮਾਇਨਸ ਥੀਟਾ ਥੀਟਾ ਹੈ ਅਤੇ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਇਹ ਖਾਸ ਕੋਣ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ cos cos pi 
ਇਸਲਈ ਇਹ ਕੋਸ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਰୈਜ ਸੈੱਟ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਦਬੁਾਰਾ ਤୌ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਿਕ ਚਾਰ ਪਾਈ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਥੀਟਾ ਦੇ i  t cos cos 
ਉਲਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਥੀਟਾ ਇਸ ਚੌਥੇ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਦੇ cos inverse cos theta pi 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਇਹਨਾਂ ਚਾਰ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਕੇਸਾਂ ਨੰੂ ਇਸ ਿਵੱਚ ਸੰਖੇਪ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ।  ਇੱਥੇ ਸਲਾਈਡ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਹ ਸਲਾਈਡ ਸਾਨੰੂ ਥੀਟਾ ਦੀਆਂ ਸਾਰੀਆਂ 
ਵੱਖ-ਵੱਖ ਰୈਜਾਂ ਲਈ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਆੁਰਾ ਲਏ ਗਏ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਦੱਸਦੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ cos inverse cos theta cos inverse cos theta
ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਸਹੀ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਗ୥ਾਫ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂ ਲਈ ਦੋਵୈ ਕਰਵ ਬਣਾਏ ਹਨ ।  ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਨਾਲ ਨਾਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ah cos inverse cos theta ten minus 
theta over ten 
ਇਸ ਲਈ ਲੇਟਵୈ ਧੁਰੇ ਉਤੇੱ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਥੀਟਾ ਹੈ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ ਉਤੇੱ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੋ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦਆੁਰਾ ਲਏ ਗਏ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਕਾਲੇ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂ
ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕੀਤਾ ਹੈ। ਥੀਟਾ ਨੀਲੇ ਰਗੰ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਗ୥ਾਫ਼ ਦਸ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਦਸ ਉਤੇੱ ਬਣਾਇਆ ਹੈ ਅਤੇ cos inverse cos ah
ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਤୌ ਸਾਨੰੂ ਥੀਟਾ ਦੇ ਉਹਨਾਂ ਸਾਰ ੇਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਸੀ ਿਜਨ୧ਾਂ ਲਈ ਇਹ ਦੋ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹਨ। ਉਹੀ ਮੁੱਲ ਲਓ ਜਾਂ ਿਜਸ ਲਈ ah cos 

ਬਰਾਬਰ ਦਸ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਦਸ ਵੱਧ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹੀ ਹੈ ਜੋ ਪੁੱਿਛਆ ਜਾ ਿਰਹਾ ਸੀ ਅਤੇ ਇਹ ਗ୥ਾਫ ਤୌ ਬਹਤੁ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਦੋਵୈ inverse cos theta 
ਕਰਵ ਇੱਥੇ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ 'ਤੇ ਕੱਟਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦਜੂੇ  ਜਦୌ ਉਹ ਇੱਥੇ ਇਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਤੀਜੀ ਵਾਰ ਅੰਦਰୌ ਇੱਥੇ ਇਕ ਦਜੂੇ ਨੰੂ ਕੱਟਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ah 
ਇੱਥੇ ਮੂਲ ਤੌਰ 'ਤੇ ਥੀਟਾ ਦੇ ਿਤੰਨ ਵੱਖਰੇ ਮੁੱਲ ਹਨ ਿਜਨ୧ਾਂ ਲਈ ਥੀਟਾ ਦਸ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ , cos inverse cos 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਵਾਲ ਦਾ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਹੋਵੇਗੀ।  ਿਬੰਦ ੂਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਚਾਰ ਪਾਈ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਦਸ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਵੱਧ ਦਸ 
ਬਰਾਬਰ ਉਲਟ ਥੀਟਾ ਿਤੰਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਿਸਰਫ ਿਤੰਨ ਵੱਖਰ ੇਿਬੰਦ ੂਹਨ ਅਗਲੀ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨ cos cos ah
ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਲਈ ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਹੈ  ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਉਹਨਾਂ ਸਾਰ ੇਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨਾ ਅਤੇ ਲੱਭਣਾ ਪਵੇਗਾ ਜੋ ਇੱਥੇ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਪੂਰਾ ਕਰਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਜੋ x 
ਉਹੀ ਚੀਜ਼ ਿਲਖੀ ਜਾ ਸਕੇ ਿਜਵୈ ਬਰਾਬਰ ਵੱਧ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਦਾ ਪਰ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਚਾਰ tan inverse to x pi tan i.  x nverse 
ਦਆੁਰਾ ਦਾ ਇੱਕ ਹੈ ਜਾਂ ਇੱਕ ਦਾ ਉਲਟਾ ਇੱਕ ਚਾਰ ਦਆੁਰਾ ਚਾਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਚਾਰ ਦਆੁਰਾ ਇੱਕ ਦੇ ਉਲਟ ਨਾਲ pi tan tan pi pi tan 
ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸੱਜੇ ਹੱਥ ਦਾ ਪਾਸਾ ਇੱਥੇ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਸਾਨੰੂ tan inverse x minus tan inverse y 
ਲਈ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਸਨੰੂ ਦੇ tan inverse one plus tan inverse of minus three x 
ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਜੋ ਿਕਸਮ ਦਾ ਫਾਰਮੂਲਾ ਸੀ। ਅਸੀ ਂਆਪਣੇ ਿਪਛਲੇ tan inverse x plus tan y 
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ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਵੇਖ ਚੁੱਕੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਕੇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹਣੁ ਕੀ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ 1 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ 3 ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂx y x 
ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਤੇ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ। ਇਸ ਕੇਸ ਲਈ ਮਾਇਨਸ 3 ਹੈ x y x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਲਈ ਇੱਕ ਹੋਰ ਚੀਜ਼ ਜੋ ਿਧਆਨ ਿਵੱਚ ਰੱਖਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਮੁੱਲ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਮੁੱਲ ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਵੀ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਦੋਵୈ ਮੁੱਲ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਪਾਈ ਤੱਕ ਜੋੜਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਹਣੁ ਜੇ ਜੇਕਰ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ  ਮੁੱਲ ਵੀ ਨਕਾਰਾਤਮਕ x x 
ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਵੀ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਾਰੀ ਚੀਜ਼ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੋਵੇਗੀ ਪਰ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਉਹਨਾਂ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ x x 
ਿਗਆ ਹੈ ਿਜਨ୧ਾਂ ਲਈ ਇਹ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਹ ਿਸੱਟਾ ਕੱਿਢਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਿਸਰਫ਼ ਉਹੀ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ x 
ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਨਗੇ ਿਜਨ୧ਾਂ ਲਈ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਉਹ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਤੁਰੰਤ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਗਲੀ ਚਰਚਾ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਆਪਣੀ ਚਰਚਾ ਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ x 
ਮੁੱਲਾਂ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਰੱਖਾਂਗੇ। ਦਬੁਾਰਾ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫਾਰਮੂਲੇ 'ਤੇ ਵਾਪਸ ਆ ਰਹੇ ਹਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੀ x y x 
ਸਮੱਿਸਆ ਲਈ ਇੱਥੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਸਦਾ ਕੀ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਗੁਣਾ y y x x y 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਗੁਣਾ ਹੈ  ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹਨਾਂ ਿਤੰਨ ਕੇਸਾਂ ਿਵੱਚୌ ਸਾਡਾ ਕੇਸ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਖਾਸ ਕੇਸ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੇ ਲਈ x y xy 
ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਬੇਸ਼ਕ ਜ਼ੀਰੋ ਇੱਕ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਵੱਚ  ਕੇਸ ਸਾਡੀ ਸਮੱਿਸਆ ਲਈ ਇੱਕ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ou r ah for for xy 
ਇਸ ਖਾਸ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਦੇ ਨਾਲ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਅਤੇ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਅਿਜਹਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ x y x 
ਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। 1 ਘਟਾਓ 3 ਉਤੇੱ 1 ਪਲੱਸ 3 ਦਾ ਟੈਨ ਉਲਟ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਨੰੂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਜੋ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਦਾ ਟੈਨ ਉਲਟਾ ਇੱਕ x x x 
ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਜੋੜ ਿਤੰਨ ਦੇ ਟੈਨ ਉਲਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ  ਜੇਕਰ ਬਰਾਬਰ ਹੈ x x tan inverse a tan 

ਜੇ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ inverse b a b a b 
ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਸਰਫ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰਕੇ ਦੇਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਦੋਹਾਂ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਦੋਹਾਂ tan 
ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਟੈਨ ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ b 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਇਸ ਤੱਥ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਇਹ ਇਸ ਗੱਲ ਦਾ ਅਨੁਸਰਣ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਸੱਚ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦੋ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਦੇ x x 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਿਤੰਨ ਤୌ ਵੱਧ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਆਹ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਥੋੜਾ ਿਜਹਾ ਕੰਮ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਬੇਸ਼ੱਕ ਆਹ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਥੋੜਾ x t 
ਿਜਹਾ ਬੀਜਗਿਣਤ ਹੇਰਾਫੇਰੀ ਹੈ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਛੇ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਨੰੂ ਛੇ ਘਟਾਓ x x x 
ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਗੁਣਕ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਜ਼ੀਰ ੋਇਸਲਈ ਹਣੁ ਦੋ ਹੱਲ ਹਨ ਇਸਲਈ ਜਾਂ ਤਾਂ ਛੇ ਤୌ ਵੱਧ ਇੱਕ ਹੈ ਜਾਂ ਇਹ ਘਟਾਓ x x 
ਇੱਕ ਹੈ ਪਰ ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇੱਕ ਮੁੱਲ ਹੱਲ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ah x 
ਇੱਕੋ ਇੱਕ ਸੰਭਵ ਹੱਲ ਹੈ  ਇੱਕ ਓਵਰ ਛੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅੰਤਮ ਜਵਾਬ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਬਹਤੁ ਿਦਲਚਸਪ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਅਤੇ ਮੈਨੰੂ ਲਗਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹje 
ਕਿਹੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਤੇ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਅਤੇ ਉਲਟਾ ਉਲਟ ਅਤੇ  ਉਲਟ ਵੀ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨxy z tan x tan y tan z 
ਤਾਂ ਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੇ ਿਵੱਚୌ ਿਕਹੜਾ ਹਣੁ ਸਹੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਵੱਧ 2 ਜਾਂ ਦਜੂੇ ਸ਼ਬਦਾਂ ਿਵੱਚ xy z y x z y 
ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਹਣੁ ਟੈਨ ਹੈ।  ਉਲਟਾ ਉਲਟ ਅਤੇ ਇੱਕ ਉਲਟ ਵੀ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਸ x z y x tan y t  z 
ਤੱਥ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ tan inverse y tan inverse x is equal to tan inverse z minus tan inverse y 
ਵੀ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਆਓ ਹਣੁ ਇਸ ਕੋਣ ਨੰੂ ਥੀਟਾ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਉਦਂੇ ਹਾਂ, ਆਓ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਹਣੁ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੈ।  ਆਉ ਅਸੀ ਂਹੇਠਾਂ ਿਦੱਤੀ ਿਨਰੀਖਣ
ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਚਲੋ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਪਾਈ 2 ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਕੇਸ ਲਈ ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਟੈਨ z 
ਇਨਵਰਸ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸਭ ਤୌ ਛੋਟਾ ਹੈ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ y x 
ਇਸ ਲਈ ਅਤੇ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਅਤੇ  
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹਨ, ਇਹ ਕੋਣ ਮਾਪ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦੋਵୈ ਕੋਣ ਮਾਪ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਅਤੇ ਇਹ ਸਾਰੇ ਉਲਟਾ tan x tan 
ਉਲਟਾ ਅਤੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਤୌ ਿਵੱਚ ਿਪਆ ਹੋਣਾ ਹੈ।  ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਕੋਣ ਦੀ y tan z pi by 2 plus pi 
ਿਵਸ਼ਾਲਤਾ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਜੇਕਰ ਥੀਟਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਤਾਂ ਇਹ ਥੀਟਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਥੀਟਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੋਵਾਂ 
ਥੀਟਾ ਨੰੂ ਜੋੜਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਥੀਟਾ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਜੋ ਹੈ  ਇਹ ਮੁੱਲ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਇਹ 2 ਥੀਟਾ ਇਸ ਪੂਰੇ ਅੰਤਰਾਲ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਤୌ ਘੱਟ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਹੈ ਅਤੇ pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਤୌ 2 ਜਾਂ ਹਾਂ ਤୌ ਘੱਟ ਹੋਣੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਖੁੱਲਾ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ pi 
ਇੱਥੇ ਸਖਤ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਥੀਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਬਾਇ ਦੋ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ , pi 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮਾਨਤਾ ਦੇ ਦੋਵୈ ਪਾਸੇ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਲਾਗੂ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਕੋਣ ਥੀਟਾ 0 ਅਤੇ ਬਾਇ 2 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਅਤੇpi 
 ਇਸਲਈ ਥੀਟਾ ਦੇ ਨੰੂ ਦੇ ਦੇ ਦੇ tan tan tan inverse y minus tan tan of tan inverse y minus tan inverse x 
ਤੌਰ ਤੇ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਘਟਾਓ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੇ ਟੈਨ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਚਲੋ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਇਹ ਹੈ ਸੋ  ਇਹ b b tan a minus 

ਓਵਰ ਵਨ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਹਣੁ ਪਲੱਸ ਤୌ ਵੱਧ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ tan b tan a tan b tan a is y minus tan b x 1 xy 
ਥੀਟਾ 0 ਅਤੇ ਬਾਇ 2 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਿਕ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਿਕਉਿਂਕ ਜਦୌ ਥੀਟਾ 0 ਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦਾ ਗ୥ਾਫ਼ pi pi by 2 

ਫੰਕਸ਼ਨ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ । tan 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥୌ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਸ ਵੈਲਯੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਟੈਨ ਥੀਟਾ ਹੈ ਅਤੇ ਥੀਟਾ ਬੇਸ਼ੱਕ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਜੋ 
ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਉਪ ਸਮੂਹ ਹੈ। ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਰୈਜ ਸੈਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਥୌ ਅੱਗੇ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਮਾਇਨਸ ਦੇ ਇੱਕ ਪਲੱਸ y x xy 
ਉਤੇੱ ਉਲਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਉਹੀ ਚੀਜ਼ ਇਸ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਲਈ ਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕਦੀ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇੱਥੇ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ  ਕੀ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ tan ah z
ਮਾਇਨਸ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਪਲੱਸ ਤୌ ਵੱਧ ਮਾਇਨਸ ਦੇ ਟੈਨ ਉਲਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਉਹ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਇਹ y 1 zy z y 
ਸਮਾਨਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦਾ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇਹ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਹਣੁ ਸਾਨੰੂ ਿਸਰਫ ਲਾਗੂ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ। ਇਸ ਸਮਾਨਤਾ ਦੇ ਦੋਵਾਂ ਪਾਿਸਆਂ 'ਤੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ tan 
ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਜੋ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਇੱਥੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਇੱਥੇ ਇਸ ਮੁੱਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਮਾਇਨਸ ਪਲੱਸ y x x 1 xy 
ਬਰਾਬਰ ਮਾਇਨਸ ਓਵਰ 1 ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅੱਗੇ ਸਰਲੀਕਰਨ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਦੱਸਦਾ ਹੈ ਿਕ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ z y zy r y x 1 zy z y 1 
ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਿਫਰ ਪਲੱਸ ਨੰੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਜੋੜ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ xy y z y x xyz z xyz y xy xy 
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ਅਤੇ ਹਨ। ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਚਾਰ ਸ਼ਬਦ ਰਦੱ ਹੋ ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ z y x z y 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਉਹ 2 ਅਸੀ ਂਹੈ xyz 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਪਦ ਨੰੂ ਇਸ ਪਾਸੇ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸ਼ਬਦ ਨੰੂ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਿਲਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਪਲੱਸ ਪਰ ਿਫਰ ਪਲੱਸy x z x 

ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ z y 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ ਅੰਕਗਿਣਤ ਿਵੱਚ ਹਨ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋ ਘਣ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਨੰੂ ਦੋ ਿਵੱਚ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਬਰਾਬਰ xy z y y y xz 
ਜ਼ੀਰੋ ਵਜୌ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ।  ਦਜੂੇ ਕੇਸ ਨੰੂ ਿਵਚਾਰੇ ਿਬਨਾਂ ਸਮୈ ਦੇ ਿਹੱਤ ਿਵੱਚ, ਭਾਵୈ ਅਸੀ ਂਦਜੂੇ ਕੇਸ ਲਈ ਵੀ ਅਿਜਹਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਮੁੱਲ ਨੰੂ 
ਨਕਾਰਾਤਮਕ ਮੰਨਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਿਵਉਤਪੱਤੀ ਦੀ ਪਾਲਣਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਵੀ ਇਸ ਸਿਥਤੀ 'ਤੇ ਪਹੁੰਚ ਜਾਵਾਂਗੇ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ 
ਦੀ ਪਾਲਣਾ ਕਰਦਾ ਹੈ। ਇਹ ਇੱਕ ਜ਼ਰਰੂੀ ਹੈ ਅਤੇ  ਕਾਫ਼ੀ ਸ਼ਰਤ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਜ਼ਰਰੂੀ ਅਤੇ ਲੋੜੀਦਂੀ ਸ਼ਰਤ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਤੇ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਹੀ xyz tan inverse x tan inverse y tan inverse z 
ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹੋਣ ੇਚਾਹੀਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਜ਼ਰਰੂੀ ਅਤੇ ਕਾਫ਼ੀ ਸ਼ਰਤ ਹੈ ਇਸਦੇ ਲਈ ਹਣੁ ਇੱਥੇ ਿਸਰਫ ਦੋ ਹਨ ਸੰਭਾਵਨਾਵਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਜਾਂ ਤਾਂ ਜਾਂ ਵਰਗ ਹਣੁ ਹੈ ਜੇਕਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ 2 y 0 y xz y 0 y 0 y 0 x z y 
ਬਰਾਬਰ 0 ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਵੀ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਉਲਟਾ ਹੈ। ਅਤੇ ਅੰਕਗਿਣਤ ਪ୥ਗਤੀ tan x tan inverse y tan inverse z ah 
ਿਵੱਚ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਠੀਕ ਹੋਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਕੇਸ ਨੰੂ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲੈ ਰਹੇ ਹਾਂ ਪਰ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ y x z 
ਇਸ ਲਈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਕੇਸ ਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਹੈ ਮਾਇਨਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ z x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦਾ ਇਹ ਤੀਜਾ ਟੈਨ ਉਲਟਾ ਘਟਾਓ ਦੇ ਟੈਨ ਉਲਟ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ z x z x 
ਜੋ ਦੇ ਉਲਟਾ ਦਾ ਘਟਾਓ ਹੈ x tan 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਸੰਭਾਵਨਾ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਹੈ  ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਹੈ ਇਹ ਅੰਕਗਿਣਤ ਦੀ y x 0 x x 
ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹੈ ਅਤੇ ਉਲਟਾ ਘਟਾਓ ਉਲਟਾ ਵੀ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਿਤੰਨੇ ਗਿਣਤ ਦੀ ਤਰੱਕੀ ਿਵੱਚ ਵੀ ਹਨ tan x 0 n tan x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਸੰਭਾਵਨਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂੀ ਸੰਭਾਵਨਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ y xz 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਹੈ ਦਸੂਰੀ ਸੰਭਾਵਨਾ ਪਰ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਦਰਸਾਉਦਂੀ ਹੈ ਿਕ ਅਤੇ ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ ਅਤੇ ਉਸੇ ਸਮୈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦੇ xy z 2y 
ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ x z 
ਇਸ ਲਈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਉਹ ਅੰਕਗਿਣਿਤਕ ਪ୥ਗਤੀ ਿਵੱਚ ਹਨ 
ਇਸ ਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਗਿਣਤ ਿਵੱਚ ਹਨ।  ਿਜਓਮੈਿਟ୥ਕ ਪ୥ਗਤੀ ਦੇ ਨਾਲ-ਨਾਲ ਇਕੋ ਸੰਭਵ ਤਰੀਕਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ xy z x y z 
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਸਰਫ ਦੋ ਸੰਭਾਵਨਾਵਾਂ ਹਨ ਇਸਲਈ ਸੰਭਾਵਨਾ ਨੰਬਰ ਇੱਕ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਸੰਭਾਵਨਾ ਹੈ ਿਕ ਹੈ ਅਤੇ ਦੇ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂਾ  y 0 z x 
ਸੰਭਾਵਨਾ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਸੰਭਾਵਨਾ ਨੰਬਰ 2 ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਤੇ ਸਾਰ ੇਬਰਾਬਰ ਹਨ, ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਸਰਫ ਦੋ ਸੰਭਾਵਨਾਵਾਂ ਹਨ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਬਹ-ੁਚੋਣ ਵਾਲੇ xy z 
ਪ୥ਸ਼ਨ 'ਤੇ ਵਾਪਸ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਪੁੱਿਛਆ ਿਗਆ ਸੀ, 
ਇਸ ਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ।  ਇੱਥੇ ਿਜ਼ਕਰ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕੋ ਇੱਕ ਸੰਭਾਵਨਾ ਜੋ ਸਹੀ ਹੈ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਿਦ୥ਸ਼ ਹੈ ਇਸਲਈ ਬਾਕੀ ਸਾਰੇ ਸਹੀy i s 
ਨਹੀ ਂਹਨ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਦਲਚਸਪ ਸਮੱਿਸਆ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕ ਦਾ ਮੁੱਲ ਹੋਣਾ ਹੈ।  0 ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਨੰੂ ਇੱਥੇ ਇਸ ਬਹਤੁ ਲੰਬੇ x 
ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣ ਲਈ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਹਮੇਸ਼ਾਂ ਅੰਦਰਲੇ ਸਮੀਕਰਨਾਂ 'ਤੇ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇੱਕ ਨੇਸਟਡ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ 
ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਦੀ ਿਤ୥ਕੋਣਿਮਤੀ ਰਚਨਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ  ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਥੀਟਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣ ਲਈ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਦੇ ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ ਅਤੇ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਇਹ cot inverse x x 0 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਲਾਜ਼ਮੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਓਪਨ ਅੰਤਰਾਲ ਜ਼ੀਰੋ ਦੋ ਨਾਲ ਸਬੰਿਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਇਹ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਤୌ o pi 
ਅੰਤਰਾਲ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ। ਚਾਰ ਤୌ ਪਾਈ ਓਵਰ ਦੋ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਤୌ ਅੱਗੇ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਕੋਰਸ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਇਹ ਵੀ ਅੱਗੇ ਆਉਦਂਾ ਹੈ ਿਕ ਥੀਟਾ ਦੇ cot x cot 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ  ਕੀ ਇੱਥੇ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਹਰ ਥਾਂ ਥੀਟਾ ਦਆੁਰਾ ਉਲਟਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਫਰ ਜੋ ਵੀ ਇਸ ਵੱਡੇ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ th cot x 
ਅੰਦਰ ਹੈ ਉਹ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦਾ ਇਹ ਮੂਲ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਕੋਟ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਦਾ ਮੂਲ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਨ ਓਵਰ ਟੈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾx 
ਦਾ ਮੂਲ ਹੈ ਜੋ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਏਹ ਵਨ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਦੇ ਰਟੂ ਉਤੇੱ ਟੈਨ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਿਜਸ ਨੰੂ ਹੋਰ ਸਰਲ ਬਣਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਅੰਕ ਇੱਥੇ ਸੈਕ 
ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਉਹ ਸਕਵੇਅਰ ਥੀਟਾ ਇੱਕ ਓਵਰ ਕੋਸ ਵਰਗ ਥੀਟਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਥੀਟਾ ਦੇ ਇੱਕ ਓਵਰ ਸਾਈਨ ਨੰੂ ਸਰਲ ਕਰ ਦੇਵੇਗਾ।  
ਇਹ ਵੀ ਨੋਟ ਕੀਤਾ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਥੀਟਾ ਲਈ ਥੀਟਾ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ sin 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦੇ ਇਸ ਮੂਲ ਨੰੂ ਇਸ ਦਜੂੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਅੰਦਰ ਿਲਜਾਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ x 
ਿਫਰ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਉਹ ਵਰਗ ਹੈ।  ਅਫਸੋਸ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਦਾ ਰਟੂ ਹਣੁ ਵਰਗ ਰਟੂ ਨਹੀ ਂਰਹੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਕੋਸ ਥੀਟਾ ਪਲੱਸ x x 
ਸਾਈਨ ਥੀਟਾ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਹੋਵੇਗਾ , x 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਅੰਦਰ ਇਸ 1 ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਨੰੂ ਮੂਵ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ 1 ਪਲੱਸ x x 
ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਥੀਟਾ ਪਲੱਸ ਸਾਇਨ ਥੀਟਾ ਪੂਰ ੇਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੋਵੇਗਾ ਪਰ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦਾ ਵਰਗ x cos x 
ਮੂਲ ਹੈ।  ਵਰਗ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਿਸਨ ਥੀਟਾ ਉਤੱੇ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਇਸ ਤੱਥ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਇਹ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ ਤੇ ਇੱਕ ਓਵਰ ਸਾਈਨ ਥੀਟਾ ਹੈx 
ਅਤੇ ਇਹ ਉਹੀ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਵਰਤਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੇ ਵਰਗ ਰਟੂ ਿਵੱਚ ਥੀਟਾ ਉਤੱੇ ਥੀਟਾ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ।  ਇਸ x cos sine 
ਨੰੂ ਜਦୌ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਦੋਵਾਂ ਨੰੂ ਿਸਨ ਥੀਟਾ ਦਆੁਰਾ ਵੰਡਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਥੀਟਾ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ x cot 
ਇਸ ਲਈ ਆਖਰਕਾਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦਾ ਰਟੂ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਹੈ ਪਰ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਕੋਟx cot theta x 
ਥੀਟਾ ਹੈ  ਦੇ ਬਰਾਬਰ x 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਨਾਲ ਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਅੰਤ ਿਵੱਚ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਅਤੇ ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਜੋੜ ਵਰਗ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ x x x 
ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਹੋਰ ਸਰਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਤਾਂ ਇਹ ਿਫਨ x x 
ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਦਾ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਿਵੱਚ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਇਆ ਹੈ, ਆਓ ਇਸ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਅਗਲੀ ਸਮੱਿਸਆx x 
ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਸਾਨੰੂ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਲੱਭਣੀ ਪਵੇਗੀ ਜੋ ਇਸ ਿਨਮਨਿਲਖਤ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਪੂਰਾ ਕਰਦੇ ਹਨ।  ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੱਲਾਂ ਦਾ 
ਮਤਲਬ ਹੈ ਵੇਰੀਏਬਲ ਦੇ ਮੁੱਲ ਜੋ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ x 
ਇਸ ਲਈ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਵੱਧ ਹਨ ਜੋ ਇਸ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਪੂਰਾ ਕਰਦੇ ਹਨ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਵੀ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਡੇ x 
ਕੋਲ ਇੱਕ ਉਲਟ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਟੈਨ ਉਲਟ ਦਾ ਜੋੜ ਹੈ  ਦੋ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਮੁੱਲਾਂ ਦੇ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਤੁਰੰਤ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਏ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਬੀ ਟਾਈਪ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਯਾਦ ਿਦਵਾਉਦਂਾ ਹੈ 
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ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਇਹ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਪਛਾਣ ਸਾਬਤ ਕੀਤੀ ਸੀ ਿਕ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਨੰੂ x y 
ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਜੇ ਗੁਣਨਫਲ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਪਲੱਸ ਦਾ ਉਲਟਾ 1 ਘਟਾਓ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਗੁਣਨਫਲ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ xy 1 x y tan xy xy 1 

ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜੇਕਰ ਤୌ ਵੱਧ ਹੈ ਪਰ ਅਤੇ ਦੋਵୈ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹਨ ਤਾਂ ਿਸਰਫ਼ ਪਲੱਸ ਜੋੜਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇਸ x y xy 1 x y pi 
ਮੌਜੂਦਾ ਸਮੱਿਸਆ ਲਈ ਮਾਇਨਸ ਜੋੜਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਜ   ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ਼ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੱਲਾਂ ਦ   ਸੰਿਖਆ ਲੱਭਣ ਿਵੱਚ ਿਦਲਚਸਪੀ ਰਖੱਦੇ ਹpi ah 
  ◌ਂ।  ਇਸਲਈ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਵੱਡਾ x 
ਇਸ ਲਈ ਜਦୌ ਵੀ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਦੋ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵੀ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਚਾਰ x x x 
ਜੋੜ ਇੱਕ ਵੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀਆਂ ਇਹ ਦੋਵୈ ਆਰਗੂਮ୊ਟਾਂ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹਨ ਅਤੇ  ah 
ਇਸ ਲਈ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਕੇਸ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਿਸਰਫ ਦੋ ਕੇਸ ਜੋ ਮ୊ ਹਣੁ ਲਾਗੂ ਕਰ ਸਕਦਾ ਹਾਂ ਉਹ ਹਨ ਜਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਕੇਸ ਜਾਂ ਇਹ ਕੇਸ ਪਰ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਮੁੱਲ ਦੇਖਦੇ ah 
ਹੋ ਜੇਕਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ 2 ਪਲੱਸ 1 ਜ਼ਰਰੂ ਹੈ।  1 ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ 1 ਬਾਇ ਦੋ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਇੱਕ ਤୌ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਘੱਟ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ x 0 x x 
ਬੇਸ਼ੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੰਨਾ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਥੇ ਪਿਹਲੇ ਆਹ ਟੈਨ ਉਲਟ ਦੀ ਦਲੀਲ ਹੈ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਇੱਕ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ।  ਇਸੇ ਗੱਲ ਨੰੂ x 

ਬਾਰੇ ਿਕਹਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਦਸੂਰੀ ਆਰਗੂਮ୊ਟ ਇੱਥੇ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਬਾਇ ਚਾਰ ਜੋੜ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੋਨୌ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਜੋੜ ਇੱਕ th e ah x x 
ਅਤੇ ਇੱਕ ਬਾਇ ਚਾਰ ਜੋੜ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਸ ਤୌ ਇਹ ਿਨਕਲਦਾ ਹੈ ਿਕ ਗੁਣਨਫਲ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਜੋੜ  ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਇੱਕ x x 
ਚਾਰ ਜੋੜ ਕੇ ਇੱਕ ਵੀ ਇੱਕ ਤୌ ਘੱਟ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦੋਵୈ ਇੱਕ ਤୌ ਘੱਟ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਆਪਣੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਤੇ ਵਾਪਸ ਆਉਦਂੇ ਹਾਂ ਤਾਂ x 
ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹਨਾਂ ਦੋ ਮਾਮਿਲਆਂ ਿਵੱਚୌ ਬਾਹਰਲਾ ਕੇਸ ਜੋ ਲਾਗੂ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਉਹ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ  ਇੱਕ ਜੋ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਉਲਟਾ ਪਲੱਸ ਉਲਟਾ ਦੇ xy tan x n y 
ਦੋ ਆਰਗੂਮ୊ਟਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਆਰਗੂਮ୊ਟ ਅਤੇ ਹਨ ਤਾਂ ਉਤਪਾਦ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਤୌ ਘੱਟ ਹਨ ਤਾਂ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਕੇਸ ਲਾਗੂ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਇੱਥੇ ਸੱਚ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਗੁਣਨਫਲ x y x y 
ਅਸੀ ਂਪਿਹਲਾਂ ਹੀ ਗੁਣਨਫਲ ਨੰੂ ਇੱਕ ਤୌ ਘੱਟ ਿਦਖਾਇਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਦਾ ਉਲਟਾ ਹੈ ਦੋ ਇੱਕ ਪਲੱਸ ਟੈਨ ਉਲਟਾ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਚਾਰ tan x x x 
ਜੋੜ ਇੱਕ ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਸ ਪਿਹਲੇ ਫਾਰਮੂਲੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਾਂਗੇ ਇਹ ਪਲੱਸ ਇਸ ਤୌ ਵੱਧ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਉਤਪਾਦ ਇਹ ਦੋ ਮੁੱਲ ah tan inverse of o  f 
ਅਤੇ ਿਜਨ୧ਾਂ ਨੰੂ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਵੀ ਸਰਲ ਬਣਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਇੱਥੇ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਇਹ ਿਕਹਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਲੱਭਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਸਾਨੰੂ
ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੱਲ ਲੱਭਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲ ਲੱਭਣ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ ਦੋ ਗੁਣਾ x 

ਵਰਗ ਦਾ ਉਲਟਾ, x tan 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਦੋ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਦੇ ਟੈਨ ਉਲਟ ਹੋਵੇ, x 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇਸ ਸਮਾਨਤਾ ਤୌ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਿਕ ਇੱਥੇ ਇਹ ਆਰਗੂਮ୊ਟ ਦੋ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣੀ x 
ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ। ਜੋ ਿਕ ਛੇ ਜੋੜ ਦੋ ਵੱਧ ਦੋ ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਜੋੜ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਓਵਰ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਆਹ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ x x x x 
ਬੀਜਗਿਣਿਤਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸਰਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਕੀ ਪ୥ਾਪਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਨੰੂ ਇਸ ਬਹਪੁਦ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਪੂਰਾ ਕਰਨਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਹੋਰ ਗੁਣਕ x 
ਬਣਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਸੱਤ ਘਟਾਓ ਛੇ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ, x x x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਹੋਰ ਗੁਣਕ ਵੀ ਬਣਾਇਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਿਤੰਨ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਸੱਤ ਘਟਾਓ ਛੇ ਨੰੂ ਿਤੰਨ ਜੋੜ ਦੋ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਿਲਖ x x x x thr 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਤਾਂ ਇੱਥୌ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਦੇ ਿਬਲਕੁਲ ਿਤੰਨ ਮੁੱਲ ਹਨ ਜੋ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਮੁੱਲ ਹਨ ਬਰਾਬਰ 0 ਇੱਥୌ ਬਰਾਬਰee x x x 
ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਇਸ ਕਾਰਕ ਦੇ ਕਾਰਨ ਅਤੇ ਇਸ ਆਖਰੀ ਗੁਣਕ ਤୌ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਰ ਜੇ ਅਸੀ ਂਜਾਂਦੇ ਹਾਂ  ਸਮੱਿਸਆ ਵੱਲ ਵਾਪਸ, ਸਮੱਿਸਆ ਸਾਨੰੂ x 
ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਲੱਭਣ ਲਈ ਕਿਹ ਰਹੀ ਸੀ ਜੋ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇੱਥୌ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਇਹ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ 
ਿਤੰਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਕੋ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੱਲ ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸੰਿਖਆ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਨ ਵਾਲੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਿਗਣਤੀ ਇੱਕ x 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਨ ਵਾਲੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੱਲਾਂ ਦੀ ਸੰਿਖਆ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਕੇਵਲ ਇੱਕ ਹੱਲ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ x
ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਪੰਜਵਾਂ ਲੈਕਚਰ ਖਤਮ ਹੋ ਜਾਵੇ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਕਰਨਾ ਜਾਰੀ ਰਖੱਾਂਗੇ ।  ਅਗਲਾ ਲੈਕਚਰ ਜੋ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ 'ਤੇ 
ਸਾਡਾ ਆਖਰੀ ਲੈਕਚਰ ਹੋਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤୌ ਬਾਅਦ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਨਵਾਂ ਿਵਸ਼ਾ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਨ ਦੀ ਯੋਜਨਾ ਬਣਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂਿਤਕੋਣਾਂ ਦੀਆਂ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ਤਾਵਾਂ ਬਾਰ ੇ
ਚਰਚਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਇਹ  ਇਸ ਸਮਗਰੀ ਦਾ ਬਹਤੁ ਸਾਰਾ ਿਹੱਸਾ ਲਓ ਜੋ ਅਸੀ ਂਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਲਈ ਕਵਰ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਬਹਤੁ 
ਲਾਭਦਾਇਕ ਹੋਣ ਜਾ ਰਹੀਆਂ ਹਨ ਤੁਹਾਡਾ ਧੰਨਵਾਦ 
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