
ଓଲଟା ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ ଫ০ସନ୍ ଉପେର 
େତଣ ୁପବୂ৐ ଚାରିଟି ବ৘ବાେର ଆେମ ଓଲଟା ੗ାଇେଗାେମ੗ିକ୍ ଫ০ସନ୍ଗଡ଼ିୁକୁ ଆବୃତ କରି ବાାଖાା କରିଛୁ ଏବଂ ଆେମ େସମାନ০ ମਔେର ପରିଚୟ ଏବଂ ସਨକ৐କୁ 
ମਔ ବાାଖાା କରିଛୁ ଏବଂ େଶଷ ବ৘ବાେର ଆେମ କିଛି ସମସાାର ସମାଧାନ ଆରਬ କରିଥ ીଲୁ 
େତଣ ୁଆେମ ଏହା ଜାରି ରଖ ીବା | ଏହି ବକ୍ତୃତା ମଖୁાତ ଓଲଟା ੗ାଇେଗାେମ੗ିକ୍ ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁସମସાା ସମାଧାନ େହବାକୁ ଯାଉଛି in 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ੡ଥମ ସମସાା 
େତଣ ୁଆମକୁ ੡ମାଣ କରିବାକୁ ପଡିବ େଯ ଏହି ବାମ ପାਸ৐ଟି ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ଉପେର ଦୁଇଟି x x 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ େଦଖ ીବା େତେବ ତୁରਕ |  ଏହି ଆହା ଏହା ଟିେକ ଭୟଭୀତ େଦଖାଯାଏ କାରଣ ଆହା ੗ାଇେଗାେନେମ੗ିକ୍ ଏବଂ ଓଲଟା ଜાାମିତିକ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକର 
ଏକ ରଚନା ଥ ીବା ପରି େଦଖାଯାଏ ଏବଂ ରଚନାଟିର ଏକ ବସା ତୃତୀୟ ੂର ପଯ৐ાਕ ରହିଥାଏ 
େତଣ ୁଧାରଣା ੡କୃତେର ଅਕନ৑ହିତ ੂରରୁ ଆରਬ େହବ ଯାହାଫଳେର ଖଟ |  ଓଲଟା ଏବଂ ଆେମ କହୁ େଯ େକାଟ୍ ଓଲଟା କୁ ଥାଟା ସହିତ ସମାନ େହବାକୁ x x 
ଦିଅ ଏବଂ ତା ପେର େକାଟ୍ ଓଲଟା ପରିସରର େସଟ୍ େହଉଛି େଖାଲା ବાବଧାନ ଶନୂાରୁ ମ ଁ ୁଏହା ੆਼ େଯ ଥାକୁ େଖାଲା ବાବଧାନ ଶନୂાରୁ ପିଏ ସହିତ ଜଡିତ ’ p  
େହବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁଏହା ତାପେର ଥା ର ସାଇନ େହାଇଯାଏ ଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େଯେତେବେଳ ସାଇଟ ଫ০ସନ୍ ੏ାଫରୁ ଥାଟା ଶନୂાରୁ ପିଏ େହାଇଯାଏ େତେବ ଏହା ੆਼ େଯ 
ସାଇନା ଥାଟା ଅଣ ଅେଟ |  େନେଗଟିଭ୍ 
େତଣ ୁଥ ીଟା ଏହାର ଅେଟ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ପାପ ଥାଟା ନକରାਈକ ଅେଟ ଏବଂ 
େତଣ ୁଆେମ ପାପ ଥାଟାକୁ ବଗ৐ ମଳୂ ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବା 
େତଣ ୁଏଠାେର ଏହା େହଉଛି ସାଇନ େੀାୟାର ଥାଟାର ସକାରାਈକ ବଗ৐ ମଳୂ ଯାହା 1 ମାଇନସ ୍େକାସ ବଗ৐ର ସକରାਈକ ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ | ବਁ৐ମାନ ଆେମ 
ଏହି ଡାହାଣ ପାਸ৐କୁ ଦୃ਼ିେର ੡କାଶ କରିବା ଆବଶાକ ଏବଂ x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ସਨକ৐କୁ ଏଠାେର ବાବହାର କରିବୁ 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ଉଭୟ ପାਸ৐େର େକାଟ୍ ଫ০ସନ୍ ੡େୟାଗ କରିବା େତେବ ଆେମ ଯାହା ପାଇଥାଉ ତାହା େହଉଛି େହଉଛି ଥାଟାର େକାଟ୍ ସହିତ ସମାନ |  x 
େତଣ ୁଏବଂ ଏହା ତାପେର ସଚୂିତ କେର େଯ ଟାନ୍ ଥାଟା ଉପେର ଏକ ଅେଟ େତେବ ଏହା 1 ବଗ৐ 1 େସେକᄷ ବଗ৐ ଥାଟା ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ ଯାହା ପେର x 
1 ମାଇନସ ୍1 ର ବଗ৐ ମଳୂ ଭାବେର ମਔ େଲଖାଯାଇପାରିବ ଯାହା ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େସକ୍ ବଗ৐ ଥାଟା ଅେଟ |  େନ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ੀ૰ାଡ৐ ଥାଟା o 
େତଣ ୁଆେମ େସହି ପରିଚୟକୁ ଏଠାେର ବાବହାର କରିବାକୁ ଯାଉଛୁ ଯାହା ଟାନ୍ େੀାୟାର୍ ଥାଟାର ବଗ৐ ମଳୂକୁ 1 ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ବଗ৐ ଥାଟା ଉପେର ଅଧ ીକ ସରଳୀକୃତ 
େହାଇପାରିବ ଏବଂ ତା ପେର ଏହି ଅଭିବા৘ିେର ଆେମ ଆହା ଟାନାର ଏହି ମଲୂા ବાବହାର କରିବାକୁ େଯାଜନା କରୁଛୁ | ଏହା େହଉଛି ଏକ ଓଭର ’ x 
େତଣ ୁଆେମ ଏଠାେର ଏହି ଏৠେ੡ସନ୍ ର ସବ৐ੜ ଟାନ୍ ଥାଟାକୁ େଗାଟିଏ ଓଭର ਐାରା ବଦଳାଇଥାଉ 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା ପାଇଥାଉ ତାହା େହଉଛି େଯ ପାପ ଥାଟା େଗାଟିଏ ଓଭର ଉପେର ବଗ৐ର ସକାରାਈକ ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବଗ৐ ଉପେର ସମାନ | x x 
େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ଏକ ବଗ৐ ମଳୂ ଏବଂ ଏହା େହଉଛି ପଜିଟିଭ୍ ବଗ৐ ମଳୂ ଏବଂ େସହି ମଲୂાକୁ ଆେମ ଏହି ସମୀକରଣେର ପନୁବ৐ାର ରଖ ીଥାଉ ଯାହା ଦ୍ x then 
◌ାରା ଆେମ ଯାହା ପାଇଥାଉ ତାହା େହଉଛି େଯ ଆମକୁ ଟନ୍ ଓଲଟା ପାପ େକାଟାକୁ ମଲୂાା০ନ କରିବାକୁ ପଡିବ କିᄼ ପାପ ଥାଟା େହଉଛି | ଏହି ମଲୂા ଯାହା ଏକ ઇ ષସ ୍

ବଗ৐ର ପଜିଟିଭ୍ ବଗ৐ ମଳୂ ଉପେର ଏକ ଅେଟ x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ମଲୂાା০ନ କରିବା ଉଚିତ ଏବଂ ତା ପେର ପଣୁ ିଆେମ ଯାହା କହୁଛୁ ତାହା କହିବା େଯ ଏହି ନ਍ି৑਼ ମଲୂા ସହିତ ସମାନ ’ phi 
େତଣ ୁ କୁ ଓଲଟା କରିବା |  େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ରୁଟ୍ ଉପେର ବਁ৐ମାନ ସହିତ ସମାନ, େଯେହତୁ ଏହା େହଉଛି ପଜିଟିଭ୍ ବଗ৐ ମଳୂ ଏହି ସମ੏ o x phi phi 
ମଲୂા ଏଠାେର ଏହି ମଲୂાଟି ନକାରାਈକ ନୁେହ ଁଏବଂ 
େତଣ ୁ ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ବાବଧାନ ଶନୂાରୁ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଟି େହବା ଆବଶાକ ଯାହା ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡବି | ନିਸ਼ିତରୂେପ ଏଠାେର ର phi pi two phi 

େହଉଛି ଆହା ଏହା ମਔ ସି਎ାਕ ନିଆଯାଇପାେର େଯ ର ଟାନ୍ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ, ବਁ৐ମାନ ଏହା ର ଅେଟ cos phi x phi cos 
େତଣ ୁଆମକୁ ବਁ৐ମାନ ର ଗଣନା କରିବାକୁ ପଡିବ | ଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫ୍ ରୁ 0 ରୁ ବાବଧାନେର ଅଛି ଏହା ੆਼ େଯ କୁ phi phi cos pi cos phi 
ନକାରାਈକ େହବା ଆବଶાକ ଏବଂ 
େତଣ ୁଆେମ କୁ ବଗ৐ ର ପଜିଟିଭ୍ ବଗ৐ ମଳୂ ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବା ଯାହା ପେର େଲଖାଯାଇପାରିବ | େସେକᄷ ବଗ৐ ଫି ର ଏକ ପଜିଟିଭ୍ cos phi cos phi 
ବଗ৐ ରୁଟ୍ ଉପେର ଏବଂ ତା ପେର ପଣୁଥିେର ପରିଚୟ ବાବହାର କରି େସକ୍ ବଗ৐ ଫି 1 ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ବଗ৐ ଫି ସହିତ ସମାନ, ଆେମ ଏହାକୁ ଏକ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ବଗ৐ ଫି ର ’
ବଗ৐ ମଳୂ ଉପେର 1 ସହିତ ସମାନ େହବା ଏବଂ ତା ପେର ଅବଶા ଆହା  ଏହି ସମୀକରଣ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ଏକ ଓଭର ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ’ x bstitute 

ଏବଂ ତା ପେର େଯେତେବେଳ ଆେମ ଏହି ੡ତି੄ାପନ କରିବା େସେତେବେଳ ଆେମ େଶଷେର ପାଇଥାଉ tan phi ’
େତଣ ୁ੡ତି੄ାପନ ଟାନ୍ କୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ କରିବା ଏବଂ ତା ପେର ସହିତ ସମାନ େହବା | େଗାଟିଏ ଓଭର ବଗ৐ phi x ’ cos phi 
ମଳୂ 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ପଜିଟିଭ୍ ବଗ৐ ରୁଟ୍ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ବଗ৐ ଫି ର ଏକ ઇ ષସ ୍ବଗ৐ ମଳୂ ଯାହାକି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ର ବଗ৐ ରୁଟ୍ ଅେଟ 
େତଣ ୁଟାନ୍ ବଗ৐ ଫି େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଉପେର ଏବଂ ତା ପେର ଏହା ସମାନ େହବାକୁ ବାହାରିଲା | େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ମଳୂର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ଦୁଇଟି x ’ x x 
ઇષସ ୍ ବଗ৐ ଉପେର ଏବଂ ଏହା ଠକି ୍ଯାହା ੡ઑમେର ੡ମାଣ କରିବାକୁ କୁହାଯାଇଥ ીଲା ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଏହି ੡ଥମ ସମସાାର ੡ମାଣ ସମାਠ ହୁଏ x ah
େତଣ ୁଏଠାେର ਐିତୀୟ ସମସાା 
େତଣ ୁଏହା ଦଶ৐ାଏ େଯ େସଠାେର ଅଛି |  ଏକ ଫ০ସନ୍ ଯାହାର େଡାେମନ୍ 0 ରୁ 4 ଏବଂ ଯାହାର ପରିସର େହଉଛି ବਙ ବાବଧାନ 0 ରୁ ଏବଂ f pi pi f 
ଫ০ସନ୍ କୁ ର ପରିଭାଷିତ କରାଯାଏ ର ଓଲଟା ସହିତ ସମାନ, େତେବ ੡ઑમଟି ର ପଏ৺ ସଂଖાା ପଚାରିଥାଏ | ର f cos cos theta cos theta t 
େଡାେମନ୍  େସ ଫ০ସନ୍ ଯାହା ଉପେର 10 ମାଇନସ ୍ଥାଟା ସହିତ ସମାନତାକୁ ସᄼ਼ କେର f tta 
େତଣ ୁ ଫ০ସନ୍ ର ଏହି େଡାେମନ୍ େର େକେତ ଥାଟା ଅଛି ତାହା ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ େଯପରି ର ଏହି ମଲୂા ଦଶ ମାଇନସ ୍ଥାଟା ସହିତ f f theta 
ସମାନ | ଦଶଟି ମଖୁાତ ଆମକୁ ସମੂ େଥଟା ପାଇ ଁବાବଧାନ ଶନୂରୁ ଚାରି ପାଇର ସମାଧାନ କରିବାକୁ ପଡିବ େଯପରି we cos inverse cos theta 
ଦଶ ମାଇନସ ୍ଥାଟା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହି ସମୀକରଣର ସମାଧାନ 0 ରୁ 4 ମਔେର େକେତ ସମାଧାନ ଅଛି ତାହା ଆମକୁ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ | ଏେତ ੆਼ ଭାବେର ଏହା େହଉଛି କାରଣ ଏହା pi 
େହଉଛି ଏକ ੗ାଇେଗାେନାେମ੗ିକ୍ କୂଅ ଯାହାକୁ ଆେମ ੡ଥେମ ଏହି ବାମ ପାਸ৐କୁ ସରଳୀକରଣ କରିବା ଆବଶાକ ଏବଂ ତା ପେର ସମାନ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିବା ’
ଏବଂ ଥାଟାର େକେତ ମଲୂા ଅଛି ତାହା ବਁ৐ମାନ କୁହାଯାଏ େଯ ଥାଟି 0 ରୁ 4 ଅେଟ | ੆਼ ଭାବେର େଯେତେବେଳ ଆସᄼ, ଆସᄼ ଏହି ଅ৳ଳକୁ 0 ରୁ 4 କୁ pi pi 
4 ଟି ଅ৳ଳେର ବିଭ৘ କରିବା 
େତଣ ୁ੡ଥମ ଅ৳ଳ 0 ରୁ ଦ୍  ◌ତିୀୟ ଅ৳ଳ ରୁ ଦୁଇ ତାପେର ତୃତୀୟ ଅ৳ଳ ଦୁଇଟି ରୁ ତିନି ଏବଂ େଶଷଟି େହଉଛି |  ଚତୁଥ৐ pi second pi pi pi pi 
ଅ৳ଳ | ତିେନାଟି ପାଇ ଏବଂ ଚାରି ପାଇ ମਔେର ବਙ ବાବଧାନ େହବ 
େତଣ ୁ੡ଥମ ମାମଲାଟି େହଉଛି େଯେତେବେଳ ଥାଟା ଶନୂાରୁ ପିଏର ଅେଟ 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଥାଟା ଶନୂાରୁ ପାଇର ଅେଟ, େଯେତେବେଳ େକାସା ଥାଟାର େକାସ ୍ଓଲଟା ଅେଟ, େଯେତେବେଳ ଥା ଆହା ଶନୂાରୁ ପାଇର ଅେଟ ତାହା ੆਼ 
ଅେଟ | େଯକ ଣସି ଥା େକାସ ୍ଓଲଟା ପାଇ ଁଏହି ନ਍ି৑਼ ମଲୂા ଭଲ, ଆସᄼ କହିବା େଯ ଏହା େକାସ ୍ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ ପରିସରରୁ କିଛି ଆ৪ଲ୍ ଫି ସହିତ ସମାନany 
ଅେଟ ଏହା ੆਼ େଯ େଯକ ଣସି ଥା ଫି ପାଇ ଁବਙ ବાବଧାନ ଶନୂાର ଅେଟ |  ମਔ ଉଭୟ ପାਸ৐େର ଫ০ସନ୍ ੡େୟାଗ କରି ଆେମ ଯାହା any pi cos 
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ପାଇଥାଉ ତାହା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଆେମ ବਁ৐ମାନ ଜାଣ ୁେଯ ଏହି ବાବଧାନେର 0 ରୁ ଠିକ୍ ଏହି ପରି ମାଇନସ ୍ପାଇ ମਔେରcos theta cos phi pi 
ସାଇନ ଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫ୍ 2 ରୁ ઇ ષସ ୍ପାଇ |  2 ଯଦି ଆେମ େକାସାଇନ୍ ଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫ୍ କୁ େଦଖ ીବା େତେବ େମାେତ ଶୀ੐ ଏହାକୁ ଏଠାେର ଟାଣବିା  |  ଏହା ଏକ 
ଏବଂ କୁହᄼ ଏହା େହଉଛି ମାଇନସ ୍ଏକ ଏବଂ ੏ାପ ୍|  େହଉଛି ଏହିପରି କିଛି ଏବଂ େଯେହତୁ ଆପଣ ੏ାଫ୍ କୁ େଦଖ ીପାରିେବ ବ੍ ବ੍ ଫ০ସନ୍ h cos x 
େଯେତେବେଳ ଇ৺ରଭାଲ୍ ଶନୂରୁ ମਔେର ସୀମିତ ଥାଏ ବ  ◌ବିା ସହିତ ଏକଚାଟିଆ ଭାବେର ੮ାସ ହୁଏ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁଯଦି ଆମର pi x increasing
ଦୁଇଟି େକାଣ ଥ ીଏ ଶନୂા ଏବଂ ସହିତ ମਔ ଥାଏ | ଇ৺ରଭାଲ୍ ଶନୂରୁ ପାଇ pi 
େତଣ ୁଉଭୟ ଥାଟା ଏବଂ ଫି ସମାନ ବાବଧାନେର ରହିଥାଏ ଏବଂ ସହିତ ସମାନ କିᄼ େଯେହତୁ େକାସାଇନ୍ ଫ০ସନ୍ ଏକମାੜ cos theta n cos phi 
ଭାବେର ੮ାସ େହଉଛି ଏହା େହଉଛି ସତા େଯ ଥାଟି ସହିତ ସମାନ ଏବଂ phi 
େତଣ ୁଆେମ |  ଏହା ੡ାਠ କରᄼ 
େତଣ ୁଏହି ମ ଳିକ ଭାବେର ଥାଟା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ phi the 
େତଣ ୁଆେମ ପାଇଥାଉ େଯ ੡ଥମ ମାମଲାେର େଯେତେବେଳ ଥାଟି 0 ରୁ ଓଲଟା େକାସ ୍ଥାଟା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା େକାଟା ଥାପର େକାସ ୍pi cos phi 
ଓଲଟା ବਁ৐ମାନ ଥାଟା |  ଏହା ଦ୍  ◌ତିୀୟ ଅ৳ଳର ଅେଟ ଯାହା ଏବଂ 2 ମਔେର ଅଛି ଏହା ੆਼ େଯ ଏହି େড়ੜେର ର region pi pi cos theta cos
ଓଲଟା ଥାଟା ସହିତ ସମାନ େହାଇପାରିବ ନାହି ଁକାରଣ ର ଏହି ମଲୂા େରଭର୍ େର৵ର େସଟ୍ ସହିତ ରହିବା ଆବଶાକ |  cos theta cos cos 

ଯାହା 0 ରୁ ଅେଟ ଏବଂ ଏହି ଥାଟି ଇ৺ରଭାଲ୍ ରୁ 2 ର ଅେଟ inverse pi pi pi 
େତଣ ୁସଠିକ୍ ଭାବେର ଆେମ କଣ କରିପାରିବା ତାହା େହଉଛି େଯ ଆେମ ଏହି ਐିତୀୟ ଅ৳ଳକୁ ରୁ 2 କୁ ବાାଖાା କରିପାରିବା କᄼି ଏହା ଏଥ ીରୁ େଖାଲା pi pi 
ରହିବ | ବାମ ପାଶ୍৐ so 
େତଣ ୁ ର ମଲୂા ਐିତୀୟ ଅ৳ଳର ନୁେହ ଁକାରଣ ଏହା େହଉଛି କାରଣ ଆେମ ੡ଥମ ଅ৳ଳକୁ ବਙ ବાବଧାନ ଭାବେର ବાାଖાା କରିଥ ીଲୁ pi 
େତଣ ୁ ੡ଥମ ଅ৳ଳର ଅେଟ pi 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଏହା ੆਼ େହାଇଛି େଯ ଥାଟା େଯେତେବେଳ ਐିତୀୟ ମାମଲା ପାଇ ଁ| ରୁ ଦୁଇଟି କୁ ଏହା ੆਼ େଯ ର pi pi cos theta cos 

ସହିତ ସମାନ େହବ ନାହି ଁ|  ସଫା କରᄼ େଯ ଏହି କୁ ଶନୂાରୁ ସହିତ ସਨ৘ୃ େହବାକୁ ପଡିବ ଯାହାକି ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ ର inverse theta x pi cos 
େର৵ ୍େସଟ୍ ଅେଟ ଏବଂ ତା ପେର ଯଦି ଆେମ ଉଭୟ ପାਸ৐େର େକାସାଇନ୍ ଫ০ସନ୍ ੡େୟାଗ କରିବା େତେବ ଆେମ ସହିତ ସମାନ ’ cos theta cos x 
େହବା ଆେମ େଗାଟିଏ ଜିନିଷ ବୁ  ◌ବିା | ଏଠାେର, େଯେହତୁ ଫ০ସନ୍ େହଉଛି ଏକ େପ |  ଦୁଇଟି ପି ମାଇନସ ୍ଥାଟାର ରିଓଡିକ୍ ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ realize cos 
ଫ০ସନ୍ େକାସ ୍ମਔ େକାଟା ଥା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଆେମ ଦୁଇଟି ପି ମାଇନସ ୍ଥାଟା େନଇଥ ીବାର କାରଣ େହଉଛି ଯଦି ଥାଟି ଦୁଇଟି ପି ସହିତ ସਨ৘ୃ େତେବ ଏହା 
ସଚୂିତ କେର େଯ ଦୁଇଟି ପି ମାଇନସ ୍ଥାଟା ବાବଧାନ ଶନୂાେର ରହିବ | pi 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା େଦଖ,ୁ ତାହା େହଉଛି ଯଦି ଆେମ ମଖୁાତ ଯାହା େଦଖ ୁତାହା େହଉଛି େଯ ଯଦି ଥାଟି ରୁ ଦୁଇଟି ର ଅେଟ େତେବ ଦୁଇଟି what pi pi pi 
ମାଇନସ ୍ଥାଟା ଶନୂાରୁ ଏବଂ ଏହି ବાବଧାନ ੡କୃତେର ର ପରିସର େସଟ୍ ର ଏକ ଉପେସଟ୍ |  ଓଲଟା   କାଯ৐ા  ଜାଣᄼ େଯ ଏହି ଯାହା ଦୁଇଟି pi cos phi 
ପାଇ ମାଇନସ ୍ଥାଟା େକାସ ୍ଓଲଟା େର৵ ୍େସଟ୍ ର ଅେଟ 
େତଣ ୁଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ର ବିପରୀତ େସଟ୍ ର େସଟ୍ ସହିତ ସਨ৘ୃ ଏବଂ phi phi cos 
େତଣ ୁ ସହିତ ସମାନ cos phi cos theta 
େତଣ ୁଏହା ତୁରਕ ଅେଟ |  ଏଥ ીରୁ ੆਼ େଯ ର ସହିତ ସମାନ େହବା ଉଚିତ phi cos theta cos inverse 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜେର େଯଉଠଁାେର ଦୁଇଟି ର ଅେଟ ଏହା ੆਼ େଯ ର ଓଲଟା ସହିତ ସମାନ େହବ େଯଉଠଁାେର theta pi cos theta cos phi phi
ଦୁଇଟି ମାଇନସ ୍ଥାଟା ଅେଟ pi 
େତଣ ୁ ଦ୍  ◌ତିୀୟ େକସ ୍େକାସ ୍ଓଲଟା େକାସ ୍ଥାଟା ଦୁଇଟି ପି ମାଇନସ ୍ଥାଟା ସହିତ ସମାନ case
େତଣ ୁେକାସ ୍ଇନଭସ৐ େକାସ ୍େକାଟା ଓଲଟା େକାସ ୍ଥ ીଟା ତୃତୀୟ େକସ ୍ପାଇ ଁସମାନ ଭାବେର ଦୁଇଟି ପି ମାଇନସ ୍ଥାଟା େଯଉଠଁାେର ଏହି େড়ੜେର ପଣୁ ିଥେର 
ଦୁଇଟି ପିରୁ ତିନି ପିଏର ଅେଟ | ମਔ ଥାଟା ସହିତ ସମାନ େହବ ନାହି ଁଏବଂ ବାੂବେର ଆେମ େଦଖାଇ ପାରିବା େଯ cos inverse cos theta 
େଯେତେବେଳ ଥାଟା ଦୁଇଟି ପିରୁ ତିନି ପିଟା ଥ ીଟା ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି ପି ଇ৺ରଭାଲ୍ ଶନୂાରୁ ପି ଏବଂ ପରବਁ৐ୀ େକାଟା ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ପି ସମାନ େହବ | ଏହା ଦ୍ the 
◌ାରା ଏହା ର ସମାନ ଅେଟ cos 
େତଣ ୁପନୁବ৐ାର ଆମର ଏଠାେର ଏକ ସମାନ ପରି੄ିତି ଅଛି େଯଉଠଁାେର ଏହି େକାଣର ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହି େକାଣ cos cos theta 

େର৵ ୍େସଟ୍ ର ଅେଟ କାରଣ ଏଠାେର ଏହି ନି਍৑਼ ବાବଧାନ େହଉଛି |  ର ଉପେସଟ ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ ର େର৵ ୍େସଟ୍ theta minus two pi cos 
ଏବଂ 
େତଣ ୁଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହି େକାଣଟି ଓଲଟା େର৵ ୍େସଟ୍ ର ଅେଟ ଏବଂ ଏଥ ીରୁ ଏହା ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଥାଟା ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ପାଇ ର cos cos theta 

ଓଲଟା ସହିତ ସମାନ େହବା ଉଚିତ ଏବଂ cos 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଥାଟା ସਨ৘ୃ |  ଏହି ବાବଧାନେର ଦୁଇ ପାଇରୁ ତିେନାଟି ପି େକାସ ୍ଓଲଟା େକାସ ୍ଥାଟା ੡କୃତେର ଥାଟା ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ପି ଏବଂ ସମାନ ଘଟଣା 
େଶଷ ଦୃଶા ପାଇ ଁସତા ଅେଟ େଯଉଠଁାେର ଥାଟି ତିନି ପିରୁ ଚାରି ପିଏର ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜେର ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଚାରି ପି ମାଇନସ ୍ଥାଟା |  ଯଦି ଥାଟା ତିନି ପିରୁ ଚାରି ପି ଚାରି ପି ମାଇନସ ୍ଥାଟା ବાବଧାନ ଶନୂાରୁ ପି ର ଅେଟ ଯାହା 
ପନୁବ৐ାର 4 ପି ମାଇନସ ୍ଥା ର େକାସ ୍ଓଲଟା େକାସ ୍େର৵ର େସଟ୍ ର ଏକ ସେઉଟ઼୍ ଅେଟ ଏବଂ ଏହା ପନୁବ৐ାର କାରଣ ଅେଟ | େକାସାଇନ୍ ଫ০ସନ୍ ର 
ପଯ৐ાାୟ੍େମ 
େତଣ ୁ ଚାରି ପାଇ ମାଇନସ ୍ଥାଟା େହଉଛି େକାସ ୍ଥାଟା ଏବଂ ଚାରି ପି ମାଇନସ ୍ଥାଟା ଏହି ନ਍ି৑਼ େକାଣଟି ଏହିପରି ଅେଟ cos 
େତଣ ୁଏହା େକାସ ୍ଓଲଟା ପରିସରର େସଟ୍ ଅେଟ ଏବଂ 
େତଣ ୁପନୁବ৐ାର ଏଠାରୁ ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଚାେରାଟି ପାଇ ମାଇନସ ୍ଥାଟା େକାସ ୍ଥାଟାର େକାସ ୍ଓଲଟା ସହିତ ସମାନ i  t 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଏହି ଚତୁଥ৐ ବાବଧାନ େକାସ ୍ଓଲଟା େକାସ ୍ଥାଟା ੡କୃତେର ଚାରି ପି ମାଇନସ ୍ଥା ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ବਁ৐ମାନ ଏହି ଚାେରାଟି ଭିਟ ମାମଲାକୁ ସଂড়ିਠ କରିପାରିବା |  ଏଠାେର ઓષାଇଡ୍ କରᄼ 
େତଣ ୁଏହି ઓ ષାଇଡ୍ ଆମକୁ ଏହି ଫ০ସନ୍ େକାସ ୍ଇନଭସ৐ େକାସ ୍ଥାଟା ର ବିଭିਟ ଭିਟ େର৵ ପାଇ ଁନିଆଯାଇଥ ીବା ମଲୂાକୁ କହିଥାଏ 
େତଣ ୁଏହା ଫ০ସନ୍ କୁ ସଠିକ୍ ଭାବେର ବાାଖાା କେର cos inverse cos theta 
େତଣ ୁଏହି ੏ାେ੢ ଆେମ ଉଭୟ ବ੍ ପାଇ ଁઇ ષଟ୍ କରିଛୁ | ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ଦଶରୁ ଅଧ ીକ ମାଇନସ ୍ଥାଟା ଫ০ସନ୍  ନୀଳ cos inverse cos theta 
ର৪ର ଥାଟା ଆେମ ଦଶରୁ ଅଧ ીକ ମାଇନସ ୍ଥାଟା ଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫ୍ ଷଡଯਖ କରିଛୁ ଏବଂ ଆହା ଆେମ େଦଖ ୁେଯ େଯେହତୁ ଆଟା ଆମକୁ େସହି ଥାଟାର ସମੂ 
ମଲୂા େଖାଜିବାକୁ କୁହାଗଲା େଯଉଥଁ ી ପାଇ ଁଏହି ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ | ସମାନ ମଲୂા ନିଅᄼ କਫିା େଯଉଥଁ ી ପାଇ ଁ ଦଶରୁ ଅଧ ીକ cos inverse cos theta 
ମାଇନସ ୍ଥାଟା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ପଚରାଯାଉଥ ીଲା ଏବଂ ੏ାଫରୁ ଏହା ੆਼ େହାଇଛି େଯ ଏହି ଉଭୟ ବ੍ଗଡିୁକ େସମାେନ ੡ଥେମ asked
ଏଠାେର ଏବଂ ପେର ਐିତୀୟେର ବିେ৭ଦ କରਕି |  ସମୟ େସମାେନ ଏଠାେର ବିେ৭ଦ କରਕି ଏବଂ ତୃତୀୟ ଥର ଏଠାେର ଭିତର ଛକ କରਕି 
େତଣ ୁମ ଳିକ ଭାବେର ଥାଟାର ତିେନାଟି ଭିਟ ମଲୂા ଅଛି େଯଉଥଁ ી ପାଇ ଁ ଦଶରୁ ଅଧ ીକ ମାଇନସ ୍ଥାଟା ସହିତ ସମାନ bas cos inverse cos theta 
େତଣ ୁଏହି ੡ઑ મର ଅਕିମ ଉਁର ସଂଖાା େହବ |  ପଏ৺ଗଡିୁକ ଥାଟା ଶନୂાରୁ ଚାରି ପାଇର ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କେର ଦଶ ମାଇନସ ୍ଥାଟା ଦଶରୁ ଅଧ ીକ େକାସ ୍
ଇନଭସ৐ େକାସ ୍ଥାଟା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ 
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େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ ସମସાାେର େକବଳ ତିେନାଟି ଭିਟ ପଏ৺ ଅଛି ଯାହା ଆମକୁ ନઋି મ ଓଲଟା ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ ସମୀକରଣର ସମାଧାନ କରିବାକୁ କୁହାଯାଏ | 
େତଣ ୁଆମକୁ ର େସହି ସମੂ ମଲୂાଗଡ଼ିୁକର ସମାଧାନ ଏବଂ ସਜାନ କରିବାକୁ ପଡିବ ଯାହା ଏଠାେର ଏହି ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କେର x 
େତଣ ୁସମାନ ଜିନିଷକୁ ର ଟାନ୍ ଓଲଟା ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ ଯାହା ଚାରି ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ ଉପେର ସହିତ ସମାନ |  ତିେନାଟି ର ଓଲଟା କᄼି ଆେମ x pi x 
ଜାଣ ୁେଯ ପାଇର ଟାନ୍ ଚାରିଟି େହଉଛି େଗାଟିଏ ବା ତା ର ଟାନ୍ ଓଲଟା େହଉଛି ଦ୍  ◌ାରା ’ pi four
େତଣ ୁଆେମ କୁ ଚାରିଟି ਐାରା େଗାଟିଏ ଓଲଟା ବଦଳାଇଥାଉ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁଡାହାଣ ପାਸ৐ ଏହି ଅଭିବા৘ି ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ତା ପେର |  ଆମକୁ ଟାନ୍ pi ’
ଇନଭସ৐ ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ପାଇ ଁଫମ৐ଲୁା ବાବହାର କରିବାକୁ ପଡିବ କିਫା ଏହା ବଦଳେର ଆେମ ଏହାକୁ ମାଇନସ ୍੝ୀ ର ଟାନ୍ ଓଲଟା ଏକ ઇ ષସ ୍x y x 
ଟାନ୍ ଓଲଟା ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବା 
େତଣ ୁଆମକୁ ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ੡କାରର ଫମ৐ଲୁା ବાବହାର କରିବାକୁ ପଡିବ | ଆେମ ଆମର ପବୂ৐ ବକ୍ତୃତା ମਔରୁ େଗାଟିଏେର େଦଖ ી ସାରିଛୁ x y 
େତଣ ୁଏଠାେର ଏৠେ੡ସନ୍ ଅଛି 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜେର ଆମର ଯାହା ଅଛି ତାହା େହଉଛି ଆମର ସମାନ 1 ଏବଂ ଆମର ମାଇନସ ୍3 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଏବଂ ର x y x x y 
ଉਆାଦ | ଏହି ମାମଲା ପାଇ ଁମାଇନସ ୍ ଅେଟ x x 
େତଣ ୁଏହି ସମସાା ପାଇ ଁଆଉ ଏକ ଜିନିଷକୁ ପାଳନ କରିବାକୁ େହବ େଯ ଟାନ୍ ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ ର ମଲୂા 
େତଣ ୁଏହି ନ਍ି৑਼ ମଲୂા ଏବଂ ଏହି ମଲୂા ମਔ ଏହି ଦୁଇଟି ମଲୂા ଚାରିକୁ ପାଇ େଯାଗ କେର 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଯଦି ଯଦି େନେଗଟିଭ୍ େତେବ ଆେମ ଜାଣ ୁଯଦି ନକାରାਈକ ଅେଟ | ମଲୂા ମਔ ନକାରାਈକ େହବ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁଏବଂ ଏହି ମଲୂા ମਔ x x 
େତଣ ୁଯଦି ନକାରାਈକ େତେବ ଏହି ସମ੏ ଜିନିଷଟି ନକାରାਈକ େହବ କᄼି େଯେହତୁ ଏହି ସମସાାେର ଆମକୁ ର େସହି ମଲୂા େଖାଜିବାକୁ କୁହାଯାଇଛି ଯାହା x x 
ପାଇ ଁଏହା ସକାରାਈକ ଅେଟ | ମ ଳିକ ଭାବେର ସି਎ାਕ ନିଆଯାଇପାେର େଯ େକବଳ େସହି ଏହି ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କରିବ େଯଉଥଁ ી ପାଇ ଁically x x 
ଶନୂાରୁ ଅଧ ીକ ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ତୁରਕ ଏହି ସମୀକରଣରୁ େଦଖ ીପାରିବା something
େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ ଆେଲାଚନାେର ଆେମ େକବଳ ର ସକାରାਈକ ମଲୂા ଉପେର ଆମର ଆେଲାଚନାକୁ ସୀମିତ କରିବୁ | ପନୁବ৐ାର ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ x x 
ଇନଭସ৐ ଫମ৐ଲୁାକୁ େଫରି ଆସିବା ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯେହତୁ ଏଠାେର ଆମର ସମସાା ପାଇ ଁ ପଜିଟିଭ୍ ଅେଟ y x 
େତଣ ୁଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ନକାରାਈକ କାରଣ ମାଇନସ ୍ତିନି ଏବଂ y y x 
େତଣ ୁ ଥର x y 
େତଣ ୁଆମର ଗଣୁ ଅଛି |  ଶନୂରୁ କମ ୍ଅେଟ ଏବଂ x y 
େତଣ ୁଏହି ତିେନାଟି ମାମଲା ମਔରୁ ଆମର ମାମଲା ମଳୂତ ଏହି ନି਍৑਼ ମାମଲା େହବ କାରଣ ଆମ ପାଇ ଁ ଶନୂાରୁ କମ ୍ଏବଂ ଅବଶા ଶନୂા େଗାଟିଏରୁ this xy 
କମ ୍ଅେଟ | ଆମର ସମସાା ପାଇ ଁ େର ଆହା ଆମ ପାଇ ଁ େଗାଟିଏରୁ କମ ୍ଅେଟ ଏବଂ r xy 
େତଣ ୁଆମକୁ ଏହି ନ਍ି৑਼ ସੜୂକୁ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ତିନି ସହିତ ସମାନ ବાବହାର କରିବାକୁ ପଡିବ ଏବଂ େଯେତେବେଳ ଆେମ ଏହା କରିବୁ x y x 
େସେତେବେଳ ଆେମ ଏହି ଡାହାଣ ପାਸ৐କୁ ସମାନ େହବା | 1 ମାଇନସ ୍3 ଉପେର 1 ઇ ષସ ୍3 ର ଟାନ୍ ଓଲଟା ଏବଂ ତା ପେର ଆମ ପାଖେର ଏେତ ପରିମାଣେରx x ’
ଅଛି େଯ ଦୁଇଟି ର ଟାନ୍ ଓଲଟା େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ତିନି ର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ତିେନାଟି ର ଟାନ୍ ଓଲଟା ସହିତ ସମାନ, କାରଣ ଆହା ଆେମ ଜାଣ ୁ|  ଯଦି ଟାନ୍ x x x 
ଇନଭସ৐ ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ସହିତ ସମାନ, ଯଦି ଏହା ସତ େତେବ ଏହା ନਸ਼ିିତ େହବା ଉଚିତ େଯ ସହିତ ସମାନ େତେବ ଏହା ନିਸ਼ିତ େହବା ଉଚିତ େଯ a b a b a 

ସହିତ ସମାନ ଏବଂ b 
େତଣ ୁେମାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଏହା େକବଳ ଟାନ୍ ੡େୟାଗ କରି େଦଖାଯାଇପାେର | ଏହି ସମୀକରଣର ଉଭୟ ପାਸ৐େର କାଯ৐ા କର  େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ତିେନାଟି ଉପେର x 
ଏବଂ ତା ପେର ଯଦି ଆେମ ଏହାକୁ ଟିେକ କାମ କରିବା େତେବ ଆହା | ଅବଶા ଆହା ତା େହେଲ ଆମ ପାଖେର ଟିକିଏ ବୀଜ ବ৿৑ତ ମନିପાୁେଲସନ୍ ଅଛି ଯାହା ’ bi ’
ଆମକୁ େଦଇଥାଏ ଏବଂ ତା ପେର ଆମର ଛଅ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ପା৳ ମାଇନସ ୍ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବାମ ପାਸ৐କୁ ଛଅ ମାଇନସ ୍ଏକ ઇ ષସ ୍ସହିତ ସମାନ’ x x x x 
ଭାବେର ଫાାੳିથ ૭ କରାଯାଇପାେର |  ଶନୂા 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଦୁଇଟି ସମାଧାନ ଅଛି 
େତଣ ୁ େଗାଟିଏ ଛଅରୁ ଅଧ ીକ କਫିା ଏହା ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ କᄼି ଆେମ ଆଗରୁ ଜାଣ ୁେଯ ଆହା ଶନୂાରୁ ବଡ େହବା ଉଚିତ ଏବଂ x x 
େତଣ ୁଏହା ମାଇନସ ୍ନୁେହ ଁଏକ ମଲୂા ସମାଧାନ ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଏକମାੜ ସਬାବા ସମାଧାନ େହଉଛି |  ଛଅରୁ ଅଧ ીକ ସହିତ ସମାନ x 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଅਕିମ ଉਁର 
େତଣ ୁଏଠାେର ଆଉ ଏକ ଆହା ଅତાਕ ମଜାଦାର ସମସાା ଏବଂ ମ ଁ ୁଭାବୁଛି ଏହା େହଉଛି ଜି ସମସાା ମਔରୁ େଗାଟିଏ 
େତଣ ୁଏହା କହିଛି େଯ ଯଦି ଏବଂ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି ଏବଂ ଟାନ୍ ଓଲଟା ଟନ୍ ଓଲଟା ଏବଂ  ଟାନ୍ ଓଲଟା ମਔ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି, xy z x y z 
େତେବ ନઋି મଲିଖ ીତ ମਔରୁ େକଉଟିଁ ବਁ৐ମାନ ସତા ଅେଟ େଯେହତୁ ଏବଂ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି, ଆମ ପାଖେର ସହିତ ସମାନ କਫିା ଅନા xy z y x x 2 
ଶਥେର ମାଇନସ ୍ ବਁ৐ମାନ ସହିତ ସମାନ | ଓଲଟା ଟାନ୍ ଓଲଟା ଏବଂ ଏକ ଓଲଟା ମਔ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି ଏବଂ y x z minus y x y t |  z 
େସଥ ીପାଇ ଁେସହି ତଥાକୁ ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ସହିତ ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ସହିତ ସମାନ ଭାବେର y x z y 
େଲଖାଯାଇପାରିବ | ଚାଲᄼ, ନઋି મଲିଖ ીତ ନିରୀড়ଣ   କରିବା  ଏହା ସମାନ 
େତଣ ୁଏଗଡ଼ିୁକ ସମାନ, ଏହି େକାଣଗଡ଼ୁିକ ମାପେର ସମାନ ଏବଂ ଏହି ଦୁଇଟି େକାଣ ମାପେର ସମାନ ଏବଂ ଏହି ସମੂ ଟାନ ଇନଭସ৐ ଟାନ ଓଲଟା ଏବଂ ଟାନ x y 
ଓଲଟା କୁ ବાବଧାନ ମାଇନସ ୍ପିେର ଦୁଇରୁ ઇ ષସ ୍ପି ପଯ৐ાਕ େଶାଇବାକୁ ପଡିବ |  ଦ  ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଏହି େକାଣର ତୀ੣ତା z it
େତଣ ୁଆସᄼ କହିବା ଯଦି ଥାଟି ପଜିଟିଭ୍ େତେବ ଏହା ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଏହା େହଉଛି ଥାଟା ଏବଂ ଏହା ମਔ ଥାଟା ଏବଂ 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ଏହି ଦୁଇଟି ଥ ીସ ୍େଯାଡିବା େତେବ ଆେମ ଦୁଇଟି ଥା ପାଇଥାଉ | ଏହି ମଲୂા 
େତଣ ୁ ଏହା ੆਼ େଯ ଏହି 2 ଟିଟା ଏହି ସମ੏ ବાବଧାନର ଦ ଘ৐ાଠାରୁ କମ ୍େହବା ଉଚିତ ଯାହାକି ଅେଟ ଏବଂ ଏଥ ીରୁ ଏହା ੆਼ େଯ ଥା ଦ୍ length pi pi 
◌ାରା 2 କିਫା ହ ଁଠାରୁ କମ ୍େହବା ଉଚିତ କାରଣ ଟାନ୍ ଓଲଟା କାଯ৐ા ੡କୃତେର ଏକ େଖାଲା ବાବଧାନ ଅେଟ 
େତଣ ୁେସଥ ીପାଇ ଁଆେମ |  ଏଠାେର ଅେପড়ା କେଠାର କମ ୍ଅଛି 
େତଣ ୁମଖୁાତ ଆମର ଶନୂાରୁ ସମାନ ଏବଂ ପାଇ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଗଣୁ କମ ୍ଅଛି we than
େତଣ ୁଆସᄼ ଏହି ସମାନତାର ଉଭୟ ପାਸ৐େର ଟାନ୍ ଫ০ସନ୍ ੡େୟାଗ କରିବା ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହି େକାଣ ଥ ીଟା 0 ରୁ ମਔେର 2 ଏବଂ  pi 
େତଣ ୁଟାନର ଟାନକୁ ଟାନ ଇନଭସ৐ ମାଇନସ ୍ଟାନ ଟାନ ଇନଭସ৐ ମାଇନସ ୍ଟାନ ଇନଭସ৐ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ y y x 
େତଣ ୁଏଠାେର ଆେମ ଏକ ମାଇନସ ୍ ଫମ৐ଲୁା ର ଟାନ୍ ବાବହାର କରିବାକୁ ଯାଉଛୁ b 
େତଣ ୁଆସᄼ କହିବା ଏହା ଏକ ଅେଟ | ଏହା ଏକ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ଉପେର ଏକ ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ ସହିତ ସମାନ େହବ, b b 
େତଣ ୁଟାନ୍ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ େହଉଛି ઇ ષସ ୍ ବਁ৐ମାନ କାରଣ ଏହି ଥାଟି 0 ରୁ ମਔେର 2 ଏହା ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଟାନ ଥାଟାର ଏହି a y b x xy pi 
ମଲୂા ଅନୁସରଣ କେର | କାରଣ େଯେତେବେଳ ଥାଟା 0 ଏବଂ ଦ୍ 2 ◌ାରା 2 ର ੏ାଫ୍ ଥାଏ |  ଟାନ୍ ଫ০ସନ୍ ଟାନ୍ ଫ০ସନ୍ ଅଣ େନେଗଟିଭ୍ ଭାଲୁા େନଇଥାଏ pi 
େତଣ ୁଏହା 0 ରୁ ସମାନ େହବା ଆବଶાକ | 
େତଣ ୁଏଠାରୁ ଏହା ੆਼ ଭାବେର ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଆମର ଏହି ମଲୂા ସହିତ ସମାନତା ଅଛି ଏବଂ ଅବଶા ଏହି ବાବଧାନେର ଅଛି ଯାହା ੡କୃତେର ଏହାର ଏକ 
ସେઉଟ઼୍ ଅେଟ | ଟାନ୍ ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ ର େର৵ ୍େସଟ୍ ଏବଂ 
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େତଣ ୁଏହା ଏଠାରୁ ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଏକ ઇષସ ୍ ଉପେର ମାଇନସ ୍ ର ଟାନ୍ ଓଲଟା ସହିତ ସମାନ େହବା ଆବଶાକ ଏବଂ ସମାନ ଭାବେର ଏହି ଡାହାଣxy y x 
ପାਸ৐ ପାଇ ଁସମାନ କାଯ৐ા କରାଯାଇପାରିବ 
େତଣ ୁଡାହାଣ ହାତ ଏଠାେର |  ର ଟାନ ଓଲଟା is tan inverse z minus tan inverse y z minus y over 1 plus zy 
ସହିତ ସମାନ େହବ ଏବଂ େସଗଡ଼ିୁକ ସମାନ ଥ ીବାରୁ ଆମର େଶଷେର ଏହି ସମାନତା ଅଛି ଏବଂ ଏହା ମ ଳିକ ଭାବେର ସଚୂିତ କେର େଯ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ically 
ଏହାକୁ ੡େୟାଗ କରିବା ଆବଶાକ | ଏହି ସମାନତାର ଉଭୟ ପାਸ৐େର ଟାନ୍ ଫ০ସନ୍ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁଆେମ ଯାହା ପାଇଥାଉ ତାହା େହଉଛି ଏହି ମଲୂા ଏଠାେର 
ଥ ીବା ମଲୂા ସହିତ ସମାନ ଯାହାକୁ ଆେମ ମାଇନସ ୍ ଭାବେର 1 ઇ ષସ ୍ ସହିତ ମାଇନସ ୍ ସହିତ 1 ઇ ષସ ୍ ଏବଂ ତା ପେର ଆଗକୁ ବ  ◌଼◌ବିା |  y x xy z y zy ’ he

ସରଳୀକରଣ ଆମକୁ େଦଇଥାଏ େଯ ମାଇନସ ୍ େର 1 ઇ ષସ ୍ େହଉଛି ମାଇନସ ୍ େର 1 ઇ ષସ ୍ ଏବଂ ତାପେର ઇષସ ୍ େର ବଗ৐ ମାଇନସ ୍r y x zy z y xy y z 
ମାଇନସ ୍ େହଉଛି ઇ ષସ ୍ ମାଇନସ ୍ ମାଇନସ ୍ ବଗ৐ ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଜାଣ ୁକାରଣ ଏବଂ ଅଛି | ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ମାଇନସ ୍x xyz z xyz x xy xy z y 

ମାଇନସ ୍ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ x z y 
େତଣ ୁଏହି ଚାେରାଟି ସਁ৐ାବଳୀ ବାତିଲ୍ ହୁଏ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଯାହା ପାଇଥାଉ 2 ’ xyz 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ଶਥକୁ ଏହି ପାਸ৐େର େନବା ସମାନ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଏହି ଶਥକୁ ବାମ ପାਸ৐େର ଆଣବିା |  ବଗ৐କୁ ઇ ષସ ୍ େର କᄼି ତା ପେର ઇષସ୍’ y x z ’ x 

ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏହାର କାରଣ େହଉଛି ଏବଂ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି z y xy z 
େତଣ ୁଏହା ଦୁଇଟି କୁાବ୍ େହାଇଯାଏ ଏବଂ ଏହାକୁ େର ଭାବେର ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ |  ଦ୍ y y y y xz case 
◌ତିୀୟ ମାମଲାକୁ ବିଚାର ନକରି ସମୟର ੈାଥ৐େର, ଯଦିଓ ଆେମ ਐିତୀୟ େড়ੜେର ମਔ ଏହି ମଲୂાକୁ ନକାରାਈକ େବାଲି ବିେବଚନା କରୁ ଏବଂ ଯଦି ଆେମ େକବଳ 
ସମାନ େଡରିେଭସନ୍ ଅନୁସରଣ କରୁ େତେବ ଆେମ ମਔ ଏହି ଅବ੄ାେର ପହ৳ବିାକୁ ଯାଉଛୁ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁଏହା ଅନୁସରଣ କେର | ଏହା ଏକ ଆବଶાକ ଏବଂ  
ଯେଥ਼ ଅବ੄ା 
େତଣ ୁଏହା ଏକ ଆବଶાକୀୟ ଏବଂ ଯେଥ਼ ସਁ৐ ଅେଟ ଯଦି ଉଭୟ ଏବଂ ଏବଂ xyz tan inverse x tan inverse y tan inverse z 
ଉଭୟ০ୁ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ରହିବାକୁ ପଡିବ 
େତଣ ୁଏହା ଏକ ଆବଶાକୀୟ ଏବଂ ପଯ৐ાାਠ ସਁ৐ ଯାହା ବਁ৐ମାନଠାରୁ ଏଠାରୁ େକବଳ ଦୁଇଟି ଅଛି | ସਬାବନା 
େତଣ ୁ କିਫା ବଗ৐ ବਁ৐ମାନ ଅେଟ ଯଦି େତେବ ଯଦି ଅେଟ େତେବ ଯଦି ସହିତ ସମାନ େତେବ ଆମ ପାଖେର ઇષସ ୍ ସମାନy 0 y xz y 0 y 0 y 0 x z 

ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଆମ ପାଖେର ମਔ େସହି ଟାନ୍ ଓଲଟା ଅଛି | ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ଏବଂ ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ଗାଣତିିକ ଆହା ੡ଗତିେର ଅଛି 2 y x y z 
େତଣ ୁଏହା ଭଲ େହବ 
େତଣ ୁଆେମ େକସ ୍କୁ ଏଠାେର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଭାବେର େନଉଛୁ କᄼି ଏହା ଶନୂા ଏବଂ ઇ ષସ ୍ ଶନୂા x z 
େତଣ ୁ ପାଇ ଁଏହି ମାମଲା ପାଇ ଁ| ମାଇନସ ୍  ସହିତ ସମାନ |  ଶନୂ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁଆମର ଏବଂ ମାଇନସ ୍ ଅଛି |  ଏହା େହଉଛି ମାଇନସ ୍ ଏହା z x x 0 x x 
ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି ଏବଂ ଟାନ୍ ଓଲଟା ମାଇନସ ୍ଟାନ୍ ଓଲଟା x 0 n x 
େତଣ ୁଏହି ତିେନାଟି ମਔ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛି 
େତଣ ୁଏହା ଏକ ସਬାବନା ଏବଂ ଅନા ସਬାବନା େହଉଛି ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ y xz 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି | ଅନા ସਬାବନା କିᄼ ଏହା ੡କୃତେର ସଚୂିତ କେର େଯ ଏବଂ ଜાାମିତିକ ੡ଗତିେର ଅଛି ଏବଂ େସହି ସମୟେର ଆମର ઇષସ ୍xy z x z 2y
ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ମ ଳିକ ଭାବେର ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େଯ େସମାେନ ଗାଣତିିକ ੡ଗତିେର ଅଛਕି bas 
େତଣ ୁ ଏବଂ ଉଭୟ ଗାଣତିିକେର ଅଛਕି |  ଜાାମିତିକ ੡ଗତି ସହିତ ଏକମାੜ ସਬାବા ଉପାୟ େହଉଛି େଯ ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ xy z x z z 
େତଣ ୁଆମର େକବଳ ଦୁଇଟି ସਬାବନା ଅଛି 
େତଣ ୁସਬାବા ନਫର େହଉଛି ଏହି ସਬାବନା େଯ ଏବଂ ମାଇନସ ୍ ଏବଂ ਐିତୀୟ ସହିତ ସମାନ |  ସਬାବନା େହଉଛି ସਬାବા ସଂଖાା 2 େହଉଛି େଯ y 0 z x 

ଏବଂ ସବୁ ସମାନ xy z 
େତଣ ୁଏଗଡ଼ିୁକ େକବଳ ଦୁଇଟି ସਬାବନା ଏବଂ ଯଦି ଆେମ ଏକାଧ ીକ ପସਙ ੡ઑમକୁ େଫରିବା ଯାହାକୁ ପଚରାଯାଇଥ ીଲା 
େତଣ ୁ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | ଏଠାେର ଉେਵଖ କରାଯାଇ ନାହି ଁଏକମାੜ ସਬାବନା ଯାହା ସଠିକ୍ େହଉଛି ଏହି ੡ଥମ ଦୃଶા y i 
େତଣ ୁଅନા ସମੂ ସଠିକ୍ ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଆେମ ଏଠାେର ଆଉ ଏକ ମଜାଦାର ସମସાା େନଇଥାଉ 
େତଣ ୁଏହି ସମସાାେର ଆମକୁ କୁହାଯାଏ େଯ ର ମଲୂા େହଉଛି |  0 ରୁ 1 ମਔେର ଏବଂ ତା ପେର ଆମକୁ ଏହି ଅତି ଲਫା ଅଭିବા৘ିର ମଲୂા େଖାଜିବାକୁ x ’
କୁହାଯାଏ 
େତଣ ୁସବ৐ଦା େଯପରି ଆେମ ସବ৐ଦା ଅਕନ৑ହିତ ଅଭିବા৘ିକୁ ଯାଆਕି କାରଣ ଏହା ଏକ େନେ਼ଡ୍ କାରଣ ଏଠାେର ଆମର ଏକ ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ ର ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ 
ରଚନା ଏବଂ ଏକ ଓଲଟା ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ ଫ০ସନ୍ ଅଛି |  ଆେମ ବਁ৐ମାନ ସହିତ ସମାନ େହବା ପାଇ ଁ କୁ ପରିଭାଷିତ କରିବା ସହିତtta cot inverse x 
ଆରਬ  କରିବା ଚାରିରୁ ଦୁଇରୁ ଅଧ ીକ ଉପେର 
େତଣ ୁଏହା େକାଟ୍ ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ ର ੏ାଫରୁ ଅନୁସରଣ କେର ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ଏଠାରୁ ବଦଳାଇଥାଉ ଏହା ମਔ ଅନୁସରଣ କେର େଯ ’ x 
େକାଟ୍ ଥାଟା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ କୁ ବଦଳାଇବା | ଏହି ସମୀକରଣର େଯକ ଣସି ੄ାନେର ଥାଟା ਐାରା େକାଟ୍ ଓଲଟା ’ th everywhere x 
ଅେଟ 
େତଣ ୁଏହି ବଡ ସମୀକରଣ ଭିତେର ଯାହା ଅଛି ତାହା େହାଇଯାଏ 
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ଏହି ମଳୂ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େକାଟ୍ ବଗ৐ର ଥାଟାର ମଳୂ େହାଇଯାଏ ଯାହା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ର ଏକ ଟାନ୍ ੀ૰ାଡ৐ ଥାଟା ଯାହା ସମାନ ଅେଟ |  x 
ଆହା ଏକ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ੀ૰ାଡ৐ ଥାଟାକୁ ଟାନ୍ ੀ૰ାଡ৐ ଥାଟା ଉପେର ଅଧ ીକ ସରଳ କରାଯାଇପାରିବ କାରଣ ଏଠାେର ଏହି ସଂଖાାଟି େସକ୍ େੀାୟାର୍ ଥାଟା େହାଇଯାଏ ଏବଂ 
େସକ୍ ੀ૰ାଡ৐ ଥାଟା େକାସ ୍େੀାୟାର୍ ଥାଟା ଉପେର ଏକ େହାଇଯାଏ 
େତଣ ୁଏହା େଶଷେର ଏହାକୁ ଏକ ସାଇନାକୁ ସରଳ କରିବ | ଏହା ମਔ ମେନ ରଖ ીବା ଉଚିତ େଯ ଏହି ପରିସରର ଥାଟା ପାଇ ଁପାପ ଥ ીଟା କେଠାର ସକରାਈକ ଅେଟ 
େତଣ ୁଅଭିବા৘ି 
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କରିବାକୁ େଚ਼ା କରୁ ତାହା େହଉଛି େଯ ଆେମ ଏହି ମଳୂକୁ ଅନા ଏକ ବଗ৐ ମଳୂ ଭିତେର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ର ੄ାନାਕର କରିବାକୁ େଚ਼ା କରୁ x 
ଏବଂ ତା ପେର ଯାହା ପାଇଥାଉ ତାହା ବଗ৐ ଅେଟ |  ଦୁ ଖ ીତ ବଗ৐ ମଳୂର ମଳୂ ଦୁ ଖ ીତ ବଗ৐ ମଳୂ ଆଉ ରହିବ ନାହି ଁକାରଣ ଏହା 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ’ sorry sorry x 

େକାସା ଥାଟା ઇ ષସ ୍ସାଇନ ଥାଟା ପରୁା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ଏକ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ େହବ x x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହା ପାଇବୁ | ତାପେର ଆେମ ଏହି 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐କୁ ଏହି ଏৠେ੡ସନ୍ ଭିତେର ଘ৳ୁାଇବାକୁ େଚ਼ା କରିପାରିବା ଯାହା ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ ଥର x x x

ઇષସ ୍ସାଇନ ଥାଟା ପରୁା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ଏକ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ େହବ କᄼି ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ର ବଗ৐ ମଳୂ ଅେଟ |  ବଗ৐ ବାੂବେର cos theta x x 
ପାପ ଥାଟା ଉପେର ଏକ ଅେଟ 
େତଣ ୁଆେମ ବਁ৐ମାନ ଏହି ତଥાକୁ ବાବହାର କରୁ 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ସାଇନ ଥାଟା ଉପେର ଏକ ଏବଂ ଏହା ଆେମ ଏଠାେର ବાବହାର କରୁ 
େତଣ ୁଏହାକୁ ର ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସାଇନା ଥାଟା ଉପେର ସମାନ େହବା ପାଇ ଁପାଇଥାଉ | ଏହା େଯେତେବେଳ ବିଭାଜିତ ହୁଏ x 
େତଣ ୁଆେମ ଉଭୟକୁ ପାପ ଥାଟା ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କରୁ div
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େତଣ ୁଏହା େଗାଟିଏ େହାଇଯାଏ ଏବଂ ଏହା େକାଟ ଥାଟା େହାଇଯାଏ x 
େତଣ ୁେଶଷେର ଆମ ପାଖେର ର ମଳୂ ଅଛି େକାଟ ଥାଟା ସହିତ େଗାଟିଏ ପରୁା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ କᄼି ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ େକାଟ୍ ଥା ੡କୃତେର x x 
ଅଛି |  ସହିତ ସମାନ x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ਐାରା ବଦଳାଇଥାଉ ଏବଂ ତା ପେର େଶଷେର ଆେମ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂ ପାଇଥାଉ ଏବଂ େଗାଟିଏ ପରୁା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍1 ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ x ’ x x 
ଏବଂ ଏହା ଯଦି ଆେମ ଅଧ ીକ ସରଳ କରିବା େତେବ ଏହାକୁ ର ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ବଗ৐ ମଳୂ ସହିତ ସମାନ କରିବା | େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ ବଗ৐ x x 
େତଣ ୁଏହି ଫିନ | ଏହି ଅଭିବા৘ିର ଗଣନାକୁ େଧାଇଦିଏ ଯାହାକୁ ଆେମ ଏକ ઇષସ ୍ ବଗ৐ର ବଗ৐ ମଳୂେର ସହିତ ସମାନ େବାଲି ପାଇଲୁ, ଆସᄼ ଏହି ସମସાାେର x x 
ପରବਁ৐ୀ ସମସાାକୁ େନବା ପାଇ ଁଆମକୁ ସକାରାਈକ ସମାଧାନର ସଂଖાା େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ ଯାହା ଏହି ବିପରୀତ ੗ାଇେଗାେମ੗ିକ୍ ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କେର |  
ପଜିଟିଭ୍ ସଲୁાସନ୍ ଗଡିୁକ ଆେମ େଭରିଏବଲ୍ ର ମଲୂાଗଡ଼ିୁକୁ ବୁ  ◌ାଇଥାଉ ଯାହା ଶନୂાରୁ ପଜିଟିଭ୍ ଅେଟ ଯାହା ଏହି ଓଲଟା ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ x mean
ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କେର ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ବାମ ପାਸ৐େର ଏହି ସମୀକରଣେର ମਔ େଦଖ ીପାରିବା ଆମ ପାଖେର ଏକ ଓଲଟା ଅଛି |  ଦୁଇଟି ଭିਟ ମଲୂાର we
େତଣ ୁଏହା ତୁରਕ ଆମକୁ ଟାନ୍ ଓଲଟା ଏକ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ଇନଭସ৐ ବି ੡କାର ଫମ৐ଲୁାକୁ ମେନ ପକାଇଥାଏ 
େତଣ ୁତୁମର ପବୂ৐ ବକ୍ତୃତା ମਔରୁ େଗାଟିଏେର ଏହି ੉ରଣୀୟତାକୁ ੡ମାଣ କରିବା ପାଇ ଁଏହି ନ਍ି৑਼ ପରିଚୟକୁ ੡ମାଣ କରିେଦଲା େଯ ଟାନ୍ ଓଲଟା ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ x 
ଇନଭସ৐ େଲଖାଯାଇପାରିବ | ઇ ષସ ୍ ର ଟାନ ଓଲଟା 1 ମାଇନସ ୍ ଉପେର ଯଦି ଉਆାଦ ରୁ କମ ୍ଏବଂ ଯଦି ଉਆାଦ ରୁ ଅଧ ીକ େତେବ y x y xy xy 1 xy 1 
ଯଦି ଉଭୟ ଏବଂ ସକରାਈକ େତେବ ଆେମ  େକବଳ ઇષସ ୍େଯାଡିବା ଆବଶાକ ଯଦି ରୁ ଅଧ ીକ କᄼି ଉଭୟ ଏବଂ ନକାରାਈକ େତେବ ଏହି x y x xy 1 x y 
ସା਩ତିକ ସମସાା ପାଇ ଁଆମକୁ ମାଇନସ ୍ପି ଆହା େଯାଡିବା ଆବଶાକ ଯ   ହା ଆେମ େଦଖ ୁଯାହା େହଉଛି େଯେହତୁ ଆେମ େକବଳ ସ   ◌ାରାਈକ ସମାଧାନ ସଂଖાା 
େଖାଜିବାକୁ ଆ੏ହୀ |  
େତଣ ୁ ଶନୂଠାରୁ ବଡ x 
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ବି ଶନୂાରୁ ବଡ ହୁଏ ଏହା ੆਼ େଯ େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ମਔ ଶନୂରୁ ବଡ ଏବଂ େଗାଟିଏ ଚାରି ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ x x x 
େତଣ ୁଟାନ୍ ଓଲଟା ଫ০ସନ୍ ର ଏହି ଦୁଇଟି ଆଗ৐େୁମᄶ ସକାରାਈକ ଏବଂ  
େତଣ ୁନିਸ਼ିତ ଭାବେର ଏହି ନି਍৑਼ ମାମଲାକୁ ଏଡ଼ାଇ ଦିଆଯାଇଛି 
େତଣ ୁେକବଳ ଦୁଇଟି ମାମଲା ଯାହା ମ ଁ ୁବਁ৐ମାନ ੡େୟାଗ କରିପାରିବି ତାହା େହଉଛି ଏହି ମାମଲା କਫିା ଏହି ମାମଲା କᄼି ଆେମ ଏହା ମਔ େଦଖ ୁେଯ ଯଦି ଆପଣ 
ଏହି ମଲୂા େଦଖਕି ଯଦି ରୁ ଅଧ ીକ େତେବ 2 ઇ ષସ ୍1 ଅବଶા ଅେଟ |  1 ରୁ ଅଧ ીକ ଏବଂ େସଥ ીପାଇ ଁ1 ରୁ ଦୁଇ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏରୁ କେଠାର େହବା ଆବଶાକx 0 x x 
ଏବଂ ଅବଶા ପଜିଟିଭ୍ 
େତଣ ୁଏହା େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଅେଟ ଯାହା ଏଠାେର ੡ଥମ ଆହା ଟାઆର઼ ଯ৘ିୁ େହଉଛି ଶନୂાରୁ େଗାଟିଏ ଏବଂ ମਔେର |  ବିଷୟେର ସମାନ x a th 
କଥା କୁହାଯାଇପାେର | ଇ େସେକᄷ ଆଗ৐େୁମᄶ ଯାହା େଗାଟିଏ ପେର ଚାରି ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ x 
େତଣ ୁଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଉଭୟ େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ଏବଂ େଗାଟିଏ ଚାରି ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ଶନୂ ଏବଂ େଗାଟିଏ ମਔେର ମିଛ ଏବଂ ଏଥ ીରୁ ଏହାtwo x x x 
ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଉਆାଦଟି େଗାଟିଏ ପେର ଦୁଇଟି ઇ ષସ ୍|  େଗାଟିଏ ଥର ଚାରି ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ମਔ େଗାଟିଏରୁ କମ ୍େହବା ଆବଶાକ କାରଣ ଉଭେୟ x x 
େଗାଟିଏରୁ କମ ୍ଅଟਕି ଏବଂ 
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ ଆମର ସੜୂକୁ େଫରିବା େତେବ ଆେମ େଦଖ ીବା େଯ ଏହି ଦୁଇଟି ମାମଲାରୁ ବାହାରୁଥ ીବା ମାମଲାଟି ଠାରୁ କମ ୍ଅେଟ |  େଗାଟିଏ େହଉଛି, ଟାନ୍ xy 
ଇନଭସ৐ ઇ ષସ ୍ ଇନଭସ৐ ର ଦୁଇଟି ଆଗ৐େୁମᄶ ର ଉਆାଦ x n y 
େତଣ ୁଆଗ৐େୁମ৺ସ ୍ ଏବଂ x y 
େତଣ ୁଉਆାଦ ଏବଂ ଯଦି ଏହା େଗାଟିଏରୁ କମ ୍େତେବ ଏହି ੡ଥମ େକସ ୍੡ଯଜୁા ଯାହା ଏଠାେର ସତા କାରଣ ଉਆାଦ | ଆେମ ଉਆାଦକୁ େଗାଟିଏରୁ କମ ୍େବାଲିx y 
େଦଖାଇ ସାରିଛୁ 
େତଣ ୁଆମ ପାଖେର େଗାଟିଏ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ ઇ ષସ ୍ଏବଂ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଟାନ୍ ଓଲଟା େଗାଟିଏରୁ ଚାରି ઇ ષସ ୍ସମାନ େହବା ପାଇ ଁଆେମ ଟାନ୍ ଓଲଟା, two x x 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ੡ଥମ ସੜୂକୁ ଏଠାେର ବાବହାର କରିବୁ | ଏହି ઇ ષସ ୍ଏକ ମାଇନସ ୍ଉପେର ଉਆାଦ ଏହି ଦୁଇଟି ମଲୂા ଏବଂ ଯାହା ଏହି ଅଭିବા৘ିକୁ ମਔ o  f 
ସରଳୀକୃତ କରାଯାଇପାେର ଏହି ସମସાାେର କୁହାଯାଇଛି େଯ ଆମକୁ ଏକ ସକାରାਈକ ସਜାନ କରିବାକୁ ପଡିବ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଆେମ ସକାରାਈକ positive
ସମାଧାନ େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େଯ ଆମକୁ ର ସକାରାਈକ ମଲୂા େଖାଜିବାକୁ ପଡିବ େଯପରି ଏହି ଅଭିବા৘ି ସମାନ | ଦୁଇ ବଗ৐ର ବଗ৐ର x x 
ଟାନ୍ ଓଲଟା 
େତଣ ୁଆେମ ଏହା ଚାହ ଁୁ େଯ ଏହା ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ର ଟାନ୍ ଓଲଟା ସହିତ ସମାନ େହବା ଉଚିତ square x 
େତଣ ୁଏହି ସମାନତା ଠାରୁ ଏଠାେର ଏବଂ ଏହା ସମାନ ଏବଂ 
େତଣ ୁଏହା ଅନୁସରଣ କେର େଯ ଏଠାେର ଏହି ଯ৘ିୁଟି ଦୁଇ ବଗ৐ ସମାନ େହବା ଉଚିତ | ତାହା େହଉଛି ଛଅ ઇષସ ୍ଦୁଇରୁ ଅଧ ીକ ଦୁଇ ઇ ષସ ୍ଦୁଇଥର ଚାରି x x x x
ઇષସ ୍େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏ ଦୁଇ ଓଭର ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଯଦି ଆେମ ଏହି ଆହା ଏৠେ੡ସନ୍ କୁ ବୀଜବୃਁିର ସରଳୀକରଣ କରିବା ଯାହା ଆେମ x 
ପାଇଥାଉ ତାହା େହଉଛି େଯ ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ଏହି ବହୁଭାଷୀ ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କରିବ ଏବଂ ଏହା ଅଧ ીକ ଫાାੳିથ ૭ େହାଇପାରିବ |  ପରି ତିେନାଟି ବଗ৐ x x x 
ମାଇନସ ୍ସାତ ମାଇନସ ୍ଛଅ ସମାନ ଶନୂા x 
େତଣ ୁଆହା ଏହା ଆହୁରି ଫાାੳିથ ૭ େହାଇପାରିବ 
େତଣ ୁଆେମ ତିେନାଟି ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ସାତ ମାଇନସ ୍ଛଅକୁ ତିନି ઇ ષସ ୍ଦୁଇଥର ମାଇନସ ୍ଥର୍୍ େଲଖ ીବା |  x x x x ee 
େତଣ ୁଏଠାରୁ ଏହା ੆਼ େହାଇଛି େଯ ର ଠକି ୍ତିେନାଟି ମଲୂા ଅଛି ଯାହା ଏହି ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କେର ଏବଂ ମଲୂાଗଡ଼ିୁକ ରୁ 0 ସମାନ ଅେଟ ଏହି x x x 
ଫાାੳથର୍ କାରଣରୁ ମାଇନସ ୍ଦୁଇରୁ ତିନି ସମାନ ଏବଂ ଏହି େଶଷ ଫાାੳથର୍ ଠାରୁ ତିେନାଟି ସମାନ କିᄼ ଯଦି ଆେମ ଯିବା  ସମସાାକୁ େଫରିବା ପେର ଆମକୁ x 
ସକରାਈକ ସମାଧାନର ସଂଖાା େଖାଜିବାକୁ କୁହାଯାଉଥ ીଲା ଯାହା ଏହି ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କେର ଏବଂ ଏଠାରୁ ଏହା ੆਼ େଯ ଏହା ଶନୂા ଅେଟ ଏହା ମାଇନସ ୍ଦୁଇରୁ
ତିନି ଅେଟ 
େତଣ ୁଏକମାੜ ସକରାਈକ ସମାଧାନ େହଉଛି ତିେନାଟି ସହିତ ସମାନ ଏବଂ 
େତଣ ୁସଂଖાା | ଏହି ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କରୁଥ ીବା ସକରାਈକ ସମାଧାନଗଡ଼ିୁକ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ 
େତଣ ୁଏହି ସମୀକରଣକୁ ସᄼ਼ କରୁଥ ીବା ସକରାਈକ ସମାଧାନ ସଂଖાା େଗାଟିଏ 
େତଣ ୁେସଠାେର େକବଳ େଗାଟିଏ ସମାଧାନ ଅଛି ଯାହା ତିେନାଟି ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଏହି ପ৳ମ ବକ୍ତୃତା ସମାਠ େହବ ଏବଂ ଆେମ ଆହୁରି this
କିଛି ସମସાା ଜାରି ରଖ ીବା |  ପରବਁ৐ୀ ବକ୍ତୃତା ଯାହା ବିପରୀତ ੗ାଇେଗାେମ੗ିକ୍ କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକ ଉପେର ଆମର େଶଷ ବକ୍ତୃତା େହବାକୁ ଯାଉଛି ଏବଂ ତା ପେର ’
ଆେମ ଏକ ନୂତନ ବିଷୟ ଆରਬ କରିବାକୁ େଯାଜନା କରୁଛୁ େଯଉଠଁାେର ଆେମ ੜିର৪ାର ଗଣୁ ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିବା | ੗ାଇେଗାେନାେମ੗ିକ୍ ଫ০ସନ୍ ଏବଂ 
ଓଲଟା ੗ାଇେଗାେନ੗ିକ୍ ଫ০ସନ୍ ପାଇ ଁଆେମ ଏହି ପଦାଥ৐ର ଅେନକ ବିଷୟକୁ ਔାନ ଦିଅᄼ ଧନાବାଦ | 
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