
ʩˑ िũकोणिमतीय फंƕɌवर ʉणून मागील चार लेƁसŊमȯे आʉी ʩˑ िũकोणिमतीय फंƕɌ कʬर आिण पįरभािषत केʞा 
आहेत आʉी ȑांǉातील ओळख आिण संबंध देखील पįरभािषत केले आहेत आिण शेवटǉा लेƁरमȯे आʉी काही सम˟ा 
सोडवǻास सुŜवात केली होती,
 ȑामुळे आʉी ते पुढेही कŝ.
 हे ʩाƥान Ůामुƥाने 
ʩˑ िũकोणिमतीय फंƕɌसाठी सम˟ा सोडवणारे आहे,
 ȑामुळे ही पिहली सम˟ा आहे, ʉणून आपʞाला हे िसȠ करावे लागेल की ही डाʩा बाजूची बाजू चौरस अिधक एक चौरस अिधक x 
दोनǉा वगŊमूळाǉा समान आहे ʉणून आपण पािहʞास लगेच  हे आह थोडं अवघड वाटतं कारण आह िũकोणिमतीय आिण ʩˑ 
भौिमितक फंƕɌची रचना िदसते आिण ितस̴ या लेʬलपयōत कंपोिझशनची एक घरटी आहे
 ȑामुळे सवाŊत आतील लेʬलपासून सुŜवात करायची कʙना आहे ʉणजे ती कॉट आहे.
  ʩुǿम आिण आपण ʉणतो की कॉट ʩुǿम हे थीटा बरोबर असू Ȩा आिण कारण कॉट ʩुǿमाचा ŵेणी संच हा शूɊ ते हे x x p 
अंतर आहे.

हे ˙ʼ आहे की थीटा हे ओपन इंटरʬल िझरो ते मधील असणे आवʴक आहे  i pi 
 ȑामुळे हे नंतर थीटाचे साइन बनते आिण आपʞाला मािहत आहे की जेʬा थीटा साइन फंƕनǉा आलेखावŝन शूɊ ते पाईचा असतो 
तेʬा हे ˙ʼ होते की साइन थीटा गैर आहे  नकाराȏक
 ȑामुळे थीटा याǉा मालकीचा आहे हे आपʞाला मािहत आहे की गैर-ऋणाȏक आहे आिण ʉणून आपण sin theta sin 

हे वगŊमूळ ʉणून िलš शकतो ʉणून येथे हे theta 
ˍेअर थीटाचे धनाȏक वगŊमूळ आहे जे 1 वजा वगाŊǉा धनाȏक वगŊमूळाǉा बरोबरीचे आहे.sine cos 

आता आपʞाला ही उजवी बाजू ǉा संदभाŊत ʩƅ करायची आहे आिण ʉणून आपण हा संबंध येथे वापरणार आहोत,   theta x 
ʉणून या संबंधावŝन जर आपण दोɎी बाजंूना फंƕन लागू केले तर आपʞाला जे िमळेल ते ʉणजे ǉा ǉाcot x theta cot 
बरोबरीचे आहे आिण  ʉणून आिण याचा अथŊ असा होतो की टॅन थीटा एक ओʬर आहे मग हे 1 वजा 1 ओʬर से ˍेअर थीटा ʉणूनx 
िलिहले जाऊ शकते जे नंतर 1 वजा 1 ओʬरचे वगŊमूळ ʉणून देखील िलहीले जाऊ शकते 
सेक ˍेअर थीटा ओ आहे हे आʉाला मािहत आहे  ˍेअर थीटा ʉणून आपण ती ओळख येथे वापरणार आहोत जीne plus tan 
टॅन ˍेअर थीटाचे वगŊमूळ 1 अिधक टॅन ˍेअर थीटा वर आणखी सरलीकृत केली जाऊ शकते आिण नंतर या अिभʩƅीमȯे आपण 

चे हे मूʞ वापरǻाची योजना आखत आहोत जे  एक ओʬर आहे ʉणून आपण येथे या अिभʩƅीमȯे सवŊũ ah tan theta x 
टॅन थीटा एका ओʬर ने बदलतो, मग आपʞाला काय िमळते ते ʉणजे हे एक ओʬर ˍेअर वरील एक अिधक x sin theta x 

ˍेअरǉा पॉिझिटʬ ˍेअर ŝटǉा बरोबरीचे होते.x 
 एक पेƗा एक अिधक वगाŊचे वगŊमूळ आिण हे धनाȏक वगŊमूळ आहे आिण ते मूʞ आपण येथे या समीकरणात मूलत: परत ठेवतो, x 
मग आपʞाला काय िमळेल ते ʉणजे आपʞाला टॅन इ̢ʬसŊ िसन थीटाǉा कॉसचे मूʞमापन करावे लागेल परंतु पाप थीटा आहे हे मूʞ 
जे एक अिधक चौरसाǉा धनाȏक वगŊमूळावर एक आहेx 
 ȑामुळे हेच मूʞमापन करायचे आहे आिण मग पुɎा आपण काय ʉणू ते ʉणजे हे िविशʼ मूʞ ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून चाphi o 
उलटा टॅन कŝ.

ओʬर ˍेअर ŝट एक ɘस ˍेअर बरोबर आता आहे कारण हे पॉिझिटʬ ˍेअर ŝट आहे हे संपूणŊ ʬॅʞू   ne x phi ah 
येथे हे मूʞ नॉन-ऋणाȏक आहे आिण ʉणून हे अंतराल शूɊ ते दोन ǉा दरʄान असणे आवʴक आहे ʉणून आपʞाला phi pi 
काय शोधायचे आहे  अथाŊतच इथून असाही िनʺषŊ काढता येतो की चा टॅन बरोबर एक अिधकout is cos of phi ah phi 

वगाŊǉा वगŊमूळावर एक अिधक चौरस आता हा चा आहे ʉणून आता आपʞाला ची ʉणून गणना x x phi cos phi cos 
करायची आहे.

फंƕनǉा आलेखावŝन ते बाय 2 ǉा मȯांतराशी संबंिधत आहे हे ˙ʼ आहे की हे   cos phi 0 pi 2 cos phi 
नकाराȏक नसावे आिण ʉणून आपण हे वगŊ चे धनाȏक वगŊमूळ ʉणून िलš शकतो जे नंतर असे िलिहले cos phi cos phi 
जाऊ शकते.
 सेकंद चौरस चे एक ओʬर पॉिझिटʬ ˍेअर ŝट आिण नंतर सेक ˍेअर फाई 1 अिधक टॅन ˍेअर फी बरोबर आहे ही phi 
ओळख वापŝन आपʞाला हे एक अिधक टॅन ˍेअर फीǉा 1 ओʬर ˍेअर ŝटǉा बरोबरीचे आहे आिण नंतर अथाŊतच मȯे  ah 
हे समीकरण आʉी एक अिधक चौरसाǉा एक ओʬर ˍेअर ŝटसह आिण नंतर जेʬा आपण su  bstitute tan phi x 
हे Ůित̾थापन करतो तेʬा आपʞाला शेवटी िमळते ʉणून आपण Ůित̾थापन एक अिधक वगाŊǉा एक ओʬर ˍेअर tan phi x 
ŝटǉा बरोबर करतो आिण नंतर आपʞाला समान िमळते एक ओʬर ˍेअर ŝट ʉणून हे पॉिझिटʬ ˍेअर ŝट वन cos phi 
ɘस टॅन ˍेअर फी चे ˍेअर ŝट एक ɘस टॅन ˍेअर फी हे एक ɘसǉा ˍेअर ŝट पेƗा अिधक आहे
 ȑामुळे टॅन ˍेअर फी एक ओʬर एƛ ɘस एƛ ˍेअर आहे आिण नंतर हे समान होईल दोन अिधक चौरसावर एक अिधक x x 
वगाŊचे एक अिधक वगŊमूळ x 
आिण हेच Ůʲात िसȠ करǻास सांिगतले होते जेणेकŜन अह या पिहʞा सम˟ेचा पुरावा संपेल ʉणून येथे दुसरी सम˟ा आहे ʉणून 
ȑात असे ʉटले आहे की समजा तेथे आहे  फंƕन Ǜाचे डोमेन 0 ते 4 आहे आिण Ǜाची ŵेणी बंद अंतराल 0 ते आहे f pi pi 
आिण फंƕन हे चे ʉणून पįरभािषत केले आहे ǉा ǉा बरोबरीचे आहे तर Ůʲ f theta f cos theta cos inverse 

संबंिधत िबंदंूची संƥा िवचारतो  टी चे डोमेन  फंƕन जे ǉा 10 उणे थीटा ओʬर िथटा या समीकरणाचे theta he f f theta 
समाधान करते
 ȑामुळे फंƕनǉा या डोमेनमȯे िकती थीटा आहेत हे शोधणे आवʴक आहे f 
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जसे की थीटाचे हे मूʞ दहा वजा थीटा ओʬर इतके आहे  दहा ʉणून मूलत: आपʞाला सवŊ थीटा हे अंतराल शूɊ ते चार पाई f f 
मधील आहे अशा Ůकारे सोडवायचे आहे की कॉस इनʬसŊ कॉस थीटा दहा वजा थीटा दहापेƗा जाˑ आहे, ʉणून आपʞाला या ० ते ४ 
या मȯांतरामȯे या समीकरणाची िकती िनराकरणे आहेत हे शोधणे आवʴक आहे हे ˙ʼपणे असे आहे कारण ही एक pi 
िũकोणिमतीय िवहीर आहे आपण Ůथम येथे डाʩा हाताची बाजू सोपी केली पािहजे आिण नंतर समानीकरण करǻाचा Ůयȉ केला पािहजे
आिण थीटाची अशी िकती मूʞे आहेत ते पहा आता असे ʉटले जाते की थीटा 0 ते 4 चा आहे ʉणून  ˙ʼपणे असे असताना आपण pi 
हा Ůदेश 0 ते 4 Ɨेũांमȯे िवभागू या ʉणजे पिहला Ůदेश 0 ते असेल दुसरा Ůदेश ते दोन असेल तर ितसरा Ůदेश pi 4 pi pi pi 
दोन ते तीन असेल आिण शेवटचा Ůदेश असेल  चौथा Ůदेश तीन आिण चार मधले बंद अंतर असेलpi pi pi pi 
 ȑामुळे पिहली केस जेʬा ǉा मालकीची असते तेʬा जेʬा ची असते theta zero to pi theta zero to pi 
तेʬा चे काय असते आता ǉा मालकीचे आहे तेʬा हे ˙ʼ आहे cos theta cos inverse theta ah zero to pi 

ǉा कोणȑाही थीटा ʩुǿमासाठी हे िविशʼ मूʞ चांगले आहे असे ʉणू या की ते काही कोन ǉा cos theta cos phi 
बरोबरीचे आहे आता ʩुǿम फंƕनǉा ŵेणीवŝन हे ˙ʼ आहे की कोणȑाही साठी ƑोǕ इंटरʬल शूɊाशी cos theta phi 
संबंिधत असणे आवʴक आहे.

देखील दोɎी बाजंूनी फंƕन लागू कŝन आपʞाला असे जे िमळते ते  pi cos cos theta is equal to cos phi 
आता आपʞाला मािहत आहे की या मȯांतरात 0 ते याŮमाणेच सायन फंƕनचा आलेख वजा ते अिधक pi pi by 2 pi by 
मधील आहे.
  2 जर आपण कोसाइन फंƕनचा आलेख बिघतला तर मी तो येथे पटकन काढतो, जर आपʞाला िवŜȠ ǉा दरʄान x x ah cos
चा आलेख िदसला तर आपण शूɊ ते ʉणू या, तर आपण दोन पेƗा जाˑ आहे असे ʉणू या.pi pi 
 हे एक आहे असे ʉणूया आिण हे वजा एक आिण Ťॅप आहे असे ʉणूया  हे असे काहीतरी आहे आिण जसे तुʉी आलेख पाš शकता h 
वŢ फंƕन जेʬा शूɊ ते मȯांतरापयōत मयाŊिदत असेल तेʬा वाढǻाबरोबर नीरसपणे कमी होत आहे आिण ʉणून cos x pi x 
जर आपʞाकडे शूɊ ते आिण असे दोन कोन थीटा असतील तर मȯांतर शूɊ ते पयōत,pi phi pi 
 ȑामुळे आिण दोɎी समान अंतराशी संबंिधत आहेत आिण समान आहे पण कोसाइन theta phi cos theta n cos phi 
फंƕन मोनोटोिनकरीȑा कमी होत असʞाने हेच खरे आहे की थीटा ǉा समान आहे आिण ʉणून आʉी  ते िमळवा ʉणजे हा phi 

मुळात ǉा बरोबरीचा आहे ʉणून आʉाला पिहʞा केससाठी जेʬा ते phi theta theta 0 pi cos inverse of 
चा आहे तो बरोबर आहे जो आहेcos theta phi theta 

 ȑामुळे चा उलटा आता आहे तेʬा  आिण 2 मधील दुस-या Ůदेशाशी संबंिधत आहे हे ˙ʼ cos theta cos theta pi pi 
आहे की या Ůकरणात चा बरोबर असू शकत नाही कारण चे cos theta cos inverse theta cos theta cos 

हे मूʞ ŵेणी संचाशी संबंिधत असणे आवʴक आहे  कॉस ʩुǿम जो 0 ते आहे आिण हा थीटा ते 2 ǉा inverse pi pi pi 
मȯांतराशी संबंिधत आहे, ʉणून आपण काय कŝ शकतो हे अचूक असǻासाठी आपण हा दुसरा Ůदेश ते 2 असा पįरभािषतpi pi 
कŝ शकतो परंतु ते यापासून खुले असेल.
  डावीकडे
 ȑामुळे चे मूʞ दुस̴या Ůदेशाशी संबंिधत नाही कारण आिण हे असे आहे कारण आʉी पिहला Ůदेश बंद मȯांतर ʉणून pi 
पįरभािषत केला होता
 ȑामुळे पिहʞा Ůदेशाशी संबंिधत आहे ʉणून आता हे ˙ʼ आहे की जेʬा थीटा संबंिधत आहे तेʬा दुस̴या केससाठी टू pi pi to 

हे ˙ʼ आहे की चा ची बरोबरी नसेल तर मग आता नेहमीŮमाणे pi cos theta cos inverse theta cos theta 
ǉा ची िकंमत कशी शोधायची आपण असे ʉणू की हे काही ǉा बरोबरीचे आहे.cos inverse x 
  हे ˙ʼ करा की हा शूɊ ते मधील असणे आवʴक आहे जो ʩुǿम फंƕनचा ŵेणी संच आहे आिण नंतर जर आपण x pi cos 
येथे दोɎी बाजंूना कोसाइन फंƕन लागू केले तर आपʞाला िमळेल.cos theta is equal to cos x 
 इथे ʉणजे फंƕन एक आहे cos pe 
दोन उणे थीटा चे देखील ǉा बरोबरीचे आहे आिण pi riodic trigonometric function cos cos theta 
आʉी दोन उणे थीटा का घेतले याचे कारण असे की जर चा असेल तर याचा अथŊ असा होतो की pi theta pi to two pi 
दोन उणे थीटा मȯांतर शूɊाशी संबंिधत असेल ʉणून आपण जे पाहतो ते असे आहे की जर आपण मूलत: वŝन जे pi pi ah 
पाहतो ते असे की जर चा असेल तर दोन उणे थीटा शूɊ ते चा असेल आिण हा मȯांतर theta pi to two pi pi pi 
ŮȑƗात ǉा ŵेणी संचाचा उपसंच आहे cos 
ʩुǿम फंƕन
 ȑामुळे इथे आपʞाकडे दोन वजा थीटा एक कोन आहे, pi 
तर आपण हे आहे असे ʉणू या, तर आपʞाकडे ची आहे या मूʞाǉा ǉा बरोबरीची आहे आिण phi phi cos cos theta 
आपʞाला मािहत आहे की हा आपʞा ŵेणीǉा संचाशी संबंिधत आहे.phi 
  हे जाणून ƽा की हा जो दोन उणे थीटा आहे तो ʩुǿमाǉा ŵेणी संचाशी संबंिधत आहे ʉणून आʉाला मािहत आहे phi pi cos 
की phi phi 
हा ʩुǿम फंƕनǉा ŵेणी संचाशी संबंिधत आहे आिण ʉणून ǉा बरोबरीचा असʞाने ते cos cos phi cos theta 
ताǽाळ आहे  हे ˙ʼ आहे की हे ǉा ʩुǿमाǉा बरोबरीचे असणे आवʴक आहे phi cos theta cos 
ʉणून जेथे चा आहे तेथे हे ˙ʼ आहे की चा हा ǉा ah theta pi to two pi cos theta cos inverse phi 
समान असेल जेथे आहे दोन वजा ʉणून  ही केस दुस̴या केसमȯे चा दोन उणे phi pi theta cos theta inverse pi 
थीटा समान आहे ʉणून आहे दोन उणे थीटा ȑाचŮमाणे cos inverse cos theta cos inverse cos theta pi 
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ितस̴या केससाठी जेथे पुɎा दोन ते तीन ǉा मालकीचा आहे तसेच ही थीटाǉा theta pi pi cos inverse cos theta 
बरोबरीची होणार नाही आिण खरं तर आʉी हे दाखवू शकतो की जेʬा दोन ते Ūी वजा दोन या theta pi pi theta pi 
अंतराल शूɊ ते चा असेल आिण पुढे उणे दोन चा समान असेलpi theta pi cos 
 ȑामुळे हे थीटाǉा ǉा बरोबरीचे आहे ʉणून पुɎा इथेही अशीच पįरİ̾थती आहे िजथे या कोनाचा सारखाcos cos cos theta 
आहे आिण आʉाला मािहत आहे की हा कोन थीटा वजा दोन ŵेणी संचाशी संबंिधत आहे कारण येथे हा िविशʼ अंतराल आहे  चा pi a 
उपसंच 

ʩुǿम फंƕनचा ŵेणी संच आिण ʉणून आपʞाला मािहत आहे की हा कोन ʩुǿमाǉा ŵेणी संचाशी संबंिधत आहे cos cos 
आिण
 ȑामुळे ते खालीलŮमाणे आहे की वजा दोन ǉा ʩुǿमाǉा बरोबरीचे असावे आिण ʉणून जेʬाtheta pi cos theta cos 

संबंिधत असेल तेʬा साठी हे मȯांतर दोन ते तीन चे उलटे खरेतर उणे दोन theta ah pi pi cos cos theta theta 
असेल आिण तीच गोʼ शेवटǉा पįरİ̾थतीसाठी सȑ आहे िजथे तीन ते चार चा आहे ʉणून या Ůकरणात आपणpi theta pi pi 

चार वजा असे पाहतो  जर थीटा तीन ते चार चार उणे थीटा अंतराल शूɊ ते ǉा मालकीचा असेल जो pi theta pi pi pi pi 
पुɎा ǉा ŵेणी संचाचा उपसंच आहे उणे ǉा बरोबरीचा आहे cos inverse next cos 4 pi theta cos theta 
आिण हे पुɎा कारण आहे कोसाइन फंƕनǉा िनयतकािलकतेनुसार चार उणे थीटा आहे आिण चार cos pi cos theta pi 
उणे थीटा हा िविशʼ कोन आहे ʉणून हा ʩुǿमाǉा ŵेणी संचाशी संबंिधत आहे आिण ʉणून पुɎा येथून खालीलŮमाणे cos i  t 
आहे की चार उणे थीटा ǉा ǉा समान आहे ʉणून जेʬा या चौȚा मȯांतराशी pi cos theta cos inverse theta 
संबंिधत आहे ŮȑƗात चार वजा ǉा बरोबरीचे आहे, तर आपण आता या चार cos inverse cos theta pi theta 
वेगवेगʨा Ůकरणांचा सारांश देऊ शकतो.
  येथे ˠाइड करा ʉणजे ही ˠाइड आʉाला थीटाǉा सवŊ िविवध ŵेणीसंाठी या फंƕनने घेतलेले मूʞ सांगते cos inverse cos

फंƕन तंतोतंत पįरभािषत करते ʉणून या आलेखामȯे आपण साठी दोɎी वŢ ɘॉट केले आहेत  फंƕन कॉस इनʬसŊ theta ah 
कॉस थीटा तसेच फंƕन टेन वजा थीटा ओʬर टेन
 ȑामुळे Ɨैितज अƗावर आपʞाकडे थीटा आहे उɷा अƗावर आपण या दोन फंƕɌने घेतलेली ʬॅʞू ɘॉट करतो ʉणून काʨा 
रंगात आपण कॉस इनʬसŊ फंƕनचा आलेख ɘॉट केला आहे.cos 
 थीटा िनʨा रंगात आपण दहा वजा थीटा फंƕनचा आलेख दहाǉा वर ɘॉट केला आहे आिण आपण पाहतो की पासून ah ah 
आʉाला थीटाची ती सवŊ मूʞे शोधǻास सांिगतले होते Ǜासाठी ही दोन कायő आहेत समान मूʞ ƽा िकंवा Ǜासाठी cos inverse

बरोबर दहा उणे थीटा दहापेƗा जाˑ असेल तर तेच िवचारले जात होते आिण आलेखावŝन हे अगदी ˙ʼ होते की अह cos theta 
हे दोɎी वŢ ते Ůथम येथे ला छेदतात आिण नंतर दुसरे  जेʬा ते येथे छेदतात आिण नंतर ितस̴ यांदा आतील भाग येथे छेदतात तेʬा ah 
मुळात थीटाची तीन िभɄ मूʞे आहेत Ǜासाठी कॉस इनʬसŊ कॉस थीटा दहा वजा थीटा दहापेƗा जाˑ आहे ʉणून या Ůʲाचे अंितम 
उȅर ही संƥा असेल  िबंदू थीटा शूɊ ते चार मधील थीटा संबंिधत समीकरण दहा उणे थीटा वरील दहा समान कॉस ʩुǿम pi cos 
थीटा तीन आहे
 ȑामुळे फƅ तीन वेगळे िबंदू आहेत पुढील सम˟ेत आʉाला खालील ʩˑ िũकोणिमतीय समीकरण सोडवǻास सांिगतले ah ah 
आहे  ʉणून आपʞाला ची ती सवŊ मूʞे सोडवावी लागतील जी येथे या समीकरणाचे समाधान करतात ʉणून तीच गोʼ टॅन ʩुǿम ते x 

ʉणजे वर चार वजा टॅन बरोबर िलिहता येईल.x pi i 
  तीन चा पण आपʞाला मािहत आहे की चा टॅन बाय चार हा एक आहे िकंवा ȑाऐवजी एकाचा टॅन ʩुǿम पाई x nverse pi 
फोर आहे ʉणून आपण चारǉा जागी एक ǉा टॅन ʩुǿमाने बदलतो आिण ʉणून उजवीकडील बाजू या अिभʩƅीǉा समान pi 
आहे आिण नंतर  आपʞाला टॅन ʩुǿम वजा टॅन ʩुǿम हे सूũ वापरावे लागेल िकंवा ȑाऐवजी आपण ते ʩुǿम एक x y tan 
अिधक टॅन वजा तीन चे ʩुǿम असे िलš शकतो ʉणून आपʞाला टॅन ʩुǿम अिधक टॅन हे Ůकारचे सूũ वापरावे लागेल.x x y 
 आʉी आमǉा मागील ʩाƥानांपैकी एकात पािहले आहे, ʉणून येथे अिभʩƅी आहे, ʉणून या Ůकरणात आता आपʞाकडे जे आहे 
ते ʉणजे आपʞाकडे बरोबर 1 आहे आिण आपʞाकडे बरोबर उणे 3 आहे आिण आपण पाहतो की आिण चे गुणाकारx y x x y 
या केससाठी उणे 3 आहेx 
 ȑामुळे या सम˟ेसाठी आणखी एक गोʼ लƗात घेतली पािहजे ती ʉणजे टॅन इ̢ʬसŊ फंƕनची ʬॅʞू
 ȑामुळे हे िविशʼ ʬॅʞू आिण हे ʬॅʞू सुȠा
 ȑामुळे ही दोɎी ʬॅʞू ला चार ने जोडली तर आता जर जर ऋण असेल तर आपʞाला मािहत आहे की नकाराȏक pi x x 
असʞास हे  मूʞ देखील नकाराȏक असेल आिण ʉणून आिण हे मूʞ देखील असेल ʉणून जर ऋण असेल तर ही संपूणŊ गोʼ x 
नकाराȏक असेल परंतु या सम˟ेमȯे आʉाला ची मूʞे शोधǻास सांिगतले आहे Ǜासाठी हे सकाराȏक आहे हे ˙ʼपणे असू x 
शकते.
 मुळात असा िनʺषŊ काढला जाऊ शकतो की केवळ तेच हे समीकरण पूणŊ करतील Ǜासाठी शूɊापेƗा मोठे आहे, जे आपण या x x 
समीकरणावŝन येथे लगेच पाš शकतो, ʉणून ȑानंतरǉा चचőत आपण आपली चचाŊ केवळ ǉा सकाराȏक मूʞांपुरती मयाŊिदत x 
ठेवू.
 
पुɎा टॅन ʩुǿम अिधक टॅन ʩुǿम सूũाकडे परत येत आहे आता आपʞाला मािहत आहे की आपʞा सम˟ेसाठी x y x 
सकाराȏक आहे ʉणून याचा अथŊ काय आहे की नकाराȏक आहे कारण उणे तीन आहे आिण ʉणून वेळा ʉणून y y x x y 
आपʞाकडे वेळा आहे  शूɊापेƗा कमी आहे आिण ʉणून या तीन Ůकरणांपैकी आमची केस ही िविशʼ केस असेल कारण x y 
आमǉासाठी शूɊापेƗा कमी आहे आिण अथाŊतच शूɊ एकापेƗा कमी आहे ʉणून मȯे  Ůकरण साठी आमǉा xy ou r ah 
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सम˟ेसाठी एकापेƗा कमी आहे आिण ʉणून आपʞाला हे िविशʼ सूũ समान एक आिण समान उणे तीन सह वापरावे xy x y x 
लागेल आिण जेʬा आपण ते करतो तेʬा आपʞाला ही उजवी बाजू समान असते 1 वजा 3 वरील 1 अिधक 3 चा टॅन ʩुǿम x x 
आिण मग शेवटी आपʞाला जे िमळते ते ʉणजे दोन चा टॅन ʩुǿम एक वजा तीन वर एक अिधक तीन ǉा टॅन ʩुǿमाǉा x x x 
बरोबरीचा आहे कारण आहा आपʞाला हे मािहत आहे  जर टॅन ʩुǿम हे टॅन ʩुǿम ǉा बरोबरीचे असेल तर हे खरे असेल तर a b 

हे ǉा बरोबरीचे असेल तर हे खरे असले पािहजे की ǉा बरोबरीचे आहे आिण ʉणून मला असे ʉणायचे आहे की हे फƅ a b a b 
टॅन लागू कŝन पािहले जाऊ शकते या समीकरणाǉा दोɎी बाजंूवर कायŊ करा ʉणून आपण दोɎी बाजंूना टॅन लावले की आपʞाला b
ची समानता िमळते आिण ʉणून या िविशʼ समीकरणात ही वˑुİ̾थती वापŝन असे िदसून येते की दोन एक वजा तीन बरोबर x x 
असेल तरच हे खरे आहे एक अिधक तीन वर आिण नंतर जर आपण आह केले तर आपण थोडेसे काम केले तर अथाŊत आह मग x t 
आपʞाकडे थोडेसे बीजगिणतीय फेरफार आहे जे आपʞाला हे देते आिण नंतर आपʞाकडे सहा चौरस अिधक पाच वजा एक x x 
शूɊ समान आहे आिण डाʩा हाताची बाजू सहा वजा एक ते अिधक एक समान आहे  शूɊ ʉणजे आता दोन उपाय आहेतx x 
 ȑामुळे एकतर सहा वर एक आहे िकंवा तो उणे एक आहे परंतु आपʞाला आधीच मािहत आहे की शूɊापेƗा मोठा असणे x ah x 
आवʴक आहे आिण ʉणून हे उणे एक नाही हे मूʞ समाधान नाही ʉणून एकमेव संभाʩ उपाय आहे  एक षटक बरोबर आहे ah x 
ʉणून हे अंितम उȅर आहे ʉणून येथे आणखी एक आह अितशय मनोरंजक सम˟ा आहे आिण मला वाटते की ती सम˟ांपैकी एकje 
आहे ʉणून ते ʉणतात की जर आिण अंकगिणत Ůगतीमȯे असतील आिण ʩुǿम ʩुǿम आिण  xy z tan x tan y tan 
ʩुǿम हे देखील अंकगिणतीय Ůगतीमȯे आहेत तर आता खालीलपैकी कोणते खरे आहे कारण आिण अंकगिणत Ůगतीमȯे z xy z 
आहेत आमǉाकडे समान आहे अिधक पेƗा 2 िकंवा दुस̴या शɨांत वजा बरोबर वजा आता आहे  ʩुǿमy x z y x z y tan 

ʩुǿम आिण ʩुǿम देखील अंकगिणतीय Ůगतीमȯे आहेत आिण ʉणून ती वˑुİ̾थती ʩुǿम वजा x tan y t z tan y 
ʩुǿम समान आहे ʩुǿम वजा ʩुǿम ʉणून देखील िलिहता येते आता आपण हा कोन थीटा Ȫारे दशŊवूtan x tan z tan y 

या 
आता तो नकाराȏक नाही असे ʉणूया.
  आपण खालील िनरीƗण कŝ या ʉणजे हे उणे आहे आिण हा आहे असे ʉणू या, तर या Ůकरणात हे खरे pi by 2 pi by 2 
असले पािहजे की टॅन ʩुǿम हा टॅन ʩुǿम पेƗा मोठा आहे आिण सवाŊत कमी टॅन ʩुǿम आहेz y x 
 ȑामुळे आिण हे आिण  हे असे आहेत ʉणून हे समान आहेत हे आहेत हे कोन मोजमापात समान आहेत आिण कारण हे दोन कोन 
मोजमापात समान आहेत आिण हे सवŊ ʩुǿम ʩुǿम आिण ʩुǿम ला अंतराल वजा Ȫारे दोन ते tan x tan y tan z pi 
अिधक मȯे आडवे लागतात.pi 
  दोन ने हे खालीलŮमाणे आहे की या कोनाची िवशालता आहे, ʉणून आपण असे ʉणू की थीटा सकाराȏक असेल तर हे असे आहे की 
हे िथटा आहे आिण हे देखील थीटा आहे आिण ʉणून आपण या दोɎी थीटा जोडʞास आपʞाला दोन थीटा िमळतील जे आहे  हे मूʞ 
ʉणून ते  हे ˙ʼ आहे की हा 2 थीटा या संपूणŊ मȯांतराǉा लांबीपेƗा कमी असावा जो आहे आिण ʉणून हे ˙ʼ आहे की थीटा पाईpi 
2 बाय पेƗा कमी असणे आवʴक आहे िकंवा होय कारण टॅन इ̢ʬसŊ फंƕन हे खरंतर एक ओपन इंटरʬल आहे ʉणून आपण  इथे 
पेƗा कडक कमी आहे
 ȑामुळे मूलत: आपʞाकडे थीटा शूɊापेƗा मोठा आिण बाय दोन पेƗा कमी आहेpi 
 ȑामुळे आता आपण या समानतेǉा दोɎी बाजंूना फंƕन लागू कŝ या आता आपʞाला मािहत आहे की हा कोन थीटा 0 आिण tan 

बाय 2 ǉा दरʄान आहे आिण pi 
 ȑामुळे ला वजा tan of theta tan of tan inverse y tan of tan of tan inverse y minus 

असे िलिहले जाऊ शकते, ʉणून येथे आपण वजा सूũाचा वापरणार आहोत, ʉणून आपण ʉणूया tan inverse x a b tan 
की हे हे आहे.an b 
 हे वजा ǉा वर एक अिधक ǉा बरोबरीचे असेलtan a tan b tan a tan b 
 ȑामुळे वजा पेƗा 1 अिधक आहे कारण ही थीटा 0 आिण ǉा दरʄान आहेtan a is y tan b x xy pi by 2 
 ȑामुळे टॅन थीटाचे हे मूʞ खालीलŮमाणे आहे कारण जेʬा थीटा 0 आिण ǉा दरʄान असतो तेʬा चा आलेख  pi by 2 tan 
फंƕन फंƕन नॉन-नगेिटʬ ʬॅʞू घेतेtan 
 ȑामुळे हे 0 ǉा बरोबरीने मोठे असले पािहजे .

 ȑामुळे येथून ˙ʼपणे असे िदसून येते की आपʞाकडे या ʬॅʞूएवढी टॅन थीटा आहे आिण थीटा अथाŊतच या इंटरʬलशी संबंिधत आहे 
जो ŮȑƗात या ʬॅʞूचा उपसंच आहे.
 टॅन ʩुǿम फंƕनचा ŵेणी संच आिण ʉणून ते येथून पुढे येते की थीटा 

वजा एक अिधक ǉा ʩुǿमाǉा समान असणे आवʴक आहे आिण ȑाचŮमाणे या उजʩा बाजूसाठी हेच केले y x xy tan ah 
जाऊ शकते
 ȑामुळे येथे उजवीकडे कोणती  ʩुǿम वजा ʩुǿम tan z tan y 

वजा अिधक ǉा ʩुǿमाǉा बरोबर बाहेर येईल आिण ते समान असʞामुळे शेवटी ही समानता आहे आिण याचा z y 1 zy tan 
अथŊ असा होतो की आता आपʞाला फƅ लागू करणे आवʴक आहे.
 या समानतेǉा दोɎी बाजंूवर फंƕन आहे आिण ʉणून आपʞाला जे िमळते ते असे आहे की येथे हे मूʞ येथे या मूʞाǉा tan 
बरोबरीचे आहे जे आपण उणे बाय 1 अिधक समान वजा पेƗा 1 अिधक y x xy z y 

असे िलš आिण नंतर पुढे  सरलीकरण आपʞाला असे देते की वजा मȯे 1 अिधक ʉणजे वजा मȯे 1 zy r y x zy z y 
अिधक आिण नंतर अिधक मȯे वगŊ वजा वजा ʉणजे अिधक वजा वजा वगŊ आता xy y z y x x xyz z xyz y xy 
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आपʞाला मािहत आहे कारण आिण आहेत अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे उणे हे वजा ǉा बरोबरीचे आहे आिण xy z y x z y 
ʉणून या चार संǒा रȞ होतात आिण मग आपʞाला 2 Ůाɑ होते ʉणून आपण ही संǒा या बाजूला घेतो आिण नंतर आपण ही xyz 
संǒा डाʩा बाजूला आणतो  चौरस मȯे अिधक पण नंतर अिधक हे दोन ǉा बरोबरीचे आहे आिण कारण आिणy x z x z y xy 

अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे आहेत ʉणून हे दोन घन बनते आिण ते दोन मȯे चौरस वजा बरोबर शूɊ असे िलिहले z y y y xz 
जाऊ शकते.
  दुस̴ या केसचा िवचार न करता वेळेǉा िहतासाठी अह , जरी आपण असे असले तरीही दुस̴ या केससाठी िजथे आपण हे मूʞ 
नकाराȏक मानतो आिण जर आपण समान ʩुȋȅीचे अनुसरण केले तर आपण देखील या İ̾थतीत पोहोचू आिण ʉणून ते खालीलŮमाणे 
आहे.
 हे आवʴक आहे आिण  पुरेशी अट ʉणून ही एक आवʴक आिण पुरेशी अट आहे जर आिण ʩुǿम ʩुǿम xyz tan x tan 

आिण ʩुǿम हे दोɎी अंकगिणतीय Ůगतीमȯे असले पािहजेत ʉणून ही एक आवʴक आिण पुरेशी अट आहे आता येथूनy tan z 
फƅ दोन आहेत शƐता ʉणून एकतर िकंवा चौरस आता आहे जर असेल तर असेल तर असेल तर y 0 y xz y 0 y 0 y 0 
आपʞाकडे अिधक बरोबर 2 बरोबर 0 असेल आिण आपʞाकडे सुȠा असेल ʩुǿम x z y tan inverse x tan y 
आिण ʩुǿम अंकगिणत Ůगतीमȯे आहेतtan z ah 
 ȑामुळे हे चांगले होईल ʉणून आपण येथे ची केस शूɊ बरोबर घेत आहोत पण हे शूɊ आहे आिण अिधक हे शूɊ आहे ʉणूनy x z 
हे या Ůकरणात असʞाने वजा ǉा बरोबरी आहे ʉणून याचा अथŊ असा होतो की हा वजा आहेz x z x 
 ȑामुळे चा हा ितसरा टॅन ʩुǿम वजा ǉा टॅन ʩुǿम होतो जो ǉा वजा वजा टॅन ʩुǿम होतोz x x 
 ȑामुळे अथाŊतच ही एक शƐता आहे की बरोबर आहे  शूɊ आिण ʉणून आपʞाकडे आिण उणे ʉणजे ʉणजे y x 0 x th  
वजा हा अंकगिणताǉा Ůगतीमȯे आहे आिण ʩुǿम वजा ʩुǿम देखील आहेx tan x 0 n tan x 
 ȑामुळे हे ितघेही गिणताǉा Ůगतीमȯे आहेत ʉणून ही एक शƐता आहे आिण दुसरी शƐता आहे की वगŊ ǉा बरोबरीचा y xz 
आहे ʉणून हे आहे दुसरी शƐता परंतु याचा अथŊ असा होतो की आिण हे भौिमितक Ůगतीमȯे आहेत आिण ȑाच वेळी xy z 
आपʞाकडे ɘस ǉा बरोबरीचे आहेत Ǜाचा मुळात अथŊ असा आहे की ते अंकगिणतीय Ůगतीमȯे आहेत ʉणून आिणx z 2y xy 

दोɎी अंकगिणतात आहेत  तसेच भौिमितक Ůगती हा एकमेव संभाʩ मागŊ आहे की हे ǉा ǉा बरोबरीचे आहेz x y z 
 ȑामुळे आपʞाकडे फƅ दोनच शƐता आहेत
 ȑामुळे शƐता Ţमांक एक ʉणजे ही शƐता आहे आिण हे ǉा वजा बरोबर आहे आिण दुसरा  शƐता अशी आहे की y 0 z x 
शƐता Ţमांक 2 ʉणजे आिण सवŊ समान आहेत ʉणून या फƅ दोनच शƐता आहेत आिण जर आपण िवचारलेʞा बŠपयाŊयीxy z 
Ůʲाकडे परत गेलो तर बरोबर शूɊ  येथे नमूद केलेली नाही ही एकमेव शƐता बरोबर आहे ती ही पिहली पįरİ̾थती आहेy i s 
 ȑामुळे इतर सवŊ बरोबर नाहीत ʉणून आʉी येथे आणखी एक मनोरंजक सम˟ा घेत आहोत ʉणून या सम˟ेमȯे आपʞाला असे 
ʉटले जाते की चे मूʞ आहे   आिण  म̡ ये आिण नंतर आ̱ हाला येथे या अितशय लांबलचक अिभ̺ य̋ तीचे मू̵ य शोध̜ यास x 0 1
सांिगतले जाते, ̱ हणून नेहमीŮमाणेच आ̱ ही नेहमी सवाŊत आतील अिभ̺ य̋ तीकडे जातो कारण हे ने̾ टेड आहे कारण येथे आपʞाकडे 
िũकोणिमतीय आिण ʩˑ िũकोणिमतीय कायाŊची िũकोणिमतीय रचना आहे.
 कॉट ʩुǿम आता थीटाǉा बरोबरीने पįरभािषत कŝन सुŜवात केली कारण आिण 1 ǉा दरʄान आहे ते खालीलŮमाणे x x 0 
आहे की थीटा ओ ओपन इंटरʬल शूɊ दोनशी संबंिधत असणे आवʴक आहे कारण ते शूɊ आिण एक आहे कारण ते 

पासून मȯांतराशी संबंिधत असले पािहजे  चार ते पाई ओʬर दोन ʉणून हे कॉट इनʬसŊ फंƕनǉा आलेखावŝन येते आिण नंतर pi 
आपण अथाŊतच येथून बदलतो ते देखील फॉलो करते की कॉट थीटा बरोबर असतो आिण नंतर आपण बदलतो  इथे या x th 
समीकरणात सवŊũ कॉट ʩुǿम थीटा आहे ʉणून मग या मोǬा समीकरणाǉा आत जे काही आहे ते बनते ʉणजे एक अिधक x x 
चौरसाचे मूळ एक अिधक कॉट ˍेअर थीटाचे मूळ होते जे एक अिधक एकचे मूळ होते ओʬर टॅन ˍेअर थीटा जे समान आहे  आह वन
ɘस टॅन ˍेअर थीटा ओʬर टॅन ˍेअर थीटा याǉा मुळाशी जो अिधक सरलीकृत केला जाऊ शकतो कारण येथे हा अंश सेक ˍेअर 
थीटा बनतो आिण सेक ˍेअर थीटा एक ओʬर कॉस ˍेअर थीटा आहे
 ȑामुळे हे शेवटी थीटाǉा एका ओʬर साइनमȯे सोपे होईल.
  हे देखील लƗात घेतले पािहजे की या ŵेणीतील थीटा साठी हा ठळकपणे सकाराȏक आहे ʉणून अिभʩƅी ʉणून sin theta 
आपण काय करǻाचा Ůयȉ करतो की आपण एक अिधक वगाŊचे हे मूळ या दुस-या वगŊमूळाǉा आत हलवǻाचा Ůयȉ करतो आिण x 
नंतर आपʞाला जे िमळेल ते वगŊमूळ आहे सॉरी ǉा वगŊमूळाचे मूळ वगŊमूळ आता राहणार नाही कारण ते 1 अिधक चौरस मȯे x x 

अिधक पूणŊ वगŊ वजा एक अिधक वगŊ असेलcos theta sine theta x 
 ȑामुळे आपʞाला हे िमळेल मग आपण हा 1 अिधक वगŊ या अिभʩƅीǉा आत हलवǻाचा Ůयȉ कŝ शकतो ʉणजे 1 अिधक x x
चौरस गुणा अिधक पूणŊ वगŊ वजा एक अिधक वगाŊचे वगŊमूळ असेल परंतु आपʞाला मािहत x cos theta sine theta x 
आहे की हे एक अिधकचे वगŊमूळ आहे  ˍेअर हे िसन थीटा पेƗा एक आहे ʉणून आपण आता ही वˑुİ̾थती वापरतो ʉणून हे मूलत:x 
एक ओʬर साइन थीटा आहे आिण तेच आपण येथे वापरतो
 ȑामुळे आपʞाला हे ǉा वगŊमूळ बरोबर कॉस थीटा ओʬर साइन थीटा ɘस वन असे िमळते.x 
  याला जेʬा िवभािजत केले जाते तेʬा आपण या दोɎीनंा िसन थीटाने िवभािजत करतो
 ȑामुळे हे एक होते आिण हे कॉट थीटा बनतेx 
 ȑामुळे शेवटी आपʞाकडे चे मूळ कॉट थीटा अिधक एक संपूणŊ चौरस वजा एक अिधक चौरस आहे परंतु आपʞाला मािहत x x 
आहे की कॉट थीटा खरं आहे  ǉा बरोबरीने आपण हे ने बदलू आिण नंतर आपʞाला शेवटी वगाŊचे वगŊमूळ अिधक एक पूणŊ x x x 
वगŊ वजा 1 अिधक चौरस िमळेल आिण हे जर आपण आणखी सोपे केले तर आपʞाला हे ǉा x x 
वगŊमूळाǉा वगŊमूळाǉा बरोबर िमळेल.
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 एक अिधक चौरस ʉणून हा पंख या अिभʩƅीची गणना करतो जी आपʞाला बरोबर एक अिधक वगाŊचे वगŊमूळ बरोबर x x x 
असʞाचे आढळले आहे, चला या सम˟ेतील पुढील सम˟ा घेऊ या आपʞाला खालील उलट िũकोणिमतीय समीकरण पूणŊ करणा̴ या 
सकाराȏक समाधानांची संƥा शोधायची 
आहे.
  सकाराȏक सोʞूशɌ ʉणजे ʬेįरएबल ची मूʞे जी पॉिझिटʬ असतातx 
 ȑामुळे शूɊापेƗा जाˑ असते जे या ʩˑ िũकोणिमतीय समीकरणाचे समाधान करतात ʉणून आपण या समीकरणात डाʩा x 
बाजूला हे देखील पाš शकतो की आपʞाकडे एक ʩुǿम आहे आिण आपʞाकडे टॅन ʩुǿमाची बेरीज आहे  दोन िभɄ मूʞे आहेत 
ʉणून हे आपʞाला ताबडतोब टॅन ʩुǿम अिधक ʩुǿम टाइप सूũाची आठवण कŝन देते, a tan b 
ʉणून आपणास आठवǻासाठी आʉी मागील एका ʩाƥानात ही िविशʼ ओळख िसȠ केली होती की ʩुǿम अिधक tan x tan
ʩुǿम असे िलिहले जाऊ शकते.y 

अिधक चा टॅन ʩुǿम 1 वजा पेƗा जाˑ असʞास पेƗा कमी असʞास आिण उȋादन 1 पेƗा मोठे  x y xy xy 1 xy 
असʞास आिण दोɎी धनाȏक असʞास आपण जर पेƗा जाˑ असेल परंतु आिण दोɎी ऋण असतील तर फƅx y xy 1 x y 
अिधक जोडणे आवʴक आहे, तर या सȯाǉा सम˟ेसाठी आपʞाला उणे जोडणे आवʴक आहे जे आपण पाहतो ते pi pi ah 
ʉणजे आपʞाला फƅ सकाराȏक उपायांची संƥा शोधǻात रस आहे.
  ʉणून शूɊापेƗा मोठा ʉणजे जेʬा जेʬा शूɊापेƗा मोठा असतो तेʬा हे ˙ʼ होते की एक बाय दोन अिधक एक देखील x x x 
शूɊापेƗा मोठा आहे आिण एक बाय चार अिधक एक आहे ʉणून टॅन ʩुǿम फंƕनचे हे दोɎी आƶुŊमŐट सकाराȏक आहेत आिण x 
 ȑामुळे साहिजकच हे िविशʼ Ůकरण नाकारǻात आले आहे ʉणून मी आता फƅ दोनच केसेस लागू कŝ शकतो जे एकतर हे केस 
िकंवा हे केस आहेत पण आʉी हे देखील पाहतो की जर तुʉाला हे मूʞ 0 पेƗा मोठे असेल तर 2 अिधक 1 नſीच आहे.x 
  1 पेƗा मोठे आिण ʉणून 1 बाय दोन अिधक एक एकापेƗा काटेकोरपणे कमी आिण अथाŊतच सकाराȏक असणे आवʴक आहे x 
ʉणून हे असे एक बाय दोन अिधक एक आहे जे येथे पिहʞा ʩुǿमाचा युİƅवाद आहे शूɊ आिण एक आिण मधला x ah tan a 
आहे  ʩा बȞलही असेच ʉणता येईल दुसरा आह येथे युİƅवाद जो एक बाय चार अिधक एक आहे ʉणून आपण पाहतो की दोन e x 
बाय दोन अिधक एक आिण एक बाय चार अिधक एक शूɊ आिण एक यांǉामȯे आहे x x 
आिण ʉणून यावŝन असे आढळते की एक बाय दोन अिधक  एक गुिणले एक बाय चार अिधक एक देखील एकापेƗा कमी असणेx x 
आवʴक आहे कारण ते दोɎी एकापेƗा कमी आहेत आिण ʉणून जर आपण आपʞा सूũाकडे परत आलो तर आपण पाहतो की या 
दोन Ůकरणांपैकी जी केस लागू होते ती पेƗा कमी आहे  एक ʉणजे ʩुǿम अिधक ʩुǿम ǉा दोन िवतकाōचे xy tan x n y 
गुणाकार
 ȑामुळे िवतकŊ  आिण आहेतx y 
 ȑामुळे उȋादने आिण जर एकापेƗा कमी असतील तर ही पिहली केस लागू आहे जी येथे सȑ आहे कारण उȋादन आʉी x y 
उȋादन एकापेƗा कमी असʞाचे आधीच दाखवले आहे, ʉणून आमǉाकडे टॅन ʩुǿम एक बाय दोन अिधक एक अिधक टॅन x 
ʩुǿम एक बाय चार अिधक एक समान आहे ʉणून आपण येथे हे पिहले सूũ वापŝ .x 
 हे अिधक एक वजा उȋादन ओ  ही दोन मूʞे आिण ही अिभʩƅी देखील सुलभ केली जाऊ शकते येथे सम˟ेमȯे असे ʉटले आहेf 
की आपʞाला एक सकाराȏक शोधǻाची आवʴकता आहे आʉाला सकाराȏक उपाय शोधǻाची आवʴकता आहे याचा अथŊ असा 
की आपʞाला ची सकाराȏक मूʞे शोधणे आवʴक आहे x 
जसे की ही अिभʩƅी समान आहे दोन बाय ˍेअरचा टॅन ʩुǿमx 
 ȑामुळे आपʞाला हे दोन बाय ˍेअरǉा टॅन ʩुǿमाǉा बरोबरीचे असावे असे वाटते ,x 
 ȑामुळे येथे समानतेवŝन हे आिण हे समान आहेत आिण ʉणून हे खालीलŮमाणे आहे की येथे हा युİƅवाद दोन बाय वगाŊǉा समान x 
असावा ते ʉणजे सहा अिधक दोन अिधक दोन अिधक एक गुिणले चार अिधक एक वजा एक ʉणजे दोन पेƗा जाˑ चौरसx x x x 
आिण जर आपण हा आह अिभʩƅी बीजगिणतीय̊̽Ǩा सोपी केली तर 
आपʞाला शेवटी काय िमळेल ते ʉणजे ने या बŠपदी समीकरणाचे समाधान केले पािहजे आिण हे पुढील घटक होऊ शकते मȯे x x 
तीन चौरस वजा सात वजा सहा ʉणजे शूɊ बरोबर आह, हे आणखी गुणांकन केले जाऊ शकते ʉणून आपण तीन चौरस वजा x x x 
सात वजा सहा असे िलš शकतो तीन अिधक दोन वेळा उणे ʉणून येथून हे ˙ʼ होते की ची नेमकी तीन मूʞे x x x thr  ee x 
आहेत जी या समीकरणाचे समाधान करतात आिण मूʞे बरोबर 0 आहेत या घटकामुळे समान वजा दोन बाय तीन आिण या x x x 
शेवटǉा घटकापासून तीन समान आहेत परंतु जर आपण गेलो तर  सम˟ेकडे परत सम˟ा आʉाला या समीकरणाचे समाधान 
करणा̴ या सकाराȏक समाधानांची संƥा शोधǻास सांगत होती आिण येथून हे ˙ʼ होते की हे शूɊ आहे हे उणे दोन बाय तीन आहे 
ʉणून एकमेव सकाराȏक समाधान समान तीन आहे आिण ʉणून संƥा  या समीकरणाचे समाधान करणा̴ या सकाराȏक x 
समाधानांची संƥा एक आहे ʉणून या समीकरणाचे समाधान करणा̴ या सकाराȏक समाधानांची संƥा एक आहे ʉणून फƅ एक 
उपाय आहे जो समान आहे तीन ʉणजे हे पाचवे ʩाƥान पूणŊ होईल आिण आʉी आणखी काही सम˟ा पुढे कŝ .x 
  पुढील ʩाƥान हे ʩˑ िũकोणिमतीय फंƕɌवरील आमचे शेवटचे ʩाƥान असणार आहे आिण ȑानंतर आʉी एक नवीन िवषय 
सुŝ करǻाची योजना आखत आहोत िजथे आʉी िũकोणाǉा गुणधमाōवर चचाŊ कŝ.
 िũकोणिमतीय फंƕɌ आिण ʩˑ िũकोणिमतीय फंƕɌसाठी आʉी कʬर केलेʞा या सामŤीचा बराचसा भाग िहंक करा, धɊवाद Pru
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