
เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ෬ว ๼ಂൽನ කฤౙ  ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳඝ౬
เವค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅโಗಳ ನഴเನ ಞฆൡಗำ ಮൡ౨  ๸ීಧಗಳඝ౬  කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆචಯ 
ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ಈ ಉಪක౲ ಸโ ඩ౳ ಥ෦ಕ฿ಜ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗัಡ 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸยං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎಡූಗโ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪലಸ෎ಀ ಮൡ౨  කโ x 
ඣೕലದฉ ವಗბದ ೯൤ಡ ಎರഴ ಇൿ ಸ౷ ಲ౭  ෍ದค๯๋ൟං ಏಃಂದฉ ಆຉ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಮൡ౨  เสೕಮ x 
೦౲ ෦ൟೕಯ ౽ಯბಗಳ ๸෽ೕಜච෷ ಉഴಬฆൟ౨ ං ಮൡ౨  ๸෽ೕಜචಯ ಟഴ ෩ರඡ ງತದವฉಡ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಳಜನ ງತൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๯โൿ ಕಲ౭ ච෴ಜං  เสೕಮ ಮൡ౨  කโ เสೕಮ x cot x 
൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜರย ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐෷ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං cot p 
൮ೕഓ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൮ೕഓದ ๴ඨ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๴ඨ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ๳คർಗ ಅൿ ๴ඨ ൮ೕഓ 
ಅಲ౵  ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ಋ൏ತ౱ ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಇದಃౙ  ๳คං ಏಃಂದฉ කโ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  sin theta 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ sin theta 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇൿ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං, ಇൿ 1 ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲಃౙ
ಸಮකಜฆತ౨ ං  ൮ೕഓ ಈಗ කโ ಈ ಬಲූಗವඝ౬  ಪคූ๣ಯย౵  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸ෎౽ಜං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸ීಧವඝ౬  ಇย౵  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ීಧൽಂದ කโ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಆೕഡ ౽ಯბವඝ౬  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ನಮಡ 
๭ಞโൿ ൮ೕഓದ ಆೕങ౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   x 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ඦತರ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෬ว ಒಂൿ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ඦತರ ಇದඝ౬  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෬วx 
1 ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ඦತರ ಇದඝ౬  1 ෭ನ๺ 1 ನ ವಗბ෩ಲ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ o 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ච ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ ಞฆತඝ౬  ಇย౵  ಬಳಸยං౪ ೕๅ ಅದඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෬ว ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  කโ ಆຉ ഓඨ ൮ೕഓದ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಬಳಸฤ ෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ෬ว ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  ಎว౵ ഷ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ಒಂൿ ಓವฑ ඛಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ, ๭ඨ ൮ೕഓโ ಒಂൿ ෬ว ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ x x 
ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  x 
ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಆ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ෩ಲේತ฿ಜ ๼ಂൟฆಜ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඦತರ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ කโ ౽๺ ಆෆ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๭ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ 
෥ಡ෎౽ಜං ಆದฉ ๭ඨ ൮ೕഓ ಈ ෰ಲ౲ โ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂർಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಇದච౬ ೕ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ຂำโඃචಂದฉ, ಈ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ โ 
වಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ತඨ เสೕಮವඝ౬  ෈ല  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲโ ಈಗ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಆຉ o x phi 
ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಈ ๸තಣბ ෰ಲ౲ โ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ โ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คರ෎ಀ phi pi 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಉഴ๼ലಯ෎౽ದൿ౪  ಇย౵ ಂದ ౽๺ ಆෆ ව ಆಜං , ಆຉ ಇൿ ഓ౲ ඨ ಆෆ ව ಒಂൿ 
ವಗბ෩ಲದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಈಗ ಇൿ ව ౽๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ಆෆ ඹ ಈಜඛಂದ  ಎಂ්ൿ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ඛಂದ  คಂದ  ವฉಜನ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คൿ౪  , phi cos 0 pi 2

ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵  ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  cos phi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಯ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅದඝ౬  ๼ೕಡ cos phi cos square phi 
ಬฉಯಬ๾ൿ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ඹಯ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಮ൧౨ ෫౱  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ඹ෷ 1 
ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ වಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂಬ ಞฆತඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ වನ 
ವಗბ෩ಲದ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಸಹಜ฿ಜ ಆຉ ಇඨ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ๯  bstitute tan phi
ಅඝ౬  ಒඨ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ವಗბ෩ಲඅಂൽಡ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಪ෴ბಯವඝ౬  ෥ലർಗ x 
කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಪ෴ბಯ ഓ౲ ඨ ව ಅඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  x 
ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ cos phi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඹಯ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ 
ಒಂൿ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඹ෷ ಒಂൿ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ x 
ಪ౵ ๺ ೓ಕದ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵  x x x 
๬෈ೕൡಪലಸฤ ಄ಳಲ౭ ഔౣ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಈ ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ಯ ඬฃๅಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಎರಡඡ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං  ಒಂൿ හౘඨ ಅದರ ഺ෬ඨ 0 คಂದ 4 න ಮൡ౨  ಅದರ ฿౲ ඪ౨ ෷ ෨೉౞ ದ f 
ಮಧ౲ ಂತರ 0 คಂದ න ಮൡ౨  ಎෆ හౘඨ ಅඝ౬  ൮ೕഓದ ಎෆ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಪ౳ ๔౬ ෷ ൮ೕഓಃౙ  ๳คದ ෈ಂൿಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಄ำತ౨ ං  ನ ഺ෬ඨ  ൮ೕഓದ ෬ว 10 t 
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෭ನ๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකದ ಎෆ ൮ೕഓ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ಎෆ හౘඨ 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ හౘඨ ನ ಈ ഺ෬ඨ ನย౵  ಎ๠ౣ  ൮ೕഓಗัๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಅಂದฉ ಎෆ ൮ೕഓದ ಈ ෰ಲ౲ โ ಹൡ౨  ෭ನ๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಹൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಎม౵  ൮ೕഓವඝ౬  ๒ನ౲ ൽಂದ කฤౙ  ಡ ๳คฆವ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ಪคಹคಸ෎౽ಜං, pi 
ಅಂದฉ เสೕಮ ಹൡ౨  ෭ನ๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos cos theta 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಎ๠ౣ  ಪค๻ರಗำ ಈ ಮಧ౲ ಂತರ 0 คಂದ 4 ವฉಡ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ.  
න ൡಂ෇ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇൿ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ෇เ෴ಜฆโದคಂದ කโ ෮ದฤ ಈ ಎಡූಗವඝ౬  ಇย౵  ಸರัೕಕคಸ෎ಀ 
ಮൡ౨  ඦತರ ಸ෦ೕಕคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ൮ೕഓದ ಅಂತಹ ෰ಲ౲ ಗำ ಎ๠ౣ  ಇๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಈಗ ൮ೕഓ 0 คಂದ 4 
නಡ ๳คං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං. ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ๼ೕಜฆ฿ಗ කโ ಈ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  0 คಂದ 4 න ಅඝ౬  4 ಪ౳ ඃಶಗะಜ 
เಂಗല๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಪ౳ ඃಶโ 0 คಂದ ಡ ಎರಡඡ ಪ౳ ඃಶโ ಡ ಎರഴ න ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ෩ರඡ ಪ౳ ඃಶโ ಎರഴ pi pi 

คಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಆචಯൿ  කಲౙ ඡ ಪ౳ ඃಶ ෩ฆ න ಮൡ౨  කฤౙ  න ನഴเನ ෨೉౞ ದ pi pi 
ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ๳คർಗ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓโ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ๳คർಗ ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮ ෴โൿ ಈಗ ൮ೕഓ ಆຉ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ 
๳คർಗ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ౽๺ ൮ೕഓದ ෴โඃ ൮ೕഓ ౽๺ เสೕಮಃౙ  ಈ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ โ ౽๺ เสೕಮ 
౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෵ಂದ ಈಗ ಃಲโ ಆೕನ ඹಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ, ෴โඃ ൮ೕഓ වಡ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ 
๒ನ౲ ಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ౽๺ හౘඨ ಅඝ౬  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ කโ ౽๺ ൮ೕഓ 
౽๺ වಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං , ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  0 คಂದ න ಈ คೕൟ ෭ನ๺ න 2 คಂದ ಪ౵ ๺ න 
ನഴเನ ๴ඨ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ  කโ ಆ๴ඨ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ කඝ ಅದඝ౬  ತ౷ คತ฿ಜ ಇย౵ ಡ 2
๲ึ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಮൡ౨  ನഴเನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ කโ ๒ನ౲ ൽಂದ ಎಂൿ ຂูೕಣ x ah cos x pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ෬ว න ಎಂൿ ຂูೕಣ  ಇൿ ಒಂൿ ಎಂൿ ຂั ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಛ౳ භ 
ಎಂൿ ຂูೕಣ  ಎಂ්ൿ ಈ คೕൟಯർ౪ ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕഴ๋൤ ಕํბ ಅඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಎಂൿ h 
ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ๭ೕ෦ತ฿ർಗ ౽ಯბโ ಅඝ౬  ກ೉౞ ๯โದฌಂൽಡ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ pi cos x x 
ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๳คದ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಡ ๳คದ ಎರഴ ಆೕನಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ pi phi pi 
ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ව ಎರവ ಒಂඃ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos theta n cos phi 
ಆದฉ ಆ๴ඨ ౽ಯბโ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ಕല෫෴ಞൟ౨ ฆโದคಂದ ಇൿ ඛಜๅಂದฉ ൮ೕഓ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං phi 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ව ෩ಲේತ฿ಜ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ൮ೕഓ 0 ඛಂದ ಡ ๳คർಗ ౽๺ ൮ೕഓದ เสೕಮโ ಡ pi cos phi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ൮ೕഓ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ න ಮൡ౨  2 න ನഴเನ ಎರಡඡ cos inverse of cos theta is the theta is now when theta  
ಪ౳ ඃಶಃౙ  ๳คൿ౪  , ಈ ๸ದಭბದย౵  ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮโ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಏಃಂದฉ ౽๺ ൮ೕഓದ ಈ ౽๺ เสೕಮ ෰ಲ౲ โ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คರ෎ಀ  เสೕಮ ಇൿ  คಂದ ಡ ಮൡ౨  ಈcos 0 pi 
൮ೕഓ ಮಧ౲ ಂತರ ಡ 2 ಡ ๳คං pi pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ຂಳ෎ಃಂದฉ කโ ಈ ಎರಡඡ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ಡ 2 pi pi 
ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಆದฉ ಇൿ ಇದคಂದ ൤ฉൽฆತ౨ ං  ಎಡූಗದย౵  
ಆದ౪ คಂದ න ෰ಲ౲ โ ಎರಡඡ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ๳คಲ౵  ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  කโ ෮ದಲ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ಎಂൿ 
฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ න ෮ದಲ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ൮ೕഓ ๳คർಗ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಎರഴ නಡ ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮโ ൮ೕഓಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಎಂൽඦ൤ ಈಗ ಇൿ ಃಲโ ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ  ಈ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๳คರ෎ಀ ಅൿ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ x pi cos 
ಆಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಅನ౷ ෵๭ದฉ කโ ಅඝ౬  cos theta 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆำ౶ ൤౨ ೕๅ.  ಇย౵  ಅಂದฉ ౽๺ හౘඨ ಒಂൿcos x 
ඪಇ ಆಜฆโದคಂದ  ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ค෽ೕലಋ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ හౘඨ ౽๺ ಸಹ ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡ ౽ರಣๆචಂದฉ , ൮ೕഓ ಎರഴ නಡ ๳คದ౪ ฉ, 
ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං . pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโඃචಂದฉ , කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಏನඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ , ൮ೕഓโ නಡ ಎರഴ නಡ 
๳คದ౪ ฉ, ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ๳คං ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ౽ಸ౬  ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ಟ౬  
ಉಪเූಗ฿ಜං เสೕಮ ౽ಯბ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ව ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵  ౽๺ ಆෆ ව ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಈ ඹ෷ කโ ຄಂൽ๭ฆವ ๔౳ ೕ൐ಡ 
๳คං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಆಜฆವ ಈ ව ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಎಂൿ ൟั෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ව ඹ෷ ౽๺ เสೕಮ ౽ಯბದ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ව ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ಅൿ ತౘಣๆ ಆಞತ౨ ං  ව ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮಃౙ  
ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ൮ೕഓ නಡ ಎರഴ නಡ ๳คർಗ ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮโ ඹಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං, ಅย౵  ව ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಆಜฆತ౨ ං .  ౽๺ ൮ೕഓದ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣದย౵  ౽๺ เสೕಮโ 
ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ౽๺ ൮ೕഓ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ౽๺ ൮ೕഓ ಎರഴ න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಆಜൿ౪  , ෩ರඡ ಪ౳ ಕರಣದย౵  
൮ೕഓ ಮ൤౨  ಎರഴ නಡ ෩ฆ නಡ ๳คං. ౽๺ เสೕಮ ౽๺ ൮ೕഓ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
කโ ൮ೕഓ ಎರഴ නಡ ๳คർಗ ෩ฆ න ൮ೕഓ ෭ನ๺ ഖ න ಮಧ౲ ಂತರ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಂං 
൮ೕഓದ ౽๺ ෭ನ๺ ಎರഴ න ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൮ೕഓದ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಇย౵  ಇඃ คೕൟಯ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ , ಈ ಆೕನದ ౽๺ ౽๺ ൮ೕഓඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಈ ಆೕನದ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ഖ න ๲ഡ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಈ ඛൽბಷౣ  ಮಧ౲ ಂತರโ 
ಒಂൿ  ಉಪเූಗ ౽๺ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನโ ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಎರഴ න ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ൮ೕഓ ๳คർಗ ౽๺ ൮ೕഓದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ಎರഴ නඛಂದ ෩ฆ න ౽๺ เสೕಮโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
൮ೕഓ ෭ನ๺ ഖ න ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൮ೕഓ ෩ฆ නඛಂದ කฤౙ  නಡ ๳คฆವ ಆචಯ ಸඛ౬ ๆಶಃౙ  ಇඃ ಸತ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ කฤౙ  න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ๵ೕ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ൮ೕഓ ෩ฆ නඛಂದ කฤౙ  නಡ 
๳คದ౪ ฉ කฤౙ  න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං, ಇൿ ಮ൤౨  ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ 
ಉಪเූಗ฿ಜං ಮತ౨ ๠ౣ  ౽๺ 4 න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಏಃಂದฉ 
ಆ๴ඨ හౘඨ ನ ಆವತბಕ൤ಯ ಪ౳ ౽ರ ౽๺ ශೕฑ න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  කฤౙ  න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಈ 
ඛൽბಷౣ  ಆೕನโ ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಇย౵ ಂದ කඝ කฤౙ  න ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ 
ಅඝಸค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಈ කಲౙ ඡ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คർಗ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ౽๺ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ කฤౙ  න ෭ನ๺ ൮ೕഓಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ කฤౙ  เ෗ನ౬  ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ๸౾౹ ಪ౨ ತัಸಬ๾ൿ  ಇย౵  ๲౵ ೖി ෥ല 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๲౵ ೖി ಈ හౘඨ เสೕಮ ಆೕ๺ ൮ೕഓದ ಎม౵  เ෗ನ౬  ๔౳ ೕ൐ಗัಡ ൤ಡൿಆಂಡ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຂำತ౨ ංcos 

ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เสೕಮ හౘඨ ಅඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ತ౨ ං cos cos theta 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಛ౳ ෆ ನย౵  කโ ಎರവ ವಕ౳ ชಒಗಳඝ౬  ෽ೕ೧๭ං౪ ೕๅ  හౘඨ ౽๺ เสೕಮ ౽๺ ൮ೕഓ ๻ಡ෻ ah 
හౘඨ ങඨ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  
ಆದ౪ คಂದ ಸಮತಲ ಅౘದ ෬ว කโ ൮ೕഓವඝ౬  อಬ ಅౘದย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ౽ಯბಗัಂದ ൤ಡൿಆಂಡ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  කโ ಕ൭ವ๯౨  ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಕඬ౭  ಬಣ౧ ದย౵  කโ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ౽๺ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งඪ๭ං౪ ೕๅ ൮ೕഓ ඛೕย ಬಣ౧ ದย౵  කโ 
හౘඨ ങඨ ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಹತ౨ ರ ෬ว งඪ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆຉ คಂದ ಈ ಎರഴ ౽ಯბಗัಛಜ ൮ೕഓದ 
ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಅಥ฿
౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ౽๺ ൮ೕഓ ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ಹൡ౨  ෭ನ๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಄ಳมಞൟ౨ ං ಮൡ౨  ಆຉ ಈ ಎರവ ವ౽౳ ಂൟಗำ ಆຉ ನย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ಬಹಳ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ಎರಡචಯൿ  ಅವฆ ಇย౵  ೞൽ๯ವ ಸಮಯ ಮൡ౨  ඦತರ ෩ರඡ ෇ค ಒಳූಗโ ಇย౵  
ೞൽ๯฿ಗ ൮ೕഓದ ෩ฆ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗัๅ, ಇದ౽ౙ ಜ เสೕಮ ౽๺ ൮ೕഓ ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ಹൡ౨  ෭ನ๺ ൮ೕഓಃౙ  cos 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರโ ๸ಒ౲  ಆಜฆತ౨ ං  ඩ෵ಂഡ ൮ೕഓ ๵ච౬ ෵ಂದ කฤౙ  ಡ ๳คದ ൮ೕഓಡ ๳คං pi 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಹൡ౨  ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౽๺ เสೕಮ ౽๺ ൮ೕഓ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಄ವಲ ෩ฆ เ෗ನ౬  ෈ಂൿಗัๅ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಆຉ ಃಳಜನ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಄ಳมಞತ౨ ං ah  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඃ เಷಯವඝ౬  ಡ ತඨ เสೕಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ෬ว නಡ x i 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෩ฆ ನ ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜං ಆದฉ ഓ౲ ඨ ಆෆ ශೕฑ ශೕฑ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಅದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜ ഓ౲ ඨ x 
เสೕಮ ಒಂದರ න කฤౙ  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ න ಅඝ౬  කಲౙ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಬಲූಗโ ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ x 
เสೕಮ ಛಜ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸ෎ಀ ಅಥ฿ ಬದยಡ කโ ಅದඝ౬  ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓඨ เสೕಮ ෭ನ๺ y 
෩ฆ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಪ౳ ౽ರದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸ෎౽ಞತ౨ ං කโ ಈಛಗศ ನಮ౱  ๼ಂൽನ x y 
ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಇย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ෭ನ๺ 3 ಡ x x y 
ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಮൡ౨  ನ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ෭ನ๺ 3 ಆಜං x y x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಡ ಗಮඛಸ෎౽ದ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ෰ಲ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲  ಁಡ 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ෰ಲ౲ ಗำ ಡ කಲౙ คಂದ ಒഖౣ ಟല๭ದฉ ಈಗ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ, ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ pi x x 
ನಮಡ ൟัൽං ෰ಲ౲ โ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ ใ ಸಹ 
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ ನ x x 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ัർಗ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ෥ತ౳  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ฆವ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x x 
෥ತ౳  තซ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ෩ಲේತ฿ಜ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ತౘಣ ඣೕಡಬ๾ർದ ๸ಗൟ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඦತರದ ಚ೎ბಯย౵  කโ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ನ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಡ ෥ತ౳  ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ. ಮ൤౨  ഓ౲ ඨ x 
เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๰ತ౳ ಃౙ  ๼ಂൟฆಜ, ಇย౵  ನಮ౱  ಸಮ๲౲ ಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ನಮಡ ൟัൽං, x y x 
ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  y y x 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಮಯವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ನಮ౱  ಪ౳ ಕರಣโ ෩ಲ൫ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ನಮಡ xy 
๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ๵ච౬ ෷ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  ನಮ౱  ಸಮ๲౲ ಡ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  ou xy 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඛൽბಷౣ  ๰ತ౳ ವඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෩ฆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๻ಡ y x 
෥ലർಗ කโ ಈ ಬಲූಗವඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 ෭ನ๺ 3 ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ 1 ೯൤ಡ 3 ಮൡ౨  ඦತರ x x 
කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ , ಎರഴ ನ ಉൿ เสೕಮโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ x x x
ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಆຉ ನಮಡ ൟัൽං ತඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ a b 
ಇൿ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ ඦತರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ b a b 
ඛಜ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಄ವಲ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  
౽ಯბඛವბ๼๯โದคಂದ කโ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಸ෥ನವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෩ฆ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ x x 
ಮൡ౨  ෥ತ౳  ಇൿ ඛಜ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං. ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ෬ว ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಆຉ ๆึ කโ ಸ౷ ಲ౭  ಃಲಸ x 
෥ലದฉ  ಘലತ ಆຉ ඦತರ කโ ಸ౷ ಲ౭  ෈ೕಜಗ൐ತದ ಀಶಲ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ನಮಡ ಇದඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  
ඦತರ කโ ಆฆ ಚದರ ೯൤ಡ ಐൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಡූಗವඝ౬  ಆฆ ෭ನ๺ x x x 
ಒಂದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ๵ච౬  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಎರഴ ಪค๻ರಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆರ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ಅಥ฿ ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂർಜං ಆದฉ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ x ah x 
ಈಛಗศ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಇൿ ෭ನ๺ ಅಲ౵  ಒಂൿ ෰ಲ౲  ಪค๻ರವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಏಅಕ ಪค๻ರ  ಆರ౾ౙ ಂತ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ಆຉ ಬಹಳ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಸಮ๲౲ ಗಳย౵  ಒಂർಜං ಎಂൿ කඝ je 
ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮ เสೕಮ ಮൡ౨   ഓ౲ ඨ xy z x tan y 
เสೕಮ ಸಹ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ඦತರ ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ฆವ ౽ರಣ ಈ ಃಳಜನโಗಳย౵  z xy z 
෴โൿ ඛಜ฿ಜං කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಪ౵ ๺ ಡ 2 ಅಥ฿ ෎ฉ คೕൟಯย౵  ຂำโർದฉ ෭ನ๺ ಈಗ y x z y x z
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං เสೕಮ ತඨ เสೕಮ ಮൡ౨  เสೕಮ ಸಹ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ಮൡ౨  y x y t z 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಅಂಶವඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ y x z 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಈಗ කโ ಈ ಆೕನವඝ౬  ൮ೕഓൽಂದ ๰೉๵ೕಣ ಅൿ ಈಗ ನ౽ฃತ౱ ಕ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ ຂูೕಣ කโ y 
ಈ ಃಳಜನ ಅವสೕಕನವඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 2 คಂದ ෭ನ๺ න ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ 2 คಂದ න ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ಈ ๸ದಭბದย౵  ഓ౲ ඨ 
เสೕಮ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಕඛಷ౤  ഓ౲ ඨ เสೕಮ z y x 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ಇโಗำ ಸ෥ನ฿ಜๅ ಇโಗำ ಈ ಆೕನಗำ ಅಳ൤ಯย౵  ಸ෥ನ฿ಜๅ ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ 
ಆೕನಗำ ಅಳ൤ಯย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈ ಎม౵  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ x y z
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ಇಡ෎ಀ  ಎರಡคಂದ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං , ಈ ಆೕನದ ಪ౳ ෥ಣโ 
൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ කโ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಇൿ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರവ ൮ೕഓಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ කโ ಎರഴ ൮ೕഓವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ෰ಲ౲ โ ๻ಡ ಈ 2 ൮ೕഓโ 
ಈ ๸තಣბ ಮಧ౲ ಂತರದ ಉದ౪ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಅൿ න ಆಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ නಜಂತ 2 คಂದ ಕല෫ ಇರ෎ಀ ಅಥ฿ ຆൿ ಏಃಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౽ಯბโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ൤ฉದ 
ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏಃ  ಇย౵  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ൮ೕഓವඝ౬  ๵ච౬ ಜಂತ ಸ෥ನ฿ಜ ಮൡ౨  නಜಂತ ಕല෫ ಎರಡคಂದ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ഓ౲ ඨ ౽ಯბವඝ౬  ಅನ౷ ෵๵ೕಣ ಈಗ ಈ ಆೕನ ൮ೕഓ 0 ಮൡ౨  න
2 ರ ನഴๅ ಮൡ౨   
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ ಆෆ ഓඨ เสೕಮ ็ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಆෆ ഓඨ เสೕಮ ็ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ 
ಇನ౷ ๺ბ ಎಋ౺  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
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ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ෭ನ๺ ෈ ๰ತ౳ ದ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇൿ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂൿ ຂูೕಣ  ಇൿ ഓ౲ ඨ ಎ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ෈ ಓವฑ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಎ ഓ౲ ඨ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ಎ ็ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ෈ ಪ౵ ๺ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಈ ൮ೕഓ 0 ಮൡ౨  න 2 คಂದ 2 ರ ನഴๅ x 1 xy 
ಇฆโದคಂದ ಇൿ ഓඨ ൮ೕഓದ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ൮ೕഓโ  ಮൡ౨  න  คಂದ ಛ౳ ෆ ನ ನഴๅ 0 2
ಇർ౪ ಗ ഓ౲ ඨ හౘඨ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 0 ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ . ๻ಛಜ ಇย౵ ಂದ කโ ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
൮ೕഓโ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಅඝಸค๯ತ౨ ං, ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಉಪเූಗ฿ಜං. ഓ౲ ඨ เสೕಮ 
౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಯ ෬ว ෭ನ๺ ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಆຉ ಈ xy y x 
ಬಲූಗಃౙ  ಅඃ ಃಲಸವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಬಲූಗವඝ౬  ಇൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ෬ว z y 1 zy z 
෭ನ๺ ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅโ ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಸ෥ನ൤ಯඝ౬  y 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಈಗ ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ಎರവ 
ಬൽಗಳย౵  ഓ౲ ඨ ౽ಯბ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โඃචಂದฉ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ โ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇದඝ౬  කโ ෭ನ๺ ඛಂದ y x 
1 ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ಡ 1 ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ඦತರ ಮತ౨ ๠ౣ   ಸರัೕಕರಣโ ನಮಡ ෭ನ๺ xy z y zy r y x 
ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಆಜ ෭ನ๺ ಆಜ 1 ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ ಡ ವಗბ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ zy z y xy y z y x xy z xyz 
෭ನ๺ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵  ෭ನ๺ y xy xy z y x z 
෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ කฤౙ  ಪದಗำ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಪഷ෷โൿ 2 ಆಜฆತ౨ ං xyz 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಈ ಬൽಯย౵  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಎಡූಗದย౵  ತฆ൤౨ ೕๅ y 
ವಗბโ ಪ౵ ๺ ಆಜ ಆದฉ ඦತರ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಮൡ౨  ಅಂಕಗ൐ತದ x z x z y xy z 
ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಘನ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಡ ಡ ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ๵ච౬ ಡ y y y xz 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಸಮಯದ ๼൞ಸ౾౨ ෵ಂದ ಆຉ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಪคಗ൐ಸං කโ ಈ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಋ൏ತ౱ ಕๅಂൿ ಪคಗ൐๯ವ ಎರಡඡ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಸಹ ಮൡ౨  කโ ಇඃ คೕൟಯ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಅඝಸค๭ದฉ කโ ಸಹ ಈ 
๭౩ ൟಯඝ౬  ತฤඬ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಇൿ ಅವಶ౲ ಕ ಮൡ౨   ๬ಕ๠ౣ  ๭౩ ൟ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಇๅರവ ಅಂಕಗ൐ತದ xyz tan inverse x tan inverse y tan inverse z 
ಪ౳ ಗൟಯย౵ ದ౪ ฉ ಇൿ ಅವಶ౲ ಕ ಮൡ౨  ๬ಕ๠ౣ  ๭౩ ൟ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅವಶ౲ ಕ ಮൡ౨  ๬౽ಞವ ๭౩ ൟ෴ಜං ಈಗ ಇย౵ ಂದ ಄ವಲ ಎರഴ ಇๅ ๬ಧ౲ ൤ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಥ฿ ಚದರ ಈಗ ಆಜದ౪ ฉ ಆಜದ౪ ฉ ಆಜದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಪ౵ ๺ ಡ y 0 y xz y 0 y 0 y 0 x z 0 

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ದ 2 ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಸಹ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  2 y y x 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ತඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං y z ah 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಉತ౨ ಮ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ y x z 
๒ನ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಆಜฆโದคಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮ z x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෭ನ๺ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං z x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ෩ರඡ ತඨ เสೕಮโ ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ನ ತඨ เสೕಮದ z x x 
෭ನ๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಒಂൿ ๬ಧ౲ ൤෴ಜං  ๵ච౬  ಮൡ౨  y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಇൿ ෭ನ๺ ಇൿ ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ಮൡ౨  ತඨ x 0 x x 
เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ x 0 n x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಸಹ ಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ๬ಧ౲ ൤෴ಜං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ๬ಧ౲ ൤෺ಂದฉ ವಗბโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y xz 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇඣ౬ ಂൿ ๬ಧ౲ ൤ ಆದฉ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಮൡ౨  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං xy z 
ಮൡ౨  ಅඃ ಸಮಯದย౵  කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ෩ಲේತ฿ಜ ಇದರಥბ ಅโ 2y x z 
ಅಂಕಗ൐ತದ ಪ౳ ಗൟಯย౵ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಎರവ ಅಂಕಗ൐ತದย౵ ๅ  ๻ಡ෻ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟಯ ಏಅಕ ๸ಭವඛೕಯ ෥ಗბๅಂದฉ ಡxy z x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಄ವಲ ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗัๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಭವඛೕಯ ๸ಒ౲  ಒಂൿ ಅಂದฉ  ಮൡ౨  ನ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ y 0 z x 
๬ಧ౲ ൤ಯ ๸ಒ౲  2 ಎಂದฉ ಮൡ౨  ಎಲ౵ ใ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං xy z 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗำ ಄ವಲ ಎರഴ ๬ಧ౲ ൤ಗำ ಮൡ౨  කโ ಬ๾ ಆ෺ౙ ಯ ಪ౳ ๔౬ ಡ ๼ಂൟฆಜ ຄೕದฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಳมದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಅඝ౬  ಇย౵  ಉว౵ ೕ಍ಸมಜಲ౵  , ಈ ෮ದಲ ಸඛ౬ ๆಶโ y s 
ಸค෴ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಉัದโಗึಲ౵ ใ ಸค෴ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ ನ ෰ಲ౲ โ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං  0 ಮൡ౨  1 ರ ನഴๅ ಮൡ౨  x 
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ඦತರ ಇย౵  ಈ ൽೕಘბ฿ದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴฿ಗล ಒಳಜನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗัಡ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಇൿ ච๲ౣ ി ಆಜං ಏಃಂದฉ ಇย౵  කโ 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಮൡ౨  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౾౳ ෺ಯ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ๸෽ೕಜචಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ.  කโ cot 

ಅඝ౬  ಈಗ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โದฌಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  1 ರinverse x x 0 
ನഴๅ ಇං ಏಃಂದฉ ಅൿ ൮ೕഓ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಎರഴ ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ಅൿ o 
๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅൿ ඛಜ฿ಜ ෵ಂದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คರ෎ಀ  කಲౙ คಂದ ಎರഴ ෬ว න pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇย౵ ಂದ ಸಹಜ฿ಜ cot 
ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඝ౬  ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ  ಇย౵  ಈ x cot theta th 
ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಆೕഡ เสೕಮ ൮ೕഓ ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ අಡ౥  ಸ෦ೕಕರಣದ ಒಳಡ ಏඛං෽ೕ ಅൿ ಆಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ಈ ෩ಲโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಆೕഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෩ಲ฿ಞತ౨ ං, ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ x 
ಆೕഡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෬ว ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಆຉ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ 
๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෬ว ෎ฆ ๻ಕฤ ಇದඝ౬  ಇನ౬ ๠ౣ  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಈ 
ಅಂಶโ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ෬ว ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ൮ೕഓದ ๴ನ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಸರಳತั๯ತ౨ ං ಈ ๔౳ ೕ൐ಯย౵ ನ ൮ೕഓಡ ඩಪ ൮ೕഓ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ
ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಸಹ ಗಮඛಸ෎ಀ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ಈ ෩ಲವඝ౬  ಈ ಇඣ౬ ಂൿ x 
ವಗბ෩ಲඅಳಡ ಸคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ನಮಡ ๭ಞโൿ ೓ಕ฿ಜං  ౘ෦๭ ವಗბ෩ಲದ ෩ಲโ ಇඝ౬
෨ಂං ಇฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ 1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜ ౽๺ ൮ೕഓ ೯൤ಡ ๴ඨ ൮ೕഓ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x 
ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಇದච౬ ೕ ඦತರ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෽ಳಡ ಈ 1 ಪ౵ ๺ ೓ಕವඝ౬  ಸคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ x 
ಇದคಂದ ಅൿ 1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ෇ค ೯൤ಡ ๴ඨ ൮ೕഓ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ x x cos theta x 
ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ ವಗბ෩ಲ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ๲ౙ ౷ ೕฑ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๭ඨ ൮ೕഓದ x 
෬ว ಒಂർಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ಸತ౲ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ๴ඨ ൮ೕഓದ ෬ว ಒಂർಜං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๴ඨ ൮ೕഓದ ෬ว ౽๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ๴ඨ ൮ೕഓದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං.  ಇದඝ౬  
ූಜ๭ർಗ කโ ಈ ಎರಡඞ౬  ๭ඨ ൮ೕഓൽಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ౽ഡ ൮ೕഓ ಆಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ನ ෩ಲವඝ౬  ಆೕഡ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಒಂൿ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ x x 
ಆಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ಆೕഡ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಡ ಸಮ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ඛಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ವಗბದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  x x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಒಂൿ ๸තಣბ ವಗბ ෭ನ๺ 1 ೯൤ಡ ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ಮತ౨ ๠ౣ  x 
ಸರಳತั๭ದฉ කโ ಇದඝ౬  ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඹඨ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯ ಗಣච෷ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ, ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ x x 
ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಈ ಸಮ๲౲ ಯ ෨ಂൽನ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ , ಈ ಃಳಜನ เสೕಮ 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ಧකತ౱ ಕ ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ  ಧකತ౱ ಕ 
ಪค๻ರಗำ ಅಂದฉ ๆคಯಬฯ ನ ෰ಲ౲ ಗำ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಎಡූಗದย౵  ඣೕಡಬ๾ർඈ൤ කโ ತඨ เสೕಮ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ 
เสೕಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಎರഴ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ತౘಣๆ ನಮಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഛභ ම෨ბมವඝ౬  චನඪ๯ತ౨ ං, a plus tan inverse b 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ චನඪ๭ಆำ౶ โದ౽ౙ ಜ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಒಂದರย౵  කโ ಈ ඛൽბಷౣ  ಞฆತඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ 
ಎಂൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಉತ౭ ನ౬  ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  x y xy 1 x y 
ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಉತ౭ ನ౬ โ 1 ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಯ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾ౙ ಂತ xy x y 1 xy xy 1 
ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ๳คಸ෎౽ಜං ಆದฉ ಮൡ౨  ಎರവ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಈ ಪ౳ ๯౨ ತ ಸಮ๲౲ ಡ ෭ನ๺ pi x y pi

ಅඝ౬  ๳คಸ෎౽ಜං. ah 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಜಂತ ກೈ౞ ർಗ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಁಡ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  කฤౙ  කฤౙ  x x x 
ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಈ ಎರവ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಗำ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨   ah 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ತ ౶ั ๻ಕมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈಗ ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ർದ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಈ ಪ౳ ಕರಣ ಅಥ฿ ಈ ಪ౳ ಕರಣ ಆຉ ಆದฉ ඛೕโ ಈ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ඣೕലದฉ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ 2 ಪ౵ ๺ 1 ಸಹಜ฿ಜ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  1 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  x 0 x 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಇย౵  ෮ದಲ ಅຉ ഓඨ เสೕಮದ ฿ದโ ๒ನ౲  ಮൡ౨  x 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ನഴๅ ಇฆತ౨ ං  ಇඃ เಷಯದ ಬಡ౛  ຂಳಬ๾ൿ  ಇ ๲ಃಂി ಆຉ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಇย౵  ಒඨ ා ශೕฑ a x 
ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಒඨ ා ශೕฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ๵ච౬  ಮൡ౨  ಒಂದರ x x 
ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇದคಂದ ಉತ౭ ನ౬ โ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  ಒಂൿ ෇ค කฤౙ  ಪ౵ ๺ x x 
ಒඨ ಁಡ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಇๅರവ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ කโ ನಮ౱  ๰ತ౳ ಃౙ  ๼ಂൟฆಜದฉ ಈ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ಅನ౷ ෵๯ವ ಪ౳ ಕರಣโ ಜಂತ ಕല෫෴ಜං ಎಂൿxy 
කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ಅಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ เสೕಮ ನ ಎರഴ ฿ದಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං x n y 
ಆದ౪ คಂದ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಗำ ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ ಗำ ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಈ ෮ದಲ ಪ౳ ಕರಣโ ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಇย౵  x y 
ඛಜ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಉತ౭ ನ౬  කโ ಈಛಗศ ಉತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ x x 
ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ಒಂದඝ౬  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ದ ಈ ෮ದಲ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಇದರ ೯൤ಡ ಇൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಒಂൿ ෭ನ๺ 

ಎෆ ಈ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಇย౵  ಸಮ๲౲ ಯย౵  කโ ಧකತ౱ ಕವඝ౬  O  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං කโ ಧකತ౱ ಕ ಪค๻ರಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ කโ ನ ಧකತ౱ ಕ x 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ಎರಡರ ತඨ เสೕಮ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಚದರ ಎರಡರ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಸ෥ನ൤෵ಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ฿ದโ ಚದರൽಂದ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಅಂದฉ ಆฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෬ว x x 
ಎರഴ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค කฤౙ  ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෬ว ವಗბ ಮൡ౨  කโ ಈ x x x 
ಆຉ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ෈ೕಜಗ൐ತ฿ಜ ಸರಳತั๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಏචಂದฉ ಈ ಬ๾ಪದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x 
තซಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಅಂ๏ೕಕคಸಬ๾ൿ ಆಜ ෩ฆ ಚದರ ෭ನ๺ ಏำ ෭ನ๺ ಆฆ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಇದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಅಂ๏ೕಕคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ฆ ಚದರ ෭ನ๺ ಏำ ෭ನ๺ ಆฆ ಎಂൿ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ಎಂൿx x x x thr 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ee 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ನ ඛಖರ฿ಜ ෩ฆ ෰ಲ౲ ಗัๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಮൡ౨  x 
෰ಲ౲ ಗำ ಇย౵  0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ಅಂಶൽಂർಜ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಮൡ౨  ಈ ಆචಯ ಅಂಶൽಂದ x x x 
෩ฆ ಆದฉ කโ ຄೕದฉ  ಸಮ๲౲ ಡ ๼ಂൟฆಜ ಸಮ๲౲ ෷ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ಧකತ౱ ಕ ಪค๻ರಗಳ 
๸ಒ౲ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ำൟ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ ಇൿ ๒ನ౲  ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ
෩ฆ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂඃ ಧකತ౱ ಕ ಪค๻ರๅಂದฉ ෩ฆ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ๸ಒ౲   ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ವ ಸ౽ฃತ౱ ಕ ಪค๻ರಗำ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ವ ಧකತ౱ ಕ ಪค๻ರಗಳ ๸ಒ౲ ෷ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂඃ ಒಂൿ ಪค๻ರเං ಅൿ ෩ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಈ ಐದඡ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴโದඝ౬  
෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸโ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ ನಮ౱  ಆචಯ ಉಪක౲ ಸ฿ಗยං 
ಮൡ౨  ಅದರ ඦತರ කโ ຄಸ เಷಯವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗ಸฤ ෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ, ಅย౵  කโ ൟ౳ ಆೕನಗಳ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  
ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗัಛಜ කโ ಒಳತಂലฆವ ಈ ವ๯౨ เನ ಬಹಳ๠ౣ  ๯ัโಗಳඝ౬  ඛೕല ಮൡ౨  
เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗำ ಅತ౲ ಂತ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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