
յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો પર
 તેથી અગાઉના ચાર લે՘ચરમાં આપણે յયչત િԋકોણિમિત િવધેયોને આવરી લીધા છે અને յયા՚યાિયત કયાӪ છે અમે તેમની વ՞ચેની 
ઓળખ અને સંબંધો પણ յયા՚યાિયત કયાӪ છે અને છેճલા લે՘ચરમાં અમે કેટલીક સમչયાઓ હલ કરવાનું શԁ કયુӭ હતંુ 
તેથી અમે આમ કરવાનું ચાલુ રાખીશું.
  આ આ յયા՚યાન મ՚ુયըવે 
յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો માટે સમչયાનું િનરાકરણ લાવનાર છે
 તેથી આ Ԑથમ સમչયા છે
 તેથી આપણે સાિબત કરવું પડશે કે આ ડાબી બાજુ ચોરસ વԱા એક ઉપર ચોરસ વԱા બેના વગӪમૂળની બરાબર છેx x 
 તેથી જો આપણે જોઈએ તો તરત જ  આ આહ તે થોડંુ મնુકેલ લાગે છે કારણ કે ըયા ંિԋકોણિમિત અને յયչત ભૌિમિતક કાયӷની રચના
હોય તેવું લાગે છે 
અને ըયા ંરચનાનું માળખંુ ԋીӽ չતર સુધી છે
 તેથી િવચાર ખરખેર સૌથી અંદરના չતરથી શԁ કરવાનો છે જથેી તે કોટ છે.

અને આપણે કહીએ છીએ કે ને થીટાની બરાબર થવા દો અને પછી કારણ કે   inverse x cot inverse x cot 
નો રլેજ સટે ખુճલું અંતરાલ શૂլય થી છે  તે չપՋ છે કે થીટા એ ઓપન ઈլટરવલ શૂլય થી પાઈ સુધીનું હોવંુ inverse p i 

જોઈએ
 તેથી આ પછી થીટાની સાઈન બને છે 
અને આપણે ӽણીએ છીએ કે ԧાર ેથીટા સાઈન ફં՘શનના Ԇાફમાથંી શૂլય થી પાઈ ની હોય છે ըયાર ેતે չપՋ છે કે સાઈન થીટા િબન 
છે  નેગેિટવ
 તેથી થીટા આનો છે
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે િબન નેગેિટવ છે અનેsin theta 
 તેથી આપણે ને વગӪમૂળ તરીકે લખી શકીએ છીએsin theta 
 તેથી અહી ંઆ 
સાઈન ચોરસ થીટાનું ધન વગӪમૂળ છે જ ે1 ઓછા ચોરસના ધન વગӪમૂળ બરાબર છે.cos 
  થીટા હવે આપણે આ જમણી બાજુએ ના સંદભӪમા ંյયԝ કરવાની જԁર છે અનેx 
 તેથી આપણે આ સંબંધનો અહી ંઉપયોગ કરીશું
 તેથી આ સંબંધમાથંી જો આપણે લઈએ તો જો આપણે બંને બાજુઓ પર કોટ ફં՘શન લાગુ કરીએ તો આપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે 

થીટાના કોટની બરાબર છે x 
અને 
 તેથી અને આનો અથӪ એ થાય છે કે ટેન થીટા એ પર એક છે પછી આને 1 ઓછા 1 ઓવર સકેլડ ચોરસ થીટા તરીકે લખી શકાય x 
છે જ ેપછી 1 ઓછા 1 ઓવરના વગӪમૂળ તરીકે પણ લખી શકાય છે , આપણે ӽણીએ છીએ કે સેકլડ ચોરસ થીટા ઓ છે.
  ને વԱા ટેન չՄેર થીટા
 તેથી અમે અહી ંતે ઓળખનો ઉપયોગ કરવા જઈ રՑા છીએ જનેે 1 વԱા ટેન չՄેર થીટા ઉપર ટેન չՄેર થીટાના વગӪમૂળમાં વધુ 
સરળ બનાવી શકાય છે 
અને પછી આ અિભյયિԝમા ંઆપણે આહ ટેન થીટાના આ મճૂયનો ઉપયોગ કરવાની યોજના બનાવીએ છીએ જ ે એ પર એક છેx 
 તેથી આપણે અહી ંઆ અિભյયિԝમા ંદરકે જ՛યાએ ટૅન થીટાને એક ઓવર વડે બદલીએ છીએ, તો પછી આપણને જ ેમળે છે તે x 
એ છે કે થીટા  એક વԱા એક કરતાં વધુ ચોરસના ધન વગӪમૂળની બરાબર બને છે જ ેબરાબર છે એક ઉપર એક વԱા sin x x 
વગӪનું વગӪમૂળ અને આ ધન વગӪમૂળ છે અને તે મճૂય આપણે અહી ંઆ સમીકરણમાં આવնયકપણે પાછંુ મૂકીએ છીએ, તો પછી 
આપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે આપણે 

ના નું મճૂયાકંન કરવાની જԁર છે પરંતુ છે આ મճૂય જ ેએક વԱા tan inverse sin theta cos sin theta x 
ચોરસના ધન વગӪમૂળ ઉપર એક છે
 તેથી આ તે છે જ ેઆપણે મૂճયાકંન કરવાનું માનવામાં આવે છે અને પછી ફરીથી આપણે જ ેકહીએ છીએ તે છે કે ચાલો કહીએ કે આ 
ચોԜસ મճૂય ની બરાબર છેphi 
 તેથી ચાલો નું յયըુԃમ કરીએ એક વԱા ચોરસના ચોરસમૂળ હવે બરાબર છે કારણ કે આહ આ ધન o tan x ne over phi 
વગӪમૂળ છે આ સમԆ મૂճય અહી ંઆ મճૂય િબન-નેગેિટવ છે અને
 તેથી એ અંતરાલ શլૂયથી બે બાયનો હોવો જોઈએphi pi 
 તેથી આવնયકપણે આપણે શું શોધવાનું છે  આઉટ ઇઝ કોસ ઓફ ફી અલબԱ અહીથંી એ પણ તારણ કાઢી શકાય છે કે ફાઇનું ટેન 
એક વԱા ચોરસના વગӪમૂળની ઉપર એક બરાબર છે હવે આ ફીની કોસ છેx 
 તેથી આ આપણે હવે ગણતરી કરવી પડશે
 તેથી હવે ફીની કોસ એ ફં՘શનના Ԇાફ પરથી 0 થી બાય 2 ના અંતરાલ સાથે સબંધં ધરાવે છે તે չપՋ છે કે phi cos pi cos 

િબન-નેગેિટવ હોવો જોઈએ અનેphi 
 તેથી આપણે ને વગӪ ના ધન વગӪમૂળ તરીકે લખી શકીએ છીએ જ ેપછી આ રીતે લખી શકાય છે.cos phi cos phi 
 સેકլડ չՄેર ફીના ધનના વગӪમૂળની ઉપર એક અને પછી ફરીથી એ ઓળખનો ઉપયોગ કરીને કે સેકլડ չՄેર ફી બરાબર 1 વԱા ટેન
չՄેર ફી છે આપણે આ એક વԱા ટેન չՄેર ફીના 1 ઓવર չՄેર ફીના બરાબર છે અને પછી અલબԱ એહ ઇન  આ સમીકરણ અમે 

એક વԱા ચોરસના એકથી વધુ વગӪમૂળ સાથે અને પછી ԧાર ેઆપણે આ અવӾેકરણ કરીએ su x bstitute tan phi 
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છીએ ըયાર ેઆપણને આખર ેમળે છે
 તેથી આપણે એક વԱા વગӪના એકથી વધુ વગӪમૂળના બરાબર કરીએ છીએ અને પછી આપણને x tan phi cos phi 
બરાબર મળે છે.
 વગӪમૂળ ઉપર એક
 તેથી આ ધન વગӪમૂળ એક વԱા તન ચોરસ ફાઈનું એક વԱા વગӪમૂળ છે જ ેએક વԱાના વગӪમૂળ ઉપર એક છે
 તેથી તન ચોરસ ફાઈ એક વԱા ચોરસ છે અને પછી આ બરાબર થાય છે બે વԱા ચોરસ ઉપર એક વԱા વગӪનું એક વԱા x x x x 
વગӪમૂળ 
અને આ બરાબર તે જ છે જ ેԐՇમા ંસાિબત કરવાનું કહેવામાં આյયું હતું જથેી આ Ԑથમ સમչયા અહનો પુરાવો પૂરો થાય
 તેથી અહી ંબીӾ સમչયા છે
 તેથી તે જણાવે છે કે ધારો કે ըયા ંછે  ફં՘શન જનેું ડોમેન 0 થી 4 છે અને જનેી રլેજ 0 થી સુધીનું બંધ અંતરાલ છે અને f pi pi 
ફં՘શન થીટાના તરીકે յયા՚યાિયત થયેલ છે થીટાના ની બરાબર છે તો ԐՇ પૂછે છે કે થીટા f f cos cos inverse 
પોઈլટની સં՚યા કેટલી છે  નું ડોમેન  ફં՘શન જ ે થીટા પર 10 માઈનસ થીટાના સમીકરણને સંતોષે છેt he f f 
 તેથી આપણે અિનવાયӪપણે એ શોધવું પડશે કે ફં՘શનના આ ડોમેનમાં કેટલા થીટા છે જમે કે થીટાનું આ મճૂય દસ ઓછા f f f 
થીટા ઓવરની બરાબર છે  દસ
 તેથી અિનવાયӪપણે આપણે બધા થીટા શլૂયથી ચાર પાઈના અંતરાલ માટે ઉકેલવાની જԁર છે જમે કે કોસ ઇનવસӪ કોસ થીટા 
બરાબર દસ ઓછા થીટા ઉપર દસ છે
 તેથી આપણે આ અંતરાલ 0 થી 4 માં આ સમીકરણના કેટલા ઉકેલો અિչતըવમાં છે તે શોધવાની જԁર છે pi
 તેથી չપՋપણે આ એટલા માટે છે કારણ કે આ એક િԋકોણિમિત કૂવો છે, આપણે પહેલા આ ડાબી બાજુને અહી ંસરળ બનાવવાની 
જԁર છે અને પછી સમાન કરવાનો Ԑયાસ કરો અને જુઓ કે થીટાના આવા કેટલા મճૂયો છે હવે એવંુ કહેવાય છે કે થીટા 0 થી 4 pi 
ની છે
 તેથી  չપՋપણે તો ચાલો આપણે આ Ԑદેશ 0 થી 4 ને 4 Ԑદેશોમાં િવભાિજત કરીએ જથેી Ԑથમ Ԑદેશ 0 થી છે બીજો Ԑદેશ pi pi 

થી ટુ હશે પછી ԋીજો Ԑદેશ બે થી ԋણ હશે અને છેճલો જ ેછે  ચોથો Ԑદેશ ԋણ પાઈ અને ફોર પાઈ વ՞ચેનો બંધ pi pi pi pi 
અંતરાલ હશે
 તેથી Ԑથમ કેસ ԧાર ેથીટા શլૂય થી પાઈ ની હોય છે ըયાર ેԧાર ેથીટા શլૂય થી પાઈ ની હોય છે ըયાર ે થીટા ના cos cos 

શું છે હવે ԧાર ે શլૂય થી ની છે તે չપՋ છે  કે inverse theta ah pi 
કોસ થીટાના કોઈપણ થીટા કોસ ઇનવસӪ માટે આ ચોԜસ મճૂય સારી રીતે આપણે કહીએ કે તે કોસ ઇլવસӪ ફં՘શનની Ԛેણીમાંથી હવે 
કેટલાક કોણ ફાઇની બરાબર છે તે չપՋ છે કે કોઈપણ થીટા ફી માટે બંધ અંતરાલ શૂլયથી સંબંિધત હોવંુ જોઈએ  પણ pi cos 
ફં՘શનને બંને બાજુએ લાગુ કરીને આપણને જ ેમળે છે તે હવે આપણે ӽણીએ છીએcos theta is equal to cos phi 
કે આ અંતરાલમાં 0 આની જમે જ સાઈન ફં՘શનનો Ԇાફ માઈનસ બાય 2 થી խલસ બાય વ՞ચે છે.to pi pi pi 
  2 જો આપણે કોસાઇન ફં՘શનના Ԇાફને જોઈએ તો ચાલો હંુ તેને અહી ંઝડપથી દોԀં જથેી જો આપણે િવԀԺ વ՞ચેના x x ah 

નો Ԇાફ જોઈએ તો ચાલો આપણે શլૂયથી કહીએ તો ચાલો આપણે કહીએ કે આ પાઈ ઓવર બે છે.cos pi 
 કહો કે આ એક છે અને ચાલો કહીએ કે આ માઈનસ વન અને Ԇેપ છે  એ કંઈક આના જવેું છે અને જમે તમે આલેખ જોઈ શકો છો h 
કે કવӪ ફં՘શન ԧાર ેશૂլયથી અંતરાલ સુધી મયાӪિદત હોય ըયાર ેcos x pi 

વધવાની સાથે એકિવધ રીતે ઘટતો ӽય છે અનેx 
 તેથી જો આપણી પાસ ેબે ખૂણા હોય તો િથટા શૂլયથી અને સાથ ેજોડાયેલા હોય.pi phi 
 ઈլટરવલ શૂլય થી સુધીpi 
 તેથી થીટા અને ફી બંને એક જ અંતરાલથી સંબંિધત છે અને બરાબર છે પરંતુ કોસાઈન ફં՘શન cos theta n cos phi 
એકિવધ રીતે ઘટતંુ હોવાથી આ એકમાԋ રչતો સાચું છે કે થીટા ફી ની બરાબર છે અને
 તેથી આપણે  તે મેળવો
 તેથી આ ફી મૂળભૂત રીતે થીટાની બરાબર છે
 તેથી આપણે મેળવીએ છીએ કે Ԑથમ િકչસામાં ԧાર ેથીટા 0 થી ની ની હોય છે તે ફી ની pi cos inverse cos theta 
બરાબર છે જ ે છેtheta 
 તેથી થીટા નો હવે થીટા છે ԧાર ેથીટા  બીӽ Ԑદેશનો છે જ ે અને 2 ની વ՞ચે છે તે չપՋ છે કે આcos cos inverse pi pi 
િકչસામાં નું ની બરાબર હોઈ શકતું નથી કારણ કે ના cos theta cos inverse theta cos theta cos 

ની Ԛેણી સમૂહ સાથે સંબંિધત હોવું જોઈએ  કોસ ઇլવસӪ જ ે0 થી છે અને આ થીટા ઇլટરવલ થી 2 થી inverse pi pi pi 
સંબંિધત છે
 તેથી તેથી ચોԜસ બનવા માટે આપણે શું કરી શકીએ તે એ છે કે આપણે આ બીӽ Ԑદેશને થી 2 તરીકે յયા՚યાિયત કરી pi pi 
શકીએ છીએ પરંતુ તે આમાંથી ખુճલું રહેશે  ડાબી બાજુએ
 તેથી નું મճૂય બીӽ ԟેԋ સાથે સંબંિધત નથી કારણ કે અને આ એટલા માટે છે કારણ કે આપણે Ԑથમ Ԑદેશને બંધ અંતરાલ તરીકેpi 
յયા՚યાિયત કયӷ હતો
 તેથી Ԑથમ Ԑદેશનો છેpi 
 તેથી હવે તે չપՋ છે કે બીӽ િકչસામાં ԧાર ેથીટા સંબંિધત છે પાઈ થી ટુ પાઈ એ չપՋ છે કે થીટા નો ની cos cos inverse 
બરાબર નિહ હોય તો પછી આપણે ના ની િકંમત કેવી રીતે શોધી શકીએ હવે હંમેશની જમે cos theta cos inverse 
આપણે કહીએ કે આ અમુક બરાબર છે તો તે છે  չપՋ કરો કે આ એ શլૂય થી સુધીનો હોવો જોઈએ જ ેx x pi cos inverse
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ફં՘શનનો રլેજ સટે છે અને પછી જો આપણે અહી ંબંને બાજુએ કોસાઈન ફં՘શન લાગુ કરીએ તો આપણને cos theta is 
મળે છે, આપણે એક વાત સમӾએ છીએ.equal to cos x 

  અહી ંતે છે કારણ કે ફં՘શન એ છે  બે પાઈ માઈનસ થીટાનું િરયોિડક િԋકોણિમિત ફં՘શન પણ થીટા સમાનcos pe cos cos 
છે 
અને આપણે બે પાઈ માઈનસ થીટા લેવાનું કારણ એ હતું કે જો થીટા થી ટુ ની હોય તો તેનો અથӪ એ થાય કે બે પાઈ pi pi 
માઈનસ થીટા અંતરાલ શૂլય સાથે સબંિંધત હશે.
 pi
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે જો આપણે જ ેજોઈએ છીએ તેમાંથી જો આપણે જોઈએ છીએ તે એ છે કે જો થીટા થી pi 
ટુ ની હોય તો બે માઈનસ થીટા શૂլય થી નો હોય અને આ અંતરાલ ખરખેર ના Ԛેણી સમૂહનો સબસેટ છે.pi pi pi cos 
 
ઇլવસӪ ફં՘શન
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ંશું છે કે આપણી પાસ ેએક ખૂણો બે ઓછા થીટા છે તો ચાલો આપણે કહીએ કે આ છેpi phi 
 તેથી આપણી પાસ ે ની છે આ મૂճય સમાન છે અને આપણે ӽણીએ છીએ કે આ Ԛેણી સમૂહનો phi cos cos theta phi 
છે.
  ӽણો કે આ જ ેબે પાઈ માઈનસ થીટા છે તે ના Ԛેણી સમૂહ સાથે સંબંધ ધરાવે છેphi cos inverse 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે ની Ԛેણી ફં՘શનના સમૂહ સાથે સંબંધ ધરાવે છે phi phi cos inverse 
અને
 તેથી થીટાની બરાબર હોવાથી તે તાըકાિલક છે  չપՋપણે չપՋ છે કે એ cos phi cos phi 

થીટાના ની બરાબર હોવી જોઈએcos cos inverse 
 તેથી આ િકչસામાં ԧાં થીટા થી ટુ ની છે તે չપՋ છે કે થીટાનો એ ની બરાબર હશે ԧાં pi pi cos cos inverse phi 

એ બે પાઈ ઓછા થીટા છેphi 
 તેથી  આ કેસ બીӽ કેસમાં કોસ થીટાનો કોસ ઇનવસӪ બે પાઇ માઇનસ થીટા બરાબર છે
 તેથી કોસ ઇનવસӪ કોસ થીટા કોસ ઇનવસӪ કોસ થીટા બે પાઇ માઇનસ થીટા છે તે જ રીતે ԋીӽ કેસ માટે ԧાં થીટા ફરીથી બે પાઇ 
થી ԋણ પાઇનો છે કોસ ઇનવસӪ કોસ થીટા થીટા સમાન નહી ંહોય અને વાչતવમા ંઆપણે બતાવી શકીએ કે ԧાર ેથીટા ટુ પાઇ થી 
Ԍી પી થીટા માઇનસ ટુ પાઇ નું હશે ըયાર ેઝીરો થી પાઇનું અંતરાલ હશે અને આગળ કે થીટા માઇનસ બે પાઇનો કોસ બરાબર છે
 તેથી આ થીટાના ની બરાબર છેcos 
 તેથી ફરીથી આપણી પાસે એક સમાન પિરિչથિત છે ԧાં આ કોણનો જટેલો જ છે અને આપણે ӽણીએ cos cos theta 
છીએ કે આ કોણ થીટા માઈનસ ટુ Ԛેણી સમૂહનો છે કારણ કે અહી ંઆ ચોԜસ અંતરાલ એક છે  નો સબસેટ pi 
કોસ ઇનવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે અને
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે આ કોણ કોસ ઇનવસӪની રլેજ સટેનો છે અને
 તેથી તે અનુસર ેછે કે થીટા માઇનસ બે પાઇ કોસ થીટાના કોસ ઇનવસӪ સમાન હોવા જોઈએ 
અને
 તેથી ԧાર ેથીટા સંબંિધત હોય ըયાર ેઆહ માટે  આ અંતરાલ બે થી ԋણ pi pi cos inverse of cos theta 
વાչતવમા ંથીટા માઈનસ ટુ હશે અને આ જ વાત છેճલા ӿնય માટે સાચી છે ԧાં થીટા ԋણ થી ચાર ની છેpi pi pi 
 તેથી આ િકչસામાં આપણે જોઈએ છીએ કે ચાર ઓછા થીટાpi 
 તેથી  જો થીટા ԋણ પાઈ થી ચાર પાઈ થી ચાર પાઈ માઈનસ થીટા ને અનુલԟે છે તો તે શૂլય થી પાઈ ના અંતરાલ થી સબંંિધત છે જ ે
ફરીથી ની Ԛેણી સેટનો ઉપગણ cos 
છે કોસાઇન ફં՘શનની સામિયકતાની
 તેથી ચાર પાઇ માઇનસ થીટા કોસ થીટા છે અને ચાર પાઇ માઇનસ થીટા આ ચોԜસ કોણનો છેcos 
 તેથી આ કોસ ઇનવસӪની Ԛેણી સમૂહનો છે અને
 તેથી ફરીથી અહીથંી અનુસર ેછે કે ચાર પાઈ માઈનસ થીટા એ થીટા ના ની બરાબર છેi  t cos cos inverse 
 તેથી ԧાર ેથીટા આ ચોથા અંતરાલ થી સંબંિધત છે વાչતવમા ંચાર માઈનસ થીટા ની cos inverse cos theta pi 
બરાબર છે
 તેથી જો આપણે હવે આમાં આ ચાર અલગ અલગ કેસોનો સારાંશ આપી શકીએ.
  અહી ંչલાઇડ કરો
 તેથી આ չલાઇડ અમને થીટાની તમામ િવિવધ Ԛેણીઓ માટે આ ફં՘શન Հારા લેવામાં આવેલ cos inverse cos theta 
મճૂય જણાવે છે 
તેથી આ ફં՘શનને ચોԜસ રીતે յયા՚યાિયત કર ેછેcos inverse cos theta 
 તેથી આ આલેખમા ંઆપણે માટે બંને વણાકંો խલોટ કયાӪ છે.ah 
  ફં՘શન કોસ ઇનવસӪ કોસ થીટા તેમજ ફં՘શન ટેન માઈનસ થીટા ઓવર ટેન
 તેથી આડી અԟ પર આપણી પાસે થીટા છે ઊભી ધરી પર આપણે આ બે ફંકશન Հારા લીધેલા મճૂયોનું խલોિટંગ કરીએ છીએ
 તેથી કાળામાં આપણે ફં՘શન કોસ ઇનવસӪ કોસનો Ԇાફ խલોટ કયӷ છે.
 થીટા વાદળી રંગમાં આપણે ફંકશનનો Ԇાફ દસ માઈનસ થીટા ઓવર ટેન બનાյયો છે અને આહ આપણે જોઈએ છીએ કે આહ થી 
અમને થીટાના તે બધા મճૂયો શોધવાનું કહેવામાં આյયું હતું જનેા માટે આ બે કાયӷ સમાન મૂճય લો અથવા જનેા માટે cos 
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બરાબર દસ ઓછા થીટા ઉપર દસ છેinverse cos theta 
 તેથી તે જ પૂછવામાં આյયું હતું અને તે આલેખ પરથી ખૂબ જ չપՋ છે કે આહ આ બંને વԃ તેઓ આહ પર છેદે છે Ԑથમ અહી ંઅને 
પછી બીӽ  ԧાર ેતેઓ અહી ંછેદે છે અને પછી ԋીӾ વખત અંદરથી અહી ંછેદે છે
 તેથી મૂળભૂત રીતે થીટાના ԋણ અલગ-અલગ મճૂયો છે જનેા માટે થીટા દસ ઓછા થીટા બરાબર છેcos inverse cos 
 તેથી આ ԐՇનો અંિતમ જવાબ એ સ՚ંયા હશે  પોઈլટ થીટા શૂլય થી ચાર પાઈ સાથે જોડાયેલા થીટા સમીકરણને સંતોષે છે દસ 
ઓછા થીટા ઉપર દસ સમાન કોસ ઇનવસӪ કોસ થીટા ԋણ છે
 તેથી ըયા ંમાԋ ԋણ અલગ િબંદુઓ છે જ ેપછીની સમչયામા ંઆપણને નીચેના յયչત િԋકોણિમિત સમીકરણ હલ કરવા માટે ah 
કહેવામાં આવે છે 
 તેથી આપણે ના તે બધા મճૂયો ઉકેલવા અને શોધવાના છે જ ેઅહી ંઆ સમીકરણને સંતોષે છે જથેી તે જ વչતુને ટૅન յયըુԃમ x x 
માટે બરાબર ચાર ઓછા ટૅન પર લખી શકાય.pi i 
  ԋણ નો પણ આપણે ӽણીએ છીએ કે નું ચાર બાય એક છે અથવા તેના બદલે એકનું વડે પાઇ ચાર x nverse pi tan tan 
છે
 તેથી આપણે ને ચાર વડે બદલીએ છીએ અનેpi 
 તેથી જમણી બાજુ આ અિભյયિԝની બરાબર છે અને પછી  આપણે માઈનસ માટે tan inverse x tan inverse y 
સԋૂનો ઉપયોગ કરવો પડશે અથવા તેના બદલે આપણે તેને વાչતવમા ંtan inverse one plus tan inverse of 

તરીકે લખી શકીએ છીએminus three x 
 તેથી આપણે નો ઉપયોગ કરવો પડશે જ ે Ԑકારનું સԋૂ હતંુ.tan inverse x plus tan y 
 અમે અમારા અગાઉના લે՘ચરમાંના એકમાં જોઈ ચૂԞા છીએ
 તેથી અહી ંઅિભյયિԝ છે
 તેથી આ કેસ માટે હવે આપણી પાસે જ ેછે તે એ છે કે આપણી પાસે બરાબર 1 છે અને આપણી પાસે બરાબર છે માઈનસ 3 x y x
અને આપણે જોઈએ છીએ કે અને નું ઉըપાદન આ કેસ માટે માઈનસ 3 છેx y x 
 તેથી આ સમչયા માટે વધુ એક વչતુ જ ેઅવલોકન કરવી જԁરી છે તે એ છે કે ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનનું મճૂય
 તેથી આ ચોԜસ મճૂય અને આ મճૂય પણ
 તેથી આ બંને મճૂયો ચાર Հારા સુધી ઉમેર ેછેpi 
 તેથી હવે જો જો નકારાԵક છે તો આપણે ӽણીએ છીએ કે જો નકારાԵક છે તો આ  મૂճય પણ નકારાԵક હશે અનેx x 
 તેથી અને આ મճૂય પણ
 તેથી જો નકારાԵક હશે તો આ આખી વչતુ નકારાԵક હશે પરંતુ આ સમչયામા ંઅમને ના તે મճૂયો શોધવાનું કહેવામાં આյયુંx x 
છે જનેા માટે આ હકારાԵક છે તે չપՋ રીતે હોઈ શકે છે.
 મૂળભૂત રીતે િનոકષӪ પર આવી શકે છે કે ફԝ તે જ આ સમીકરણને સંતોષશે જનેા માટે શૂլય કરતા મોટો છેx x 
 તેથી તે કંઈક છે જ ેઆપણે અહી ંઆ સમીકરણમાંથી તરત જ જોઈ શકીએ છીએ
 તેથી પછીની ચચાӪમા ંઆપણે ફԝ ના હકારાԵક મճૂયો સુધી અમારી ચચાӪને મયાӪિદત કરીશું.x 
 
ફરીથી વԱા ફોձયુӪલા પર પાછા આવીએ છીએ હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે tan inverse x tan inverse y x 
આપણી સમչયા માટે અહી ંહકારાԵક છે
 તેથી તેનો અથӪ શું છે કે નકારાԵક છે કારણ કે માઈનસ ԋણ છે અનેy y x 
 તેથી ગુէռા x y
 તેથી આપણી પાસ ે ગુէռા છે  એ શૂլય કરતાં ઓછંુ છે અનેx y 
 તેથી આ ԋણ કેસમાંથી આપણો કેસ મૂળભૂત રીતે આ ચોԜસ કેસ હશે કારણ કે આપણા માટે શլૂય કરતાં ઓછો છે અને xy 
અલબԱ શլૂય એક કરતાં ઓછો છે
 તેથી મા ં કેસ આહ માટે અમારી સમչયા માટે એ એક કરતા ઓછો છે અનેOU r xy 
 તેથી આપણે આ ચોԜસ સԋૂનો ઉપયોગ બરાબર એક અને બરાબર ઓછા ԋણ સાથે કરવો પડશે અને ԧાર ેઆપણે તે x y x 
કરીએ છીએ ըયાર ેઆપણને આ જમણી બાજુ બરાબર થાય છે 1 ઓછા 3 ની ઉપર 1 વԱા 3 અને પછી આપણી પાસે આખર ેx x 
જ ેમળે છે તે એ છે કે બે નું તન յયըુԃમ એક ઓછા ԋણ ઉપર એક વԱા ԋણ ના તન յયչત બરાબર છે કારણ કે આહ આપણેx x x 
ӽણીએ છીએ કે  જો એ ની બરાબર હોય તો જો આ સાચું હોય તો એ સાચું હોવું tan inverse a tan inverse b 
જોઈએ કે બરાબર બરાબર છે તો એ સાચું હોવંુ જોઈએ કે બરાબર બરાબર છે અનેa b a b 
 તેથી મારો મતલબ એ છે કે આ માԋ લગાવીને જોઈ શકાય છે આ સમીકરણની બંને બાજુઓ પર કાયӪ કર ેછે જથેી આપણે બંનેtan 
બાજુએ ટેન લાગુ કરીએ તો આપણને બરાબર મળે છે અનેb 
 તેથી આ ચોԜસ સમીકરણમાં આ હકીકતનો ઉપયોગ કરીને તે અનુસર ેછે કે આ સાચું છે જો અને માԋ જો બે એક ઓછા ԋણ x x 
બરાબર હોય એક વԱા ԋણ ઉપર અને પછી જો આપણે આહ કરીએ તો આપણે તેને થોડંુ િՀ કામ કરીએ  અલબԱ આહ પછી x t 
આપણી પાસે થોડી બીજગિણતીય મેનીխયુલેશન છે જ ેઆપણને આ આપે છે અને પછી આપણી પાસે છ ચોરસ વԱા પાંચ x x 
ઓછા એક સમાન શլૂય છે અને ડાબી બાજુને છ ઓછા એકમા ં વԱા એક બરાબર ગણી શકાય.x x 
  શլૂય
 તેથી હવે બે ઉકેલો છે
 તેથી કા ંતો છ ઉપર એક છે અથવા તે માઈનસ વન છે પણ આપણે પહેલાથી જ ӽણીએ છીએ કે આહ શլૂય કરતા મોટો હોવો x x 
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જોઈએ અને
 તેથી આહ આ માઈનસ વન નથી એ મճૂય ઉકેલ નથી
 તેથી એકમાԋ સંભિવત ઉકેલ છે  બરાબર એક ઓવર િસ՘સx 
 તેથી આ અંિતમ જવાબ છે
 તેથી અહી ંબીӾ આહ ખૂબ જ રસԐદ સમչયા છે અને મને લાગે છે કે તે સમչયાઓમાંથી એક છેje 
 તેથી તે કહે છે કે જો અને અંકગિણત Ԑગિતમાં હોય અને અને  յયըુԃમ xy z tan inverse x tan inverse y tan 

પણ અંકગિણત Ԑગિતમાં છે તો હવે નીચેનામાંથી કયંુ સાચું છે કારણ કે અને અંકગિણત Ԑગિતમાં છે આપણી પાસ ેz xy z y 
બરાબર છે વԱા ઉપર અથવા બીӽ શկદોમાં કહીએ તો ઓછા બરાબર ઓછા હવે x z 2 y x z y tan  inverse x 

અને એક յયչત પણ અંકગિણત Ԑગિતમાં છે અનેtan inverse y t  z 
 તેથી તે હકીકતને ઓછા બરાબર ઓછા tan inverse y tan inverse x tan inverse z tan inverse y
તરીકે પણ લખી શકાય છે હવે ચાલો આ કોણ થીટા Հારા દશાӪવીએ ચાલો કહીએ કે તે હવે િબન-નેગેિટવ છે.
  ચાલો આપણે નીચેનું અવલોકન કરીએ
 તેથી કહીએ કે આ માઈનસ પાઈ બાય 2 છે અને આ પાઈ બાય 2 છે તો આ િકչસામાં તે સાચું હોવું જોઈએ કે tan inverse z 
એ કરતા મોટો છે અને સૌથી ઓછો છે tan inverse y tan inverse x
 તેથી અને આ અને  આ એટલા માટે છે કે આ સમાન છે આ છે આ ખૂણા માપમાં સમાન છે અને કારણ કે આ બે ખૂણા માપમાં સમાન
છે અને આ બધા અને એ અંતરાલ માઈનસ બાય બે થી tan inverse x tan inverse y tan inverse z pi 
વԱા માં આવેલું છે  બે Հારા તે અનુસર ેછે કે આ ખૂણાની તીԙતાpi 
 તેથી ચાલો કહીએ કે જો થીટા હકારાԵક છે તો તે અનુસર ેછે કે આ
 તેથી આ થીટા છે અને આ પણ થીટા છે અને
 તેથી જો આપણે આ બંને થીટા ઉમેરીએ તો આપણને બે થીટા મળે છે જ ેછે  આ મճૂય
 તેથી તે չપՋ છે કે આ 2 થીટા આ સમԆ અંતરાલની લંબાઈ કરતાં ઓછી હોવી જોઈએ જ ે છે અનેpi 
 તેથી તે չપՋ છે કે િથટા પાઈ બાય 2 કરતા ઓછી હોવી જોઈએ અથવા હા કારણ કે ટેન ઈլવસӪ ફં՘શન વાչતવમા ંએક ઓપન 
ઈլટરવલ છે
 તેથી જ આપણે  અહીથંી કડક ઓછંુ હોવું જોઈએ
 તેથી આવնયકપણે આપણી પાસે થીટા છે શլૂય કરતાં મોટી અને પાઈ બાય બે કરતાં
 તેથી હવે ચાલો આ સમાનતાની બંને બાજુએ ટેન ફં՘શન લાગુ કરીએ 
હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે આ કોણ થીટા 0 અને બાય 2 ની વ՞ચે છે અને pi 
 તેથી થીટાના ને ના ના tan tan tan inverse y minus tan tan of tan inverse y minus tan 

તરીકે લખી શકાય છેinverse x 
 તેથી અહી ંઆપણે ફોձયુӪલાના નો ઉપયોગ કરવા જઈ રՑા છીએ તો ચાલો કહીએ કે આ એક આ છે a minus b tan b

આ ઓછા ની ઉપર વન વԱા ની બરાબર હશે so  tan a tan b tan a tan b 
 તેથી છે માઈનસ વԱા હવે છે કારણ કે આ થીટા 0 અને બાય 2 ની વ՞ચે છે તે અનુસર ેછે કે tan a y tan b x 1 xy pi 
ટેન થીટાનું આ મճૂય કારણ કે ԧાર ેથીટા 0 અને બાય 2 ની વ՞ચે હોય છે ફં՘શન ટેન ફં՘શન િબન-નેગેિટવ મճૂયો લે છેpi tan 
 તેથી આ 0 કરતા વધાર ેહોવું જોઈએ.
 
તેથી અહીથંી તે չપՋપણે અનુસર ેછે કે આપણી પાસે આ મճૂયની સમાન ટેન થીટા છે અને થીટા અલબԱ આ અંતરાલ સાથે સંબંિધત 
છે જ ેવાչતવમા ંએક સબસેટ છે.
 ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે અને
 તેથી તે અહીથંી અનુસર ેછે કે થીટા એક વԱા ઉપર માઇનસ ના ટૅન յયըુԃમ સમાન હોવું જોઈએ અને તે જ રીતે આહ આ xy y x 
જમણી બાજુ માટે પણ કરી શકાય છે
 તેથી અહી ંજમણી બાજુ જ ે શું ટૅન յયըુԃમ માઈનસ ટૅન յયըુԃમ એ 1 વԱા z y zy 
કરતાં માઈનસ ના ટૅન յયըુԃમ સમાન બહાર આવશે z y 
અને તેઓ સમાન હોવાને કારણે આખર ેઆપણી પાસે આ સમાનતા છે અને આ મૂળભૂત રીતે સૂચવે છે કે હવ ેઆપણે ફԝ લાગુ 
કરવાની જԁર છે.
 આ સમાનતાની બંને બાજુઓ પર કાયӪ કર ેછે અનેtan 
 તેથી આપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે આ અહી ંઆ મճૂય આ મճૂયની બરાબર છે જનેે આપણે માઈનસ બાય 1 વԱા y x xy 
બરાબર માઈનસ ઉપર 1 વԱા અને પછી આગળ લખીએ છીએ.z y zy 

સરળીકરણ આપણને આપે છે કે ઓછા મા ં1 વԱા એ ઓછા મા ં1 વԱા છે અને પછી વԱા ને   r y x zy z y xy y z y 
ચોરસમાં ઓછા ઓછા એ વԱા ઓછા ઓછા ચોરસ હવે આપણે ӽણીએ છીએ કારણ કે અને છે x xyz z xyz y xy xy z 
અંકગિણત Ԑગિતમાં માઈનસ બરાબર ઓછા છે અનેy x z y 
 તેથી આ ચાર પદો રદ થાય છે અને પછી આપણને જ ેમળે છે તે 2 છેxyz 
 તેથી આપણે આ શկદને આ બાજુ લઈએ છીએ તે બરાબર છે અને પછી આપણે આ શկદને ડાબી બાજુએ લાવીએ છીએ y 
ચોરસમાં વԱા પરંતુ પછી વԱા બરાબર બે છે અને તેનું કારણ એ છે કે અને અંકગિણતની Ԑગિતમાં છેx z x z y xy z 
 તેથી આ બે ઘન બને છે અને તેને બે માં ચોરસ માઈનસ બરાબર શլૂય તરીકે લખી શકાય છે.y y y xz 
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  બીӽ કેસને իયાનમાં લીધા િવના સમયના િહતમાં આહ, ભલે આપણે બીӽ કેસ માટે પણ આ મճૂયને નકારાԵક માનીએ અને જો 
આપણે ફԝ સમાન յયըુપિԱને અનુસરીએ તો આપણે પણ આ િչથિત પર પહોચંીશું અને
 તેથી તે અનુસર ેછે.
 આ જԁરી છે અને  પયાӪՃ શરત
 તેથી આ એક આવնયક અને પયાӪՃ શરત છે જો અને અને xyz tan inverse x tan inverse y tan inverse 

બંને અંકગિણત Ԑગિતમાં હોવા જોઈએ તો આ જԁરી અને પયાӪՃ શરત છે તેના માટે હવે અહીથંી ફԝ બે જ છે.z 
 શԞતાઓ
 તેથી કાં તો અથવા ચોરસ હવે છે જો છે તો જો છે તો જો ની બરાબર છે તો આપણી પાસ ે વԱા y 0 y xz y 0 y 0 y 0 x 

બરાબર 2 બરાબર 0 છે અને આપણી પાસે પણ છે આપણી પાસે તે પણ છે અનેz y tan inverse x tan inverse y 
એ અંકગિણત અહ Ԑગિતમાં છેtan inverse z 

 તેથી આ સારી રીતે હશે
 તેથી આ આપણે અહી ંકેસ બરાબર શլૂય લઈ રՑા છીએ પરંતુ આ શૂլય છેy 
 તેથી અને વԱા શૂլય છેx z 
 તેથી આ કેસ માટે આ છે કારણ કે છે બાદબાકી ની બરાબરz x 
 તેથી આ વાչતવમા ંસૂચવે છે કે એ માઈનસ છે તો પછી આ નો આ ԋીજો ટેન յયըુԃમ માઈનસ ના ટૅન յયըુԃમ જટેલો z x z x 
થઈ ӽય છે જ ે ના ટૅન յયըુԃમ છેx 
 તેથી અલબԱ આ એક શԞતા છે કે બરાબર છે  શૂլય અનેy 
 તેથી આપણી પાસ ે અને ઓછા x 0 x
 તેથી મી  એટલે કે માઈનસ છે આ અંકગિણત Ԑગિતમાં છે અને ટૅન յયըુԃમ બાદ ટૅન յયըુԃમ પણ છેx x 0 n x 
 તેથી આ ԋણેય પણ ગાિણિતક Ԑગિતમાં છે
 તેથી આ એક શԞતા છે અને બીӾ શԞતા એ છે કે ચોરસ બરાબર છેy xz 
 તેથી આ છે બીӾ શԞતા પરંતુ આ વાչતવમા ંસૂચવે છે કે અને ભૌિમિતક Ԑગિતમાં છે અને તે જ સમયે આપણી પાસે xy z 2y 
ની બરાબર વԱા છે જનેો મૂળભૂત અથӪ એ છે કેx z 
 તેથી આનો અથӪ એ છે કે તેઓ અંકગિણત Ԑગિતમાં છે
 તેથી અને બંને અંકગિણતમાં છે  તેમજ ભૌિમિતક Ԑગિતનો એકમાԋ સંભિવત રչતો એ છે કે બરાબર બરાબર છેxy z x y z 
 તેથી આપણી પાસ ેમાԋ બે જ શԞતાઓ છે
 તેથી શԞતા નંબર એક એ છે કે આ શԞતા છે કે છે અને બરાબર ની બાદબાકી અને બીӾ  સંભાવના એ છે કે શԞતાy 0 z x 
નંબર 2 એ છે કે અને બધા સમાન છેxy z 
 તેથી આ માԋ બે જ શԞતાઓ છે અને જો આપણે બહુિવધ પસંદગીના ԐՇ પર પાછા જઈએ જ ેપૂછવામાં આյયું હતું
 તેથી બરાબર શլૂય અહી ંઉճલેખ કયӷ નથી તે એકમાԋ શԞતા સાચી છે તે આ Ԑથમ ӿնય છેy i  s 
 તેથી અլય તમામ સાચા નથી
 તેથી અમે અહી ંબીӾ એક રસԐદ સમչયા લઈએ છીએ
 તેથી આ સમչયામા ંઆપણે કહેવામાં આવે છે કે એવું કહેવાય છે કે ની િકંમત છે  0 અને 1 ની વ՞ચે અને પછી અમને અહી ંઆ x 
ખૂબ જ લાંબી અિભյયિԝની િકંમત શોધવાનું કહેવામાં આવે છે જથેી હંમેશાની જમે આપણે હંમેશા આંતિરક અિભյયિԝ પર જઈએ
કારણ કે આ એક નչેટેડ છે કારણ કે અહી ંઆપણી પાસે િԋકોણિમિતની િԋકોણિમિત રચના અને յયչત િԋકોણિમિત કાયӪ છે
 તેથી  આપણે હવે થીટાના સમાન થવા માટે કોટ ઇլવસӪ ને յયા՚યાિયત કરીને શԁઆત કરીએ છીએ કારણ કે અને 1 ની x x 0 
વ՞ચે છે તે અનુસર ેછે કે થીટા એ ઓપન ઇլટરવલ શૂլય બે સાથે સંબંિધત હોવું જોઈએ, કારણ કે તે શૂլય છે અને એક તે ખરખેર o 

ના અંતરાલ સાથે સંબંિધત હોવંુ જોઈએ.pi 
 ચારથી પાઇ ઓવર બે
 તેથી આ કોટ ઇլવસӪ ફં՘શનના Ԇાફમાથંી અનુસર ેછે અને પછી આપણે ફԝ અહીથંી બદલીએ છીએ તે પણ અનુસર ેછે કે કોટ x 
થીટાની બરાબર છે અને પછી આપણે ને બદલીએ છીએ  અહી ંઆ સમીકરણમાં દરકે જ՛યાએ થીટા Հારા કોટ ઇլવસӪ છે તો th x 
પછી આ મોટા સમીકરણની અંદર જ ેપણ છે તે બને છે
 તેથી આ એક વԱા ચોરસનું મૂળ એક વԱા x 
કોટ ચોરસ થીટાનું મૂળ બને છે જ ેએક વԱા એકનું મૂળ બને છે અને ટેન ચોરસ થીટા જ ેસમાન છે  આહ વન વԱા ટેન չՄેર થીટાના 
મૂળમાં ટેન չՄેર થીટા ઉપર જ ેવધુ સરળ બનાવી શકાય છે કારણ કે અહી ંઆ અંશ સેકંડ չՄેર થીટા બને છે અને તે સેકլડ չՄેર 
થીટા એક ઓવર કોસ չՄેર થીટા છે
 તેથી આ આખર ેથીટાના એક ઓવર સાઈનમાં સરળ બનશે એ પણ નોધંવંુ જોઈએ કે આ Ԛેણીમાં થીટા માટે થીટા સખત રીતેsin 
હકારાԵક છે
 તેથી અિભյયિԝ
 તેથી આપણે શું કરવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ કે આપણે એક વԱા વગӪના આ મૂળને આ બીӽ વગӪમૂળની અંદર ખસેડવાનો Ԑયાસ x 
કરીએ અને પછી આપણને જ ેમળે છે તે ચોરસ છે  માફ કરશો ના વગӪમૂળનંુ વગӪમૂળ હવે ըયા ંરહેશે નહી ંકારણ કે તે 1 વԱા x 
ચોરસમાં કોસ થીટા વԱા સાઈન થીટા આખા ચોરસ ઓછા એક વԱા ચોરસ હશેx x 
 તેથી આ આપણને મળે છે પછી આપણે આ 1 વԱા ચોરસને આ અિભյયિԝની અંદર ખસેડવાનો Ԑયાસ કરી શકીએ x 
જથેી તે 1 વԱા ચોરસ ગુէռા કોસ થીટા વԱા સાઈન થીટા સંપૂણӪ ચોરસ ઓછા એક વԱા વગӪનું વગӪમૂળ હશે પરંતુ આપણે x x x 
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ӽણીએ છીએ કે આ એક વԱાનું વગӪમૂળ છે.
ચોરસ વાչતવમા ંપાપ થીટા પર એક છે  x 

 તેથી હવે આપણે આ હકીકતનો ઉપયોગ કરીએ છીએ
 તેથી આ અિનવાયӪપણે એક ઓવર સાઈન થીટા છે અને તે જ આપણે અહી ંવાપરીએ છીએ
 તેથી આપણે આને સાઈન થીટા ઉપર કોસ થીટા વԱા એકમાં ના વગӪમૂળની બરાબર મેળવીએ છીએ.x 
  આ ԧાર ેિવભાિજત થાય છે
 તેથી આપણે આ બંનેને િસન થીટા વડે િવભાӾત કરીએ છીએ
 તેથી આ એક બને છે અને આ કોટ થીટા બને છેx 
 તેથી આખર ેઆપણી પાસે કોટ થીટા વԱા એક આખો ચોરસ ઓછા એક વԱા ચોરસ છે પરંતુ આપણે ӽણીએ છીએ કે કોટ થીટાx 
હકીકતમાં છે  ની બરાબરx 
 તેથી આપણે આને વડે બદલીએ અને અંતે આપણને ચોરસ વԱા એકનું વગӪમૂળ મળે છે અને આખો ચોરસ માઈનસ 1 વԱા x x x 
ચોરસ થાય છે અને જો આપણે આગળ સરળ બનાવીએ તો આને ના વગӪમૂળમાં ના વગӪમૂળની બરાબર મળે છે.x x 
 એક વԱા ચોરસx 
 તેથી આ િફન આ અિભյયિԝની ગણતરી ઇશ કર ેછે જ ેઆપણને એક વԱા વગӪના વગӪમૂળમાં બરાબર હોવાનું જણાયું છે, x x 
ચાલો આપણે આ સમչયામા ંઆગળની સમչયાને લઈએ, આપણે હકારાԵક ઉકેલોની સ՚ંયા શોધવાની છે જ ેઆ નીચેના յયչત 
િԋકોણિમિત સમીકરણને સંતોષે છે.
  સકારાԵક ઉકેલો અમારો મતલબ ચલ ના મճૂયો છે જ ેધન છેx 
 તેથી શૂլય કરતા વધાર ેછે જ ેઆ յયչત િԋકોણિમિત સમીકરણને સંતોષે છે જથેી આપણે આ સમીકરણમાં ડાબી બાજુએ પણ x 
જોઈ શકીએ છીએ કે આપણી પાસે એક յયչત છે આપણી પાસે તન յયչતનો સરવાળો છે  બે અલગ-અલગ મճૂયો છે
 તેથી આ તરત જ અમને Ԑકાર સԋૂની યાદ અપાવે છેtan inverse a plus tan inverse b 
 તેથી ફԝ તમને યાદ કરવા માટે, અમે અગાઉના એક લે՘ચરમાં આ િવિશՋ ઓળખ સાિબત કરી હતી કે tan inverse x 

તરીકે લખી શકાય છે.plus tan inverse y 
વԱા નું તન յયըુԃમ 1 બાદ જો ઉըપાદન કરતા ઓછંુ હોય અને ઉըપાદન કરતા વધાર ેહોય તો જો  x y xy xy 1 xy 1 x 

અને બંને ધન હોય તો આપણે  માԋ વԱા ઉમેરવાની જԁર છે જો કરતા વધાર ેહોય પરંતુ અને બંને નકારાԵક y pi xy 1 x y 
હોય તો આપણે 
આ વતӪમાન સમչયા માટે માઈનસ ઉમેરવાની જԁર છે જ ેઆપણે જોઈએ છીએ તે એ છે કે આપણે માԋ હકારાԵક pi ah 
ઉકેલોની સ՚ંયા શોધવામા ંરસ ધરાવીએ છીએ.

 તેથી શૂլય કરતાં મોટોx 
 તેથી ԧાર ેપણ શլૂય કરતાં મોટો હોય ըયાર ેતે չપՋ છે કે એક બાય બે વԱા એક પણ શլૂય કરતાં મોટો છે અનેx x 
 તેથી એક બાય ચાર વԱા એક છેx 
 તેથી તન յયչત કાયӪની આ બંને દલીલો હકારાԵક છે અને 
 તેથી દેખીતી રીતે આ ચોԜસ કેસને નકારી કાઢવામાં આવે છે
 તેથી માԋ બે જ કેસ જ ેહંુ હવે અરӾ કરી શકંુ છંુ તે કાં તો આ કેસ અથવા આ કેસ છે, પરંતુ અમે એ પણ જોઈએ છીએ કે જો તમે આ 
મճૂય જુઓ છો જો કરતા વધાર ેહોય તો 2 વԱા 1 અલબԱ છે.x 0 x 
  1 થી વધુ અને
 તેથી 1 બાય બે વԱા એક એ એક કરતા સખત રીતે ઓછો હોવો જોઈએ અને અલબԱ હકારાԵકx 
 તેથી આ એક બાય બે વԱા એક છે જ ેઅહી ંԐથમ આહ તન િવપિરતની દલીલ છે શլૂય અને એક અને વ՞ચે  સમાન વչતુ મી x a 
િવશે કહી શકાય બીӾ આહ દલીલ અહી ંછે જ ેએક બાય ચાર વԱા એક છેe x 
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે બંને એક બાય બે વԱા એક અને એક બાય ચાર વԱા એક શլૂય અને એક વ՞ચે આવેલું છે અનેx x 
 તેથી તેમાથંી તે અનુસર ેછે કે ઉըપાદન એક બાય બે વԱા  એક વખત એક બાય ચાર વԱા એક પણ એક કરતા ઓછો હોવો x x 
જોઈએ કારણ કે તે બંને એક કરતા ઓછા છે અને
 તેથી જો આપણે આપણા સԋૂ પર પાછા આવીએ તો આપણે જોઈએ છીએ કે આ બે કેસમાથંી જ ેકેસ લાગુ થાય છે તે કરતા xy 
ઓછો છે  એક જ ેએ છે કે વԱા ની બે દલીલોનું ઉըપાદનtan inverse x n inverse y 
 તેથી દલીલો અને છેx y 
 તેથી ઉըપાદન અને જો તે એક કરતા ઓછા હોય તો આ Ԑથમ કેસ લાગુ પડે છે જ ેઅહી ંસાચું છે કારણ કે ઉըપાદન આપણે x y 
પહેલેથી જ ઉըપાદન એક કરતા ઓછંુ બતાյયું છે
 તેથી આપણી પાસ ેએક બાય બે વԱા એક વԱા ટેન વԱા એક બાય ચાર વԱા એકનું વԱા ટેન յયըુԃમ છેx x 
 તેથી આપણે અહી ંઆ Ԑથમ સԋૂનો ઉપયોગ કરીશું .
 આ વԱા આ એક બાદબાકી ઉըપાદન ઓ  આ બે મճૂયો અને જ ેઆ અિભյયિԝને પણ સરળ બનાવી શકાય છે અહી ંસમչયામા ંf 
એવું કહેવાય છે કે આપણે સકારાԵક શોધવાની જԁર છે આપણે હકારાԵક ઉકેલો શોધવાની જԁર છે જનેો અથӪ એ છે કે આપણે x
ના હકારાԵક મճૂયો શોધવાની જԁર છે 
જમે કે આ અિભյયિԝ સમાન છે ટૅન յયըુԃમ બે બાય ચોરસx 
 તેથી અમે ઇ՞છીએ છીએ કે આ બે બાય ચોરસના ટૅન յયըુԃમની બરાબર હોય,x 
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 તેથી અહીથંી આ સમાનતા
 તેથી આ અને આ સમાન છે અને
 તેથી તે અનુસર ેછે કે અહી ંઆ દલીલ બે બાય ચોરસની બરાબર હોવી જોઈએ એટલે કે છ વԱા બે વԱા બે વԱા એક ગુէռા x x x 
ચાર વԱા એક ઓછા એક બરાબર બે અિધક ચોરસ અને જો આપણે આ અહ અિભյયિԝને બીજગિણતીય રીતે સરળ x x 
બનાવીએ તો આપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે એ આ બહુપદી સમીકરણને સંતોષવું જ જોઈએ અને આને વધુ પિરબળ બનાવી x 
શકાય છે.

મા ંԋણ ચોરસ બાદબાકી સાત ઓછા છ બરાબર શլૂય થાય છે x x x 
 તેથી આને આગળ પણ ફે՘ટર કરી શકાય છે જથેી આપણે ԋણ ચોરસ ઓછા સાત ઓછા છને ԋણ વԱા બે ગુէռા ઓછાx x x x 

લખી શકીએ  thr ee
 તેથી અહીથંી તે չપՋ છે કે ના બરાબર ԋણ મճૂયો છે જ ેઆ સમીકરણને સંતોષે છે અને મճૂયો છે બરાબર 0 અહીથંી x x x 
બરાબર આ પિરબળન ેકારણે ઓછા બે બાય ԋણ અને આ છેճલા પિરબળમાંથી ԋણ બરાબર છે પણ જો આપણે જઈએ  સમչયા x 
પર પાછા આ સમչયા અમને આ સમીકરણને સંતોષતા હકારાԵક ઉકેલોની સ՚ંયા શોધવાનું કહેતી હતી અને અહીથંી તે չપՋ છે કે 
આ શૂլય છે આ માઈનસ બે બાય ԋણ છે
 તેથી એકમાԋ સકારાԵક ઉકેલ બરાબર ԋણ છે અનેx 
 તેથી સ՚ંયા  આ સમીકરણને સંતોષતા સકારાԵક ઉકેલોની સ՚ંયા એક સમાન છે
 તેથી આ સમીકરણને સંતોષતા હકારાԵક ઉકેલોની સ՚ંયા એક છે
 તેથી માԋ એક જ ઉકેલ છે જ ે બરાબર ԋણ છે જથેી કરીને આ પાંચમું յયા՚યાન સમાՃ થાય છે અને અમે આમાં કેટલીક વધુ x 
સમչયાઓ કરવાનું ચાલુ રાખીશું .
  આગળનું લે՘ચર જ ેյયչત િԋકોણિમિત િવધેયો પરનું અમાԀં છેճલું લે՘ચર હશે અને તે પછી અમે એક નવો િવષય શԁ કરવાની 
યોજના બનાવીએ છીએ ԧાં આપણે િԋકોણના ગુણધમӷની ચચાӪ કરીશું ԧાં તે  િԋકોણિમિત િવધેયો અને յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો
માટે અમે આવરી લીધેલી આ સામԆીનો ઘણો િહંક છે તે ખૂબ જ ઉપયોગી થશે તમારો આભાર 
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