
িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশনვিলর উপর
 তাই আেগর চারΜট বক্তৃতায় আমরা িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশনვিলেক কভার কেরিছ এবং সংϡািয়ত কেরিছ আমরা 
তােদর মেধҝ পিরচয় এবং সѕকκেকও সংϡািয়ত কেরিছ এবং έশষ বক্তৃতায় আমরা িকছΦ  সমসҝার সমাধান করা ზ჈ 
কেরিছ 
তাই আমরা এΜট চািলেয় যাব এই বক্তৃতাΜট ϕাথিমকভােব 
িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশনვিলর জনҝ সমসҝা সমাধান হেত চেলেছ
 তাই এΜটই ϕথম সমসҝা
 তাই আমােদর ϕমাণ করেত হেব έয এই বাম িদেকর অংশΜট বগ κেϠেϏর বগ κমূেলর সমান এবং এক ওভার বগ κ ъাস দুইx x 
 তাই অিবলেї যিদ আমরা έদিখ  এই আহ এΜট িকছΦ টা কΜঠন বেল মেন হেИ কারণ আহ ্ΝϏেকাণিমিতক এবং িবপরীত 
জҝািমিতক ফাংশনვিলর একΜট সংিমϜণ রেয়েছ বেল মেন হেИ 
এবং έসখােন রচনাΜটর একΜট বাসা আেছ তৃতীয় ѷর পয κо
 তাই ধারণাΜট আসেল সবেচেয় িভতেরর ѷর িদেয় ზ჈ করেত হেব যােত এΜট খাট।
  ইনভাস κ এবং আমরা বিল έয ইনভাস κ έক িথটার সমান হেত িদন এবং তারপের কারণ ইনভােস κর έরП έসটx cot x cot 
হল έখালা বҝবধান শূনҝ έথেক এটা Ѻѭ έয িথটােক উфুЅ বҝবধান শূনҝ έথেক পাই এর অоগ κত হেত হেবp  i 
 তাই এΜট তখন িথটার সাইন হেয় যায় 
এবং আমরা জািন έয যখন সাইন ফাংশেনর ςাফ έথেক িথটা শূনҝ έথেক পাই এর অоগ κত হয় তখন 
এΜট পিরѬার έয সাইন িথটা অ  ঋণাЮক
 তাই িথটা এর অоগ κত আমরা জািন έয িসন িথটা অ έনিতবাচক এবং
 তাই আমরা িসন িথটােক বগ κমূল িহসােব িলখেত পাির
 তাই এখােন 
সাইন বগ κ িথটার ধনাЮক বগ κমূল যা 1 িবেয়াগ বগ κেϠেϏর ধনাЮক বগ κমূেলর সমান  িথটা এখন আমােদর এই ডানিদেকcos 

এর পিরেϕিϠেত ϕকাশ করেত হেব এবংx 
 তাই আমরা এখােন এই সѕকκΜট বҝবহার করব
 তাই এই সѕকκ έথেক যিদ আমরা ςহণ কির যিদ আমরা উভয় পােশ ফাংশন ϕেয়াগ কির তাহেল আমরা যা পাই তা cot 
হল িথটার এর সমান এবং  সুতরাং এবং এΜট তখন έবাঝায় έয টҝান িথটা এর এক ওভার তারপর এΜটেক 1 িবেয়াগx cot x 
1 ওভার έসেকн বগ κ িথটা িহসােব έলখা έযেত পাের যা তারপের 1 িবেয়াগ 1 ওভােরর বগ κমূল িহসােবও έলখা έযেত পাের 
আমরা পিরচয় জািন έয έসেকн বগ κ িথটা হল  έন ъাস টҝান বগ κ িথটা
 তাই আমরা এখােন έসই পিরচয়Μট বҝবহার করেত যাΝИ যা আরও সরলীকৃত করা έযেত পাের টҝান বগ κ িথটার বগ κমূেল 1 ъাস
টҝান বগ κ িথটা এবং তারপর এই অিভবҝΝЅেত আমরা আহ টҝান িথটার এই মানΜট বҝবহার করার পিরকџনা করিছ যা  এক 
ওভার x
 তাই আমরা এখােন এই রািশর সব জায়গায় টҝান িথটােক এক ওভার িদেয় ϕিতѸাপন কির, তাহেল আমরা যা পাই তা হল x 
έয িসন িথটা 
এক ওভার বগ κেϠেϏর এক ъাস এক ওভার বগ κেϠেϏর ধনাЮক বগ κমূেলর সমান হয় যা সমান এেকর উপের এক ъাস x x 

বগ κেϠেϏর বগ κমূল এবং এΜট হল ধনাЮক বগ κমূল এবং έসই মানΜট আমরা মূলত এখােন এই সমীকরেণ আবার রািখ, x 
তাহেল আমরা যা পাই তা হল আমােদর 
টҝান ইনভাস κ িসন িথটা-এর মূলҝায়ন করেত হেব িকᅀ িসন িথটা হল এই মানΜট যা এক ъাস বগ κেϠেϏর ধনাЮক বগ κমূেলরx 
এেকর উপের
 তাই এΜটই আমােদর মূলҝায়ন করার কথা এবং তারপের আবার আমরা যা বিল তা হল আমরা বিল έয এই িনিদκѭ মানΜট phi
এর সমান
 তাই এর িবপরীেত টҝান করা যাক এক ъাস বগ κেϠেϏর ওভার বগ κমূল o x ne 
এখন এর সমান έযেহতΦ  এΜট ধনাЮক বগ κমূল এই সমς মান এখােন এই মানΜট এখােন অ-ঋণাЮক এবংphi ah 
 তাই অবশҝই বҝবধান শূনҝ έথেক পাই দুই еারা অоগ κত হেবphi 
 তাই মূলত আমােদর যা খুেঁজ έবর করেত হেব  অবশҝই এখান έথেক আহ এটাও এই িসдােо out is cos of phi 
আসা έযেত পাের έয এর সমান এক ওভার বগ κমূেলর এক ъাস বগ κেϠϏ এখন এটা হল এর phi tan x phi cos
 তাই এখন আমােদরেক ვনেত হেব
 তাই এখন έথেক এর এখন έথেক  ফাংশেনর ςাফ έথেক বҝবধান 0 έথেক এর অоগ κত এΜট phi cos cos phi pi 2 
Ѻѭ έয έক অ-ঋণাЮক হেত হেব এবংcos phi 
 তাই আমরা έক বগ κ এর ধনাЮক বগ κমূল িহসােব িলখেত পাির যা পের έলখা έযেত পাের έসেকн বগ κcos phi cos phi 
ফাই-এর এক ওভার ধনাЮক বগ κমূল এবং তারপর আবার এই পিরচয়Μট বҝবহার কের έয έসেকн বগ κ ফাই সমান 1 ъাস টҝান 
বগ κ ফাই আমরা এΜট এক ъাস টҝান বগ κ ফাই এর 1 ওভার বগ κমূেলর সমান এবং তারপর অবশҝই আহ  এই সমীকরণ আমরা 

এক ъাস বগ κেϠেϏর এক ওভার বগ κমূেলর সােথ এবং তারপের যখন আমরা এই ϕিতѸাপনsu x bstitute tan phi 
কির তখন আমরা অবেশেষ έপেয় যাই
 তাই আমরা ϕিতѸাপন কির সমান এক ওভার বগ κমূেলর এক ъাস বগ κেϠϏ এবং তারপর আমরা পাই tan phi x cos 

এর সমান এক ওভার বগ κমূলphi 
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 তাই এΜট ধনাЮক বগ κমূল এক ъাস বগ κমূল এক ъাস টҝান বগ κ ফাই যা এক ъােসর বগ κমূেলর এক έবিশ
 তাই টҝান বগ κ ফাই এক ওভার এক ъাস বগ κ এবং তারপর এΜট সমান হেব এক ъাস বগ κমূেলর এক ъাস বগ κমূেলর x x x 
দুই έযাগ বগ κেϠেϏর উপর এবং এΜটই ϕেѨ ϕমাণ করেত বলা হেয়িছল যােত আেহর ϕমাণ έশষ হয় এই ϕথম সমসҝাx 
 তাই এখােন িеতীয় সমসҝা
 তাই এΜট বেল έয ধ჈ন έসখােন আেছ  একΜট ফাংশন যার έডােমন 0 έথেক 4 এবং যার পিরসীমা 0 έথেক পয κо f pi pi 
έЉাজড বҝবধান এবং ফাংশন έক িথটার িহসােব সংϡািয়ত করা হয় এর এর সমান f f cos theta cos inverse 
তারপর ϕѨΜট িথটা সѕিকκত পেয়েлর সংখҝা Νজϡাসা কের  এর έডােমইন  ফাংশন যা িথটা সমীকরণেক 10 t he f f 
িবেয়াগ িথটা ওভার িথটার সমান কের
 তাই আমােদর অবশҝই ফাংশেনর এই έডােমেন কতვিল িথটা আেছ তা খুেঁজ έবর করেত হেব যােত f 

িথটার এই মান দশ মাইনাস িথটা ওভােরর সমান  দশΜটf f 
 তাই অপিরহায κভােব আমােদর সমѷ িথটা সমাধান করেত হেব বҝবধান শূনҝ έথেক চার পাই এর অоগ κত έযমন cos 

সমান দশ িবেয়াগ িথটা দেশর উপেরinverse cos theta 
 তাই আমােদর খুেঁজ έবর করেত হেব এই 0 έথেক 4 বҝবধােন এই সমীকরেণর কতვিল সমাধান রেয়েছ  pi
 তাই Ѻѭভােব এΜট কারণ এΜট একΜট ΝϏেকাণিমিতক কূপ আমােদর এখােন ϕথেম এই বাম িদেক সরলীকরণ করেত হেব 
এবং তারপের সমীকরণ করার έচѭা করেত হেব এবং έদখেত হেব িথটার কতვিল মান রেয়েছ এখন বলা হেИ έয িথটা 0 
έথেক 4 পাই এর অоগ κত
 তাই  Ѻѭতই যখন
 তাই আসুন আমরা এই অНলΜটেক 0 έথেক 4 পাইেক 4Μট অНেল ভাগ কির
 তাই ϕথম অНলΜট 0 έথেক পাই িеতীয় অНলΜট হেব έথেক টΦ  পাই তারপর তৃতীয় অНলΜট হেব দুই পাই έথেক িতন pi 
পাই এবং έশষΜট  চতΦ থ κ অНল িতন পাই এবং চার পাই এর মেধҝ বс বҝবধান হেব
 তাই ϕথম έϠেϏ যখন িথটা শূনҝ έথেক পাই এর অоগ κত তখন িথটা যখন শূনҝ έথেক পাই এর অоগ κত হয় তখন cos 

এর িক হয় এখন যখন িথটা শূনҝ έথেক এর অоগ κত তা পিরѬার  έয έকান িথটা theta cos inverse ah pi cos 
এর জনҝ এই িবেশষ মানΜট এর িবপরীেত, আসুন আমরা বিল έয এΜট িকছΦ  έকাণ এর সমান এখন cos theta- phi- cos
ইনভাস κ ফাংশেনর পিরসর έথেক এটা Ѻѭ έয έযেকান িথটা ফাই-এর জনҝ বс অоর শূেনҝর অоগ κত হেত হেব  pi 
এছাড়াও উভয় পােশ ফাংশন ϕেয়াগ কের আমরা যা পাই তা হল এখন cos cos theta is equal to cos phi 
আমরা জািন έয এই বҝবধােন 0 έথেক Μঠক এইরকম সাইন ফাংশেনর ςাফΜট মাইনাস পাই বাই 2 έথেক ъাস পাই বাই pi 
এর মেধҝ।
  2 যিদ আমরা έকাসাইন ফাংশেনর ςাফΜট έদিখ, তাহেল আমােক ሾত এখােন আকঁেত িদন,
 তাই যিদ আমরা বনাম এর মেধҝ এর ςাফ έদিখ, তাহেল শূনҝ έথেক পাই বলা যাক,x x ah cos-
 তাই আসুন আমরা বিল έয এΜট দুই-এর উপের পাই।
 বলুন এΜট একΜট এবং বলা যাক এΜট মাইনাস ওয়ান এবং ςҝাপ  হল এরকম িকছΦ  এবং আপিন ςাফΜট έদখেত পােИন h 
বοেরখার ফাংশন যখন বҝবধান শূনҝ έথেক পয κо সীমাবд থােক তখন বΝৃдর সােথ একেঘেয়ভােব ϟাস cos x pi x 
পায় এবং έসইজনҝ যিদ আমােদর কােছ দΜুট έকাণ িথটা থােক যা শূনҝ έথেক পাই এবং এর মেধҝ থােক বҝবধান শূনҝ phi-
έথেক পাই পয κо
 তাই িথটা এবং ফাই উভয়ই একই বҝবধােনর অоগ κত এবং সমান িকᅀ έযেহতΦ  έকাসাইন cos theta n cos phi 
ফাংশন একেঘেয়ভােব ϟাস পােИ একমাϏ উপায় এΜট সতҝ έয িথটা ফাই এর সমান এবং
 তাই আমরা 
 তাই এই ফাইΜট মূলত িথটার সমান
 তাই আমরা পাই έয ϕথম έϠেϏ যখন িথটা 0 έথেক পাই িথটা এর িবপরীেত থােক তখন িথটা সমান হয় যা িথটাcos 
 তাই িথটা এর িবপরীেত িথটা এখন িনেজই έথটা হয়  িеতীয় অНেলর অоগ κত যা এবং 2 এর মেধҝ cos cos pi pi 
রেয়েছ এটা Ѻѭ έয এই έϠেϏ এর এর সমান হেত পাের না কারণ এর এই cos theta- cos inverse- cos theta-
মান এর έরП έসেটর অоগ κত হেত হেব  যা 0 έথেক হয় এবং এই িথটাΜট cos inverse- cos inverse pi pi 
έথেক 2 বҝবধােনর অоগ κতpi 
 তাই সুিনিদκѭভােব আমরা যা করেত পাির তা হল আমরা এই িеতীয় অНলΜটেক έথেক 2 িহসােব সংϡািয়ত করেত pi pi 
পাির তেব এΜট এখান έথেক έখালা হেব  বাম িদেক
 তাই পাই এর মান িеতীয় অНেলর অоগ κত নয় কারণ এবং এΜট কারণ আমরা ϕথম অНলΜটেক বс বҝবধান িহসােব 
সংϡািয়ত কেরিছ
 তাই ϕথম অНেলর অоগ κতpi 
 তাই এখন এΜট পিরѬার έয িеতীয় έϠেϏ যখন িথটা অоগ κত পাই έথেক টΦ  পাই পয κо এটা Ѻѭ έয িথটা-এর cos cos 

িথটার সমান হেব না, তাহেল আমরা িকভােব এর এর মান খুেঁজ পাব এখন inverse cos theta- cos inverse-
যথারীিত বলা যাক έয এΜট িকছΦ  এর সমান তাহেল এΜট হল  পিরѬার ক჈ন έয এই Μট শূনҝ έথেক পাই এর অоগ κত হেত x x
হেব যা ইনভাস κ ফাংশেনর έরП έসট এবং তারপের যিদ আমরা এখােন উভয় িদেক έকাসাইন ফাংশন ϕেয়াগ কির cos 
তাহেল আমরা έশষ পয κо িথটা এর সমান পাব আমরা একΜট Νজিনস বুঝেত পাির  এখােন যা হল έযেহতΦ  cos cos x cos
ফাংশন একΜট দুই পাই িবেয়াগ িথটার িরওিডক ΝϏেকাণিমিতক ফাংশন ও িথটার সমান pe  cos cos 
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এবং আমরা έকন দুই পাই িবেয়াগ িথটা িনেয়িছ কারণ িথটা যিদ পাই έথেক টΦ  পাই এর অоগ κত হয় তাহেল এর অথ κ হল দুই 
পাই িবেয়াগ িথটা বҝবধান শূেনҝর অоগ κত হেব pi
 তাই আমরা যা έদখেত পাই তা হল έয যিদ আমরা মূলত যা έদিখ তা হল έয িথটা যিদ পাই έথেক টΦ  পাই এর অоগ κত হয় তেব
দুই পাই িবেয়াগ িথটা শূনҝ έথেক পাই এর অоগ κত এবং এই বҝবধানΜট আসেল এর έরП έসেটর একΜট উপেসট cos 
ইনভাস κ ফাংশন
 তাই আমােদর এখােন যা আেছ তা হল আমােদর একΜট έকাণ আেছ দুই পাই িবেয়াগ িথটা
 তাই আসুন বিল এΜট phi
 তাই আমােদর আেছ এই মােনর সমান এবং আমরা জািন έয এই আমােদর έরП cos of phi cos theta phi 
έসেটর অоগ κত  জািন έয এই যা দুই পাই িবেয়াগ িথটা ইনভােস κর έরП έসেটর অоগ κতphi cos 
 তাই আমরা জািন έয ফাই এর অоগ κত ইনভাস κ ফাংশেনর έরП έসেটর অоগ κত phi cos 
এবং
 তাই έযেহতΦ  িথটার সমান তা তাৎϠিণক  Ѻѭতই Ѻѭ έয অবশҝই এর cos phi cos phi cos theta- cos 

এর সমান হেত হেবinverse-
 তাই এই έϠেϏ έযখােন িথটা έথেক দুই পাই এর অоগ κত এটা Ѻѭ έয এর হেব ah pi cos theta- cos inverse 

এর সমান έযখােন হল দুই পাই িবেয়াগ িথটাphi phi 
 তাই  এই έϠেϏ িеতীয় έϠেϏ এর দুই পাই িবেয়াগ িথটার সমানcos theta- cos inverse 
 তাই হয় দুই পাই মাইনাস িথটা একইভােব তৃতীয় έϠেϏ cos inverse cos theta cos inverse cos theta 
έযখােন িথটা আবার দুই পাই έথেক িতন পাই এর অоগ κত এছাড়াও িথটার সমান হেব না cos inverse cos theta 
এবং ϕকৃতপেϠ আমরা έদখােত পাির έয যখন িথটা দুই পাই έথেক িতন পাই িথটা িবেয়াগ দুই পাই বҝবধান শূনҝ έথেক পাই 
এর অоগ κত হেব এবং আরও έয িথটা িবেয়াগ দুই পাই সমান হেব সুতরাং এΜট িথটার এর সমানcos 
 তাই আবার আমােদর এখােন একই রকম পিরিѸিত রেয়েছ έযখােন এই έকােণর এর সমান এবং আমরাcos cos theta 
জািন έয এই έকাণ িথটা িবেয়াগ দুই পাই έরП έসেটর অоগ κত কারণ এখােন এই িনিদκѭ বҝবধানΜট একΜট  এর উপেসট 

ইনভাস κ ফাংশেনর έরП έসট এবংcos 
 তাই আমরা জািন έয এই έকাণΜট ইনভােস κর έরП έসেটর অоগ κত এবংcos 
 তাই এΜট অনুসরণ কের έয িথটা িবেয়াগ দুই পাই িথটার ইনভােস κর সমান হওয়া উিচত এবংcos cos 
 তাই এর জনҝ যখন িথটা এর অоগ κত হয়  এই বҝবধান দুই পাই έথেক িতন পাই এর িবপরীত ah cos cos theta 
আসেল িথটা িবেয়াগ দুই পাই হেব এবং একই Νজিনস έশষ দৃেশҝর জনҝ সতҝ έযখােন িথটা িতন পাই έথেক চার পাই এর 
অоগ κত
 তাই এই έϠেϏ আমরা έদখেত পাই έয চার পাই িবেয়াগ িথটা
 তাই  যিদ িথটা িতন পাই έথেক চার পাই চার পাই িবেয়াগ িথটা শূনҝ έথেক পাই বҝবধােনর অоগ κত হয় যা আবার cos 

এর έরП έসেটর একΜট উপেসট 4 িবেয়াগ িথটা এর সমান এবং এΜট আবার কারণ έকাসাইন inverse pi cos theta 
ফাংশেনর পয κায়οম
 তাই চার পাই িবেয়াগ িথটা হল িথটা এবং চার পাই িবেয়াগ িথটা এই িনিদκѭ έকাণΜটর অоগ κতcos cos 
 তাই এΜট ইনভােস κর έরП έসেটর অоগ κত এবংcos 
 তাই আবার এখান έথেক অনুসরণ কের έয চার পাই িবেয়াগ িথটা িথটার এর সমানi  t cos cos inverse 
 তাই যখন িথটা এই চতΦ থ κ বҝবধােনর অоগ κত আসেল চার পাই মাইনাস িথটার সমানcos inverse cos theta 
 তাই যিদ আমরা এখন এই চারΜট িভт έϠেϏ সংিϠч করেত পাির  এখােন ѽাইড ক჈ন
 তাই এই ѽাইডΜট িথটার িবিভт έরেПর জনҝ এই ফাংশনΜট еারা έনওয়া মানΜট বেল έদয় cos inverse cos theta 
তাই এΜট ফাংশনΜটেক সুিনিদκѭভােব সংϡািয়ত কেরcos inverse cos theta 
 তাই এই ςােফ আমরা এর জনҝ উভয় বοেরখা ъট কেরিছ ফাংশন পাশাপািশ ah cos inverse cos theta 
ফাংশন দশ িবেয়াগ িথটা ওভার দশ
 তাই অনুভূিমক অেϠ আমােদর িথটা আেছ উѣї অেϠ আমরা এই দΜুট ফাংশন еারা έনওয়া মানვিল ъট কির
 তাই কােলা রেঙ আমরা ফাংশেনর ςাফΜট ъট কেরিছ িথটা নীল রেঙ আমরা ফাংশেনর ςাফΜট ъট cos inverse cos 
কেরিছ দশ িবেয়াগ িথটা দেশর উপের এবং আমরা έদখেত পাΝИ έয έথেক আমােদর িথটার έসই সমѷ মান খুেঁজ ah ah 
έবর করেত বলা হেয়িছল যার জনҝ এই দুΜট ফাংশন একই মান িনন বা যার জনҝ সমান দশcos inverse cos theta 
িবেয়াগ িথটা দেশর উপের
 তাই এΜটই Νজϡাসা করা হেয়িছল এবং এΜট ςাফ έথেক খুব Ѻѭ έয এই দΜুট বοেরখা তারা ϕথেম এখােন এবং ah 
তারপের িеতীয়Μটেক έছদ কের  যখন তারা এখােন έছদ কের এবং তারপর তৃতীয় বার িভতের έছদ কের
 তাই িথটার মূলত িতনΜট Ѿতϴ মান রেয়েছ যার জনҝ দশ িবেয়াগ িথটা দেশর সমানcos inverse cos theta 
 তাই এই ϕেѨর চূড়াо উЫর হেব সংখҝা  পেয়л িথটা শূনҝ έথেক চার পাই এর অоগ κত িথটা সমীকরণΜট সᅀѭ কের দশ 
িবেয়াগ িথটা ওভার দেশর সমান হল িতনΜটcos inverse cos theta 
 তাই ზধুমাϏ িতনΜট Ѿতϴ িবр ুআেছ পরবতλ সমসҝাΜটেত আমােদরেক িনেєাЅ িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক সমীকরণ ah 
সমাধান করেত বলা হেয়েছ  সুতরাং আমােদর সমাধান করেত হেব এবং এর έসই সমѷ মান খুেঁজ έবর করেত হেব যা x-
এখােন এই সমীকরণেক সᅀѭ কের যােত একই Νজিনসেক এর সমান এর চার িবেয়াগ tan inverse to x pi tan i
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িহসােব έলখা যায়।
  িতন এর িকᅀ আমরা জািন έয পাই এর টҝান বাই চার এক বা বরং এক এর টҝান ইনভাস κ হল পাই έফারx nverse 
 তাই আমরা পাইেক চার িদেয় ϕিতѸািপত কির এক এর টҝান ইনভাস κ এবং
 তাই ডান হােতর িদকΜট এখােন এবং তারপর এই রািশর সমান  আমােদর টҝান ইনভাস κ মাইনাস টҝান ইনভাস κ এর x y 
সূϏΜট বҝবহার করেত হেব বা বরং আমরা আসেল এΜটেক টҝান ইনভাস κ ওয়ান ъাস টҝান ইনভাস κ অফ মাইনাস িϑ এЊ িহসােব
িলখেত পাির
 তাই আমােদর টҝান ইনভাস κ ъাস টҝান বҝবহার করেত হেব ধরেনর সূϏ যা আমরা ইিতমেধҝ আমােদর পূব κবতλ x y 
বক্তৃতাვিলর একΜটেত έদেখিছ
 তাই এখােন অিভবҝΝЅΜট
 তাই এই έϠেϏ আমােদর কােছ এখন যা আেছ তা হল আমােদর কােছ 1 এর সমান এবং আমােদর সমান িবেয়াগ 3 x y x 
এবং আমরা έদখেত পাই έয এবং এর ვণফল এই έϠেϏ িবেয়াগ 3 x y x
 তাই এই সমসҝার জনҝ আরও একΜট Νজিনস যা পয κেবϠণ করেত হেব তা হল টҝান ইনভাস κ ফাংশেনর মান
 তাই এই িনিদκѭ মান এবং এই মানΜটও
 তাই এই দΜুট মানই চার еারা পাই পয κо έযাগ কের
 তাই এখন যিদ যিদ ঋণাЮক হয় তেব আমরা জািন έয যিদ ঋণাЮক হয়  মানও ঋণাЮক হেব এবংx x 
 তাই এবং এই মানΜটও
 তাই যিদ ঋণাЮক হয় তেব এই পুেরা ΝজিনসΜট έনিতবাচক হেব িকᅀ έযেহতΦ  এই সমসҝাΜটেত আমােদর এর έসই x x 
মানვিল খুেঁজ έবর করেত বলা হেয়েছ যার জনҝ এΜট ইিতবাচক এΜট Ѻѭতই এΜট হেত পাের।
 মূলত এই উপসংহাের আসা έযেত পাের έয ზধুমাϏ এই সমীকরণΜট পূরণ করেব যার জনҝ শূেনҝর έচেয় বড়x x 
 তাই এΜট এমন িকছΦ  যা আমরা এখােন এই সমীকরণ έথেক অিবলেї έদখেত পাΝИ
 তাই পরবতλ আেলাচনায় আমরা ზধুমাϏ এর ইিতবাচক মােনর মেধҝ আমােদর আেলাচনােক সীমাবд রাখব।x 
 
আবার টҝান ইনভাস κ ъাস টҝান ইনভাস κ ওয়াই সূেϏ িফের আসিছ এখন আমরা জািন έয έযেহতΦ  এখােন আমােদর x x 
সমসҝার জনҝ ইিতবাচক
 তাই এর মােন হল έয έনিতবাচক কারণ হল িবেয়াগ িতন এবংy y x 
 তাই বার x y
 তাই আমােদর বার আেছ  শূেনҝর έচেয় কম এবংx y 
 তাই এই িতনΜট έϠেϏ আমােদর έϠেϏ মূলত এই িবেশষ έϠেϏ হেব কারণ আমােদর জনҝ শূেনҝর έচেয় কম এবং xy 
অবশҝই শূনҝ একΜট έথেক কম
 তাই এ  έকস আমােদর জনҝ আমােদর সমসҝার জনҝ এেকর έচেয় কম এবংou- r ah xy 
 তাই আমােদর এই িনিদκѭ সূϏΜট বҝবহার করেত হেব এর সমান এবং সমান িবেয়াগ িতন এর সােথ এবং আমরা যখনx y x 
এΜট কির তখন আমরা এই ডান হাতΜট এর সমান হেত পাই।
 1 έযাগ 3 এর উপের 1 িবেয়াগ 3 এর টҝান ইনভাস κ এবং তারপর আমরা অবেশেষ যা έপেয়িছ তা x x 
হল দুই এর টҝান ইনভাস κ এক িবেয়াগ িতন এর এক ъাস িϑ এর টҝান ইনভােস κর সমান এখন পিরѬারভােব কারণ x x x 
আমরা জািন έয  যিদ টҝান ইনভাস κ সমান হয় টҝান ইনভাস κ এর যিদ এΜট সতҝ হয় তেব এΜট অবশҝই সতҝ হেত হেব έয a b 

সমান এর তেব এΜট অবশҝই সতҝ হেত হেব έয এর সমান এবংa b a b 
 তাই আিম বলেত চাΝИ έয এΜট έকবল টҝান ϕেয়াগ কের έদখা έযেত পাের এই সমীকরেণর উভয় পােশ ফাংশন
 তাই আমরা উভয় পােশ টҝান ϕেয়াগ করেল আমরা এর সমান পাই এবংb 
 তাই এই িবেশষ সমীকরেণ এই সতҝΜট বҝবহার কের এΜট অনুসরণ কের έয এΜট সতҝ যিদ এবং ზধুমাϏ যিদ দুই এক x 
িবেয়াগ িতন এর সমান হয় এক ъাস িϑ এЊ এর উপের এবং তারপের যিদ আমরা আহ কির তাহেল আমরা এΜটেক একটΦ  x 
িеধায় কাজ কির অবশҝই আহ তাহেল আমােদর বীজগািণিতক মҝািনপুেলশেনর একΜট সামানҝ িবট রেয়েছ যা আমােদর t 
এΜট έদয় এবং তারপের আমােদর কােছ ছয় বগ κেϠϏ ъাস পাচঁ িবেয়াগ এক সমান শূনҝ এবং বাম িদেকর িদকΜট ছয় x x x
িবেয়াগ এক έথেক ъাস এক সমান িহসােব ফҝাЄর করা έযেত পাের  শূনҝx 
 তাই এখন দΜুট সমাধান রেয়েছ
 তাই হয় ছেয়র উপের এক বা এΜট িবেয়াগ এক তেব আমরা ইিতমেধҝই জািন έয অবশҝই শূেনҝর έচেয় বড় হেত x ah x 
হেব এবং
 তাই আহ এΜট একΜট িবেয়াগ নয় একΜট মান সমাধান নয়
 তাই একমাϏ সјাবҝ সমাধান হল  এক ওভার ছেয়র সমানx 
 তাই এΜট চূড়াо উЫর
 তাই এখােন আেরকΜট আহ খুব আকষ κণীয় সমসҝা এবং আিম মেন কির এΜট έজ সমসҝাვিলর মেধҝ একΜট
 তাই এΜট বেল έয এবং যিদ গািণিতক অςগিতেত থােক এবং টҝান ইনভাস κ টҝান ইনভাস κ এবং  টҝান ইনভাস κ ওxy z x y z
পাΜটগিণেতর অςগিতেত আেছ তাহেল িনেচর έকানΜট এখন সতҝ έযেহতΦ  এবং গািণিতক অςগিতেত রেয়েছ xy z 
আমােদর কােছ সমান ъাস এর έবিশ বা অনҝ কথায় িবেয়াগ সমান িবেয়াগ এখন টҝান  y x z 2 y x z y inverse 

এবং একΜট িবপরীত ও গািণিতক অςগিতেত রেয়েছ এবং έসইজনҝ এই সতҝΜটেক x tan inverse y t  z tan 
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িবেয়াগ িহসােব িবেয়াগ িহসােবও έলখা έযেতinverse y tan inverse x tan inverse z tan inverse y 
পাের এখন আসুন িথটা еারা এই έকাণΜট έবাঝাই যাক এΜট এখন অ έনিতবাচক।
 আসুন আমরা িনєিলিখত পয κেবϠণ কির
 তাই বিল এΜট 2 еারা িবেয়াগ পাই এবং এΜট 2 еারা পাই তাহেল এই έϠেϏ এΜট সতҝ হওয়া উিচত έয tan inverse z 

এর έচেয় বড় এবং সব κিনє tan inverse y tan inverse x
 তাই এবং এই এবং  এΜট
 তাই এইვিল সমান এইვিল এই έকাণვিল পিরমােপ সমান এবং কারণ এই দΜুট έকাণ পিরমােপ সমান এবং এই সমѷ টҝান 
ইনভাস κ টҝান ইনভাস κ এবং টҝান ইনভাস κ έক বҝবধান িবেয়াগ এর মেধҝ ზেত হেব দুই έথেক ъাস পাই  দুই еারা x y z pi 
এΜট অনুসরণ কের έয এই έকােণর মাϏা
 তাই আসুন আমরা বিল যিদ িথটা ধনাЮক হয় তেব এΜট অনুসরণ কের έয এΜট
 তাই এΜট িথটা এবং এΜটও িথটা এবং
 তাই এই দΜুট িথটা έযাগ করেল আমরা দΜুট িথটা পাব যা হল  এই মান
 তাই এটা Ѻѭ έয এই 2 িথটা এই সѕূণ κ বҝবধােনর ίদেঘ κҝর έচেয় কম হওয়া উিচত যা পাই এবং
 তাই এΜট পিরѬার έয িথটাΜট 2 еারা έথেক কম হওয়া উিচত বা হҝা ঁকারণ টҝান ইনভাস κ ফাংশনΜট আসেল একΜট έখালা pi 
বҝবধান
 তাই আমরা  এখােন ϾΣЄ কম আেছ
 তাই মূলত আমােদর কােছ িথটা আেছ শূেনҝর έচেয় বড় এবং পাই দুই еারা কম
 তাই এখন এই সমতার উভয় পােশ টҝান ফাংশন ϕেয়াগ করা যাক 
এখন আমরা জািন έয এই έকাণ িথটা 0 এবং পাই বাই 2 এর মেধҝ এবং 
 তাই িথটার টҝানেক টҝােনর টҝান িহসােব έলখা έযেত পাের ইনভাস κ মাইনাস টҝান অফ টҝান অফ টҝান ইনভাস κ মাইনাসy y 
টҝান ইনভাস κ এЊ
 তাই এখােন আমরা একΜট িবেয়াগ িব সূেϏর টҝান বҝবহার করেত যাΝИ,
 তাই আসুন আমরা বিল এΜট একΜট এΜট হল এΜট টҝান এ িবেয়াগ টҝান িব ওভার ওয়ান ъাস টҝান এ টҝান িব এর সমান হেব
 তাই টҝান এ ওয়াই মাইনাস টҝান িব এখন 1 ъাস এর έবিশ কারণ এই িথটাΜট 0 এবং পাই বাই 2 এর মেধҝ এΜট টҝান িথটারxy 
এই মানΜট অনুসরণ কের কারণ যখন িথটা 0 এবং বাই 2 এর মেধҝ থােক তখন এর ςাফ  টҝান ফাংশন টҝান ফাংশনΜট অpi 
έনিতবাচক মান έনয়
 তাই এΜট 0 এর সমান হেত হেব।
 
সুতরাং এখান έথেক এΜট Ѻѭভােব অনুসরণ কের έয আমােদর কােছ এই মােনর সমান টҝান িথটা রেয়েছ এবং িথটা অবশҝই 
এই বҝবধােনর অоগ κত যা আসেল একΜট উপেসট টҝান ইনভাস κ ফাংশেনর έরП έসট এবং
 তাই এΜট এখান έথেক অনুসরণ কের έয িথটা অবশҝই িবেয়াগ এর টҝান ইনভােস κর সমান হেত হেব ওয়ান ъাস এরy x xy 
উপের এবং একইভােব এই ডান িদেকর জনҝ একই Νজিনস করা έযেত পােরah 
 তাই এখােন ডানিদেক যা  টҝান ইনভাস κ মাইনাস টҝান ইনভাস κ έবর হেব 1 ъাস এর z y zy 
উপের িবেয়াগ এর টҝান ইনভােস κর সমান z y 
এবং তারা সমান বেল έশষ পয κо আমােদর এই সমতা রেয়েছ এবং এΜট মূলত έবাঝায় έয এখন আমােদর έকবল ϕেয়াগ 
করেত হেব এই সমতার উভয় িদেকই টҝান ফাংশন এবং
 তাই আমরা যা পাই তা হল έয এখােন এই মানΜট এখােন এই মােনর সমান যা আমরা িলিখ িবেয়াগ বাই 1 ъাস y x xy 
সমান িবেয়াগ এর উপের 1 ъাস এবং তারপের আরও সরলীকরণ আমােদর έদয় έয িবেয়াগ এর মেধҝ 1 z y zy r y x 
έযাগ হল িবেয়াগ έযাগ এবং তারপর έযাগ বেগ κর িবেয়াগ িবেয়াগ হল έযাগ zy z y 1 xy y z y x xyz z xyz 
িবেয়াগ িবেয়াগ বগ κ এখন আমরা জািন έয এবং হল গািণিতক অςগিতেত িবেয়াগ সমান িবেয়াগ y xy xy z y x z y 
এবং
 তাই এই চারΜট পদ বািতল হেয় যায় এবং তারপের আমরা যা পাই তা হল 2 আমরাxyz 
 তাই আমরা এই পদΜটেক এই িদেক িনই সমান এবং তারপর আমরা এই পদΜটেক বাম িদেক িনেয় আিস  বগ κেϠেϏ y x 
ъাস হয় িকᅀ তারপর ъাস দুই এর সমান এবং কারণ এবং পাΜটগিণেতর অςগিতেত রেয়েছz x z y xy z 
 তাই এΜট দΜুট ঘনক হেয় যায় এবং এΜটেক দুই έত বগ κ িবেয়াগ সমান শূনҝ িহসােব έলখা έযেত পাের  সমেয়র y y y xz 
Ѿােথ κ আহ িеতীয় έϠেϏ িবেবচনা না কের এমনিক যিদ আমরা
 তাই িеতীয় έϠেϏও έযখােন আমরা এই মানΜটেক έনিতবাচক বেল মেন কির এবং যিদ আমরা έকবলমাϏ একΜট অন჉ুপ 
έডিরেভশন অনুসরণ কির তেব আমরাও এই অবѸায় έপৗηছােত যাΝИ 
এবং
 তাই এΜট অনুসরণ কের এই একΜট ϕেয়াজনীয় এবং  যেথѭ শতκ
 তাই এΜট একΜট ϕেয়াজনীয় এবং পয κাч শতκ যিদ এবং এবং xyz tan inverse x tan inverse y tan 

উভয়েকই গািণিতক অςগিতেত থাকেত হয়inverse z 
 তাই এΜট একΜট ϕেয়াজনীয় এবং পয κাч শতκ এখন এখান έথেক মাϏ দুΜট সјাবনা
 তাই হয় বা বগ κ এখন যিদ হয়y 0 y xz y 0 
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 তাই যিদ 0 হয় তাহেল যিদ 0 হয় তাহেল আমােদর কােছ আেছ ъাস সমান 2 সমান 0 এবং আমােদরও আেছ y y x z y 
আমােদর কােছ έসই টҝান ইনভাস κ িছল এবং হল গািণিতক অςগিতx tan inverse y tan inverse z ah 
 তাই এΜট হেব
 তাই আমরা এখােন έকস έক শূেনҝর সমান িনΝИ িকᅀ এΜট শূনҝy 
 তাই এবং ъাস শূনҝx z 
 তাই এই έϠেϏ
 তাই এই έϠেϏ έযেহতΦ  হেИ িবেয়াগ এর সমানz x 
 তাই এΜট আসেল έবাঝায় έয হল িবেয়াগ z x
 তাই এই তৃতীয় িবপরীত এর সমান হেয় যায় িবেয়াগ এর টҝান িবপরীত যা এর িবেয়াগ টҝান িবপরীতtan z x x 
 তাই অবশҝই এΜট একΜট সјাবনা έয এর সমান  শূনҝ এবংy 
 তাই আমােদর কােছ এবং িবেয়াগ x 0 x
 তাই ম  এΜট হল িবেয়াগ এΜট গািণিতক অςগিতেত এবং এছাড়াও টҝান িবপরীত িবেয়াগ টҝান িবপরীত x x 0 n x
 তাই এই িতনΜটও গািণিতক অςগিতেত রেয়েছ
 তাই এΜট একΜট সјাবনা এবং অনҝ সјাবনা হল বগ κ এর সমানy xz 
 তাই এΜট হল অনҝ সјাবনা িকᅀ এΜট আসেল έবাঝায় έয এবং জҝািমিতক অςগিতেত রেয়েছ এবং একই সমেয় xy z 
আমােদর কােছ ъাস সমান যার মূলত মােনx z 2y 
 তাই এর মােন হল έয তারা পাΜটগিণেতর অςগিতেত রেয়েছ
 তাই এবং উভয়ই পাΜটগিণত  έসইসােথ জҝািমিতক অςগিতর একমাϏ সјাবҝ উপায় হল এর সমান সমান xy z x y z
 তাই আমােদর কােছ ზধুমাϏ দুΜট সјাবনা আেছ
 তাই সјাবনা নїর এক হল এই সјাবনা έয হল 0 এবং হল এর িবেয়ােগর সমান এবং িеতীয়Μট  সјাবনা হল έয y z x 
সјাবনা নїর 2 হল এবং সবই সমানxy z 
 তাই এვিলই একমাϏ দুΜট সјাবনা এবং যিদ আমরা বቍিনব κাচনী ϕেѨ িফের যাই যা Νজϡাসা করা হেয়িছল
 তাই সমান শূনҝ এখােন উেѣখ করা হয়িন একমাϏ সјাবনা যা সΜঠক এই ϕথম দৃশҝকџy i 
 তাই অনҝ সবვেলা সΜঠক নয়
 তাই আমরা এখােন আেরকΜট আকষ κণীয় সমসҝা িনেয়িছ
 তাই এই সমসҝায় আমােদর বলা হেয়েছ έয এর মান হেব  0 এবং 1 এর মেধҝ এবং তারপের আমােদর এখােন এই খুব দীঘ κ x 
রািশΜটর মান খুেঁজ έবর করেত বলা হেয়েছ
 তাই সব κদা আমরা সব κদা অоরতম অিভবҝΝЅেত যাই কারণ এΜট একΜট έনেѶড কারণ এখােন আমােদর একΜট 
ΝϏেকাণিমিতক এবং একΜট িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশেনর ΝϏেকাণিমিতক গঠন রেয়েছ
 তাই  আমরা সংϡািয়ত কের এখন িথটার সমান হেত ზ჈ কির কারণ এবং 1 এর মেধҝ এΜট cot inverse x x 0 
অনুসরণ কের έয িথটা অবশҝই έখালা বҝবধান শূনҝ দুই এর অоগ κতo 
 তাই এΜট শূনҝ এবং একΜট আসেল এΜট পাই έথেক বҝবধােনর অоগ κত হওয়া উিচত চার έথেক পাই ওভার দুই
 তাই এΜট ইনভাস κ ফাংশেনর ςাফ έথেক অনুসরণ কের এবং তারপের আমরা অবশҝই এখান έথেক ϕিতѸাপন কির cot 
এবং এΜটও অনুসরণ কের έয এর সমান এবং তারপর আমরা থ ϕিতѸাপন কির  এখােন এই সমীকরেণর x cot theta 
সব κϏ িথটা еারা cot inverse x
 তাই এই বড় সমীকরেণর িভতের যা আেছ
 তাই হেয় যায়
 তাই এক ъাস বগ κেϠেϏর এই মূলΜট এক ъাস কট বগ κ িথটার মূেল পিরণত হয় যা এক ъাস ওয়ােনর মূল এবং টҝান বগ κ x 
িথটা যা সমান  এর মূেল এক ъাস টҝান বগ κ িথটা ওভার টҝান বগ κ িথটা যা আরও সরলীকরণ করা έযেত পাের কারণ ah 
এখােন এই লবΜট έসেকн বগ κ িথটা হেয় যায় এবং έসেকн বগ κ িথটা হল এক ওভার বগ κ িথটাcos 
 তাই এΜট অবেশেষ িথটা এর এক ওভার সাইেন সরল হেব  আরও লϠ করা উিচত έয এই έরেПর িথটার জনҝ িসন িথটা 
কেঠারভােব ইিতবাচক
 তাই অিভবҝΝЅΜট
 তাই আমরা যা করার έচѭা কির তা হল আমরা এই অনҝ বগ κমূেলর িভতের এক έযাগ বগ κেϠেϏর এই মূলΜটেক সরােনার x 
έচѭা কির এবং তারপের আমরা যা পাই তা হল বগ κেϠϏ  দুঃিখত এর বগ κমূেলর বগ κমূেলর বগ κমূল আর থাকেব না কারণ এΜট 
হেব 1 έযাগ বগ κেϠেϏ িথটা ъাস সাইন িথটা পুেরা বগ κ িবেয়াগ এক ъাস বগ κx x cos x 
 তাই আমরা এটাই পাই।
 তাহেল আমরা এই রািশΜটর িভতের এই 1 ъাস বগ κেক সরােনার έচѭা করেত পাির x 
যােত এΜট হেব 1 ъাস বগ κ ვেণর বগ κমূল িথটা ъাস সাইন িথটা পুেরা বগ κ িবেয়াগ এক ъাস বগ κ িকᅀ আমরা x x cos x 
জািন έয এΜট এক ъােসর বগ κমূল  বগ κ আসেল এক ওভার িসন িথটাx 
 তাই আমরা এখন এই সতҝΜট বҝবহার কির
 তাই এΜট মূলত এক ওভার সাইন িথটা এবং এΜটই আমরা এখােন বҝবহার কির
 তাই আমরা এΜটেক সাইন িথটা ъাস ওয়ােনর উপর এর বগ κমূেলর সমান িহসােব পাই।x 
 এΜটেক যখন ভাগ করা হয় তখন আমরা এই দΜুটেক িসন িথটা еারা ভাগ কির
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 তাই এΜট একΜট হেয় যায় এবং এΜট িথটা হেয় যায়x cot 
 তাই অবেশেষ আমােদর কােছ এর মূল আেছ ъাস ওয়ান পুেরা বগ κ িবেয়াগ এক ъাস বগ κ িকᅀ আমরা x cot theta x 
জািন έয িথটা আসেল  এর সমানcot x 
 তাই আমরা এΜটেক িদেয় ϕিতѸাপন কির এবং তারপর আমরা অবেশেষ বগ κেϠেϏর বগ κমূল এবং এক পুেরা বগ κ x x 
িবেয়াগ 1 έযাগ বগ κেϠϏ পাব এবং এΜটেক আরও সহজ করেল আমরা এΜটেক এর বগ κমূেলর বগ κমূেলর সমান পাব।x x 
 এক ъাস বগ κx 
 তাই এই পাখনা  এই রািশΜটর গণনােক ইশ কের যা আমরা এর বগ κমূেলর এক έযাগ বগ κেϠেϏর সমান হেত έপেরিছ, x x 
আসুন এই সমসҝাΜটর পরবতλ সমসҝাΜট ধরা যাক আমােদর 
িনєিলিখত িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক সমীকরণΜট পূরণ কের এমন ইিতবাচক সমাধােনর সংখҝা খুেঁজ έবর করেত হেব  ধনাЮক
সমাধান বলেত আমরা বিল চলেকর মান যা ধনাЮকx 
 তাই শূেনҝর έচেয় έবিশ যা এই িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক সমীকরণেক সᅀѭ কেরx 
 তাই আমরা বাম িদেকর এই সমীকরণΜটেতও έদখেত পাির আমােদর কােছ একΜট িবপরীত রেয়েছ আমােদর টҝান িবপরীেতর
সমΜѭ রেয়েছ দΜুট িভт মােনর
 তাই এΜট অিবলেї আমােদর মেন কিরেয় έদয় টҝান ইনভাস κ এ ъাস টҝান ইনভাস κ িব টাইপ সূϏ
 তাই আপনার মেন রাখার জনҝ আমরা আেগর έলকচােরর একΜটেত এই িবেশষ পিরচয়Μট ϕমাণ কেরিছলাম έয টҝান ইনভাস κ

ъাস টҝান ইনভাস κ έলখা έযেত পাের ъাস এর টҝান ইনভারস 1 িবেয়াগ এর উপের যিদ এর কম হয় x y x y xy xy 1 
এবং ვণফল 1 এর έথেক বড় হয় তেব এবং উভয়ই ধনাЮক হেল আমরা  ზধু έযাগ έযাগ করেত হেব যিদ xy x y pi 

এর έথেক বড় হয় িকᅀ এবং উভয়ই ঋণাЮক হয় তাহেল এই বতκমান সমসҝার জনҝ আমােদরেক িবেয়াগ xy 1 x y pi 
έযাগ করেত হেব যা আমরা έদখেত পাই έয আমরা ზধুমাϏ ইিতবাচক সমাধােনর সংখҝা খুেঁজ έপেত আςহী  সুতরাং ah x 

শূেনҝর έচেয় বড়
 তাই যখনই শূেনҝর έচেয় বড় হয় তখনই Ѻѭ হয় έয এক еারা দুই έযাগ এক শূেনҝর έচেয়ও বড় এবংx x 
 তাই এক еারা চার ъাস একx 
 তাই টҝান ইনভাস κ ফাংশেনর এই উভয় আহ আვκেমл ইিতবাচক এবং 
 তাই Ѻѭতই এই িবেশষ έকসΜট বািতল করা হেয়েছ
 তাই আিম এখন έয দΜুট έϠেϏ আেবদন করেত পাির তা হল এই έকস বা এই έকস িকᅀ আমরা এটাও έদিখ έয যিদ ah 
আপিন এই মানΜট έদেখন যিদ এর έথেক বড় হয় তাহেল অবশҝই 2 ъাস 1 হেব  1 এর έচেয় বড় এবংx 0 x 
 তাই 1 еারা দুই ъাস একেক কেঠারভােব এেকর έথেক কম হেত হেব এবং অবশҝই ধনাЮকx 
 তাই এΜট
 তাই এক বাই দুই ъাস ওয়ান যা এখােন ϕথম আহ টҝান িবপরীেতর যΝুЅ হল শূনҝ এবং এক এবং একΜট এর মেধҝ  একই x 
Νজিনস ম সѕেকκ বলা έযেত পাের িеতীয় এখােন আვκেমл যা এক еারা চার ъাস একe ah x 
 তাই আমরা έদখেত পাΝИ έয উভয় এক еারা দুই έযাগ এক এবং এক еারা চার έযাগ এক শূনҝ এবং এক এর মেধҝ x x 
রেয়েছ এবং
 তাই এΜট έথেক এΜট অনুসরণ কের έয ვণফলΜট এক еারা দুই έযাগ কের  এক বার এক еারা চার ъাস একেক এেকর x x 
έচেয়ও কম হেত হেব কারণ উভয়ই এেকর έচেয় কম এবং
 তাই যিদ আমরা আমােদর সূেϏ িফের আিস তাহেল আমরা έদখেত পাব έয এই দΜুট έϠেϏ ϕেযাজҝ έϠেϏ এর έচেয় xy 
কম  একΜট যা হল টҝান ইনভাস κ ъাস ইনভাস κ এর দΜুট আვκেমেлর ვণফলx n y 
 তাই আვκেমл এবং x y
 তাই পণҝ এবং যিদ এেকর কম হয় তেব এই ϕথম έϠেϏ ϕেযাজҝ যা এখােন সতҝ কারণ ვণফল আমরা ইিতমেধҝই x y 
ვণফলΜটেক এেকর έচেয় কম έদিখেয়িছ
 তাই আমােদর কােছ টҝান ইনভারস এর এক বাই দুই ъাস ওয়ান ъাস টҝান ইনভাস κ এক বাই চার ъাস ওয়ােনর সমান x x 
হেব
 তাই আমরা এখােন এই ϕথম সূϏΜট বҝবহার করব টҝান ইনভাস κ এর টҝান এই ъাস এই ওভার এক িবেয়াগ পণҝ এই o  f 
দΜুট মান এবং যা এই অিভবҝΝЅΜটেকও সরলীকরণ করা έযেত পাের এখােন সমসҝাΜটেত বলা হেয়েছ έয আমােদর একΜট 
পΝজΜটভ খুেঁজ έবর করেত হেব আমােদর ইিতবাচক সমাধান খুেঁজ έবর করেত হেব যার অথ κ হল আমােদর এর ইিতবাচক x 
মানვিল খুেঁজ έবর করেত হেব 
যােত এই অিভবҝΝЅΜট সমান হয় দুই বাই বগ κেϠেϏর টҝান ইনভাস κx 
 তাই আমরা চাই এΜট দুই বাই বগ κেϠেϏর টҝান ইনভােস κর সমান হেবx 
 তাই এখােন এই সমানতা έথেক এই এবং এΜট সমান এবং
 তাই এΜট অনুসরণ কের έয এখােন এই যΝুЅΜট দুই বাই বগ κেϠেϏর সমান হওয়া উিচত অথ κাৎ ছয় ъাস দুই ওভার দুই x x x
এক ვণ চার ъাস এক িবেয়াগ এক সমান দুই ওভার বগ κ এবং যিদ আমরা এই আহ রািশেক বীজগািণিতকভােব সহজ x x 
কির তাহেল 
আমরা যা পাই তা হল অবশҝই এই বቍপদী সমীকরণΜট পূরণ করেত হেব এবং এΜট আরও ফҝাЄর হেত পাের  িহসােব x x 
িতন বগ κাকার িবেয়াগ সাত িবেয়াগ ছয় সমান শূনҝx x 
 তাই আহ এΜট আরও ვিণত হেত পাের
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 তাই আমরা িতন বগ κ িবেয়াগ সাত িবেয়াগ ছয়েক িতন έযাগ দুই ვণ িবেয়াগ িϑ িহসােব িলখেত পাির  x x x x ee
 তাই এখান έথেক এটা Ѻѭ έয এর Μঠক িতনΜট মান রেয়েছ যা এই সমীকরণΜট পূরণ কের এবং মানვিল হল সমান 0 x x 
এখান έথেক এই ফҝাЄরΜটর কারেণ িবেয়াগ দুই еারা িতন এবং এই έশষ ফҝাЄর έথেক িতনΜট সমান িকᅀ যিদ আমরা x x 
যাই  সমসҝাΜটেত িফের সমসҝাΜট আমােদরেক ইিতবাচক সমাধােনর সংখҝা খুেঁজ έবর করেত বেলিছল যা এই সমীকরণΜট 
পূরণ কের এবং এখান έথেক এΜট পিরѬার έয এΜট শূনҝ এΜট িবেয়াগ দুই বাই িতন
 তাই একমাϏ ইিতবাচক সমাধান হল সমান িতন এবংx 
 তাই সংখҝাΜট এই সমীকরণেক সᅀѭ করার ইিতবাচক সমাধানვিলর একΜট সমান
 তাই এই সমীকরণেক সᅀѭ কের এমন ইিতবাচক সমাধানვিলর সংখҝা একΜট
 তাই ზধুমাϏ একΜট সমাধান রেয়েছ যা সমান িতনΜট যােত এই পНম বক্তৃতাΜট έশষ হয় এবং আমরা আরও িকছΦ  সমসҝাx 
করেত থাকব পরবতλ বক্তৃতা যা আমােদর έশষ বক্তৃতা হেত চেলেছ িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশনვিলর উপর এবং 
তারপের আমরা একΜট নতΦ ন িবষয় ზ჈ করার পিরকџনা কির έযখােন আমরা ΝϏভΦ েজর ίবিশѭҝვিল িনেয় আেলাচনা করব 
έযখােন এΜট ΝϏেকাণিমিতক ফাংশন এবং িবপরীত ΝϏেকাণিমিতক ফাংশনვিলর জনҝ আমরা কভার কেরিছ এই উপাদানΜটর
অেনকვিল িহВ ক჈ন আপনােক ধনҝবাদ 
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