
 ہم لیے اس تها كیا اخذ تعلق كچه درمیان كے افعال كے مثلثیات معكوس ان نے ہم میں لیكچر آخری آمدید خوش میں فور لیكچر پر افعال مثلثی معكوس
گے كریں حل مسائل نئے كچه اور گے كریں اختتام ساته كے اس  

اقدار مختلف دو فارمولہ یہ درحقیقت نے ہم تها۔ چهوڑا سے كہاں میں لیكچر آخری نے ہم كہ لیے كے كرنے ذكر كا بات اس صرف تو  x  y اور
مصنوع اگر كہ تها دكهایا نے ہم اور تها كیا اخذ لیے كے مجموعے كے انورسز ٹین كے   xy ہے كم سے ایک

تو جمع ہے مائنس زیاده سے ایک  tan inverse x  tan inverse y  tan inverse of x plus y  xy دیگر طرح اسی اور
صور دو

لیے كے توں  
انورس سائن پلس ایكس انورس سائن ہمیں اگر كہ ہے یہ وه ہے سكتا جا پوچها جو سوال فطری ایک تو   y ہے كرنی گنتی كی چیز كسی جیسی

اور ہوگا؟ ممكن كرنا استعمال فارمولہ ٹائپ بی انورس ٹین پلس اے انورس ٹین كیا تو جمع  sine inverse x  sine inverse y قدر كی
ہے ممكن یہ اور كریں حاصل  

گئے دیے پہلے كہ ہوگا یہ طریقہ كا كرنے ایسا تو انورس سائن كو كو  x  x  tan inv  erse كا چیز كسی  جائے۔ كیا تبدیل میں شكل كی
پر طور واضح چیز كوئی جہاں طرح اسی اور گی ہو منحصر پر كے چیز كسی بهی كو   x  sine inverse y  tan inverse تبدیل میں

 كریں
صرف ہمیں پهر تو میں اصل ہم لیے كے جس ہے كرنی گنتی كی   tan inverse a plus tan inverse b  ah كو فارمولے اس

فارمولے كے تبادلوں درمیان كے انورس ٹین اور انورس سائن میں كلاس پچهلی نے ہم آگے آگے  كر لے كو خیال اس لہذا ہیں سكتے كر استعمال  
تهے كیے اخذ  

بهی كسی كہ تها یہ وه تها دكهایا جو نے ہم تو كا طرح اس لیے كے برابر كے انورس سائن ایک موڈ كا ہے برابر كے   x  x  x  x ٹین الٹا كے
مائنس ایک  ہے برابر كے بهی كسی فارمولہ معكوس اور ہے جڑ مربع مثبت یہ جہاں جڑ مربع كا مربع   x  x بهی یہ نے ہم تها لئے كے حقیقی

انورس ٹین كہ تها دكهایا جمع ایک پر جڑ مربع كے مربع   x  x  x طرح اس جڑ مربع مثبت  ہے دوباره یہ جہاں ہے برابر كے انورس سائن كے
طرح كی تبدیلی درمیان كے انورس ٹین اور انورس سائن اور درمیان كے  cos inverse  tan inverse  cot inverse  tan اور

ہے۔ ممكن بهی كرنا اخذ فارمولے كے تبدیلی درمیان كے اور اور   inve   rse  cosec inverse  tan inverseاور درمیان كے
اور   sec inverse  tan inverseدرمیان كے

كر بڑه آگے كم از كم میں لیكن ہیں رہے كر نہیں اخذ كو سب ان ہم میں مفاد كے وقت تو اور   cos inverse  tan inverse درمیان كے
ہمیں اگر كہ كریں فرض كہ ہے یہ خیال  گا۔ كروں اخذ فارمولہ كا تبادلوں   x ہے برابر كے ایک ماڈیولس كا جس جائے دی قدر ایک كی

تاكہ ہے ضرورت كی كرنے تلاش یہاں كو قدر نامعلوم اس ہمیں تو كا كے قدر اس   x  cos inverse  tan inverse ہو برابر كے
كریں فرض كہ ہیں كرتے شروع كر كہہ یہ ہم لہذا ہے كرنا اخذ كیا  ہے یہ تو   cos inverse x ہے برابر كے تهیٹا

چونكہ تو سے  وقفہ بند سیٹ رینج كا فنكشن ہے۔ ركهتا تعلق سے  وقفہ بند تهیٹا یہ بعد كے اس ہے cos inverse 0 فرض اب  pi 0   pi  
اگر كہ كریں   x ہے برابر كے صفر

ہیں رہے جا لینے صورتیں دو ہم تو  
تو   x یا
تو ah 01 ہے۔ بڑا سے  مائنس لیكن ہے كم سے  یہ یا ہے كم سے ایک اور برابر كے صفر  

اگر تو پهر بڑا سے برابر كے   ہے x 0 ہم ہیں چكے كر میں ایک سے میں لیكچرز پچهلے ہی پہلے ہم جو سے گراف كے  cos inverse  
كیونكہ ہے تهیٹا تعلق كا تهیٹا كہ ہیں جانتے سے  وقفہ الٹا كا تهیٹا x 0 ہیں۔ چاہتے كرنا تلاش اسے ہم كیونكہ ہے ركهتا تعلق سے  اوور  pi 2   

ہیں لگاتے فنكشن ٹین پر اطراف دونوں كے مساوات اس آپ اگر چیز نامعلوم  
آف ٹین ہے وه گا ملے جو كو آپ تو  cos inverse x تلاش قدر كی ٹین ہم لیے اس ہے كرنا تلاش ہمیں جسے ہے برابر كے چیز آه نامعلوم اس

ہیں۔ كرتے كوشش كی كرنے كہ ہیں جانتے ہم سے یہاں لیكن ہے ٹین كا تهیٹا جو ہم اگر cos inverse x  x  cos  cos  ہم اگر ہیں لیتے
ہیں كرتے لاگو پر اطراف دونوں كے مساوات اس كو فنكشن  

وه گا ملے جو ہمیں تو ہے   x  cos theta برابر كے
یہ اب تو كین تهیٹا پر تهیٹا لیكن ہے برابر كے تهیٹا تهیٹا ڈینومینیٹر لہذا ہے tan  cos  sin  cos  x  x 0 سے  وقفہ تهیٹا جب ہے  pi 

اسے ہم لہذا ہے قدر مثبت تهیٹا سائن كہ ہیں جانتے ہم ہے ركهتا تعلق سے مائنس  ہیں۔ سكتے لكه مثبت كو تهیٹا by 2  sin 1كا مربع  cos  
جڑ مربع پلس تهیٹا اسكوائر سائن كہ ہے كرتا پیروی كی حقیقت اس یہ یقیناً   ta  cos اور ہے برابر كے ایک لیے كے تهیٹا بهی كسی تهیٹا اسكوائر

كہ ہیں كرتے استعمال كو حقیقت اس ہم ہے برابر كے جڑ مربع اب كہ جو ہیں لیتے جڑ مربع مثبت یہاں ہم دراصل تهیٹا    cos  x ہے۔
یہ تو مائنس ایک پر اگر كہ ہے یہ وه ہے ملتا جو ہمیں كار آخر اور ہے جاتا بن جڑ مربع كا مربع   x  x  x ہے برابر كے صفر

ہے تهیٹا جہاں ٹین كا تهیٹا تو مائنس ایک ہے۔ برابر كے جڑ مربع كے اوور مربع   cos inverse x  x  x تهیٹا یہ كہ ہیں جانتے مزید ہم
بائی پائی پلس ٹو بائی پائی مائنس وقفہ دراصل دو بذریعہ پائی سے صفر وقفہ یہ اور ہے ركهتا تعلق سے دو بذریعہ پائی سے صفر وقفہ درحقیقت  

سیٹ رینج كے فنكشن انورس ٹین دراصل ہے ركهتا تعلق تهیٹا یہ سے جس  دو بذریعہ پائی سے صفر وقفہ پر طور بنیادی لہذا ہے سیٹ ذیلی كا ٹو  
اور ہے سے سیٹ رینج كے فنكشن انورس ٹین تعلق كا تهیٹا لیے اس ہے ركهتا تعلق سے تهیٹا پر طور بنیادی تهیٹا چونكہ لیے اس ہے سیٹ سب كا  

میں اصل جو تهیٹا كہ ہے كرتی پیروی كی اس سٹیٹ رینج كی فنكشن انورس ٹین تعلق كا تهیٹا كیونكہ cos inverse x  tan inverse ہے
مائنس ایک كے جڑ مربع ہے برابر كے پر مربع برابر كے صفر صرف یہ لیكن   x  x  x كی اس دہرائیں دوباره اسے لہذا ہے درست لئے كے

تها ركهتا نہیں تعلق سے سیٹ اس تهیٹا اگر كہ ہے یہ وجہ  
كے الٹا ٹین كے مقدار اس تهیٹا كہ ہیں كہتے ہم وجہ ایک صرف لہذا ہے سچ یہ كہ سكتے كہہ نہیں یہ ہم ہوئے كرتے شروع سے بیان اس تو  

ہم پهر اور ہے سے سیٹ رینج الٹا ٹین كے سیٹ رینج الٹا كے ٹین تعلق كا تهیٹا كہ لیے اس  ہے۔ سچ یہ كہ ہے وجہ یہی ہے برابر   x منفی كی
اگر لیے اس ہیں لیتے قدریں   x ہے برابر كے ون مائنس یقیناً  اور ہے كم سے صفر
تهیٹا كہ ہیں جانتے ہم تو ہے۔ برابر كے تعلق كا سے  cos   inverse x  pi by 2  pi  cos inverse یہ لہذا ہوگا سے وقفہ كے

كیونكہ ہے سے تعریف كی فنكشن وقفہ پر طور واضح تهیٹا صفر اور ہے درمیان كے ون مائنس سے دو سے   x  pi  pi ہے ركهتا تعلق سے
گا جائے ہو برابر كے تهیٹا سائن تهیٹا ٹین پهر اور تهیٹا جب ہے برابر كے دوباره اب میں وقفہ اس كہ جو تهیٹا cos  pi 2 پلس سے  سے  pi 

ایک ہیں۔ سكتے كر ظاہر پر طور كے مثبت كو تهیٹا سائن ہم لہذا ہے مثبت بهی ابهی تهیٹا سائن كہ ہے یہ وه ہے پاس ہمارے جو ہے ركهتا تعلق سے
مائنس جڑ مربع كا تهیٹا مربع كہ ہیں جانتے ہی پہلے ہم لیكن پر تهیٹا تهیٹا مائنس ایک یہ لہذا ہے   cos  cos  cos  x  x جڑ مربع كے مربع

ہے جاتا ہو برابر كے ہے برابر كے مربع تهیٹا ٹین دوباره پاس ہمارے لہذا ہے جڑ مربع مثبت یہ جہاں مائنس  پر x  x 1 لیكن جڑ كی مربع  x  
كہ ہیں جانتے ہم بار اس ہے تهیٹا منفی چونكہ سیٹ اس تعلق كا اس ہے برابر كے   x  cos inverse x  pi by two to pi ہے سے

لہذا ہے نہیں مشترک نقطہ كوئی ساته كے سیٹ رینج كے انورس ٹین كا سیٹ یہ یا ہے نہیں سیٹ سب سیٹ یہ كیا سیٹ یہ كہ ہے یہ مسئلہ لیكن  
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ہے ركهتا تعلق سے سیٹ اس تهیٹا اگر كہ ہے معاملہ ایک پاس ہمارے یہاں پر طور بنیادی  
مائنس ایک ہیٹا  ٹی وه  سكتے۔ لكه نہیں ہم لہذا سكتے نہیں لكه ہم لہذا ہے نہیں سے سیٹ رینج كے انورس ٹین تعلق كا تهیٹا تو پر مربع  x  x كے

جہاں میں صورت اس لہذا ہے برابر كے الٹا ٹین كے جڑ مربع  x ہمیں لئے اس اور ہے نہیں درست بیان یہ لہذا ہے نہیں درست بیان یہ ہے منفی
سیٹ رینج كے انورس ٹین ویلیو نئی كی تهیٹا بعد كے كرنے لاگو كو شفٹ اس كہ  ہے۔ ضرورت كی كرنے لاگو تبدیلی كچه یا شفٹ كچه میں تهیٹا  

فنكشن ٹین كہ ہے ہوا معلوم سے خاصیت كی فنكشن ٹین ہمیں اب ہے ركهتی تعلق سے  pi م ساته كے پیریڈ برابر كے
ہم اگر كہ ہیں جانتے ہم لیے اس اور ہے ہوتا تواتر   pi تهیٹا ٹین كہ ہے یہ وه ہیں جانتے ہم جو پر طور بنیادی تهیٹا یہ  ہیں۔ گهٹاتے سے اس كو

كہ ہے ظاہر ہے ركهتا تعلق سے پائی مائنس تهیٹا پی ٹو بائی پائی سیٹ تهیٹا چونكہ كہ ہے یہ بات اچهی اور ہے ہی جیسا ٹین كے پائی مائنس تهیٹا  
مائنس سیٹ ہے۔ ركهتا تعلق سے پائی مائنس تهیٹا  pi by 2 to 0  pi by 2 to 0 tan مائنس سیٹ یہ اور ہے ركهتا تعلق سے

 inverseٹین ہوگا۔ سے سیٹ رینج تعلق كا پائی مائنس تهیٹا كہ ہے یہ پاس ہمارے اب پر طور بنیادی لیے اس ہے سیٹ ذیلی ایک كا سیٹ رینج كے
 الٹا

صرف اسے بلكہ تها نہیں سے سیٹ رینج الٹا كے ٹین تعلق كا تهیٹا اصل كہ ہے یہ وه ہے آتا نظر پاس ہمارے جو جائیں واپس آپ  اگر آپ اگر تو  
  piٹین ہے۔ پائی مائنس تهیٹا ٹین چونكہ اور ہے سے سیٹ رینج كے انورس ٹین تعلق كا پائی مائنس تهیٹا پاس ہمارے سے كرنے منتقل ذریعے كے

مائنس ایک ہے برابر كے پائی مائنس تهیٹا ٹین ٹین كا تهیٹا كہ ہے یہ وه ہے پاس ہمارے اب جو ہے برابر كے تهیٹا اوور مربع   x  x جڑ مربع كے
مائنس تهیٹا كہ ہے سكتا لكه یہ  ہم لہذا ہے سے سیٹ رینج كے انورس ٹین تعلق كا پائی مائنس تهیٹا كہ ہیں جانتے ہم ہے برابر كے   pi ہے برابر

مائنس ایک كے جڑ مربع الٹا ٹین پر مربع ہے برابر تهیٹا كہ ہے ہوتا ظاہر یہ سے جس مائنس ایک كا جڑ مربع معكوس ٹین پلس  x  x  pi  x مربع
پر جب درست  ہے یہ صرف یہ لیكن لئے اس اور كار آخر لیے اس اور ہے منفی   x  x  x یكجا كو نتائج دونوں كے اقدار منفی اور مثبت كی

كہ ہے فارمولا كا تبدیلی یہ پاس ہمارے كار آخر ہوئے كرتے اگر ہے برابر   cos inverse x  x ہے برابر كے صفر
ہے برابر یہ تو  

تو مائنس ایک پر مربع كے جڑ مربع كے مائنس ایک یہ ورنہ ہے برابر كے الٹا پر مربع  co  s inverse x  x  x  tan  x  x مربع كے
كے جڑ ریورس بعد كے اس ہم لہذا ہے برابر كے الٹا ٹین پلس  pi  ah  ah گئی دی بهی كسی  ہے لئے كے اس جو ہیں كرتے اخذ تعلق معكوس

والی قدر حقیقی كے چیز كسی   x  tan inverse x  cos inverseہوگا كرنا اخذ اظہار ایک لئے كے چیز اس ہمیں لہذا ہے برابر كے
كہ جیسے كے چیز اس   tan inverse x  cos inverse ہے

تو ہم دوباره  ah  tan inverse x بائی پائی پلس سے ٹو بائی پائی مائنس انٹرول اوپن تعلق كا تهیٹا یقینا اور تهیٹا  ہیں۔ كرتے شروع كر بدل كو
ہمیں ہیں ركهتے دلچسپی میں كرنے تلاش كو مقدار نامعلوم اس یہاں ہم چونكہ اور ہے سیٹ رینج كا فنكشن انورس ٹین یہ لہذا چاہیے ہونا سے ٹو  

ہم اگر كیونكہ ہوگی دلچسپی میں اصل   cos ہیں كرتے لاگو پر اطراف دونوں كے مساوات اس كو فنكشن
گا ملے كیا ہمیں تو ہم لیے اس ہے برابر كے چیز نامعلوم اس كے   cos of tan inverse x  tan inverse x  cos لینے جائزه كا

تهیٹا جو ہیں ركهتے دلچسپی میں كی ہے w  cos   hich 1 مائنس تعلق كا تهیٹا جب اب كے ہے برابر  over secant theta  pi by
 to plus pi by 2 secant of theta 2طور كے ایک پر جڑ مربع مثبت كے تهیٹا مربع سیكنڈ اسے ہم لیے اس اور ہے قدر منفی غیر

تهیٹا لیے كے زاویہ بهی كسی كہ ہیں جانتے شناخت یہ ہم اب گیا لكها پر طور كے تهیٹا اسكوائر اوور ون  ہے۔ سكتا ہو مزید جو ہیں سكتے لكه پر  
مربع ٹین جمع ون اسے ہم لیے اس ہیں رہے جا كرنے استعمال كو غلطی اس ہم لیے اس ہے ہوتا برابر كے تهیٹا مربع ٹین جمع ایک تهیٹا مربع سیكنڈ  

كہ لیں جان  ہم سے یہاں اور ہیں لكهتے تهیٹا   x كیا لاگو پر اطراف دونوں كو فنكشن ٹین نے ہم كیونكہ ہے برابر كے تهیٹا ٹین
برابر كے تهیٹا ٹین ہمیں تو   x ہے ملتا

جمع ایک پر طور بنیادی یہ تو برابر كے مقدار اس پاس ہمارے لہذا ہے زیاده سے جڑ كی مربع كی    x  tan inverse x  cos لیكن ہے
كہ ہیں سكتے لكه یہ ہم كیا سے یہاں كے مقدار اس   tan inverse x  cos inverse ہے برابر كے

ہے برابر كے اس تهیٹا لہذا ہے تهیٹا ویلیو یہ یہاں كہ ہو معلوم ہمیں اگر ہیں سكتے كر اتنا صرف ہم تو  
الٹا كے اوور ایک ہے برابر تهیٹا كہ ہیں سكتے لكه یہ صرف ہم تو جمع ایک جڑ   er  x  اس صرف اور اگر ہے درست یہ لہذا ہے كا مربع

سے صفر وقفہ بند تهیٹا زاویہ یہ جب میں صورت سے صفر لہذا ہو ركهتا تعلق سے میں اصل  pi  pi  cos inverse سیٹ رینج كا فنكشن
ہے۔ ركهتا تعلق سے رینج تهیٹا یہ جب میں صورت اس صرف لہذا ہے  cos inverse  cos كے مقدار اس كو تهیٹا ہم ہی تب سیٹ كا فنكشن

  inverseآپ اگر كیونكہ ہے نہیں درست پر طور عام میں معاملے اس یہ اور سكتے لكه نہیں ایسا اسے ہم ورنہ ہیں سكتے لكه برابر كے
ہے۔ غلط میں رینج تهیٹا كہ ہیں دیكهتے tan inverse  pi by 2  مائنس سیٹ یہ اور ہے ركهتا تعلق سے سیٹ اس یہ لیے اس اور سیٹ كا

سے پر طور یقینی  pi by plus pi by 2  cos inverse نہیں یہ ہم لیے اس ہے نہیں شامل پر طور مكمل میں سیٹ رینج كے فنكشن
ہے ركهتا تعلق سے سیٹ اس بهی وه ہے ركهتا تعلق سے سیٹ اس میں اصل جو تهیٹا كہ ہیں كہتے  سكتے۔ ره نہیں ہمیشہ ہم كہ سكتے كہہ  

سیٹ یہ كہ ہے یہ مطلب كا سیٹوں دو ان كیونكہ مائنس پلس سے صفر سیٹ   ah  pi by two to  pi by two  pi موجود اندر كے
مسئلہ ہم لہذا ہے نہیں  t صور دو مسئلہ كا اس  ہیں۔ كرتے تقسیم كو

جہاں ہیں لیتے كو نامے منظر اس پہلے ہم میں توں جب كیونكہ ہے برابر كے صفر   x  x ہے ہوتا برابر كے صفر
الٹا ٹین تهیٹا الٹا ٹین كہ ہیں جانتے سے گراف كے فنكشن الٹا ٹین ہم تو   x ہے برابر كے

سے صفر سیٹ سے وجہ اس  ہے تهیٹا تو جب لہذا ہے ركهتا تعلق سے دو سے الٹا ٹین ہے برابر كے تهیٹا زیاده سے صفر   pi  x  x تعلق كا
ہے ہوتا سے  وقفہ 0  

سے كهلے لہذا ہوگا وقفہ كهلا یہ تو چونكہ اب پهر  اور كهلا سے  pi at 2  ah ہیں جانتے بهی یہ ہم اور ہے والا ركهنے تعلق سے اس تهیٹا
سے صفر كہ سے صفر سیٹ مخصوص یہ یقیناً  ٹو یہ اب ہے سیٹ ذیلی كا   pi by  pi  cos inverse اس اور ہے سیٹ رینج كا فنكشن

جب لیے ہے بڑا سے برابر كے تهیٹا كا تهیٹا چونكہ لیے اس اور ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے   x 0  cos inverse  cos  جمع ایک
تهیٹا اور ہے برابر كے جڑ مربع اوور ایک كے مربع  x  cos inverseٹین  جو ہے كرتا پیروی كی تهیٹا یہ ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے

الٹا جمع ایک كے جڑ اوور ایک كے مربع جب ہے درست ہی تب یہ لیكن ہوگا برابر كے الٹا  xw  ill  x  cos  x ہو بڑا سے برابر كے صفر
جب كیونكہ   x ہو بڑا سے برابر كے تهیٹا صفر

تو  cos inverse  x جمع ایک تهیٹا كہ ہیں سكتے لے یہ مطلب فوراً  ہم كا مساوات  سے اس لیے اس اور ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے
كے ایک پر جڑ مربع مثبت كے مربع جہاں ہیں لیتے صورت دوسری بعد كے اس ہم ہے برابر كے معكوس جب ہے منفی اب  cos  x  x ہے منفی

تهیٹا تو   tan inverse x گراف كے فنكشن انورس ٹین دوباره یہ كہ ہے یہ وجہ كی اس صفر سے ٹو بائی پائی مائنس سیٹ ہوگا برابر كے
سے  تعلق كا تهیٹا كہ ہیں دیكهتے پر طور واضح ہم آه میں معاملے اس لیكن ہے سے 0نہیں تعلق كا تهیٹا میں معاملے اس لہذا ہے نہیں سے  pi  

كا سیٹ رینج ۔ ہے كیونكہ ہوگا نہیں درست بیان یہ میں معاملے اس لیے اس سكتے كر نہیں اخذ نتیجہ ہم لیے اس اور  cos inverse  x منفی
كا آپ میں صورت كی تهیٹا لیے اس اور ہے ركهتا نہیں تعلق سے سیٹ رینج كے   r  cos inverse  w  e اس میں انداز اس كو تهیٹا اس
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تهیٹا یہ كہ چاہیے كرنی كوشش كی كرنے منتقل طرح   cos inverse چاہیے كرنا طرح اس اسے ہمیں لیكن ہو ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے
تعلق كا تهیٹا كہ سے صفر الٹا یقیناً  حالت كی رینج كہ  ہیں۔ جانتے ہم اب ہو سے سیٹ رینج كے   cos inverse  pi اے تهیٹا ہم اگر لہذا ہے

ہیں بڑهاتے سے پائی كو  
كریں غور پر پائی پلس تهیٹا ہم اگر تو  

ہے ركهتا تعلق سے سیٹ اس تهیٹا اگر كہ ہے یہ وه ہیں دیكهتے كچه جو ہم پہلے سے سب تو  
ہوگا۔ تعلق كا پائی پلس تهیٹا تو ہے ظاہر سیٹ یہ اور  pi to pi by 2 to pi  cos inverse اس اور ہے سیٹ سب كا سیٹ رینج كے

تعلق كا تهیٹا حالانكہ تها نہیں تعلق كا تهیٹا اگرچہ لیے پلس تهیٹا لیكن تها نہیں سے سیٹ رینج كے   cos inverse  pi پلس تهیٹا لہذا گا ہو
ہے تعلق كا پر طور اضافی سیٹ رینج كا مائنس   pi  cos inverse  cos of theta plus pi  cos of thetaہے برابر كے

كہ ہیں جانتے ہم لیكن جمع ایک   cos theta  x ہے اوور ایک سے جڑ مربع كے مربع
جمع ایک یہ تو   x جڑ مربع  ہے۔ مثبت یہ پهر بار ایک جہاں ہے۔ برابر كے جڑ مربع زیاده سے ایک مائنس كے مربع

پلس تهیٹا تو كا جمع ایک جڑ مربع مثبت ہے برابر كے ون مائنس پلس تهیٹا چونكہ اور كے مربع  pi  cos  x  pi  cos inverse تعلق كا
كے مائنس پائی پلس تهیٹا كہ ہیں سكتے كہہ پر طور فوری ہم ہے سے سیٹ رینج كے جمع ایک  ہے۔ برابر كے الٹا   cos  x سے ایک كا مربع

مائنس تهیٹا كہ ہے سكتا جا كیا اخذ نتیجہ یہ سے یہاں اور جڑ مربع مثبت زیاده پلس   pi  cos inverse of ایک ہے برابر كے ون مائنس
جمع   x سے جڑ مربع مثبت كے مربع

صور دونوں ان تو
كہ ہے یہ میں آخر  كیا ہم اور ہے سكتا جا كیا اب خلاصہ كا توں جو لئے كے قدر بهی كسی كی   x  x ہے قدر حقیقی لئے كے قدر بهی كسی كی

ہے قدر حقیقی جو جب لہذا ہے گیا دیا ذریعہ كے فارمولے اس   tan inverse x  x 0 ہے بڑا سے برابر كے
 tan inverse x تو

جب تو الٹا ٹین پهر تک صفر ہے بڑا سے برابر ہے برابر جمع ایک ہے برابر كے ایک الٹا x  x  cos  x  x اگر لیكن پر جڑ مربع مثبت كے مربع
ہے منفی  

الٹا ٹین تو مائنس جمع جمع ایک ہے برابر كے ون مائنس الٹا  x  pi  cos  x   e مربع كے جڑ مربع مثبت كے
ابهی نے ہم تو اور درمیان كے  cos inverse  tan inverse  ah كے قسم اسی اور ہے كیا اخذ نتیجہ ساته كے فارمولے كے تبدیلی كی

فارمولے اور ہمیں اگر پر طور كے مثال ہیں سكتے جا كیے اخذ درمیان كے كا  cot inverse  tan inverse  x  cot inverse دیا
 جائے

اسے ہم تو كے میں جس اظہار ایک  ہیں۔ سكتے كر تبدیل میں چیز كسی میں كہ جیسے ہے ہوتا فنكشن  ah  ah  tan inverse  ah كے اس
كا چیز كسی ہمیں اگر برعكس   tan inverse جائے دیا

كے قدر دوسری كسی پر طور متبادل اسے تو   cot inverse مزید كے طرح اسی اور ہے یہاں وه تاكہ ہے سكتا جا لكها بهی پر طور كے
ہیں۔ سكتے ہو فارمولے كے تبادلوں اور اور درمیان كے  tan inverse  cosecant inverse  tan inverse  secant اور

  inverseمدد میں كرنے گنتی كی اظہار عمومی بهی كسی كے شكلوں ان ہمیں استعمال بنیادی كا فارمولے اس لہذا ہے ماخوذ بهی درمیان كے
كہ ہیں جانتے آپ میں بارے كے جن گا كرے فراہم كا كہ ہیں كہتے یا  x  sine inverse plus  y  sine  secant inverse كا

inverse x plus cos inverse y 
ہے كرنی گنتی كی چیز كسی جیسی سیكنٹ پلس ایكس انورس سائن ہمیں اگر كہ ہے كیا ذكر پہلے نے میں كہ جیسا ہوگا یہ طریقہ كا كرنے ایسا تو  

  inverse yتبدیل میں الٹا ٹین كے قدر كسی كو چیز اس ہم ہیں كرتے تبدیل ہوئے كرتے استعمال كا فارمولے كے تبادلوں پر طور بنیادی ہم پهر
كرتے تبدیل میں الٹا ٹین كے قدر اور كسی اسے ہم ہوئے كرتے استعمال كا فارمولے كے تبادلوں درمیان كے الٹا سیكنٹ اور الٹا ٹین اور ہیں كرتے  

ہوگی یہاں قدر یہ یقیناً  نوٹ ہیں یہاں ویلیو یہ طرح اسی اور فنكشن ایک كا x  y  tan inverse a plus tan ہم پهر اور ہے فنكشن ایک كا
كے ویلیو اور كسی اسے تاكہ ہیں سكتے كر استعمال فارمولہ ٹائپ   inverse b  tan inverseسكیں لكه سے لحاظ كے

درمیان كے افعال كے مثلثیات معكوس مختلف ان اور افعال كے مثلثیات معكوس  ہے۔ جاتی ہو ختم بحث ہماری پر خصوصیات كی اس سے اس تو  
اس ہے، مسئلہ پہلا یہاں لیے اس ہیں، والے كرنے بات پر مسائل كئی ہم بهی میں لیكچر اگلے اور میں حصے بقیہ كے لیكچر اس لیے اس ، تعلقات

اظہار  لگائیں۔ حساب كا قدر كی اس كہ ہے جاتا كہا سے ہم لیے  
ہے مجموعہ كا الٹا گئے پكڑے كے قدروں مختلف  زاویہ وه اور ہے كوٹینجینٹ كا زاویے كسی جو تو 23  

ہیں كرتے كوشش كی كرنے اخذ كو اس پہلے آئیے اور اظہار یہاں دیكهیں كو اس صرف ہم اگر تو  
كا جمع جمع  پاس ہمارے تو سے ایک جو ہے دو جو ہے برابر كے 1ہے برابر كے جمع  cot inverse  n  k  cot inverse of one 

ہے۔ تمام دو جمع ایک اور ضرب سے دو پر طور بنیادی چیز یہ اندر كے سمیشن اس اب n 1   ہے سكتا جا كیا آسان مزید اسے اور راستہ كا تک  
پہلے چیز یہ اندر كے بریكٹ اب بار  جمع جو ہے مجموعہ كا اعداد قدرتی ضرب 2ہمارے لہذا ہے برابر كے دو زیاده سے ایک جمع  n  n  n  

جمع ایک ہے۔ ضروری ہونا یہ پاس اوقات كے ایک جمع كہ كریں فرض اور برابر كے  n  n  cot inverse  ah آئیے ہے كرنا ڈیفائن نے ہم
كہ ہیں كہتے یہ ہم جمع گنا   cot inverse of one  n  n ہے برابر كے تهیٹا ایک جمع

كہ ہیں جانتے ہم یقیناً  تو سے  وقفہ كهلے پر طور واضح تهیٹا كہ  سے حد كی فعل cot inverse 0 جو ہے ركهتا تعلق سے  pi  cot 
پهر ہے سیٹ رینج كی  inverse function  cot ah  cotاطراف دونوں كے مساوات اس سے كرنے لاگو پر نشانیوں دونوں كو فنكشن

كا تهیٹا ہے ہوتا اطلاق كا فنكشن جمع ایک برابر سے cot  n  n  n جمع ایک زیاده سے ایک برابر ٹین كا تهیٹا لیے اس اور ہے برابر كے ایک جمع
سے اسے بلكہ ہے نہیں كچه یہاں اظہار یہ اور میں ون جمع مائنس  مائنس  جمع مائنس  جمع n  n 11 ہے۔ سكتا جا كیا آسان بهی میں  nn 1  n 

جمع n 1  1 زیاده سے  جمع  n 
ہمیں اظہار یہ یہاں تو مائنس كے ہے دلاتا یاد كی فارمولے كے مائنس x  y  tan  tan x  tan y  tan x tan y جمع ایک زیاده سے

پر طور بنیادی یہاں تو یہ ایک جمع ہے برابر كے ہم اگر پهر اور   ah  n  tan xn   tan y  substitu ہیں كرتے استعمال
ہیں كرتے استعمال كا متبادل اس تو  

كو چیز پوری اس ہم لہذا ہے ملتا یہاں اظہار یہ پر طور بنیادی ہمیں تو بهی تهیٹا كے  tan  tan  tan  inverse ہیں سكتے لكه برابر كے
جمع ایک اوپر كے جمع الٹا كا بار ایک جمع n 1كا  minus tan of tan inverse n  tan tan  n  tan  tan inverse n 

یہ تو مائنس جمع ایک تقسیم ہے كا شكل كی بار یہ لیكن ہے جو   tan x  tan y  tan x  tan y  tan off ہے نہیں كچه سوا كے
ہمارا یہ یہاں تو  x   y ہے یہ اور ہے

تو كا ایک جمع ہے الٹا الٹا كا   x n  tan  y tan  n ہے تهیٹا ٹین كہ ہے یہ وه ہے ملتا جو ہمیں لہذا ہے۔
یہاں ہے اظہار پورا یہ پر طور بنیادی یہ تو مائنس جہاں ہے نہیں كچه سوا كے ٹین كے ہے برابر الٹا كے   x  y  x  tan  n كے ایک جمع
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اور ہے برابر الٹا كے   y  tan  n كے
تهیٹا  ہے۔ ملتا ٹین ہمیں تو مائنس الٹا ٹین كہ جو ہے برابر كے ٹین كے الٹا ٹین مائنس ایک پلس   x  y  n  n ہے

یہ كیونكہ كہ ہیں جانتے بهی یہ ہم ہے ملا تک اب ہمیں جو ہے وہی یہ تو یہ اور ہیں اعداد قدرتی تمام لئے اس اور ہیں بهی  n  n   n  n اور
چونكہ كہ ہے كرتا پیروی كی اس یہ لیے اس اور ہیں بڑے سے  جمع اور 1 0كہ ہے كرتا پیروی كی اس ہے بڑا سے  جمع  n  n 0 1  tan 

سے صفر تعلق كا ایک جمع طرح اسی اور چاہیے ہونا سے وقفے كے دو سے كا   inverse n  pi  n  tanصفر وقفہ چاہیے۔ ہونا بهی الٹا
سے فرق كا ان كہ ہے واضح یہ سے وجہ اس اور ہے ركهتا تعلق سے آگے اور دو بذریعہ pi  tan inverse n  minus tan ایک جمع

مائنس وقفہ چاہئے ہونا تعلق كا   inverse of n  pi by two to plus pi by twoلیكن  ہے۔ نہیں بهی كچه یہ كہ ركهیں یاد اور
فنكشن الٹا ایک  سیٹ رینج كا ٹی  

ہم جب كہ ہے یاد كو آپ اگر كہ ہے یہ وه ہے جو یہاں ہمارے پر طور بنیادی تو   ah ہیں كرتے شروع سے
سے  تعلق كا تهیٹا كہ تها یہ میں شروع پاس ہمارے تو جو ہے وہی یہ كیونكہ ہوگا تک 0ابهی ہم  لیكن ہے سیٹ رینج كی  pi  cot inverse  

كو صفر وقفہ كو تهیٹا كہ ہوئے كرتے شامل كو حقیقت اس ساته كے حقیقت اس لیے اس اور ہے مثبت تهیٹا ٹین كہ ہیں جانتے مزید لیے كے  pi 
سے  وقفہ لیے اس تعلق كا تهیٹا كہ ہیں سكتے كہہ ہم جو چاہیے كرنا لائن سے 0قدر مثبت تهیٹا ٹین ہے یہ لیے اس چاہیے، ہونا سے  pi by 2 

سے  تعلق كا تهیٹا كہ ہے حقیقت یہ علاوه كے اس اور ہے 0دیكهیں كو گراف كے فنكشن ٹین ہم اگر لہذا چاہیے ہونا درمیان كے  pi  
ہے سے ایک كسی سے میں لیكچرز پچهلے یہ تو  

كہ ہیں دیكهتے ہم تو  
كا ٹین  ویلیو ہے یہ یہ تو اور ہے پر محور عمودی   x  x ہے وكر لئے كے فنكشن ایكس ٹین وكر زد نشان سے رنگ نیلے لہذا ہے پر محور افقی

بهی جب كہ ہیں سكتے دیكه یہاں ہم لہذا سے قدر كی ٹین ہے درمیان كے  x 0  pi by 2   x  betwe  en pi by پهر لیكن ہے مثبت
اور   pi  2یہاں ہے ركهتا تعلق سے وقفہ اس صرف تهیٹا كہ ہے جاتا كہا ہمیں اور ہے منفی یہ یہاں حصہ یہ كا وكر یہاں ہے ویلیو یہ ویلیو

كہ ہیں جانتے ہم مزید اور تک یہاں سے tan tan  pi سے صفر وقفہ اس كا تهیٹا كہ ہے واضح یہ لیے اس اور رہیں مثبت  ہے۔ ضروری تهیٹا
سے صفر تعلق كا تهیٹا كہ ہیں جانتے ہم لیے اس چاہیے ہونا تعلق سے دو سے   pi چاہیے ہونا سے دو سے

پر مساوات اس اب آئیے تو  
سے صفر تعلق كا تهیٹا تاكہ كریں مركوز توجہ   pi یہ كہ كیا ظاہر یہ صرف نے ہم یہاں زاویہ فرق آه یہ علاوه كے اس اور دو بذریعہ  ہو۔ سے

ہے یاد گراف كا فنكشن انورس ٹین ہمیں اگر لیكن ہے ركهتا تعلق سے ٹو بائی پائی پلس ٹو بائی پائی مائنس بهی زاویہ  
پر محور افقی پاس ہمارے لہذا ہے۔ گراف كا فنكشن انورس ٹین یہ تو الٹا ٹین پر محور عمودی اور ہے  x  x سكتے دیكه پر طور واضح ہم اب ہے

ایک یہ لہذا ہے گیا كیا پلاٹ میں رنگ سرخ جسے ہے فنكشن ہوا بڑهتا پر طور رنگی یک ایک فنكشن انورس ٹین كہ ہیں  monotonically بڑهتی
سے وجہ اس اور ہے فنكشن ہوئی كہ ہے ظاہر سے اس ہے بڑا سے جمع الٹا ٹین كا ون جمع ur 1 اور ہوگا بڑا سے الٹا ٹین كے  n  n  n  

ہے یہاں ار  مق یہ كہ ہیں سكتے ہہ  ہم ہوئے كرتے استعمال میں وات سابقہ اپنی كو حقیقت اس كہ ہیں سكتے كہہ سے آسانی ہم سے یہاں   
كیونكہ چاہیے ہونا زیاده سے سختی سے  اسے درحقیقت كہ ہیں جانتے ہم مزید اور ہے زیاده سے برابر كے  مقدار یہ یہاں تو 00اور  جمع  n 1  
كو حقیقت اس لیے اس اور ہے۔ ركهتی تعلق سے سیٹ اس قدر پوری یہ كہ تها دكهایا نے ہم مزید اور سكتے ہو نہیں ایک بهی كبهی   n  ahاس كو

ویلیو كہ ہیں سكتے بتا بهی یہ ہم ہے ركهتی تعلق سے سیٹ اس ویلیو یہ كہ كر جوڑ ساته كے حقیقت  tan inverse n  minus ایک جمع
سے صفر تعلق كا   tan inverse n  pi by twoچاہیے ہونا سے وقفہ كے

الٹا ٹین آه ہے برابر كے ٹین تهیٹا ٹین جہاں ہے صورتحال ایسی پاس ہمارے آه  ہے وه ہے جو پاس ہمارے اب تو الٹا ٹین مائنس ون پلس   n  n ہم
سے صفر تعلق كا تهیٹا كہ ہیں جانتے  pi مائنس ون پلس این انورس ٹین قدر یہ كہ ہیں جانتے بهی یہ ہم اور چاہئے ہونا سے وقفے كهلے دو سے

سے صفر سے وقفے كهلے اسی چاہئے ہونا سے وقفہ اسی بهی تعلق كا tan inverse n  pi by two  tan كی تهیٹا قدریں دو یہ اور
كی زاویہ اس اور كہ ہیں جانتے ہم كیونكہ ہیں جیسی ایک اب دوباره   tan  ah  tan جان  ہیں۔ رہے جا واپس پر خطوط منحنی لیے كے فنكشن

اور ہے فنكشن ہوا بڑهتا یكسر ایک یہ ہے فنكشن مونوٹونک ایک فنكشن ٹین كہ ہیں سكتے دیكه ہم كہ جیسا میں ٹو بائے پائی سے صفر وقفہ كہ لیجئے
ہے تهیٹا یہ اگر كہ ہیں كہتے یہ ہم لیے اس  

سے صفر وقفہ ہے۔ ایک ٹین كیونكہ ہے ٹین كا تهیٹا ویلیو یہ یہاں تو   pi یہ بعد كے اس بڑهانا پر طور یكطرفہ كو فنكشن سے حساب كے دو كو
چاہیے ہونا برابر كے ٹین كے زاویہ اس كو تهیٹا ٹین اگر كہ ہے  

الٹا ٹین خود بذات تهیٹا اگر كہ ہے یہ طریقہ واحد تو الٹا ٹین مائنس ایک جمع  n  n ہم جو لیے اس اور چاہیے ہونا سچ جو ہے وہی یہ  ہو۔ برابر كے
جمع ایک كہ ہے یہ وه ہے دكهایا تک اب نے الٹا كوٹ كا میں اصل میں ون جمع الٹا كے ٹین مائنس  جمع n  n  n 1 پهر اور ہے برابر كے  n  

نے ہم كر جا آگے   t تمام ان ہم اگر اب لہذا ہے كیا آسان كو ایک سے میں اصطلاحات كی خلاصے بیرونی اس ابهی نے ہم ٹوپی  دیكها۔ كو
دیں بدل سے اظہار اس كو اصطلاحات  

خلاصہ یہ تو علاوه كے سے ایک برابر كے دو  گا۔ جائے ہو برابر كے دو n 23 كے  cot inverse one  summation k  n  k  
سمیشن ہے برابر تمام ان ہم اگر اب برابر كے تئیس سے ایک برابر كے كو  n  cot inverses  tan inverse n  minus ایک جمع

  tan inverse of nہیں بڑهاتے كو خلاصے بڑے اس صرف ہم اگر پهر لیكن دیں بدل سے
گے۔ كریں شروع ہم تو  n  اور كا دو الٹا ٹین مائنس تین الٹا ٹین ہے اصطلاح دوسری ایک الٹا ٹین مائنس دو ہے الٹا ٹین اصطلاح پہلی برابر كے ایک

ساری بہت یہاں كہ ہے رہا جا دیكهنے یہاں  ہیں كیا ہم لیكن ہے والی ہونے الٹا كے  الٹا ٹین مائنس  كے  اصطلاح آخری طرح اسی 242423  
پر طور كے مثال ہیں والی ہونے منسوخیاں طرح اسی اور گا جائے ہو منسوخ یہاں   tan inverse 2  tan inverse 3 ah ساته كے

اصطلاح پچهلی صرف یہاں كیونكہ گا جائے ہو منسوخ میں خلاصہ  ہے۔  twe  nty  tan inverse 23 minus tan اصطلاح دوسری
  inverse of 20ہے رہی ہو

یہ تو  tan minus tan inverse  ah minus tan inverse 22 tan inverse طرح اسی پهر اور گا جائے ہو منسوخ یہاں
گا جائے ہو منسوخ ساته كے تهری انورس ٹین میں ٹرم تیسری بهی یہ طرح اسی اور ٹرم پہلی   ۔ گا جائے ہو منسوخ ساته كے بائیس 20  

كا  اور ہے الٹا ٹین مائنس الٹا ٹین كا  وه گا رہے باقی جو كار آخر تو 2424كرنا حساب پر طور بنیادی میں آخر ہمیں ہے۔ كرنا حساب الٹا  ah tan 
كہ ہے دكهایا نے ہم كہ ہے كیا كیا تک اب نے ہم كہ ہے cot of summation n 23  سے ایک برابر كے  cot inverse of one 

دو سے ایک برابر كے دو   plus summation k  n  kكے
ہمیں اب لہذا ہے۔ برابر كے الٹا ٹین كے انورس ٹین مائنس چوبیس كے  یہ كہ ہے دكهایا نے ہم میں دلیل كی فنكشن راگ  یہ كہ ہے دكهایا نے ہم تو 1

آئیڈیا كیونكہ ہے ضرورت كی بنانے آسان مزید اسے    sh ہم تاكہ ہوگا كرنا ظاہر پر طور كے الٹا ٹین كے چیز كسی كو چیز ساری اس میں اصل
پهر نے ہم پهر اور سكیں كر حاصل اور   cot of tan inverse something  cot  tan ہی پہلے فارمولہ كا تبدیلی اس درمیان كے

پہلے كچه میں اصل ہم كہ دیكها نے ہم میں آغاز كے كلاس اس آج ركهیں یاد  آپ اگر چاہیے كرنی مدد ہماری لیے كے چیز اس لیے اس ہے لیا دیكه
ہیں رہے كر نظرثانی پر نتائج كرده اخذ  
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انورس ٹین پلس ایكس انورس ٹین كہ تها اظہار یہ یہاں ایک سے میں نتائج تو پلس ایكس الٹا ٹین ہے برابر مائنس ایک اگر پر   y  y  xy  xy ایک
ہے كم سے  

كر اب كہ جو ہے ضرورت كی كرنے گنتی كی الٹا ٹین كے الٹا ٹین مائنس  كے ایک ہمیں كہ ہے یہ وه ہے رہا ہو جو میں معاملے ہمارے تو 24  
ٹین كہ ہے یہ وجہ كی اس الٹا ٹین كا ون مائنس ہوں سكتا لكه جمع كو الٹا ٹین مائنس كے ایک میں ہے فنكشن عجیب ایک انورس ٹین كیونكہ ہیں سكتے

كے مائنس كے ایكس الٹا ٹین الٹا كا ایكس مائنس لیے كے ٹین ایكس بهی كسی كہ ہے یہ مطلب كا كہنے میں كا جس ہے فنكشن عجیب ایک انورس  
لیكچر ہے۔ دكهایا میں ایک پچهلے كو شناخت اس نے ہم اور ہے برابر  

ہے۔ برابر كے  مائنس الٹا ٹین پلس الٹا ٹین كے  اصطلاح یہ اب تو 241  
اظہار یہ پاس ہمارے كار آخر تو جمع   tan inverse x  tan inverse y ہے میں شكل كی

یہ تو یہ اور ہے كہ ہیں دیكهتے ہم یہاں پهر اور ہے میں   x  y   x  y ہے چوبیس مائنس اور چوبیس مائنس
صور تمام ان تو

وه ہے میں ہاته ہمارے كیس جو سے میں توں xy 24 كرنا استعمال یہاں كو كیس اس ہمیں لیے اس ہے كم سے ایک كہ جو كے  مائنس ہے برابر  
ہوگا۔ برابر اظہار یہ لیے اس اور ہوگا جمع   x  y الٹا كے ٹین كے

تو جمع مائنس  كو  مائنس سے x  y 11 كیا تقسیم میں  x  y  
تو اور ہے چوبیس   x  y ہے ون مائنس

الٹا ٹین كے اوور تئیس یہ كہ ہے یہ وه ہے جو پاس ہمارے اب لیے اس ہے۔ پچیس زیاده سے تئیس الٹا كا ٹین ہے ملتا ہمیں جو ہے جواب حتمی یہ تو
ہے برابر كے الٹا كے ٹین كے پچیس بائیس تئیس چیز پوری یہ لیے اس اور ہے برابر كے  

ہے۔ سكتا جا بنایا آسان بهی آگے كو اس اور  ہوگا۔ كاٹ الٹا كے ٹین كے اوور  جواب حتمی تو 2325كہتے یہ ہم كہ كریں فرض اب كیونكہ   er  
ہے ٹا  ته الٹا ٹین كا  بائی  كہ ہیں 2325  

ه یہ  ہیں۔ سكتے كر اطلاق كا فنكشن ٹین پر اطراف دونوں كے ات مسا اس ہم كیونكہ ہے برابر كے ٹین ے  تهیٹا  ئی ب  كہ ہے اہر  تو 2325  
سے تیئس كہ جو ہے برابر كے تهیٹا ٹین اوور ایک كوٹ كا تهیٹا كہ ہے آتی سامنے بات یہ سے یہاں لیكن ہے ملتی چیز یہ ہمیں پهر اور مساوات  

بالكل یہ كہ ہے دیكها نے ہم اب اور  ہے۔ پچیس بائی تئیس انورس ٹین تهیٹا كیونكہ ہے نہیں كچه سوا كے كوٹ كے تهیٹا یہ پهر لیكن ہے پچیس زیاده
ہے برابر كے تئیس زیاده سے پچیس  

آخری ایک پہلے سے كرنے ختم كو لیكچر آه اس آئیے ہے، برابر كے تئیس زیاده سے پچیس كورٹ كا سمیشن بڑے اس كہ ہے جواب حتمی یہ تو  
ہمیں یہاں ہیں۔ لیتے مسئلہ كہ طرح اس ہوگی كرنی تلاش قدر كی یہ اور ہے درمیان كے جڑ مربع كے دو اور صفر موڈ كا   x  x  x مثلثی اس

ہیں سیریز لامحدود دو كہ ہیں دیكهتے ہم پہلے سے بڑهنے آگے لہذا ہے كرتا پورا كو مساوات   o  اور ہے ضرورت كی بنانے آسان انہیں ہمیں
سیریز پہلی ہم لہذا ہیں سكتے بڑه آگے مزید ہم شاید پهر   ah ہے اندر كے انورس سائن جو لیں

سیریز پہلی تو مائنس جمع دو پر مربع مائنس كہ ہے امكان تر زیاده لہذا ہے زیاده سے مائنس چار مكعب    x  x  x  x جمع آٹه زیاده سے چار
ہم طرح اسی اور مائنس  ہمیں پهر اور ہیں سكتے لے پر طور كے فیكٹر عام كے باہر كو جمع  زیاده سے x 1 مائنس  زیاده سے مربع  x 2  x 4  

اسے اور ہے ملتا زیاده سے آٹه مكعب ہے۔ سكتا جا لكها مائنس جمع  ضرب مائنس جمع  زیاده سے x  x 1زیاده سے مربع پورے   x 2  x 2  
مائنس   x كی جاننے یہ ہمیں پهر لیكن ہے سیریز آه ہندسی پهر اور یہاں ہمارے كہ ہیں دیكهتے ہم پر طور فوری طرح اسی اور پر مكعب دو

جائیں واپس پر بیان میں سوال ہم اگر كہ ہے گیا دیا ہمیں لہذا نہیں یا گا جائے مل میں آپس سلسلہ یہ آیا كہ ہے ضرورت  
كہ ہے گیا بتایا ہمیں تو   x ہے كم سے جڑ مربع كے دو موڈ كا

اگر تو كہ ہے مطلب كا جس ہے كم سے جڑ مربع كے دو موڈ كا   x  x ایكس كہ ہے یہ مطلب كا جس كم بهی سے دو  ہے۔ ضروری ہونا موڈ كا
ٹرم اس كہ ہیں دیكهتے ہم لہذا ہے كم سے ایک بهی موڈ كا ٹو ایكس مائنس كہ ہے بهی یہ مطلب كا اس اور كم سے ایک  ہے۔ موڈ كا زیاده سے دو  
مائنس كہ ہیں جانتے ہم سے یہاں اور ہے۔ زیاده سے دو ایكس مائنس تناسب درمیان كے ٹرم اگلی كی اس اور ٹرم اس اور درمیان كے ٹرم اگلی اور  

ہونے كنورج سلسلہ یہ كہ ہیں سكتے كر اخذ نتیجہ یہ ہم سے وہاں پر طور بنیادی لیے اس ہے كم سے ایک جو ہے قدر مطلق ایک كی ٹو اوور ایكس
مائنس مائنس  سے  سلسلہ یہ پهر اور یہاں  ہے۔ موجود ایكس یہ ہی سے پہلے پاس ہمارے لیے اس گا جائے بدل میں قدر یہ اور ہے والا 11  x 2

كہ جو گا جائے ہو زیاده سے جمع ایک پر   x  x ہے زیاده سے دو
سلسلہ لامحدود یہ كہ ہیں جانتے ہم اب تو جمع ایک ہے برابر كے  x  x  cos inverse جو سیریز  ہیں لیتے كو دوسرے ہم اگلا پر دو پر

ہے اندر كے دلیل كی فنكشن  
جو ترتیب دوسری یہ تو ہے دلیل كی فنكشن مائنس اسكوائر پلس ٹو اوور فور   cos inverse  x  x  x طرح اسی اور ہے فور اوور سكس

اسے سے مربع جمع  كو مربع ایكس مائنس  اوقات وه  ہے عام لئے كے ٹی تمام ہے۔ سكتا جا لكها مربع x  x 12 اسی اور  زیاده سے  x 4 4  
جو طرح مائنس جمع پهر اور ہے برابر كے ایک ضرب مربع مائنس جمع دو پر مربع   x  x  x اس طرح اسی اور پر مربع پورے دو پر مربع

بهی ترتیب لامحدود یہ آیا كہ ہے ضرورت كی كرنے معلوم یہ بهی ابهی ہمیں لیكن اور ہے پیشرفت ہندسی اور ایک كہ دیكهیں  ہم بهی میں صورت  
كہ ہے گیا بتایا ہمیں اب نہیں یا ہے والی جڑنے میں آپس   x ہے كم سے جڑ مربع كے دو موڈ كا

كہ ہے یہ مطلب كا اس تو پر دو سے وجہ اس اور ہے كم سے دو مربع   x   x كہ ہے مطلب یہ پر طور بنیادی كا اس اور ہے كم سے ایک مربع
مائنس مائنس لئے اس زیاده سے دو ماڈیولس كا مربع میں اس دو بذریعہ مربع اور ٹرم    x  x  nth  n ہے۔ تناسب درمیان كے ون مائنس

گی جائے مل میں آپس بهی ترتیب یہ سے وجہ اس اور ہے كم سے ایک قدر مطلق كی تناسب اس كہ ہیں جانتے ہم سے یہاں اور سیریز جیومیٹرک  
قدر ترتیب پوری یہ اظہار پورا یہ سے وجہ اس اور اوقات مربع گا۔ جائے بدل میں  x  o   ne on one minus minus x ٹو اوور مربع

جو جمع ایک پر مربع   x  x ہے برابر كے دو پر مربع
ہیں بناتے نوٹ ایک پر اس آئیے تو  

ترتیب دوسری یہ كہ ہے یہ وه ہے دكهایا ابهی نے ہم جو تو جمع ایک فنكشن ہے بهی میں دلیل كی پر دو پر مربع   cos inverse  x  x مربع
آگے ہمیں ہے جاتا بدل میں كہ طرح اس گی ہوں كرنی تلاش قدریں كی اور ہے كم سے جڑ مربع كے دو موڈ كا x  x  x  x جمع ایک الٹا سائن كا

پر جمع دو برعكس كے جمع ایک پر مربع   x  x  x  x دو بذریعہ پائی ہے برابر دو بذریعہ مربع
دوسری اور كریں ظاہر سے الفا كو چیز اس آئیے تو كہ جو اصطلاح   ah  cos inverse function by beta ہے دلیل كی

جمع الفا انورس سائن كہ ہے یہ وه ہے جو پاس ہمارے پر طور بنیادی تو   cos inverse beta  pi برابر كے كہنے یہ اور ہے سے دو
برابر الفا انورس سائن كہ ہے ہے مائنس  pi by 2  cos inverse beta كرتے لاگو كو فنكشن سائن اطراف دونوں كے مساوات اس آئیے

ہیں لگاتے طرف كی ہاته بائیں كو سائین ہم جب لیے اس ہیں  
ہمیں پر ہونے برابر كے الفا طرف كی ہاته دائیں ہے۔ جو كا الفا انورس سائن ہے۔ ملتا سائن ہمیں تو pi 2 مائنس  سائن كا  cos inverse 

كہ ہیں جانتے ہم لیكن ہے ملتا كے تهیٹا تهیٹا مائنس  بائی سائن تهیٹا لیے كے زاویے بهی كسی كے beta  pi 2اس اور ہے برابر كے  cos  
طرف كی ہاته دائیں یہ لیے ہے۔ برابر كے اگر لیے اس اور ہے برابر كے بیٹا یقیناً  جو كا  cos  cos inverse beta  x كو مساوات اس كو
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ہے كرنا پورا  
كہ ہے یہ وه ہے جو پاس ہمارے كار آخر لیے اس چاہیے ہونا برابر كے اس یہ تو كو جمع ایک كو برابر دو پر   x  x  x  x كرنا پورا پر مربع

جمع ایک ہے ضروری چونكہ زیاده سے دو اب مربع كا   x  x  ah دونوں یہ كہ ہے ہوتا معلوم یہ سے اس ہے كم سے جڑ مربع كے دو موڈ
كہ ہے ہوتا ظاہر یہ سے یہاں لئے اس اور گے ہوں نہیں صفر كبهی ڈنومینیٹر جمع ایک میں برابر دو پر مربع x  x  x 1 جمع  میں مربع  x 2 

ہمیں ساته كے سادگی الجبری سی تهوڑی پهر اور اوپر سے جمع برابر كے  مكعب پلس مربع x  x 2 یقیناً  اور ہے ملتا زیاده سے  مكعب  x  x 2
كہ ہے حاصل  ہیں كرتے كیا میں آخر ہم لئے اس اور ہے موجود طرف دونوں دائیں اور بائیں  اوور كیوب ہے x 2۔ برابر  میں مائنس  x  x 10  

تو   x یا
جائیں واپس پر سوال ہم اگر لیكن ہے سكتا ہو  یہ یا ہے سكتا ہو  تو 01  

كہ گیا بتایا بهی یہ تو x  x برابر كے صفر یہ چونكہ چاہیے۔ ہونا كم سے سختی سے جڑ مربع كے دو اسے اور چاہیے ہونا بڑا سے صفر موڈ كا
حل عمل قابل واحد لئے اس اور ہے نہیں حل عمل قابل كوئی كہ ہے ظاہر چاہئے ہونا بڑا سے سختی سے صفر كیونكہ ہے  برابر x 1  برابر  x 1

ہے كہ  بهی یہ اور ہے كم سے  جڑ ماڈیولس كا x 2 كہ ہے یہ جواب حتمی كا سوال اس لہذا ہے كرتا پورا كو مساوات اس برابر كے  x 1  x 
ہے كرتا مطمئن بهی كو مساوات اس جو اور ہے كم سے دو جڑ ماڈیولس میں جس قدر واحد كی   x كے ایک ہے برابر

جواب حتمی تو   x شكریہ كا آپ گے اٹهائیں مسائل دلچسپ اور كچه ہم گے كریں ختم میں لیكچر اگلے كو لیكچر اس ہم ہی ساته كے اس  ہے برابر
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