
  ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ කฤౙ  ಉಪක౲ ಸಗัಡ ๬౷ ಗತ, කโ ಈ เสೕಮ 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ನഴๅ ಃಲโ ๸ීಧಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದฌಂൽಡ ෨౽౨ ಯತั๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಲโ ຄಸ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಎย౵  ෈ഔౣ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ಮฆಪค๏ೕยಸฤ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  x 
ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳ ഓ౲ ඨ เสೕಮಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ y xy 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಎಂ්ൿ ಪ౵ ๺ ನ ತඨ เสೕಮ฿ಜං ಎಂൿ කโ x y x y 
൧ೕค๭ං౪ ೕๅ  ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯ ಇತರ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗัಡ ಸಹಜ฿ದ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ಳಬ๾ൿ, කโ ๴ඨ xy 
ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ඦತಹದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ದฉ ಅൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ x y a plus tan inverse 

ഛභ ම෨ბมವඝ౬  ಬಳಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ೯൤ಡ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  b x y 
ಪഷൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ಅൿ ๬ಧ౲  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆಜ ಪคವൟბಸฤ ඛೕലದ ಡ ಪคವൟბ๯ವ ෥ಗბ฿ಜං ෴โඅೕ x x 
ಒಂൿ เಷಯโ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ෴ಜ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  ෴โඅೕ x y 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ಪคವൟბ๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ಪคವൟბಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ಉත౲ ഡ ෥ಡ෎ಀ , ಇದ౽ౙ ಜ කโ ಆຉ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං  ෨ಂං කโ ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ah 
ನഴเನ ಪคವತბච ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൧ೕค๭ฆโൿ ಏචಂದฉ, ෴โඃ ಡ ನ ෮ೕി ಒಂൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං x x 

෬ว ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲโ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං x x x 
ಮൡ౨  ๼෨౱ ಖ ๰ತ౳ โ ෴โඃ ฿ಸ౨ ವಃౙ  ຄಂൽൡ౨ , කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ๴ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං x x x 
ಎಂൿ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅย౵  ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ವಗბ  ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ x 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನഴเನ ಪคವತბච฀൤෻ ౽ഡ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ 
ನഴเನ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನഴเನ ಪคವತბච ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ เං  ಮൡ౨  rse cosec 
เสೕಮ ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮಗಳ ನഴๅ ಮൡ౨  ๲ಃಂി เสೕಮ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮಗಳ ನഴๅ , 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯದ ๼൞ಸ౾౨ ෵ಂದ කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ಪഷಯฤ ຄೕಞโൽಲ౵  ಆದฉ කඝ ಕඛಷౣ  ෨ಂං ຄೕಜ ౽๺ 
เสೕಮ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮಗಳ ನഴเನ ಪคವತბච ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච  ಕಲ౭ ච෷ ನಮಡ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  x 
ඛೕലದฉ ಅದರ ෥ഴ౲ ಲ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ කโ ಈ ಅ೦ౢ ತ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇย౵  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ನ เสೕಮโ ಈ ෰ಲ౲ ದ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x cos 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಏನඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ เสೕಮ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ cos x cos 
๔౳ ೕ൐෷ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ 0 คಂದ ಆಜฆโದคಂದ ಈ ൮ೕഓ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ 0 ಡ ๳คರ෎ಀ  ಈಗ ๵ච౬ ಡ pi pi x 
ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ කโ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಆದฉ ෭ನ๺ 1 x 
ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜದ౪ ฉ  0 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ಈಛಗศ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಒಂದರย౵  ෥ലದ x 

เสೕಮ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ൮ೕഓ ൮ೕഓಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮ ൮ೕഓ ಮಧ౲ ಂತರ cos x x 
0 คಂದ 2 ಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಏಃಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ඛೕโ 
ഓ౲ ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ඛಮಡ ൟัಯದ เಷಯๅಂದฉ ඛೕโ ಪഷ෷โൿ ౽๺ เสೕಮ ಈ ಅ೦ౢ ತ ಆຉ x 
เಷಯಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ  เสೕಮ ಇൿ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಆಜං ಆದฉ cos x 
ಇย౵ ಂದ ನಮಡ ൟัൽං කโ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ౽ಯბವඝ౬  x cos cos 
ಅನ౷ ෵๭ದฉ කโ ಪഷಯยං౪ ೕๅ ౽๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ  ౽౲ ඨ ౽๺ ൮ೕഓದ ෬ว ๭ඨ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ౽๺ ൮ೕഓ x 
ಆದ౪ คಂದ ೞದโ ಆಜං, ൮ೕഓ ಮಧ౲ ಂತರ 0 คಂದ න 2 ಡ ๳คർಗ ๴ඨ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ x 
ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๭ඨ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ವಗბ෩ಲ 1 ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൽ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ 
൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓโ ෴โඃ ൮ೕഓಡ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲವඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಅൿ ಈಗ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ ಇൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಪഷ෷โඃචಂದฉ , x x x 
๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ , ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ เสೕಮ ಆಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ x x x 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಈ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ಎರಡคಂದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ x 
ൟัൽං ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ න ಎರಡคಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡರ 
ಉಪเූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ න ಎರಡคಂದ  ಈ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ
๲ഡ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං, ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ෩ಲේತ฿ಜ ൮ೕഓಡ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ಮൡ౨  ൮ೕഓ ๳คං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ 
๭౩ ൟ෷ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ เสೕಮ ಆಜฆವ ൮ೕഓโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ನ ವಗბ෩ಲದ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಡ ෥ತ౳  ඛಜ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಅದඝ౬  ඬನฃವൟბ๯ತ౨ ං ൮ೕഓ ಈ ಞಂඪಡ ๳คಲ౵ ൽದ౪ ฉ, ಈ ຂัಃ෵ಂದ ඩ౳ ฏಭൽಂದ ಇൿ 
ඛಜๅಂൿ කโ ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ , 
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ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓโ ಈ ಪ౳ ෥ಣಃౙ  ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ຂำವ ಏಅಕ ౽ರಣ ಅൿ ඛಜ฿ಜං  
ಏಃಂದฉ ൮ೕഓโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ x 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ൮ೕഓ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x cos 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  เสೕಮ ಮಧ౲ ಂತರ ಡ 2 คಂದ ಡ ๳คฆತ౨ ං x pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เสೕಮ ౽ಯბದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ ಒಂದರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  cos x 
๒ನ౲  ൮ೕഓ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಮಧ౲ ಂತರ ಡ ಎರಡคಂದ ಡ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓโ ౽๺ ൮ೕഓದ ෬วpi pi 
๴ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ൮ೕഓโ නಡ 2 คಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ๳คർಗ ಮ൧౨ ෫౱  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ 
๴ඨ ൮ೕഓ ಇඞ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ ౽๺ ൮ೕഓದ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ
ವಗბ෩ಲโ ౽๺ ൮ೕഓ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮ൤౨  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෬ว 1 ෭ನ๺ ೓ಕದ ෩ಲ ಆದฉ ಈ ෇ค ನಮಡ x x 
ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ൮ೕഓ ౽๺ เสೕಮ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಈ ๲ഡ නಡ ಎರಡคಂದ නಡ ๳คංx x 
ಆದฉ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ಈ ๲ഡ ಈ ๲ഡ ಉಪเූಗವಲ౵  ಅಥ฿ ಇൿ  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐෽ಂൽಡ ๲ഡ ෴โඃ 
๬෥ನ౲  ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಇย౵  කโ ൮ೕഓ ಈ ๲ഡ ಡ ๳คದ౪ ฉ ൮ೕഓ  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵   ಎಂൿ ഔ  ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ෬ว ನ ವಗბ෩ಲದ ഓ౲ ඨ heta x x 
เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆವ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಈ ຂัಃ෷ ඛಜವಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ຂัಃ෷ ඛಜವಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓಡ ಃಲโ ಬದมವൕ ಅಥ฿ ಃಲโ ಬದมವൕಗಳඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸ෎౽ಜං ಆ ๏ෆౣ  ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದ 
ඦತರ ൮ೕഓದ ຄಸ ෰ಲ౲ โ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ಞಂඪಡ ๳คං ಎಂൿ ಈಗ කโ ഓ౲ ඨ ౾౳ ෺ಯ ಞಣಲౘಣൽಂದ 
ൟัൿಆಂലං౪ ೕๅ, ഓ౲ ඨ ౽ಯბโ නಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅವඌ෽ಂൽಡ ಆವತბಕ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ න ಅඝ౬  ಕึ෷โർದฉ ನಮಡ ൟัൽං  ಈ ൮ೕഓ ෩ಲේತ฿ಜ ನಮಡ ൟัൽฆವ ๸ಗൟ෺ಂದฉ , 
ഓ౲ ඨ ൮ೕഓโ ൮ೕഓ ෭ನ๺ නನ ഓ౲ ඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒ ౶ึ ಯൿ ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ಎರഴ ๲ഡ නಡ ๳คං 
ಏಃಂದฉ න ൮ೕഓ ෭ನ๺ න ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ෭ನ๺ නಡ ຄೕಞತ౨ ං 2 คಂದ 0 ๲ഡ ෭ನ๺ නಡ ๳คං ಮൡ౨  ಈ ๲ഡ ෭ನ๺ න 2 คಂದ 0 ഓ౲ ඨ 
เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಈಗ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ൮ೕഓ ෭ನ๺ න ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ತඨ เสೕಮ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๆึ  ඛೕโ ๼ಂൟฆಜ ๼ಂൟฆಜ, කโ ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ ෩ಲ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คಲ౵  ಆದฉ
ಅದඝ౬  න ෩ಲಕ ಸರಳ฿ಜ ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คದ ൮ೕഓ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ಈಗ ຄಂൽฆವ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෭ನ๺ නಡ ಸಮකದ ൮ೕഓโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෬วx x x 
൮ೕഓ ෭ನ๺ න ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ  ൮ೕഓ ෭ನ๺ න ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ෬ว ನ ವಗბ෩ಲದ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇൿ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ න ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆದฉ ಇൿ ಄ವಲ ಇൿ ෥ತ౳  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜർ౪ ಗ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ ನ ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ x x 
෰ಲ౲ ಗัಡ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ಒഖౣ ಟല๭ർಗ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಪคವತბච ๰ತ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, เสೕಮ cos 

๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ เสೕಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ෬ว ನ x x co  s x x x 
ವಗბ෩ಲದ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ನ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲದ x x pi
೯൤ಡ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං tan 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂං คವ๺ბ เสೕಮ ๸ීಧವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ.  ෴โඃ ಆഔౣ ฆವ ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ದ ah ah x 
ತඨ เสೕಮ ෴โඅೕ ವ๯౨ เನ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x cos 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದಃౙ  ಒಂൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ ಅಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇದರ เสೕಮ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ಬದย๯ವ ෩ಲಕ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ  ൮ೕഓ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ൮ೕഓ x 
൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡಃౙ  ๳คರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಈ ಅ೦ౢ ತ ಪ౳ ෥ಣವඝ౬  ๾ഴಕฤ ಆಸ౾౨  
ຄಂൽฆโದคಂದ කโ ඛಜ฿ಜ෸ ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  කโ cos 
౽ಯბವඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ කโ ಪഷ෷โൿ ಈ ಅ೦ౢ ತ เಷಯಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಆಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ಆෆ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ ಆಸ౾౨  ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ ಅൿ ൮ೕഓ ಆಜං  ಇൿ 1 x w 
๲ಃಂഡ ൮ೕഓದ ෬ว 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ൮ೕഓโ ෭ನ๺ නಡ 2 คಂದ ಪ౵ ๺ න ා 2 ๲ಃಂഡ ൮ೕഓ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ 
෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓದ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂർಜ ಬฉಯಬ๾ൿ.  ෴โඃ ಆೕನದ 
൮ೕഓ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಞฆತඝ౬  කโ ಈಗ ಒಂൿ ಓವฑ 
๲ౙ ౷ ೕฑ งഡ ಎಂൿ ಬฉൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ අೕಷವඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಎಂ්ൿ ഓ౲ ඨ x 
൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൟั෵ค ಏಃಂದฉ කโ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಅඝ౬  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಅನ౷ ෵๭ං౪ ೕๅ, x 
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕದ ಒಂൿ ෩ಲ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ෥ಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ  ಇย౵ ಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ x 

ಈ ಪค෥ಣದ ౽๺ เสೕಮಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ඃ,  ಇย౵  ൮ೕഓ x 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕ๺ ൮ೕഓ ಈ ෰ಲ౲ โ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽದ౪ ฉ ෥ತ౳  කโ ಅದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓ ಸ෥ನ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ನ เสೕಮಃౙ   ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ೓ಕದ งഡ ov x er 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನದ ൮ೕഓโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ๳คದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಇൿ ෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ൽಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ౽๺ เสೕಮ ౽ಯბದ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൮ೕഓ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คದ౪ ฉ ෥ತ౳  ౽๺ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๲ഡ ಆಗ ෥ತ౳  කโ ಈ ಪ౳ ෥ಣದ ౽๺ เสೕಮಃౙ  
ಸಮකಜฆವ ൮ೕഓವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ 
๬෥ನ౲ ฿ಜ ඛಜವಲ౵  ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  ൮ೕഓ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ತඩ౭ ಜฆโದඝ౬  ඣೕലದฉ  ತඨ เสೕಮ ๲ഡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ๲ഡ ಡ ๳คං ಮൡ౨  ಈ ๲ഡ ෭ನ๺ න  คಂದ න ා ಪ౵ ๺ න ා  ಘലತ฿ಜ෸ ౽๺ เสೕಮ 2 2
౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ನย౵  ๸තಣბ฿ಜ ಒಳತಂലฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴฿ಗล ෴฿ಗล ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ ຂಳมಞโൽಲ౵  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಈ ๲ഡ ಡ ๳คฆವ ൮ೕഓ ಁಡ 
ಈ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂൿ ຂั ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ๲ഡ ಗำ ನನ౬  ಪ౳ ౽ರ ಏಃಂದฉ ಈ ๲ഡ ಆຉ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න 
ಎರಡคಂದ න ಅඝ౬  ๵ච౬ ෵ಂದ න ๲ഡ ನย౵  ಒಳತಂലฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಅඝ౬  ූಜ๯൤౨ ೕๅ  ಅವನ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಎರഴ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ෮ದฤ t 
ಸඛ౬ ๆಶವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನർಜං ಏಃಂದฉ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ x x 
ກೈ౞ ർಗ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ನಮಡ ൟั෷ತ౨ ං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ  
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರಡಃౙ  ๳ฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ๒ನ౲  ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಮಧ౲ ಂತರ 0 ಡ ๳คං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵  2 คಂದ ൤ฉൽฆತ౨ ං ಮൡ౨   ඦತರ ಈಗ ಆຉ ൮ೕഓ ಇದಃౙ  ๳คฆโದคಂದ ಮൡ౨  ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ pi 
ಎರಡคಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ ಆຉ ಈ ඛൽბಷౣ  ๲ഡ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಉಪเූಗ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಈಗ ಇൿ 
౽๺ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෴฿ಗ  ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸಮකಜฆತ౨ ං ൮ೕഓโ ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ಞಂඪಡ ๳คං ಮൡ౨  x 0 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓದ ౽๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൮ೕഓโ ౽๺ x 
เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಅൿ ൮ೕഓವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං  ತඨ เสೕಮ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಒಂൿ ಓವฑ  งഡ ನ xw x 

เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ർಗ ෥ತ౳  ಇൿ ඛಜ฿ಜං ಏಃಂದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  cos x x 
ಸ෥ನ฿ർಗ ൮ೕഓโ ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇದคಂದ  ಸ෦ೕಕರಣโ ൮ೕഓโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂದರ เสೕಮಃౙ  x cos 
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඡರ฿ಜ ๰೉ಸಬ๾ൿ, කโ ෨ಂං ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆವ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  x 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ർಗ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ x x 
๵ච౬ ಡ ຄಂൽಸมಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ීൽං ಆದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  
ಆຉ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ൮ೕഓ 0 ඛಂದ ಡ ๳คಲ౵  pi 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ๸ದಭბದย౵  ൮ೕഓ ๳คಲ౵  ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ൟೕ෥ბඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಈ ຂัಃ෷ ಇඝ౬  ෨ಂං ඛಜ฿ಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ದಭბದย౵  ඛಮ౱  ಆฑ x 
൮ೕഓ ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൮ೕഓವඝ౬  ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คฆವ คೕൟಯย౵  ಈ ൮ೕഓವඝ౬  ಬದม෵ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಆದฉw 
൮ೕഓโ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಆೕ๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คฆವ คೕൟಯย౵  කโ ಅದඝ౬  ෥ಡ෎ಀ  เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ 
๭౩ ൟ෷ ๒ನ౲ ൽಂದ න ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓ ಆຉ ಅඝ౬  න ෩ಲಕ ກ೉౞ ๭ದฉ කโ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ කโ ෮ದฤ 
ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, ൮ೕഓ ಈ ๲ഡ ಡ ๳คದ౪ ฉ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ න ๳คಆำ౶ ತ౨ ං න ಡ  คಂದ න ಮൡ౨  ಈ ๲ഡ 2
ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ൮ೕഓ ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คಲ౵ ฿ದง ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ න 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ න ๳คං เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ກೋ౞ ವค෴ಜ ಪ౵ ๺ ൮ೕഓದ ෭ನ๺ cos cos of theta pi 
౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ cos theta x 
ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮ൤౨  ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං  x 
ವಗბ෩ಲ 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ න ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ x 
න ౽๺ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คฆโದคಂದ කโ ತౘಣๆ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ න ෭ನ๺ ನ ౽๺ เสೕಮಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ 
ຂಳಬ๾ൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂൿ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ ൮ೕഓโ ෭ನ๺ න ೯൤ಡ ౽๺ x 
เสೕಮ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ಈಗ ๸౾౹ ಪ౨ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ಅಂൟಮ฿ಜ ຄಂൽๅ 
ಎಂದฉ ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ಃౙ  ජಜ ෰ಲ౲ ದ ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ಃౙ  ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ಈ x x x 
๰ತ౳ ൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ತඨ เสೕಮ x 0 x 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ർಗ  ๵ච౬ ಡ ඦತರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲದ x x x 
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෬ว ಒಂൿ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ න ೯൤ಡ ౽๺ cos x x 
เสೕಮ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෬ว ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೓ಕ  x e 
ಆದ౪ คಂದ කโ เสೕಮ ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮಗಳ ನഴเನ ಪคವತბච ๰ತ౳ අಂൽಡ ൟೕ෥ბඛ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  cos ah 

ಮൡ౨  ನഴๅ ಇඃ คೕൟಯ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ನಮಡ cot inverse tan inverse cot 
ಅඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ಅದඝ౬  ಡ ಪคವൟბಸಬ๾ൿ  ಈ คೕൟಯ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౽ಯბವඝ౬  inverse x ah 

ಒಳತಂലฆವ ಒಂൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಆຉ ಪ౳ ൟಕ౳ ಮದย౵  ನಮಡ ಏකದง ತඨ เสೕಮವඝ౬  ඛೕലದฉ ಅದඝ౬  ಪ෴ბಯ฿ಜ
෎ฉ ಃಲโ ෰ಲ౲ ದ ಆೕഡ เสೕಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಇย౵ ං ಮൡ౨  ෨ಂං ಇඃ คೕൟಯ ಪคವತბච ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  
ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ เสೕಮಗಳ ನഴๅ ಪഷಯมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๰ತ౳ ಗಳ ඩ౳ ಥ෦ಕ ಬಳಃ෷ ඛಮಡ ൟัൽฆವ මෳ ბಗಳ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ 
෥ಡฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ๴ඨ ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಎಂൿ ຂูೕಣ  เสೕಮ x y 

ಪ౵ ๺ ౽๺ เสೕಮ x y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದศ ຂัඈ൤ ಅದඝ౬  ෥ഴವ ෥ಗბๅಂದฉ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๲ಃಂഡ ඦತಹದඝ౬  
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ದฉ  เสೕಮ ඦತರ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಪคವತბච ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಈ y 
เಷಯವඝ౬  ಃಲโ ෰ಲ౲ ದ ತඨ เสೕಮ฿ಜ ಪคವൟბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ เสೕಮ ನഴเನ
ಪคವತბච ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಇದඝ౬  ෎ฉ ಃಲโ ෰ಲ౲ ದ เสೕಮಃౙ  ಪคವൟბ๯൤౨ ೕๅ. ನ ౽ಯბ ಮൡ౨  x 
ಅඃ คೕൟ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ โ ನ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෈ ഛභ y 
ම෨ბมವඝ౬  ಬಳ๭ ಇದඝ౬  ෎ฉ ಃಲโ ෰ಲ౲ ದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಞಣಲౘಣಗಳ ಀคൡ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  තಣბತั๯ತ౨ ං เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗำ ಮൡ౨  ಈ
เ෗ನ౬  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౾౳ ෺ಗಳ ನഴเನ ๸ීಧಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸದ ಉัದ ූಗದย౵  ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಹಲ฿ฆ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෮ದಲ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ කโ ಄ำ൤౨ ೕๅ  ಅ෗ವ౲ ౾౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃಲโ ಆೕನದ ಆೕഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಮൡ౨  ಆ ಆೕನโ 23 เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳ ౽౲ ೖ เสೕಮಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ ಇย౵  ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಪഷൿಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 1 ಪ౵ ๺ ๸ಕಲನದ เสೕಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಇൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං , ಇൿcot n k 

เสೕಮ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ๸ಕಲನದ ಒಳಡ ಈ เಷಯโ ෩ಲේತ฿ಜ ಎರഴ ಞ൐๭ർಗ cot 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಎม౵   ವฉಜನ ෥ಗბವඝ౬  ಮൡ౨  ಅದඝ౬  1 ಪ౵ ๺ 2 ෇คಡ ಇನ౬ ๠ౣ  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಈಗ n 
෇౳ ಃഡ ನ ಒಳಜನ ಈ เಷಯโ ෮ದಲ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං, ಇൿ ෇ค ೯൤ಡ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಎರಡಃౙ  n n n 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෥ಡ෎ಀ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෇ค ಪ౵ ๺ ಒඨ ನ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ಆຉ කโ n n cot 
฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎౽ಜൡ౨  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  เสೕಮโ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෇ค ಪ౵ ๺ ಒඨ ൮ೕഓಃౙ  cot n n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ಆೕഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ฿౲ ඪ౨ ෵ಂದ ನಮಡ ൟัൽං ൮ೕഓ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ൤ฉದ
ಮಧ౲ ಂತರ 0 ඛಂದ ಡ ๳คං ಇൿ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜൿ౪  ඦತರ හౘඨ ಅඝ౬  pi cot cot ah 
ಅನ౷ ෵๯โದคಂದ ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ౽ಯბವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ಎರവ ೉ກ౬ ಗಳ ෬ว cot 
ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං ಆೕഡ ಆෆ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆವ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  n n 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಏඞ ಅಲ౵  n n 
ಆದฉ ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ 1 ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ ಡ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ  ෬ว 1 ಪ౵ ๺ ೯൤ಡ 1 ಡ n nn n n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ನಮಡ ෭ನ๺ ็ ಈಃ౷ ฯ౺  ഓ౲ ඨ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  චನඪ๯ತ౨ ං ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ็ x x 
ಓವฑ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ಎಋ౺  ഓඨ ็ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ෩ಲේತ฿ಜ ಆຉ ൽ๺ ಎඨ ಪ౵ ๺ ಒඨ ഓ౲ ඨ ಎಋ౺ ಎඨ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ඦತರ කโ tan y 
ಪ෴ბಯವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಆ ಪ෴ბಯವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ කโ ෩ಲ൫ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಇย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಆෆ ഓ౲ ඨ n 
เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ. ഓ౲ ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෇ค ഓ౲ ඨ ಆෆ ഓ౲ ඨ เสೕಮ n n n 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ งಪವඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ഛෳ౺  ഓ౲ ඨ ඛಂದ ූಜಸมಜං ಆದฉ x y x y 
ಇൿ ഓ౲ ඨ ಆෆ ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಇൿ ನಮ౱  ಮൡ౨  ಇൿ  x y 
ಆದ౪ คಂದ ನ ತඨ เสೕಮ฿ಜං ೯൤ಡ ಒಂൿ ನ ತඨ เสೕಮ฿ಜං x n y n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಇย౵  ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵ , ಅย౵  ನ x y x n 
ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං n y n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ൮ೕഓโ ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ x y n 
೯൤ಡ ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜං n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಪഷൿಆಂಡൿ౪  ಇದච౬ ೕ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಈ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಗำ ಮൡ౨  ಈ ಸಹ n n 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎಲ౵ ใ  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 1 0 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  n n 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 1 0 ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ฆโದคಂದ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಎರಡคಂದ ಡ n n n pi 
๒ನ౲ ಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  ನ ತඨ เสೕಮ ಁಡ ಇರ෎ಀ ಮಧ౲ ಂತರ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಎರಡคಂದ n 
ಮൡ౨  ກ೉౞ ನದಃౙ  ๳คං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಅವರ ವ౲ ൞౲ ಸದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න n n 
ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಮൡ౨  ಇൿ ಏඞ ಅಲ౵  ಎಂൿ චನඪല  ಆದฉ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ഔ  ಒಂൿ เสೕಮ 
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౽ಯბವඝ౬  කโ ಇย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಆຉ ඩ౳ ฏಭ฿ർಗ ඛೕโ චನඪ๭ಆಂಡฉ ಇย౵  කโ ಆฏಭದย౵  
൮ೕഓโ 0 ಡ ಡ ๳คฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ౽ഡ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං ಆದฉ  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ฿ಜං pi 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓโ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ವඝ౬  නಡ ชಒ ෥ಡ෎ಀ ಎಂಬ ಅಂಶದ ೯൤ಡ ಈ ๸ಗൟಯඝ౬  ๳ค๯โದคಂದ 
කโ ຂಳಬ๾ർದ ๸ಗൟ෺ಂದฉ, ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ 0 คಂದ න 2 ರ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದಃౙ  ౽ರಣ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಮൡ౨  ກೋ౞ ವค෴ಜ ൮ೕഓโ 0 ಡ ಡ ๳คರ෎ಀ pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ಒಂದคಂದ ීൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇඃ ෰ಲ౲ ฿ಜං  ഓ౲ ඨ อಬ ಅౘದย౵ ං ಮൡ౨  ಸಮತಲ ಅౘದย౵ ං, x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕย ಬಣ౧ ൽಂದ ಞฆൟಸมದ ವಕ౳ ชಒ෷ ഓ౲ ඨ ౽ಯბಃౙ  ವಕ౳ ชಒ෴ಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ർඈ൤ คಂದ คಂದ 2 ರ ನഴเನ ෰ಲ౲   ಧකತ౱ ಕ ಆದฉ ඦತರ ನഴๅ  x 0 pi 2 x 

෩ಲಕ 2 ಮൡ౨  ෰ಲ౲ โ ಈ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಇย౵  ವಕ౳ ชಒಯ ಈ ූಗโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ൮ೕഓ ಈ en pi pi 
ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ෥ತ౳  ಇย౵ ಂದ ಇย౵ ಡ ෥ತ౳  ๳ฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ෥ಡ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ 
ൟัൽං ಧකತ౱ ಕ฿ಜค ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ಎರಡคಂದ ๳คರ෎ಀ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓโ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಎರಡคಂದ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ๳คರ෎ಀ  ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ກೋ౞ ವค෴ಜ ಈ ಆຉ ವ౲ ൞౲ ಸದ ಆೕನโ ಇย౵  කโ ಈ 
ಆೕನโ ෭ನ๺ න ഖ ഖ ಪ౵ ๺ න ಎರಡಃౙ  ๳คං ಎಂൿ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  
චನඪ๭ಆಂಡฉ ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸಮತಲ ಅౘದย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  อಬ ಅౘದย౵  ತඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  x x 
ಉൿ เสೕಮ ౽ಯბโ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ, ಇದඝ౬  
ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ೉ൟ౳ ಸมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎඨ ಪ౵ ๺ 1 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං, ಇൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ౾ౙ ಂತ n n n 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ๯ಲಭ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ๼ಂൽನ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಈ ಪ౳ ෥ಣโ ಇย౵ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಪ౳ ෥ಣโ 0 ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ 0 ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ກ೉౞ ರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ 
ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಪ౵ ๺  ಮൡ౨  ಎಂൽಟ ಒಂඃ ಆಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಈ ๸තಣბ ෰ಲ౲ โ ಈ ๲ഡ ಡ ๳คರ෎ಀ n 1 n 
ಎಂൿ කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂಶವඝ౬  ಅඝ౬  ಈ ෰ಲ౲ โ ಈ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂಬ ಅಂಶඅಂൽಡ ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ කโ ah 
෰ಲ౲ ದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෰ಲ౲ โ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರಡคಂದ n n pi 
ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಆຉ කโ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಸ෥ನ฿ದ ಪค๭౩ ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅຉ ഓඨ เสೕಮ

ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ಎರಡคಂದ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ n n 
ൟัൽං ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ โ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಸಹ ಅඃ n n 
ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಅඃ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಎರഴ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನದ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ಈ ಎರഴ pi 
෰ಲ౲ ಗำ ಒಂඃ ಆಜๅ ಏಃಂದฉ ಆຉ ಮ൤౨  ഓ౲ ඨ ౽ಯბ౽ౙ ಜ කโ ವಕ౳ ชಒಡ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. 
කโ ඣೕಡಬ๾ർඈ൤ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ಎರಡರ ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ഓ౲ ඨ ౽ಯბโ ಏಕ൞ನ൤ಯ ౽ಯბ฿ಜං 
ಎಂൿ ൟั෵ค ಮൡ౨  ಇൿ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൮ೕഓ ಆಜದ౪ ฉ, ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ โ ഓ౲ ඨ ಆಜฆโದคಂದ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಆಜං ಎಂൿ ൟั෽ೕಣ. 
๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბโ ಈ ಆೕನದ ഓ౲ ඨ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ഓ౲ ඨ pi 
൮ೕഓโ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ๬ಧ౲ เฆವ ಏಅಕ n n n 
෥ಗბ฿ಜං ಇൿ ඛಜ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ൧ೕค๭ฆโൿ ಏචಂದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ เสೕಮโ ಪ౵ ๺ ಒඨ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ನ ഓ౲ ඨ n n n 
เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ෨ಂං කโ ಅඝ౬  n t 
ඣೕലං౪ ೕๅ  කโ ಈ ෇ಹ౲  ๸ಕಲನದ ඛಯಮಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  ಸರಳತั๭ං౪ ೕๅ hat 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ಎม౵  ಪದಗಳඝ౬  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ ಬದม෵๭ದฉ ಈ ๸ಕಲನโ ನ ๸ಕಲನ฿ಜ ಒಂದคಂದ n 
ಇಪ౭ ತ౨ ෩ฆ ಆೕഡ เสೕಮ ಒಂൿ ೯൤ಡ ๸ಕಲನ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ಎರഴ ๸ಕಲನಃౙ  k n k 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಒಂದคಂದ ಇಪ౭ ತ౨ ෩ฆಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, කโ ಈ ಎม౵  ౽ഡ เสೕಮಗಳඝ౬  ഓ౲ ඨ n 
เสೕಮ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෵ಂದ ಬದม෵๭ದฉ ಆದฉ කโ ಈ අಡ౥  n n 
๸ಕಲನವඝ౬  เಸ౨ ค๭ದฉ කโ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෮ದಲ ಪದโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಎರഴ n 
෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ಎರಡඡ ಪದโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෩ฆ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಎರഴ เสೕಮ ಮൡ౨  ಅಂ൤෻ 
ಆචಯ ಪದโ 23 ರ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ಏකಜං౪ ೕๅ ಇย౵  ඣೕಡฤ 
ຄರഔฆโൿ ಬಹಳ๠ౣ  ರದ౪ ൟಗะಗยๅ ಉർಹರൕಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮ 2 ಇย౵  ರർ౪ ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ഓ౲ ඨ 
เสೕಮ 3 ಅඝ౬  ಆຉ ඣಂൽಡ ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ๼ಂൽನ ಪದโ ഔ౷ ೕ ಆಜං  ๸ಕಲನದย౵  ๲ಃಂി nty 
ಟෳბ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇಪ౭ ౱ൢ ฆ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ಇಪ౭ ൤౨ ರഴ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ಇย౵  ರൿ౪ ತัಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಆຉ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ 
เสೕಮ ಇಪ౭ ൤౨ ರഴ ഓ౲ ඨ เสೕಮඅಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಇಪ౭ ൧౨ ಂದඡ ಅವඌ ๼ೕಡ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಇൿ ෩ರඡ 
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ಅವඌಯย౵  ತඨ เสೕಮ ෩ರคಂದ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಉั෷โൿ ಇಪ౭ ൞౬ ฤౙ  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂದರ ತඨ เสೕಮ ಮൡ౨  24 ರ ಅຉ ഓඨ 
เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෩ಲේತ฿ಜ 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜං ಎಂದฉ , කโ ๸ಕಲನದ ಆೕഡ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ ಇಪ౭ ౱ൢ ฆ ಆೕഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿn 
൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರഴ ನ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๸ಕಲನ เสೕಮ฿ಜං k n k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ  ಸ౷ ರ෬ಳದ ౾౳ ෺ಯ ฿ದದย౵  ಒಳಜฆವ เಷಯโ  1 ರ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ
เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ. 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರಳತัಸ෎౽ಜං ಏಃಂದฉ ಕಲ౭ ච ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ sh 
෴โඅೕ ಒಂൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ, ಇದคಂದ කโ ౽ഡ ಆෆ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಏನක౬ ದง 
ຄಂದಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈಛಗศ ౽ഡ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ನഴเನ ಈ ಪคವತბච ๰ತ౳ ವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ เಷಯ౽ౙ ಜ කโ ಇಂൿ ಈ ತರಗൟಯ ඩ౳ ฏಭದย౵  කโ ๼ಂൽನ ಃಲโ ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ඛಜ฿ಜ 
ಮฆಪค๏ೕย๯ൟ౨ ฆโದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ , 
ಆದ౪ คಂದ ಫย൞ಂಶಗಳย౵  ಒಂൿ ಇย౵  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ෺ಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ x y xy
෬ว ೯൤ಡ ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ನಮ౱  ๸ದಭბದย౵  ಏකಞൟ౨ ං ಎಂದฉ x y xy 
කโ ಒಂದರ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡ෎౽ಜං ಅൿ ಈಗ ഓ౲ ඨ 
เสೕಮโ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಏಃಂದฉ කඝ ಒಂದರ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ 
ಒಂದರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇൿ ಏಃಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಏಃಂದฉ කඝ ຂಳฤ ಏචಂದฉ , ෭ನ๺ x
ನ ෴โඃ เสೕಮಃౙ  ෭ನ๺ ನ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈ ಞฆತඝ౬  x tan x 
๼ಂൽನದರย౵  ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ  ಉಪක౲ ಸ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ಪದโ ෭ನ๺ 1 ರ 24 ಪ౵ ๺ ഓඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓඨ เสೕಮ งಪದย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಇಂದ ෭ನ๺ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಮൡ౨  ෭ನ๺ x y x y 
ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ಪ౳ ಕರಣಗಳย౵  ನಮ౱  ಅಯย౵ ฆವ ෭ನ๺ 24 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං xy 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಇย౵  ಬಳಸ෎ಀ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ เสೕಮಃౙ  ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 คಂದ 1 ෭ನ๺ ඛಂದ ಡ x y x y x y 
ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇಪ౭ ತ౨ කฤౙ  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ๭ಞವ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರๅಂದฉ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ฆ ಮൡ౨  ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ຄಂൽฆโංಂದฉ, ಇൿ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದ౾ౙ ಂತ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ฆ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯโ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ฆ คಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದವฉಜನ ౽ഡ ಆෆ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರโ  ಓವฑ ಗಳ ౽ഡ ಆෆ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  23 25
ಸರಳತัಸಬ๾ൿ  ಏಃಂದฉ ಈಗ කโ 23 คಂದ 25 ರ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ ൮ೕഓ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಎಂൿ ຂูೕಣ er 
ඦತರ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ  คಂದ  ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  23 25
ഓ౲ ඨ ౽ಯბವඝ౬  ಅನ౷ ෵ಸಬ๾ൿ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ เಷಯವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಇย౵ ಂದ ಅൿ
൮ೕഓದ ಆೕഡ ಒಂൿ ಓವฑ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ฆ ಆದฉ ಇൿ ൮ೕഓದ ౽ഡ 
ಆದฉ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ฆ คಂದ ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ  ಮൡ౨  ಈಗ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಇൿ 
ಇಪ౭ ൤౨ ೖൿ ಮൡ౨  ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ರರ ෬ว ඛಖರ฿ಜ ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ අಡ౥  ๸ಕಲನದ ක౲ ෴ಲಯโ ಇಪ౭ ൤౨ ೖದ౾ౙ ಂತ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದಃౙ  ಇൿ ಅಂൟಮ 
ಉತ౨ ರ฿ಜං.  ಇย౵  කโ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ನ ෮ೕി ๵ච౬  ಮൡ౨  ಎರಡರ ವಗბ෩ಲದ x x 
ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൿವค෷ವ ෮ದฤ කโ ಎರഴ ಅඦತ ಸರ൐ಗำ ಇๅ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කโ ಅโಗಳඝ౬  o 
ಸರಳತัಸ෎౽ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෨ಂං ຄೕಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಒಳಜฆವ ෮ದಲ ಸರ൐ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ah 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಸರ൐෷ ෭ನ๺ ಚದರ ಎರಡರ ෬ว ෭ನ๺ ಚದರ ಮൡ౨  කฤౙ  ෭ನ๺ ෬ว x x x x x 
ಘನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ກೈ౞ ಜ ෭ನ๺ කฤౙ  ෬ว ಎಂഖ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ๼ೕಡ කโ ಅඝ౬  ຄರಜನ ๬෥ನ౲  ಅಂಶ฿ಜ x  x 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ කโ 1 ෭ನ๺ ෬ว 2 ೯൤ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  4 ෭ನ๺ ౲ಁ ෕ ಎಂಟ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  x x x 
ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෇ค 1 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ෬ว 2 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෬ว 2 x x x 
๸තಣბ ೓ಕ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎರഴ ಘನದ ෬ว ಮൡ౨  ๼ೕಡ ತౘಣๆ කโ ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಆຉ x 
ಸರ൐ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಈ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ අೕ ಇಲ౵ ่ೕ ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪ౳ ๔౬ ಯย౵ ನ ຂัಃಡ ๼ಂൟฆಜದฉ ನಮಡ ඛೕಡมಜං ನ ෮ೕി ಎರಡರ ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෥ി ಎರಡರ ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅൿ ನ ෮ೕി ಆಜರ෎ಀ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಎರಡ౾ౙ ಂತ x x 
ಕല෫ ಅಂದฉ ನ ෮ೕി ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಇದರಥბ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ x x 
ನ ෮ೕി ಸಹ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪದ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ಪದದ ನഴเನ ಅඝඩತ ಮൡ౨  ಈ ಪದ ಮൡ౨  ಅದರ ෨ಂൽನ ಪದಗಳ ನഴเನ 
ಅඝඩತโ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෭ನ๺ ಆಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ ෭ನ๺ ෬ว ಎರಡರ ๸තಣბ x x 
෰ಲ౲ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲ൫ ಅย౵ ಂದ ಈ ಸರ൐෷ ಒ෨౱ ಖ฿ಗยං ಮൡ౨  ಅൿ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ 
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ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ ಈ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಸರ൐෷ 1 ෬ว 1 ෭ನ๺ ෭ನ๺ ෬ว 2 ಡ x x 
ಒ෨౱ ಖ฿ಗยං, ಅಂದฉ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඦತ ಸರ൐෷ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ඦತರ කโ x x 
ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ౽๺ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ನ ಒಳಜฆವ ಸರ൐ 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಆಜฆವ ಈ ಇತರ ಅඝಕ౳ ಮโ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ෬ว ಎರಡರ x x 
෬ว ಆฆ කฤౙ  ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಇದඝ౬  ಚದರ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ഔ ಎಲ౵ คಟ ๬෥ನ౲ ฿ಜං  ಅವඝ ඛಯಮಗำ x x 
෇ค 1 ෭ನ๺ ಚದರ ෬ว 2 ೯൤ಡ ෬ว 4 ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಇൿ ಚದರ ෇ค ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x 4 x 
ඦತರ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಚದರ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ෭ನ๺ ಚದರ ಎರഴ ಇലೕ ೓ಕದ ෬ว ಮൡ౨  ๼ೕಡ ಈ x x 
๸ದಭბದย౵ ෸ කโ ಮ൤౨  ಮ൧౨ ಂൿ ೦౲ ෦ൟೕಯ ಪ౳ ಗൟ෵ං ಎಂൿ ඣೕല ಮൡ౨  ಆದฉ ಈ ಅඦತ ಅඝಕ౳ ಮโ ಁಡ 
ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ අೕ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ่ೕ ಎಂൿ කโ ಇඞ౬  ಉഴ๼ലಯ෎౽ಜං, ಈಗ ನಮಡ ನ ෮ೕി ಎರಡರ x 
ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ಚದರ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ವಗბโ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ෭ನ๺ ಚದರ ಎರಡರ ෬ว x x 
෥ഴ౲ ಲ๺ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಚದರ ಎರഴ  ೦౲ ෦ൟೕಯ ಸರ൐ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ ಈ ಅඝඩತದ ๸තಣბ ෰ಲ౲ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ x 
ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඝಕ౳ ಮโ ಁಡ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಈ ๸තಣბ ಅඝಕ౳ ಮโ ෰ಲ౲  ಚದರ ෇ค ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ෭ನ๺x 

ಚದರ ಎರಡರ ෬ว ಇಲ౵ , ಅൿ ಚದರ ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರಡರ ෬ว ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಗಮඛ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ൧ೕค๭ฆโൿ ౽๺ เสೕಮ ฿ದದย౵  ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ಅඝಕ౳ ಮใ ಆಜං හౘඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෬ว x 
ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ಎರಡರ ෬ว ಒ෨౱ ಖ฿ಞโൿ කโ ෨ಂං ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ನ x x x 
෮ೕി ಎರಡರ ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ๴ඨ เสೕಮโ ಒಂൿ ೯൤ಡ ඛಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ x x x 
ವಗბದ เสೕಮ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ಎರಡคಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಷಯವඝ౬  ಆม౮ ൽಂದ ๰೉๵ೕಣ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಆຉ ಪದโ ෈ೕഓൽಂದ ౽๺ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ 
ಆಞ౲ ბ෫ಂഡ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಇย౵  ຄಂൽฆโൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆม౮  ೯൤ಡ ౽๺ เสೕಮ ෈ೕഓ  ಎರಡคಂದ න 
ಆಜං ಮൡ౨  ಅൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆม౮  නಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂำ๋൤෻ 2 ෭ನ๺ ౽๺ เสೕಮ ෈ೕഓ ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣದ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ๴ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಅඝ౬  ಎಡූಗಃౙ  ಅನ౷ ෵๭ർಗ කโ ๴ඨ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆม౮  ಅಂದฉ 
ಬಲූಗದย౵ ฆವ ಆม౮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ කโ 2 ෭ನ๺ ౽๺ เสೕಮ ෈ೕഓൽಂದ න ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ නನ 
෴โඃ ಆೕನ ൮ೕഓ ๴ඨ ා 2 ෭ನ๺ ൮ೕഓ ౽๺ ಆෆ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಬಲූಗโ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං เสೕಮ ෈ೕഓโ ಸಹಜ฿ಜ ෈ೕഓಃౙ  cos 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซಸ෎౽ದฉ ಇൿ ಇದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෬ว ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರಡคಂದ ಚದರಃౙ  x x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ಎರಡರ ෬ว ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბโ ಎರಡರ ಆຉ ෮ೕി ಎರಡರ ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ x 
ಕല෫෵ฆโದคಂದ ಈ ಎರവ ೞದಗำ ಎಂൽಟ ๒ನ౲ ฿ಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ವಗბ ಎರಡರ ෬ว ವಗბವඝ౬   ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං x x x 1 x 2 
౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  ඦತರ ಸ౷ ಲ౭  ෈ೕಜಗ൐ತದ ಸರัೕಕರಣඅಂൽಡ කโ ಪ౵ ๺ ౲ಁ ෕ ಅඝ౬  2 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x x 
ಚದರ ೯൤ಡ ಘನ 2 ౙಁ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ౙಁ  ກೋ౞  ಘನโ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಯย౵ ංx x 2 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಏನඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಪഷ෵ค ಅಂದฉ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 0. x x 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ 1 ಆಜರಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ಪ౳ ๔౬ ಡ ๼ಂൟฆಜದฉ ನ ෮ೕി ๵ච౬ ಜಂತ x 0 x 
ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ ಎರಡರ ವಗბ෩ಲ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಎಂൿ ຂಳมಜං ಇൿ ๵ච౬ ಜಂತ 
ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ກ೉౞ ರ෎ಀ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಎಂ්ൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪค๻ರವಲ౵  ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಏಅಕ ౽ಯბ๬ಧ౲ ฿ದ ಪค๻ರโ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ෥ഴ౲ ಲ๺x 1 x 
1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං งഡ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨   ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  1 ಡ ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಡ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರๅಂದฉ ෩ಲ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ෥ഴ౲ ಲ๺ ຄಂൽฆವ ನ ಏಅಕ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಈ x 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ ಉತ౨ ರโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ  ಅದฌಂൽಡ කโ ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಆಸ౾౨ ർಯಕ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ Pru
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