
  છેճલા લે՘ચરમાં յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો પર ચાર Ԑવચનમાં આપનું չવાગત છે, અમે આ յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો વ՞ચેના 
કેટલાક સંબંધો મેળյયા હતા
 તેથી અમે તે સાથે સમાՃ કરીશું અને કેટલીક નવી સમչયાઓનું િનરાકરણ કરીશું જથેી છેճલા લે՘ચરમાં આપણે Ԟાંથી છોեયા હતા તે
જ રીકેપ કરવા માટે.
 અમે વાչતવમા ંઆ સԋૂ અને ના બે અલગ અલગ મૂճયોના ટેન յયըુԃમોના સરવાળા માટે મેળյયું હતું અને અમે બતાյયું હતું કે x y 
જો ઉըપાદન એક કરતા ઓછંુ હોય તો વԱા એ વԱા નું յયըુԃમ છે  xy tan inverse x tan inverse y x y tan 
માઈનસ અને તે જ રીતે અլય બે કેસ માટેxy 
 તેથી એક չવાભાિવક ԐՇ પૂછવામાં આવે છે કે જો આપણે સાઈન ઈլવસӪ વԱા સાઈન ઈլવસӪ ની ગણતરી કરવી હોય તો શું x y 

ટાઈપ ફોձયુӪલાનો ઉપયોગ કરવો શԞ બનશે? અને સાઈન յયըુԃમ વԱા tan inverse a plus tan inverse b x 
સાઈન յયըુԃમ ની િકંમત મેળવો અને તે શԞ છેy 
 તેથી તે કરવાની રીત એ છે કે Ԑથમ આપેલ માટે સાઈન յયըુԃમ ને չવԁપમા ંԁપાંતિરત કરવું  કોઈ વչતુનો x x tan inv 

ԧાં કંઈક દેખીતી રીતે પર આધાર રાખે છે અને તે જ રીતે સાઈન յયըુԃમ ને પણ કોઈ વչતુના મા ંerse x y tan inverse 
ԁપાંતિરત કર ેછે
 તેથી આપણે ફԝ ની ગણતરી કરવી પડશે જનેા માટે આપણે ખરખેર આ tan inverse a plus tan inverse b 
સԋૂનો ઉપયોગ કરી શકીએ છીએ
 તેથી તે િવચારને લઈએ  આગળ આપણે છેճલા વગӪમા ં
સાઈન յયըુԃમ અને ટેન յયըુԃમ વ՞ચેના ԁપાંતરણના સԋૂો મેળյયા હતા
 તેથી અમે જ ેબતાյયું હતું તે એ હતું કે કોઈપણ માટે જમે કે નો મોડ એક સાઈન յયըુԃમ કરતા ઓછો છે તે પરના ટૅન x x x x 
յયըુԃમ બરાબર છે એક બાદબાકી ચોરસનું વગӪમૂળ ԧાં આ ધન વગӪમૂળ છે અને િવપરીત સૂԋ કોઈપણ વાչતિવક માટે હતંુ x x 
અમે એ પણ બતાյયું હતું કે એક વԱા વગӪના વગӪમૂળની ઉપર ના સાઈન յયըુԃમ બરાબર છે ԧાં આ ફરીથી છે  સકારાԵક x x x 
વગӪમૂળ
 તેથી સાઈન ઈլવસӪ અને ટેન ઈլવસӪ વ՞ચેના ԁપાંતરણની જમે અને વ՞ચે cos inverse tan inverse cot inverse
અને વ՞ચેના ԁપાંતરણ સૂԋો મેળવવા પણ શԞ છે.tan inve 

અને તે પણ અને વ՞ચે અને અને વ՞ચે  rse cosec inverse tan inverse sec inverse tan inverse 
 તેથી સમયના િહતમાં આપણે તે બધા મેળવવાના નથી પરંતુ હંુ ઓછામાં ઓછંુ આગળ વધીશ અને અને cos inverse tan 

વ՞ચે ԁપાંતર સૂԋ મેળવીશinverse 
 તેથી  િવચાર એ છે કે ધારો કે જો આપણને નું મճૂય આપવામાં આવે જનંુે મોեયુલસ એક કરતા ઓછંુ હોય તો આપણે અહી ંઆ x 
અӽણી િકંમત શોધવાની જԁર છે જથેી નો કોસ յયըુԃમ આ મճૂયના ટૅન յયըુԃમ સમાન હોય તો આ છે  શું મેળવવું છેx 
 તેથી આપણે એમ કહીને Ԑારંભ કરીએ છીએ કે ધારો કે થીટા બરાબર છે તો ફં՘શનનો cos inverse x cos inverse 
રլેજ સટે બંધ અંતરાલ 0 થી છે તે અનુસર ેછે કે આ થીટા બંધ અંતરાલ 0 થી સંબંિધત હોવું જોઈએ  હવ ેધારો કે જો શૂլયpi pi x 
કરતા મોટો હોય તો આપણે બે િકչસાઓ લેવા જઈ રՑા છીએ, તો કાં તો શૂլય કરતા અહ મોટો અને એક કરતા ઓછો અથવા તે x 
0 કરતા ઓછો પણ માઈનસ 1 કરતા મોટો છે.

 તેથી જો છે  0 થી વધુ પછી ના Ԇાફ પરથી જ ેઆપણે અગાઉના એક લે՘ચરમાં પહેલેથી જ કરી ચૂԞા છીએ x cos inverse 
તેમાંથી આપણે ӽણીએ છીએ કે થીટા િથટાથી સંબંિધત છે કારણ કે થીટા 0 થી પાઈ ઓવર 2 સુધીના અંતરાલ સાથ ેસંબંધ ધરાવે x 
છે કારણ કે આપણે આ શોધવા માંગીએ છીએ  અԥાત વչતુ જો તમે આ સમીકરણની બંને બાજુએ ફં՘શન લાગુ કરશો તો tan 
તમને શું મળશે નું એ આ અԥાત આહ વչતુની બરાબર છે જ ેઆપણે શોધવાના છીએcos inverse x tan 
 તેથી જ આપણે તન ની િકંમત શોધવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ  જ ેથીટાનું છે પણ અહીથંી આપણે cos inverse x tan 
ӽણીએ છીએ કે જો આપણે લઈએ તો આ સમાનતાની બંને બાજુએ ફં՘શન લાગુ કરીએ તો આપણને જ ેમળશે તે x cos cos x
બરાબર થીટા છેcos 
 તેથી હવે આ ટેન થીટા  પરંતુ છેcan is equal to sin theta over cos theta cos theta x 
 તેથી છેદ હવે છે ԧાર ેથીટા અંતરાલ 0 થી ની હોય ըયાર ેઆપણે ӽણીએ છીએ કે સાઈન થીટાનું મૂճય ધન છેx pi by 2 
 તેથી આપણે તેને ધન તરીકે લખી શકીએ છીએ 1 ઓછા વગӪનું વગӪમૂળ અલબԱ આ હકીકત પરથી આવેsin theta cos ta 
છે કે સાઈન չՄેર થીટા વԱા չՄેર થીટા કોઈપણ થીટા માટે એક સમાન છે અને આપણે અહી ંધન વગӪમૂળ લઈએ છીએ જ ેcos 
હવેના વગӪમૂળની બરાબર છે આપણે એ હકીકતનો ઉપયોગ કરીએ છીએ કે થીટા ખરખેર છે.cos x 
 
 તેથી આ એક બાદબાકી ચોરસનું વગӪમૂળ બને છે ઉપર અનેx x 
 તેથી અંતે આપણે જ ેમેળવીએ છીએ તે એ છે કે જો શૂլય કરતા મોટો હોય તો થીટાનો ટેન ԧાં થીટા છે કારણ કે િવપરીત એકx x 
ઓછા ચોરસ ઓવરના વગӪમૂળ બરાબર છે  આપણે આગળ ӽણીએ છીએ કે આ થીટા વાչતવમા ંઅંતરાલ શլૂયથી પાઇ બાય x x 
ટુ સાથ ેસંબંિધત છે અને આ અંતરાલ શլૂયથી પાઇ બાય ટુ વાչતવમા ંઅંતરાલ બાદબાકીનો એક સબસેટ છે પાઇ બાય ટુ ટુ વԱા પાઇ
બાય બે
 તેથી અિનવાયӪપણે ઇլટરવલ શૂլયથી પાઇ બાય બે  આ થીટા જનેી સાથે સંબંિધત છે તે વાչતવમા ંટેન ઇլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટેનો 
સબસેટ છે
 તેથી થીટા એટલો આવնયકપણે થીટાનો છે
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 તેથી થીટા ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટેનો છે અને કારણ કે થીટા ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટેનો છે.
 ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનની રլેજ չટેટ તે અનુસર ેછે કે થીટા જ ેવાչતવમા ંકોસ ઇլવસӪ છે તે ઉપર એક બાદબાકી ચોરસના x x x 
વગӪમૂળના ટેન ઇլવસӪ બરાબર છે પરંતુ આ ફԝ શլૂય કરતા મોટા માટે જ સાચું છેx 
 તેથી તેને ફરીથી પુનરાવતӪન કરો  આવું શા માટે છે જો થીટા આ સમૂહની ન હોત તો આ િવધાનથી શԁ કરીને આપણે કહી શકીએ 
નહી ંકે આ સાચું છે
 તેથી માԋ એક જ કારણ આપણે કહીએ છીએ કે થીટા આ જթથાના તન յયըુԃમ સમાન છે તેનું કારણ તે સાચું છે  કારણ કે થીટા એ 
ટેન ઇլવસӪ રլેજના ટેન ઇլવસӪ રլેજ સટેની Ԛેણી સાથે સંબંધ ધરાવે છે અને પછી આપણે ની નકારાԵક િકંમતો લઈએ છીએx 
 તેથી જો શૂլય કરતા ઓછો હોય અને અલબԱ ઓછા એક કરતા વધાર ેહોય તો આપણે ӽણીએ છીએ કે થીટા કોસની બરાબર છેx 

એ 2 થી Հારા ઈլટરવલ સાથે સંબંધ ધરાવે છે inverse x pi pi 
 તેથી આ ફં՘શનની յયા՚યામાથંી અનુસર ેછે કારણ કે એ માઈનસ વન અને શૂլય થીટા વ՞ચે છે તે દેખીતી રીતેcos inverse x 
ઈլટરવલ બાય ટુ થી સાથે સંબંિધત હશે અને પછી ટેન થીટા એ કોસ થીટા પર સાઈન થીટા બરાબર હશે જ ેહવે આ pi pi 
અંતરાલમા ંફરીથી બરાબર છે ԧાર ેથીટા પાઈ બાય 2 થી խલસ પાઈ ની છે ըયાર ેઆપણી પાસે જ ેછે તે સાઈન થીટા હજુ પણ 
પોઝીટીવ છે
 તેથી આપણે સાઈન થીટાને પોઝીટીવ તરીકે յયԝ કરી શકીએ છીએ થીટા પર એક ઓછા ચોરસ થીટાનું વગӪમૂળ છે cos cos 
પરંતુ આપણે પહેલાથી જ ӽણીએ છીએ કે થીટા છેcos x 
 તેથી આ એક બાદબાકી ચોરસ ઉપર ના વગӪમૂળની બરાબર બને છે ԧાં આ ધન વગӪમૂળ છેx x 
 તેથી આપણી પાસ ેફરીથી થીટા બરાબર ચોરસ છે ઉપર 1 ઓછા ચોરસનું Ԁટ પરંતુ આ વખતે આપણે ӽણીએ છીએ કેtan x x 

ઋણ થીટા સમાન છે તે આ સેટ બાય ટુ થી સંબંિધત છે પરંતુ સમչયા એ છે કે આ સેટ આ સેટ x cos inverse x pi pi 
સબસેટ નથી અથવા આ સેટમાં ટેન յયըુԃમની Ԛેણીના સમૂહ સાથે કોઈ િબંદુ સાձય નથી
 તેથી આવնયકપણે અહી ંઆપણી પાસે એક કેસ છે કે જો થીટા આ સમૂહની હોય તો થીટા ટેન յયչતની Ԛેણીના સમૂહ સાથે સંબંિધત
નથી અને
 તેથી આપણે લખી શકતા નથી
 તેથી આપણે લખી શકતા નથી.
  તે ટી  હેટા એ ઉપર એક બાદબાકી ચોરસના વગӪમૂળના તન յયըુԃમ સમાન છેx x 
 તેથી આ િકչસામાં ԧાં નકારાԵક છે આ િવધાન સાચું નથીx 
 તેથી આ િવધાન સાચું નથી અને
 તેથી આપણે થીટામાં થોડી િશծટ અથવા થોડો ફેરફાર કરવાની જԁર છે.
 
કે તે િશծટ લાગુ કયાӪ પછી થીટાની નવી િકંમત ના Ԛેણી સમૂહ સાથે સંબંિધત છે હવે આપણે ફં՘શનના tan inverse tan 
ગુણધમӪ પરથી ӽણીએ છીએ કે ફં՘શન એ ની સમાન અવિધ સાથે સામિયક છે અનેtan pi 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે જો આપણે માંથી બાદ કરીએ તો  આ થીટા અિનવાયӪપણે આપણે ӽણીએ છીએ કે ટેન થીટા એ pi 
થીટા માઈનસ પાઈના ટેન સમાન છે અને સારી વાત એ છે કે થીટા સટે બાય ટુ પાઈ થી િથટા માઈનસ પાઈનો છે તે દેખીતી રીતે pi 
થીટા માઈનસ પાઈનો હશે સેટ માઈનસ પાઈ બાય 2 થી 0 નો છે અને આ સેટ માઈનસ પાઈ બાય 2 થી 0 એ ટેન ઇլવસӪનાં રլેજ 
સેટનો સબસેટ છે
 તેથી અિનવાયӪપણે હવે આપણી પાસે જ ેછે તે એ છે કે થીટા માઈનસ પાઈ રլેજ સટે સાથે સંબંિધત હશે તન િવપરીત
 તેથી જો તમે જો  તમે પાછા ӽઓ જ ેઆપણી પાસે છે તે એ છે કે મૂળ થીટા ટેન յયըુԃમની Ԛેણીના સમૂહને અનુસરતું ન હતું પરંતુ 
તેને ફԝ પાઈ Հારા ખસેડવાથી આપણી પાસે થીટા માઈનસ પાઈ છે જ ેટેન յયըુԃમની Ԛેણીના સમૂહ સાથે સંબંિધત છે અને ըયારથી 
ટેન થીટા માઈનસ પાઈ ટેન થીટા બરાબર છે હવે આપણી પાસે જ ેછે તે એ છે કે
 તેથી થીટાનું ટેન ટેન થીટા માઈનસ પાઈ બરાબર છે એક બાદબાકી ચોરસ ઉપર ના વગӪમૂળ બરાબર છે આપણે ӽણીએ x x 
છીએ કે થીટા માઈનસ પાઈ ટેન յયըુԃમની Ԛેણીના સમૂહનો છે અને
 તેથી આપણે  લખી શકો છો કે થીટા માઈનસ પાઈ બરાબર એક બાદબાકી ચોરસના વગӪમૂળના ટૅન յયըુԃમ ઉપર જ ેપછી x x x 
સૂચવે છે કે થીટા બરાબર છે પાઈ વԱા ટૅન յયըુԃમ વગӪમૂળ એક બાદબાકી ચોરસ પર અનેx x 
 તેથી તે પછી માԋ આ જ છે  સાચું ԧાર ે ઋણ હોય અનેx 
 તેથી અંતે ના હકારાԵક અને નકારાԵક મճૂયો માટે બંને પિરણામોને જોડીએ ըયાર ેઆખર ેઆપણી પાસ ેઆ ԁપાંતર સૂԋ છે કે x 

બરાબર છે જો શૂլય કરતા મોટો હોય તો તે બરાબર હોય તો յયըુԃમ એ એક બાદબાકી cos inverse x x co  s x x 
ચોરસ પર ના વગӪમૂળના ટૅન յયըુԃમ સમાન છે અլયથા તે એક બાદબાકી ચોરસના વગӪમૂળના પાઈ વԱા ટૅન յયըુԃમ સમાન છેx x 
 તેથી આપણે આગળ િરવસӪ એહ յયըુԃમ સંબંધ મેળવીશું જ ેતે છે  કોઈપણ આપેલ વાչતિવક મճૂયવાળું ah x tan inverse x
એ કોઈ વչતુના ની બરાબર હોય છેcos inverse 
 તેથી આપણે આ કંઈક માટે અિભյયિԝ મેળવવી પડશે જમે કે આ કોઈ વչતુનો છેtan inverse x cos inverse 
 તેથી ફરીથી આપણે ને બદલીને શԁઆત કરીએ છીએ  થીટા અને અલબԱ થીટા એ ઓપન ઈլટરવલ ah tan inverse x 
માઈનસ પાઈ બાય ટુ થી խલસ પાઈ બાય બે સાથે સંબંધ  હોવો જોઈએ
 તેથી આ ટેન ઈլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે છે અને આહ અમે અહી ંઆ અӽէռા જթથાને શોધવામાં રસ ધરાવીએ છીએ કારણ કે 
અમને ખરખેર રસ હશે જો આપણે આ સમાનતાની બંને બાજુઓ પર ફં՘શન લાગુ કરીશું તો આપણને આ અӽણી વչતુની cos 

બરાબર મળશેcos of tan inverse x 
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 તેથી આપણે ના નું મճૂયાકંન કરવામા ંરસ ધરાવીએ છીએ જ ે ની છે.tan inverse x cos theta w cos 
બરાબર 1 ઓવર સેકլટ થીટા હવે ԧાર ેથીટા માઈનસ બાય 2 થી խલસ બાય 2 સેકլટ ની થીટા નોન નેગેિટવ   hich pi pi 

મճૂય છે અને
 તેથી આપણે તેને સેકլડ չՄેર થીટાના ધન વગӪમૂળ પર એક તરીકે લખી શકીએ જ ેઆગળ વધી શકે  હવે એક વԱા તન ચોરસ થીટા 
તરીકે લખાયેલું આપણે ઓળખીએ છીએ કે કોઈપણ ખૂણા માટે થીટા સેકլડ ચોરસ થીટા એ એક વԱા ટેન ચોરસ થીટા બરાબર છે
 તેથી આપણે આ ભૂલનો ઉપયોગ કરીશું
 તેથી આપણે તેને વન વԱા ટેન ચોરસ થીટા તરીકે લખીશું અને અહીથંી આપણે  ӽણો કે એ ટેન થીટાની બરાબર છે કારણ કે x 
આપણે બંને બાજુએ ટેન ફં՘શન લાગુ કયુӭ છે તો આપણને ટેન થીટાની બરાબર મળે છે x 
તેથી આ આવնયકપણે એક વԱા ચોરસના એક ઓવર ԁટ છેx 
 તેથી આપણી પાસ ેઆ જթથાની બરાબર ની છે પરંતુ  અહીથંી આપણે લખી શકીએ કે tan inverse x cos tan 

આ જթથાના ની બરાબર છેinverse x cos inverse 
 તેથી આપણે માԋ એટલું જ કરી શકીએ કે જો આપણે ӽણીએ કે અહી ંઆ મճૂય જ ેથીટા છે
 તેથી આની બરાબર છે તો આપણે ફԝ લખી શકીએ કે થીટા બરાબર છે એક ના િવપરીત  એક વԱા cos theta ov x 
ચોરસનું Ԁટer 
 તેથી આ માլય છે જો અને માԋ જો આ એլગલ થીટા બંધ અંતરાલ શլૂય થી સાથે સંબંિધત હોય તો શૂլય થી વાչતવમા ંpi pi 
કોસ ઇլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે છે
 તેથી જો આ થીટા Ԛેણીની હોય તો જ  ફં՘શનનો સેટ ફԝ ըયાર ેજ આપણે થીટાને આ જթથાના cos inverse cos 

ની બરાબર તરીકે લખી શકીએ અլયથા આપણે આ લખી શકતા નથી અને આ સામાլય રીતે આ િકչસામાં સાચું નથી inverse 
કારણ કે જો તમે જોશો કે થીટા અહી ંરլેજમાં ખોટા છે  ટૅન ઇլવસӪનો સેટ અને
 તેથી તે આ સેટનો છે અને આ સેટ માઇનસ પાઇ બાય 2 થી પાઇ બાય խલસ પાઇ બાય 2 ચોԜસપણે કોસ ઇլવસӪ ફં՘શનના રլેજ 
સેટમાં સપંૂણӪપણે સમાિવՋ નથી
 તેથી તેથી આપણે એમ કહી શકીએ નહી ંકે હંમેશા આપણે હંમેશા નહી ં કહો કે થીટા જ ેવાչતવમા ંઆ સેટનો છે તે પણ આ સેટનો જ
હશે કારણ કે આ બે સેટનો મારો મતલબ છે કારણ કે આ સેટ એહ માઈનસ પાઈ બાય ટુ ટુ વԱા પાઈ બાય બે એ સટે શૂլયથી પાઈમા ં
સમાયેલ નથી
 તેથી આપણે સમչયા ને િવભાӾત કરીએ છીએ.t 
  તેની સમչયાને બે કેસોમાં આપણે સૌԐથમ ӿնય લઈએ છીએ ԧાં શૂլય કરતાં મોટો હોય છે કારણ કે ԧાર ે શլૂય કરતાં મોટો x x 
હોય છે ըયાર ેઆપણે ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનના Ԇાફ પરથી ӽણીએ છીએ કે ટેન ઇլવસӪ થીટા ટેન ઇլવસӪ બરાબર છેx 
 તેથી થીટા છે 
 તેથી સેટ શլૂય થી પાઇ બે બાય બે સાથે સંબંધ ધરાવે છે
 તેથી ԧાર ે એ શૂլય થીટા બરાબર ટૅન յયըુԃમ કરતા વધાર ેહોય ըયાર ેઅંતરાલ 0 થી સંબંિધત હોય છેx x 
 તેથી આ ખુճલું અંતરાલ હશે
 તેથી 2 Հારા પર ખુճલામાંથી ખુલે છે અને  તો પછી હવે આહ થીટા આની સાથે જોડાયેલું છે અને આપણે એ પણ ӽણીએ છીએ pi 
કે શૂլય થી પાઈ બાય બે અલબԱ તે આ ચોԜસ સટે એ શլૂય થી પાઈ નો સબસટે છે હવે આ 
કોસ ઇլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે છે અને
 તેથી ԧાર ે એ 0 થીટા કરતા વધાર ેછે તે  ની Ԛેણીના સમૂહને અનુસર ેછે અનેx cos inverse
 તેથી થીટાનો એક વԱા વગӪના એકથી વધુ વગӪમૂળ જટેલો છે અને થીટા િવપિરત Ԛેણીના સમૂહને અનુસર ેછે તે cos x cos 
થીટાને અનુસર ેછે જ ે એક વԱા ચોરસના એક ઓવર Ԁટના յયըુԃમ સમાન હશે પરંતુ આ ըયાર ેજ tan inverse xw x cos 
સાચું છે ԧાર ે શլૂય કરતાં મોટો હોય કારણ કે ԧાર ે શլૂય થીટા કરતાં મોટો હોય ըયાર ેતે ની Ԛેણીના સમૂહનેx x cos inverse
અનુસર ેછે અને
 તેથી આમાંથી  સમીકરણ આપણે સીધું જ સૂિચત કરી શકીએ કે થીટા એક વԱા ચોરસના ધન વગӪમૂળ ઉપર એકના કોસ յયըુԃમ x 
સમાન છે આપણે આગળ બીજો કેસ લઈએ ԧાં હવે ઋણ છે ԧાર ે ઋણ છે ըયાર ેથીટા બરાબર ટૅન વԱા વગӪનું હશે સેટ x x x 
માઈનસ બાય બે થી શૂլય આ એટલા માટે છે કારણ કે આ ફરીથી ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનના Ԇાફમાથંી છે પરંતુ આ િકչસામાં આપણેpi 
չપՋપણે જોઈ શકીએ છીએ કે થીટા 0 થી પાઈ સાથે સંબંિધત નથી
 તેથી આ િકչસામાં થીટા આવնયકપણે સંબંિધત નથી કોસ ઇլવસӪનો રլેજ સટે અને
 તેથી અમે િનոકષӪ પર આવી શકતા નથી
 તેથી આ િકչસામાં આ િનવેદન વધુ સાચું રહેશે નહી ંકારણ કે નેગેિટવના િકչસામાં તમાԀં આર થીટા કોસ ઇનવસӪની Ԛેણીના x 
સમૂહ સાથે સંબંિધત નથી અને
 તેથી પછી આ થીટાને એવી રીતે િશծટ કરવાનો Ԑયાસ કરવો જોઈએ કે આ થીટા ના Ԛેણી સમૂહની હોયw  e cos inverse 
પણ આપણે તેને એવી રીતે કરવું જોઈએ કે ના Ԛેણી સમૂહ સાથે સંબંધ ધરાવે છે હવે આપણે ӽણીએ theta cos inverse 
છીએ.
  કે Ԛેણીની અવչથા અલબԱ િવપિરત શૂլય થી છેpi 
 તેથી જો આપણે થીટા આહને વડે વધારીએ તો જો આપણે થીટા વԱા પાઈને իયાનમાં લઈએ તો સૌ Ԑથમ આપણે જ ેજોઈએ pi 
છીએ તે એ છે કે જો થીટા આ સમૂહનો છે તો થીટા વԱા પાઈનો હશે અને આ સેટ દેખીતી રીતે pi to pi by 2 to pi cos

ના Ԛેણી સમૂહનો સબસેટ છે અનેinverse 
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 તેથી જોકે થીટા એ ના Ԛેણી સમૂહ સાથે સંબંધ ધરાવતો ન હતો, પરંતુ થીટા વԱા થશેcos inverse pi 
 તેથી થીટા વԱા પ 
કોસ ઇનવસӪનો રլેજ સટે ઉપરાંત થીટાનો કોસ խલસ પાઇ એ થીટાના બાદબાકી કોસ બરાબર છે પરંતુ આપણે ӽણીએ છીએ કે કોસ 
થીટા એ એક વԱા વગӪના વગӪમૂળ ઉપર એક છેx 
 તેથી આ એક વԱા વગӪના વગӪમૂળ કરતાં ઓછા એક બરાબર છે ԧાં ફરીથી આ હકારાԵક છે  વગӪમૂળx 
 તેથી થીટા વԱા નું એક વԱા ચોરસના ધન વગӪમૂળ કરતાં ઓછા એક બરાબર છે અને થીટા વԱા એ pi cos x pi cos 

ની Ԛેણીના સમૂહને અનુસર ેછેinverse
 તેથી આપણે તરત જ કહી શકીએ કે થીટા વԱા એ માઈનસના ની બરાબર છે એક વԱા ચોરસના ધન pi cos inverse x 
વગӪમૂળની ઉપર એક અને અહીથંી એવું િનոકષӪ કાઢી શકાય છે કે થીટા એક વԱા ચોરસના ધનના વગӪમૂળની ઉપર માઈનસ પાઈ x 
વԱા કોસ յયըુԃમ સમાન છે
 તેથી આ બંને િકչસાઓ હવે સારાંશ આપી શકાય અને આપણે શું કરીએ.
  અંતે એ છે કે ની કોઈપણ િકંમત માટે જ ે ની કોઈપણ િકંમત માટે વાչતિવક મճૂય છે જનંુે વાչતિવક મճૂય છે x x tan inverse

આ સૂԋ Հારા આપવામાં આવે છેx 
 તેથી ԧાર ે થી મોટો હોય ըયાર ેx 0 tan inverse x
 તેથી ԧાર ે સમાન કરતા મોટો હોય શૂլય માટે, પછી તન յયչત એ એક વԱા વગӪના એક કરતાં વધુ ધન વગӪમૂળના કોસ x x x 
յયըુԃમ બરાબર છે પરંતુ જો ઋણ હોય તો, ટૅન յયչત બરાબર છે માઇનસ પાઈ વԱા કૉસ વԱા એક વԱા ના ધનના x x x
વગӪમૂળની ઉપર ચોરસ  e
 તેથી અમે હમણાં જ અને વ՞ચેના ԁપાંતર સૂԋ સાથે તારણ કાઢռું છે અને સમાન cos inverse tan inverse ah 
Ԑકારનાં સԋૂો અને વ՞ચે મેળવી શકાય છે ઉદાહરણ તરીકે જો આપણને cot inverse tan inverse cot inverse 
આપવામાં આવે તો આપણે તેને ના મા ંકંઈકમાં ԁપાંતિરત કરી શકીએ છીએ.ah ah 
  એક અિભյયિԝ જમેા ંટેન ઇլવસӪ ફં՘શનનો સમાવશે થાય છે જમે કે આહ ઊલટંુ જો આપણને કોઈ વչતુનું ટૅન յયըુԃમ આપવામાં 
આવે તો તેને વૈકિճપક રીતે કોઈ અլય મճૂયના કોટ ઇլવસӪ તરીકે પણ લખી શકાય જથેી તે અહી ંછે અને વધુ સમાન Ԑકારના 
ԁપાંતરણ સૂԋો હોઈ શકે છે.

અને ની વ՞ચે અને અને વ՞ચે પણ  tan inverse cosecant inverse tan inverse secant inverse 
ઉતરી આյયું છે
 તેથી આ સԋૂોનો Ԑાથિમક ઉપયોગ તમને ની સાઈન յયըુԃમ ӽણતા x 
હોય તેવા չવԁપોની કોઈપણ સામાլય અિભյયિԝની ગણતરી કરવામા ંમદદ કરશે, ચાલો કહીએ કે અથવા નો y sine secant
inverse.
  inverse x plus cos inverse y
 તેથી તે કરવા માટેની રીત એ હશે કે મӱ અગાઉ ઉճલેખ કયӷ છે કે જો આપણે સાઈન ઈլવસӪ խલસ સેકլટ જવેી કંઈક ગણતરી કરવી x 
હોય  յયըુԃમ પછી આપણે મૂળભૂત રીતે ԁપાંતર સૂԋનો ઉપયોગ કરીને ԁપાંતર કરીએ છીએ અમે આ વչતુને અમુક મૂճયના ટૅન y 
յયըુԃમમાં ԁપાંતિરત કરીએ છીએ અને ટૅન յયըુԃમ અને સેકլટ յયըુԃમ વ՞ચેના ԁપાંતરણ સૂԋનો ઉપયોગ કરીને અમે આને કોઈ અլય
મճૂયના ટૅન յયըુԃમમાં ԁપાંતિરત કરીએ છીએ, અલબԱ, આ મૂճય અહી ંહશે નું ફં՘શન અને તે જ રીતે આ મճૂય અહી ં નું ફં՘શનx y 
છે અને પછી આપણે ટાઈપ ફોձયુӪલાનો ઉપયોગ કરીને આને બીӾ કોઈ tan inverse a plus tan inverse b 
િકંમતના ના સંદભӪમા ંલખી શકીએ છીએ જથેી આના ગુણધમӷ પરની અમારી ચચાӪ સમાՃ થાય છે.tan inverse
  յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો અને 
આ િવિવધ յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો વ՞ચેના સંબંધો
 તેથી આ લે՘ચરના બાકીના ભાગમાં અને આગામી લે՘ચરમાં પણ આપણે ઘણી સમչયાઓની ચચાӪ કરવાના છીએ
 તેથી અહી ંԐથમ સમչયા છે
 તેથી અમને આના મճૂયની ગણતરી કરવાનું કહેવામાં આյયું છે.
 અિભյયિԝ એટલે કે જ ેઅમુક ખૂણાનો સહչપશӪક છે અને તે ખૂણો 23 િવિવધ મૂճયોના પકડેલા յયըુԃમોનો સરવાળો છે
 તેથી જો આપણે ફԝ આને જોઈએ અહી ંઅિભյયિԝ અને ચાલો આપણે તે મેળવવાનો Ԑયાસ કરીએ,
 તેથી આપણી પાસ ે1 વԱા સમેશનનો કોટ ઇլવસӪ છે જ ેએક થી બે બરાબર છે જ ેએક વԱાના કોટ વԱા બરાબર છે હવે આ n k 
સમીકરણની અંદર આ વչતુ આવնયકપણે બે વડે ગુણાકાર છે અને એક વԱા બે બધા  સુધીનો રչતો અને તેને 1 વԱા 2 વખત વધુ n 
સરળ બનાવી શકાય છે 
હવે કૌસંની અંદરની આ વչતુ કંઈ નથી પરંતુ Ԑથમ Ԑાકૃિતક સ՚ંયાઓનો સરવાળો છે જ ે ગુէռા વԱા એક વԱા બે બરાબર n n n 
છે
 તેથી આપણે આ હોવું જોઈએ એક વԱા ગુէռા વԱા એકના કોટ յયըુԃમની બરાબર અને ધારો કે આહ આપણે յયા՚યાિયત n n 
કરવાના છીએ ચાલો કહીએ કે એક વԱા ગુէռા વԱા એકનો કોટ յયչત િથટા બરાબર છે તો અલબԱ આપણે ӽણીએ છીએ કે n n 
કોટ ઇլવસӪ ફં՘શનની Ԛેણીમાંથી  કે થીટા દેખીતી રીતે ઓપન ઈլટરવલ 0 થી ની હશે જ ેકોટ ઈլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે છે પછીpi 
બંનેના િચՏો પર ફં՘શન લાગુ કરવાથી આ સમાનતાની બંને બાજુએ કોટ ફં՘શન લાગુ કરવાથી આપણને મળે છે.cot ah 
 કોટ ઓફ થીટા બરાબર એક વԱા મા ં વԱા વન અનેn n 
 તેથી થીટાનું ટેન બરાબર એક વԱા મા ં વԱા વન અને આ અિભյયિԝ અહી ંકંઈ નથી પણ તેને વԱા 1 ઓછા 1 ઓછા n n n nn
વԱા 1 ઓછા માં પણ સરળ બનાવી શકાય છે  1 વԱા વԱા 1 મા ંn n n
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 તેથી અહીનંી આ અિભյયિԝ આપણને ઓછા બરાબર ઓછા ઓવર વન વԱા ના x y tan x tan y tan x tan y 
સԋૂની યાદ અપાવે છે
 તેથી અહી ંઆવնયકપણે આ વԱા એક બરાબર છે  અને પછી જો આપણે નો ઉપયોગ ah n tan xn tan y substitu 
કરીએ તો તે અવӾેનો ઉપયોગ કરીએ તો આપણને મૂળભૂત રીતે આ અિભյયિԝ અહી ંમળે છે
 તેથી આપણે આ આખી વչતુ ને ના વԱા 1 ઓછા ના tan theta tan tan inverse n tan tan inverse n 
ની ઉપર એક વԱા તરીકે પણ લખી શકીએ છીએ.tan 

વԱા એક વાર   of tan inverse n tan of tan inverse n
 તેથી આ չવԁપનું છે ઓછા ભા՛યા એક વԱા ગુէռા જ ેછે પણ આ િસવાય tan x tan y tan x tan y tan off 
બીજંુ કંઈ નથી
 તેથી આ આપણંુ છે અને આ છે  x y
 તેથી એ નું ટેન յયըુԃમ વԱા એક એ નું તન յયըુԃમ છેx n y n 
 તેથી આપણે જ ેમેળવીએ છીએ તે એ છે કે ટેન થીટા છે
 તેથી આ આવնયકપણે આ સંપૂણӪ અિભյયિԝ છે અહી ં ઓછા ના િસવાય બીજંુ કંઈ નથી ԧાં એ խલસ વનના x y tan x n 

յયըુԃમ સમાન છે અને એ ના յયըુԃમ સમાન છેtan y n tan 
 તેથી આપણને મળે છે  થીટા એ ઓછા ના બરાબર છે જ ે નું વԱા વԱા એક ઓછા յયըુԃમtan x y tan n tan tan tan 
છે
 તેથી આ તે છે જ ેઆપણે અըયાર સધુી મેળյયું છે આપણે એ પણ ӽણીએ છીએ કે આ કુદરતી સ՚ંયાઓ છે અને આ પણ છે n n 
અને
 તેથી બધા  અને વԱા 1 એ 0 કરતા વધાર ેછે અનેn n 
 તેથી તે અનુસર ેછે કે અને વԱા 1 0 કરતા વધાર ેહોવાથી તે અનુસર ેછે કે એ અંતરાલ n n tan inverse n plus one 
શૂլયથી બે બાય સાથ ેસંબંિધત હોવંુ જોઈએ અને તે જ રીતે નું વԱા પણ હોવું જોઈએ ઈլટરવલ શૂլય થી પાઈ બાય ટુ pi n tan 
અને આગળ અને
 તેથી તે չપՋ છે કે તેમનો તફાવત વԱા એક ઓછા એ અંતરાલ માઈનસ tan inverse n tan inverse of n pi 
બાય ટુ થી խલસ બાય ટુ સાથે સબંંધ હોવો જોઈએ અને યાદ રાખો કે આ કંઈ નથી  પરંતુ pi 
ટી ના Ԛેણી સમૂહ  એક ઇլવસӪ ફં՘શન એટલે અિનવાયӪપણે અહી ંઆપણી પાસ ેજ ેછે તે એ છે કે જો તમને યાદ હોય કે ԧાર ેઆપણે 
આહ સાથે શԁઆત કરી હતી, તો અહી ંઆપણી પાસ ેશԁઆતમાં હતંુ કે થીટા 0 થી પાઇની હશે કારણ કે આ તે છે જ ેકોટ ઇլવસӪનો
રլેજ સટે છે પરંતુ  આપણે હમણાં માટે વધુ ӽણીએ છીએ કે ટેન થીટા પોિઝિટવ છે અને
 તેથી આ હકીકત એ હકીકત સાથે ઉમેરીએ છીએ કે થીટાએ અંતરાલ શૂլયને થી રખેા કરવી જોઈએ જ ેઆપણે કહી શકીએ તે એpi 
છે કે થીટા
 તેથી અંતરાલ 0 થી બાય 2 સાથે સંબંિધત હોવી જોઈએpi 
 તેથી આ કારણ છે ટેન થીટા એ સકારાԵક મճૂય છે અને વધુમાં હકીકત એ છે કે થીટા 0 થી પાઈ ની હોવી જોઈએ
 તેથી જો આપણે ટેન ફં՘શનનો Ԇાફ જોઈએ તો આ અગાઉના લે՘ચરમાંથી એક છે
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે
 તેથી આ આ મճૂય છે  ની ઊભી અԟ પર છે અને આડી અԟ પર છેtan x x 
 તેથી વાદળી રંગમાં િચિՏત થયેલ વળાંક એ કાયӪ માટેનો વળાંક છેtan x 
 તેથી આપણે અહી ંજોઈ શકીએ છીએ કે ԧાર ેપણ થી ની વ՞ચે હોય ըયાર ે ની િકંમત  હકારાԵક છે x 0 pi by 2 tan x 
પરંતુ પછી વ՞ચે  બાય 2 અને એ મૂճય છે આ મճૂય અહી ંવળાંકનો આ ભાગ અહી ંઆ નકારાԵક છે અને અમને en pi pi 
કહેવામાં આવે છે કે થીટા ફԝ અહીથંી અહી ંસુધીના આ અંતરાલ સાથ ેસંબંિધત છે અને આગળ આપણે ӽણીએ છીએ કે tan 

આવնયક છે  સકારાԵક બનો અનેtan theta 
 તેથી તે չપՋ છે કે થીટા આ અંતરાલ શլૂય થી પાઈ બાય બે સાથ ેસબંિંધત હોવંુ જોઈએ
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે થીટા શլૂય થી પાઈ બાય બે સાથ ેસબંિંધત હોવી જોઈએ
 તેથી ચાલો હવ ેઆ સમીકરણ પર իયાન કેિլԍત કરીએ જથેી થીટા શլૂય થી પાઈ ની હોવી જોઈએ  બે Հારા અને વધુમાં આ આહ 
તફાવત કોણ અહી ંઆપણે હમણાં જ બતાյયું છે કે આ ખૂણો પણ માઈનસ બાય બે થી વԱા બાય બેનો છે પણ જો આપણે pi pi 
ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનનો Ԇાફ યાદ રાખીએ તો આ ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનનો Ԇાફ છે.

 તેથી આપણી પાસ ેઆડી અԟ પર છે અને ઊભી અԟ પર ટેન յયըુԃમ છે હવે આપણે չપՋપણે જોઈ શકીએ છીએ કે ટેન x x 
յયչત કાયӪ એ એકિવધ રીતે વધતું કાયӪ છે જ ેલાલ રંગમા ંરચાયેલ છે
 તેથી તે એકિવધ રીતે વધતું કાયӪ છે અને
 તેથી વԱા 1 એ કરતાં મોટો છે તે દેખીતી રીતે અનુસર ેછે કે વԱા વનનો յયըુԃમ ના յયըુԃમ કરતાં મોટો gu n n tan n tan 
હશે અને અહીથંી આપણે સરળતાથી કહી શકીએ કે
 તેથી અમારા અગાઉના સમીકરણમાં આ હકીકતનો ઉપયોગ કરીને  આપણે કહી શકીએ કે આ જթથો અહી ંછે.
 
 તેથી અહી ંઆ જթથો 0 કરતા વધાર ેછે અને આગળ આપણે ӽણીએ છીએ કે વાչતવમા ંતે 0 કરતા સખત રીતે મોટો હોવો જોઈએ 
કારણ કે વԱા 1 અને Ԟારયે સરખા ન હોઈ શકે અને આગળ અમે બતાյયું હતું કે આ સમԆ મૂճય આ સમૂહનું હોવંુ જોઈએ.n n 
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 અને
 તેથી આ હકીકત આહને એ હકીકત સાથ ેજોડીને કે આ મճૂય આ સમૂહની છે, આપણે એ પણ કહી શકીએ છીએ કે મճૂય tan 

વԱા એક ઓછા એ અંતરાલ શլૂયથી બાય બે સાથ ેસંબંિધત હોવંુ જોઈએinverse n tan inverse n pi 
 તેથી હવે આપણી પાસે જ ેછે તે છે  આહ આપણી પાસે એવી પિરિչથિત છે ԧાં ટેન થીટા એ આહ ટેન յયըુԃમ વԱા એક n 
બાદબાકી ટેન વԱા ના ટેન સમાન છે આપણે ӽણીએ છીએ કે થીટા શլૂય થી પાઈ બાય બે ઓપન ઈլટરવલ સાથે સંબંિધત હોવી n 
જોઈએ અને આપણે એ પણ ӽણીએ છીએ કે આ મૂճય ટેન ઈլવસӪ એન વԱા એક ઓછા  એ સમાન અંતરાલ tan inverse n 
સમાન ખુճલું અંતરાલ શૂլય થી બાય બે સાથે સંબંિધત હોવું જોઈએ અને આ બે મճૂયો થીટાના અને આ ખૂણાના pi tan tan 
હવે સમાન છે કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે આહ ફરીથી કાયӪ માટે વળાંક પર પાછા જઈએ છીએ  ӽણો કે અંતરાલમાં tan 
શૂլયથી પાઈ બાય બેમાં આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે ટેન ફં՘શન એક મોનોટોિનક ફં՘શન છે અને તે એકિવધ રીતે વધતું ફં՘શન છે 
અને
 તેથી આપણે કહીએ કે જો આ થીટા છે તો અહી ંઆ વճેયુ થીટાનું 
ટેન છે કારણ કે ટેન એ છે.
  એકિવધ રીતે શլૂયથી પાઈના અંતરાલમાં બે વડે ફં՘શન વધારવું તે અનુસર ેછે કે જો ટેન થીટા આ ખૂણાના ટેન સમાન હોય તો 
એકમાԋ રչતો શԞ છે કે જો થીટા પોતે વԱા એક ઓછા ટૅન յયըુԃમ ના ટૅન յયըુԃમ સમાન હોય તો  આ તે સાચું હોવંુ જોઈએ n n 
અને
 તેથી આપણે અըયાર સધુી જ ેબતાյયું છે તે એ છે કે એક વԱા ની વԱા વનમાં કોટ વԱા વાչતવમા ં વԱા 1 ઓછા ટૅન n n n 
յયըુԃમ ના ટૅન յયըુԃમ બરાબર છે અને પછી આગળ જતાં આપણે જોયો  ટોપી આપણે આ બાՑ સારાંશના શկદોમાંથી એકને n t 
સરળ બનાյયું છે
 તેથી હવે જો આપણે આ બધા શկદોને આ અિભյયિԝ Հારા બદલીએ તો આ સમીકરણ 

ની બરાબર એક થી ԋેવીસ કોટ ઇનવસӪ એક વԱા સમીકરણ બરાબર એક તરીકે પિરણમશે.n k 
  ટુ બે એ સરવાળો બરાબર છે એક થી ԋેવીસ હવે જો આપણે આ બધા કોટ յયըુԃમોને n k n 

յયըુԃમ વԱા એક ઓછા ટૅન յયըુԃમ ની અિભյયિԝ વડે બદલીએ પણ પછી જો આપણે ફԝ આ મોટા સમીકરણને tan n n 
િવչતૃત કરીએ તો આપણે આનાથી Ԑારંભ કરીશું  એકની બરાબર Ԑથમ પદ ટૅન յયըુԃમ બે ઓછા ટૅન յયըુԃમ એક બીӾ ટમӪ ટૅન n 
յયըુԃમ ԋણ ઓછા ટૅન յયըુԃમ બે અને એ જ રીતે છેճલી ટમӪ ચોવીસ ટૅન յયըુԃમ 23નું ટૅન յયըુԃમ હશે પણ આપણે શું છીએ  અહી ં
જોવાનું એ છે કે ઘણા બધા રદ થવાના છે ઉદાહરણ તરીકે અહી ંરદ થશ ેઅને તેવી જ રીતે tan inverse 2 tan inverse 
3 એ સાથે રદ થશે કારણ કે અહી ંપહેલાની ટમӪ ԫી છે.ah 
  સારાંશમાં બીӾ ટમӪ ટૅન յયըુԃમ ԋેવીસ ઓછા ટૅન յયըુԃમ બાવીસ હશે
 તેથી આ ટૅન ઓછા ટૅન յયըુԃમ અહી ંરદ થશે અને તે જ રીતે આહ ઓછા ટૅન յયըુԃમ બાવીસ ટૅન յયըુԃમ બાવીસ સાથ ેરદ થશે 
એકવીસ Ԑથમ મુદત અને તે જ રીતે આ પણ ԋીӾ ટમӪમા ંટેન յયըુԃમ ԋણ સાથે રદ થઈ જશે
 તેથી આખર ેજ ેરહેવાનું છે તે ચોવીસનું ટૅન յયըુԃમ એકનું ટૅન յયըુԃમ છે અને 24ના આહ ટૅન յયըુԃમની ગણતરી કરવા માટે આપણે 
આખર ેગણતરી કરવી પડશે કે આપણે અըયાર સધુી શું કયુӭ છે તે એ છે કે આપણે બતાյયું છે કે સરવાળો ની બરાબર એક થી n 
ԋેવીસ કોટ એક વԱા સમેશન બરાબર બે ના એક થી બે બરાબર છેk k n 
 તેથી અમે બતાյયું છે કે આ  તાર ફં՘શનની દલીલની અંદરની વչતુ આપણે બતાવી છે કે તે 1 ના ચોવીસ ઓછા ટૅન յયըુԃમની 
બરાબર છે.

 તેથી હવે આપણે આને વધુ સરળ બનાવવાની જԁર છે કારણ કે િવચાર વાչતવમા ંઆ આખી વչતુને કોઈ વչતુના તન յયըુԃમsh  
તરીકે յયԝ કરવી જોઈએ જથેી કરીને પછી આપણી પાસે કોટ ઓફ ટેન ઈլવસӪ કંઈક હોઈ શકે અને પછી આપણે કોટ અને ટેન 
વ՞ચેનું આ ԁપાંતર સૂԋ પહેલેથી જ જોયું છે
 તેથી તે અમને મદદ કરશે જથેી આ વչતુ માટે અમે જો તમે  યાદ રાખો કે આજ ેઆ વગӪની શԁઆતમાં આપણે જોયંુ કે આપણે 
ખરખેર અગાઉ મેળવેલા કેટલાક પિરણામોની પુનઃિવચારણા કરી રՑા છીએ
 તેથી પિરણામોમાંની એક અહી ંઆ અિભյયિԝ હતી કે બરાબર છે tan inverse x plus tan inverse y tan 

ઉપર એક ઓછા જો એક કરતા ઓછો હોય તો આપણા િકչસામાં શું થઈ રՑું છે તે એ છે inverse of x plus y xy xy 
કે આપણે એકના ચોવીસ ઓછા ટૅન յયըુԃમની ગણતરી કરવાની જԁર છે 
જ ેહવે કરી શકે છે કારણ કે ટૅન յયըુԃમ એક િવષમ કાયӪ છે હંુ એકના ઓછા ટૅન յયչતને વԱા તરીકે લખી શકંુ છંુ.
 માઈનસ વનનો ટેન յયըુԃમ આ એટલા માટે છે કારણ કે ટેન յયըુԃમ એ એક િવિચԋ કાયӪ છે જ ેકહેવાનો મારો મતલબ એ છે કે 
કોઈપણ ટૅન માટે માઈનસ નો ટૅન յયըુԃમ ના ટૅન յયըુԃમના ઓછા બરાબર છે અને અમે આ ઓળખ અગાઉના એકમાં x x x 
બતાવી છે.
 յયા՚યાન
 તેથી હવે આ શկદ 24 વԱા ટૅન յયըુԃમ 1 ના ટૅન յયըુԃમ સમાન છે.

 તેથી છેճલે આપણી પાસે આ અિભյયિԝ વԱા չવԁપે છેtan inverse x tan inverse y 
 તેથી આ છે અને આ છે અને પછી અહી ંઆપણે જોઈએ છીએ કે  મા ં એ માઈનસ ચોવીસ અને માઈનસ ચોવીસ છેx y x y 
 તેથી આ તમામ કેસમાંથી આપણી પાસે જ ેકેસ છે તે બરાબર માઈનસ 24 છે જ ેએક કરતા ઓછો છેxy 
 તેથી આપણે અહી ંઆ કેસનો ઉપયોગ કરવો પડશે અને
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 તેથી આ અિભյયિԝ સમાન હશે વԱા ના તન յયըુԃમx y 
 તેથી વԱા એ માઈનસ 1 ને 1 ઓછા વડે મા ંભા՛યા એટલે ચોવીસ છે અને માઈનસ એક છેx y x y x y 
 તેથી આ છેճલો જવાબ છે જ ેઆપણને મળે છે તે છે ટૅન વԱા પચીસનો յયըુԃમ 
તેથી
 તેથી હવે આપણી પાસે જ ેછે તે એ છે કે આ પચીસ ઓવરના ԋેવીસના յયըુԃમ સમાન છે અને
 તેથી આ આખી વչતુ ԋેવીસ બાય પચીસના તન յયըુԃમ સમાન છે
 તેથી અંિતમ જવાબ 23 ઓવરના તન յયչતતાનો કોટ હશે.
 25 અને આને આગળ પણ સરળ બનાવી શકાય છે  કારણ કે હવે ધારો કે આપણે કહીએ કે 23 બાય 25 નું յયըુԃમ િથટા er tan 
છે તો દેખીતી રીતે તે અનુસર ેછે કે 23 બાય 25 એ થીટાના ટેન બરાબર છે કારણ કે આપણે આ સમાનતાની બંને બાજુએ ટેન ફં՘શન 
લાગુ કરી શકીએ છીએ.
  આ સમીકરણ અને પછી આપણને આ વչતુ મળે છે પરંતુ અહીથંી તે અનુસર ેછે કે થીટાનો કોટ એક ઓવર ટેન થીટા બરાબર છે જ ે
પચીસ ઓવર ԋેવીસ છે પણ પછી આ થીટાના કોટ િસવાય બીજંુ કંઈ નથી કારણ કે થીટા ટેન ઇլવસӪ 23 બાય પચીસ છે  અને હવ ે
આપણે જોયંુ છે કે આ ԋેવીસ ઉપર પચીસ બરાબર છે
 તેથી આ આખરી જવાબ છે કે આ મોટા સરવાળોનો કોટӪ  પચીસ બાય ԋેવીસ બરાબર છે, ચાલો આપણે આ આહ յયા՚યાન સમાՃ 
કરીએ તે પહેલાં એક છેճલી સમչયા લઈએ.
 
અહી ંઆપણે નું મճૂય શોધવાનું છે જમે કે નો મોડ શլૂય અને બેના વગӪમૂળ વ՞ચે છે અને તે આ િԋકોણિમિત સમીકરણને x x x 
સંતોષે છે
 તેથી આપણે આગળ વધીએ તે પહેલાં આપણે જોઈએ છીએ કે ըયા ંબે અનંત Ԛેણીઓ છે.

આપણે તેમને સરળ બનાવવાની જԁર છે અને પછી કદાચ આપણે આગળ જઈ શકીએ o 
 તેથી આપણે Ԑથમ Ԛેણી લઈએ જ ેસાઈન ઈլવસӪની અંદર છેah 
 તેથી Ԑથમ Ԛેણી ઓછા ચોરસ ઉપર બે વԱા Ԟુબ ઉપર ચાર ઓછાx x x 
 તેથી મોટા ભાગે બાદબાકી ચાર વԱા આઠ વԱા અનેx  
 તેથી આગળ આપણે ને બહાર સામાլય અવયવ તરીકે લઈ શકીએ અને પછી આપણને 1 ઓછા ઉપર 2 વԱા ચોરસ 4 x x x 
ઓછા ઘન ઉપર આઠ અનેx 
 તેથી વધુ મળે અને તેને ગુէռા 1 વԱા ઓછા તરીકે લખી શકાય  વԱા ઓછા આખા ચોરસ ઉપર વԱા ઓછા બે x x 2 x 2 x 
ઘન પર અને
 તેથી તરત જ આપણે જોઈએ છીએ કે આપણી પાસે અહી ંઅને પછી ભૌિમિતક આહ Ԛેણી છે, પરંતુ પછી આપણે એ શોધવાની જԁર
છે કે આ Ԛેણી કլવઝӪ થશ ેકે નહી.ં

 તેથી આપણને આપવામાં આવે છે કે જો આપણે ԐՇના િવધાન પર પાછા જઈએ તો આપણને આપવામા ંઆવે છે કે નો મોડ બે x 
ના વગӪમૂળ કરતા ઓછો છે
 તેથી જો નો મોડ બે ના વગӪમૂળ કરતા ઓછો હોય તો તે સૂચવે છે કે નો મોડ હોવો જોઈએ  બે કરતા પણ ઓછા જ ેપછી સૂચવ ેx x 
છે કે ની મોડ ઓવર બે છે  એક કરતા ઓછા અને તેનો અથӪ એ પણ થાય છે કે માઈનસ ની મોડ ઓવર બે પણ એક કરતા x x 
ઓછી છે
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે 
આ ટમӪ અને આગળની ટમӪ વ՞ચેનો ગુણોԱર અને આ ટમӪ અને તેની આગામી ટમӪ વ՞ચેનો ગુણોԱર માઈનસ બે ઉપર છે અને x 
અહીથંી આપણે ӽણીએ છીએ કે માઈનસ ઓવર બે પાસે ચોԜસ મճૂય છે જ ેએક કરતા ઓછંુ છે x 
તેથી મૂળભૂત રીતે ըયાથંી આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ કે આ Ԛેણી કլવજӪ થવાની છે અને તે મճૂયમાં કլવજӪ થશે
 તેથી અમારી પાસે પહેલેથી જ આ છે  અહી ંઅને પછી Ԛેણી 1 પર 1 ઓછા ઓછા પર ԁપાંતિરત થશે જ ે પર એક વԱા x x 2 x 

બે પર છેx 
 તેથી હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે આ અનંત Ԛેણી એક વԱા પર બે પર બરાબર છે આગળ આપણે બીӾ લઈશું  Ԛેણી જ ેx x 

ફં՘શનની દલીલની અંદર છેcos inverse 
 તેથી આ અլય ԃમ જ ે ફં՘શનની દલીલ છે તે છે ચોરસ ઓછા ચાર ઉપર બે વԱા છ વધુ ચાર અનેcos inverse x x x 
 તેથી જનેા પર ચોરસથી ચોરસ તરીકે લખી શકાય બધા માટે સામાլય છે  તે ગુէռા 1 ઓછા ચોરસ ઉપર 2 વԱા વԱા x x x x 4 
4 અને
 તેથી જ ેબરાબર ચોરસ ગુէռા એક અને પછી વԱા ઓછા ચોરસ ઉપર બે વԱા ઓછા ચોરસ બે આખા ચોરસ અનેx x x 
 તેથી વધુ આ િકչસામાં પણ આપણે  જુઓ કે ըયા ંફરીથી બીӾ ભૌિમિતક Ԑગિત છે અને પરંતુ આપણે હજુ પણ એ શોધવાની જԁર 
છે કે શું આ અનંત ԃમ પણ એકԁપ થવા જઈ રՑો છે કે નહી ંહવે આપણને આપવામા ંઆવે છે કે નો મોડ બે ના વગӪમૂળ કરતા x 
ઓછો છે
 તેથી તેનો અથӪ એ છે કે ચોરસ બે કરતા ઓછો છે અનેx  
 તેથી બે ઉપરનો ચોરસ એક કરતા ઓછો છે અને આ મૂળભૂત રીતે સૂચવે છે કે બાદબાકી ચોરસનું મોեયુલસ બે ઉપરx x 
 તેથી બાદબાકી ચોરસ બાય બે એ આમા ં મી પદ અને માઈનસ વન વ՞ચેનો ગુણોԱર છે.x n n 
 ભૌિમિતક Ԛેણી અને અહીથંી આપણે ӽણીએ છીએ કે આ ગુણોԱરનું િનરપԟે મૂճય એક કરતા ઓછંુ છે અને
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 તેથી આ ԃમ પણ કլવજӪ થવાનો છે અને
 તેથી આ સમԆ અિભյયિԝ આ સમԆ ԃમ ચોરસ વખત મճૂયમાં કլવજӪ થશ ે પર એક બાદબાકી બાદબાકી ચોરસ x o ne x 
ઉપર બે જ ેએક વԱા ચોરસ પર બે પર ચોરસ બરાબર છે x x 
તો ચાલો આપણે તેની નોધં કરીએ તો આપણે હમણાં જ ેબતાյયું છે તે છે કે આ બીજો ԃમ પણ કોસ ઇનવસӪની દલીલમાં ફં՘શન એક 
વԱા ચોરસ પર બે પર ચોરસમાં કլવજӪ થાય છે, આપણે આગળ ની િકંમતો શોધવાની છે જમે કે નો મોડ બેના વગӪમૂળ x x x x 
કરતાં ઓછો હોય અને નો સાઈન વԱા એક વԱા બાય બે વԱા ચોરસ પરનો յયչત હોય એક વԱા ચોરસ બાય બે એ પાઇ x x x x 
બાય બે છે
 તેથી ચાલો આ વչતુને આճફા Հારા દશાӪવીએ અને બીજો આહ શկદ જ ેબીટા Հારા કોસ ઇլવસӪ ફં՘શનની દલીલ છે
 તેથી આવնયકપણે અહી ંજ ેછે તે સાઇન ઇլવસӪ આճફા વԱા કોસ ઇનવસӪ બીટા છે  બે બાય પાઇ છે અને તે એમ કહેવા જવેું જ છે કે 
સાઇન ઇլવસӪ આճફા બરાબર પાઇ બાય 2 ઓછા છે કોસ ઇլવસӪ બીટા ચાલો આ સમીકરણની બંને બાજુએ સાઈન ફં՘શન લાગુ 
કરીએ જથેી ԧાર ેઆપણે ડાબી બાજુએ સાઈન લાગુ કરીએ ըયાર ેઆપણને સાઈન મળે છે સાઈન ઈլવસӪ આճફા જ ેછે  આճફાની 
બરાબર જમણી બાજુએ આપણને ની સાઈન બાય 2 ઓછા મળે છે પણ આપણે ӽણીએ છીએ કે pi cos inverse beta 
કોઈપણ ખૂણો માટે િથટા સાઈન ઓફ બાય 2 ઓછા થીટા એ થીટાના બરાબર છે અનેpi cos 
 તેથી આ જમણી બાજુ ની બરાબર છે કોસ ઇլવસӪ બીટા જ ેઅલબԱ બીટા ની બરાબર છે અનેcos 
 તેથી જો એ આ સમીકરણને સંતોષવું હોય તો તે આની બરાબર હોવંુ જોઈએx 
 તેથી આખર ેઆપણી પાસે જ ેછે તે એ છે કે એ સમીકરણ પર એક વԱા બાય બે બરાબર ચોરસ પર સંતોષવું આવնયક x x x x 
છે હવે એક વԱા ચોરસ બે ઉપર હવે નો આહ મોડ બે ના વગӪમૂળ કરતા ઓછો છે તે અનુસર ેછે કે આ બંને છેદ Ԟારયે શլૂય x x 
નહી ંહોય અને
 તેથી અહીથંી તે સૂચવે છે કે મા ંએક વԱા ચોરસ પર બે બરાબર ચોરસ 1 વԱા ઉપર અને પછી થોડી બીજગિણતીય x x x x 2 
સરળીકરણ સાથ ેઆપણને મળે છે વԱા Ԟુબ ઉપર 2 બરાબર ચોરસ વԱા Ԟુબ ઉપર 2 અને અલબԱ Ԟુબ ઓવર x x x x x 
2 ըયા ંડાબી અને જમણી બાજુ બંને બાજુએ છે અને
 તેથી આપણે આખર ેશું કરીશું  મેળવો તે છે માં ઓછા 1 બરાબર 0.x x 

 તેથી કા ંતો 0 હોઈ શકે છે અથવા તે 1 હોઈ શકે છે પરંતુ જો આપણે ԐՇ પર પાછા જઈએ તો એવું પણ કહેવામાં આյયું હતું કે x x 
નો મોડ શլૂય કરતા મોટો હોવો જોઈએ અને તે બે ના વગӪમૂળ કરતા સખત રીતે ઓછો હોવો જોઈએ કારણ કે તે શૂլય બરાબર x 
શૂլય કરતાં સખત રીતે મોટંુ હોવંુ જોઈએ તે દેખીતી રીતે શԞ ઉકેલ નથી અને
 તેથી એકમાԋ શԞ ઉકેલ બરાબર 1 છે કારણ કે બરાબર 1 એ નું મોեયુલસ 1 Ԁટ 2 કરતા ઓછંુ છે અને તે પણ  તે x x x x 
બરાબર 1 આ સમીકરણને સંતુՋ કર ેછે
 તેથી આ ԐՇનો અંિતમ જવાબ એ છે કે મૂળ બે કરતા ઓછા મોեયુલસ સાથે ની એકમાԋ િકંમત છે અને જ ેઆ સમીકરણને પણ x 
સંતોષે છે તે બરાબર એક છેx 
 તેથી અંિતમ જવાબ બરાબર એક છેx 
 તેથી  તેની સાથે અમે આ લે՘ચરને આગામી લે՘ચરમાં સમાՃ કરીશું અમે કેટલીક વધુ રસԐદ સમչયાઓ લઈશું તમારો આભાર 
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