
  ಕึದ ಉಪක౲ ಸದย౵  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ ෩ರඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ, ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಃಲโ 
เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ನഴเನ ಃಲโ ಞฆൡಗำ ಮൡ౨  ๸ීಧಗಳඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  
෨ಂൿವค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ෨ಜ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರದ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  කโ  ಃಲโ ຄಸ 
๸ීಧಗಳඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಈ ಉಪක౲ ಸದ ಉದ౪ ౙಁ  කโ 
ಎൿคಸยฆವ ๬෥ನ౲  ಸಮ๲౲ ෴ಜං ಮൡ౨  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ౽ಯბಗัಡ ๸ීඌ๭ದ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  
ಪคಹค๯ವ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹค๯฿ಗล ಇರಬ๾ൿ, ಉർಹರൕಡ ಇย౵  කโ ຂูೕಣ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಯ 
ನഴเನ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಄ಳมಞತ౨ ං, ಅಂದฉ ౽๺ เสೕಮ ನ ๴ඨ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, x x 
ಆದ౪ คಂದ ෴ฃದง ಈ ෥ಗბವඝ౬  ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෴ฃದง ಸค ಅಧბโ  ലಜ౳ ಗಳ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅൿ  ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  30 6
ඦತರ  เสೕಮ ಅඝ౬  6 ౾ౙ ಂತ ෬ยನ ඣಂൽಡ ಸ෦ೕಕค๭. cos x pi 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ cos inverse x pi 
ಆದ౪ คಂದ ಆರคಂದ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค  pi cos x 
ಆರ౾ౙ ಂತ ෬ยನ ౽๺ ನ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಇൿ ෩ರคಂದ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෬ยನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ, ෩ರರ ෬ว ಎರಡರ ವಗბ෩ಲโ ಒಂದคಂದ ๵ච౬ ಡ ෭ನ๺ ෥ഴವ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ๸ದಭბದย౵  කโ ಏඝ ෥ಡ෎ಀ ಇย౵  ಅคൡಆಳ౶ ෎౽ൿൿ ಏචಂದฉ , ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  x 
๵ච౬ ಯ ನഴๅ ಇದ౪ ฉ ౽๺ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ඛೕโ ನ ౽๺ เสೕಮโ නಡ ಎರಡคಂದ නಡ ಮಧ౲ ಂತರಃౙx 
๳คං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಆದฉ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ  ಅಧბ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽๺ เสೕಮ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂัං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ຂัൿ౪  ಆฆ ಅಧბದ ๴ඨ x 
เสೕಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽๺ เสೕಮ ಅඝ౬  ඩಪ เสೕಮ ಅಧბಃౙ  ಸ෦ೕಕค๯ವ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅಧბโ x 
෴฿ಗล ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ๳คฆತ౨ ං  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಅൿ ಏಃಂದฉ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბನ 
๔౳ ೕ൐෷ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರറಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ౽๺ x 
เสೕಮ ಎರಡคಂದ ಮ൧౨ ಂൿ ಮಧ౲ ಂತರ නಡ ๳ฆತ౨ ං  ಮൡ౨  කโ ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ಮൡ౨  ൽ เสೕಮ ೉ກ౬ ಯ x pi 
๔౳ ೕ൐෷ ಪರಸ౭ ರ ಪ౳ ൤౲ ೕಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡರ ೞದಕโ ๒ನ౲  ๲ഡ ಆಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂಬ ಸಮ๲౲ ෽ಂൽಡ ಆචತำ౶ ತ౨ ං , x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඃ คೕൟಯ ಆຉ ಅඝ౬  ಎൿค๯൤౨ ೕๅ කโ ಎൿคಸಬ๾ർದ ಸಮ๲౲ ಯ ෩ಲ ෥ದค෺ಂದฉ 
ಇದคಂದ ಪค๻ರๅಂದฉ ಮ൧౨ ෫౱  ಉർಹರൕಡ ๼ಂൟฆಞโൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಯ ನഴๅ x 
ಇದ౪ ฉ, කඝ ൮ೕഓൽಂದ ๰೉๯ವ เสೕಮ ಘലತ฿ಜ෸ න ನഴๅ ಎರഴ ಮൡ౨   ಮൡ౨  ඦತರ ຄೕಜ cos x pi 
ಮൡ౨  ඡರ฿ಜ ຂำವ ಬದฤ ಅಧბದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆಜං ಅൿ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅಧბದ ๴ඨ cos inverse 
ಇನ౷ ๺ბ ಈ ๲ഡ ಡ ๳ฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඩಪ เสೕಮ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಆ ๴ඨ ಅඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  න cos inverse x 
෭ನ๺ ൮ೕഓโ ๴ඨ ൮ೕഓඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ න ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ಈ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  ಏಃ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ౽๺ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ದ x 
൮ೕഓ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದ౪ ฉ කโ න ಅඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ൮ೕഓ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದ౪ ฉ, න ෭ನ๺ 
൮ೕഓโ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ಎರಡคಂದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಎರഴ ಈಗ කโ 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲේತ ഔ౳ ಋ ಆಜං  ෥ಡ෎ಀ ಮൡ౨  ಘലತ฿ಜ෸ ಆຉ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๭ඨ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ನ ๴ඨ ಆಜං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಸಮ๲౲ ಯย౵ ರฤ ඛೕಡมಜං ಈ x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಅಧბಃౙ  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆವ ๴ನ๺ න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ කโ න 
෭ನ๺ ൮ೕഓโ ಅಧბದ๠ౣ  ౽ರಣದ ๴ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಈ ๬ಲඝ౬  ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ න ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ න ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ๒ನ౲ ൽಂದ නಡ ๳คං  ಎರഴ ಇൿ ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං, ๴ඨ 
ಇನ౷ ๺ ბನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ න ಎರറಜൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ න ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಎಂಬ ಅಂಶൽಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ 
෩ಲ൫ ඦತರ ಅಂದฉ ൮ೕഓโ ನ ౽๺ เสೕಮ฿ಜฆโದคಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ෭ನ๺ ౽๺ เสೕಮ x pi x 
ಅಧბದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆಜං ಸಹಜ฿ಜ ಅಧბದ ๴ඨ เสೕಮโ 6 คಂದ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽๺ เสೕಮ คಂದ න ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  6 ౾ౙ ಂತ 5 න ಮൡ౨  x 6 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಯย౵ ฆವ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, කโ ಆฆ cos x 
ಐൿ නಗಳ ౽๺ ಡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ ಆฆ ෬ว ෭ನ๺ ౽๺ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෩ರರ ෭ನ๺ x 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ งഡ ಡ ෩ರคಂದ ಎರಡರ ෬ว ಅൿ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  x 
๳ฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸค෴ದ ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಖ౲  เಷಯๅಂದฉ ಇย౵  ෨ಖ౲  เಷಯ฿ಜൡ౨  කโ ඡರ฿ಜ ಆຉ ಅඝ౬  ಅಧბದ ඩಪದ เสೕಮಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜ เสೕಮ ಅඝ౬  ಬದยಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ කโ ಸಮ๲౲ ಡ ๭ฤಀ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಅಧბದ ๴ඨ cos x ah 
เสೕಮโ ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಅൿ ෭ನ๺ න 2 ಪ౵ ๺ คಂದ 2 ಆದฉ ಡ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ เสೕಮโ pi x x cos 

ಡ ๳คಲ౵   ฿౲ ඪ౨ ෷ ಎ๠ౣ  ෩ಲේತ฿ಜ කโ ෥ലದฉ කโ ಅದඝ౬  ಈ คೕൟ ಸ෦ೕಕค๭ದฉ , ಖ೉ತ฿ಜ ඛೕโ th e 
ಇย౵  ಪഷ෷ವ ನ ෰ಲ౲ โ ಒಂದคಂದ ๒ನ౲ ದ ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๯ะ౶ ಞโൽಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನದඝ౬  ಔಪೈคಕತัಸಬ๾ൿ  ๲౵ ೖി කඝ ಇದඝ౬  ಔಪೈคಕತัಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲  ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ಎෆ งಪದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౾౳ ෺ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಇൿ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ฆವ ಈ ಆฆ
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳย౵  ෴โർದง ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბโ ഺ෬ඨ ಮൡ౨  ෈ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨   ඦತರ කโ ಈ 
ಆฆ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಪ౳ ൟ෽ಂದರ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ຄೕංโ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ හౘඨ เสೕಮ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ഺ෬ඨ ๲ഡ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං f b 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ഺ෬ඨ ಆಜං  ๲ഡ ಮൡ౨  ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಮ൧౨ ಂൿ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಸಹಜ฿ಜ f b c a 
๲ഡ ನ ಉಪเූಗ฿ಜರ෎ಀ, ಅൿ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಆಜฆತ౨ ං, f 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ , කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಎย౵  ಪคಹคಸ෎ಀ ಎಂൿ ຂัದฉ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ. 
කโ ൮ೕഓವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  කโ ൮ೕഓವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಈಗ කโ ಈಛಗศ ൮ೕഓ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಎಂൿ ຂัං౪ ೕๅ f x f 
ඦತರ ಪค๻ರโ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಜං ಅದರ ಪค๻ರ฿ಜං  ಸರಳ฿ಜ ൮ೕഓ ನ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x f 
ಏಃಂದฉ ನ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐෷ ಆಜฆವ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คฆತ౨ ං x f c f 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಎม౵  ಘലತ฿ಜ෸ ๳ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ කโ ຂัದฉ ಈ ಪค๻ರโ ൣඪ౨ ತำ౶ ತ౨ ං  ಈ ඛಬბಂಧโ ൮ೕഓ ಎෆ เสೕಮ c 
๔౳ ೕ൐ಯ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คರ෎ಀ ಆದฉ ನಮಡ ಅඃ ಸಮ๲౲  ಇං ಎಂൿ ຂัದฉ ಎෆ ൮ೕഓ ಡ ಸಮකದ ൮ೕഓವඝ౬  x 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಆದฉ කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ຂಳมಜං เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳ರದ ൮ೕഓ ඦತರ f 
ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ කโ ಈಗ ൮ೕഓವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂ්ൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ൮ೕഓโ ಸ෥ನ฿ಜರฤ 
๬ಧ౲ เಲ౵ , ಈ ๸ದಭბದย౵  ಈ ๸ದಭბದย౵  ൮ೕഓโ ಎෆ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คಲ౵  ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං. ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜං ಎಂ්ൿ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං  ನ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ನ เสೕಮโ ෴฿ಗล ๲ഡ ಡ ๳คฆತ౨ ං a x f x f c 
ಆದฉ ൮ೕഓ ๲ഡ ಡ ๳ರ෇ರൿ ಎಂൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇย౵  ಉว౵ ೕ಍ಸมಜං c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂತಹ ๸ದಭბದย౵  ൮ೕഓವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ හౘඨ ಛಜ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಈ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ං౪ ೕๅ i  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ හౘඨ ಛಜ ഺ෬ඨ ಮൡ౨  ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ಇย౵  ಬฉಯมಜං ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ಡ ഺ෬ඨ 
෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ๔౳ ೕ൐෷ ෭ನ๺ න ා ഖ ಪ౵ ๺ න ಆಜං  ಎರഴ ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಪคಹคಸ෎౽ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ඨ ൮ೕഓโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ xx 
๳คං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಆದฉ ನಮಡ ඛೕലฆโൿ ൮ೕഓ ಈ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ත൏ბಂಕ฿ಜං m 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คฆವ ൮ೕഓವඝ౬  ๾ഴಕฤ ನಮ౱ ඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං ෭ನ๺ න 2 คಂದ ೯൤ಡ m pi m pi pi 2
ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ඩಪ ൮ೕഓ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಲ౵   ൡಂ෇ ಆຉ ಕണಣ ಸಹಜ฿ಜ කโ ಒಂൿ ෍ಸ ෦ೕ ಸಹ ಪคಗ൐ಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉಯฤ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ๴ඨ ൮ೕഓ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ൮ೕഓ ಈ x 
ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಸಮ๲౲ ෷ ಸಹಜ฿ಜ ಇದ౪ ฉ  කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෦ೕ เ๕ಷ 
ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಇย౵  ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ඛಬბಂಧโ ෭ನ๺ නಡ ๳คದ ൮ೕഓವඝ౬  ಎರಡคಂದ 
ಪ౵ ๺ න ಎರಡಃౙ  ಅඝ฿ൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ನ เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ ಪค๻ರโ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ൮ೕഓ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං m x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಛಜ ಪค๻ರ฿ಜං ಏಃಂದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಈ ๲ഡ කโ ൮ೕഓವඝ౬  m 
๬ยಡ ඛಬბಂඌ๯ವ ಈ ๲ഡ ෩ಲේತ฿ಜ ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಞತ౨ ං ಆದฉ ಏඝ  ๵ච౬ ಡ m 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ, ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನವಲ౵ ದ ๸ದಭბದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಇඞ౬  ກ೉౞ ನದඝ౬  m m 
෥ಡ෎౽ಜฆโದคಂದ කโ ಮ൤౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ඩಪ ൮ೕഓൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ൮ೕഓ ෭ನ๺ නಡ x m pi 
๳คං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං  ಎರഴ ഔ  ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ಆದฉ කโ ඣೕഴโൿ om pi pi 
ಏචಂದฉ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದ౪ ฉ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ m pi m pi 
ಎರഴ ಪ౵ ๺ නಡ ๳คං ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರโ ෩ಲ൫ ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಈಗ කโ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ನ m pi 
๴ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ๴ඨ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ a cos b cos a sine b 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಯ ත൏ბಂಕದ ಬ๾๸ಒ౲ ಯ ๴ඨ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಇದච౬ ೕ ಮൡ౨  ನ ಈ ಅඝ౬  ನ ಶ౾౨ ಡ ෭ನ๺ ಒඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ m pi cos m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಂൟಮ฿ಜ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ഛෳ౺  ๭ඨ ൮ೕഓ ಪವฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ m 
ඛಜ฿ಜ ನಮಡ ಒ ౶ึ ಯ ๯ൽ౪  ಏಃಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ෇ค ಡ ෭ನ๺ ಒඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ๭ඨ ൮ೕഓ m x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗะಜ เಂಗലಸಬ๾ൿ ಒಂൿ ಆಜฆ฿ಗ ಸಮ฿ಜർ౪ ಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ m m 
෩ಲේತ฿ಜ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ಆಞತ౨ ං  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಇย౵  ඣೕലದฉ ಈ ൮ೕഓ m pi x 
෭ನ๺ කඝ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಮൡ౨  mp  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ඡರ฿ಜ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, m pi x 
ಇದคಂದ කโ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ನ ๴ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  ಅย౵  ಇൿ ಸಹ m pi x m 
ಪค๻ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෍ಸ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಇൿ ෍ಸ ಡ ຄೕฤತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕಡยං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಯ m m m pi 
๴ඨ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෇ค ಸರಳ฿ಜ ನ ෭ನ๺ ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ๴ඨ m x  x m pi 
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ಇನ౷ ๺ბ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ຂัಃ෵ಂದ කโ ඡರ฿ಜ ຂಳಬ๾ൿ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮ ಆದฉ m pi x 
๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಒಂൿ  ෍ಸ ౽ಯბ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵ ಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ൟೕ෥ბನಃౙ  ීದฉ ෍ಸ ൮ೕഓ x m 

෭ನ๺ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං m pi x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  ಇย౵  ಃಳಜನ ๲౵ ೖി ನย౵ ฆ๋൤ ๸౾౹ ಪ౨ ತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ ಸಮ๲౲ ෴ಜං  ๾ഴಕฤ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ൮ೕഓ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ೯൤ಡ a m pi m pi 

ಎರഴ ಇย౵  ಃಲโ ත൏ბಂಕ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಈ ൮ೕഓವඝ౬  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಮൡ౨  pi m 
൮ೕഓโ ಃಲโ ෰ಲ౲ ದ ಃಲโ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಇರ෎ಀ  ಅದಃౙ  ๬෥ನ౲  ಪค๻ರๅಂದฉ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ, ൮ೕഓ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ඩಪ m m pi 
เสೕಮ ෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ෭ನ๺ ඩಪ เสೕಮ ಇඃ คೕൟಯ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಇತರ x m m pi f ah 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗัಡ ಸಹ ಪഷಯಬ๾ൿ. ಸಮ๲౲ ಡ ಅಥ฿ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ඛย౵ ๭ದ౪  ಞฆൟಡ, 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ චನඪದ౪ ฉ කโ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ಏನක౬ ದง ഓ౲ ඨ เสೕಮ x y 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ತ౷ คತ฿ಜං  โ౲ ತ౭ ನ౬  
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ಆෆ ಎ ಪ౵ ๺ ෈ ಸಮකಜฆತ౨ ං ഓ౲ ඨ ಎ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ෈ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಎ ഓ౲ ඨ ෈ ಈಗ ಈ 
๰ತ౳ ದย౵  කඝ ಈ ๰ತ౳ ದย౵  කඝ ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකದ ෈ ಇದච౬ ೕ x y 
කඝ ൡಂ෇ ഓ౲ ඨ ಆಜ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ෈ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ಎ ഛෳ౺  ഓ౲ ඨ ෈ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ഓ౲ ඨ ಆෆ ഓඨ a 
ಇನ౷ ๺ბ ഓඨ ಆෆ ഓඨ ಇನ౷ ๺ბ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಏನඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  කโ ಪഷ෷โൿ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮಗಳ ෮ತ౨ ದ ഓ౲ ඨ ಆಜං x 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಪ౵ ๺ ಡ ಸರಳ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y xy x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ຂัಃಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ x y 
เสೕಮ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ෭ನ๺ ಇൿ ෴฿ಗล ඛಜๆ ಉತ౨ ರ x y xy 
ಇൿ ಮൡ౨  ෰ಲ౲ ಗಳ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ x y 
෭ನ๺ න ා 2 2 ಪ౵ ๺ න ಎರഴ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ  ಮൡ౨  ಅಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คಲ౵ ൽದ౪ ฉ x y x y 
කโ ಇย౵  ಈ ಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ຄಂದฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಸಮ๲౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಃಲโ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  කඝ ಈ ಃಳಜನ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච  ಇย౵  ಉತ౨ ಮ฿ದ ചಬฯ ಇං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൧ೕค๭ದฉ ෇ค ಕല෫ ಆಜฆತ౨ ං  ඦತರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ x y th a 1 x y 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಯ ෬ว เสೕಮ ಡ ඛಖರ฿ಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ xy ah tan x + y xy 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇತರ ๸ದಭბಗಳย౵   ಇತರ ๸ದಭბಗಳย౵  ಮൡ౨  ಎರവ x y 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ ಅඝ౬  ๳คಸ෎౽ಞತ౨ ං xy pi 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಎರവ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಆದฉ ಉತ౭ ನ౬ โ ಇඞ౬  ಉัൽದ౪ ฉ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಒಂದ౾ౙ ಂತx y 
ກೋ౞  කโ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ൧ೕคಸฤ ನಮಡ ಒಂൿ ಸಣ౧  ಫย൞ಂಶದ ಅಗತ౲ เං, ಅൿ කโ ಈಛಗศ ๼ಂൽನ 
ಉಪක౲ ಸದย౵  ඣೕലದ ๸ಗൟ෴ಜං ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗัಂದ ಇย౵  ಬฉಯฤ ෽ೕ೉๭ං ಈ ಎರവ
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕലർಗ, ෴โඃ ජಜ ෮ತ౨ ಃౙ  ಈ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  เสೕಮ ෴฿ಗล 2 คಂದ x cot x 

ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ෬ว 1 ഓ౲ ඨ เสೕಮโ เสೕಮ ฀൤෻ ಇฆತ౨ ං pi x x cot x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ಎರവ ຂัಃಗಳඝ౬  ಎರവ ಅಂ౾ಅಂಶಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದโಗัಡ කโ ಈ ౽ഡ เสೕಮ ಅඝ౬  ಇย౵  ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x x 

ಜಂತ ഓ౲ ඨ เสೕಮൽಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඛൽბಷౣ  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ x x 
ഓ౲ ඨ  เสೕಮ ಒಂൿ ෬ว ෴฿ಗล න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ಆຉ ඛೕโ ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  ෭ನ๺ x 
೉ກ౬ ෵ಂದ ಞ൐๭ದฉ කโ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  හౘඨ ಒಂൿ ෍ಸ x 
౽ಯბವඝ౬  කโ ෭ನ๺ ಆෆ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ನ ತඨ เสೕಮವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵  x x 
ಆຉ ಈ ಪದಃౙ  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ 0 ಜಂತ ກ೉౞ ನ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  0 ౾ౙ ಂತ x x 
ಕല෫. 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಮ൧౨ ಂൿ ๆค෻ಬฯ ಅඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಅದඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ x y 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ෬ว ෭ನ๺ න ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ಡ ಎರಡคಂದ y y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬ๾๛ කโ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ฆโದඝ౬  ຄರൡಪല๭, කโ ಇย౵  j  
ಎರഴ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ຄರൡಪല๭, කโ ಪഖౣ  ಯ ಞಣಲಬ౫ โ n x y 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆ฿ಗ ಯ ಄๺ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ. ah xy 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ง ಮൡ౨  ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಎರവ ಧකತ౱ ಕ ತඨ x y x y x y 
เสೕಮ  คಂದ ಡ  ರ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ಈ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං  x 0 pi 2 x 
කโ ಄ವಲ ನ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ෰ಲ౲ ಗัಡ ತඨ เสೕಮ ಎಂ්ൿ อಬ ಅౘದ ಧකತ౱ ಕ ಬൽಯย౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං x x 
ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಜಂತ ກೈ౞ ർಗ ತඨ เสೕಮ฿ർಗ ಏಃ  ๵ච౬  ඦತರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  x x 
๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ ಇൿ ඛಜ฿ಜං pi y 
ಆದ౪ คಂದ ತඨ เสೕಮ ಏಃಂದฉ ಧකತ౱ ಕ ಸಮಯ ෭ನ๺ ಸಹ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๳ฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ಇದඝ౬  y y y pi 
ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆವ ෩ರඡ ಷರൡ౨  ಅಂದฉ ಕല෫ ಎಂൿ ಅಥბ  ಒಂൿ ෬ว ಜಂತ ಆದฉ xy y x ah
ಎರവ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං y x x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ เಷಯವඝ౬  ಇย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ಧකತ౱ ಕ ಅౘದ ෬ว ෥ತ౳  ಄ಂൽ౳ ೕಕคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಈಗ ඛೕโ ಧකತ౱ ಕ x 
ಬൽಯย౵  ඣೕഴൟ౨ ೕค  ಸಮತಲ ಅౘದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ಛ౳ ෆ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෬ว ഓ౲ ඨ เสೕಮ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಈಗ කโ ಎರവ y x 
ಬൽಗಳย౵  ತඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಘലತ฿ಜ෸ ಇย౵  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ 

๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಎರവ ಮൡ౨  ಇๅರവ ಮൡ౨  ಈಗ ಈ x x y x y x y 
ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಆຉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං. ತඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ಎว౵ ഷ ๳ค๭ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ๵ච౬ ෷ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ x x x 
เสೕಮ ඹಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಅൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ x x x 
ತඨ เสೕಮ ಇย౵  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං x  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ ಏචಂದฉ, ಎม౵  ಧකತ౱ ಕ ತඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ aw x x 

฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಡ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  තซ๭ದฉ ඦತರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ x y x 
เสೕಮ ಇย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಜಂತ 2 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං. y pi 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  තซ๭ർಗ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෰ಲ౲ โ ഓ౲ ඨ เสೕಮ x y x y 
๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅโ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คๅ  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๲ഡ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇದಃౙx y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆຉ ಇඣ౬ ಂൿ ಷರൡ౨  ಎಂದฉ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಎರവ xy x y 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇൿ ಆಜರಬ๾ൿ  ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ah x y x 
เสೕಮ ಫย൞ಂಶโ ൡಂ෇ ຄೕฤತ౨ ං, ಇๅರവ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ๵ච౬ ಡ ๳ฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  y 
ಈ ๸ದಭბದย౵  ಆຉ ಇย౵ ಂದ ಅඝಸค๯ವൿ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෬ว ෍౽  ಮൡ౨  ಎರಡඞ౬  y x x y 
ಬಳ๯โದคಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ๭౩ ൟ෵ಂದ ಏಃಂದฉ ಈಗ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ah 
ಸಮತಲ ಅౘದ ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯย౵ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ತඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෬ว ഓ౲ ඨ เสೕಮ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನർಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ  ಇย౵  ಈ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ඣೕಡಬ๾ർඈ൤ x x 
ඣಂൽಡ ತඨ เสೕಮ ౽ಯბโ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೋ౞ ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಆಜฆโದคಂದ ಮൡ౨  ಇದคಂದ කโ ಎರവ x ah 
ಬൽಗัಡ ತඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಸಹ ಕല෫෴ಜං x x 
๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಅಸ෥ನ൤ಡ කโ ತඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ๳ค๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ x ah x 
เสೕಮ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಜಂತ ກ೉౞ ನൿ x x y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಈಗ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ತඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಒಂൿ x x x 
෬ว ಎರഴ ෭ನ๺ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಈ ෩ರඝ౬  තซ๭ದฉ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಪค๭౩ ൟಗำ ඦತರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ x y x 
เสೕಮ ๵ච౬  ಮൡ౨  ෭ನ๺ න ಎರಡರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ౘ෦๭ ಮൡ౨  ಈ y x y 
๭౩ ൟಯඝ౬  තซ๭ದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ 2 คಂದ 0 ಡ ๳คං  ಇൿ x y z 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ಕರಣ ౙಁ  ಸಹ ಈ ಪ౳ ಕರಣโ ಈ ಪ౳ ಕರಣದ ಉಪเූಗ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ ಎರവ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ಕರಣ ෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ಕರಣ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಪ౳ ಕರಣ ෩ฆ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ๳คฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  
චನඪ๭ಆಂಡฉ  1 ಸಹ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಆದฉ කโ ಈಗ ಚ೉ბ๭ದ ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಪ౳ ಕರಣ 3 ಎರവ xy 1 x y 
ಸಹ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಆದฉ ಇย౵  ಮൡ౨  ಎರവ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜๅ xy x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರവ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಇย౵  ಈ ๭౩ ൟಡ ๳คๅ ಮൡ౨  ಎರവ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ x 
เสೕಮ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡಃౙ  ๳คං ಎಂൿ කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ, ಇൿ ഓ౲ ඨ y 
เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇඞ౬  ಒಂൿ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ෋౵ ౲  ಇದ౪ ฉ ಉัൽං  ಇ කโ ಈಗ ඣೕലದ ನಮ౱  ചಬฯ ಡ 
๼ಂൟฆಜ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಜಂತ ಕല෫ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ෩ฆ ಎಂൿ เಂಗല๭ං౪ ೕๅ ෩ಲ൫ කโ ෮ದฤ ಎರഴ เ෗ನ౬  xy 
ಷರൡ౨ ಗะಜ เಂಗല๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಷರൡ౨  ಎಂದฉ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಆದฉ ಅൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං xy 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  කโ ಈಗ ඣೕലದ ಄๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಄๺ ෩ฆ ෩ಲ൫ ಈ ಆຉ ಉಪ ๭౩ ൟಡ ಮൡ౨  ඦತರ xy 
๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆವ ಮ൧౨ ಂൿ ಷರൡ౨  ಇං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ൟಯ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ๭౩ ൟಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ.  ಈ 
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๭౩ ൟಯඝ౬  කโ ಈಛಗศ ಄๺ 1 ಮൡ౨  ಄๺ 3 ಅඝ౬  ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಈಗ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ x y
ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸยං౪ ೕๅ ಧකತ౱ ಕವಲ౵ ൽದ౪ ง ಅൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅൿ xy 
๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං  ಈ ๭౩ ൟಡ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ತඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว xy x y xy x 
ಪ౵ ๺ ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಄๺ ಐൿ ಎಂൿ ກಸค๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇย౵  ಄๺ ಐൿ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨   ಇൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  x y 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜಲ౵ ൽฆ฿ಗ ಒಂൿ ๸ದಭბๅಂದฉ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಜಂತ ๵ච౬ ಜಂತ ກೋ౞   ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ x y y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౳ ಕರಣ ಐൿ ಛಜ ๵ච౬ ಜಂತ ಕല෫෵ฆโದคಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದa x x 
๵ච౬ ಡ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಎರಡคಂದ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಸಹಜ฿ಜ කโ ಇದคಂದ y 
ತඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ๳ค๯โದคಂದ ಮൡ౨  ಇൿ ತඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ x y x y
ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ๳ฆತ౨ ං ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇದಃౙ  ๳คൿ౪  x y 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಮൡ౨  ಮ൧౨ ෫౱  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ah x y 
เสೕಮ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ತඨ เสೕಮ ಡ ๳ฆತ౨ ං ಎರഴ ๒ನ౲ ൽಂದ ෭ನ๺ නಡ ๳ฆತ౨ ං x pi y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵ ෸ ඛೕโ  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಎಂൿ x y 
ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ ඣೕലದฉ 0 คಂದ คಂದ 2 ಮൡ౨  ෭ನ๺ න 2 คಂದ 0 ರವฉಡ කโ ๳ค๭ർಗ ඛೕโ pi 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಇๅರಡඝ౬  කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ๲ഡ ඣಂൽಡ ಈ ๲ഡ ನ ಒ ౙಁ ಟವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಜං ಮൡ౨  
ಒ ౙಁ ಟโ ඛಖರ฿ಜ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං ಮൡ౨  ಅඃ เಷಯโ ಈ ๸ದಭბದย౵ ෸ ಸಹ ನഷ෷ൟ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ಇย౵  ෮ದಲ ๬ಲඝ౬  ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಐൿ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಇದರ ಒ ౙಁ ಟโ ಆຉ ಈ ๭౩ ൟ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං xy 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൧ೕค๭ฆโൿ ಏචಂದฉ , ಮൡ౨  ನ ಞಣಲಬ౫ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ x y x 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಮൡ౨  y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇತರ ಎರഴ ಪ౳ ಕರಣಗำ ಸಹ ൡಂ෇ ಕಷౣ ಕರವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๸ದಭბದย౵  ಒಂದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං xy x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರഴ ๳ฆತ౨ ං  ತඨ เสೕಮ ಎರಡคಂದ ಡ x pi y pi 
๵ච౬ ಡ ๳คฆತ౨ ං ಮ൤౨  ಇๅರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ಮൡ౨  ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ฆโದคಂದ කโ ෬ว 1 ౾ౙ ಂತ xy 1 x 
ກೋ౞  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ౽ಯბ฿ಜฆโದคಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ಈ ຂัಃಯඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ෬ว ನ ತඨ เสೕಮ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෮ದฤ ෥ലඈ൤ y x 
කโ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ๳ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದච౬ ೕ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲූಗದย౵  කโ ಮ൤౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෬ว කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ, x x x 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜർ౪ ಗ ಇದರ ෰ಲ౲ โ ಡ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโඃචಂದฉ, ಇย౵  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಜಂತ ಎರഴ x y pi 
අಡ౥ ർಜං.  ಎರಡคಂದ නಜಂತ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ഓඨ ಇನ౷ ๺ბ ็ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕච ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪ౳ ಕರಣದ ๸ಒ౲  ಎರಡಃౙ  ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ නಜಂತ ಎರഴ අಡ౥ ർಜං  ಆದฉ ಸಹಜ฿ಜ ಈ ൮ೕഓ ಇರ෎ಀ  න ಜಂತ ಕല෫ ಏಃಂದฉ 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ತඨ เสೕಮ ಎರവ 0 คಂದ ಡ 2 ಡ ๳คฆತ౨ ๅ x y pi 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ โ คಂದ 2 คಂದ ෥ತ౳  x y pi pi 
ಆಜರಬ๾ൿ ಅൿ න 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಇൿ  ಆຉ ൮ೕഓ න ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ಈ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಎರഴ ನಮ౱ ย౵ ฆವ ൮ೕഓ ಮಧ౲ ಂತರ නಡ ಎರಡคಂದ නಡ ๳คං ಎಂ්ൿ ಈಗ 
ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ಈ ൮ೕഓದ ಆຉ ഓ౲ ඨ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಪ౵ ๺ ็ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x xy 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౽ಯბಗಳ ෬ยನ ನಮ౱  ෮ದಲ ๲౵ ೖി ඛಂದ ಇൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ನಮಡ ಮ൤౨  ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಮಧ౲ ಂತರ නಡ 2 คಂದ න ಮൡ౨  ಅඃ ಸಮಯದย౵  ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං  ಸಮಯโ ಈ 
๭౩ ൟಯඝ౬  තซ๯ವ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓโ 1 ෭ನ๺ ಜಂತ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං xy x y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ෮ದಲ ಃಲโ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  කโ ಚ೉ბ๯ൟ౨ ದ౪  คೕൟಯ 
ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ඛೕโ ൮ೕഓದ ಎෆ ಅඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵   ಎಂ්ൿ ಃಲโ ಡ ಸಮකದ ഓ౲ ඨ ౽ಯბ฿ಜං  ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ෰ಲ౲ ฿ಜං f z so z 
ಮൡ౨  ನಮಡ ಅಗತ౲ เං ಆದฉ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ಈ ൮ೕഓ ๳คಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คಲ౵  f 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ෸ ಸಹ කโ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಮಧ౲ ಂತರ ಡ ಡ ๳คං ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ pi ah to pi f 
เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಅಲ౵ ದ ಡ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐෷ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න pi ah tan 
ಎರറಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಖರ฿ಜ කโ ෮ದಲ ಃಲโ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  ಚ೉ბ๯ൟ౨ ฆವ ಸಮ๲౲ ಯ ෥ದคಯ ಪ౳ ౽ರ฿ಜං ಮൡ౨   
ඛೕโ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗูಂൽಡ ವ౲ ವಹค๯฿ಗ ඛೕโ ಎൿค๯ൟ౨ ฆเค ಅಥ฿ ඛೕโ ಈ คೕൟಯ 
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ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕഴತ౨ ศ ಇฆൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ෥ഴವ ഔ౳ ಋ ಅඝ౬  කโ ෮ದฤ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ
๔౳ ೕ൐ಯಲ౵  කโ ൮ೕഓದย౵  ಃಲโ ౽෴ბಚರൕಗಳඝ౬  ෥ಡ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಈ ൮ೕഓವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದคಂದ න ಅඝ౬  
ಕึ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದคಂದ න ಅඝ౬  ಕึ෷โർದฉ ൮ೕഓ නಡ ಎರഴ ๳คං න ಡ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ൮ೕഓ ෭ನ๺ න 
ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ๵ච౬ ಡ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  
ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ൮ೕഓൽಂದ න ಅඝ౬  ಕึಯฤ ಎರഴ 
ಪഖౣ  ౽ರಣๅಂದฉ ෮ದಲ ౽ರಣๅಂದฉ කඝ ຄಸ ಆೕನ ൮ೕഓ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅൿ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ න ವ౲ ವಕಲನಃౙ  ಎರഴ ಪഖౣ  ಮ൤౨  ౽ರಣๅಂದฉ ෮ದಲ ౽ರಣๅಂದฉ කඝ ຄಸ ಆೕನ ൮ೕഓ ෭ನ๺ න 
ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕච ಅൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎರಡචಯൿ ഓ౲ ඨ ౽ಯბโ න ೯൤ಡ 
ඛಯತ౽ยಕ฿ಜං ಎಂൿ ನನಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ෭ನ๺ න  කโ ൟัൽฆವ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಒಂඃ ෭ನ๺ ෬ว ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං xy x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಆೕನ න ಅඝ౬  ൮ೕഓൽಂದ ಕึಯฤ ಆ෺ౙ ෥ಡฤ ಇඣ౬ ಂൿ ౽ರಣ , 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯย౵  කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆಂ಩ ನ ಸ౭ ಶბಕವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං  ಅย౵  ಈ le 
ಆೕನโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  xy 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ൮ೕഓ ෭ನ๺ න ಒಂൿ ෭ನ๺ ಜಂತ ಪ౵ ๺ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ xy x y 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ  ಇย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว න ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  xy x y 
ಅದච౬ ೕ ಇย౵  ಆೕಷౣ ಕದย౵  ඛಖರ฿ಜ ಬฉಯมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆຉ ಄๺ ๸ಒ౲  ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ඦತರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ x y xy x 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಯ ෬ว ಪ౵ ๺ ಯ න ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y xy x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇൽೕಗ ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಸಮಯದ ಆಸ౾౨ ෵ಂದ කโ ඬฃๅ෽ಂൽಡ ෨ಂൿವค෷โൽಲ౵   ಈ 
ಆචಯ ຂัಃ ಆದฉ කโ ಄๺ ഖ ෥ലದ คೕൟಯย౵ ෻ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ x y
෵ಂದ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷โൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ , ಉർಹರൕಡ 2 ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಏಃಂದฉ කโ 2 ෇ค ഓ౲ ඨ 
เสೕಮವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ x inv  erse x x y 
ඣಂൽಡ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  කโ ಆ ๸ದಭბದย౵  tan inverse x x tan inverse y 
ಪഷಯยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಪค๏ೕยಸฤ ಸ౷ ಲ౭  ฿౲ ෴ಮವඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ x 
เสೕಮ ඛಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಛಜ ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಪഷ෷โൿ ๯ಲಭ ಮൡ౨  කඝ y x y 
ತ౷ คತ฿ಜ ಅದರ ෩ಲಕ ຄೕಞ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓඨ เสೕಮ ಎಂൿ x y x 
ಬฉಯಬ๾ൿ  ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಅൿ ಏಃಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౽ಯბโ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈಗ y 
ಅದඝ౬  ಬฉൽං౪ ೕๅ ಆຉ ಈ เಷಯವඝ౬  ಎರഴ เ෗ನ౬  ๆค෻ಬฯ౺  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮಗಳ x y 
෮ತ౨ ฿ಜ කโ ನಮ౱ ದඝ౬  ಬಳಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං  කโ ಆ ചಬฯ ಅඝ౬  ಬಳ๭ದฉ කโ ෮ದฤ ຄಂൽದ౪  
ಫย൞ಂಶๅಂದฉ කโ ಈ ෩ฆ ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಷರൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ෇ค ෭ನ๺ ಕല෫෴ಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ඛಮಡ ಆ ചಬฯ ಅඝ౬  ತ౷ คತ฿ಜ ൧ೕค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ ಒഓౣ ฉ෴ಜ  ചಬฯ ಎว౵ ഷ කโ ಈ

ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෵ಂದ ಬದม෵ಸ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಛಜ y y x y 
ಅ෗ವ౲ ౾౨  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಆ ಆೕಷౣ ಕದย౵  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඣಂൽಡ ಬದม෵๭ದฉ ಅൿ ඛೕๆ y y 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  x y 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಅඝ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ කโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ෵ಂದ xy y y 
ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෇ค ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಅඃ ๭౩ ൟಯඝ౬  x y x 
ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ഓ౲ ඨ เสೕಮ xy x 
ಪ౵ ๺ ನย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ಬದยಡ කโ ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ y y y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ කโ ෮ದฤ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ xy x y 

ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಐൿ ඣಂൽಡ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං කโ ಈಗ ຄಂൽฆโൿ 1 ෭ನ๺ ෇ค ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಇತರ y x y 
ಪค๭౩ ൟಗัಡ කโ ෥ഴโದඝ౬  ෨ಂൿವคಸ෎ಀ ಮൡ౨  ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෩ฆ ಷರൡ౨ ಗัಡ ๬ฤಗำ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ನ ෰ಲ౲ ಗำ ๭౩ ൟ ಅವอ෈๭ x sa 
เสೕಮ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದล ൣඪ౨ ಪലಸมಜං ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ เ෗ನ౬  y  x y x y 
ๆค෻ಬฯ ಗಳ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ຂಡ ๳ค๯โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ෥ತ౳  ඣೕലං౪ ೕๅ ಆದฉ ಸಹಜ฿ಜ ಈ 
เಷಯಗಳඝ౬  ๬෥ඛ౲ ೕಕคಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౵ ๺ ౽๺ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ x 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ เสೕಮ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ y 
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ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ เඋನๅಂದฉ කโ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಪคವತბච ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ඛಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜx 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಮ൤౨  ౽๺ เสೕಮ ඛಂದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ෴โದක౬ ದง ෩ಲේತ฿ಜ කโ y 
ಈ ಎರಡඞ౬  ಪคವൟბ๯൤౨ ೕๅ ಎರഴ ๆค෻ಬฯ ಗಳ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಇย౵  ಪದಗำ ಮൡ౨  ඦತರ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ 
ಎರഴ ๆค෻ಬฯ ಗಳ ഓ౲ ඨ เสೕಮವඝ౬  ຂಡ ๳ค๯โൿ ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽฆโದคಂದ කโ ಆຉ 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ಈ ๸තಣბ เಷಯವඝ౬  ಒಂൿ ๆคಯಬฯ ನ ತඨ เสೕಮ฿ಜ ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ 
ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ , ಅದඝ౬  ෥ಡฤ ನಮಡ ಃಲโ ಪคವತბච ๰ತ౳ ಗำ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბඛಂದ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ಮൡ౨
ಪ౳ ൟ෴ಜ ಮൡ౨  ඦತರ ౽๺ ಇನ౷ ๺ ბඛಂದ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ಮൡ౨  ඦತರ ഓඨ ಇನ౷ ๺ ბඛಂದ ಉಡ ෎౽ಞತ౨ ං  ฆ 
เสೕಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಃಳಜನ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  කโ ತ౷ คತ฿ಜ ಆຉ ಅโಗಳ ෬ว ຄೕಗฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ෭ನ๺ ನഴๅ ಉຉ ಆಜං  x ah 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ನ ಆຉ ๴ඨ เสೕಮโ ෴โದರ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ x 
ඣೕಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಪ౳ ౬๎ ಥბಕ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓโ ඩಪ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ൮ೕഓ ๔౳ ೕ൐ಡ x 
๳คං ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๲ഡ ಇൿ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇย౵  ಈ ಅ೦ౢ ತ เಷಯವඝ౬
๾ഴಕฤ ಬಯ๯โದคಂದ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವย౵  ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ x 
ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇย౵  කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಸ౭ ಶბಕ ౽ಯბโ කඝ 
ಪഷ෷ವย౵  ಆචತำ౶ โൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ഓ౲ ඨ ಆಜං, කඝ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ x 
ಇย౵  ಅ೦ౢ ತ เಷಯಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಅඝ౬  ൮ೕഓൽಂದ ๰೉๯โದคಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ x 
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ൮ೕഓದ ತඨ ಆದฉ ഔ ಆෆ ഓඨ  ಇย౵ ಂದ කโheta is sin theta over cos theta 
๴ඨ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ౽๺ ൮ೕഓ ಉഴ๼ല෷โൿ x 
๯ಲಭ ಏಃಂದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ൮ೕഓ ෭ನ๺ නಡ ಎರഴ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ නಡ ಎರഴ ౽๺ ൮ೕഓ ෴฿ಗล ಇฆತ౨ ං 
ಧකತ౱ ಕ ಇൿ ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๭ඨ ൮ೕഓ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  x 
කโ ಈಛಗศ ൟัൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಆೕ๺ ൮ೕഓ ಎಂൿ x 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คർಗ x 

๵ච౬ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං cos theta 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბದ ಒಂൿ ಓವฑ ನ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದච౬ ೕ කโ x 
๻ಀ൤౨ ೕๅ ಇย౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ งഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅದඝ౬  ౾౵ ೕඨ ಆಜ ಬฉಯฤ ಬಯ๭ದฉ කโ ಅದඝ౬  ഓ౲ ඨ ಆෆ ๭ඨ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ เสೕಮ x 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ෩ಲದ ෬ว ಮൡ౨   ಏಃಂದฉ  ಈಗ ඛೕโ ಈ ೉ກ౬ ಯඝ౬  ඣೕലದฉ เสೕಮ ๴ඨ x x x 
ಇನ౷ ๺ბ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಆೕನದ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ൮ೕഓ 
๔౳ ೕ൐ಯ ๲ങ౛  ๳คං  ತඨ เสೕಮ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಈ ൮ೕഓ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ งഡ ನ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x x 
ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಪ౳ ౬๎ ಥბಕ ೉ກ౬ ෷ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ  කโ x x 
คವ๺ბ ಅඝ౬  ಸಹ ෥ಡ෎ಀ ಅಂದฉ ಆຉ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನಮಡ ජಜ ๸ಒ౲ ಗัಡ ๳คದ ನ ಃಲโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  x ah 
ඛೕലದฉ ಮൡ౨  ඦತರ ನಮಡ ಈ ಪ౳ ๔౬ ಯඝ౬  ಄ಳมಞತ౨ ං , ಅൿ ಈ ೉ກ౬ ಯ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ฿ದವඝ౬  
ಉഴಆำ౶ ತ౨ ං, ಅಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇย౵  ಈ ಅ೦ౢ ತ ๆค෻ಬฯ ನ ๴ඨ ಇඨ ವ๺ ბಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ෥ലದ คೕൟಯย౵ ෻ කโ ಮ൤౨  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ, කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ൮ೕഓൽಂದ x 
๰೉๵ೕಣ ඦತರ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಅൿ ඡ  ಇ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರโ ෭ನ๺ නඛಂದ 
ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ඦತರ ๭ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ๲ಃಂഡ ൮ೕഓದ ෬ว ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಏಃಂದฉ ๲ಃಂഡ ൮ೕഓโ ౽๺ ൮ೕഓದ ෬ว ಒಂർಜං, ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഓඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ഓ౲ ඨ 
൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಞฆತඝ౬  ൟัൽฆ൤౨ ೕๅ ಒඨ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ ๲ಃಂി ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದච౬ ೕ කโ ಇย౵  ಈ ງತಃౙ  ಬಳ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓವඝ౬  ๼ೕಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ฆโದคಂದ කโ ಬฉಯಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ഓ౲ ඨ ഓ౲ ඨ ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ಇย౵  ඛಂದ ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ഓ౲ ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ൮ೕഓವඝ౬  x x 
ವಗბൽಂದ ಬದม෵ಸมಞತ౨ ං ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಆຉ ಈ ವಗბ෩ಲโ ಇย౵  ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ 
ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ 2 คಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ๳คർಗ  2 ౽๺ ൮ೕഓ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓದ ๲ಃಂഡ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎม౵  ൮ೕഓಗัಡ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ๲౽౲ ಂഡ ൮ೕഓ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ කโ 1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕನბ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲವඝ౬  x 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ຄಂൽൿ౪  ൮ೕഓದ ๴ඨ ಆಜං ൮ೕഓ ಎಂ්ൿ ತඨ เสೕಮ ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ๴ඨ ಆෆ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ งഡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x x 
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ಆದฉ ಈ ಆೕನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෭ನ๺ න 2 คಂದ ಪ౵ ๺ න ා 2 ಡ ๳คං ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಇൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๴ඨ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ຂัಃ෵ಂದ ಇย౵  ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ೯൤ಡ ೓ಕದ ෩ಲದ ෬ว ನ ๴ඨx x x 
เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  අಡ౥  ಪ౳ ౬๎ ಥბಕ ೉ກ౬ ෷ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ฿ದದ ಒಳಡ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ x 
ಪ౵ ๺ ೓ಕದ ಒಂൿ ಸಣ౧  ಉർಹರൕ෷ ಈ ๰ತ౳ ದ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ಯඝ౬  ಅคൡಆಳ౶ ฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಪഷൽฆವ ಈ ๰ತ౳ ದ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං. ๴ඨ 
ಇನ౷ ๺ ბನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ෩ರ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ೯൤ಡ ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ๭ඨ เสೕಮವඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ 
ಇൿ ಎರಡคಂದ ෩ฆ ಪഖౣ  ಒಂൿ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ ಆຉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ವಗბ෩ಲ ಎಂഖ 
ಆದ౪ คಂದ කโ චನඪ๭ಆಂಡฉ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๭ං౪ ೕๅ ನ เสೕಮโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ೓ಕದ x x 
෩ಲದ ෬ว ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ඣಂൽಡ ಒಂൿ ෩ರರ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ದฉ කโ x 
ಪഷ෷โൿ ಆචಡ ನಮಡ ๭ಞโൿ ෩ರರ ෬ยನ ಒಂൿ ๴ඨ เสೕಮโ ഓ౲ ඨ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಒಂದರ ෬ว ෩ರರ ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂಬತ౨ ರ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜಸมಜං ಏಃಂದฉ ಒಂದರ ෬ว 
ಒಂൿ ಇലೕ ೓ಕโ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಒಂಬ൞౨ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಎಂಟರ ವಗბ෩ಲದ ಒಂದರ ತඨ เสೕಮಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರರ ෬ว ಒಂದರ ๴ඨ เสೕಮโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜං ಎಂಟರ ෬ว ಒಂൿ ವಗბ෩ಲ 
ಮൡ౨  කโ ๼ಂൟฆಜ ຄೕದฉ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲವඝ౬  
൤ಡൿಆಂലං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඛೕโ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ ಇඣ౬ ಂൿ ಪದ ౙಁ  කโ ಆ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎರಡคಂದ 
෩ฆ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ಎಂಟರ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲโ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ x 
ಆದ౪ คಂದ 2 คಂದ 3 ෇ค 1 ෭ನ๺ 1 8 ರ ವಗბ෩ಲದ ෬ว 1 ರ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ಈ ವ๯౨ เನ ವಗბವඝ౬  
4 คಂದ 9 ෇ค 1 ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  1 ವಗბ෩ಲൽಂದ  8 ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  เสೕಮ 2 คಂದ 1 ෭ನ๺ งഡ
8 ಡ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ 3 ಅඝ౬  ವಗბ෩ಲಃౙ  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪದದ ವಗბದ 9 ෭ನ๺ 4 ෇ค ಆಞತ౨ ං, ಅൿ ಇย౵  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං  ಎಂഖ ෭ನ๺ 
ಎರಡคಂದ ಎಂಟರ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ෨ಂൽನ ๲౵ ೖി ಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ  ෇ค  ෭ನ๺  คಂದ 2 1 1
ವಗბ෩ಲದ 8 ರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ  ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ ಅಧბ ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺  ರ ವಗბ෩ಲโ  ෇ค  ෭ನ๺ ನ ಉൿ เสೕಮಃౙ  5 8  8 2 1
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ഼ඨ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಎ๠ౣ  ೎ක౬ ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ಎಂഖ ಓವฑ ಗಳ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದฏ൤ 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂಬತ౨ ರ ವಗბ෩ಲโ ಎರಡคಂದ ಎರಡರ ವಗბ෩ಲโ ಎಂಟರ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಅൿ ಎರಡರ ತඨ 
เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං.  ಎಂഖ ವಗბ෩ಲ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂഖ ಆಜฆತ౨ ං ෇ค ಎಂഖ ವಗბ෩ಲ t 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇඣ౬ ಂൿ ಪದಃౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಪದโ ಇย౵  ಎರഴ ෩ฆ ෇ค ๴ඨ เสೕಮโ ಈ เಷಯದ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  ಈಗ කโ ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಆ ๴ඨ ಅඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ  ෩ರರ ෬ว ಒಂದರ เสೕಮโ ಒಂದರ ෬ยನ ෩ಲ ಎಂಟರ 
෬ว ತඨ เสೕಮ ಎಂൿ วಕౙ ๻ಕมಜං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ಈ เಷಯಃౙ  ಮ൧౨ ಂൿ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇๅರಡඞ౬  ๳ค๯ವ ๭౩ ൟಯย౵ ರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ನಮ౱ ย౵ ฆโൿ ಆ ๴ඨ เสೕಮ฿ಜං  1 ಓವฑ 3 ಪ౵ ๺ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ 2 คಂದ 3 ෇ค 1 ෭ನ๺ 1 8
ರ ವಗბ෩ಲโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ 1 8 ರ ವಗბ෩ಲದ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯย౵  කโ ಈ 4 ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ 4 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಇย౵  කโ 9 ರ ವಗბ෩ಲൽಂದ 8 ෭ನ๺ 1 ರ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎಂಟರ ಎರഴ ෇ค ವಗბ෩ಲವඝ౬  
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಎರഴ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಎರഴ ತඨ 
เสೕಮಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ಪคವൟბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ೯൤ಡ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಅඝ౬  ಬಳ๭  x yf 
ormula 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಏඝ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කඝ ಈಗ ෥ഴโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ಮൡ౨  ಈ x y x y 
ನ ಉತ౭ ನ౬ โ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ. 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  1 ෭ನ๺ x yi x y 

ಡ ಬಳಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ ෇ค ෇ค ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಞತ౨ ං x xy x y 1 
ಏಃಂದฉ කโ ಅದඝ౬  1 ರ ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ 8 ರ ವಗბ෩ಲൽಂದ 8 ೯൤ಡ ෩ಲ ಎಂഖ ෭ನ๺ ಒಂಬൡ౨  
෩ಲൽಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ෩ಲ ಎಂഖ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ඦತರ ಎಂഖ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಒಂൿ ಎಂൿ 
ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎಪ౭ ൤౨ ರഴ ಪ౵ ๺ ಎರಡರ ෭ನ๺ งഡ ಆಞತ౨ ං  ಹൽකฆ ෇ค ಎಂಟರ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ಈ ಆຉ 
ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರัೕಕರಣದ ඦತರ ಆຉ ಇย౵  ಒಳಜฆವ ෴โඃ ಅಂಶโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ๯ಲಭ฿ದ 
฿౲ ෴ಮ฿ಜ ಉัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂದರ ತඨ เสೕಮ฿ಞತ౨ ං ಇൿ ನย౵  කಲౙ คಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅವರ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ t 

Pru
tor
@
IIT
K



෩ಲේತ฿ಜ ಈ เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ನഴๅ ಃಲโ ๸ීಧಗಳඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ඛൽბಷౣ ฿ಜ කโ ತඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓඨ เสೕಮ ็ ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮಗಳ ನഴเನ x 
ಪคವತბචಯ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಇತರ ಃಲโ ಆຉ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಮൡ౨  ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ඣೕലದ 
ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ เಷಯๅಂದฉ, කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽฆವ ๸ದಭბಗಳย౵  ຂಡ ವ౲ ವಹคಸ෎ಀx f 
ಎಂ්ದඝ౬  කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ, ಅย౵  ಃಲโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ౽ಯბ฿ಜං ಆದฉ ൮ೕഓದย౵  ಇರඈ൤ f 
ඛಬბಂඌಸมಜං. ಎෆ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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