
  جیسے تهی كی تعریف كی بنیادی میں الٹا كے افعال مثلثی بنیادی نے ہم میں لیكچر پہلے كہ آمدید خوش میں لیكچر دوسرے پر افعال مثلثی معكوس
كہ لئے كے   sine inverse x cos inverse x tan inverse x  tangent inverse secant inverse اور

 cosecant inverseشناخ كچه درمیان كے افعال معكوس ان ہم  میں لیكچر اس
نے ہم پر جس ہے رینج كی افعال الٹا چه تمام اور ہے ٹیبل ایک كا ڈومین یہاں ریكیپ فوری ایک كہ جیسا ہیں رہے جا كرنے مطالعہ كا تعلقات اور توں

تر زیاده یہاں پہلے سے كرنے شروع آه بهی میں لیكچر اس پهر اور اب گے۔ دیں حوالہ كا سلائیڈ اس بار ہر ہم اور تهی كی بات میں لیكچر پچهلے  
انورس سائن جو ہے لفظ سا چهوٹا ایک كا احتیاط لئے كے طلباء سائن اور   x  x ایک دونوں یہ كہ كریں نوٹ كرم براه ہیں الجهتے درمیان كے الٹا

ہم پر طور كے مثال ہیں نہیں جیسے  x ہم آئیے لیكن ہے برابر كے صفر انورس سائن كا صفر كہ ہیں جانتے ہم لیے كے صفر  ہیں۔ لیتے برابر كو
كریں گنتی كی طرف كی ہاته دائیں سائن برابر كے صفر ساته كے جو ہے الٹا صفر سائن الٹا  x  x   h جس ہے ایک پر صفر جو ہے ایک پر صفر

یہاں چیز دوسری ہیں نہیں جیسے ایک دونوں یہ كہ لیے كے كرنے واضح یہ كہ ہے مثال اچهی ایک یہ لیے اس اور ہے گئی كی نہیں وضاحت كی
میں فنكشن انورس ٹین كہ ہیں جانتے ہم اب تهری آف روٹ  كرنا۔ تلاش قدر اصل كی الٹا كے ٹین كے مربع مائنس ہے مثال ایک   ah حقیقی تمام

مائنس رینج اور ہے ہوتا ڈومین كا نمبرز اور یہاں لیے كے مثال خاص اس ہے وقفہ كهلا درمیان كے   pi by 2  pi by 2  ah x مائنس
ہے تهری بائی پائی مائنس جو ٹین كا ڈگری ساٹه مائنس كہ ہیں جانتے ہم چونكہ تین  ہے۔ برابر كے اوور روٹ  

ہے ٹو بائی پائی پلس سے ٹو بائی پائی مائنس میں وقفہ اس تهری بذریعہ پائی مائنس اور ہے برابر كے تین جڑ مائنس ٹین كا تهری بائی پائی مائنس تو
ہوگا رہنا محتاط ہمیں كہ ہے یہ بات آه ایک ہے برابر كے تین اوپر كے پائی مائنس الٹا ٹین كا جڑ مربع مائنس كے تین كہ لكهیں  ہیں۔ سكتے كر ہم لہذا

كہ مائنس pi  pi by 3 3 ہے برابر كے  جڑ مائنس بهی ٹین كا  
ہے ٹین كا اس تو مائنس بهی 2پائی دو كیونكہ ہوگا نہیں برابر كے اس الٹا ٹین كا تین جڑ مائنس پهر لیكن ہیں جڑ كی   ہے۔  pi   by 3  squ 3

سے سیٹ رینج كے فنكشن انورس ٹین تعلق كا تهری بائی   ah پہلی آه یہ ہوگا۔ رہنا محتاط تهوڑا میں بارے كے چیز اس ہمیں لہذا ہے نہیں سے
ہیں رہے جا كرنے مطالعہ ہم كا جس ہے شناخت كی قسم  

متغیر یہ پاس ہمارے كہ ہیں كہتے ہم تو   x كا ایكس انورس سائن كہ گے چاہیں دیكهنا یہ ہم اور ہے میں ون پلس سے ون مائنس وقفہ بند جو ہے
سائن كہ ہیں كہتے یہ لیے كے ایكس بهی كسی والے ركهنے تعلق سے ون پلس سے ون مائنس وقفہ بند كہ ہیں كہتے ہم  آئیے اب ہے كیا سائن  

یقین ہمیں تها كیا بیان میں لیكچر آخری لیے كے فنكشن انورس سائن نے ہم كہ جیسا سے ایچ اے ڈومین اور رینج اب ہے برابر كے تهیٹا ایكس انورس
سائن كہ ہے   inverse x  ہے تهیٹا جو

مائنس گا ركهے تعلق سے وقفہ بند تهیٹا خاص یہ تو پلس  pi by two two  pi by two  pi مائنس رینج كی فنكشن سائنس اس كیونكہ
 by two two plus pi by two  so sine of soسائیڈز نشان كا آه پر دونوں  كریں لاگو اب كہ ہیں جانتے ہم سے یہاں اور ہے

 یہاں
زاویہ ایک یہ تو انورس سائن لیے اس ہیں كرتے ظاہر سے تهیٹا اس اسے ہم كیا ہے  sine inverse x  x برابر كے سائن كی تهیٹا سائن كی

جیسا ہے مطلب كیا كا اس ہے برابر كے تهیٹا ایكس انورس سائن  كہ ہیں كہتے ہم جب پر یہاں كہ ہیں كہتے ہم جب كہ ہیں كہتے ہم جب لیكن ہوگی
سائن لیے كے ایكس بهی كسی میں ون پلس سے ون مائنس وقفہ كہ تها كہا نے ہم تهی كی تعریف كی ایكس انورس سائن میں لیكچر پہلے نے ہم كہ

منفرد میں اس یا ہے قدر منفرد انورس مائنس رینج  زاویہ   ah  pi by two to plus pi by two جو سائن كی زاویہ اس كہ طرح اس
ہے تهیٹا   x چاہئے ہونا برابر كے

انورس سائن كہ ہیں كہتے ہم لمحے جس لئے اس اور تهی كی تعریف كی فنكشن انورس سائن نے ہم طرح اس تو   x یہ یہاں ہے برابر كے تهیٹا
كہ ہے كرتا پیروی كی اس بخود خود تهیٹا   sin  x انورس سائن میں لیكچر پہلے نے ہم طرح جس ہے ہوتا سے طرح اس یہ لہذا ہے برابر كے

ساته كے بیان اس كو بیان اس ہم جب سے وجہ اس اور تهی كی تعریف كی فنكشن   ah ہیں جوڑتے كو
یہ كہ ہے ملتا كیا ہمیں تو انورس سائن  وہاں اور ہے۔ برابر كے سائن اگلا كا   x  x  x ہے برابر كے

بهی كسی میں وقفہ بند كہ ہے نتیجہ پہلا ہمارا یہاں تو لئے كے ون پلس ٹو ون مائنس نشان كا   x  sin inverse x  x لیكن ہے برابر كے
تمام جو لیے كے سوال دوسرے  ہے جاتا لے ہمیں یہ كہ كیا میں بارے كے راستے دوسرے سائن كہ ہے درست یہ كیا ہے لیے كے   y  y كا

ہم كہ ہیں كہتے ہم پر طور كے مثال ہیں سكتے كر چیک پر طور فوری اسے ہم اور ہے برابر كے  sine inverse y  y  pi overبرابر
لیے كے جس ہیں لیتے pi 6 30  6جانتے ہم سے گراف كے فنكشن انورس سائن اور ہے برابر كے آدهے  ہے ڈگری  جو سائن كی زیاده سے  

انورس سائن كا نصف كہ ہیں لہذا ہے برابر كے برابر   pi over 6  y  pi over six ہم اگر لیكن ہے درست درحقیقت بیان یہ لیے كے
 لیں

ہمیں تو دو ہیں كہتے برابر كے دو پهر تین زیاده سے   y  pi  pi ہے برابر زیاده سے تین سائن كا
دو تو   pi ہے تین زیاده سے

ہے ڈگری بیس ایک تو  
دو تو سائن اور دو پر تین جڑ ہوگا سائن كا تین زیاده سے الٹا سائن كا دو ساته كے   pi  y  y  pi تین جڑ ہوگا برابر كے مرضی تین زیاده سے

ہے۔ مساوی میں اصل جو ہو انورس سائن كا دو پر   l to pi over three 
پر طور قدرتی تو كہ ہیں دیكهتے ہم میں مثال خاص اس پر طور كے مثال میں مثال اس لیكن تها  ah  y 2 pi by 3  sine y  sine كا

صرف كہ ہے واضح یہ ہے۔   inverse  pi by 3  ah sine inverseكی فنكشن انورس سائن كہ ہیں جانتے ہم فنكشن  سے حد كی
مائنس رینج جمع سے  از سائن لیے اس اور ہے كے لیے كے بهی كسی كے pi 2 سائن  pi by 2  y  sine inverse  sine y  y  

مائنس تعلق كا الٹا كے جمع دو دو سے   pi  pi اب ہم كہ جیسا لیے اس اور ہے سیٹ رینج كا فنكشن انورس سائن كہ جو دو  چاہیے۔ ہونا سے
اگر كہ گے دكهائیں اگر ہے تعلق كا   y  y ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج اس

سائن كہ ہے درست یہ تو كا اگر كہ ہے واضح یہ تاہم ہے برابر كے   y  sine inverse y  y ركهتے تعلق سے سیٹ رینج اس  ہے نہیں
 ہیں
تو انورس سائن بهی كسی كیونكہ سكتا ہو نہیں برابر كے لیے كے  y  sin y  y  sine inverse sine y  pi by 2 مائنس تعلق كا
سے اگر اور گا پڑے ہونا سے   plus pi by 2  y ركهتا نہیں تعلق سے سیٹ اس

كہ  ہے۔ نہیں ممكن یہ تو اور بهی كسی ہم اب ہیں برابر ہیں۔ دكهاتے لیے كے   y  sin inverse sin y  y belon   g انورس سائن
بهی كسی والے ركهنے تعلق سے وقفہ اس لہذا ہے ٹو بائی پائی پلس سے ٹو بائی پائی مائنس كہ جو پر سیٹ رینج كے سائن لیے كے   y  y كے

سائن الٹا   y ہے برابر بالكل
سائن آئیے تو دیں۔ ہونے اسے اور كریں شروع سے انورس سائن كے   y   x برابر كے

پر طور واضح تو مائنس جو ہے سے سیٹ رینج كے فنكشن الٹا كے نشان تعلق كا سے   x  pi by 2  plus pi by 2 اس ہم پهر اور ہے
ہیں لیتے كو نشان كے اطراف دونوں كے مساوات مخصوص  

ہے وه ہے ملتا جو ہمیں پهر تو برابر   sine inverse sine y  sine x بهی كسی كہ ہیں چكے جان ہی پہلے ہم سے سلائیڈ پچهلی اور

Pru
tor
@
IIT
K



كے سائن تمام لیے كے كہ طرح اس ہے برابر كے   z  sine inverse in z  z  z  zہے كم سے ایک موڈ كا
نتیجہ خاص میں مساوات اس ہیں۔ رہے جا كرنے استعمال اسے ہم تو میں جس ہے سائن اسے ہم لہذا ہے برابر كے   ah  z  y  z گے سمجهیں

انورس سائن لیے اس اور سائن كا سائن طرف كی ہاته بائیں یہ لیے اس اور ہے برابر كے جو ہے برابر كے   z  z  y  z ہے
سائن میں آخر ہیں۔ كرتے شروع سے یہاں ہم تو سائن كیونكہ ہے برابر كے اور مائنس وقفہ ہے۔ تعلق كا دونوں  y  x  x  y  pi by 2 سے

  plus pi by 2ہیں كهینچتے اسے ہم اگر بهی میں وقفہ اس اور
نشانی ہم یہاں تو بمقابلہ مائنس تعلق كا جس ہیں كهینچتے اندر كے وقفہ اس صرف  x  x  pi by two to plus pi by two ہوتا سے

اس كچه گراف كا فنكشن ایكس سائن گراف كا فنكشن ایكس سائن كہ ہیں جانتے ہم پهر ہے ون پلس یہ اور ون مائنس  ہے یہ كہ ہیں كہتے آئیے ہے  
ہیں ویلیوز دو پاس ہمارے پهر اور ہے والا آنے نظر طرح  x  y اور

دونوں تو مائنس وقفہ  ہے تعلق بهی كا   x  pi by two to plus pi by two y یہاں ہے ركهتا تعلق سے وقفہ ہی ایک بهی
كہ ہے گیا دیا ہمیں تو اور سائن كہ ہے جاتا كہا یہ كہ ہے جاتا كہا ہمیں اور ہے سے وقفہ اس تعلق كا دونوں سائن ہے برابر   x  y  x  y لیكن

لیے اس اور ہے رہا كر اضافہ میں یكجہتی كی اس پر طور طرفہ یک گراف كا فنكشن سائن اندر كے وقفہ اس كہ  ہیں دیكهتے پر طور واضح ہم پهر
سائن اگر سائن   x  y ہے برابر كے

كہ چاہیے ہونا درست یہ تو پاس ہمارے لیے اس اور ہے برابر كے كا تک جب ہے۔ كرتا ثابت جو ہے ہونا برابر كے  x y  x  y  y دوڑ تعلق كا
ہے۔ سے كا سیٹ   ge  sine inverse sine inverse of sine y  ہے برابر

كہ جائے كہا ہمیں اگر كہ تها یہ وه كہا ابهی نے ہم جو تو مائنس تعلق كا جمع سے ٹو   y  pi by  pi by two ہے سے
تو كے كا ہوگا۔ برابر ہمیشہ الٹا اگر ہے نہیں درست بیان یہ لیكن لیے كے   y  sine  sine   y  y ہے باہر سے وقفہ بند اس

چیز كی طرح اسی درحقیقت تو   ah مثال لیے اس گے كریں نہیں ثابت میں مفاد كے وقت انہیں ہم اور ہے ركهتی افعال معكوس تمام دیگر لیے كے
میں وقفہ میں وقفہ بند پاس ہمارے لہذا ہے۔ لكها میں سلائیڈ اس یہاں اسے نے میں پر طور كے  x پلس سے ایک مائنس لئے كے قدر بهی كسی كی

ایک آپ جب لیكن ہے سیدها بہت بیان مخصوص یہ لئے اس ہے برابر كے   cos inverse x x  ah آپ جہاں ہیں لیتے كو معاملے دوسرے
  cosالٹا  ہیں كرتے گنتی كی

آپ یہاں تو ساته كے آپ ہیں رہے كر ریورس آپ یہاں اور ہیں رہے كر كمپوز  cos inverse  cos  cos  cos inverse ساته كے
ہیں رہے كر كمپوز  

آپ اگر تو كا تهیٹا   cos  cos لیں الٹا
۔ ہیں ركهتے تعلق سے حد كی تهیٹا كہ جو ہے برابر كے تهیٹا لیے كے تهیٹا ان صرف یہ تو فنكشن آیت  میں   cos  cos inverse  فنكشن

سے صفر وقفہ بند تهی كی وضاحت كی اس میں لیكچر پہلے نے ہم كہ جیسا ہے حد كی  pi ہے ركهتا تعلق سے وقفہ بند اس تهیٹا تک جب لہذا تها
كی طرح اسی اور ہے سچ یہ كہ سكتے كہہ نہیں یہ ہم پهر وقفہ  ہے۔ باہر سے اس جو گے لیں كو تهیٹا بهی كسی ہم جب لیكن ہے درست بیان یہ  

كا تهیٹا سیكنڈ كہ ہیں سكتے دیكه آپ لہذا ہے ركهتی بهی لئے كے فنكشن كوسیكینٹ اور فنكشن سیكینٹ اور فنكشن كوٹینجینٹ فنكشن ٹینجنٹ چیز  
تعلق سے سیٹ رینج كے فنكشن الٹا سیكینٹ وه كہ جیسے ہے لیے كے تهیٹا ان صرف تعلق كا جس ہے۔ تهیٹا لئے كے تهیٹا ان صرف الٹا سیكینٹ  

تعلق كا اس كہ ہو كا طرح اس تهیٹا جب ہے درست میں صورت اس صرف بیان یہ یہاں طرح اسی اور ہیں ركهتے   cosecant inverse كی
ہے سے رینج  

ہے رینج یہ تو   cosecant inverse function  ہیں كرتے بات پر شناخت دوسری ہم اب كے
اور فنكشن انورس سائن ہم اب تو گے۔ دكهائیں تعلق كچه درمیان كے   cosecant inverse function  n اور كہ ہیں جانتے ہی پہلے ہم

بهی كسی كہ ہیں جانتے ہی سے پہلے ہم كہ ہے یہ محرک كا اس لیے كے حقیقی كا بذریعہ   x  x  cosecant  sin x ہمیں سے اس ہے
كہ ہے ہوتا یقین اور اور cosec  inverse  sin inverse  x بهی كوئی ہم اب رشتہ  ہے یہ اور چاہئے ہونا تعلق كوئی بهی درمیان كے

یہاں كہ لیں كہ ہے طرح اس ہم كیونكہ ہے برابر كے ایک موڈ كا كے   x  x  x  cosecant inverse ہم اور ہیں رہے جا كرنے غور پر
كہ ہیں جانتے تمام ڈومین كا  cosecant inverse function  x نے ہم لیے اسی ہے زیاده سے برابر كے ایک قدر مطلق كی ان كہ  ہے۔

كہ ہیں كہتے ہم اب ہے كیا غور پر حد اس صرف كی اقدار لیے كے كا   x  x  cosecant inverseاب ہے برابر كے تهیٹا زاویہ كچه
 cosecant inverse functionتعلق كا تهیٹا اس كہ ہیں جانتے ہم تهی كی بحث میں لیكچر پچهلے نے ہم كہ جیسا سے تعریف كی حد كی

مائنس وقفہ بند دراصل یہ كیونكہ كے صفر قدر سوائے چاہیے ہونا سے  pi by two to plus pi by two  cosecant inver كا
ہے۔ سیٹ رینج  se  cosec  ہم اگر كہ ہے یہ وه ہیں سكتے لكه جو ہم سے بیان اس لیكن چاہیے ہونا تعلق سے اس كا تهیٹا لیے اس اور فنكشن

  ahہیں كرتے لاگو جانب دونوں دائیں اور بائیں كو فنكشن
ہیں رہے كر كوشش كی كرنے استعمال كو شناخت مخصوص اس پر طور بنیادی ہم تو  

پر اطراف دونوں ہم لہذا تو   cosec ہیں كرتے اطلاق كا
پاس ہمارے تو كا ہے   cosec  cosec inverse x  cosecant theta پاس ہمارے سے شناخت اس پهر اور ہے برابر كے

كا برابر تک جب ہے ہوتا كا  cosecant  cosecant inverse x  x  x  modكا ایكس  ہی پہلے ہم یہاں ہے ہوتا بڑا سے برابر كے ایک
حصہ یہ كا ہاته بائیں یہاں لیے اس اور ہے بڑا سے برابر كے ایک موڈ   x كے كوسیكینٹ كے تهیٹا پاس ہمارے لیے اس اور چاہیے ہونا برابر كے

برابر میں اصل كہ جو ہے  x  cosecant لكها بهی یہ اسے یا تهیٹا  ہے۔ برابر كے ایک سے لحاظ كے گناه یہ ہے مطابق كے تعریف كی فنكشن
بذریعہ ایک برابر تهیٹا سائن كہ ہے سكتا جا كیونكہ ہیں آتے بهی سے یہاں ہم اب   x  x كا اس سے بیان اس ہے بڑا سے برابر كے ایک موڈ كا

كہ ہے یہ مطلب پاس ہمارے  اور ہے ضروری ہونا كم سے ایک برابر كے بائے ایک تهیٹا   x  sin  x ہیں جانتے بهی یہ ہم مزید ہے برابر كے
مخصوص یہ لہذا ہے ركهتا تعلق سے اس پر طور یقینی تهیٹا لیے اس اور ہے ركهتا تعلق سے سیٹ اس تهیٹا كہ   ah انورس سائن سیٹ رینج

ٹو از پائی مائنس تعلق كا تهیٹا كہ ہیں سكتے كہہ بهی یہ ہم سے بیان اس  سے اس كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے سیٹ سب كا سیٹ رینج كے فنكشن  
كہ ہیں سكتے كہہ ہم لیے اس اور ہے سیٹ رینج كی فنكشن انورس سائن ٹو بائی پائی جمع سے ٹو از پائی مائنس اب ٹو از پائ جمع دو ہے سے  

چونكہ تهیٹا  sin   x شناخ پچهلی ہم سے یہاں لہذا ہے سے ٹو بائی پائی پلس سے ٹو بائی پائی مائنس تعلق كا تهیٹا اور ہے برابر كے ایک
تک جب كہ ہے دكهایا نے ہم تهی كی بات پر سلائیڈوں چند صرف نے ہم كہ ہیں سكتے كہہ سے ایک سے میں توں  y وقفہ بند وقفہ یہ  ہے تعلق كا

  sine inverse of sin yہے
تو y  pi جمع سے وقفہ دو سے نتیجے پچهلے ہمارے ہے ركهتا تعلق سے پائی مائنس آه اس ہی سے پہلے تهیٹا كیونكہ ہیں لیتے تهیٹا بجائے كی

برابر كے ویں ہے انورس سائن كا تهیٹا سائن كہ ہیں سكتے كہہ ہم سے  
انورس سائن طرف دونوں ہاته دائیں اور ہاته بائیں كے مساوات اس ہم ہیں كرتے كیا ہم كہ ہے كی بحث ابهی نے ہم پر جس ہے سے نتیجے اس یہ تو

ون انورس سائن كا تهیٹا سائن  ہے۔ انورس سائن وه ہے ملتا جو ہمیں سے لگانے فنكشن انورس سائن پر مساوات اس لہذا ہیں كرتے اطلاق كا فنكشن  
آن ون انورس سائن تهیٹا پاس ہمارے كار آخر لیے اس اور ہے برابر كے تهیٹا بالكل یہ كہ ہے كیا پاس ہمارے سے یہاں لیكن ہے برابر كے ایكس آن

دراصل تهیٹا كہ كہا  تهی پاس ہمارے سے سلائیڈ پچهلی اور ہے برابر كے ایكس كا   x  cosec ہے الٹا
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بهی یہ تو كے بهی كسی كہ ہے دكهایا نے ہم لئے اس اور ہے برابر كے الٹا كا طرح اس لئے كے موڈ كا   x  cosec  x  x  x معذرت كے
بهی كسی ہے برابر كے موڈ كے ہے۔ موڈ كا طرح اس لئے كے كہ ہے دكهایا میں آخر نے ہم ہے بڑا سے برابر كے ایک   x   x  x كا

اوور ایک كہ ہیں سكتے دكها بهی یہ ہم طرح اسی  cosecant inverse is equal to sine inverse of one over x  xكا
تمام لئے كے ہے۔ برابر الٹا سیكنٹ كے بڑا سے   cos inverse  x  x  eq   ualایک اقدامات لہذا ہے گیا ہو ختم یہاں ثبوت اور ایک سے

كہ ہے كہنا یہ صرف ہمیں لہذا ہیں جیسے چونكہ لیكن ہے برابر كے تهیٹا سے صفر حد كی فنكشن   lhs  cos inverse  pi یہ ہے تک
سے صفر وقفہ ہے۔ كرتا پیروی كی تهیٹا اس كہ ہے ظاہر طرف دونوں دائیں اور بائیں یہاں ہم پهر اور چاہیے ہونا میں   pi  cos لگاتے فنكشن

ہمیں سے جس ہیں كا ہے ملتا كے لیكن ہے ہوتا برابر كے  cos  cos inverse one by x  theta  cos  cos  cos كا
بذریعہ ایک صرف میں نتیجے كے ایک سے میں سلائیڈوں پچهلی ہے۔ ہوتا بذریعہ ایک ہمیں لہذا ہے inverse one by x  x  x  cosبرابر

تهیٹا سیكنڈ كہ ہے مترادف كے كہنے یہ جو ہے ملتا تهیٹا اوور ایک تهیٹا سیكنڈ كیونكہ ہے برابر كے   x  cos ہے تهیٹا
اب تهیٹا سیكنڈ كہ ہے كرتا پیروی كی اس  یہ سے وہاں تو سے صفر تعلق كا تهیٹا چونكہ ہے   x  pi ہے سیٹ رینج كا الٹا سیكنٹ اور ہے سے

سے  سیٹ رینج یہ كا فنكشن الٹا سیكینٹ لہذا ہے سیٹ رینج كہ ہیں جانتے ہم لہذا مائنس 0قریبی  پوائنٹس تمام میں اس لہذا ہے  pi  pi by 2  
سے صفر وقفہ علاوه كے ٹی یہ اب سے دو كے سے صفر وقفہ اس ہی سے پہلے   pi  pi   heta  pi یقینی تهیٹا یہ لہذا ہے موجود میں

چونكہ كہ ہے كرتا پیروی كی اس بخود خود یہ سے وجہ اس اور ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے فنكشن الٹا سیكنٹ پر طور  x  x تهیٹا سیكنڈ
الٹا كے سیكنڈ كے ایكس اوور ایک ہی سے پہلے تهیٹا لیكن تهیٹا  ہوگا برابر كے  x  cos كر ملا كو اس اور اس لیے اس اور تها برابر كے معكوس

الٹا سیكنڈ كہ ہیں كرتے حاصل یہ ہم اور پر اور ہیں جیسے ایک كے  پر x  cos inverse one  x  x 1 كے  tangent inverse  
جیسا ایک درمیان   ah یہ كہ ہیں كہتے ہم ہے موڑ سا تهوڑا یہاں لیكن ہے ساته كے خطوط كے طرح اسی دوباره ثبوت الٹا كوٹینجینٹ ہے۔ رشتہ

صرف كیونكہ گے جائیں نیچے كو ثبوت ہم اب كہ گا جائے ہو واضح یہ اور ہے ہوتا لاگو پر قدروں مثبت كی x  x 1 0  پر ایكس ہے بڑا سے اس
پائی مائنس رینج كی فنكشن انورس ٹین ہے تهیٹا ایكس پر  انورس ٹین كہ ہیں كہتے ہم اگر كہ ہیں كہتے ہم الٹا ٹین لیے اس اور ہے بڑا سے  بهی 01

ہے۔ وقفہ كهلا درمیان كے پلس ٹو بائی پر ون چونكہ پر ون انورس ٹین ہے بڑا سے صفر  pi by two  x  x  لیے اس اور ہوگا مثبت بهی كا
ٹو  ہے۔ درمیان كے ٹو بائی پائی مائنس صرف حد كی فنكشن انورس ٹین كیونكہ چاہیے ہونا سے ٹو بائی پائ سے صفر تعلق كا تهیٹا اس پر طور یقینی

پلس اور   pi by two  one on x ہے بڑا سے صفر
ہم اگر لیكن ہے بیان یہ یہاں ہمارے تو   tan ہیں كرتے لاگو طرف دونوں دائیں اور بائیں كو فنكشن

پر ایک  ہے تهیٹا ٹین اب ہے ملتا ٹین كا تهیٹا ہمیں تو   cot تهیٹا
وه ہمیں سے تعلق اس تو پاس ہمارے اور ہے ہے زیاده سے صفر   cot of theta x  x  cot inverse function سیٹ رینج كی

سے صفر pi 0 سے  تهیٹا یہ كہ تها دكهایا نے ہم كہ ہیں جانتے سے بیان اس سے یہاں سے لیكچر آخری اپنے ہم كہ یہ اور ہے  pi by 2 
ہی سے پہلے لیكن ہے ركهتا تعلق سے سے صفر جو ہے سیٹ ذیلی كا سیٹ رینج كے 0اور ہے  to pi by two  cot inverse  pi  

پر ایک  ہے الٹا ٹین جو تهیٹا یہ یہاں كہ ہے كرتا پیروی كی اس یہ لیے اس وقفہ تعلق كا چاہیے۔ ہونا سے  x  ze   ro  pi سے
كا تهیٹا پاس ہمارے ہے كیا پاس ہمارے اب تو تهیٹا یہ جہاں ہے برابر كے   cot x  cot inverse اور ہے ركهتا تعلق سے رینج كی فنكشن

كہ ہے كرتا پیروی كی بات اس بخود خود یہ سے وجہ اس كا بالكل  x  cot inverse  theta كیونكہ  ہے۔ رہا ہو صرف یہ ہوگا برابر كے
سے صفر كہ جو ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے فنكشن انورس كاٹ تهیٹا   pi باہر سے سیٹ رینج اس كے فنكشن انورس كورڈ تهیٹا اگر ہے

 ہوتا
ہوتی نہ درست شناخت یہ تو  

ہے۔ ہونا برابر كے دونوں تهیٹا پاس ہمارے كار آخر تو اور  cot inverse x  tan inverse one on x  دونوں یہ سے وجہ اس اور
جب ہے  صرف یہ كہ دیكهیں لیكن ہیں برابر ہو بڑا سے آپ اگر كہ ہے یہ مسئلہ كا برابر كے  یا منفی 2لیں منفی  x 0  x 0  x  

پر  یہ كیا  ہوگا كیا تو جہاں میں صورت اس ہوگا سے وقفہ تعلق كا تهیٹا كہ ہوگا یہ مطلب كا جس ہوگا منفی 1تعلق سے وقفہ اس تهیٹا منفی  x  x 
مائنس تعلق كا اس بجائے كے اس ہے ركهتا نہیں كیونكہ ہوگا تک  سے بذریعہ ایک لیے اس منفی  ہے pi 2 0 ہوگا منفی بهی  x  x  

وقفہ یہ یا رینج یہ اور ہے كہ جو ہوگا سے صفر ٹو بائی پائی مائنس تعلق كا تهیٹا میں صورت اس تو  a  cot یا ركهتا نہیں تعلق سے اس
جب كہ تک یہاں ہوگا درست بیان یہ اور یہ بهی میں صورت اس لیے اس ہے۔ نہیں سیٹ ذیلی كا سیٹ رینج كے   inverse  xدونوں یہ ہو منفی

مائنس كیونكہ ہوگا مسئلہ ایک پر مرحلے اس یہاں ہمیں كہ ہے یہ وه ہوگی نہیں درست بات جو لیكن گے ہوں درست بیانات  pi by two حد كی
یہ مائنس جو ہے ركهتا تعلق تهیٹا یہ سے جس وقفہ وه بلكہ سے صفر ہوگا نہیں سیٹ سب كا ہے صفر   ah  pi by two to  pi  سب كا

سے صفر یہ ہوگا نہیں سیٹ جو ہوگا نہیں سیٹ سب كا  pi  cot  cot تهیٹا كہ سكتے كہہ نہیں یہ ہم لیے اس اور معكوس ہے سیٹ رینج كی
منفی لیے اس ہے برابر كے   inverse x  xگی رہے نہیں برقرار مساوات یہ لیے كے

مائنس آئیے تو انورس سائن اور انورس سائن كے پر طور واضح كو تعلق درمیان كے   x  x  x میں اصل ہے یہ كیونكہ ہیں دیكهتے لیے كے
كا فنكشن انورس سائن ڈومین  

لیے اس لیكن لكها نہیں نے ہم تو   x ہے فنكشن طاق ایک ایكس سائن كہ ہیں جانتے ہم اب چاہیے ہونا سے ون پلس سے ون مائنس وقفہ بند تعلق كا
ہے۔ درست بات یہی بهی لیے كے انورس سائن كہ گے دیكهیں ہی جلد ہم اور   x 

مائنس كہ ہیں كہتے یہ ہم تو x  pi by two to مائنس ہے وقفہ قریبی رینج كی فنكشن انورس سائن كیونكہ ہے برابر كے تهیٹا انورس سائن كا
مائنس چاہیے ہونا سے حد اس تعلق كا تهیٹا بعد كے اس  Plus pi by two  pi by two to plus piسے وقفے قریبی دو  كریں سیٹ

مائنس انورس سائن ہمیں ہیں لیتے نشان كا اطراف دونوں كے مساوات اس ہم پهر اور   x كی ہاته بائیں یہاں لیكن ہے ہوتا برابر كے سائن كے تهیٹا
مائنس بالكل طرف   x لكه بهی یہ ہم سے جہاں ہے برابر كے سائن كے تهیٹا ایكس مائنس  ہے وه ہے ملتا جو ہمیں لئے اس اور ہے برابر كے

كہ ہیں سكتے   x تهیٹا بهی كسی كہ ہیں جانتے ہم لہذا ہے فنكشن طاق ایک فنكشن سائن كہ ہیں جانتے ہم اب ہے برابر كے سائن مائنس كے تهیٹا
ہے۔ برابر كے مائنس سائن كی تهیٹا مائنس لیے كے  sine theta 

یہ تو یہاں   ri   ght ہے برابر كے سائن كے تهیٹا مائنس طرف كی ہاته
كہ ہے مساوات یہ پاس ہمارے كار آخر تو   x بهی تهیٹا مائنس ہے ركهتا تعلق سے وقفہ اس تهیٹا چونكہ اب ہے برابر كے سائن كے تهیٹا مائنس

اس ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے فنكشن انورس سائن ہے۔ ركهتا تعلق سے وقفے اسی بهی تهیٹا مائنس لیے اس ہے ركهتا تعلق سے وقفے اسی
اور ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے فنكشن انورس سائن تهیٹا مائنس یہ چونكہ لیے   x كہ ہے ملتا ہمیں جو ہے برابر كے سائن كے تهیٹا مائنس

تهیٹا مائنس   x اس اور ہے برابر كے مائنس كے ایكس انورس سائن تهیٹا كیونكہ ہے سكتا جا لكها بهی یہ بعد كے اس  ہے برابر كے سائن الٹا كے
كے مائنس كے ایكس انورس سائن انورس، سائن كا ایكس مائنس كہ ہے یہ وه ہے ہوتا حاصل جو كار آخر ہمیں كر ملا ساته كے اس كو اس لیے  

لیے كے فنكشن انورس ٹین بات كی طرح اسی ہے فنكشن عجیب ایک یہ كہ  ہیں۔ دیكهتے ہم بهی لیے كے فنكشن انورس سائن كہ تک یہاں ہے، برابر
میں اوپن تهیٹا كہ ہے یہ مطلب كا اس ہے تهیٹا انورس ٹین كا ایكس مائنس كہ كریں فرض كہ ہیں سكتے دكها یہ سے جلدی ہم اور ہے درست بهی  

۔ ہے ركهتا تعلق سے اوور مائنس مائنس ٹین كا تهیٹا لیے اس اور  nterval  pi by two two plus pi by two  x ah  برابر كے
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پهر اور سے لگانے ٹین پر اطراف دونوں یہاں ہے كہ ہیں سكتے كہہ كیا ہم سے یہاں   ah  x ہے برابر كہ جو ہے برابر كے تهیٹا ٹین مائنس
ہے فنكشن طاق ایک فنكشن ٹین لہذا ہے فنكشن طاق ایک بهی فنكشن ٹین كیونكہ میں ٹین كے تهیٹا مائنس  

ٹین تعلق كا تهیٹا مائنس لیے اس  اور ہوگا بهی سے تهیٹا مائنس ٹو بائی پائی پلس سے ٹو بائی پائی مائنس تعلق كا تهیٹا چونكہ لیكن ہے درست یہ تو  
الٹا ٹین تهیٹا مائنس كہ ہے كرتا پیروی كی اس یہ سے جہاں ہے سے رینج كی فنكشن انورس   x ہے برابر كے

الٹا ٹین تهیٹا مائنس یہ كہ ہے ہوتا معلوم یہ سے مساوات اس تو  x اور سیٹ رینج كا فنكشن انورس ٹین ہے كا تهیٹا مائنس تهیٹا مائنس یہ كیونكہ ہے
كہ ہے یہ وه ہیں دیكهتے ہم جو سے یہاں اور یہاں لیے اس اور برابر كے ایكس انورس ٹین آف مائنس ہے سكتا جا لكها بهی پر طور كے تهیٹا جسے

طرح اسی اور ہے برابر كے مائنس كے ایكس انورس ٹین ایكس مائنس كا انورس ٹین شناخت دوسری   ah  ah  مثال ہے سكتا جا دكهایا بهی كو
پر طور كے اور   cos inverse minus x  cos inverse x گا جاؤں سے تیزی تهوڑی پر اس میں

سے صفر تعلق كا تهیٹا كہ ہے یہ تعلق كا اس تو سے وجہ اس اور ہے تک مائنس تهیٹا مائنس  ہے۔ برابر كے   pi  cos  x  cos كے تهیٹا
برابر كہ ہیں جانتے ہم مائنس لیكن ہے مترادف كے لكهنے تهیٹا بهی كسی كے تهیٹا مائنس مائنس لیے كے   x  pi  cos  cos theta كے

ہے برابر  
لہذا ہے برابر كے اس یہ تو اب كے تهیٹا مائنس  x  pi  cos   pi to pi this pi ہے۔ سے صفر تعلق كا تهیٹا چونكہ ہے برابر كے

سے صفر وقفہ اسی بهی تهیٹا مائنس كہ ہے ہوتا معلوم یہ سے یہاں لیے اس اور ہے ركهتا تعلق سے  pi  pi  cos ہے برابر تهیٹا مائنس
ہے برابر كے اور   inverse of x  cos inverse of x  cos inverse of minus xتها تهیٹا

مائنس سے مساوات اس اسے ہم اگر بجائے كے تهیٹا اس یہاں  اگر تو كے   x  cos inverse ہیں لكهتے پر طور كے
ہے وه ہے ملتا جو ہمیں تو مائنس ہے برابر   pi  cos inverse of minus x  cos inverse of x ہمیں كار آخر سے جہاں كے

وه جمع مائنس  ہے۔ ملتا اور ہے۔ برابر كے   cos inverse of x  cos inverse of x  x pi  thi   s كے ایكس بهی كسی
مائنس كہ پایا نے ہم جہاں مرحلہ اہم یہاں تها یہ مرحلہ اہم لہذا ہے كم سے برابر كے ایک موڈ كا ایكس كہ طرح اس ہے درست لیے   cos تهیٹا

دراصل كا تهیٹا مائنس سے صفر  سے وجہ كی تهیٹا یہ كہ چلا پتہ بهی یہ اور ہے  pi  cos  pi pi صفر وقفہ اسی بهی تعلق كا تهیٹا مائنس
سے سے صفر یہ اور ہوگا سے چونكہ لہذا ہے سیٹ رینج كا فنكشن كے تهیٹا مائنس  pi  pi cos inverse  x pi  cos ہے برابر كے

زاویہ یہ اور ہی سے پہلے  ہے تهیٹا مائنس  pi  cos inverse تها آسان بہت یہ سے وہاں پهر اور ہے آتا بیان یہ میں سیٹ رینج كے فنكشن
آه اور جو ہے وہی تعلق درمیان كے  cosec inverse minus x  cosec inverse x  sine بہت اسے ہم اور ہے لئے كے فنكشن

چاہیے ہونا نہیں مشكل زیاده سمجهنا لیے كے آپ ہیں۔ سكتے كر عبور سے تیزی  
تعلق كا تهیٹا پهر ہے برابر كے تهیٹا یہ كہ ہیں كہتے ہم آئیے تو   cosec inverse وقفہ بند كہ جو چاہیے ہونا سے سیٹ رینج كے فنكشن

مائنس  pi by two to plus pi by two بائیں كے مساوات گئی دی اوپر اس ہم اگر سے وہاں لیے اس اور كے صفر عنصر سوائے ہے
طرف دونوں طرف دائیں اور   cosec لیں

كا تهیٹا ہمیں تو مائنس كہ ہے مطلب یہ پر طور بنیادی كا جس ہے ملتا كے تهیٹا   cosec  x  x  cosec لیكن ہے برابر كے مائنس كے
لیے اس اور ہے فعل عجیب ایک كا تهیٹا مائنس جو ہے وہی مائنس كا تهیٹا ہے   cosec   cos x  cosec  xتعلق سے وقفہ اس تهیٹا اگر اب

ہے ركهتا  
پر طور بنیادی وقفہ یہ اب ہے تعلق كا تهیٹا مائنس چونكہ لیے اس اور ہے ركهتا تعلق سے وقفہ اس بهی تهیٹا مائنس تو   cosec سیٹ رینج كا الٹا

تعلق كا تهیٹا مائنس  لہذا ہے تهیٹا مائنس كہ ہے ہوتا معلوم یہ سے بیان اس لیے اس اور ہے سے سیٹ رینج كے   cosec inverse  x كے
مائنس ہی سے پہلے تهیٹا لیكن ہے برابر كے الٹا كے   cosec  x  cosecمائنس تهیٹا كہ ہے نكلتا یہ سے یہاں لیے اس اور تها برابر كے الٹا

ہے۔ برابر كے  cosec inverse x  cos x inverse of كہ ہیں سكتے كر اخذ نتیجہ یہ ہم سے وجہ اس اور ہے چیز یہ تهیٹا لیكن
ہے تهیٹا جو كہ سے وجہ اس صرف  ہے یہ كہ ركهیں یاد لیكن ہے برابر كے مائنس كے   minus x  cosec inverse x  cosecالٹا

كہ جو ہے ایكس وہی صرف ڈومین كا فنكشن   mod x طرح كی فنكشن سائن كہ ہے یہ وه ہیں دیكهتے ہم جو اور ہے بڑا سے برابر كے ایک
  cosecرہے جا كرنے نہیں ثابت كو بیانات دو اگلے ہم میں مفاد كے وقت  ہے۔ آتا آگے سے یہاں یہ كیونكہ ہے فنكشن عجیب ایک بهی فنكشن الٹا

مائنس پهر بار ایک یہاں ہمارے اور ہے گیا دیا چهوڑ پر طور كے مشق سی چهوٹی ایک پر آپ یہ اور ہیں اور الٹا سیكنٹ كے  x  x الٹا سیكنٹ كے
كا فنكشن الٹا سیكنٹ دراصل سیٹ مخصوص یہ یہاں لہذا ہیں برابر كے ایک موڈ تمام كے ایكس  كہ ہے سكتا جا دكهایا یہ اور ہے تعلق درمیان كے  

ہے برابر كے ایكس مائنس الٹا سیكنڈ انورس لیں ایكس بهی كوئی میں ڈومین كے سیكینٹ آپ لہذا ہے ڈومین    pi برابر كے ایكس الٹا سیكنڈ مائنس
كہ جو كے اور كے x  cos inverse  minus x  cos inverse  cot تار ایک كی طرح اسی اور ہے جلتا ملتا سے تعلق درمیان كے

كہ ہیں جانتے ہی پہلے ہم ہے درست بهی لئے كے اور  inverse function  sine  cosine  a  hہیں ایک پر طور بنیادی افعال كے
ہم كیا كہ ہوگا دلچسپ دیكهنا یہ لہذا ہیں ورژن ہوئے بدلے كے دوسرے ایک صرف وه اور   sin inverse x  cos inverse x كے

اور انورس سائن چونكہ كہ ہے ظاہر یہ اور ہیں سكتے كر حاصل تعلق كچه درمیان جو ہے وہی ڈومین كا فنكشن   cos inverse  x موڈ وه كا
چاہئے ہونا قابل كے كرنے وضاحت كی تعلق كچه درمیان كے ان ہمیں چاہئے ہونا كم سے برابر كے ایک  

انورس سائن كہ ہیں كہتے ہم كہ كریں شروع ہوئے كہتے یہ ہم آئیے تو  x تعلق كا تهیٹا كہ ہے ہوتا یہ بعد كے اس سے جہاں ہے برابر كے تهیٹا
پر اطراف دونوں ان سائن پر مساوات اس ہم اگر دو بائی پائی پلس دو دو بائی پائی مائنس ہے وقفہ بند جو كا فنكشن انورس سائن چاہئے۔ ہونا سے حد

ہے ہوتا برابر ایكس انورس سائن آف سائن وه ہے ملتا ہمیں جو ہیں كرتے لاگو پر طور بنیادی طرف كی ہاته بائیں یہ لیكن تهیٹا   sin  x ہے
برابر كے سائن كے تهیٹا وه ہیں كرتے حاصل ہم جو تو   x كہ ہیں جانتے ہم سے لیكچرز ابتدائی ہمارے پر فنكشنز مثلثی كہ ہیں جانتے ہم لیكن ہے

ہے برابر سائن كا تهیٹا ہی پہلے رشتہ یہ   cos cos of pi by two minus theta  k اس یہاں لیے اس اور لیے ہمارے اب  ہے۔
كہ ہے یہ وه ہے ہوتا حاصل جو ہمیں سے كرنے استعمال كو تعلق ہے برابر   x  cos of pi by two وقفہ تهیٹا چونكہ اب تهیٹا مائنس

مائنس جمع سے یہ ہے ركهتا تعلق سے pi by two  pi by two  pi by two 0 سے  وقفہ بند تعلق كا اس ہے۔ آتا بعد كے تهیٹا مائنس
كی زاویے كسی پاس ہمارے كہ ہے یہ وه ہے كچه جو پاس ہمارے اب اور ہوگا سے وقفہ كے برابر كے  pi  cos  xدراصل زاویہ یہ اور ہے

ہے ركهتا تعلق سے  سیٹ سے  وقفہ بند سے  وقفہ بند لہذا ہے سیٹ رینج دراصل وقفہ قریبی لیكن 0درحقیقت  pi 0  pi 0   to pi 0  pi  
یہ چونكہ اور ہے سیٹ رینج كا فنكشن تهیٹا مائنس  cos inverse  pi by 2  cos inverseہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے فنكشن

سے یہاں یہ تهیٹا مائنس كے   pi by  2  x  cos inverse جوڑیں كو بیان اس اور كو بیان اس یہاں ہم اگر لئے اس اور ہے برابر كے
كہ ہے یہ وه ہیں دیكهتے ہم جو تو تهیٹا اب مائنس   pi by 2  sin inverse of x تها

تو برابر   pi by 2 minus sine inverse x  cos inverse x  si كہ ہیں سكتے كر اخذ نتیجہ یہ میں آخر  ہم سے جہاں ہے
تمام لئے كے كہ طرح اس ہے برابر كے ne inverse x plus cos inverse x  x  pi by 2  x 1كم سے برابر كے  موڈ كا  

كہ ہیں سكتے دكها بهی یہ آپ ہے۔ جیسا ایک انداز كا ثبوت اور چاہئے ركهنا یاد میں انداز اسی كو آپ جسے ہے شناخت بنیادی بہت ایک یہ لہذا ہے۔
بهی كسی لیے كے قدر حقیقی پلس برابر   x  tan inverse x  cot inverse x  pi by two كسی كہ بهی یہ اور ہے برابر كے

بهی كہ طرح اس لیے كے   x  x ہے بڑا سے برابر كے ایک موڈ كا
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سیٹ یہ یا سیٹ یہ تو  x  بهی یہ آپ یہ لیے اس اور ہے فنكشن ڈومین لیے كے دونوں فنكشن الٹا كوسیكینٹ اور الٹا سیكینٹ دراصل اقدار لیے كے
كہ ہیں سكتے دكها پلس الٹا سیكینٹ كا الٹا كوسیكینٹ كا  x  x  pi گیا دیا چهوڑ پر طور كے مشق ایک لیے كے آپ یہ لہذا ہے برابر سے دو كے

 ہے۔
بهی كسی ہم كیا كہ ہیں دیكهتے ہم اب تو اور   x  y ہیں سكتے كر لیے كے

یہاں تو اور   x  y ہے نہیں كچه سوا كے سیٹ كے اعداد حقیقی تمام كہ جو ہیں میں سیٹ ڈومین كے فنكشن انورس ٹین دونوں
كہ كہیں ہم اگر كہ كریں فرض تو اور   x  y ہیں اصلی دونوں ہیں

اسے اور ہیں سكتے بنا آسان اسے ہم كیا تو كی چیز كسی ہیں۔ سكتے لكه پر طور كے یہاں چیز یہ جہاں اور  tan i  nverse  x  y دونوں
ہے منحصر پر  

كہ ہیں كہتے یہ ہم آئیے تو اور ہے برابر كے تهیٹا   tan inverse x  tan inverse y phi ہے برابر كے
اور تهیٹا كہ ہے كرتا پیروی یہ بخود خود تو مائنس كہ جو فنكشن الٹا چاہئے۔ ہونا سے حد كی ٹین تعلق كا دونوں  phi  pi by 2 n  pi پلس

  by 2ہے فائی پلس تهیٹا وه ہیں چاہتے كرنا گنتی كی چیز جس ہم پهر اور ہے وقفہ كهلا درمیان كے
ضروری آه یقیناً  لیے كے كرنے ایسا یہاں ہیں سكتے لكه پر طور كے الٹا كے چیز كسی كو فائی پلس تهیٹا ہم كیا كہ ہے دیكهنا یہ ہیں چاہتے كیا ہم تو

ہے سچ یہ اگر كہ ہے شرط  
ہے سچ یہ اگر كیونكہ چاہیے ہونا برابر كے چیز اس اندر كے بریكٹ یہاں فائی پلس تهیٹا ٹین كہ ہے یہ شرط ضروری تو  

دلیل كی فنكشن انورس ٹین جو چاہیے ہونا برابر كے فائی پلس تهیٹا آف ٹین ہمیں سے لگانے پر دونوں طرف دائیں اور ہاته بائیں كو فنكشن ٹینجینٹ تو
جانا آگے كہ ہے مطلب كا اس لیكن ہے، موجود پر طور كے   m  كہہ یہ ہم كہ سكتے كہہ نہیں یہ ہم یہ لیكن ہے درست تک یہاں سے یہاں

ہے برابر كے چیز كسی فائی پلس تهیٹا ٹین كہ ہیں كہتے ہم اگر كہ ہیں سكتے  
ہم آه لیكچرز پچهلے ہمارے  سے دوباره ٹین كا فائی پلس تهیٹا كہ ہو معلوم ہمیں تاكہ ہے برابر كے چیز كس یہ كہ كریں اخذ سے جلدی آئیے تو  

اور تهیٹا ہم جب ہے برابر كے اب سے یہاں كہ جو ہے فائی ٹین تهیٹا ٹین مائنس  اوور فائی ٹین پلس تهیٹا ٹین ٹین كا فائی پلس تهیٹا كہ ہیں جانتے 1  
اور الٹا ٹین كا ایكس كو فائی  y  tan چونكہ كہ گا كرے پیروی كی بات اس یہ سے سٹیٹمنٹ ایک ہر ہیں۔ كرتے تعریف كی ہونے الٹا ٹین كا

ہم اگر ہے تهیٹا   inverse x  tanلیں سے اطراف دونوں كو فنكشن
سے یہاں ہمیں تو وه ہے ملتا جو سے سٹیٹمنٹ اس یہاں طرح اسی اور ہے ملتا برابر كے ٹین كے تهیٹا   x  y لیے كے فائی آف ٹین ہے برابر

ہے تهیٹا ٹین آه ٹین ٹی ٹین لیے اس ہیں رہے جا كرنے استعمال كو دونوں ان یہاں ہم تو  x 
ہے جاتا بن یہ تو فائی ٹین جمع جمع مائنس ایک   x  yx  y  xy ہے زیاده سے

مائنس ایک ہے ٹین كا فائی پلس تهیٹا وه ہیں دیكهتے جو ہم تو مائنس  جمع زیاده سے بار جمع برابر كے x 1 لازمی كا اس لیكن  x  x  y  y  
الٹا كے ٹین ہے برابر فائی پلس تهیٹا كہ ہیں سكتے كہہ یہ ہم سے یہاں كہ ہے نہیں یہ مطلب جمع مائنس ایک كو   x  yy  xy گیا كیا تقسیم سے

انورس ٹین تعلق كا فائی اور تهیٹا سے میں زاویوں دو ان  رقم جب میں صورت اس صرف اور اگر ہو درست یہ ہمیشہ كہ نہیں ضروری یہ ہے  
مائنس ایک ٹین كا فائی پلس تهیٹا كہ تها یہ وه تها دكهایا نے ہم جو تک اب ہے سے سیٹ رینج كے فنكشن زیاده سے جمع  xy  x  y ہے برابر كے

پلس تهیٹا كہ ہے نہیں یہ مطلب كا اس لیكن ہے برابر   phi  tan inverse of x plus y one minus xy  ہی تب صرف یہ اب
پلس تهیٹا جب ہے درست   phi ٹو بائی پائی پلس سے ٹو بائی پائی مائنس دو دو ہے وقفہ كهلا جو ہے سے سیٹ رینج كے فنكشن الٹا ٹین تعلق كا

ہے ركهتا تعلق كہاں سے وقفہ اس فائیو پلس تهیٹا اگر تو  
ہے سے  بائی پائی پلس  بائی پائی مائنس تعلق كا فائی پلس تهیٹا اگر لہذا ہے درست یہ تو 22  

كہ ہے درست یہ تو جو تها الٹا كا ٹین پلس تهیٹا جو الٹا ٹین كا ہے۔ برابر كے الٹا ٹین كے پلس ایكس تها مائنس ایک   x  phi   y  xy زیاده سے
دونوں تهیٹا كہ ہے یہ مسئلہ اب ہے درست حالت یہ كہ ہے سكتا جا دكهایا یہ ہے درست حالت یہ ہے كب دو حالت یہ لیكن ہے  

مائنس وقفہ ہے تعلق سے تهیٹا بهی كا تهیٹا كہ ہیں جانتے ہم تو جمع سے دو  سے اور  pi  pi by two  phi ہے سے وقفہ اس بهی تعلق كا
كریں شامل كو ان ہم جب كہ ہے ممكن یہ لہذا  

اگر ہے۔ سچ یہ كہ گے دكهائیں ہم لیكن جائے ہو باہر سے وقفہ یہ ہو ركهتا نہ تعلق سے وقفہ ہی ایک دوباره مجموعہ كا دونوں ان كہ ہے ممكن تو  
جب میں صورت اس صرف اور اگر ہے درست شرط یہ میں صورت اس صرف اور اوقات   x  y ہے كم سے ایک پیداوار كی

ہمیں اگر كہ ہے یہ وه ہے دكهایا نے ہم جو پر طور بنیادی لہذا ہے درست یہ صرف تو اور كہ جائے دیا اوقات   x  y  x  y كم سے ایک  ہے
الٹا ٹین كہ ہے كرتا پیروی كی اس یہ تو الٹا ٹین جمع الٹا ٹین ہے برابر پلس مائنس ایک  x  y  x  y  xy ہم اگر ہے میز اچهی ایک یہاں اوپر كے

اگر كہ گے كریں ظاہر یہ بار   x  y ہے كم سے ایک
الٹا ٹین كہ ہے درست یہ تو الٹا ٹین جمع مائنس ایک ہے۔ بالكل پر   x  y  xy  ah tan inverse x plus y  صرف یہ لیكن برابر كے

اگر ہے برابر كے اس  xy صور دوسری لیكن ہو كم سے ایک
لیے كے توں  

اگر صورتیں دوسری تو اور اور ہیں مثبت دونوں ایک میں ایكسپریشن اس ہمیں میں صورت اس  ہے زیاده سے ایک  x  y  xy  pi گا پڑے جوڑنا

اگر ہے ملتا یہی ہمیں طرف دوسری تو اور   x  y ہیں كرتے اضافہ كا پائی مائنس ایک ہم ہے بڑا سے ایک بهی پهر مصنوع لیكن ہیں منفی دونوں
ہیں میں اصل ہم میں كلاس اگلی تو یہ كہ ہوں رہا دكها كو آپ شاید ہوں رہا جا كرنے شروع ساته كے كو   ah  x  y كرنا كیوں كم سے ایک میں

كہ لئے كے بنانے یقینی كو بات اس ہے شرط كافی اور ضروری ایک پلس پلس تهیٹا جو   tan inverse x  tan inverse y  phi ہے
شناخ دیگر كچه  ہم پهر اور ہے ركهتا تعلق سے سیٹ رینج كے فنكشن انورس ٹین

شكریہ كا آپ سیشن كا كرنے حل مسئلہ كچه بعد كے اس اور گا رہے جاری بهی ساته كے توں  Pru
tor
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