
  ആദّ ْപഭാഷണ؋ിൽ വിപരീത ْതിേകാണമിതി ْപവർ؋ന׹െളുׯറിتു׺ ര؇ാമെ؋ 
ْപഭാഷണ؋ിേല്ׯ സٔാഗതം, ഈ ْപഭാഷണ؋ിൽ sine inverse x cos inverse x tan inverse x 
േപാെലയുت അടിرാന ْതിേകാണമിതി ഫംഗ്ഷനുകളുെട വിപരീത׹ളിൽ അടിرാനം ഞ׹ൾ 
നിർവചി׺ിരുؗു.  ഈ വിപരീത ഫംഗ് ഷനുകൾ തأിലുت ചില ഐഡന്റിئികളും ബؖ׹ളും ഞ׹ൾ 
പഠിׯാൻ േപാകുؗു , ഒരു ْദുത റീകّാ്ؚ ഇവിെട െഡാെമയ് നിന്െറ ഒരു പ؂ികയും മുآെ؋ 
ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ ചർ׺ െചᅃٝ ആറ് വിപരീത ഫംഗ്ഷനുകളുെടയും േْശണിയും ആണ് , ഞ׹ൾ 
ഈ ൈسഡ് ഓേരാؗും പരാമർശിുׯം. ഇേؚാഴിതാ ഈ ْപഭാഷണ؋ിലും നأൾ ആരംഭിؗുׯതിന് 
മു്آ ആഹ്, ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ൈസൻ എക് സ് ഇൻേവഴ് സ് എؗിവ തأിൽ ആശയുׯഴؚം x , 
സൃذിؗുׯ മിׯ വിദّാർ،ികൾുׯം ഇവിെട ഒരു െചറിയ മുؗറിയി്ؚ ഉ؇്, ഇവ ര؇ും ഒؗെ്ؗب 
ദയവായി ْശؑിുׯക , ഉദാഹരണ؋ിന് നമു്ׯ തുലّെമടുׯാം  പൂജّ؋ിേല്ׯ , പൂജّ؋ിന്െറ x 
ൈസൻ വിപരീതം പൂജّ؋ിന് തുലّമാെണ്ؗ നമുׯറിയാം, എؗാൽ നമു്ׯ വലതുവശെ؋ x 
പൂജّ؋ിന് തുലّമായ ഉപേയാഗി്׺ കണׯാׯാം വിപരീതം ൈസൻ പൂജّം വിപരീതമാണ്  x x h 
എؗത് നിർവചിׯെؚ؂ി؂ിبാ؋ പൂജّ؋ിന് േമെലയുت പൂജّമാണ് , അതിനാൽ ഇവ ര؇ും ഒؗെ്ؗب 
വّװമാؗുׯതിനുت ഒരു മിക׺ ഉദാഹരണമാണിത്  , ൈമനസ് ചതുര؋ിന്െറ ടാൻ 
വിപരീത؋ിന്െറ ْപധാന മൂലّം കെ؇ؗു؋തിനുت ഒരു ഉദാഹരണം ഇവിെടയു؇്.  മൂؗിന്െറ റൂ؂് 
ഇേؚാൾ നമുׯറിയാം ടാൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന് എبാ യഥാർ، സംഖّകൾുׯം ആഹ് എؗ െഡാെമയ് ൻ
ഉെ؇ؗും േْശണി എؗത് ൈമനസ് ൈപ 2 നും ൈപ ൈബ 2 നും ഇടയിലുت തുറؗ ഇടേവളയാണ് .  മൂ്ؗ
, ൈമനസ് അറുപത് ഡിْഗിയിെല ടാൻ, അതായത് ൈമനസ് ൈപ മൂ്ؗ , ൈമനസ് ൈപ മൂ്ؗ, ൈമനസ് 
ൈപ മൂ്ؗ, ൈമനസ് ൈപ മൂ്ؗ ഈ ഇടേവളയിൽ ൈമനസ് ൈപ ര؇ിൽ നി്ؗ ؛സ് ൈപ ര؇ിൽ 
കിടുؗുׯ, അതിനാൽ നമു്ׯ കഴിയും  മൂؗിന്െറ ൈമനസ് സ് കٔയർ റൂ؂ിന്െറ ടാൻ വിപരീതം മൂؗിന് 
മുകളിലുت ൈമനസ് ൈപ്ׯ തുലّമാെണ്ؗ എഴുതുക വൺ ആഹ് നأൾ ْശؑിേׯ؇ കാരّം , ൈപ 
ൈമനസ് ൈപയുെട 3 ടാൻ േപാലും ൈമനസ് റൂ؂ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇതിന്െറ ടാൻ 2 ൈപ ആണ്  
3 െകാ؇് ൈമനസ് സ്കٔയർ ആണ്  3 ന്െറ റൂ؂് ആെണ׸ിലും ൈമനസ് റൂ؂് ْതീയുെട ടാൻ വിപരീതം 
ഇതിന് തുലّമാകിب, കാരണം ര؇് ൈപ ൈബ ْതീ ടാൻ വിപരീത ഫംഗ്ഷന്െറ േْശണി െസئിേല്ׯ ah 
യിൽ ഉൾെؚടുؗിب, അതിനാൽ ഈ കാരّ؋ിൽ നأൾ അൽؚം ْശؑിേׯ؇തു؇്. ഇതാ നأൾ 
പഠിׯാൻ േപാകുؗ ആദّെ؋ തരം ഐഡന്റിئി , അതിനാൽ ഒ്ؗ മുതൽ ؛സ് വൺ വെരയുت അട׺ 
ഇടേവളയിൽ കിടؗുׯ ഈ േവരിയബിൾ ആണ് നുأെട പׯലുتത് എ്ؗ പറയാം, ൈസൻ ഇൻേവٌ٧് x 

ന്െറ ൈസൻ എؓാെണ്ؗ േനാׯാം. േױാ്ُٛ ഇന്റർെവൽ ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ؛സ് വൺ വെരയുت x 
ഏത് നും ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷന്െറ അവസാന ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ നിർവചി׺തുേപാെല x 
ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് തീئയ് ്ׯ തുലّമാെണ്ؗ പറയാം.  വിപരീതം ഏത് തീئയാണ്, അതിനാൽ ഈ x x 
ْപേതّക തീئ അട׺ ഇടേവള ൈമനസ് ൈപ ൈബ ടു ടു ؛സ് ൈപ ൈബ ടു ൈബ ടു ടു ؛സ് ൈപ ൈബ ടു
ആയിരിുׯം, കാരണം ഈ ൈസനസ് ഫംഗ് ഷന്െറ പരിധി ൈമനസ് ൈപ ൈബ ടു ടു ؛സ് ൈപ ൈബ ടു 
ആണ് , ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ ഇേؚാൾ ْപേയാഗിׯാം എ്ؗ അറിയാം  ര؇ിലും ആ ചിصം  വശ׹ൾ 
വളെര ൈസൻ ഓഫ് ഇവിെട 
അ׹െന ഇത് ഒരു ആംഗിൾ ൈസൻ ഇൻേവٌ٧് ആേണാ നأൾ അതിെന ഈ തീئ െകാ؇് x 
സൂചിؚിുؗുׯ, അതിനാൽ ൈസൻ ഓഫ് ൈസൻ ഇൻേവٌ٧് ൈസൻ ഓഫ് തീئയ്്ׯ തുലّമായിരിുׯം, x 
പേײ ഞ׹ൾ അത് പറയുേآാൾ അത് ഇവിെട പറയുേآാൾ ഞ׹ൾ അത് പറയുേآാൾ ഇവിെട  
ൈസൻ വിപരീതം തീئയ്്ׯ തുലّമാണ്, അതിനാൽ ആദّ ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ ൈസൻ x 
വിപരീതം എ്ؗ നിർവചി׺തുേപാെല , ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ؛സ് വൺ വെരയുت ഇടേവളയിെല ഏത് x 

ന്െറയും ൈസൻ വിപരീതം അദٔിതീയ മൂലّം അെ׸بിൽ അദٔിതീയ ആ ആംഗിൾ ആെണ്ؗ ഞ׹ൾx 
പറ؁ു .  ൈമനസ് ൈപ ര؇് മുതൽ ؛സ് ൈപ വെര ര؇്, അതായത് തീئയായ ആ േകാണിന്െറ ൈസൻ 

ന് തുലّമായിരിׯണം , അതിനാൽ ൈസൻ വിപരീത ْപവർ؋നെ؋ ഞ׹ൾ നിർവചി׺ത് x 
ഇ׹െനയാണ്, അതിനാൽ ൈസൻ വിപരീത ْപവർ؋നം തീئയ്്ׯ തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ പറയുؗ x 
നിമിഷം ഇവിെട, ന് തുലّമാെണ്ؗ അത് യാْؓികമായി പിؓുടരുؗു, അതിനാൽ ആദّ sin theta x 
ْപഭാഷണ؋ിൽ ൈസൻ ഇൻേവٌ٧് ഫംഗ്ഷൻ നിർവചി׺ രീതിയിൽ നി്ؗ ഇത് പിؓുടരുؗു , അതിനാൽ 
ഈ ْപُാٝവനയുമായി േയാജിؚിുׯേآാൾ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ഇത് ന് തുലّമാണ് എؗതാണ്. ah x 
പിെؗ അവിെടയും  േഫാർ ൈസൻ ഓഫ് ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് എؗത് ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ x x 
ഇവിെട നുأെട ആദّ ഫലം ലഭിുؗുׯ  എبാ എؗതിനും ഉت മെئാരു േചാദّ؋ിന്, ൈസൻ യുെട y y 
ൈസൻ വിപരീതം യ്്ׯ തുലّമാണ് എؗത് ശരിയാേണാ , നമു്ׯ ഇത് ഉടനടി പരിേശാധിׯാം, y 
ഉദാഹരണ؋ിന്, നമു്6 ׯ-ന് മുകളിലുت യുെട െയ എടുׯാം , അതിന് 6-ന് മുകളിലുت ന്െറ pi- y pi-
ൈസൻ  ഡിْഗിയാണ്.  പകുതി്ׯ തുലّമാണ് , ൈസൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ ْഗാഫിൽ നി്ؗ 30
പകുതിയുെട ൈസൻ വിപരീതം 6-ന് മുകളിലുت ൈപയ്്ׯ തുലّമാെണ്ؗ നമുׯറിയാം, അതിനാൽ y 
ന് ൈപയ് ്ׯ തുലّമാണ് ആറിന് ഈ ْപُാٝവന ശരിയാണ്, പേײ നأൾ എടു؋ാൽ തുലّെമ്ؗ y 
പറയാം മൂؗിന് മുകളിലുت ര؇് ൈപ, മൂؗിന് മുകളിൽ ര؇് ൈപ തുലّമാണ്, അതിനാൽ മൂؗിന് 
മുകളിലുت ര؇് ൈപ ഒരു ഇരുപത് ഡിْഗിയാണ്, അതിനാൽ മൂؗിന് മുകളിലുت ര؇് ൈപയുെട 
ൈസൻ ര؇ിന് മുകളിൽ മൂ്ؗ റൂ؂ും ൈസൻ ൈവയുെട വിപരീതവും ൈസൻ യുെട വിപരീതവും y y 
ര؇് ൈപയ്്ׯ മീെത മൂؗായി തുലّവുമാണ് യഥാർ،؋ിൽ തുലّമായ ര؇ിേനׯാൾ മൂലമൂؗിന്െറ 
ൈസൻ വിപരീതമാകുക  ഓവർ മൂ്ؗ വളെര സٔാഭാവികമായി ഈ ഉദാഹരണ؋ിൽ l to pi ah 
ഉദാഹരണ؋ിന് ഈ ْപേതّക ഉദാഹരണ؋ിൽ ൈപ ൈബ 3 ആയിരുؗു, എؗാൽ ൈസൻ യുെട y 2 y 
ൈസൻ വിപരീതം ൽ 3 മാْതമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ കാണുؗു. ൈസൻ വിപരീത േْശണിയിൽ നി്ؗ pi- ah 
എؗത് വّװമാണ്. ഫംഗ് ഷൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി ൈമനസ് ൈപ ൈബ  മുതൽ ؛സ് ൈപ 2
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ൈബ 2 വെര ആെണؗും അതിനാൽ ൈസൻ ൈവയുെട ൈസൻ വിപരീത؋ിൽ നി്ؗ ൈസൻ യുെട y 
ഏത് ൈവ ൈസൻ വിപരീത؋ിനും ൈമനസ് ൈപയ് ്ׯ ര؇് ര؇് ؛സ് ൈപയിൽ േചരണം.  ര؇് ഇത് 
ൈസൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി െസئാണ് , അതിനാൽ ഈ േْശണി െസئിന്േറതാെണ׸ിൽ y y 
യുേടതാെണ׸ിൽ നأൾ ഇേؚാൾ കാണിുׯം, ൈസൻ യുെട ൈസൻ വിപരീതം യ് ്ׯ തുലّമാണ് y y 
എؗത് ശരിയാണ്, എؗിരുؗാലും ഇെ׸بിൽ അത് വّװമാണ്  ഈ േْശണിയിൽ െപ؂താണ്, പിെؗ y y
എؗത് ൈസൻ വിപരീത യ്്ׯ തുലّമാകാൻ കഴിയിب, കാരണം ഏെതാരു യ് ുׯം ൈസൻ sin y y 
വിപരീത ൈസൻ ൈമനസ് ൈപയിൽ നി്ؗ 2-ൽ നി്ؗ ؛സ് ൈപയിൽ നി്ؗ 2-ൽ േചരണം , ഈ y y 
ഗണ؋ിൽ െപടുؗിെ׸بിൽ അത് സാധّമب  യും യും തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ y sin inverse sin y 
ഇേؚാൾ കാണിുؗുׯ  ൈസൻ വിപരീത؋ിന്െറ േْശണി െസئിേല്ׯ, അത് ൈമനസ് ൈപ ര؇ിൽ g 
നി്ؗ ؛സ് ൈപ െകാ؇് ര؇് ആണ്, അതിനാൽ ഈ ഇടേവളയിൽ െപടുؗ ഏത് യ്ുׯം ൈസൻ y y 
യുെട വിപരീതം ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ൈസൻ യുെട ൈസൻ വിപരീത؋ിൽ നി്ؗ y y 
ആരംഭിׯാം, 
അ׹െനയാകെ؂  ന് തുലّമാണ്, അേؚാൾ വّװമായും എؗത് വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി x x 
െസئിൽ െപടുؗു, അത് ൈമനസ് ൈപ ൈബ 2 മുതൽ ؛സ് ൈപ ൈബ 2 വെരയാണ് , തുടർ്ؗ നأൾ ഈ 
ْപേതّക സമവാകّ؋ിന്െറ ഇരുവശു؋മുت ചിصം എടുുؗുׯ, അേؚാൾ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് 
ൈസൻ ആണ് ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ൈസൻ ൈസൻ ന് തുലّമാണ് , മുآെ؋ ൈسഡിൽ നി്ؗ y x z 
ന്െറ ഏത് ൈസൻ ഇൻേവഴ് സിനും എبാ നും തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ന്െറ z z z 
േമാഡ് ഒؗിൽ താെഴയാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇത് ഉപേയാഗിׯാൻ േപാകുؗു ഈ സമവാകّ؋ിെല 
ْപേതّക ഫലം ൈസൻ ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇതിെന ആയി കണׯാുׯം , ah , z y z 
അതിനാൽ ൈസൻ വിപരീത ന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ ഈ ഇടത് വശം ആയ ൈസൻ ന് z z z y 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇവിെട നി്ؗ ആരംഭിുؗുׯ ഉം ഉം ഉتതിനാൽ ഒടുവിൽ ന്x y sine y sine x 
തുലّമാണ് ഇടേവള ൈമനസ് ൈപ 2 മുതൽ ؛സ് ൈപ 2 വെര , ഈ ഇടേവളയിൽ നأൾ അത് വര׺ാൽ 
ഇവിെട ൈമനസ് ൈപയിൽ നി്ؗ ര؇് മുതൽ ؛സ് ൈപ വെരയുت ഇടേവളയ്تുׯിൽ വരയ്ുׯക x x
എؗ ചിصം മാْതമാണ് .  ൈമനസ് വ؉ും ഇത് ؛സ് വ؉ും ആെണ׸ിൽ , ഫംഗ് ഷനുകളുെട ْഗാഫ് sin x 
ഫംഗ് ഷൻ ൈസൻ ഫംഗ് ഷന്െറ ْഗാഫ് ഇതുേപാെല കാണെؚടുെമ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, തുടർ്ؗ നമു്ׯx 

എؗീ ര؇് മൂലّ׹ളു؇്, അതിനാൽ ര؇ും ലും െപടുؗു .  ഇടേവള ൈമനസ് ൈപ ൈബ ടു ടു x, y x-
 സ് ൈപ ര؇് യും ഇവിെട ഒേര ഇടേവളയിൽ െപടുؗു, അതിനാൽ ഉം ഉം ഈ ഇടേവളയിൽ y x y؛
െപടുؗു എ്ؗ നമു്ׯ നൽകിയിരിുؗുׯ, ൈസൻ ൈസൻ യ് ്ׯ തുലّമാെണ്ؗ പറയെؚടുؗു, x y 
പേײ ഞ׹ൾ വّװമായി കാണുؗു ഈ ഇടേവളയ് تുׯിൽ ൈസൻ ഫംഗ് ഷന്െറ ْഗാഫ് 
ഏകതാനമായി അതിന്െറ ഏകതാനമായി വർؑിുؗുׯ , അതിനാൽ ൈസൻ ൈസൻ യ് ്ׯ x y 
തുലّമാെണ׸ിൽ , ന് തുലّമാണ് എؗത് ശരിയായിരിׯണം , അതിനാൽ നമു്ׯ യ് ്ׯ x y y 
തുലّമാണ്, അത് െതളിയിുؗുׯ റ؉ിൽ ഉൾെؚടുؗിടേ؋ാളം ൈസൻ യുെട ൈസൻ വിപരീത y y 
ൈസൻ വിപരീതം ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇേؚാൾ പറ؁ത് ൈമനസ് ൈപയിൽ നി്ؗ y y 
ര؇ിൽ നി്ؗ ؛സ് ൈപയിൽ നി്ؗ ര؇ിൽ നിؗാണ് എ്ؗ പറ؁ാൽ യുെട ൈസൻ വിപരീതം y 
എبായ്േؚാഴും തുലّമായിരിുׯം  േല്ׯ എؗാൽ ഈ ْപُാٝവന ശരിയب, ഈ അട׺ ഇടേവളയ്്ׯ y y 
പുറ؋ാെണ׸ിൽ , മെبئാ വിപരീത ഫംഗ് ഷനുകൾുׯം സമാനമായ ഒരു കാരّം യഥാർ،؋ിൽ 
നിലനിർുؗു؋ , സമയ؋ിന്െറ താൽؚരّ؋ിൽ ഞ׹ൾ അവ െതളിയിׯിب, അതിനാൽ 
ഉദാഹരണമായി ഞാൻ അത് ഈ ൈسഡിൽ ഇവിെട എഴുതിയി؂ു؇്. അതിനാൽ , അട׺ ഇടേവളയിെല 
ഇടേവളയിൽ ന്െറ ഏെത׸ിലും മൂലّം ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ؛സ് വൺ ന്െറ വിപരീത ന്x cos cos x x 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ ْപേതّക ْപُാٝവന വളെര േനെരയാണ്, എؗാൽ നി׹ൾ കണׯാؗുׯcos 
മെئാരു േകസ് എടുുׯേآാൾ  വിപരീതം അതിനാൽ ഇവിെട നി׹ൾ േകാസ് ഇൻേവഴ് സ് ഉപേയാഗി്׺ 
േകാസ് രചിുؗുׯ, ഇവിെട നി׹ൾ റിേവഴ് സ് േകാസ് ഉപേയാഗി്׺ േകാസ് ഇൻേവഴ് സ് രചിുؗുׯ, 
അതിനാൽ േകാസ് തീئയുെട േകാസ് ഇൻേവഴ് സ് എടുുׯകയാെണ׸ിൽ അത് തീئയുെട പരിധിയിൽ 
െപടുؗവയ്്ׯ മാْതം തീئയ്്ׯ തുലّമാണ് .  ഇൻ  ആദّ ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ cos 
നിർവചി׺തുേപാെല വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി േױാ്ُٛ ഇന്റർെവൽ സീേറാ ടു ൈപ cos 
ആയിരുؗു, അതിനാൽ തീئ ഈ അട׺ ഇടേവളയിൽ ഉൾെؚടുؗിടേ؋ാളം ഈ ْപُാٝവന ശരിയാണ്, 
എؗാൽ ഇതിന് പുറتു؋ ഏെത׸ിലും തീئ എടുؗുׯ നിമിഷം. ഇന്റർെവൽ , ഇത് ശരിയാെണ്ؗ 
നമു്ׯ പറയാനാവിب, ടാൻെജന്റ് ഫംഗ് ഷൻ  േകാടാൻെജന്റ് ഫംഗ് ഷനും െസׯന്റ് ഫംഗ് ഷനും 
േകാെസׯന്റ് ഫംഗ് ഷനും സമാനമായ ഒരു സംഗതിയു؇്, അതിനാൽ െസക് തീئയുെട െസׯന്റ് 
വിപരീതം തീئയ്്ׯ മാْതമാെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ കാണാൻ കഴിയും.   െസׯന്റ് വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ 
േറ؀് െസئിൽ ഉൾെؚടുؗ തീئയ് ്ׯ മാْതമുتതാണ് , അതുേപാെല ഇവിെട ഈ ْപസ് താവന 
ശരിയാെണ׸ിൽ മാْതേമ തീئ േകാെസׯന്റ് വിപരീത േْശണിയിൽ െപടുؗുൂت, അതിനാൽ ഇതാണ് 
േْശണി  േകാെസׯന്റ് വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ ര؇ാമെ؋ ഐഡന്റിئിെയുׯറി്׺ നമു്ׯ ഇേؚാൾ 
ചർ׺ െചإാം, അതിനാൽ ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷനും േകാെസׯന്റ് വിപരീത ْപവർ؋നവും 
തأിലുت ചില ബؖം ഞ׹ൾ കാണിുׯം.  ഞ׹ൾׯറിയാം , ഇതിനുت ْപേചാദനം, ഏത് n x 
റിയലിനും ന്െറ േകാെസׯന്റ് പാപം ന്െറ ഒؗാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ േകാെസുׯംx- x-
വിപരീതവും പാപവും തأിൽ എെؓ׸ിലും ബؖമുെ؇്ؗ വിശٔസിׯാൻ ഞ׹െള േْപരിؚിുؗുׯ. 
ഇേؚാൾ നമു്ׯ ഏെത׸ിലും എടുׯാം , അതിനാൽ ഇവിെട ന്െറ േമാഡ് ഒؗിന് തുലّമാണ്, x x 
കാരണം നأൾ ന്െറ വിപരീതം പരിഗണിׯാൻ േപാകുؗു , കൂടാെത വിപരീത x cosecant cosecant 
ْപവർ؋ന؋ിന്െറ െഡാെമയ് ൻ എبാം ആെണ്ؗ നമുׯറിയാം.  അവയുെട േകവല മൂലّം ഒؗിന് x 
തുലّമാണ്, അതുെകാ؇ാണ് നുت മൂലّ׹ളുെട ഈ േْശണി മാْതം ഞ׹ൾ പരിഗണി׺ത് , ഇേؚാൾ x-
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േകാെസׯന്റ് വിപരീത ْപവർ؋ന؋ിന്െറ േْശണിയുെട നിർവചന؋ിൽ നി്ؗ ന്െറ x 
േകാെസׯന്റ് വിപരീതം ചില ആംഗിൾ തീئയ്്ׯ തുലّമാെണ്ؗ പറയാം. മുൻ ْപഭാഷണ؋ിൽ ഞ׹ൾ
ചർ׺ െചᅃٝതുേപാെല, ഈ തീئ അട׺ ഇടേവളയിൽ ൈമനസ് ൈപ ര؇ിൽ നിؗും ؛സ് ൈപ ര؇ിൽ 
നിؗും മൂലّം പൂജّം ഒഴിെകയുتതാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ഇത് യഥാർ،؋ിൽ 
േകാെസׯന്റ് ഇൻവറിന്െറ േْശണി െസئാണ്  െസ ഫംഗ് ഷൻ അതിനാൽ തീئ ഇതിൽ ഉൾെؚ؂ിരിׯണം,
എؗാൽ ഈ ْപُാٝവനയിൽ നി്ؗ നമു്ׯ എഴുതാൻ കഴിയുؗത് , നأൾ ഫംഗ്ഷൻ cosec ah 
ഇടതുവശു؋ം വലതുവശു؋ം ْപേയാഗി׺ാൽ, ഈ ْപേതّക ഐഡന്റിئി ഉപേയാഗിׯാൻ ഞ׹ൾ 
ഇേؚാൾ ْശമിുؗുׯ. അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇരുവശു؋ം ْപേയാഗിുؗുׯ, തുടർ്ؗ നമു്ׯ cosec cosec 
വിപരീത േകാെസക് േകാെസׯന്റ് തീئയ്്ׯ തുലّമാണ് , തുടർ്ؗ ഈ ഐഡന്റിئിയിൽ നി്ؗ നമു്ׯx 

സമം ന്െറ ഉ؇്, ന്െറ ഒؗിന് തുലّമായിരിുׯേآാൾ നأൾ cosecant inverse x x cosecant x mod 
ഇതിനകം തെؗ  ഒؗിന് തുലّമായ ന്െറ േമാഡ് ഉ؇ായിരിׯണം , അതിനാൽ ഇവിെട ഈ ഇടത് വശം x 

ന് തുലّമായിരിׯണം, അതിനാൽ നമു്ׯ തീئയുെട േകാെസׯന്റിന് തുലّമായ ഉ؇് , ഇത് x x 
േകാെസׯന്റ് ഫംഗ്ഷന്െറ നിർവചന؋ിൽ നി്ؗ യഥാർ،؋ിൽ തുലّമാണ്, ഇത് പാപ؋ാൽ ഒؗിന്
തുലّമാണ് തീئ അെ׸بിൽ അത് ൈസൻ തീئ ഈെകٔൽസ് ഒൺ ൈബ എؗും എഴുതാം, ഇേؚാൾ x 
ഞ׹ളും ഇവിെട നിؗാണ്, കാരണം ഈ ْപُാٝവനയിൽ നി്ؗ ന്െറ േമാഡ് ഒؗിെനׯാൾ വലുതാണ് x 
നമു്ׯ ഒؗിന് തുലّമായ ഉ؇് , തീئ ഈ ഗണ؋ിൽ െപ؂താെണؗും അതിനാൽ തീئ x sin theta 
തീർ׺യായും ഈ െസئിന്േറതാെണؗും ഞ׹ൾׯറിയാം , അതിനാൽ ഈ ْപേതّക േറ؀് െസ്ئ ah 
ൈസൻ ഇൻേവٌ٧് ഫംഗ്ഷന്െറ േْശണി െസئിന്െറ ഒരു ഉപഗണമാണ്, അതിനാൽ ഞ׹ൾ അത് 
അറിയുؗു  ഈ ْപُാٝവനയിൽ നി്ؗ തീئ ൈമനസ് ൈപ ൈബ ടു ടു ؛സ് ൈപ ൈബ ടു ടു ഇേؚാൾ 
ൈമനസ് ൈപ ൈബ ടു ടു ؛സ് ൈപ ൈബ ടു ആണ് ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി 
െസئാെണؗും അതിനാൽ സിൻ തീئ ആയതിനാൽ നമു്ׯ പറയാം ഒؗിന് ന് തുലّവും തീئയും x 
ൈമനസ് ൈപ ൈബ ടു ടു ؛സ് ൈപ ര؇് ആണ്, അതിനാൽ ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ കുറ്׺ ൈسഡുകൾ 
മു്آ ചർ׺ െചᅃٝ മുൻ ഐഡന്റിئികളിൽ നി്ؗ പറയാൻ കഴിയും  , ഉتിടേ؋ാളം കാലം ഞ׹ൾ y 
അത് കാണിു׺  ഈ ഇടേവള േױാ്ُٛ ഇന്റർെവൽ ആണ് അതിനാൽ sine inverse of sin y y 
എؗതിനുപകരം തീئ എടുׯാം, കാരണം തീئ ഇതിനകം തെؗ ഈ ൈമനസ് ൈപയിൽ ര؇് മുതൽ ah 
 ിൽ നി്ؗ ര؇് ഇടേവളകളിൽ pi؋ഫല ؋െآെട മുുأര؇് ഇടേവളകളിൽ ന تസ് വെരയു؛
ഉൾെؚടുؗു , ൈസൻ തീئയുെട ൈസൻ വിപരീതം എ്ؗ നമു്ׯ പറയാം .  തുലّം ഈ സമതٔ؋ിന്െറ 
ഇടതുവശു؋ം വലതുവശു؋ം ൈസൻ വിപരീത ْപവർ؋നം ْപേയാഗി׺ാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് 
ൈസൻ വിപരീത ഫലമാണ്.  ൈസൻ തീئയുെട ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ഓൺ ന്െറ ൈസൻ വിപരീത؋ിന് x-
തുലّമാണ്, എؗാൽ ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ എؓാണ് ഉتത് , ഇത് തീئയ്്ׯ കൃതّമായി തുലّമാണ്, 
അതിനാൽ തീئ ൈസൻ വിപരീത؋ിന് തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ്ׯ ഒടുവിൽ  ലഭിു׺, മുآെ؋ 
ൈسഡിൽ നി്ؗ ഞ׹ൾ്ׯ ഉ؇ായിരുؗു തീئ യഥാർ،؋ിൽ ന്െറ വിപരീതമാണ്, x cosec 
അതിനാൽ ഇത് ന്െറ വിപരീതവും തുലّമാണ് , അതിനാൽ ന്െറ േസാറി എؗതിന് x cosec x mod mod 
തുലّമായ ഏത് ന്െറ എؗത് ഏത് ന് തുലّമാെണؗും ഞ׹ൾ കാണിു׺.  എؗത് x mod x x 
ഒؗിെനׯാൾ വലുതാണ്, ന്െറ േകാെസׯന്റ് വിപരീതം ന്െറ ഒؗിന് േമലുت ൈസൻ x x- 
വിപരീത؋ിന് തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾ അവസാനമായി കാണിു׺തؗു.  േനׯാൾ വലുത്  eq- ual 
ഒؗിേല്ׯ , െതളിവ് ഇവിെട അവസാനിു׺, അതിനാൽ ഘ׹؂ൾ സമാനമാണ്, അതിനാൽ തീئയ്്ׯ lhs 
തുലّമാെണ്ؗ പറയെ؂, എؗാൽ വിപരീത ْപവർ؋ന؋ിന്െറ പരിധി പൂജّം മുതൽ cos pi 
വെരയാണ് എؗതിനാൽ, ഈ തീئെയ ഇത് വّװമായി പിؓുടരുؗു. പൂജّം മുതൽ വെരയുت pi 
ഇടേവളയിൽ കിടׯണം , തുടർ്ؗ ഇവിെട ഇടതുവശു؋ം വലതുവശു؋ം ഫംഗ്ഷൻ cos 
ْപേയാഗിുؗുׯ, 
അ׹െന നമു്ׯ ലഭിؗുׯ തീئയുെട ന് തുലّമാണ് എؗാൽ cos of cos inverse one by x cos cos 

വിപരീതമായി ആണ്  മുآെ؋ ൈسഡുകളിെലാؗിൽ നി്ؗ നമു്ׯ ലഭി׺ ഫല؋ിൽ നി്ؗ of cos x 
ന് ഒؗായതിനാൽ നമു്ׯ ന്െറ േകാസ് തീئയ്്ׯ തുലّമാണ് , ഇത് െസക് തീئ ന് തുലّമാണ് എ്ؗ x x x 

പറയുؗതിന് തുലّമാണ്, കാരണം െസക് തീئ േകാസ് തീئയ്്ׯ ഒؗായതിനാൽ അവിെട നി്ؗ അത് തീئ
പൂജّം മുതൽ ൈപ വെരയുتതിനാൽ െസׯന്റ് തീئ ഇേؚാൾ ആെണ്ؗ പിؓുടരുؗു, അതിനാൽ x 
േْശണി െസ്ئ െസׯന്റ് വിപരീത ഫംഗ്ഷന്െറ ഈ േْശണി െസ0 ്ئ മുതൽ ൈപ ൈമനസ് ൈപ വെര 2 
ആെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ എبാ േപായിന്റുകളും ൈപ ഒഴിെക പൂജّം മുതൽ ൈപ 
വെരയുت അടു؋ ഇടേവള ഇേؚാൾ ഈ ടി  പൂജّം മുതൽ വെരയുت ഈ ഇടേവളയിൽ pi heta 
ഇതിനകം തെؗ ഉ؇്, അതിനാൽ ഈ തീئ തീർ׺യായും െസׯന്റ് ഇൻേവٌ٧് ഫംഗ്ഷന്െറ േْശണി 
െസئിൽ ഉൾെؚടും , അതിനാൽ െസׯന്റ് തീئ ന്െറ െസׯൻറ് വിപരീത؋ിന് x x x 
തുലّമായതിനാൽ അത് സٔയേമവ പിؓുടരുؗു  തീئ എؗാൽ തീئ ഇതിനകം ന് േമലുت x- cos 
വിപരീത؋ിന് തുലّമായിരുؗു , അതിനാൽ ഇതും ഇതും സംേയാജിؚി׺ാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് െസ്ׯ
വിപരീതം ഉം ഉം ഒؗുതെؗയാെണؗും 1-ന് േമലുت ന്െറ ടാൻെജന്റ് x cos inverse one on x x-
വിപരീതവും തأിൽ സമാനമായ ഒരു ബؖമു؇്. വിപരീത െതളിവ് വീ؇ും സമാനമായ ah cotangent 
വരികളിലൂെടയാണ്, പേײ ഇവിെട ഒരു െചറിയ ടٔി്ز ഉ؇് , ഇതാണ് ന്െറ േപാസിئീവ് മൂലّ׹ൾ്ׯ x 
മാْതേമ ഇത് ബാധകമാകൂ എ്ؗ ഞ׹ൾ പറയുؗു.  0 1-ന് േമലു0 ت-േനׯാൾ വലുതാണ് , അതിനാൽ x 
ടാൻ വിപരീതം 1-േؘൽ എؗത് തീئയാെണ്ؗ പറ؁ാൽ, ടാൻ വിപരീത ْപവർ؋ന؋ിന്െറ േْശണി x 
ൈമനസ് ൈപ മുതൽ ര؇് ؛സ് വെരയുت തുറؗ ഇടേവളയാണ്.  ൈപ ൈബ ടു ഒ്ؗ എؗതിനാൽ 
പൂജّം ടാൻ വിപരീതമായി ഒؗിന് േമെലയുت ന്െറ വിപരീതവും േപാസിئീവ് ആയിരിുׯം , x x 
അതിനാൽ തീർ׺യായും ഈ തീئ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപ ൈബ ര؇ിൽ ഉൾെؚടണം, കാരണം ടാൻ 
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വിപരീത ْപവർ؋ന؋ിന്െറ പരിധി ൈമനസ് ൈപ ര؇ിന് ഇടയിൽ മാْതമായിരിുׯം.  ؛സ് ൈപ 
േല്ׯ ര؇്, ഒ്ؗ എؗിവ പൂജّേׯ؋ാൾ വലുതാണ്, അതിനാൽ നമു്ׯ ഇവിെട ഈ ْപُാٝവനയു؇്, x 
പേײ നأൾ ടാൻ ഫംഗ്ഷൻ ഇടതുവശു؋ം വലതുവശു؋ം ْപേയാഗി׺ാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ടാൻ 
ഓഫ് തീئയാണ്.  ഒരു േകാ؂് തീئയിൽ നി്ؗ, ആ ബؖ؋ിൽ നി്ؗ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് തീئയുെട േകാ؂് 

ആെണؗും നമു്ׯ പൂജّേׯ؋ാൾ കൂടുതലുെ؇ؗും േകാ؂് വിപരീത ഫംഗ്ഷന്െറ േْശണി x x 
പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപയാെണؗും ഈ ْപُാٝവനയിൽ നി്ؗ ഇവിെട നിؗുت ഞ׹ളുെട അവസാന 
ْപഭാഷണ؋ിൽ നി്ؗ നമുׯറിയാം ഈ തീ0 ئ മുതൽ വെര 2 ആകും എؗാൽ 0 മുതൽ വെര ര؇്pi pi 
വെര ആയിരിുׯെമ്ؗ ഞ׹ൾ കാണിു׺തؗിരുؗു, എؗാൽ 0 മുതൽ വെര ര؇് , പൂജّം മുതൽ pi pi 
വെരയുت ക؂ിലിന്െറ വിപരീത േْശണിയുെട ഒരു ഉപഗണമാണ് , അതിനാൽ ഈ തീئ ഇവിെട ടാൻ 
വിപരീതമാണ്.  ന് േമലുت ഒ്ؗ ഇടേവള ൽ ഉൾെؚ؂ിരിׯണം  േറാ ടു ൈപ, അതിനാൽ ഇേؚാൾ x- ze-
നമുتുׯത് ന് തുലّമായ തീئയുെട ക؂ിലാണുتത്, അവിെട ഈ തീئ ക؂ിലിന്െറ വിപരീത x 
ْപവർ؋ന؋ിന്െറ േْശണിയിൽ െപടുؗു , അതിനാൽ ഇത് യാْؓികമായി പിؓുടരുؗു , ന്െറ x 
ക؂ിലിന്െറ വിപരീതം തീئയ്്ׯ തുലّമായിരിുׯം, ഇത് സംഭവിുؗുׯ  കാരണം തീئ , ക؂ിലിന്െറ 
വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി െസئിന്െറ േْശണിയിൽ െപടുؗു, ഇത് േകാർഡ് വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ 
ഈ േْശണി്ׯ പുറ؋ായിരുؗു തീئെയ׸ിൽ, തീئ ഈ േْശണി്ׯ പുറ؋ായിരുؗുെവ׸ിൽ , ഈ 
ഐഡന്റിئി ശരിയാകിب, അതിനാൽ ഒടുവിൽ നമു്ׯ തീئ ര؇ും തുലّമായിരിുׯം  ഉംcot inverse x 

ഉം ന് വിപരീതമായി ര؇ും തുലّമാണ്, എؗാൽ 0-േനׯാൾ വലുതായിരിുׯേآാൾ ഇത് 2 tan x x 
മാْതമാെണ്ؗ കാണുക , െനഗئീവിന്െറ ْപٍ٠ം അെ׸بിൽ 0 ന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ x x 
െനഗئീവായാൽ എ്ؓ സംഭവിുׯം ന് േമലു1 ت െനഗئീവ് ആകും , അത് െനഗئീവായ തീئ ഈ x- x 
ഇടേവളയിൽ ഉൾെؚടിب, പകരം അത് ഇടേവളയിൽ ഉൾെؚടും, പകരം അത് 2 മുതൽ 0 വെരയുت 
ഇടേവള ൈമനസ് ൈപയിൽ ഉൾെؚടും, കാരണം ആണ്  അതിനാൽ െനഗئീവായതിനാൽ ന്െറ x x 
ഒെര؉വും െനഗئീവ് ആയിരിുׯം, 
അ׹െനെയ׸ിൽ തീئ ൈമനസ് ൈപയിൽ നി്ؗ ര؇് മുതൽ പൂജّം വെര ആയിരിുׯം , ഈ േْശണി 
അെ׸بിൽ ഈ ഇടേവള എؗത് ക؂ിലിന്െറ വിപരീത േْശണിയുെട ഒരു ഉപഗണ؋ിൽ ഉൾെؚടുؗിب 
അെ׸بിൽ അب അതിനാൽ, െനഗئീവായിരിുׯേآാൾ േപാലും ഇതും ഈ ْപُാٝവനയും ശരിയാകും, x 
ഈ ര؇് ْപُാٝവനകളും ശരിയാകും, എؗാൽ ശരിയبാ؋ത് എെؓؗാൽ , ഈ ഘ؋؂ിൽ നമു്ׯ 
ഇവിെട ഒരു ْപശ് നമു؇ാകും, കാരണം ൈമനസ് ൈപ ര؇് േറ؀്  ഇത് ആഹ് പകരം ഈ തീئ ഉൾെؚടുؗ 
ഇടേവള ര؇് മുതൽ പൂജّം വെരയുت ൈമനസ് ൈപയുെട ഒരു ഉപവിഭാഗമായിരിׯിب, ഇത് പൂജّ؋ിൽ
നി്ؗ ൈപയുെട ഉപഗണമായിരിׯിب, ഇത് ക؂ിലിൻെറ േْശണി െസئായ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപയുെട 
ഉപഗണമായിരിׯിب വിപരീതമായതിനാൽ തീئ , ക؂ിലിന്െറ വിപരീതം ന് തുലّമാെണ്ؗ x-
പറയാനാവിب, അതിനാൽ െനഗئീവ് ന് ഈ സമതٔം നിലനിൽׯിب, അതിനാൽ ൈമനസ് ന്െറ x- x-
ൈസൻ വിപരീതവും ൈസൻ വിപരീതം ന്െറ ൈസൻ വിപരീതവും തأിലുت ബؖം േനാׯാം, x- 
കാരണം ഇവിെട ആണ് യഥാർ،؋ിൽ െഡാെമയ്ൻ ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷന്െറ, അതിനാൽ x 
ഞ׹ൾ എഴുതിയിب, എؗാൽ അട؁ ഇടേവളയിൽ ൈമനസ് ഒ്ؗ മുതൽ ؛സ് വ؉ിൽ ഉൾെؚടണം, x 
ഇേؚാൾ ൈസൻ ഒരു വിചിْതമായ ഫംഗ് ഷനാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം , ൈസൻ വിപരീത؋ിന്െറ x 
കാരّ؋ിലും ഇത് ശരിയാെണ്ؗ ഞ׹ൾ െപെ؂്ؗ മനشിലാുׯം.  അതിനാൽ , ൈമനസ് ന്െറ x x 
ൈസൻ വിപരീതം തീئയ്്ׯ തുലّമാെണ്ؗ പറയാം, കാരണം ൈസൻ വിപരീത ْപവർ؋ന؋ിന്െറ 
പരിധി ൈമനസ് ൈപ ര؇് മുതൽ ؛സ് ൈപ ര؇് വെരയുت േױാസ് ഇന്റർെവൽ ആയതിനാൽ തീئ ആ 
േْശണിയിൽ ഉൾെؚ؂ിരിׯണം. ര؇് അടു؋ ഇടേവളയിൽ , ഈ സമതٔ؋ിന്െറ ഇരുവശു؋മുت 
ചിصം എടുുׯേآാൾ നമു്ׯ ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ൈമനസ് എؗത് ൈസൻ ഓഫ് തീئയ്്ׯ തുലّമാണ്,x 
എؗാൽ ഇവിെടയുت ഈ ഇടത് വശം കൃതّമായി ൈമനസ് ന് തുലّമാണ് , അതിനാൽ നമു്ׯ x 
ലഭിؗുׯത്  ൈമനസ് തീئയുെട ൈസനിനു തുലّമാണ്, അതിൽ നി്ؗ തീئയുെട ൈമനസ് x x 
ചി؋صിന് തുലّമാെണ്ؗ എഴുതാം , ൈസൻ ഫംഗ്ഷൻ ഒരു വിചിْതമായ ഫംഗ്ഷനാെണ്ؗ ഇേؚാൾ 
നമുׯറിയാം, അതിനാൽ ൈമനസ് തീئയുെട ഏത് തീئ ൈസനും ൈമനസിന് തുലّമാെണ്ؗ 
നമുׯറിയാം. ൈസൻ തീئ 
അ׹െന ഈ റി  ഇവിെടയുت ൈക വശം ൈമനസ് തീئയുെട ൈസനിനു തുലّമാണ്, അതിനാൽ 
അവസാനമായി നമു്ׯ ഈ സമവാകّം ലഭിുؗുׯ, ൈമനസ് തീئയുെട ൈസനിനു തുലّമാണ്, x 
കാരണം തീئ ഈ ഇടേവളയിൽ െപടുؗതിനാൽ ൈമനസ് തീئയും അേത ഇടേവളയിൽ െപടും, 
അതിനാൽ ൈമനസ് തീئയും േപാകുؗു ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷന്െറ േറ؀് െസئിൽ 
െപടുؗതിനാൽ ഇത് ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി െസئിൽ െപടുؗതിനാലും ൈമനസ് x 
തീئയുെട ൈസനിന് തുലّമായതിനാലും നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ൈമനസ് തീئ ന്െറ ൈസൻ x 
വിപരീത؋ിന് തുലّമാണ്. തീئ എؗത് ൈസൻ വിപരീത ന്െറ ൈമനസിന് തുലّമാണ് എؗും x 
എഴുതാം , അതിനാൽ ഇതുമായി സംേയാജിؚി׺ാൽ നമു്ׯ ഒടുവിൽ ലഭിؗുׯത് ൈമനസ് ന്െറ x 
ൈസൻ വിപരീതം ൈസൻ വിപരീതം ന്െറ ൈമനസിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ൈസൻ വിപരീത x 
ْപവർ؋ന؋ിന് േപാലും ഇത് ഒരു വിചിْതമായ ഫംഗ് ഷനാണ് , ടാൻ വിപരീത ْപവർ؋ന؋ിന് 
സമാനമായ കാരّം ശരിയാണ് , അതിനാൽ ൈമനസ് ന്െറ ടാൻ വിപരീതം തീئയാെണ്ؗ കരുതുക, x 
അതിന്െറ അർ،ം തീئ ഓവർ ഇൻ ഓؚറുേടതാണ് എؗാണ്  ഇടേവള ൈമനസ് ൈപ ൈബ ടു ടു ؛സ് 
ൈപ ൈബ ടു , അതിനാൽ തീئയുെട ടാൻ ഇവിെട ഇരുവശു؋ം ടാൻ പുര؂ി ൈമനസ് ആഹിന് x 
തുലّമാണ്, തുടർ്ؗ ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ പറയാൻ കഴിയുؗത് എؗത് ൈമനസ് ടാൻ തീئയ്്ׯ x 
തുലّമാണ്, അത് തുലّമാണ് ടാൻ ഓഫ ്ൈമനസ് തീئയിേല്ׯ, കാരണം ടാൻ ഫംഗ് ഷൻ േപാലും ഒരു 
വിചിْതമായ ഫംഗ് ഷനാണ്, അതിനാൽ ടാൻ ഫംഗ് ഷൻ ഒരു വിചിْതമായ ഫംഗ് ഷനാണ്, അതിനാൽ ഇത് 
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ശരിയാണ് പേײ തീئ ൈമനസ് ൈപയിൽ ര؇് മുതൽ ؛സ് ൈപയ് ്ׯ ര؇് ൈമനസ് തീئയും ഒേര 
ഇടേവളയിൽ െപടും .  അതിനാൽ ൈമനസ് തീئ ടാൻ വിപരീത ْപവർ؋ന؋ിന്െറ േْശണിയിൽ 
െപടുؗു, കാരണം ൈമനസ് തീئ ന്െറ ടാൻ വിപരീത؋ിന് തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഈ x 
സമവാകّ؋ിൽ നി്ؗ ഈ ൈമനസ് തീئ ന്െറ ടാൻ വിപരീതമാണ്, കാരണം ഈ ൈമനസ് തീئ x 
ൈമനസ് തീئയാണ്  ടാൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി െസ്ئ, കൂടാെത ഇത് ടാൻ വിപരീത ന്െറ x 
ൈമനസിന് തീئ എؗും എഴുതാം , അതിനാൽ ഇവിെട നിؗും ഇവിെട നിؗും നأൾ കാണുؗത് 
ൈമനസ് ന്െറ ടാൻ വിപരീതം ടാൻ വിപരീത ന്െറ ൈമനസിന് തുലّമാണ്. മ്ئ ഐഡന്റിئികൾ x x ah 

എؗിവയ് ്ׯ കാണിׯാം, അതിനാൽ ഞാൻ കുറ്׺ ah , cos inverse minus x, cos inverse x ah 
േവഗ؋ിൽ അതിെന മറികടുׯം , അതിനാൽ തീئ പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ േല്ׯ െപടുؗു, അതിനാൽ pi-

എؗത് ൈമനസ് ന് തുലّമാണ് എؗത് ൈമനസ് േകാസ് തീئയ്്ׯ തുലّമാണ്, എؗാൽ cos theta x- x 
ൈമനസ് എؗത് ൈപ ൈമനസ് തീئയുെട ഏത് തീئ േകാസിനും ൈമനസ് േകാസ് തീئയ്്ׯ 
തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, അതിനാൽ ഇത് തീئ പൂജّ؋ിൽ െപ؂തിനാൽ ഇേؚാൾ ൈപ ൈമനസ് 
തീئയുെട േകാസിന് തുലّമാണ് േല്ׯ ഈ ൈപ ൈമനസ് തീئയും പൂജّം മുതൽ വെരയുت x pi pi 
അേത ഇടേവളയിൽ െപടും, അതിനാൽ ഇവിെട നി്ؗ ൈമനസ് തീئ ന്െറ വിപരീതം ന് pi cos x 
തുലّമാണ്, ന്െറ വിപരീതമാണ്, ൈമനസ് ന്െറ വിപരീതം തീئ ആയിരുؗു എ׸ിൽ  ഈ x cos x cos 
തീئയ്്ׯ പകരം ഇവിെട ഈ സമവാകّ؋ിൽ നി്ؗ ൈമനസ് ന്െറ വിപരീതമായി എഴുതിയാൽ x cos 
നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ൈമനസ് േകാസ് ൈമനസ് ന്െറ വിപരീത؋ിന് തുലّമാണ് ന്െറ pi x cos x 
വിപരീതം  ൈമനസ് എؗിവയ്്ׯ തുലّമാണ്  ന്െറ േമാഡ് ഒؗിന് തുലّമب x , pi , thi x 
എؗതിനാൽ എؗത് ഏത് നും ശരിയാണ്, അതിനാൽ ْപധാന ഘ؂ം ഇതാണ് ൈമനസ് േകാസ് തീئ s x 
യഥാർ،؋ിൽ ൈപ ൈമനസ് തീئയുെട േകാസ് ആെണ്ؗ ഞ׹ൾ കെ؇؋ിയ ْപധാന ഘ؂ം ഇതാണ് 
തീئ കാരണം. പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ ൈപ മുതൽ ൈപ വെരയുت ൈമനസ് തീئയും പൂജّ؋ിൽ നി്ؗ 
ൈപയിേലتുׯ അേത ഇടേവളയിൽ െപടും , ഈ പൂജّം മുതൽ ൈപ വെര േകാസ് വിപരീത 
ْപവർ؋ന؋ിന്െറ േْശണി െസئാണ്, അതിനാൽ ൈപ ൈമനസ് തീئയുെട േകാസിന് x 
തുലّമായതിനാൽ ഈ ആംഗിൾ ൈപ ൈമനസ് തീئയാണ് േകാസ് ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണിയിൽ 
ഇതിനകം തെؗ ഈ ْപُാٝവന പിؓുടരുؗു, അവിെട നി്ؗ ഇത് വളെര എളുؚമായിരുؗു , േകാെസക് 
ഇൻേവഴ് സ് ൈമനസ് എക് സും േകാെസക് ഇൻേവഴ് സ് എക് സും തأിലുت ബؖം ൈസൻ 
ഫംഗ് ഷന്െറതിന് സമാനമാണ് , നമു്ׯ അത് വളെര േവഗ؋ിൽ കടؗുേപാകാം. നി׹ൾ്ׯ 
മനشിലാׯാൻ വളെര ബുؑിമുت؂ു കാരّമب, അതിനാൽ ഇത് തീئയ്്ׯ തുലّമാെണ്ؗ നമു്ׯ പറയാം,
പിെؗ തീئ േകാെസക് വിപരീത ഫംഗ്ഷന്െറ േْശണി െസئിൽ ഉൾെؚടണം , ഇത് അട׺ ഇടേവളയിൽ 
ൈമനസ് ൈപ ര؇് മുതൽ ؛സ് ൈപ ൈബ ടു ടു ഘടകമാണ് പൂജّം ഒഴിെക അതിനാൽ, മുകളിൽ 
പറ؁ിരിؗുׯ ഈ സമവാകّ؋ിന്െറ ഇരുവശു؋ം ഇടതുവശു؋ം വലതുവശു؋ം േകാെസക് 
എടുുׯകയാെണ׸ിൽ, തീئയുെട േകാെസക് ൈമനസ് ആണ്, അതായത് തീئയുെട േകാെസׯിന്െറ x 
ൈമനസിന് തുലّമാണ്, എؗാൽ േകാെസക് ഒരു വിചിْതമായ ْപവർ؋നമാണ്, അതിനാൽ  േകാസ് x x 
തീئയുെട ൈമനസ് ൈമനസ് തീئയുെട േകാെസׯിന് തുലّമാണ് ഇേؚാൾ തീئ ഈ x 
ഇടേവളയിലാെണ׸ിൽ ൈമനസ് തീئയും ഈ ഇടേവളയിൽ െപടും, അതിനാൽ ൈമനസ് തീئ ഇേؚാൾ 
ഉتതിനാൽ ഈ ഇടേവള അടിرാനപരമായി േകാെസക് വിപരീത േْശണിയാണ്, അതിനാൽ  ൈമനസ് 
തീئ േകാെസക് വിപരീത േْശണിയിൽ െപടുؗു , അതിനാൽ ഈ ْപُാٝവനയിൽ നി്ؗ ൈമനസ് തീئ x 
ന്െറ േകാെസക് വിപരീത؋ിന് തുലّമാണ്, എؗാൽ തീئ ഇതിനകം ൈമനസ് ന്െറ േകാെസക് x 
വിപരീത؋ിന് തുലّമായിരുؗു, അതിനാൽ ഇവിെട നി്ؗ തീئ ൈമനസിന് തുലّമാെണ്ؗ പിؓുടരുؗു 

വിപരീതം എؗാൽ തീئ ഇതാണ് , അതിനാൽ നമു്ׯ നിഗമനം െചإാം ൈമനസ് ന്െറ cosec x x cos x 
വിപരീതം തീئയാണ് വിപരീതം ന്െറ ൈമനസിന് തുലّമാണ് എؗാൽ ഇത് ഇതാണ് േകാെസക് cosec x 
വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ െഡാെമയ ്ൻ മാْതമായതിനാൽ, േമാഡ് ഒؗിന് തുലّമായതിേനׯാൾ x x 
വലുതാണ് , ഞ׹ൾ കാണുؗത് ൈസൻ ഫംഗ് ഷൻ േപാെല േകാെസക് വിപരീത ഫംഗ് ഷനും ഒരു വിചിْത
ഫംഗ് ഷനാണ്, കാരണം ഇത് ഇവിെട നി്ؗ പിؓുടരുؗു  സമയ؋ിന്െറ താൽؚരّം ഞ׹ൾ അടു؋ 
ര؇് ْപُാٝവനകൾ െതളിയിׯാൻ േപാകുؗിب, ഇത് നി׹ൾ്ׯ ഒരു െചറിയ വّായാമമായി 
അവേശഷിുؗുׯ , ഇവിെട ഞ׹ൾتുׯത് ൈമനസ് ന്െറ െസׯന്റ് വിപരീതവും ന്െറ െസׯന്റ്x x 
വിപരീതവും തأിലുت ബؖമാണ് , അത് കാണിׯാൻ കഴിയും  ന്െറ എبാ േമാഡും ഒؗിന് x 
തുലّമാണ്, അതിനാൽ ഇവിെടയുت ഈ ْപേതّക െസ്ئ യഥാർ،؋ിൽ െസׯന്റ് വിപരീത 
ഫംഗ് ഷന്െറ െഡാെമയ ്നാണ്, അതിനാൽ നി׹ൾ െസׯന്റ് ഇൻേവഴ് സ് െസׯൻറ് െഡാെമയ് നിെല 
ഏെത׸ിലും എടു؋ാൽ ൈമനസ് ന്െറ ൈമനസ് െസׯൻഡ് വിപരീതമാണ്  ഇത് ന്െറ x x pi x cos 
വിപരീതവും ൈമനസ് ന്െറ വിപരീതവും തأിലുت ബؖ؋ിന് സമാനമാണ് കൂടാെത x cos 
സമാനമായ ഒരു സ്ْടിംഗും വിപരീത ഫംഗ് ഷനിലും ശരിയാണ്, ൈസൻ, േകാൈസൻ ഫംഗ് ഷനുകൾ cot 
അടിرാനപരമായി ഒരുേപാെലയാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം .  അവ പരُ١രം മാئിرാപി׺ h 
പതിؚുകളാണ്, അതിനാൽ ഉം ഉം തأിൽ എെؓ׸ിലും ബؖം sin inverse x cos inverse x 
കെ؇؋ാനാകുേമാ എ്ؗ േനാؗുׯത് രസകരമായിരിുׯം, കാരണം ൈസൻ വിപരീത؋ിന്െറയും cos
വിപരീത ْപവർ؋ന؋ിന്െറയും െഡാെമയ ്ൻ ഒؗുതെؗയാണ്. ന്െറ േമാഡ് ഒؗിന് x 
തുലّമായിരിׯണം, അവ തأിലുت ചില ബؖം നിർവചിׯാൻ നമു്ׯ കഴിയണം, അതിനാൽ നമു്ׯ 
ൈസൻ വിപരീതം തീئയ്്ׯ തുലّമാെണ്ؗ പറ؁ുെകാ؇് ആരംഭിׯാം. ൈസൻ വിപരീത x 
ഫംഗ് ഷന്െറ അട׺ ഇടേവള ൈമനസ് ൈപ ൈബ ടു ടു ടു ؛സ് ൈപ ൈബ ടു ടു ഈ സമവാകّ؋ിന് 
ഇരുവശു؋ം ചിصം ْപേയാഗി׺ാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ൈസൻ ഇൻേവഴ് സ് ൈസൻ ആണ് ൈസൻ x 
തീئയ്്ׯ തുലّമാണ്, എؗാൽ ഈ ഇടത് വശം ْപധാനമായും ആണ് അതിനാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് x 
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ൈസൻ ഓഫ് തീئയ്്ׯ ആണ്, എؗാൽ ْതിേകാണമിതി ْപവർ؋ന׹െളുׯറിتു׺ ഞ׹ളുെട x 
ْപാരംഭ ْപഭാഷണ׹ളിൽ നി്ؗ , ൈസൻ ഓഫ് തീئ ര؇് ൈമനസ് തീئയിൽ േകാസ് േകാസ് ഓഫ ്ൈപ്ׯ
തുലّമാെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, ഈ ബؖം ഇതിനകം തെؗ ആണ് ഇേؚാൾ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത്, k 
അതിനാൽ ഇവിെട ഈ ബؖം ഉപേയാഗിുׯേآാൾ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത്, എؗത് ര؇് ൈമനസ് x 
തീئയുെട േകാസ് ഓഫ ്ൈപ്ׯ തുലّമാണ്, കാരണം തീئ ഇടേവള ൈമനസ് ൈപ ര؇് മുതൽ ؛സ് ൈപ 
ര؇് വെര ആ ൈപെയ ര؇് ൈമനസ് തീئെയ പിؓുടരുؗു. അട؁ ഇടേവള 0 മുതൽ വെരയുت pi 
ഇടേവളയിൽ ഉൾെؚടും , നമു്ׯ ഇേؚാൾ ഉتത് ചില േകാണിന്െറ ന് തുലّമായ ആണ് , ഈ cos x 
ആംഗിൾ യഥാർ،؋ിൽ 0 മുതൽ വെര അട؁ ഇടേവള 0 മുതൽ വെരയുت ഗണ؋ിൽ pi pi 
െപടുؗു, എؗാൽ അടു؋ ഇടേവള 0 ആണ്  യഥാർ،؋ിൽ േْശണി സ׽ീകരണമാണ്, to pi 
അതിനാൽ അട׺ ഇടേവള  മുതൽ വെരയുتത് വാُവٝ؋ിൽ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി 0 pi cos 
െസئാണ് , കൂടാെത ഈ ൈപ ൈബ  ൈമനസ് തീئ േകാസ് വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി െസئിൽ 2
െപടുؗതിനാൽ അത് ഇവിെട നി്ؗ പിؓുടരുؗു 2 ൈമനസ് തീئ ന്െറ വിപരീത ന് തുലّമാണ് , x cos 
അതിനാൽ നأൾ ഇവിെട ഈ ْപُാٝവനയും ഈ ْപُാٝവനയും സംേയാജിؚി׺ാൽ നأൾ കാണുؗത് pi 
2 ൈമനസ് ഇേؚാൾ തീئ ന്െറ വിപരീത പാപമാണ്, അതിനാൽ ൈമനസ് ൈസൻ വിപരീതം x pi 2 x 
തുലّമാണ് അവസാനം എ്ؗ നിഗമനം െചإാം cos inverse x.  si ne inverse x plus cos inverse 

എبാ ന്െറയും ന് 2 തുലّമാണ്, അതായത് ന്െറ ന് തുലّമാണ്. അതിനാൽ ഇത് വളെര x x pi x mod 1 
അടിرാനപരമായ ഒരു ഐഡന്റിئിയാണ്, അത് നി׹ൾ അേത രീതിയിൽ ഓർׯണം , െതളിവിന്െറ 
ൈശലി ഒؗുതെؗയാണ് ഏെത׸ിലും യഥാർ، മൂലّമുت ടാൻ വിപരീതം ؛സ് ക؂ിൽ വിപരീതം x x 

എؗത് ൈപ ര؇് െകാ؇് തുലّമാെണؗും ഏത് ന് ന്െറ േമാഡ് ഒؗിെനׯാൾ വലുതാെണؗും x x x 
കാണിׯാം, അതിനാൽ ഈ െസ്ئ അെ׸بിൽ ഈ െസ്ئ  നുت മൂലّ׹ൾ യഥാർ،؋ിൽ െസׯന്റ് x-
ഇൻേവഴ് സ്, േകാെസׯന്റ് ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷൻ എؗിവയുെട െഡാെമയ് ൻ ഫംഗ് ഷനാണ് , അതിനാൽ 

ന്െറ െസׯന്റ് വിപരീതവും ന്െറ േകാെസׯന്റ് വിപരീതവും ൈപയ് ്ׯ ര؇ായി തുലّമാെണ്ؗ x- x-
നി׹ൾ്ׯ കാണിׯാനും കഴിയും, അതിനാൽ ഇത് നി׹ൾ്ׯ ഒരു വّായാമമായി അവേശഷിുؗുׯ. 
അതിനാൽ , നൽകിയിരിؗുׯ ഏെത׸ിലും എؗിവയ് ׯായി നമു്ׯ കഴിയുേമാ എ്ؗ േനാׯാം, x, y 
അതിനാൽ ഇവിെട ഉം ഉം ടാൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ െഡാെമയ ്ൻ െസئിലാണ്, അത് എبാ x y 
യഥാർ، സംഖّകളുെടയും ഗണമبാെത മെئാؗുമب, അതിനാൽ നأൾ ഉം ഉം ആെണ്ؗ പറയുക x y 
ര؇ും യഥാർ،മാെണ׸ിൽ നമു്ׯ ഇത് ലളിതമാׯി ടാൻ ഐ എ്ؗ എഴുതാം ഇവിെട എെؓ׸ിലും x, 

എؗിവെയ ആْശയിؗുׯ ഒരു കാരّ؋ിന്െറ വിപരീതം , അതിനാൽ ടാൻ വിപരീതം തീئയ്ുׯം y x 
ടാൻ വിപരീതം ൈഫുׯം തുലّമാെണؗും തീئയും ൈഫയും ടാനിന്െറ പരിധിയിൽ y 
െപ؂തായിരിׯണെമ്ؗ യാْؓികമായി അത് പിؓുടരുؗു.  ൈമനസ് ൈപ 2 ؛സ് ൈപ 2 ന് ഇടയിലുتn 
തുറؗ ഇടേവളയാണ് വിപരീത ഫംഗ് ഷൻ , തുടർ്ؗ നമു്ׯ കണׯാേׯ؇ത് തീ؛ ئസ് ൈഫ ആണ്, 
അതിനാൽ നമു്ׯ കാേണ؇ത് തീ؛ ئസ് ൈഫ എെؓ׸ിലും വിപരീതമായി ടാൻ ആയി എഴുതാൻ 
കഴിയുേമാ എؗതാണ്. ഇവിെട അത് െചإാൻ തീർ׺യായും ആഹ് ആവശّമായ വّവر ഇതാണ്, ഇത് 
ശരിയാെണ׸ിൽ , ആവശّമായ വّവر ഇതാണ്, ْബാئׯിനുتിൽ ടാൻ തീ؛ ئസ് ഫി ഈ വُٝു വിന് 
തുലّമായിരിׯണം, കാരണം ഇത് ശരിയാെണ׸ിൽ ടാൻജന്റ് ഫംഗ് ഷൻ ഇടതുവശു؋ം വലതുവശു؋ം
ْപേയാഗിؗുׯതിലൂെട നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് തീئയുെട ടാൻ ؛സ് ൈഫ , ടാൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ 
ആർഗّുെമന്റ് േപാെല അവിെടയുتതിന് തുലّമായിരിׯണം , പേײ ഇത് ഞാൻ അർ،മാؗുׯത് 
േْഫാ ആണ്  ഇവിെട നി്ؗ ഇവിെട എുؗു؋ എؗത് ശരിയാണ്, പേײ ഇത് പറേയ؇തിെ്ؗب നമു്ׯ 
പറയാനാവിب, ടാൻ തീ؛ ئസ് ൈഫ ഒരു കാരّ؋ിന് തുലّമാെണ്ؗ പറയുകയാെണ׸ിൽ, ഇത് എؓാണ് 
തുലّെമ്ؗ നമു്ׯ െപെ؂്ؗ മനشിലാׯാം , അതിനാൽ തീ؛ ئസ് ൈഫയുെട ടാൻ നമു്ׯ വീ؇ും 
അറിയാം  ഞ׹ളുെട മുൻ ْപഭാഷണ׹ൾ ഓ, ടാൻ ഓഫ് തീ؛ ئസ് ൈഫ എؗത് ടാൻ തീ؛ ئസ് ടാൻ 
ൈഫ ആെണ്ؗ ഞ׹ൾׯറിയാം, ഇത് 1 ൈമനസ് ടാൻ തീئ ടാൻ ൈഫയിൽ കൂടുതലാണ്  ഓേരാ 
ْപസ് താവനകളിൽ നിؗും അത് പിؓുടരുؗത് ടാൻ ഇൻെവർസ് തീئ ആയതിനാൽ ഇരുവശു؋മുت x 
ടാൻ ഫംഗ് ഷൻ എടു؋ാൽ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ഇവിെട നി്ؗ ടാൻ ഓഫ് തീئയ്്ׯ ആണ്, അതുേപാെല x 
ഇവിെട ഈ ْപُാٝവനയിൽ നി്ؗ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ആണ്. ടാൻ ഓഫ് ൈഫ, അതിനാൽ ഞ׹ൾ ഇവ y 
ര؇ും ഇവിെട ഉപേയാഗിׯാൻ േപാകുؗു, അതിനാൽ ടാൻ ടി ടാൻ ആഹ് ടാൻ തീئയാണ് അതിനാൽ x, 
ഇത് എക് സ് ؛സ് ടാൻ ൈഫ ഒരു ൈമനസ് എക് സിയ് ്ׯ മീെത ؛സ് ൈവ ആണ്, അതിനാൽ നأൾ yx 
കാണുؗത് തീئയുെട ടാൻ ؛സ് ൈഫ ആണ് ഒരു ൈമനസ് ؛സ് 1 ൈമനസ് തവണയിൽ ؛സ് ന് x x x y 
തുലّം എؗാൽ അതിനർ،ം തീ؛ ئസ് ൈഫ ഒരു ൈമനസ് െകാ؇് ഹരി׺ാൽ ؛സ് ന്െറ y xy x yy 
ടാൻ വിപരീത؋ിന് തുലّമാെണ്ؗ ഇവിെട നി്ؗ നമു്ׯ പറയാനാകും , ഇത് എبായ്േؚാഴും 
ശരിയാകണെമؗിب .  ഈ ര؇് േകാണുകളിൽ തീئയും ൈഫയും ടാൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ 
േْശണിയിൽ െപടുؗു, ഇതുവെര ഞ׹ൾ കാണി׺ത് തീ؛ ئസ് ൈഫയുെട ടാൻ ഒരു ൈമനസ് യ് ്ׯ xy 
േമൽ ؛സ് യ് ്ׯ തുലّമാണ്, എؗാൽ ഇത് തീ؛ ئസ് എ്ؗ അർ،മാؗുׯി؛  بസ് വൺ x y phi , x y 
ൈമനസ് യുെട ടാൻ വിപരീത؋ിന് തുലّമാണ് , തീ؛ ئസ് ൈഫ , ടാൻ വിപരീത ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി xy 
െസئിൽ ഉൾെؚടുേآാൾ മാْതേമ ഇത് ശരിയാകൂ, ഇത് ഓؚൺ ഇടേവള ര؇് ര؇് ൈമനസ് ൈപ ര؇് 
മുതൽ ؛സ് ൈപ ര؇് വെര ആകുകയാെണ׸ിൽ തീ؛ ئസ് ൈഫവ് ഈ ഇടേവളയിൽ എവിെടയാണ് 
ഉൾെؚേട؇ത്, ഇത് ശരിയാണ്, അതിനാൽ തീ؛ ئസ് ൈഫ ൈമനസ് ൈപയിൽ 2 ؛സ് ൈപ െകാ؇് 2 
ഉൾെؚടുെؗ׸ിൽ, ന്െറ ടാൻ വിപരീതം ശരിയാണ്, അത് യുെട തീئയും ടാൻ വിപരീതവും x y 
ആയിരുؗു ؛സിന്െറ ടാൻ വിപരീത؋ിന് തുലّമാണ്  ഒരു ൈമനസ് യിൽ എؗാൽ എേؚാഴാണ്x xy y 
ഈ അവر ര؇്, ഈ അവر ശരിയാകുേآാൾ, ഈ അവر ശരിയാെണ്ؗ കാണിׯാൻ കഴിയും 
ഇേؚാൾ ْപٍ٠ം ര؇് തീئയാണ്, അതിനാൽ തീئയും തീئയുേടതാെണ്ؗ നമുׯറിയാം, അതിനാൽ 
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തീئയും തീئയുേടതാണ് എ്ؗ നമുׯറിയാം .  ര؇് മുതൽ ؛സ് ൈപ ൈബ ടു, ൈഫ എؗിവയും ഈ 
ഇടേവളയിൽ െപടുؗു , അതിനാൽ ഇവ ര؇ിന്െറയും ആെകു؋ക വീ؇ും അേത ഇടേവളയിൽ 
േചരണെമؗിب, അത് ഇടേവളയ്്ׯ പുറ്؋ േപാേയׯാം, പേײ ഇത് ശരിയാെണ്ؗ ഞ׹ൾ കാണിുׯം. 
അ׹െനയാെണ׸ിൽ മാْതം, ഈ അവر ശരിയാെണ׸ിൽ മാْതം , ഇര؂ി യുെട ഗുണനം ഒؗിൽ x y 
കുറവാെണ׸ിൽ മാْതം, അത് ശരിയാണ്, അതിനാൽ ْപധാനമായും നأൾ കാണിു׺തؗത് നമു്ׯ ഉം x 

ഉം നൽകിയാൽ തവണ ആണ്  ഒؗിൽ കുറവാെണ׸ിൽ, ടാൻ വിപരീതം ؛സ് ടാൻ വിപരീതം y x y x y
 പ؂ികയാണ് , , x y xy, x بിന് തുലّമാണ്, ഒരു ൈമനസ് ഇവിെട ഒരു ന؋സ് യുെട ടാൻ വിപരീത؛

മട്׹ ഒؗിൽ കുറവാെണ׸ിൽ അത് ശരിയാണ് ടാൻ വിപരീതം  ؛സ് ടാൻ വിപരീത കൃതّമായി y x y 
ഒരു ൈമനസ് യ് ്ׯ മുകളിൽ വിപരീത ؛സ് യ് ്ׯ തുലّമാണ്, എؗാൽ ഇത് ഒؗിൽ xy ah tan x y xy 
കുറവാെണ׸ിൽ മാْതേമ ഇതിന് തുലّമാകൂ, എؗാൽ മ്ئ സؕർഭ׹ളിൽ എؗിവ േപാസിئീവ് x, y 
ആെണ׸ിൽ ഒؗിൽ കൂടുതലാെണ׸ിൽ xy 
അ׹െനെയ׸ിൽ, ഈ എ٧്ْعപഷനിേല്ׯ നമു്ׯ ഒരു ൈപ േചർേׯ؇ി വരും, അതിനാൽ ഉം ഉം x y 
െനഗئീവ് ആെണ׸ിലും ഉൽؚؗം ഇേؚാഴും ഒؗിെനׯാൾ വലുതാെണ׸ിൽ, അടുױ ؋ാസിൽ ഞ׹ൾ 
ഒരു ൈമനസ് ൈപ േചർുؗുׯെവ׸ിൽ, മറുവശ്؋ നമു്ׯ ലഭിؗുׯത് ഇതാണ്  ടാൻ ഇൻേവഴ് സ് ؛സ്x 
ടാൻ ഇൻേവഴ് സ് ആയ തീ؛ ئസ് ൈഫ എؗത് ടാൻ ഇൻേവഴ് സ് ഫംഗ് ഷന്െറ േْശണി െസئിൽ y 
െപടുؗുെവ്ؗ ഉറؚാׯാൻ ഈ ൽ ഒؗിൽ താെഴയുتത് എؓുെകാ؇ാെണ്ؗ നി׹ൾ്ׯ x- y 
കാണിു׺തരാം , തുടർ്ؗ ഞ׹ൾ  മ്ئ ചില ഐഡന്റിئികളുമായി തുടരും , തുടർ്ؗ ചില ْപശ് ന പരിഹാര
െസഷനും നؕി 
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