
  ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ෬ยನ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ, ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  
කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ౽๺ ಇನ౷ ๺ბ ഓඨ ಇನ౷ ๺ბ ඦತಹ ෩ಲ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ เสೕಮಗಳย౵  x x x 
෩ಲේತವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಈ เสೕಮ ౽ಯბಗಳ ನഴเನ ಃಲโ ಞฆൡಗำ ಮൡ౨  ๸ීಧಗಳඝ౬  කโ 
ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡยං౪ ೕๅ ತ౷ คತ คೕ౽౲ භ ಇย౵  ഺ෬ඨ ನ ചಬฯ ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಚ೉ბ๭ದ ಎม౵  ಆฆ 
เสೕಮ ౽ಯბಗಳ ๔౳ ೕ൐ ಮൡ౨  කโ ಈ ๲౵ ೖി ಅඝ౬  ಪ౳ ൟ ෇ค ಉว౵ ೕ಍๯൤౨ ೕๅ  ಈಗ ತದඦತರ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ 
ඩ౳ ฏ෗๯ವ ෮ದฤ ಆຉ ಇย౵  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  ๴ඨ เสೕಮಗಳ ನഴๅ ತಂದಲಆౙ ಳಛಞವ ກ೉౞ ನ x x 
เർ౲ ൮ბಗัಡ ಸ౷ ಲ౭  ಎಚ౞ คಃಯ ෥ൡ ಇං, ದಯเഖౣ  ಇๅರവ ಒಂඃ ಅಲ౵  ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಉർಹರൕಡ කโ x 
ಅඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ  ๵ච౬ ಯ ๴ඨ เสೕಮโ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಆದฉ 
කโ ಬಲූಗವඝ౬  ඣಂൽಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං เสೕಮโ ๴ඨ ๒ನ౲  เสೕಮ฿ಜං  ಎಂ්ൿ x x h 
ಒಂൿ ๴ඨ ๵ච౬ ಯ ෬ว ಒಂർಜං, ಅൿ ๒ನ౲ ದ ෬ว ಒಂൿ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಒಂඃ ಅಲ౵  ಎಂൿ เವคಸฤ ಇൿ ಒಂൿ ಉತ౨ ಮ ಉർಹರൕ෴ಜං ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ 
෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮದ ෨ಖ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಇย౵  ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං  ෩ರರ 
෩ಲโ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౽ಯბโ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ๔౳ ೕ൐෷ 
෭ನ๺ න 2 ಮൡ౨  න 2 ನഴเನ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං. ෩ฆ ෭ನ๺ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ഓ౲ ඨ ಆಜฆโದคಂದ ෭ನ๺ 
න ෩ರคಂದ ෭ನ๺ න ෩ฆ ෭ನ๺ งഡ ෩ฆ ಮൡ౨  ෭ನ๺ න ෩ฆ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ න 
ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ  ෩ರರ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ ತඨ เสೕಮโ ෩ರರ ෬ว ෭ನ๺ නಡ ಸಮ ಎಂൿ 
ಬฉ෵ค ಒಂൿ ಆຉ เಷಯๅಂದฉ කโ ೦ಗงಕฃಜರ෎౽ದ เಷಯๅಂದฉ න ෭ನ๺ න 3 คಂದ ෭ನ๺ งഡ 3 ಡ 
ಸಹ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ഓ౲ ඨ 2 න ಆಜං  3 คಂದ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං  3 ರ ෩ಲ ಆದฉ ඦತರ ෭ನ๺ งഡ ෩ರರ ഓ౲ ඨ 
เสೕಮโ ಇದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ಎರഴ න ෩ฆ ෩ฆ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ 
๳คฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ เಷಯದ ಬಡ౛  ಸ౷ ಲ౭  ೦ಗงಕฃಜರ෎ಀ ಇย౵  කโ ಅಧ౲ ಯನ ෥ಡยฆವ ෮ದಲ ಪ౳ ౽ರದ 
ಞฆತඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಅൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ x 
ಒඨ ನย౵  ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ๴ඨ ಏචಂൿ ඣೕಡฤ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ. ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ x 
ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ๳คದ ෴โඃ ಛಜ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ಛಜ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ඈ൤ x 
๔౳ ೕ൐ ಮൡ౨  ഺ෬ඨ ಆຉ ඛಂದ ಈಗ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ.  x 
เสೕಮ ಇൿ ൮ೕഓ x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ൮ೕഓ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ഖ ഖ ಪ౵ ๺ න ා ഖಡ ๳ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ๴ನ๺ 
හౘඨ ನ ฿౲ ඪ౨ ෷ ෭ನ๺ න ා ഖ ഖ ಪ౵ ๺ න ා ഖ ಆಜං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಈಗ ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ൟัൽං  
ಎರಡರ ෬ว ಆຉ ೉ກ౬   ಬൽಗำ ൡಂ෇ ๴ඨ ಆෆ ಇย౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆೕನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆಜං කโ ಇದඝ౬  ಈ ൮ೕഓൽಂದ ๰೉๯൤౨ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಆෆ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ಆෆ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ಅದඝ౬  ຂัർಗ කโ ಅದඝ౬  x 
ຂัർಗ ಇย౵  කโ ຂำ൤౨ ೕๅ  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇದರ ಅಥბๆඝ, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎಋ౺  ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ඈ൤, ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ನ ෴โඃ ಡ ๴ඨ x 
ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ เ๏ಷౣ  ෰ಲ౲  ಅಥ฿ เ๏ಷౣ ฿ದ ಆຉ ಆೕನ฿ಜං ಎಂൿ ຂัං౪ ೕๅ  ๔౳ ೕ൐ಯ 
෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಅಂದฉ ಆ ಆೕನದ ൮ೕഓದ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ เสೕಮ ౽ಯბವඝ౬  ๼ೕಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂำವ ౘಣ ಇย౵  ಅൿ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ๭ඨ ൮ೕഓ ಡ x x 
ಸಮ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದ คೕൟಯย౵  ಇൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ຂัಃ෽ಂൽಡ ಅඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ർಗ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅย౵   ශೕฑah x 
๴ඨ ಆෆ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ನಮ౱  ෮ದಲ ಫย൞ಂಶವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ , ಅൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ಡ ඩಪದ x 
เสೕಮ ೉ກ౬ ෷ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇඣ౬ ಂൿ คೕൟಯย౵  ಇൿ ನಮ౱ ඝ౬  x x 
ಕฉඅ෷౲ ತ౨ ං  ಎม౵  ಡ ๸ීඌ๭ದ ಇඣ౬ ಂൿ ಪ౳ ๔౬ ಡ ๴ඨ ನ ๴ඨ เสೕಮโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ y y y 
ಇದඝ౬  ತౘಣๆ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ කโ 6 ౾ౙ ಂತ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ pi y 
ຂูೕಣ , ಇದ౽ౙ ಜ  ౾ౙ ಂತ ກೋ౞      ◌ಜಿ౳  ಇฆತ౨ ං  ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ 6 pi 30
ಛ౳ ෆ ඛಂದ ಅಧბದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ  ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, 6 pi 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಆฆ ෬ว ಈ ຂัಃ෷ ඛಜ฿ಜං ಆದฉ කโ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಸ෥ನ ಎಂൿ y pi y 
ຂูೕಣ ෩ರರ ෬ว ಎರഴ න ඦತರ ෩ರರ ෬ว ಎರഴ නಗಳ ෬ว ෩ರರ ෬ว ಎರഴ න ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರರ ෬ว ಎರഴ න ಒಂൿ ಇಪ౭ ൡ౨  ലಜ౳ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರರ ෬ยನ ಎರഴ නಗಳ ๴ඨ ಎರಡರ ෬ว ෩ಲ ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๴ನ ็ เสೕಮ ೯൤ಡ y y
ಎರഴ න ෬ว ෩ರರ ෬ว ಇฆತ౨ ං ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෩ಲ ෩ರರ ๴ඨ เสೕಮ฿ಜค, ಅൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 
ಸಮ฿ಜฆತ౨ ං  ඛಂದ ෬ว ෩ರರ ෬ว ๬౷ ූเಕ฿ಜ ಈ ಉർಹರൕಯย౵  ಉർಹರൕಡ ಈ ඛൽბಷౣ  l pi ah 
ಉർಹರൕಯย౵  คಂದ 3 ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಆದฉ ๴ඨ เสೕಮ คಂದ ෥ತ౳ . ๴ඨ เสೕಮ y 2 pi y 3 pi 
๔౳ ೕ൐෵ಂದ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං  හౘඨ เสೕಮ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ 2 คಂದ ಪ౵ ๺ න 2 คಂದ ෭ನ๺ න ಎಂൿ ah 
ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ็ಯ ෴โඃ ็ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ๴ನ๺ ็ ඛಂದ ๴ನ๺ නಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ නಡ ๳คರ෎ಀ  ಎರഴ ಇൿ 
๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ൧ೕค๯๋൤ ಈ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คದ౪ ฉ ๳คದ౪ ฉ , ๴ඨ ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං y y y y 
ಎಂ්ൿ ඛಜ ಆದฉ ෥ಡൽದ౪ ฉ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ඦತರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๭ඨ ಡ y y y 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ෴โඃ ಡ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ็ ෭ನ๺ න ಡ 2 คಂದ ಪ౵ ๺ න 2 คಂದ ๳คರ෎ಀ ಮൡ౨  y y
ಈ ๲ഡ ಡ ๳คಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅൿ ๬ಧ౲ เಲ౵   ಮൡ౨  ඩಪ เสೕಮ ඩಪ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಈಗ ෴โඃ y y y 

ಡ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ  ಡ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರറಜฆತ౨ ං belon g 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದ ෴โඃ ಡ ๴ඨ ಯ เสೕಮโ ඛಖರ฿ಜ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y y y 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ನ ๴ඨ เสೕಮൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಮൡ౨  ಅൿ ಇರย  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ y x x 
೉ກ౬ ಯ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ಅൿ ෭ನ๺ න  คಂದ ಪ౵ ๺ න  คಂದ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ 2 2
ಈ ඛൽბಷౣ  ಸ෦ೕಕರಣದ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಆ ๴ඨ ಆෆ ಆಜං ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๼ಂൽನ y x 
๲౵ ೖി ඛಂದ කโ ಈಛಗศ ൟัൽฆವ ෴โඃ ๴ඨ ಆෆ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎม౵  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ z z z z 

ನ ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಬಳಸยං౪ ೕๅ  ඛൽბಷౣ  ಫย൞ಂಶ ಆຉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ඣಂൽಡ ๴ඨ ಡ z y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  z 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  z z 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎಡූಗโ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ y z 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರവ ๳คฆโದคಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ ๴ඨ ಅඝ౬  ๴ඨ ಡ x y y x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ෭ನ๺ න ಅඝ౬  2 คಂದ ಪ౵ ๺ න 2 คಂದ ಮൡ౨  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කโ ಅದඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ 
ಇย౵  කโ ಮൡ౨  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ෥ತ౳  ಮൡ౨  ෭ನ๺ නಡ ๳คದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  x x x x 
ಎರಡคಂದ ๲ึ෷൤౨ ೕๅ.  ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಇൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜದ౪ ฉ , ๭ඨ හౘඨ ಗಳ ಛ౳ ෆ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ๴ඨ x x 
හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  x y 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎರവ ಸಹ ๳คං  ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ න ಁಡ ಇย౵  ಅඃ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  x 
๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಮൡ౨  ಎರവ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คๅ ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ๴ඨ ๴ඨ ಡ x y x y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං ಆದฉ ඦತರ කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಈ ಮಧ౲ ಂತರඅಳಡ ๴ඨ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ
ಏಕ൞ನ฿ಜ ಅದರ ಏಕ൞ನ൤ಯ ກಚ౞ ಳವඝ౬  ກ೉౞ ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರฤ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං ಓಟಃౙ  ๳คฆವವฉಡ  ๴ඨ y x y ge 
ಇನ౷ ๺ბ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆෆ ๴ඨ ෷ ಸಮකಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ຂัൿ౪  ಏචಂದฉ, ็ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ๳คං ಎಂൿ ຂัದฉ ನ ๴ඨ y 
ಇನ౷ ๺ბ ෴฿ಗล ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಡ ಆದฉ ಈ ຂัಃ෷ ඛಜವಲ౵  ಈ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರൽಂದ ຄರಜದ౪ ฉ y y 
ಇඃ คೕൟಯ เಷಯโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇತರ ಎม౵  เสೕಮ ౽ಯბಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  කโ ಅโಗಳඝ౬  ಸಮಯದ 
ಆಸ౾౨ ෵ಂದ ๬෈ೕൡಪല๯โൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ කඝ ಅದඝ౬  ಈ ๲౵ ೖി ನย౵  ಇย౵  ಬฉൽං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ನ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ x 
ಒಂൿ ನ เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං cos cos x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ຂัಃ෷ ൡಂ෇ ඡರ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಇತರ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  cos 
൤ಡൿಆಂറಗ  เสೕಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ౽๺ เสೕಮඅಂൽಡ ౽๺ ಅඝ౬  ರ೉๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ಇย౵  ඛೕโ ౽๺ เสೕಮ฿ಜ ౽๺ ಅඝ౬  
ರ೉๯ൟ౨ ൽ౪ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ౽๺ ൮ೕഓದ ౽๺ เสೕಮವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ൮ೕഓದ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คದ ൮ೕഓಃౙ  ෥ತ౳  
ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಪದ౲ ದ ౽ಯბโ කโ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ඈ൤ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ cos in  cos 
฿౲ ඪ౨ ෷ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ ಆಜං, pi 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಈ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದವฉಡ ಈ ຂัಃ෷ ಸค෴ಜං ಆದฉ කโ ಅದರ ຄರಡ ಇฆವ ෴โඃ 
൮ೕഓವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡ ౘಣದย౵  ಮಧ౲ ಂತರโ ಇൿ ඛಜๅಂൿ කโ ຂಳมಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  ഓ౲ ಂ೬ಂഡ හౘඨ ಡ 
ಆೕഓಂ೬ಂഡ හౘඨ ಡ ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ හౘඨ ಮൡ౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ಡ ಇඃ คೕൟಯ เಷಯเං, 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಋ ൮ೕഓದ ๲ಃಂഡ เสೕಮโ ಆ ൮ೕഓಃౙ  ෥ತ౳  ൮ೕഓ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ.  ಆ ൮ೕഓಡ ෥ತ౳  ๳คൿ౪
ಅಂದฉ ಅโ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ຂัಃ෷ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ൮ೕഓโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ 
เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಇൿ ฿౲ ඪ౨ .  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಎರಡඡ ಞฆತඝ౬  කโ ಈಗ ಚ೉ბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ಮൡ౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ හ౾ౣ ෽ ನഴเನ ಃಲโ ๸ීಧವඝ౬  
൧ೕค๯൤౨ ೕๅ  ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං ಮൡ౨  ಇದಃౙ  ද౳ ೕರൕ ಎಂದฉ ෴โඃ ජಜ൤ಡ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ๭ඨ ඛಂದn x x x 
ಒಂർಜං ಎಂൿ ನಮಡ ಈಛಗศ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕ๲ಋ ಮൡ౨  เสೕಮ ಮൡ౨  ඩಪ เสೕಮಗಳ ನഴๅ ಃಲโ ๸ීಧเರ෎ಀ ಎಂൿ ඦ්๋൤ 
෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ  ๸ීಧವඝ౬  ಈಗ කโ ෴โඃ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಅಂದฉ ನ ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ x x x 
เสೕಮವඝ౬  ಪคಗ൐ಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಎม౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಅโಗಳ ๸තಣბ ෰ಲ౲ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ಅದ౽ౙ ಜ෻ කโ ಛಜ ಈ x 
๔౳ ೕ൐ಯ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ෥ತ౳  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ಈಗ කโ ຂูೕಣ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ x 
เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ฿౲ ඪ౨ ಯ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ಃಲโ ಆೕನ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ 

Pru
tor
@
IIT
K



ಚ೉ბ๭ඈ൤, ಈ ൮ೕഓโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ನಮಡ 
ൟัൽං ಏಃಂದฉ ๒ನ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಇನ౷ ฑ ನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං  ๲ හౘඨ
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಇದಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಆದฉ ಈ ຂัಃ෵ಂದ කโ ಏඝ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಆೕ๲ಋ ಆຉ 
౽ಯბವඝ౬  ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಅನ౷ ෵๭ದฉ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ඛൽბಷౣ  ಞฆತඝ౬  ಬಳಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಆೕ๲ಋ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ಆೕ๲ಋ เสೕಮ ಅඝ౬  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ x 
൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಞฆൟඛಂದ කโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ನ x x 
෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  කโ ಈಛಗศ  ನ ෮ೕി ಅඝ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ಎಡූಗโ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓದ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ౾౳ ෺ಯ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ඩಪൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ൮ೕഓ ಅಥ฿ ಅದඝ౬  ๴ඨ ൮ೕഓ ಈಕ౷ ฯ౺  ಒඨ ා ಎಂൿx 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಈಗ කโ ಇย౵ ಂದ ನ ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ฆโದคಂದ ಈ ຂัಃ෵ಂದ ඛಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ x x x 
ಕല෫෵ರ෎ಀ ಮൡ౨   කโ ๭ඨ ൮ೕഓವඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ൮ೕഓ ಈ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ x 
ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಖ೉ತ฿ಜ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ಆຉ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ๴ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ನ ಉಪเූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟั෷ತ౨ ං  ಈ ຂัಃ෵ಂದ කโ ൮ೕഓ ෭ನ๺ නಡ ഖ ഖ ಪ౵ ๺ න ා ഖ ಈಗ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ 
ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ๳คං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐෴ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๭ඨ ൮ೕഓൽಂದ ๼ೕಡ ຂಳಬ๾ൿ  ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  ൮ೕഓ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න x 
ಎರಡಃౙ  ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ๼ಂൽನ ಞฆൡಗಳย౵  ಒಂದඝ౬  කโ ಃಲโ ๲౵ ೖി ಗಳ ๼ಂං ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ .  ಈ 
ಮಧ౲ ಂತರ ಆ౵ ೕ๺౥  ಇಂಟವბฯ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆෆ ๭ඨ y 
ಆದ౪ คಂದ ಬದยಡ ൮ೕഓವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಈಛಗศ ಈ ಆຉ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ನಮ౱  ๼ಂൽನ ಫย൞ಂಶൽಂದ ಎರഴ ಮಧ౲ ಂತರൽಂದ
๳คං ಎಂൿ කโ ๴ඨ ൮ೕഓದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ  ඡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎഓ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ಚ೉ბ๭ದ ಫย൞ಂಶൽಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ
ಬൽಗಳย౵  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ౽ಯბವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෥ನ൤ಡ ๴ඨ เสೕಮ ౽ಯბವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ කโ ಪഷ෷โൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಆಜං  ๴ඨ 
൮ೕഓದ ๴ඨ เสೕಮโ ಒಂൿ ෬ว ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಆದฉ ಇย౵ ಂದ කโ ಏನඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x 
ಮൡ౨  ಇൿ ඛಖರ฿ಜ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ൮ೕഓโ ෬ว ๴ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ඛಂದ කโ x 
ຄಂൽං౪ ೕๅ ൮ೕഓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ನ ಆೕ๲ಋ เสೕಮ฿ಜං, x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಆೕ๲ಋ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ಡ ನ ෮ೕി ನ ౘ෦๭ ಡ ಸ෥ನ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ.  x x x mod x 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮโ ෬ยನ ಒಂൿ x x 
๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟಯย౵  ನ เสೕಮโ ಎม౵  ಛಜ ನ x cos x x 
๲ಃಂഡ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ ກೋ౞   ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ඬฃๅ ಇย౵  ෨ಜൽං eq ual 
ಆದ౪ คಂದ ງತಗำ ຄೕฤತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಜං ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಆದฉ เสೕಮ ౽ಯბದ lhs cos 
฿౲ ඪ౨ ෷ ๒ನ౲ ൽಂದ ವฉಡ ಇฆโದคಂದ ಅൿ ಈ ൮ೕഓವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ರ෎ಀpi pi 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇย౵  ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ౽ಯბವඝ౬  ಅನ౷ ෵๯൤౨ ೕๅ cos 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆෆ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ เสೕಮ฿ಜ ൮ೕഓದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ cos cos x x cos cos of

๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ಗಳย౵  ಒಂದคಂದ කโ ຄಂൽದ౪  ಫย൞ಂಶൽಂದ ಄ವಲ ಒಂൿ ಆಜං, cos inverse one by x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඛಂದ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ౽๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ๲ಋ ൮ೕഓ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಏಃಂದฉ ๲ಃ ൮ೕഓ ౽๺ ൮ೕഓ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಅย౵ ಂದ ಅൿ  ൮ೕഓ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜฆโದคಂದ ๲ಃಂി ൮ೕഓ ಈಗ

ಆಜฆโದඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಈ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ 0 คಂದ න ෭ನ๺ න 2 คಂದ 2 ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං . pi 
ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ದ ಮಧ౲ ಂತರโ ಈಗ ಈ ಈಛಗศ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಇං pi t  heta pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൮ೕഓ ಘലತ฿ಜ෸ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ๲ಃಂി ൮ೕഓโ ๲ಃಂി เสೕಮ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ൮ೕഓ x x x 
ಆದฉ ൮ೕഓ ಈಛಗศ ෬ว ಒಂൿ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  x cos 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ කโ ๲ಃ เสೕಮ ಮൡ౨  เสೕಮ ಒಂൿ ಒಂඃ x cos x 
ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  1 ෬ว ಮൡ౨  ನ ಸ౭ ಶბ เสೕಮಗಳ ನഴๅ ಇඃ คೕൟಯ ๸ීಧเං. ಆೕഓಂ೬ಂഡ เสೕಮx x ah 
ඬฃๅ෷ ಮ൤౨  ಅඃ ෥ಗბಗಳย౵ ං ಆದฉ ಇย౵  ಸ౷ ಲ౭  ഔ౷ ๺ౣ  ಇං , ಇൿ ನ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಡ ෥ತ౳  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං x 
ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ඬฃๅಯඝ౬  ಃಳಡ ຄೕർಗ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං x 
0 1 ෬ว ಸಹ 0 ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ 1 ෬ว ൮ೕഓ ಎಂൿ ຂัದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ฿౲ ඪ౨ ෷ ෭ನ๺ න x 
ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ನഴเನ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං  ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ๵ච౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ౾ౙ ಂತ ಒಂൿ ෬ว ನpi x x 
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เสೕಮใ ಸಹ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಘലತ฿ಜ ಈ ൮ೕഓโ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಎರಡಃౙ  ๳คರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ pi 
಄ವಲ ෭ನ๺ න ಎರಡರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං  ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෬ว ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ຂัಃಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ කโ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ഓ౲ ඨ හౘඨ ಅඝ౬  
ಅನ౷ ෵๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ഓ౲ ඨ ಆෆ ൮ೕഓ ಆಜං ಈಗ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಆಜං  ౽ഡ ൮ೕഓದ ෬ว ಒಂൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ීಧൽಂದ කโ ൮ೕഓದ ಆೕഡ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x x 
ಮൡ౨  ౽ഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐෷ ๒ನ౲ ൽಂದ න ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ຂัಃ෵ಂದ ನಮ౱  ಆචಯ ಉಪක౲ ಸൽಂದ 
ನಮಡ ൟัൽං ಈ ൮ೕഓโ 0 คಂದ คಂದ 2 ಃౙ  ๳ฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ൧ೕค๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ 0 คಂದ ಎರಡคಂದ 0 pi 2 pi 
คಂದ ಡ ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ಇฆವ ಆೕഡ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ಉಪเූಗ฿ಜං ಮൡ౨  pi pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ൮ೕഓ ತඨ เสೕಮ฿ಜං ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  ෬ว ಒಂൿ ಮಧ౲ ಂತರ ಡ ๳คರ෎ಀ  x ze ro to 
pi 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ൮ೕഓವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅย౵  ಈ ൮ೕഓ เสೕಮ x cot 
౽ಯბದ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ನ เสೕಮโ ൮ೕഓಃౙ  ඛಖರ฿ಜ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ෥ತ౳  x cot 
ನഷ෷ൟ౨ ං  ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ಆೕഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං, ಇൿ ಸ౷ ರ෬ಳದ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಈ 
๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ನ ຄರಜದ౪ ฉ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ൽಂದ න ಆಜದ౪ ฉ ಈ ಞฆൡ ඛಜ฿ಞൟ౨ ರยಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ൮ೕഓ ಎರಡ ౙಁ  ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ  ಮൡ౨  cot inverse x tan inverse one on x 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ർಗ ಇൿ 2 ෥ತ౳  ಎಂൿ ඣೕല ಋ൏ತ౱ ಕ ಅಥ฿ 0 ಃౙ  x 0 x 
ಸಮකಜฆವ ಸಮ๲౲  ಎಂದฉ ඛೕโ ಋ൏ತ౱ ಕ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಆಗ ಏකಞತ౨ ං ಅಂದฉ 1 ෬ว ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං, x x 
ಇൿ ൮ೕഓ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಆ ๸ದಭბದย౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ൮ೕഓ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ฆโൽಲ౵  x 
ಬದยಡ ಅൿ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ 2 คಂದ 0 ಡ ๳ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ x  
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ಒಂൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ದಭბದย౵  ൮ೕഓโ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ๵ච౬ ಡ ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๔౳ ೕ൐ ಅಥ฿ ಈ ಮಧ౲ ಂತರโ ౽ഡ 
เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คಲ౵  ಅಥ฿ ಉಪเූಗವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಆ ๸ದಭბದย౵ ෸ ಸಹ ಇൿ ಮൡ౨  ಈ ຂัಃ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ർಗล ಸಹ ಈ ಎರഴ ຂัಃಗำ x 
ඛಜ฿ಞತ౨ ๅ ಆದฉ ෴โൿ ඛಜವಲ౵  ಆದฉ ಇย౵  කโ ಈ ງತದย౵  ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಎൿค๯൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ න 
ಎರಡคಂದ ๔౳ ೕ൐  ಇൿ ಆຉ ಬದยಡ ಈ ൮ೕഓ ๳คฆವ ಮಧ౲ ಂತರโ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ๵ච౬ ಯ 
ಉಪเූಗ฿ಜฆโൽಲ౵  ಇൿ ๵ච౬ ෵ಂದ නಡ ಉಪเූಗ฿ಜฆโൽಲ౵  ಅൿ ๵ච౬ ෵ಂದ නನ 
ಉಪเූಗ฿ಜฆโൽಲ౵ , ಇൿ ౽ഡ ನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං เสೕಮ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓ ౽ഡ เสೕಮ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ ಡ ಈ ಸ෥ನ൤ ಇฆโൽಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ಛಜ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನഴเನ ๸ීಧವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಏಃಂದฉ ಅൿ x x x 
ಇย౵ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ഺ෬ඨ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬฉಯยಲ౵  ಆದฉ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ๳คರ෎ಀ ಈಗ ๴ඨ ಒಂൿ ෍ಸx x 
౾౳ ෺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ಅඃ ಸค ಎಂൿ කโ ತ౷ คತ฿ಜ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  x 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ಏಃಂದฉ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ ฿౲ ඪ౨ ෷ x 
ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಅൿ ൮ೕഓ ಆ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ෭ನ๺
න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න  ಎರഴ ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರൽಂದ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಸ෥ನ൤ಯ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ೉ກ౬ ಯඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ ๴ඨ ಆෆ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇย౵  ಎಡූಗโ ඛಖರ฿ಜ x 
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ  ෭ನ๺ ಎಂ්ൿ ൮ೕഓದ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ಅย౵ ಂದ කโ ಎಂ්ൿ ൮ೕഓದ x x 
෭ನ๺ ೉ກ౬ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಈಗ ๴ඨ හౘඨ ಒಂൿ ෍ಸ ౾౳ ෺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ෴โඃ ൮ೕഓ ๴ඨ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ๴ඨ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ค  ಇย౵  ಕഷಯ ූಗโ ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂൟಮ฿ಜ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං, ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಸಹ x 
ಅඃ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಁಡ ຄೕಞತ౨ ං ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ๴ඨ ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಪഷ෷โൿ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ൮ೕഓโ x 
๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದฌಂൽಡ ๸෽ೕ೧๯ವ ෩ಲಕ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ಪഷ෷โൿ ෭ನ๺ ನ ๴ඨ เสೕಮโ ๴ඨ x 
ಇನ౷ ๺ბ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴವ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ౽ಯბ ౙಁ  ಸಹ ಇൿ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං , ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౽ಯბಃౙ  ಇඃ 
คೕൟಯ เಷಯ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ತ౷ คತ฿ಜ ൧ೕคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ ൮ೕഓ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ൮ೕഓโ ಓಪඨ ಐ ಓವฑ ಡ x 
๳คං  ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಎರഴ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ෭ನ๺ ಆກ౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಅನ౷ ෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ඦತರ ಇย౵ ಂದ කโ ຂಳಬ๾ർದ ๸ಗൟ෺ಂದฉ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
෭ನ๺ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ෥ಡฤ ಏಃಂದฉ ഓ౲ ඨ හౘඨ ಁಡ ෍ಸ ౾౳ ෺෴ಜං 
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ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ හౘඨ ෍ಸ ౾౳ ෺෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಜ ಆದฉ ൮ೕഓ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ නಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓಃౙ  ๳คฆโದคಂದ ಅඃ 
ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨   
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං, ಅൿ ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  x 
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಈ ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ನ ತඨ เสೕಮ฿ಜං ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ෭ನ๺ x 
൮ೕഓ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ๳คං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ನ ෭ನ๺ ಡ x 
ಸಮකದ ൮ೕഓ ಎಂ඀ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ඣೕഴโൿ ෭ನ๺ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ  ಆຉ ಇತರ ಞฆൡಗำ ಅඝ౬  ಸಹ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ เสೕಮ ah cos 
෭ನ๺ ಮൡ౨  เสೕಮ x cos x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಸ౷ ಲ౭  ๆಗ฿ಜ ಅದರ ෬ว ຄೕಞ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ๳คං ಮൡ౨  pi 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ౽๺ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ cos theta x x 
෭ನ๺ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං , න ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ෴โඃ ൮ೕഓ ౽๺ ෭ನ๺ ౽๺ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ න ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ౽๲౛  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ๒ನ౲ ಃౙ  ๳คං  ಡ ಈ ෭ನ๺ ൮ೕഓ x pi pi 
ಁಡ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಅඃ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ෭ನ๺ ൮ೕഓโ ౽๺ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ನ เสೕಮโ ನ pi x x 
౽๺ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ౽๺ เสೕಮ ൮ೕഓ ಆಜದ౪ ฉ  ಈ ൮ೕഓದ ಬದยಡ ಇย౵  කโ ಈ x 
ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ෭ನ๺ ನ เสೕಮ ಎಂൿ ಬฉದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ෭ನ๺ ౽๺ เสೕಮ ෭ನ๺ ನ x cos pi x x 

เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵ ಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ನ เสೕಮ ಮൡ౨  เสೕಮವඝ౬  cos x cos cos 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ න ಮൡ౨  ൮ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෴โඃ ಡ ඛಜ฿ಜං, ಅಂದฉ ನ ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ x x s x 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಖ౲  ງತโ ಇย౵  ෨ಖ౲  ງತ฿ಜං, ಅย౵  ෭ನ๺ ౽๺ ൮ೕഓโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ න ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ౽๺ 
ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ൮ೕഓದ ౽ರಣ ಎಂൿ ൟัൿීൽං.  ๵ච౬ ෵ಂದ ಡ ๳คං ෭ನ๺ pi pi 
൮ೕഓ ಁಡ ಅඃ ಮಧ౲ ಂತರ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ๳คං ಮൡ౨  ಈ ๒ನ౲ ൽಂದ ౽๺ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ pi pi 
ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ න ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಆೕನ න ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಆಜං  ಈಛಗศ x cos 
เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯย౵  ಈ ຂัಃ෷ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅย౵ ಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಜං ah cosec 
เสೕಮ ෭ನ๺ ಮൡ౨  เสೕಮ ನഴเನ ๸ීಧโ ๴ඨ හౘඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  x cosec x 
෎ಗච ຄೕಗಬ๾ൿ ඛೕโ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ൡಂ෇ ಕಷౣ ฿ಗ෇ರൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൮ೕഓಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ ൮ೕഓโ ಆೕ๲ಋ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ 
๳คರ෎ಀ, ಇൿ ๒ನ౲ ದ ಅಂಶವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎರಡคಂದ න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಅඝ౬  ෨೉౞ ದ 
ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅย౵ ಂದ කโ ಈ ෬ยನ ಸ෦ೕಕರಣದ ಎಡ ಮൡ౨  ಬಲ ಬൽಯย౵  ಆೕ๲ಋ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ൮ೕഓದ 
ಆೕ๲ಋ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಇൿ ෩ಲේತ฿ಜ ൮ೕഓದ ಆೕ๲ಋ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ x x 
ಆೕ๲ಋ ಒಂൿ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ  ౽๺ ൮ೕഓದ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ൮ೕഓದ ಆೕ๲ಋ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ൮ೕഓ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คದ౪ ฉ x 
෭ನ๺ ൮ೕഓ ಁಡ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಈಗ ๳คฆโದคಂದ ಈ ಮಧ౲ ಂತರโ ෩ಲ൫ ಆೕ๲ಋ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಯ ๔౳ ೕ൐෴ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ  ෭ನ๺ ൮ೕഓ ಆೕ๲ಋ เสೕಮ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ຂัಃ෵ಂದ ෭ನ๺ ൮ೕഓ ನ ಆೕ๲ಋ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಆದฉ ൮ೕഓ ಈಛಗศ ෭ನ๺ ನ x x 
ಆೕ๲ಋ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ ൮ೕഓ ෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං เสೕಮ ಆದฉ ൮ೕഓ ಈ เಷಯ฿ಜං ಮൡ౨  cosec x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ನ เสೕಮโ ൮ೕഓ ಆಜฆವ เสೕಮ ನ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ cos x x cosec x 
ಇൿ ಎಂ්ದඝ౬  චನඪല ಏಃಂದฉ ಆೕ๲ಋ เสೕಮ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಄ವಲ ಆ ಆಜฆโದคಂದ ෥ി x x 
ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ ๴ඨ හౘඨ ඦ൤෻ ಆೕ๲ಋ เสೕಮ ౽ಯბใ ಸಹ ෍ಸ 
౽ಯბ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅൿ ಇย౵ ಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  ಸಮಯದ ๼൞ಸ౾౨ ෷ ෨ಂൽನ ಎರഴ ຂัಃಗಳඝ౬  
๬෈ೕൡಪലಸฤ ຄೕಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಅൿ ඛಮಡ ಸ౷ ಲ౭  ฿౲ ෴ಮ฿ಜ ಉัൽං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ ຄಂൽൿ౪  ಮ൤౨  
෭ನ๺ ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಮൡ౨  ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ನഴเನ ๸ීಧ฿ಜං ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ൧ೕคಸಬ๾ൿ  ನx x x 
ಎม౵  ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛൽბಷౣ  ๲ഡ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ഺ෬ඨ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ๲ಃಂി เสೕಮ ෭ನ๺ ನ ഺ෬ඨ ನย౵  ෴โඃ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ನ x x x 
න ෭ನ๺ ๲ಃಂി เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ ನ เสೕಮ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ เสೕಮ ನഴเನ x cos x cos 
๸ීಧವඝ౬  ຄೕฤತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯ ๭ౣ იಂ಩ เสೕಮ ౾౳ ෺ಡ ಸಹ ඛಜ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಈಛಗศ cot 
ൟัൽฆವ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ౽ಯბಗำ ෩ಲේತ฿ಜ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಅโ ಄ವಲ ಒಂದಆౙ ಂൿ ಬದมದ a  h 
ಆไൟ౨ ಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ನഴเನ ๸ීಧವඝ౬  ಪഷಯಬ๾ඃ ಎಂൿ ඣೕಡฤ sin inverse x cos inverse x 
ಆಸ౾౨ ർಯಕ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಮൡ౨  เสೕಮ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಒಂඃ cos 
ಆಜฆโದคಂದ ನ ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ , කโ ಅโಗಳ ನഴๅ ಃಲโ ๸ීಧಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ x 
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๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಅൿ ൮ೕഓ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ x 
ಅඝಸค๯ತ౨ ං ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ ಆ౵ ೕ๺౥  ಇಂಟವბฯ ෭ನ๺ න ා ഖ ഖ ഖ ಪ౵ ๺ න ಎರಡඝ౬  කโ ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ೉ກ౬ ಯඝ౬  ಅನ౷ ෵๭ದฉ ನಮಡ ๭ಞโൿ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ๭ඨ ൮ೕഓಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದฉ ಈ ಎಡූಗโ ෩ಲේತ฿ಜ ಆಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ๴ඨ ಆෆ ൮ೕഓಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟೕಯ ౽ಯბಗಳ ಀคൡ ನಮ౱  
ಆฏ෗ಕ ಉಪක౲ ಸಗัಂದ ನಮಡ ൟัൽං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ൮ೕഓದ ๴ඨ ౽๺ ౽๺ ಆෆ නಡ ಎರഴ ෭ನ๺ 
൮ೕഓൽಂದ ಈ ๸ීಧโ ಈಛಗศ ಃ ಆಜං  ಈಗ ನಮಡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ๸ීಧವඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ, ಎರഴ ෭ನ๺ ൮ೕഓൽಂದ ౽๺ ಆෆ x 
නಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಏಃಂದฉ ൮ೕഓ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಅൿ න ಅඝ౬  ಎರഴ ෭ನ๺ 
൮ೕഓൽಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ 0 ಡ ಡ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈಗ ຄಂൽฆโංಂದฉ pi 
කโ ಃಲโ ಆೕನದ ಡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಆೕನโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 0 ಡ ಡ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ 0 ಡ cos x pi pi 
ಆದฉ ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರ 0 ಡ ๳คං  ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං to pi 
ಆದ౪ คಂದ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ 0 ඛಂದ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಆಜං ಮൡ౨  ಈ ඛಂದ 2 pi cos pi 
෭ನ๺ ൮ೕഓ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คฆโದคಂದ ಅൿ ಇย౵ ಂದ ෩ಲಕ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  cos pi 2 
෭ನ๺ ൮ೕഓโ ನ ౽๺ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ຂัಃಯඝ౬  ಮൡ౨  ಈ ຂัಃಯඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ದฉ කโ ඣೕഴโൿ න ಅඝ౬  2 ෭ನ๺ ಈಗ 
൮ೕഓ ನ ๭ඨ เสೕಮ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ න 2 ෭ನ๺ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽๺ เสೕಮ කโ ಅย౵ ಂದ  ಅಂൟಮ฿ಜ ಎಂൿ x x si 
ൟೕ෥ბඛಸಬ๾ൿ  ಎม౵  ಡ 2 คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ನ ne inverse x plus cos inverse x x pi x mod
1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅತ౲ ಂತ ෩ಲේತ ಞฆ൞ಜං ಇದඝ౬  ඛೕโ ಅඃ คೕൟಯย౵  චನඪನย౵ ഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ ಮൡ౨  ඬฃๅಯ 
๖ย෷ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ෴โඃ ජಜ ෰ಲ౲ ದ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ౽ഡ เสೕಮ ಎರഴ නಡ x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෴โඃ ಡ ನ ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๲ഡ ಅಥ฿ ಈ ๲ഡ ಅඝ౬  ಸಹ ඛೕโ ൧ೕคಸಬ๾ൿ.  ಛಜ ෰ಲ౲ ಗำ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ๲ಃಂഡ เสೕಮ x 
ಮൡ౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ౽ಯბ ಎರಡ ౙಁ  ഺ෬ඨ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ๲ಃಂഡ เสೕಮ ಮൡ౨  ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮโ නಡ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x x 
൧ೕคಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ฿౲ ෴ಮ฿ಜ ಉัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ෴โඃ ඛൽბಷౣ  ಮൡ౨  ಡ ๬ಧ౲ ๆ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಮൡ౨  ಎರവ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ഺ෬ඨ ๲ഡ ನย౵ ๅ, ಇൿ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಂಪඝ౬  x y 
ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಎಂൿ ຂัದฉ ಊ๼๭ಆ ౶ั  ಇๅರവ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಇದඝ౬  ಸರัೕಕค๭ ಎಂൿ x y tan i 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಇย౵  ෴โඅೕ ಮൡ౨  ಎರಡರ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆವ ෴โඅೕ ಒಂൿ เಷಯದ x y 
ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ൮ೕഓಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ වಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ x y 
ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ව ಎರവ ഓ౲ ඨ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คರ෎ಀ ಎಂൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං  เสೕಮ ౽ಯბโ 
෭ನ๺ න 2 ಎඨ ಪ౵ ๺ න 2 ರ ನഴเನ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ 
෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕಡ෎౽ದൿ౪  ಏචಂದฉ කโ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ เสೕಮ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ඃ ಎಂ්ൿ 
ಇย౵  ಅದඝ౬  ෥ಡฤ ಘലತ฿ಜ෸ ಆຉ ಅಗತ౲  ๭౩ ൟ෺ಂದฉ, ಇൿ ඛಜ฿ಗ෎౽ದฉ, ಅಗತ౲ ฿ದ ಷರൡ౨  ಎಂದฉ ഓ౲ ඨ 
൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ಇย౵  ෇౳ ಃഡ ಒಳಡ ಈ เಷಯಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಇൿ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ඦತರ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ හౘඨ 
ಅඝ౬  ಎಡಣ ಮൡ౨  ಬಲಣ ಎರಡರล౵  ಅನ౷ ෵๯ವ ෩ಲಕ කโ ಪഷ෷โൿ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ව ഓ౲ ඨ เสೕಮ 
౾౳ ෺ಯ ฿ದඈ൤ ಇฆโದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಆದฉ ಇದರಥბ කඝ ශ౳ ೕಡ ຄೕಞ൤౨ ೕච  ಇย౵ ಡ ಇย౵  ಸค෴ಜං ಆದฉ කโ ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ කโ m 
ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂൿ කโ ຂัದฉ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ෴โದක౬ ದง ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ತ౷ คತ฿ಜ ಪഷ෽ೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ಅඝ౬  ಮ൤౨  ൟั෷൤౨ ೕๅ  ನಮ౱  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗำ ಆຉ, ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ಎಂ්ൿ ഓ౲ ඨ
൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ ව ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಇൿ 1 ෭ನ๺ ഓ౲ ඨ ൮ೕഓ ഓ౲ ඨ ව ಆಜං, ಇൿ ൮ೕഓ ಮൡ౨  ව ಅඝ౬  
කโ ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಮൡ౨  ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ർಗ ಇย౵ ಂದ ಮತ౨ ๠ౣ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಪ౳ ൟ෽ಂൿ ຂัಃಗัಂದ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ഓ౲ ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ൮ೕഓ ಆಜฆโದคಂದ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಇย౵ ಂದ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ x x 
ಇย౵  කโ ಪഷ෷โൿ ಆಜං ഓ౲ ඨ ಆෆ ව y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರಡඞ౬  ಇย౵  ಬಳಸยං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜං tan t tan ah tan theta x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං x t tan ah tan theta x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜං x plus tan phi yx y xy 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ൮ೕഓದ ഓ౲ ඨ ಪ౵ ๺ ව ಆಜං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ 1 ෭ನ๺ ෇ค ೯൤ಡ ಡ ಸಮ x x x y y
ಆದฉ ಇದರಥბ ಇย౵ ಂದ කโ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ഓ౲ ඨ เสೕಮಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ x yy 
෭ನ๺ ෵ಂದ ූಜ๭ ೎ක౬ ಜ ಇൿ ಅಗತ౲ ฿ಜ ඛಜವಲ౵  ෴฿ಗล ಇൿ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෮ತ౨ ฿ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳   xy 
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ಈ ಎರഴ ಆೕನಗಳย౵  ൮ೕഓ ಮൡ౨  ව ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಡ ๳คං ಎಂൿ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ൧ೕค๭ൿ౪  
ಏචಂದฉ , ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ඹಯ ഓ౲ ඨ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇൿ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ಎಂൿxy x y 
๰೉๯โൽಲ౵   ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಯ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ഓ౲ ඨ phi x y xy 
เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คർಗ ෥ತ౳  ಇൿ ඛಜ฿ಜං, ಇൿ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ ಎರഴ ಎರഴ ෭ನ๺ න ා ഖ 
ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಆಜದ౪ ฉ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ಐൿ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ಎย౵  ๳ರ෎ಀ ಆಗ ಇൿ ಸค෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ෭ನ๺ නಡ 2 ಪ౵ ๺ න 2 คಂದ ๳คದ౪ ฉ ಅൿ ඛಜ฿ಜං ನ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಇൿ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ x 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಆಜൡ౨  ಪ౵ ๺ ನ ತඨ เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ෬ว ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆದฉ ෴฿ಗ ಈ ๭౩ ൟ y x y xy 
ಎರഴ ෴฿ಗ ಈ ๭౩ ൟ෷ ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ๭౩ ൟ෷ ඛಜ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ ಈಗ ಈ ๭౩ ൟ෷ ඛಜ฿ಜං ಎಂൿ 
൧ೕคಸಬ๾ൿ ಈಗ ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ൮ೕഓ ಎರവ ൮ೕഓಡ ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ൮ೕഓ ಁಡ ൮ೕഓಃౙ  ๳คං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ๳คං  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ 
ಮൡ౨  ව ಁಡ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳คං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅโಗಳඝ౬  ๳ค๭ർಗ ಈ ಎರಡರ ෮ತ౨ โ ಮ൤౨  ಅඃ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๳ರඃ ಇರಬ๾ൿ ಆದฉ ಅൿ 
ಮಧ౲ ಂತರದ ຄರಡ ຄೕಗಬ๾ൿ ಆದฉ ಇൿ ඛಜๅಂൿ කโ ൧ೕค๯൤౨ ೕๅ ๻ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๻ಜದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಈ ๭౩ ൟ෷ 
ඛಜ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಪഖౣ  ನ ಞಣಲಬ౫ โ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಅൿ ඛಜ฿ಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ൧ೕค๭ฆโൿ ಏචಂದฉ ನಮಡ ಮൡ౨  ඛೕലದฉ ෇ค ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x y x y  
ඦತರ ಅൿ ಅඝಸค๯ತ౨ ං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว ಪ౵ ๺ ನ ತඨ x y xy x y 
เสೕಮಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  කโ ෇ค ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಎಂൿ ൧ೕค๭ದฉ ಇൿ x y 
ಒಂൿ ಉತ౨ ಮ ಆೕಷౣ ಕ฿ಜං  ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ඛಖರ฿ಜ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෬ว เสೕಮ x y xy ah tan x 
೯൤ಡ ಡ ಸಮ ಆದฉ ಇൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ෥ತ౳  ಇದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಇತರ ๸ದಭბಗಳย౵  y xy x 
ಮൡ౨  ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಇತರ ๸ದಭბಗಳย౵   ಆ ๸ದಭბದย౵  කโ ಈ y xy 
ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಡ න ಅඝ౬  ๳คಸ෎౽ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಎರവ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ, ಉತ౭ ನ౬ โ ಇඞ౬  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ කโ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  x y 
๳ค๯൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ඛಜ฿ಜං౪ ೕๅ  ಈ ಇಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಏಃ ಎಂൿ ඛಮಡ ൧ೕคಸฤ ಬ๾๛x y 
ಆຉ ඣಂൽಡ ඩ౳ ฏಭ฿ಗยං ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಪ౵ ๺ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ็ ಇൿ ൮ೕഓ ಪ౵ ๺ ව ഓ౲ ඨ เสೕಮ x 
౾౳ ෺ಯ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ಡ ๳คං ಎಂൿ ಖ೉ತಪല๭ಆಳ౶ ฤ ಅಗತ౲  ಮൡ౨  ๬ಕ๠ౣ  ๭౩ ൟ෴ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ  ಃಲโ 
ಇತರ ಞฆൡಗูಂൽಡ ෨ಂൿವค෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ಃಲโ ಸಮ๲౲  ಪคಹค๯ವ ಅඌๆಶನವඝ౬  ಅඝಸค๯ತ౨ ං ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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