
  पहले ʩाƥान मŐ ʩुǿम िũकोणिमतीय कायŘ पर दूसरे ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है, हमने इस ʩाƥान मŐ मूल िũकोणिमित कायŘ 
के ʩुǿमो ंमŐ मूल को पįरभािषत िकया था जैसे िक साइन इनवसŊ एƛ कॉस इनवसŊ एƛ टैन इनवसŊ एƛ टŐगŐट इनवसŊ सेकŐ ट इनवसŊ 
और कोसेकŐ ट इनवसŊ के िलए ।
  हम इन ʩुǿम फलनो ंके बीच कुछ पहचानो ंऔर संबंधो ंका अȯयन करने जा रहे हœ, 
Ɛोिंक यहां एक संिƗɑ पुनकŊ थन है , डोमेन की एक तािलका और उन सभी छह Ůितलोम फलनो ंकी ŵेणी, िजनकी हमने िपछले 
ʩाƥान मŐ चचाŊ की थी और हम इस ˠाइड का उʟेख हर बार करŐ गे  अब और िफर इस ʩाƥान मŐ भी इससे पहले िक हम आह 
शुŝ करŐ  , अिधकांश छाũो ंके िलए सावधानी का एक छोटा सा शɨ है जो साइन इनवसŊ और साइन ʩुǿम के बीच űिमत होते x x 
हœ, कृपया ȯान दŐ  िक ये दोनो ंसमान नही ंहœ उदाहरण के िलए आइए बराबर लŐ  शूɊ से हम जानते हœ िक शूɊ का साइन ʩुǿम शूɊx 
के बराबर है, लेिकन आइए हम दािहने हाथ की गणना करŐ  के बराबर शूɊ साइन ʩुǿम Ǜा शूɊ ʩुǿम है जो  एक साइन x x h 
ज़ीरो है जो एक बटा शूɊ है िजसे पįरभािषत नही ंिकया गया है और
 इसिलए यह ˙ʼ करने के िलए एक अǅा उदाहरण है िक ये दोनो ंसमान नही ंहœ एक और बात यहां एक उदाहरण है जो माइनस 
ˍायर के टैन ʩुǿम का मूल मान ǒात करना है तीन का मूल अब हम जानते हœ िक टैन ʩुǿम फ़ंƕन मŐ का एक डोमेन होता है,ah 
सभी वाˑिवक संƥाएं और सीमा इस िवशेष उदाहरण के िलए माइनस बटा 2 और बटा 2 के बीच खुला अंतराल है, pi pi 
यहाँ बराबर माइनस ŝट ओवर के साथ  तीन चँूिक हम जानते हœ िक माइनस साठ िडŤी का टैन माइनस पाई बटा Ūी हैah x 
 इसिलए टैन माइनस पाई बटा Ūी, माइनस ŝट Ūी के बराबर है और माइनस पाई बटा Ūी इस अंतराल मŐ माइनस पाई बटा टू ɘस 
पीआई बटा टू है
 इसिलए हम कर सकते हœ  िलखो िक तीन का माइनस वगŊमूल का टैन ʩुǿम तीन एक आह पर माइनस पाई के बराबर है, हमŐ सावधान 
रहना होगा िक पाई माइनस पीआई बटा 3 का टैन भी माइनस ŝट 3 के बराबर है,
 इसिलए इसका टैन 2 पीआई है  बटा 3 भी माइनस ˍेयर है  3 के ŝट हœ लेिकन िफर माइनस ŝट Ūी का टैन ʩुǿम इसके बराबर 
नही ंहोगा Ɛोिंक टू पाई बटा Ūी , टैन इनवसŊ फंƕन के रŐज सेट मŐ आह से संबंिधत नही ंहै,
 इसिलए हमŐ इस चीज़ के बारे मŐ थोड़ा सावधान रहना होगा  यहाँ पहले Ůकार की पहचान है िजसका हम अȯयन करने जा रहे हœ, तो 
मान लŐ िक हमारे पास यह चर है जो बंद अंतराल मŐ एक से एक से अिधक है और हम देखना चाहते हœ िक साइन उलटा की साइन x x 
Ɛा है 
अब चलो  हम कहते हœ िक बंद अंतराल से संबंिधत िकसी भी एƛ के िलए एक से ɘस वन मान लŐ िक साइन इनवसŊ एƛ अब रŐज और 
डोमेन ए से थीटा के बराबर है जैसा िक हमने साइन इनवसŊ फ़ंƕन के िलए िपछले ʩाƥान मŐ पįरभािषत िकया था, 
हमŐ यकीन है िक साइन  ʩुǿम जो थीटा है,x 
 इसिलए यह िवशेष थीटा बंद अंतराल माइनस पाई बाय टू टू टू ɘस पाई बाय टू से संबंिधत होगा Ɛोिंक इस साइनस फंƕन की रŐज 
माइनस पीआई बटा टू टू ɘस पाई बाय टू है और यहां से हम जानते हœ िक अब अɘाई करते हœ  दोनो ंपर आह िचɎ  भुजाएँ इतनी Ǜा हœ
तो यह एक कोण है साइन उलटा Ɛा हम इसे इस थीटा Ȫारा िनŝिपत करते हœx 
 इसिलए साइन ʩुǿम की साइन थीटा की साइन के बराबर होगी x 
लेिकन जब हम कहते हœ िक जब हम कहते हœ िक यहाँ पर जब हम कहते हœ िक  साइन ʩुǿम थीटा के बराबर है इसका Ɛा मतलब x 
है, जैसा िक हमने पहले ʩाƥान मŐ साइन ʩुǿम को पįरभािषत िकया था, हमने कहा िक अंतराल मŐ िकसी भी एƛ के िलए साइन x 
इनवसŊ माइनस वन टू ɘस वन अिȪतीय मूʞ या अिȪतीय आह कोण है  रŐज माइनस पीआई बटा टू ɘस ɘस पाई बटा टू इस तरह िक 
उस एंगल की साइन जो थीटा है, एƛ के बराबर होनी चािहए,
 इसिलए हमने साइन इनवसŊ फंƕन को इस तरह पįरभािषत िकया था और
 इसिलए िजस पल हम कहते हœ िक साइन इनवसŊ एƛ बराबर थीटा से है  यहाँ यह ˢचािलत ŝप से इस Ůकार है िक पाप थीटा के x 
बराबर है,
 इसिलए यह उस तरह से है िजस तरह से हमने पहले ʩाƥान मŐ साइन इनवसŊ फ़ंƕन को पįरभािषत िकया था 
और
 इसिलए जब हम इस कथन को इस कथन के साथ जोड़ते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह के बराबर होता है और वहाँ  साइन ʩुǿम x x 
की अŤ Ǜा के बराबर है,x 
 इसिलए यहां हमारे पास हमारा पहला पįरणाम है िक बंद अंतराल मŐ िकसी भी के िलए पाप ʩुǿम का िच˥ घटा एक से जोड़ x x 
एक के बराबर है, लेिकन दूसरे तरीके से Ɛा यह हमŐ आगे ले जाता है  दूसरे Ůʲ के िलए जो सभी के िलए है Ɛा यह सच है िक साइन y 

का साइन ʩुǿम के बराबर है और हम इसे तुरंत देख सकते हœ उदाहरण के िलए मान लŐ िक हम को बटा 6 के िलए लेते y y y pi 
हœ िजसके िलए की Ǜा 6 से अिधक है जो िक 30 िडŤी है  आधे के बराबर है और Ǜा Ůितलोम फलन के Ťाफ से हम जानते हœ िक pi 
आधे का Ǜा Ůितलोम बराबर बटा 6 हैpi 
 इसिलए के बराबर बटा छह के िलए यह कथन वाˑव मŐ सȑ है लेिकन Ɛा होगा यिद हम लेते हœ तो के बराबर कहते हœ दो y pi y 
पाई बटा तीन तो दो पाई बटा तीन बराबर तो दो पाई बटा तीन उह एक बीस िडŤी
 इसिलए दो पाई बटा तीन की Ǜा तीन बटा दो और साइन का Ǜा ʩुǿम के साथ दो पाई बटा तीन होगा मूल तीन बटा दो का y y 
Ǜा ʩुǿम हो जो वाˑव मŐ बराबर है  उदाहरण के िलए इस उदाहरण मŐ से तीन से अिधक ˢाभािवक ŝप से इस िवशेष l pi ah 
उदाहरण मŐ हम देखते हœ िक बटा 3 था लेिकन साइन का साइन ʩुǿम केवल बटा 3 है।y 2 pi y pi 
 यह ˙ʼ है िक साइन ʩुǿम की सीमा से आह फ़ंƕन हम जानते हœ िक साइन इनवसŊ फ़ंƕन की सीमा माइनस पीआई बटा 2 से ɘस
पाई बटा 2 है और
 इसिलए साइन वाई के साइन इनवसŊ से साइन वाई के िकसी भी वाई साइन ʩुǿम के िलए माइनस पीआई बाय टू टू ɘस पीआई से 
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संबंिधत होना चािहए  दो जो साइन इनवसŊ फंƕन का रŐज सेट है और
 इसिलए जैसा िक अब हम िदखाएंगे िक यिद का संबंध है यिद इस रŐज सेट से संबंिधत है तो यह सच है िक साइन का साइन y y y 
ʩुǿम के बराबर है हालांिक यह ˙ʼ है िक यिद नही ंहै  इस रŐज सेट से संबंिधत हœ तो साइन इनवसŊ पाप के बराबर नही ंy y y y 
हो सकता है Ɛोिंक िकसी भी के िलए साइन इनवसŊ साइन को माइनस बटा 2 से ɘस बटा 2 से संबंिधत होना चािहए y y pi pi 
और यिद इस सेट से संबंिधत नही ंहै तो यह संभव नही ंहै  िक और ʩुǿम समान हो अब हम िदखाते हœ िक y y sin sin y 
िकसी भी के िलए  जी साइन ʩुǿम के रŐज सेट के िलए जो माइनस पीआई टू टू ɘस पीआई बटा टू हैy belon 
 इसिलए इस अंतराल से संबंिधत िकसी भी वाई के िलए साइन वाई का साइन ʩुǿम के बराबर है,y 
 इसिलए साइन वाई के साइन इनवसŊ से शुŝ करŐ  और इसे होने दŐ   के बराबर है तो ˙ʼ ŝप से साइन इनवसŊ फंƕन के रŐज सेट x x 
से संबंिधत है जो िक माइनस बटा 2 से ɘस बटा 2 है और िफर हम इस िवशेष समीकरण के दोनो ंतरफ साइन लेते हœ तो हमŐ pi pi 
जो िमलता है वह है की साइन साइन ʩुǿम साइन साइन एƛ के बराबर है और िपछली ˠाइड से हम पहले से ही जानते हœ िक y z 
के साइन ʩुǿम की िकसी भी साइन के िलए सभी के िलए के बराबर है जैसे िक का मॉड एक के बराबर से कम हैz z z z 
 इसिलए हम इसका उपयोग करने जा रहे हœ इस समीकरण मŐ िवशेष पįरणाम के साथ साइन के बराबर है,ah z y 
 इसिलए हम इसे के ŝप मŐ मानŐगे औरz 
 इसिलए साइन ʩुǿम की साइन के बराबर है औरz z 
 इसिलए यह बायां हाथ साइन के बराबर है जो हैy z 
 इसिलए यहां से हम शुŝ करते हœ  अंत मŐ साइन साइन एƛ के बराबर है Ɛोिंक एƛ और वाई दोनो ंसंबंिधत हœ इंटरवल माइनस y 
पीआई बाय 2 टू ɘस पीआई बटा 2 और इस इंटरवल मŐ भी अगर हम इसे डŌ ा करते हœ तो यहां हम एƛ बनाम एƛ केवल इंटरवल एƛ
के भीतर माइनस पीआई टू टू ɘस पीआई बाय टू से संबंिधत है, यह कहते हœ िक यह है  माइनस वन और यह ɘस वन है तो हम जानते हœ
िक पाप एƛ फ़ंƕन का Ťाफ साइन एƛ फ़ंƕन का Ťाफ कुछ इस तरह िदखने वाला है और िफर हमारे पास दो मान और हœ,x y 
 इसिलए दोनो ं भी संबंिधत हœ  इंटरवल माइनस पीआई बटा टू ɘस ɘस पाई बटा टू वाई भी यहां एक ही इंटरवल से संबंिधत हैx 
 इसिलए हमŐ िदया गया है िक एƛ और वाई दोनो ंइस इंटरवल से संबंिधत हœ और हमŐ कहा जाता है िक यह कहा जाता है िक साइन एƛ
साइन वाई के बराबर है लेिकन िफर हम ˙ʼ ŝप से देखते हœ  िक इस अंतराल के भीतर साइन फ़ंƕन का Ťाफ एकरस ŝप से बढ़ रहा
है और
 इसिलए यिद साइन साइन के बराबर है, तो यह सच होना चािहए िक के बराबर है औरx, y x, y 
 इसिलए हमारे पास को के बराबर होना चािहए जो सािबत करता है िक जब तक रैन का है साइन का जीई सेट ʩुǿम x y y y 
साइन का ʩुǿम के बराबर हैy y 
 इसिलए हमने अभी जो कहा वह यह था िक अगर हमŐ कहा जाता है िक माइनस बटा टू टू ɘस बटा टू है तो की साइन y pi pi y 
ʩुǿम हमेशा बराबर होगा  के िलए लेिकन यह कथन सȑ नही ंहै यिद इस बंद अंतराल के बाहर है तो एक समान चीज वाˑव मŐy y 
अɊ सभी िवपरीत कायŘ के िलए रखती है और हम उɎŐ समय के िहत मŐ सािबत नही ंकरŐ गे , उदाहरण के िलए मœने इसे यहां इस ˠाइड 
मŐ िलखा है
 इसिलए हमारे पास 
बंद अंतराल मŐ अंतराल मŐ एƛ के िकसी भी मूʞ के िलए शूɊ से एक से एक कॉस का कॉस ʩुǿम बराबर है,x 
 इसिलए यह िवशेष कथन बŠत सीधे आगे है लेिकन जब आप अɊ मामले को लेते हœ जहां आप कॉस की गणना करते हœ  ʩुǿम
 इसिलए यहाँ आप कॉस ʩुǿम के साथ कॉस की रचना कर रहे हœ और यहाँ आप įरवसŊ कर रहे हœ आप कॉस के साथ कॉस ʩुǿम की 
रचना कर रहे हœ
 इसिलए यिद आप कॉस थीटा का कॉस ʩुǿम लेते हœ तो यह केवल उन थीटा के िलए थीटा के बराबर है जो िक ŵेणी से संबंिधत हœ  
Ɛोिंक  वसŊ फंƕन कॉस इनवसŊ फंƕन की रŐज जैसा िक हमने इसे पहले लेƁर मŐ पįरभािषत िकया था, बंद अंतराल शूɊ से पीआई 
था,
 इसिलए जब तक थीटा इस बंद अंतराल से संबंिधत है, यह कथन सही है लेिकन िजस Ɨण हम कोई भी थीटा लेते हœ जो इसके बाहर İ̾थत
है  अंतराल तो हम यह नही ंकह सकते िक यह सच है और इसी तरह की बात ˙शŊरेखा फ़ंƕन के िलए कोटœजŐट फ़ंƕन और सेकŐ ट 
फ़ंƕन और कोसेकŐ ट फ़ंƕन के िलए भी रखती है तािक आप देख सकŐ  िक सेकŐ ड थीटा का सेकŐ ड Ůितलोम केवल उन थीटा के िलए 
थीटा है जो केवल उन थीटा के िलए संबंिधत हœ, जैसे िक वे सेकŐ ट ʩुǿम फ़ंƕन के रŐज सेट से संबंिधत हœ और इसी तरह यहां यह कथन 
केवल तभी सȑ है जब थीटा ऐसा है िक यह कोसेकŐ ट ʩुǿम की सीमा से संबंिधत है,
 इसिलए यह सीमा है  कोसेकŐ ट ʩुǿम फलन के बारे मŐ अब हम दूसरी सवŊसिमका पर चचाŊ करते हœ,
 इसिलए अब हम साइन Ůितलोम फलन और कोसेकŐ ट Ůितलोम फलन के बीच कुछ संबंध िदखाएंगे।

हम इसे पहले से ही जानते हœ और इसके िलए Ůेरणा यह है िक हम पहले से ही जानते हœ िक िकसी भी वाˑिवक के िलए का  n x x 
कोिसकŐ ट पाप Ȫारा एक है , िजससे हमŐ िवʷास होता है िक कोसेक और ʩुǿम के बीच कुछ संबंध होना चािहए और पाप ʩुǿम भीx 
होना चािहए और यह है  संबंध अब हम कोई भी इस Ůकार लेते हœ िक यहाँ ऐसा है िक का बŠलक एक से बड़ा है Ɛोिंक हम x x x x
के सहसंयोजक Ůितलोम पर िवचार करने जा रहे हœ और हम जानते हœ िक सहसंयोजक Ůितलोम फलन का Ůांत सभी हैx 
 इसिलए  िक उनका िनरपेƗ मान एक के बराबर से अिधक है,
 इसिलए हमने के िलए केवल मानो ंकी इस ŵेणी पर िवचार िकया है, अब हम कहते हœ िक का कोसेकŐ ट ʩुǿम कुछ कोण थीटा केx x 
बराबर है , जो अब कोसेकŐ ट इनवसŊ फ़ंƕन की सीमा की पįरभाषा से है 
जैसा िक हमने िपछले ʩाƥान मŐ चचाŊ की थी, हम जानते हœ िक यह थीटा बंद अंतराल माइनस पीआई से टू टू ɘस पीआई बटा टू से 
संबंिधत होना चािहए , मान शूɊ को छोड़कर Ɛोिंक यह वाˑव मŐ कोसेकŐ ट इनवर का रŐज सेट है  से फ़ंƕन और
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 इसिलए थीटा को इससे संबंिधत होना है, लेिकन इस कथन से हम जो िलख सकते हœ वह यह है िक यिद हम बाएं और दाएं दोनो ंतरफ 
कोसेक आह फ़ंƕन लागू करते हœ तो हम अिनवायŊ ŝप से इस िवशेष पहचान का उपयोग करने की कोिशश कर रहे हœ
 इसिलए इसिलए हम दोनो ंपƗो ंपर लागू करते हœ तो हमारे पास का Ůितलोम के cosec cosec x, cosecant theta 
बराबर होता है और िफर इस पहचान से हमारे पास बराबर होता है, जब तक िक का एक cosecant inverse x x x mod 
के बराबर से बड़ा होता है।
  एक के बराबर का मॉड है औरx 
 इसिलए यहां यह बायां हाथ के बराबर होना चािहए औरx 
 इसिलए हमारे पास बराबर थीटा का कोसेकŐ ट है जो वाˑव मŐ कोसेकŐ ट फ़ंƕन की पįरभाषा के बराबर है यह बराबर है एक बटा x 
पाप  थीटा या िजसे साइन थीटा बराबर एक बटा के ŝप मŐ भी िलखा जा सकता है,  अब हम भी यहां से हœ Ɛोिंक का इस x x mod 
कथन से एक के बराबर से बड़ा है, यह इस Ůकार है िक एक बटा एक के बराबर से कम होना चािहए और  हमारे पास पाप थीटा एक x 
बटा के बराबर है , हम यह भी जानते हœ िक थीटा इस सेट से संबंिधत है औरx 
 इसिलए थीटा िनिʮत ŝप से उसी से संबंिधत है,
 इसिलए यह िवशेष ŝप से एएच रŐज सेट साइन इनवसŊ फ़ंƕन के रŐज सेट का एक सबसेट है,
 इसिलए हम जानते हœ िक से  इस कथन से हम यह भी कह सकते हœ िक थीटा माइनस पीआई बटा टू टू ɘस पाई ब टू टू अब माइनस 
पाई बटा टू ɘस पाई बटा टू द साइन इनवसŊ फंƕन का रŐज सेट है और
 इसिलए हम कह सकते हœ िक पाप थीटा  एक बटा के बराबर है और थीटा माइनस पाई बटा टू टू ɘस पीआई बटा टू से संबंिधत है,x 
 इसिलए यहां से हम िपछली पहचानो ंमŐ से एक से कह सकते हœ िक हमने कुछ ˠाइड्स पर चचाŊ की थी, हमने िदखाया है िक जब तक y
संबंिधत है  यह अंतराल बंद अंतराल पाप का उलटा साइन हैy y 
 इसिलए के बजाय थीटा लेते हœ, Ɛोिंक थीटा पहले से ही इस आह माइनस पीआई से दो से ɘस पीआई हमारे िपछले पįरणाम से दो y 
अंतराल से संबंिधत है, हम कह सकते हœ िक 
साइन थीटा का साइन उलटा है  के बराबर  एटा तो यह उस पįरणाम से है िजस पर हमने अभी चचाŊ की है िक हम Ɛा करते हœ हम इस 
समानता के बाएं हाथ की ओर और दािहने हाथ की तरफ साइन इनवसŊ फ़ंƕन को लागू करते हœ,
 इसिलए इस समानता के िलए साइन इनवसŊ फ़ंƕन को लागू करने से हमŐ जो िमलता है वह साइन उलटा होता है  साइन थीटा एक बटा 

के साइन ʩुǿम के बराबर है, x 
लेिकन यहां से हमारे पास Ɛा है िक यह िबʋुल थीटा के बराबर है और
 इसिलए अंत मŐ हमारे पास यह है िक थीटा साइन इनवसŊ वन बटा एƛ के बराबर है और िपछली ˠाइड से हमारे पास था  ने कहा िक 
थीटा वाˑव मŐ का उलटा हैx cosec 
 इसिलए यह भी के ʩुǿम के बराबर है x cosec 
और
 इसिलए हमने िदखाया है िक िकसी भी के िलए ऐसा है िक का मॉड सॉरी के बराबर से कम है का मॉड िकसी भी के िलए x x x x 
ऐसा है िक मॉड का  एक के बराबर से बड़ा है हमने अंत मŐ िदखाया है िक का कोसेकŐ ट ʩुǿम एक ओवर के साइन ʩुǿम x x x 
के बराबर है इसी तरह से हम यह भी िदखा सकते हœ िक के एक ओवर का ʩुǿम x cos 
सभी के िलए के सेकंड ʩुǿम के बराबर है x x eq .
 से बड़ा  एक के िलए और सबूत यहाँ खȏ हो गया है,
 इसिलए कदम समान हœ
 इसिलए हमŐ बस यह कहना है िक एलएचएस थीटा के बराबर है, लेिकन चंूिक कॉस ʩुǿम फ़ंƕन की सीमा शूɊ से पीआई तक है, यह
˙ʼ ŝप से इस थीटा का अनुसरण करता है अंतराल शूɊ से पीआई मŐ झठू बोलना चािहए और िफर हम यहां बाएं और दाएं दोनो ंतरफ 
कॉस फ़ंƕन लागू करते हœ, 
िजससे हमŐ कॉस का कॉस ʩुǿम एक बटा एƛ बराबर थाटा के कॉस के बराबर होता है लेिकन कॉस का कॉस ʩुǿम एक बटा एƛ  
िपछली ˠाइडो ंमŐ से एक के पįरणाम से केवल एक बटा है,x 
 इसिलए हमŐ एक बटा बराबर कॉस थीटा िमलता है जो यह कहने के समान है िक सेकंड थीटा के बराबर है Ɛोिंक सेकंड थीटा x x 
एक ओवर कॉस थीटा है
 इसिलए वहां से यह  इस Ůकार सेक थीटा अब है Ɛोिंक थीटा शूɊ से पीआई और सेकŐ ट ʩुǿम के रŐज सेट से संबंिधत है,x 
 इसिलए हम जानते हœ िक सीमा सेट
 इसिलए सेकŐ ड इनवसŊ फ़ंƕन का यह रŐज सेट 0 से पीआई माइनस पीआई बटा 2 है,
 इसिलए इसमŐ सभी िबंदु  करीब अंतराल शूɊ से के अलावा को दो से अब यह हेटा पहले से ही इस अंतराल मŐ शूɊ से pi pi t  
पीआई है,
 इसिलए यह थीटा िनिʮत ŝप से सेकŐ ट इनवसŊ फंƕन के रŐज सेट से संबंिधत होने जा रहा है और
 इसिलए यह ˢचािलत ŝप से इस Ůकार है िक चंूिक एƛ सेकŐ ड थीटा एƛ के बराबर एƛ सेकŐ ड के बराबर होगा  थीटा लेिकन थीटा 
पहले से ही एक बटा के कॉस ʩुǿम के बराबर थी औरx 
 इसिलए इसे और इसे िमलाकर हम पाते हœ िक सेकंड ʩुǿम और कॉस ʩुǿम एक बटा समान हœ और 1 बटा के ˙शŊरेखा x x x 
ʩुǿम के बीच समान संबंध है।
 कोटœजŐट ʩुǿम Ůमाण िफर से समान रेखाओ ंके साथ होता है, लेिकन यहाँ थोड़ा मोड़ है, हम कहते हœ िक यह बात केवल के x 
सकाराȏक मूʞो ंके िलए लागू होती है और यह ˙ʼ हो जाएगा Ɛोिंक अब हम Ůमाण मŐ नीचे जाते हœ Ɛोिंक इससे बड़ा है  0 1 बटाx 
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भी 0 से बड़ा है औरx 
 इसिलए तन ʩुǿम मान लŐ िक यिद हम कहते हœ िक तन Ůितलोम 1 बटा थीटा है तो तन Ůितलोम फलन का पįरसर ऋणाȏक पाई x 
बटा दो से जोड़ के बीच खुला अंतराल है  पाई बटा दो Ɛोिंक एक बटा शूɊ तन से बड़ा है और एक बटा का ʩुǿम भी x x 
सकाराȏक होगा और
 इसिलए िनिʮत ŝप से इस थीटा को शूɊ से पीआई बटा दो से संबंिधत होना चािहए Ɛोिंक तन ʩुǿम फ़ंƕन की सीमा केवल 
माइनस पीआई बटा दो के बीच है  टू ɘस पीआई बटा टू और वन बटा एƛ शूɊ से बड़ा है,
 इसिलए हमारे पास यह कथन है, लेिकन अगर हम बाएं और दाएं दोनो ंतरफ टैन फ़ंƕन लागू करते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह है थाटा 
का टैन एक बटा एƛ अब टैन थीटा है  एक अपॉन खाट थीटा तो उस संबंध से हमŐ यह िमलता है िक थीटा का खाट है और हमारे पासx 
शूɊ से बड़ा है , खाट Ůितलोम फलन का पįरसर सेट शूɊ से है और यह िक हम अपने िपछले ʩाƥान से जानते हœ, इस कथन x pi 
से हम जानते हœ िक हमने िदखाया था िक यह थीटा 0 से पीआई बटा 2 से संबंिधत होगा लेिकन 0 से पीआई बटा दो पहले से ही खाट 
ʩुǿम के ŵेणी सेट का एक उपसमुǄय है जो िक शूɊ से पीआई है और
 इसिलए यह इस Ůकार है िक यह थीटा यहां जो तन ʩुǿम है  एक बटा को अंतराल x ze .
 से संबंिधत होना चािहए  से तो अब हमारे पास यह है िक हमारे पास थीटा की खाट के बराबर है जहां यह थीटा खाट ro pi x 
Ůितलोम फलन की ŵेणी से संबंिधत है और
 इसिलए यह ˢतः  ही अनुसरण करता है िक का खाट Ůितलोम थीटा के िबʋुल बराबर होगा यह केवल हो रहा है  Ɛोिंक थीटा खाट x 
Ůितलोम फलन के ŵेणी समुǄय से संबंिधत है जो शूɊ से है यिद थीटा जीवा Ůितलोम फलन के इस ŵेणी समुǄय से बाहर होती तो pi 
यह पहचान सȑ नही ंहोती तो अंतत: हमारे पास थीटा दोनो ंके बराबर होना  खाट Ůितलोम और तन Ůितलोम एक बटा औरx x 
 इसिलए दोनो ंबराबर हœ लेिकन देखŐ िक यह केवल 2 है जब से बड़ा है तो ऋणाȏक या 0 के साथ सम˟ा यह है िक यिद आप x 0 x 

ऋणाȏक लेते हœ तो Ɛा होगा  यह है िक 1 बटा ऋणाȏक होगा िजसका अथŊ यह होगा िक थीटा उस मामले मŐ अंतराल से संबंिधतx x 
होगा जहां ऋणाȏक थीटा इस अंतराल से संबंिधत नही ंहोगा बİʋ यह अंतराल माइनस से 2 से 0 तक संबंिधत होगा Ɛोिंक x pi x 
है  ऋणाȏक
 इसिलए एक बटा भी ऋणाȏक होगाx 
 इसिलए उस İ̾थित मŐ थीटा माइनस पाई बटा टू टू जीरो से संबंिधत होगा जो िक है और यह ŵेणी या यह अंतराल नही ंहै या खाट a 
Ůितलोम के ŵेणी सेट का उपसमुǄय नही ंहै 
इसिलए उस İ̾थित मŐ भी यह और यह कथन सȑ होगा, भले ही ऋणाȏक हो, ये दो कथन सȑ होगें लेिकन जो सȑ नही ंहोगा वह x 
यह है िक
 इसिलए हमŐ इस चरण मŐ यहाँ एक सम˟ा होगी Ɛोिंक ऋणाȏक बटा दो की ŵेणी  यह आह बİʋ वह अंतराल िजससे यह थीटा pi 
संबंिधत है, जो शूɊ से दो से शूɊ तक शूɊ है , इसका उपसमुǄय नही ंहोगा, यह शूɊ से पीआई का उपसमुǄय नही ंहोगा, यह शूɊ से
पीआई का उपसमुǄय नही ंहोगा जो खाट का ŵेणी सेट है ʩुǿम और
 इसिलए हम यह नही ंकह सकते िक थीटा खाट Ůितलोम के बराबर हैx 
 इसिलए ऋणाȏक के िलए यह समानता नही ंहोगी,x 
 इसिलए आइए ˙ʼ ŝप से के िलए माइनस के साइन ʩुǿम और साइन ʩुǿम के बीच संबंध देखŐ Ɛोिंक यह है वाˑव मŐ x x x 
डोमेन साइन इनवसŊ फंƕन के बारे मŐ तो हमने नही ंिलखा, लेिकन
 इसिलए को बंद अंतराल माइनस वन टू ɘस वन से संबंिधत होना चािहए, अब हम जानते हœ िक साइन एƛ एक िवषम फ़ंƕन है x 
और हम जʗी से देखŐगे िक साइन इनवसŊ के िलए भी यही सच है  तो मान लŐ िक माइनस का साइन ʩुǿम थीटा के बराबर है x x 
Ɛोिंक साइन इनवसŊ फंƕन की रŐज Ƒोज इंटरवल माइनस पीआई बटा टू टू ɘस पीआई बटा टू है, यह इस Ůकार है िक थीटा उस रŐज
से संबंिधत होना चािहए सेट माइनस पीआई टू ɘस पीआई  दो िनकट अंतराल से और िफर हम इस समानता के दोनो ंिकनारो ंपर िचɎ 
लेते हœ, हमŐ साइन की साइन Ůितलोम माइनस बराबर होती है , थीटा की साइन के बराबर होती है, लेिकन यहाँ पर यह बायी ंओर x 
माइनस के बराबर है औरx 
 इसिलए हमŐ जो िमलता है वह है  माइनस एƛ 
थीटा की साइन के बराबर है, जहां से हम यह भी िलख सकते हœ िक एƛ बराबर थीटा का माइनस साइन है अब हम जानते हœ िक साइन 
फंƕन एक ऑड फंƕन है
 इसिलए हम जानते हœ िक माइनस थीटा की िकसी भी थीटा साइन के िलए माइनस के बराबर है  साइन थीटा तो यह आरआई  यहाँ पर 

हœड साइड ght 
माइनस थीटा की साइन के बराबर है,
 इसिलए अंत मŐ हमारे पास यह समीकरण है िक अब माइनस थीटा की साइन के बराबर है Ɛोिंक थीटा इस अंतराल से संबंिधत है x 
माइनस थीटा भी उसी अंतराल से संबंिधत होगा
 इसिलए माइनस थीटा भी जा रहा है साइन इनवसŊ फंƕन के रŐज सेट से संबंिधत हœ,
 इसिलए यह माइनस थीटा साइन इनवसŊ फंƕन के रŐज सेट से संबंिधत है और एƛ माइनस थीटा के साइन के बराबर है जो हमŐ िमलता 
है िक माइनस थीटा एƛ के साइन इनवसŊ के बराबर है 
जो  तब भी िलखा जा सकता है Ɛोिंक थीटा 
साइन इनवसŊ एƛ के माइनस के बराबर है और
 इसिलए इसे इसके साथ जोड़कर हमŐ अंततः  यह िमलता है िक माइनस एƛ का साइन ʩुǿम साइन इनवसŊ एƛ के माइनस के बराबर
है, यहां तक िक साइन इनवसŊ फंƕन के िलए भी हम द   खते हœ  िक यह एक िवषम फलन है, इसी तरह की बात तन ʩुǿम फलन के 
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िलए सही है और हम शीťता से यह िदखा सकते हœ िक मान लीिजए िक ऋणाȏक का तन Ůितलोम थीटा है, इसका अथŊ यह है िक x 
थीटा खुले मŐ ओवर से संबंिधत है इंटरवल माइनस पीआई बटा टू टू ɘस पाई बटा टू औरI  
 इसिलए थीटा का टैन माइनस एƛ आह के बराबर है, यहां दोनो ंतरफ टैन लगाने से और िफर यहां से हम Ɛा कह सकते हœ िक एƛ 
माइनस टैन थीटा के बराबर है जो बराबर है माइनस थीटा के टैन के िलए Ɛोिंक यहां तक िक टैन फ   ƕन एक अ   ◌ीब फंƕन है
 इसिलए टैन फंƕन एक अ   ◌ीब फंƕन है
 इसिलए यह सच है ल   िकन चंूिक थीटा माइनस पीआई बटा ट   टू ɘस पीआई बटा टू म   इनस थीटा भी उसी अंतराल से संबंिधत होगा
औ  
 इसिलए माइनस थीटा टैन ʩुǿम फ़ंƕन की सीमा से संबंिधत है, जहां से यह िनɻानुसार है िक माइनस थीटा के टैन ʩुǿम के x 
बराबर है,
 इसिलए इस समीकरण से यह िनɻानुसार है िक यह माइनस थीटा का टैन ʩुǿम है Ɛोिंक यह माइनस थीटा माइनस थीटा से x 
संबंिधत है  टैन ʩुǿम फ़ंƕन का रŐज सेट और िजसे थीटा के बराबर टैन ʩुǿम के माइनस के ŝप मŐ भी िलखा जा सकता है x 
और
 इसिलए यहाँ और यहाँ से हम जो देखते हœ वह यह है िक माइनस एƛ का टैन ʩुǿम टैन ʩुǿम के माइनस के बराबर होता है औरx 
इसी तरह  आह अɊ पहचान आह को भी िदखाया जा सकता है उदाहरण के िलए कॉस इनवसŊ माइनस एƛ और कॉस इनवसŊ एƛ के 
िलए
 इसिलए मœ इसे थोड़ा तेज कर दंूगा
 इसिलए यह है िक थीटा शूɊ से पीआई से संबंिधत है और
 इसिलए कॉस थीटा माइनस एƛ के बराबर है  माइनस कॉस थीटा के बराबर िलखने के समान है, x 
लेिकन माइनस हम जानते हœ िक पाई माइनस थीटा के िकसी भी थीटा कॉस के िलए माइनस कॉस थीटा के बराबर है,
 इसिलए यह बराबर है
 इसिलए बराबर कॉस ऑफ पाई माइनस थीटा है Ɛोिंक थीटा शूɊ से संबंिधत है  पीआई के िलए यह पीआई माइनस थीटा भी समान x 
अंतराल शूɊ से पीआई से संबंिधत होगा और
 इसिलए यहां से यह िनɻानुसार है िक पीआई माइनस थीटा बराबर कॉस ʩुǿम एƛ के बराबर है एƛ के कॉस ʩुǿम के बराबर है 
और माइनस एƛ का कॉस ʩुǿम थीटा था तो अगर  इस थीटा के बजाय अगर हम इसे इस समीकरण से माइनस एƛ के कॉस 
ʩुǿम के ŝप मŐ िलखते हœ, तो हमŐ जो िमलता है वह है पीआई माइनस कॉस इनवसŊ ऑफ माइनस एƛ बराबर कॉस ʩुǿम एƛ का 
जहां से हमŐ अंत मŐ वह कॉस ʩुǿम एƛ ɘस कॉस इनवसŊ िमलता है।
  माइनस बराबर पाई और थी  िकसी भी के िलए सही है जैसे िक का मॉड एक के बराबर से कम है,x s x x 
 इसिलए मुƥ चरण यह मुƥ चरण था जहां हमने पाया िक माइनस कॉस थीटा वाˑव मŐ पाई माइनस थीटा का कॉस है और यह भी पता
चला है िक यह Ɛोिंक थीटा  शूɊ से से संबंिधत है माइनस थीटा भी समान अंतराल शूɊ से से संबंिधत होगा और यह pi pi pi 
शूɊ से ʩुǿम फ़ंƕन का ŵेणी सेट है,pi , cos 
 इसिलए चंूिक माइनस थीटा के के बराबर है और यह कोण माइनस थीटा है  पहले से ही कॉस ʩुǿम फ़ंƕन के x pi cos pi 
रŐज सेट मŐ यह कथन इस Ůकार है और िफर वहां से यह बŠत आसान था, कोसेक ʩुǿम माइनस एƛ और कोसेक इनवसŊ एƛ के 
बीच का संबंध साइन फ़ंƕन के समान है और हम इसे बŠत जʗी खȏ कर सकते हœ आपके िलए समझना बŠत मुİʭल नही ंहोना 
चािहए,
 इसिलए मान लŐ िक यह थीटा के बराबर है तो थीटा को कोसेक ʩुǿम फ़ंƕन के रŐज सेट से संबंिधत होना चािहए जो िक बंद अंतराल 
माइनस पाई बाय टू टू ɘस पीआई बटा टू एिलमŐट जीरो को छोड़कर है और
 इसिलए वहाँ से यिद हम इस उपरोƅ समीकरण के बाएँ और दाएँ हाथ की दोनो ंतरफ कोसेक लेते हœ, तो हमŐ थीटा का कोसेक माइनस 

िमलता है, िजसका अिनवायŊ ŝप से अथŊ है िक थीटा के कोसेक के माइनस के बराबर है लेिकन कोसेक एक िवषम फ़ंƕन है औरx x 
 इसिलए  कॉस एƛ थीटा का माइनस माइनस थीटा के कोसेक के समान है अब अगर थीटा इस अंतराल से संबंिधत है तो माइनस थीटा 
भी इस अंतराल से संबंिधत होगा और
 इसिलए चंूिक माइनस थीटा अब संबंिधत है, यह अंतराल मूल ŝप से कोसेक ʩुǿम का रŐज सेट है और
 इसिलए  माइनस थीटा कोसेक ʩुǿम के रŐज सेट से संबंिधत है और
 इसिलए इस कथन से यह िनɻानुसार है िक माइनस थीटा एƛ के कोसेक ʩुǿम के बराबर है लेिकन थीटा पहले से ही माइनस एƛ के
कोसेक ʩुǿम के बराबर था और
 इसिलए यहां से यह िनɻानुसार है िक थीटा माइनस के बराबर है उलटा लेिकन थीटा यह चीज है औरcosec x 
 इसिलए हम यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक ऋणाȏक का ʩुǿम जो थीटा है , Ůितलोम के ऋण के बराबरcos x x cosec x 
है लेिकन याद रखŐ िक यह है  केवल
 इसिलए िक कोसेक ʩुǿम फ़ंƕन का डोमेन केवल वे है जैसे िक मॉड एक के बराबर से बड़ा है और जो हम देखते हœ वह यह हैx x 
िक साइन फ़ंƕन की तरह ही कोसेक ʩुǿम फ़ंƕन भी एक िवषम कायŊ है Ɛोिंक यह यहां से अनुसरण करता है  समय के िहत मŐ हम
अगले दो कथनो ंको सािबत नही ंकरने जा रहे हœ और यह आपके िलए एक छोटे से अɷास के ŝप मŐ छोड़ िदया गया है और यहां हमारे 
पास िफर से शूɊ से एƛ के सेकŐ ड ʩुǿम और एƛ के सेकŐ ड Ůितलोम के बीच का संबंध है और यह िदखाया जा सकता है िक के िलए
 एƛ के सभी मोड एक के बराबर से अिधक हœ,
 इसिलए यह िवशेष सेट यहां वाˑव मŐ सेकŐ ट इनवसŊ फ़ंƕन का डोमेन है,
 इसिलए आप िकसी भी एƛ को सेकŐ ड इनवसŊ सेकŐ ड के डोमेन मŐ लेते हœ , माइनस एƛ का ʩुǿम पीआई माइनस सेकंड ʩुǿम 
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एƛ के बराबर होता है।
  जो के ʩुǿम और ऋणाȏक के ʩुǿम के बीच के संबंध के समान है और एक समान İ Ōː ंग Ůितलोम x cos x cos cot 
फलन के िलए भी सȑ है , हम पहले से ही जानते हœ िक और फलन अिनवायŊ ŝप से समान हœ।sine cosine 

वे िसफŊ  एक दूसरे के ̾थानांतįरत संˋरण हœ,  h 
 इसिलए यह देखना िदलच˙ होगा िक Ɛा हम पाप ʩुǿम और ʩुǿम के बीच कुछ संबंध Ůाɑ कर सकते हœ और यह x cos x 
˙ʼ ŝप से है Ɛोिंक साइन इनवसŊ और कॉस इनवसŊ फ़ंƕन का डोमेन समान है जो है का वह मॉड एक के बराबर से कम होना x 
चािहए, हमŐ उनके बीच कुछ संबंध को पįरभािषत करने मŐ सƗम होना चािहए, तो आइए हम यह कहकर शुŝ करŐ  िक आइए हम कहŐ िक
साइन उलटा थीटा के बराबर है , जहां से यह िनɻानुसार है िक थीटा ŵेणी से संबंिधत होना चािहए साइन ʩुǿम फ़ंƕन का जो बंद x 
अंतराल माइनस पाई बटा टू टू ɘस पाई बटा टू है, यिद हम दोनो ंपƗो ंपर इस समीकरण पर साइन लागू करते हœ तो हमŐ जो िमलता है 
वह साइन ऑफ साइन होता है उलटा एƛ बराबर पाप थीटा लेिकन यह बाएं हाथ की ओर अिनवायŊ ŝप से है तो हमŐ जो िमलता है x 
वह बराबर थीटा की Ǜा है, लेिकन हम जानते हœ िक िũकोणिमतीय फलनो ंपर हमारे Ůारंिभक ʩाƥानो ंसे हम जानते हœ िक थीटा कीx 
Ǜा बराबर है बटा टू माइनस थीटा यह संबंध पहले से ही है  अब हमारे िलए औरcos cos of pi k 
 इसिलए इस संबंध का उपयोग करने से हमŐ जो िमलता है वह यह है िक बराबर है बटा टू माइनस थीटा अब चंूिक x cos of pi 
थीटा इंटरवल माइनस बटा टू ɘस ɘस पाई बटा टू से संबंिधत है, यह इस Ůकार है िक बटा टू माइनस थीटा बंद अंतराल 0 से pi pi 
पीआई के अंतराल से संबंिधत होगा और अब हमारे पास यह है िक हमारे पास कुछ कोण के कॉस के बराबर है और यह कोण वाˑव x 
मŐ सेट 0 से पीआई के िलए बंद अंतराल 0 से पीआई तक है लेिकन करीबी अंतराल 0  पीआई वाˑव मŐ रŐज सेट है
 इसिलए बंद अंतराल 0 से पीआई वाˑव मŐ कॉस इनवसŊ फ़ंƕन का रŐज सेट है और चंूिक यह पीआई 2 माइनस थीटा कॉस इनवसŊ 
फ़ंƕन के रŐज सेट से संबंिधत है, यह यहां से िनɻानुसार है िक पीआई Ȫारा  2 माइनस थीटा 

के कॉस ʩुǿम के बराबर होती है औरx 
 इसिलए यिद हम इस ːेटमŐट को यहां जोड़ते हœ और यह ːेटमŐट जो हम देखते हœ वह यह है िक बटा 2 माइनस अब थीटा का pi x 

ʩुǿम थाsin 
 इसिलए बटा 2 माइनस साइन इनवसŊ बराबर कॉस ʩुǿम जहां से हम  अंत मŐ यह िनʺषŊ िनकाल सकते हœ िक pi x x si  ne 

सभी के िलए बटा 2 के बराबर है, जैसे िक का के बराबर से कम inverse x plus cos inverse x x pi x mod 1 
है,
 इसिलए यह एक बŠत ही मौिलक पहचान है िजसे आपको उसी तरह याद रखना चािहए और सबूत की शैली समान है आप यह भी िदखा 
सकते हœ िक िकसी भी वाˑिवक मान के िलए Ůितलोम जोड़ Ůितलोम बटा दो के बराबर है और यह भी िकx tan x cot x, pi 
िकसी भी के िलए ऐसा है िक का बŠलक एक से बड़ा है तो यह यह सेट या यह का सेट  के िलए मान वाˑव मŐ सेकŐ ट ʩुǿम x x x 
के साथ-साथ कोसेकŐ ट ʩुǿम दोनो ंके िलए डोमेन फ़ंƕन है और
 इसिलए आप यह भी िदखा सकते हœ िक का सेकŐ ट ʩुǿम का कोसेकŐ ट ʩुǿम बटा दो के बराबर है,x x pi 
 इसिलए यह आपके िलए एक अɷास के ŝप मŐ छोड़ िदया गया है तो अब देखते हœ िक Ɛा हम िकसी िदए गए और के िलए कर x y 
सकते हœ,
 इसिलए यहाँ और दोनो ंटैन ʩुǿम फ़ंƕन के डोमेन सेट मŐ हœ, जो िक सभी वाˑिवक संƥाओ ंके सेट के अलावा और कुछ नही ंx y 
है,
 इसिलए मान लीिजए िक अगर हम कहते हœ िक और हœ दोनो ंवाˑिवक हœ तो Ɛा हम इसे सरल बना सकते हœ और इसे x y tan i 
.
 के ŝप मŐ िलख सकते हœ िकसी चीज के िवपरीत जहां यह कुछ यहां और दोनो ंपर िनभŊर करता है, x y 
तो आइए हम कहŐ िक तन उलटा थीटा के बराबर है और तन उलटा के बराबर है,x y phi 
 इसिलए ˢचािलत ŝप से यह इस Ůकार है िक थीटा और फाई दोनो ंतन की सीमा से संबंिधत होना चािहए  उलटा फ़ंƕन जो माइनस 
पीआई के बीच 2 एन ɘस पीआई Ȫारा 2 के बीच खुला अंतराल है और िफर हम जो गणना करना चाहते हœ वह थीटा ɘस फाई है तो हम
जो चाहते हœ वह यह है िक Ɛा देखना है िक Ɛा हम थीटा ɘस फाई को िकसी चीज़ के तन के ŝप मŐ िलख सकते हœ  यहाँ ऐसा करने के
िलए िनिʮत ŝप से आह आवʴक शतŊ यह है िक यिद यह सच होना था तो आवʴक शतŊ यह है िक टैन थीटा ɘस फी यहाँ Űैकेट के 
अंदर इस चीज़ के बराबर होना चािहए Ɛोिंक अगर यह सच है तो  बाएं हाथ और दािहनी ओर दोनो ंपर ˙शŊरेखा फ़ंƕन को लागू करने 
से हमŐ जो िमलेगा वह है थाटा ɘस फाई के बराबर होना चािहए जो िक तन ʩुǿम फ़ंƕन के तकŊ  के ŝप मŐ है, 
लेिकन वह लेिकन यह मेरा मतलब है  मी यहाँ से यहाँ सही है लेिकन यह हम जŝरी नही ंकह सकते हœ िक हम कहते हœ िक अगर हम 
कहते हœ िक टैन थीटा ɘस फी कुछ के बराबर है तो आइए हम जʗी से Ůाɑ करŐ  िक यह िकसके बराबर है
 इसिलए हम जानते हœ िक थीटा ɘस फी का टैन िफर से  हमारे िपछले ʩाƥान आह हम जानते हœ िक थीटा ɘस फी का टैन टैन थीटा 
ɘस टैन फी 1 से अिधक माइनस टैन थीटा टैन फी है जो अब यहां से बराबर है जब हम थीटा और फी को एƛ के िवपरीत और वाई के 
तन के िवपरीत होने के िलए पįरभािषत करते हœ Ůȑेक कथन से यह अनुसरण करेगा िक चँूिक Ůितलोम थीटा है, यिद हम दोनो ंtan x 
पƗो ंपर फलन लेते हœ, तो हमŐ जो िमलता है वह यहाँ से के के बराबर होता है और इसी तरह इस कथन से हमŐ tan x theta tan 
जो िमलता है वह बराबर होता है फाई के तन के िलए तो हम इन दोनो ंका उपयोग यहां करने जा रहे हœy 
 इसिलए तन टी तन आह तन थीटा एƛ है
 इसिलए यह एƛ ɘस टैन फी वाईएƛ ɘस वाई है जो एक शूɊ से से अिधक है तो हम जो देखते हœ वह थीटा ɘस फाई का तन xy 
है जोड़ के बराबर एक घटा जोड़ 1 घटा गुना लेिकन इसका मतलब यह नही ंहै िक यहां से हम कह सकते हœ िक थीटा x y x x y 
ɘस फी एƛ ɘस वाई के टैन ʩुǿम के बराबर है, जो एक माइनस से िवभािजत है, यह जŝरी नही ंहै िक यह हमेशा सच होगा xy 
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यिद और केवल योग  इन दो कोणो ंमŐ से थीटा और फाई टैन इनवसŊ फंƕन के रŐज सेट से संबंिधत हœ, अब तक हमने जो िदखाया था वह 
यह था िक थीटा ɘस फी का टैन एƛ ɘस वाई के बराबर है, जो एक माइनस पर है, लेिकन इसका मतलब यह नही ंहै िक थीटा xy 
ɘस  फाई एƛ ɘस वाई वन माइनस के टैन ʩुǿम के बराबर है अब यह केवल तभी सच है जब थीटा ɘस फी टैन इनवसŊ xy 
फंƕन के रŐज सेट से संबंिधत है जो िक ओपन इंटरवल टू टू माइनस पीआई बटा टू टू ɘस पीआई बटा टू है तो यिद थीटा ɘस फाइव 
जहां इस अंतराल से संबंिधत है तो यह सही है
 इसिलए यिद थीटा ɘस फी का संबंध माइनस पीआई बटा 2 ɘस पीआई बटा 2 है तो यह सच है िक एƛ का टैन ʩुǿम जो थीटा ɘस
टैन ʩुǿम वाई का था जो िक फी था 

जोड़ के तन ʩुǿम के बराबर होता है  एक ऋण से अिधक है लेिकन यह İ̾थित दो कब है यह İ̾थित कब सȑ है यह x y xy 
िदखाया जा सकता है िक यह İ̾थित अब सȑ है सम˟ा यह है िक दोनो ंथीटा
 इसिलए हम जानते हœ िक थीटा भी थीटा से संबंिधत है, अंतराल शूɊ से से संबंिधत है  टू टू ɘस पाई बाय टू और फी भी इसी pi 
अंतराल से संबंिधत है
 इसिलए यह संभव है िक जब हम उɎŐ जोड़ते हœ तो इन दोनो ंका योग जŝरी नही ंिक िफर से उसी अंतराल से संबंिधत हो, यह अंतराल 
के बाहर जा सकता है लेिकन हम िदखाएंगे िक यह सच है यिद और केवल यिद ऐसा है तो यह İ̾थित सȑ है यिद और केवल यिद गुणाx 

का गुणनफल एक से कम है तो ही यह सच हैy 
 इसिलए अिनवायŊ ŝप से हमने जो िदखाया है वह यह है िक यिद हमŐ और इस Ůकार िदया जाता है िक गुणा है  एक से कमx y x y 
तो यह इस Ůकार है िक तन Ůितलोम जोड़ तन Ůितलोम एक ऋण से अिधक ɘस के तन Ůितलोम के बराबर है यहाँ x y xy x y 
एक अǅी तािलका है यिद हम यह िदखाएंगे िक यिद गुणा एक से कम है तो यह सच है िक तन Ůितलोम  जोड़ तन ʩुǿम x y x y 
ठीक है एक माइनस पर आह टैन ʩुǿम ɘस के बराबर है, लेिकन यह इसके बराबर है यिद एक से कम है, लेिकन xy x y xy 
अɊ मामलो ंके िलए तो अɊ मामलो ंमŐ यिद और दोनो ंसकाराȏक हœ और एक से अिधक है  उस İ̾थित मŐ हमŐ इस x y xy 
अिभʩİƅ मŐ एक पीआई जोड़ना होगा,
 इसिलए दूसरी तरफ हमŐ यही िमलता है यिद एƛ और वाई दोनो ंनकाराȏक हœ लेिकन उȋाद अभी भी एक से अिधक है तो हम एक 
माइनस पीआई जोड़ते हœ
 इसिलए अगली कƗा मŐ हम वाˑव मŐ हœ आह के साथ शुŝ करने जा रहा है शायद आपको िदखा रहा है िक यह गुणा एक से कम x y 
Ɛो ंएक आवʴक और पयाŊɑ शतŊ है यह सुिनिʮत करने के िलए िक टैन उलटा ɘस टैन उलटा जो थीटा ɘस फाई टैन उलटा x y 
फ़ंƕन के रŐज सेट से संबंिधत है और िफर हम  कुछ अɊ पहचानो ंके साथ भी जारी रहेगा और उसके बाद कुछ सम˟ा समाधान सũ के
बाद धɊवाद 

Pru
tor
@
IIT
K




