
 յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો પરના બીӽ յયા՚યાનમાં આપનું չવાગત છે Ԑથમ յયા՚યાનમાં અમે મૂળભૂત િԋકોણિમિત કાયӷના 
յયըુԃમોમા ંમૂળભૂત յયા՚યાિયત કરી હતી જમે કે સાઈન ઈլવસӪ માટે ટેլજլેટ x cos inverse x tan inverse x 
ઈլવસӪ સેકլટ ઈլવસӪ અને કોસેકլટ ઈլવસӪ  અમે આ િવપિરત કાયӷ વ՞ચેની કેટલીક ઓળખ અને સંબંધોનો અհયાસ કરવા જઈ રՑા 
છીએ 
કારણ કે અહી ંડોમેનનું ટેબલ અને તમામ છ յયչત કાયӷની Ԛેણી છે જનેી આપણે અગાઉના લે՘ચરમાં ચચાӪ કરી હતી અને અમે દરકે 
չલાઈડનો સદંભӪ લઈશું.
 હવે પછી આ લે՘ચરમાં પણ આપણે આહ શԁ કરીએ તે પહેલાં અહી ંમોટાભાગના િવԾાથӯઓ માટે સાવધાનીનો એક નાનો શկદ છે 
જઓે સાઈન ઈլવસӪ અને સાઈન એ՘સ ઈլવસӪ વ՞ચે ગૂંચવતા હોય છે, મહેરબાની કરીને નોધં કરો કે આ બે સરખા નથી ઉદાહરણ x 
તરીકે ચાલો બરાબર લઈએ.x 
  શլૂય માટે આપણે ӽણીએ છીએ કે શլૂયનો સાઈન յયըુԃમ શૂլય બરાબર છે પણ ચાલો જમણી બાજુની ગણતરી કરીએ સાથે x 
શૂլય બરાબર સાઈન յયչત સાઈન શլૂય յયըુԃમ છે જ ે એ સાઈન શૂլય પર એક છે જ ેશլૂય પર એક છે જ ેյયા՚યાિયત નથી x h 
અને
 તેથી આ બે એકસરખા નથી તે સમӽવવા માટે આ એક સાԀં ઉદાહરણ છે બીӾ વչતુ અહી ંએક ઉદાહરણ છે માઈનસ չՄેરના ટૅન 
յયըુԃમનું મ՚ુય મճૂય શોધવાનું  ԋણનું Ԁટ હવ ેઆપણે ӽણીએ છીએ કે ટેન ઇլવસӪ ફં՘શન એ તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓનું ડોમેન 
ધરાવે છે અને રլેજ એ માઇનસ પાઇ બાય 2 અને પાઇ બાય 2 વ՞ચેનો ખુճલું અંતરાલ છે આ ખાસ ઉદાહરણ માટે અહી ંah x 
બરાબર માઇનસ Ԁટ ઓવર સાથ ે ԋણ કારણ કે આપણે ӽણીએ છીએ કે માઈનસ સાઈઠ ડીԆીનો ટેન જ ેમાઈનસ પાઈ બાય ԋણ છે
 તેથી માઈનસ પાઈ બાય ԋણનો ટેન માઈનસ Ԁટ ԋણ બરાબર છે અને માઈનસ પાઈ બાય Ԍી આવે છે આ ઈլટરવલમા ંમાઈનસ pi
બાય ટુ խલસ બાય બેpi 
 તેથી આપણે કરી શકીએ છીએ  લખો કે ԋણના બાદબાકીના વગӪમૂળનંુ તન յયըુԃમ ԋણના ઓછા પાઈ બરાબર છે એક આહ બાબત
એ છે કે આપણે સાવચેત રહેવાની જԁર છે કે 
પાઈ ઓછા પાઈ બાય 3 નું ટૅન પણ ઓછા મૂળ 3 બરાબર છે
 તેથી આનું ટૅન 2 પાઈ છે  બાય 3 પણ માઈનસ છે  3 ના Ԁટ છે પરંતુ પછી ઓછા મૂળ ԋણનું յયըુԃમ આની બરાબર squ tan 
નહી ંથાય કારણ કે બે પાઈ બાય ԋણ એ ટેન ઈլવસӪ ફં՘શનના થી રլેજ સટે સાથે સંબંિધત નથીah 
 તેથી આપણે આ બાબત િવશે થોડંુ իયાન રાખવું પડશે અહી ંએ Ԑથમ Ԑકારની ઓળખ છે જનેો આપણે અհયાસ કરવા જઈ રՑા 
છીએ તો ચાલો આપણે કહીએ કે આપણી પાસ ેઆ ચલ છે જ ેબંધ અંતરાલ માઈનસ વન થી խલસ વનમાં આવેલું છે અને આપણે x 
જોવા ઈ՞છીએ છીએ કે સાઈન ઈլવસӪ ની સાઈન શું છે x
હવે ચાલો જોઈએ.
  આપણે કહીએ છીએ કે બંધ અંતરાલ માઈનસ વન થી խલસ વન સાથે સંબંિધત કોઈપણ માટે આપણે કહીએ કે સાઈન ઈլવસӪ x x 
હવે રլેજ અને ડોમેન એહથી થીટા બરાબર છે કારણ કે આપણે સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શન માટેના છેճલા લે՘ચરમાં յયા՚યાિયત કરી છે, 
અમને ખાતરી છે કે સાઈન  જ ેિથટા છેinverse x 
 તેથી આ ચોԜસ થીટા બંધ અંતરાલ માઈનસ બાય બે બે խલસ બાય બે સાથ ેસંબંિધત હશે કારણ કે આ સાઇનસ ફં՘શનનીpi pi 
રլેજ માઈનસ બાય બે બે խલસ બાય બે છે અને અહીથંી આપણે ӽણીએ છીએ કે હવે લાગુ કરીએ  બંને પર આહ િચՏ  pi pi 
બાજુઓ
 તેથી અહીં

ની સાઈન so 
 તેથી આ એક ખૂણો સાઈન ઈլવસӪ છે શું આપણે તેને આ થીટા Հારા દશાӪવીએ છીએx 
 તેથી સાઈન ઈլવસӪ ની સાઈન થીટાની સાઈન બરાબર હશે x 
પરંતુ ԧાર ેઆપણે કહીએ છીએ કે ԧાર ેઆપણે કહીએ છીએ કે અહી ંԧાર ેઆપણે કહીએ છીએ કે  સાઈન յયըુԃમ એ થીટા x 
સમાન છે તેનો અથӪ શું થાય છે
 તેથી આપણે પહેલા લે՘ચરમાં સાઈન ઈլવસӪ ને յયા՚યાિયત કયુӭ હતંુ તેમ અમે કՑું હતંુ કે અંતરાલ માઈનસ વન થી խલસ વનમાં x
કોઈપણ માટે સાઈન ઈլવસӪ એ અનլય મճૂય અથવા અનլય આહ કોણ છે  Ԛેણી માઈનસ બાય બે થી વԱા બાય બે x pi pi 
એવી કે જ ેિથટા છે તેની સાઈન બરાબર હોવી જોઈએx 
 તેથી આ રીતે આપણે સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનને յયા՚યાિયત કયુӭ છે અને
 તેથી જ ેԟણે આપણે કહીએ છીએ કે સાઈન ઈլવસӪ થીટા બરાબર છે  અહી ંતે આપોઆપ અનુસર ેછે કે ની x sin theta x 
બરાબર છે
 તેથી આ તે રીતે અનુસર ેછે જ ેરીતે આપણે Ԑથમ લે՘ચરમાં સાઇન ઇનવસӪ ફં՘શનને յયા՚યાિયત કયુӭ હતંુ અને
 તેથી ԧાર ેઆપણે આ િવધાનને આ િવધાન સાથે જોડીએ છીએ ըયાર ેઆપણને શું મળે છે કે આ બરાબર છે અને ըયા ં સાઈન x 
յયըુԃમ ની આગળની સાઈન એ બરાબર છેx x 
 તેથી અહી ંઅમાԀં પહેલું પિરણામ છે કે બંધ અંતરાલમા ંકોઈ પણ માટે ની િનશાની ઓછા એકથી વԱા x sin inverse x 
એક બરાબર છે પણ બીӾ બાજુ શું છેx 
 તેથી આ આપણને દોરી ӽય છે  બીӽ ԐՇ માટે કે જ ેબધા માટે છે તે સાચું છે કે સાઈન ની સાઈન յયըુԃમ બરાબર છે અને y y y 
આપણે તેને તરત જ ચકાસી શકીએ છીએ ઉદાહરણ તરીકે ચાલો કહીએ કે આપણે 6 થી વધુ pi 
ની સાઈન લઈએ છીએ જ ે30 િડԆી છે  અડધા બરાબર છે અને સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનના Ԇાફ પરથી આપણે ӽણીએ છીએ કે 
અડધાનો સાઈન ઈլવસӪ પાઈ 6 ઉપર છે
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 તેથી બરાબર પાઈ ઓવર છ માટે આ િવધાન ખરખેર સાચું છે પણ જો આપણે લઈએ તો ચાલો આપણે બરાબર કહીએ ԋણ y y 
પર બે પાઈ પછી ԋણ પર બે પાઈની સાઈન બરાબર એટલે બે પાઈ ઓવર Ԍી એટલે વીસ િડԆી એટલે બે પાઈ ઓવર Ԍીની સાઈન 
ԋણ ઓવર બે અને સાઈન ની સાઈન ઈլવસӪ વાય સાથે બે પાઈ પર ԋણ હશે મૂળ ԋણ ઉપર બેનું સાઈન յયըુԃમ હોવંુ જ ેવાչતવમાંy 
સમાન છે  થી ઉપર ԋણl pi 
 તેથી չવાભાિવક રીતે આ ઉદાહરણમાં આહ ઉદાહરણ તરીકે આ ચોԜસ ઉદાહરણમાં આપણે જોઈએ છીએ કે બાય 3 y 2 pi 
હતો પરંતુ સાઈન નો સાઈન յયըુԃમ માԋ બાય 3 છે.y pi 
 તે չપՋ છે કે સાઈન յયըુԃમની Ԛેણીમાંથી ફં՘શન આપણે ӽણીએ છીએ કે સાઇન ઇનવસӪ ફં՘શનની રլેજ માઇનસ બાય ah  pi 
2 થી વԱા બાય 2 છે અનેpi 
 તેથી સાઇન ના સાઇન ઇનવસӪ માટે સાઇન ના કોઇપણ સાઇન ઇનવસӪ માટે બાદબાકી બાય બે બે વԱા બાય છે  y y y pi pi 
બે જ ે
સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે છે અને
 તેથી આપણે હવે બતાવીશું કે જો આ રլેજ સટેનો છે તો આ રլેજ સટેનો છે તો તે સાચું છે કે સાઈન નું સાઈન ઈլવસӪ y y y y 
બરાબર છે જો કે તે չપՋ છે કે જો નથી આ Ԛેણી સમૂહ સાથે સંબંિધત છે તો સાઈન յયըુԃમ ની બરાબર ન હોઈ શકે y y sin y 
કારણ કે કોઈપણ માટે સાઈન յયըુԃમ સાઈન એ માઈનસ બાય 2 થી વԱા બાય 2 સાથ ેસબંંધ રાખવો પડશે અને જો y y pi pi 

આ સમૂહ સાથે સંબંિધત ન હોય તો તે શԞ નથી  કે અને સમાન છે હવે અમે બતાવીએ છીએ કે y y sin inverse sin y 
કોઈપણ માટે  સાઈન յયըુԃમના Ԛેણી સમૂહમાં જ ેમાઈનસ બાય બે થી વԱા બાય બે છેy belon g pi pi 
 તેથી આ અંતરાલ સાથે સંબંિધત કોઈપણ માટે સાઈન ના સાઈન յયըુԃમ બરાબર છેy y y 
 તેથી ચાલો સાઈન ના સાઈન յયըુԃમથી શԁ કરીએ અને તેને થવા દો  ની બરાબર તો չપՋપણે એ સાઇન ઇનવસӪ y x x 
ફં՘શનની Ԛેણીના સમૂહનો છે જ ેમાઇનસ બાય 2 થી વԱા બાય 2 છે અને પછી આપણે આ ચોԜસ સમીકરણની બંને pi pi 
બાજુઓ પરનું િચՏ લઈએ છીએ તો પછી આપણને જ ેમળે છે તે સાઈન છે.

બરાબર અને અગાઉની չલાઈડ પરથી આપણે ӽણીએ છીએ કે કોઈપણ સાઈન  sine inverse sine y sine x z 
માટે ની સાઈન յયըુԃમ માટે તમામ માટે બરાબર છે જમે કે નો મોડ એક કરતા ઓછો છેz z z z z 
 તેથી અમે આનો ઉપયોગ કરવા જઈ રՑા છીએ.
 આ સમીકરણમા ંચોԜસ પિરણામ એ સાઈન ની બરાબર છેah z y 
 તેથી આપણે આને તરીકે ગણીશું અનેz 
 તેથી સાઈન յયըુԃમ ની સાઈન બરાબર છે અનેz z 
 તેથી આ ડાબી બાજુ સાઈન ની બરાબર છે જ ે છેy z 
 તેથી આપણે અહીથંી શԁ કરીએ છીએ  આખર ેસાઈન બરાબર સાઈન છે કારણ કે અને બંને સંબંધ ધરાવ ેછે ઈլટરવલ y x x y 
માઈનસ બાય 2 થી વԱા બાય 2 અને આ ઈլટરવલમા ંપણ જો આપણે તેને દોરીએ તો અહી ંઆપણે િચՏ િવԀԺ pi pi x x 
માԋ અંતરાલની અંદર જ દોરીએ છીએ જ ેમાઈનસ બાય ટુ ટુ խલસ બાય બે છે ચાલો કહીએ કે આ છે  માઈનસ વન અને આpi pi 
խલસ વન છે તો આપણે ӽણીએ છીએ કે ફં՘શન ફં՘શનનો Ԇાફ સાઈન ફં՘શનનો Ԇાફ કંઈક આવો દેખાશે અને પછી sin x x 
આપણી પાસે બે મճૂયો અને છેx y 
 તેથી બંને પણ તેની સાથ ેસંબંિધત છે  ઈլટરવલ માઈનસ પાઈ બાય ટુ ટુ વԱા પાઈ બાય બે વાય પણ એ જ ઈլટરવલ સાથે સંબંધ x 
ધરાવે છે
 તેથી આપણને આપવામાં આવે છે કે અને બંને આ ઈլટરવલ સાથે સંબંિધત છે અને આપણને કહેવામાં આવે છે કે સાઈન x y x 
બરાબર સાઈન છે પણ પછી આપણે չપՋપણે જોઈ શકીએ છીએ  કે આ અંતરાલની અંદર સાઈન ફં՘શનનો Ԇાફ એકિવધ રીતે y 
તેની એકિવધ રીતે વધી રՑો છે અને
 તેથી જો સાઈન સાઈન ની બરાબર હોય તો તે સાચું હોવંુ જોઈએ કે બરાબર છે અનેx y x y 
 તેથી આપણી પાસ ે ની બરાબર છે જ ેસાિબત કર ેછે કે ԧાં સધુી રનનો છે  સાઈનનો સમૂહ સાઈન ની સાઈન x y y ge y 
յયըુԃમ બરાબર છેy 
 તેથી આપણે હમણા ંજ ેકՑું તે એ હતંુ કે જો આપણે એમ કહીએ કે એ માઈનસ બાય બે થી વԱા બાય બે છે તો ના y pi pi y 
સાઈનનો સાઈન յયըુԃમ હંમેશા સમાન રહેશે  માટે પરંતુ આ િવધાન સાચું નથી જો આ બંધ અંતરાલની બહાર હોય તો એક y y 
સમાન વչતુ વાչતવમા ંઆહ માટે અլય તમામ յયչત કાયӷ ધરાવે છે અને અમે તેને સમયના િહતમાં સાિબત કરીશું નહી ં
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે મӱ તે અહી ંઆ չલાઇડમાં લ՚યું છે
 તેથી આપણી પાસ ે
બંધ અંતરાલમા ંઅંતરાલમાં ની કોઈપણ િકંમત હોય છે માઈનસ એક થી વԱા એક ની બરાબર છેx cos cos inverse x x 
 તેથી આ ચોԜસ િવધાન એકદમ સીધું આગળ છે પરંતુ ԧાર ેતમે બીӽ િકչસામાં લો ԧાં તમે ની ગણતરી કરો છો  ah cos 
յયչત
 તેથી અહી ંતમે સાથે કંપોઝ કરી રՑા છો અને અહી ંતમે કરી રՑા છો તમે સાથે cos inverse cos reverse cos cos 

કંપોઝ કરી રՑા છોinverse 
 તેથી જો તમે ના લો છો તો તે ફԝ તે થીટા માટે થીટા બરાબર છે જ ેની Ԛેણીની છે  cos theta cos inverse cos in 
Չોક ફં՘શન કોસ ઇլવસӪ ફં՘શનની Ԛેણી તરીકે આપણે તેને Ԑથમ લે՘ચરમાં յયા՚યાિયત કયુӭ છે તે બંધ અંતરાલ શૂլય થી હતોpi 
 તેથી ԧાં સધુી થીટા આ બંધ અંતરાલ સાથ ેસબંંિધત છે ըયા ંસુધી આ િવધાન સાચું છે પરંતુ ԧાર ેઆપણે આની બહાર આવેલ 
કોઈપણ થીટા લઈશું  અંતરાલ પછી આપણે કહી શકીએ નહી ંકે આ સાચું છે અને સમાન વչતુ չપશӪક ફં՘શન માટે કોટેլજլેટ ફં՘શન 
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અને સેકլટ ફં՘શન અને કોસેકլટ ફં՘શન માટે પણ ધરાવે છે જથેી તમે જોઈ શકો કે સેક િથટાનો સેકլટ ઇનવસӪ ફԝ તે થીટા માટે 
િથટા છે.
 જ ેફԝ તે થીટા માટે સંબંિધત છે જમે કે તે સેકլટ ઇլવસӪ ફં՘શનની Ԛેણીના સમૂહ સાથે સંબંિધત છે અને તે જ રીતે અહી ંઆ િવધાન 
ફԝ ըયાર ેજ સાચું છે જો થીટા એવી હોય કે તે કોસકેլટ ઇનવસӪની Ԛેણીની હોય
 તેથી આ Ԛેણી છે  કોસેકլટ ઇլવસӪ ફં՘શનની હવ ેબીӾ ઓળખની ચચાӪ કરીએ
 તેથી હવે આપણે સાઈન ઇլવસӪ ફં՘શન અને કોસેકլટ ઇլવસӪ ફં՘શન વ՞ચે થોડો સંબંધ બતાવીશું.

આપણે તે પહેલાથી જ ӽણીએ છીએ અને આની Ԑેરણા એ છે કે આપણે પહેલાથી જ ӽણીએ છીએ કે કોઈપણ વાչતિવક   n x 
માટે નો કોસેકլટ એ Հારા એક છે જથેી અમને િવՊાસ થાય કે અને અને વ՞ચેx sin x cosec inverse sin inverse 
પણ થોડો સંબંધ હોવો જોઈએ અને આ છે  સંબંધ હવ ેચાલો કોઈ પણ લઈએ એટલે અહી ં એવો છે કે નો મોડ એક કરતા x x x 
મોટો છે કારણ કે આપણે ના કોસેકլટ յયըુԃમને իયાનમાં લેવા જઈ રՑા છીએ અને આપણે ӽણીએ છીએ કે કોસેકլટ յયչત કાયӪનુંx 
ડોમેન તમામ છેx 
 તેથી  કે તેમનું િનરપԟે મૂճય એક કરતા વધાર ેછે
 તેથી જ આપણે માટે મճૂયોની માԋ આ Ԛેણી իયાનમાં લીધી છે હવ ેચાલો કહીએ કે નું કોસેકլટ յયչત અમુક કોણ થીટા x x 
બરાબર છે  જમે આપણે અગાઉના લે՘ચરમાં ચચાӪ કરી હતી તેમ આપણે ӽણીએ છીએ કે આ થીટા  મૂճય શլૂય િસવાય બંધ અંતરાલ 
માઈનસ બાય ટુ થી խલસ બાય બે સાથ ેસંબંિધત હોવંુ જોઈએ કારણ કેpi pi 
 તેથી આ ખરખેર કોસેકլટ ઇլવરનો રլેજ સટે છે  ફં՘શન અનેse 
 તેથી થીટા આનું હોવું જોઈએ પરંતુ આ િવધાનમાંથી આપણે શું લખી શકીએ તે છે કે જો આપણે ફં՘શનને ડાબી અને cosec ah 
જમણી બાજુએ લાગુ કરીએ તો આપણે 
હવે આ ચોԜસ ઓળખનો ઉપયોગ કરવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ.

 તેથી આપણે બંને બાજુઓ પર કોસેક લાગુ કરીએ છીએ પછી આપણી પાસે કોસેકનો કોસેક ઇլવસӪ એ કોસેકլટ થીટા બરાબર છે x 
અને પછી આ ઓળખથી આપણી પાસે કોસેકլટનો કોસેકլટ ઇનવસӪ બરાબર છે ԧાં સધુી નો મોડ એક કરતા મોટો હોય x x x 
ըયા ંસુધી આપણે અહી ંપહેલેથી જ  નો મોડ એક સમાન કરતાં મોટો છે અનેx 
 તેથી અહી ંઆ ડાબી બાજુ ની બરાબર હોવી જોઈએ અનેx 
 તેથી આપણી પાસ ેથીટાના કોસેકլટની બરાબર છે x 
જ ેખરખેર કોસેકլટ ફં՘શનની յયા՚યા Ԑમાણે બરાબર છે આ પાપ Հારા એકની બરાબર છે થીટા અથવા તે પણ લખી શકાય છે 
કારણ કે સાઈન થીટા બરાબર એક બાય છે હવે આપણે પણ અહીથંી નો મોડ એ એક કરતા એક કરતા મોટો છે આ િવધાન x x 
પરથી તે અનુસર ેછે કે એક બાય એક કરતા ઓછો હોવો જોઈએ અને  આપણી પાસ ે થીટા એક બાય ની બરાબર છે x sin x 
આગળ આપણે એ પણ ӽણીએ છીએ કે થીટા આ સમૂહની છે અને
 તેથી થીટા ચોԜસ માટે અનુસર ેછે
 તેથી આ ચોԜસ એહ રլેજ સટે એ સાઈન ઇլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટેનો સબસેટ છે
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે તેમાંથી  આ િવધાન પરથી આપણે એમ પણ કહી શકીએ કે થીટા માઈનસ પાઈ બાય ટુ ટુ խલસ પાઈ 
બાય ટુ હવે માઈનસ પાઈ બાય ટુ ટુ વԱા પાઈ બાય ટુ એ સાઈન ઇլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે છે અને
 તેથી આપણે કહી શકીએ કે ըયારથી થીટા  એક બાય અને થીટા એ માઈનસ પાઈ બાય બે થી խલસ પાઈ બાય બે સાથે sin x 
સંબંધ ધરાવે છે
 તેથી અહીથંી આપણે અગાઉની એક ઓળખ પરથી કહી શકીએ કે અમે થોડીક չલાઈեસ પાછળ ચચાӪ કરી હતી અમે બતાյયું છે કે 
ԧાં સધુી છે  આ અંતરાલ બંધ અંતરાલ નું સાઈન յયըુԃમ છેy sin y y 
 તેથી ને બદલે િથટા લઈએ, કારણ કે થીટા પહેલાથી જ આ માઈનસ બાય ટુ խલસ બાય બે ઈլટરવલ બાય બે y ah pi pi 
ઈլટરવલ સાથે સંબંધ ધરાવે છે, આપણે કહી શકીએ કે સાઈન થીટાનું સાઈન յયըુԃમ 
છે.
 મી ની બરાબર
 તેથી આ તે પિરણામમાંથી છે જ ેઆપણે હમણા ંજ ચચાӪ કરી છે આપણે શું કરીએ છીએ કે આપણે આ સમાનતાની ડાબી બાજુ અને 
જમણી બાજુ બંને બાજુએ સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શન લાગુ કરીએ છીએ
 તેથી આ સમાનતા પર સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શન લાગુ કરવાથી આપણને જ ેમળે છે તે સાઈન ઈլવસӪ છે.
  સાઈન થીટાનો સાઈન ઈլવસӪ વન બાઉન બરાબર છે પણ અહીથંી આપણી પાસે શું છે કે આ બરાબર થીટા બરાબર છે અનેx 
 તેથી આપણી પાસ ેઆખર ેછે કે થીટા એ સાઈન ઈլવસӪ વન ઓન એ՘સ ની બરાબર છે અને અગાઉની չલાઈડમાંથી આપણી પાસે 
હતી  જણાյયું હતું કે થીટા એ ખરખેર નો કોસેક յયըુԃમ છેx 
 તેથી આ પણ ના કોસેક յયչત સમાન છે અનેx 
 તેથી અમે બતાյયું છે કે કોઈપણ માટે જમે કે નો મોડ ના સમાન કરતા ઓછો છે માફ કરશો નો મોડ કોઈપણ માટે છે x x x x x 

એ એક કરતા વધાર ેછે અમે છેճલે બતાյયું છે કે નો કોસેકլટ յયըુԃમ એક ઓવર ના સાઈન յયըુԃમ x x x 
સમાન છે તે જ રીતે આપણે એ પણ બતાવી શકીએ છીએ કે એક ઓવર નો કોસ յયըુԃમ x 
બધા માટે ના સેકլટ յયչત સમાન છે કરતાં વધુ  થી એક અને સાિબતી અહી ંસમાՃ થઈ ગઈ છેx x eq ual 
 તેથી પગલાંઓ સમાન છે
 તેથી આપણે ફԝ એમ કહીએ કે થીટા સમાન છે પરંતુ કારણ કે ની Ԛેણી શլૂય થી lhs cos inverse function pi 
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સુધીની છે તે દેખીતી રીતે આ થીટાને અનુસર ેછે ઈլટરવલ શૂլય થી મા ંઆવવું જોઈએ અને પછી આપણે અહી ંડાબી અને pi 
જમણી બાજુ બંને બાજુ ફં՘શન લાગુ કરીએ જથેી આપણને ની થીટાના cos cos cos inverse one by x cos 
બરાબર મળે પરંતુ ની અગાઉની չલાઇեસમાંથી એક પિરણામમાંથી ફԝ એક બાય cos cos inverse one by x x x 
છે
 તેથી આપણને એક બાય બરાબર કોસ થીટા મળે છે જ ેસેક િથટા ની બરાબર છે એમ કહેવા જવેું છે કારણ કે સેક િથટા એ એકx x 
ઓવર કોસ થીટા છે
 તેથી ըયાથંી તે  તે અનુસર ેછે કે સેકլડ થીટા હવે છે કારણ કે થીટા શૂլય થી પાઇ અને સેકլટ ઇլવસӪનો રլેજ સટે છેx 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે રլેજ સટે છે
 તેથી સેકլટ ઇլવસӪ ફં՘શનનો આ રլેજ સટે 
0 થી પાઇ માઇનસ પાઇ બાય 2 છે
 તેથી તમામ િબંદુઓ  બંધ અંતરાલ શլૂય થી િસવાય હવે આ ટી  હેટા પહેલાથી જ આ અંતરાલ શૂլય થી મા ંછેpi pi 
 તેથી આ થીટા ચોԜસપણે સેકլટ ઇլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટે સાથે સંબંધ ધરાવે છે અને
 તેથી તે આપમેળે અનુસર ેછે કારણ કે સેકլડ થીટા બરાબર સેકլડ િવԀԺ ની બરાબર હશે  થીટા પરંતુ થીટા પહેલાથી જ x x x 
એક પર ના յયըુԃમ સમાન હતું અનેx cos 
 તેથી આ અને આને જોડીને આપણે મેળવીએ છીએ કે સેકլડ յયչત અને յયըુԃમ એક પર સમાન છે અને પર 1 ની x cos x x 
չપશӪક յયչતતા વ՞ચે સમાન આહ સંબંધ છે.
 કોટેլજլેટ ઇլવસӪ Ԑૂફ ફરીથી સમાન રખેાઓ સાથે છે પરંતુ અહી ંથોડો િԫչટ છે અમે કહીએ છીએ કે આ માԋ ના હકારાԵક મճૂયોx 
માટે જ લાગુ પડે છે અને તે չપՋ થઈ જશે કારણ કે એ તેના કરતા મોટો છે.x 

પર 0 1 એ 0 કરતા પણ મોટો છે અને x 
 તેથી પર એ િથટા છે એમ કહીએ તો ફં՘શનની રլેજ એ માઈનસ બાય બે થી խલસtan inverse 1 x tan inverse pi 
વ՞ચેનું ખુճલું અંતરાલ છે.

બાય બે કારણ કે એક પર શૂլય કરતાં વધાર ેછે અને એક પર નું յયըુԃમ પણ ધન હશે અને  pi x x
 તેથી ચોԜસ આ થીટા શૂլયથી પાઇ બાય ટુની હોવી જોઈએ કારણ કે ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનની રլેજ માԋ માઇનસ પાઇ બાય બે વ՞ચે 
છે.
  խલસ પાઈ બાય ટુ અને વન ઓન એ શլૂય કરતા વધાર ેછેx 
 તેથી આપણી પાસ ેઅહી ંઆ િવધાન છે પરંતુ જો આપણે ડાબી અને જમણી બાજુ બંને બાજુ ટેન ફં՘શન લાગુ કરીએ તો જ ેમળે છે તે 
િથટાનું ટેન છે તે હવે પર એક છે ટેન થીટા છે  કોટ થીટા પર એક છેx 
 તેથી તે સંબંધમાથંી આપણને મળે છે કે થીટાનો કોટ છે અને આપણી પાસે શૂլય કરતા વધાર ેછે કોટ ઇլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ x x 
સેટ શլૂય થી પાઇ છે અને તે અમે અમારા છેճલા લે՘ચરથી ӽણીએ છીએ આ િવધાનથી આપણે ӽણીએ છીએ કે અમે બતાյયું હતું કે 
આ થીટા 0 થી પાઈ બાય 2 ની હશે પરંતુ 0 થી પાઈ બાય બે એ પહેલાથી જ કોટ ઈլવસӪ ની રլેજ સટેનો સબસેટ છે જ ેશլૂય થી પાઈ 
છે અને
 તેથી તે અનુસર ેછે કે અહી ંઆ થીટા જ ેટાન ઈլવસӪ છે  એક પર એ અંતરાલ સાથ ેસંબંિધત હોવંુ જોઈએ  થી તો x ze ro pi 
હવે આપણી પાસે થીટાનો કોટ ની બરાબર છે ԧાં આ થીટા કોટ ઇլવસӪ ફં՘શનની રլેજ સાથે સંબંિધત છે અનેx 
 તેથી તે આપોઆપ અનુસર ેછે કે નો કોટ ઇլવસӪ બરાબર થીટા બરાબર હશે આ ફԝ થઈ રՑું છે  કારણ કે થીટા કોટ ઇլવસӪ x 
ફં՘શનના રլેજ સટેનો છે જ ેશլૂય થી પાઇ છે જો થીટા કોડӪ  ઇլવસӪ ફં՘શનના આ રլેજ સટેની બહાર હોત તો આ ઓળખ સાચી ન 
હોત
 તેથી આખર ેઆપણી પાસે થીટા બંને સમાન હોવું જԁરી છે  અને અનેcot inverse x tan inverse one on x 
 તેથી તે બંને સમાન છે પરંતુ જુઓ કે આ માԋ 2 છે ԧાર ે કરતા મોટો હોય ըયાર ે નકારાԵક અથવા 0 ની બરાબર હોય તો x 0 x 
સમչયા એ છે કે જો તમે નેગેિટવ લો તો શું થશે  શું તે 1 પર ઋણ હશે જ ેસૂચવે છે કે િથટા અંતરાલ સાથે સંબંિધત હશે તે x x 
િકչસામાં ԧાં નકારાԵક થીટા આ અંતરાલ સાથે સંબંિધત નહી ંહોય તેના બદલે તે 2 થી 0 સધુીના અંતરાલ માઈનસ સાથે x pi 
સંબંિધત હશે કારણ કે છે  નકારાԵકx 
 તેથી એક બાય પણ ઋણ હશેx 
 તેથી તે િકչસામાં થીટા માઈનસ પાઈ બાય બે થી શૂլયની હશે અને આ રլેજ અથવા આ અંતરાલ એ કોટ ઇլવસӪનાં રլેજ સટેનો 
સબસેટ નથી અથવા તેનો સબસેટ નથી 
તેથી તે િકչસામાં પણ આ અને આ િવધાન સાચું હશે ԧાર ે નકારાԵક હશે ըયાર ેપણ આ બે િવધાન સાચા હશે પરંતુ જ ેસાચું નહી ંx 
હોય તે એ છે કે
 તેથી અહી ંઆ તબԜે આપણને સમչયા થશે કારણ કે પાઈ બાય બેની Ԛેણી  આ આહ તેના બદલે આ થીટા જ ેઅંતરાલ સાથે 
સંબંિધત છે જ ેમાઈનસ પાઈ બાય બે થી શૂլય છે 
તેનો સબસેટ નહી ંહોય તે શլૂયથી પાઈનો સબસેટ નહી ંહોય તે શૂլયથી પાઈનો સબસેટ નહી ંહોય જ ેકોટનો રլેજ સટે છે յયըુԃમ અને
 તેથી આપણે એમ કહી શકતા નથી કે થીટા કોટ յયըુԃમ ની બરાબર છેx 
 તેથી જ નકારાԵક માટે આ સમાનતા રહેશે નહી ંx 
 તેથી ચાલો માઈનસ ના સાઈન յયըુԃમ અને સાઈન յયըુԃમ વ՞ચેનો સંબંધ જોઈએ չપՋપણે માટે કારણ કે તે અહી ંછે x x x 
ખરખેર ડોમેન સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનનું
 તેથી આપણે લ՚યું નથી પણ
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 તેથી એ બંધ અંતરાલ માઈનસ વન થી խલસ વન સાથે સંબંિધત હોવું જોઈએ હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે સાઈન એ՘સ એ એક x 
િવિચԋ ફં՘શન છે અને આપણે ઝડપથી જોઈશું કે સાઈન ઈլવસӪ માટે પણ તે જ સાચું છે.

તો ચાલો કહીએ કે માઈનસ નું સાઈન յયըુԃમ થીટા બરાબર છે કારણ કે સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનની Ԛેણી નӾકનું અંતરાલ   x x 
માઈનસ બાય બે થી խલસ બાય બે છે તે અનુસર ેછે કે થીટા તે રլેજની હોવી જોઈએ જ ેમાઈનસ બાય ટુ થી խલસ pi pi pi pi 
સેટ કર ેછે.
  બે નӾકના અંતરાલ Հારા અને પછી આપણે આ સમાનતાની બંને બાજુઓ પરનું િચՏ લઈએ છીએ , આપણને સાઈનની સાઈન મળે
છે , ઈլવસӪ માઈનસ થીટાની સાઈન બરાબર x 
છે પણ અહી ંઆ ડાબી બાજુ બરાબર માઈનસ ની બરાબર છે અનેx
 તેથી આપણને જ ેમળે છે તે છે.
  માઈનસ એ x 
થીટાની સાઈન બરાબર છે ԧાંથી આપણે એ પણ લખી શકીએ કે થીટાના ઓછા િચՏની બરાબર છે હવે આપણે ӽણીએ છીએ x 
કે સાઈન ફં՘શન એક િવષમ કાયӪ છે
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે કોઈપણ થીટા માટે માઈનસ થીટાની સાઈન બરાબર છે સાઈન થીટા
 તેથી આ રી  અહી હાથની બાજુ ght 
માઈનસ થીટાની સાઈન બરાબર છે
 તેથી આખર ેઆપણી પાસે આ સમીકરણ છે કે એ માઈનસ થીટાની સાઈન બરાબર છે હવે થીટા આ ઈլટરવલથી સંબંિધત x 
હોવાથી માઈનસ થીટા પણ એ જ ઈլટરવલ સાથે સંબંિધત હશે
 તેથી માઈનસ થીટા પણ થશ ેસાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટે સાથે સંબંધ ધરાવે છે
 તેથી આ માઈનસ થીટા સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટે સાથે સંબંધ ધરાવે છે અને એ માઈનસ થીટાના સાઈન બરાબર છે જ ેx 
આપણને મળે છે તે માઈનસ થીટા ના સાઈન ઈլવસӪ બરાબર છે જ ે પછી થીટા એ પણ લખી શકાય છે કારણ કે x 
સાઈન յયըુԃમ ના બાદબાકી સમાન છે અનેx 
 તેથી આને આની સાથે જોડીને આપણે આખર ેજ ેમેળવીએ છીએ તે એ છે કે માઈનસ નો સાઈન յયըુԃમ સાઈન յયըુԃમ ના x x 
ઓછા બરાબર છે
 તેથી સાઈન յયչત કાયӪ માટે પણ આપણે જોઈએ છીએ  કે તે એક િવિચԋ ફં՘શન છે તે સમાન વչતુ ટેન ઇլવસӪ ફં՘શન માટે સાચી છે 
અને આપણે ઝડપથી બતાવી શકીએ છીએ કે
 તેથી ધારો કે માઈનસ નું ટેન ઇլવસӪ િથટા છે તેનો અથӪ એ છે કે થીટા ઓપન ઓવરની છે  બાદબાકી પાઇ બાય x i nterval 
બે બે વԱા પાઇ બાય બે અને
 તેથી થીટાનું 
ટેન અહી બંને બાજુઓ પર ટેન લગાવવાથી માઈનસ બરાબર છે અને પછી અહીથંી આપણે શું કહી શકીએ કે એ x ah ah x 
માઈનસ ટેન થીટા જ ેબરાબર છે માઈનસ થીટાના ટેન માટે કારણ કે ટેન ફં՘શન પણ એક િવષમ ફં՘શન છે
 તેથી ટેન ફં՘શન એક િવષમ ફં՘શન છે
 તેથી આ સાચું છે પરંતુ થીટા માઈનસ પાઈ બાય ટુ ટુ խલસ પાઈ બાય ટુ માઈનસ થીટા પણ સમાન ઈլટરવલ સાથે સંબંિધત હશે અને 
 તેથી માઈનસ થીટા એ ટેન ઈլવસӪ ફં՘શનની રլેજ સાથે સંબંધ ધરાવે છે ԧાંથી તે અનુસર ેછે કે બાદબાકી થીટા એ ના ટૅન x 
յયըુԃમની બરાબર છે
 તેથી આ સમીકરણ પરથી તે અનુસર ેછે કે આ ઓછા થીટા એ ના તન յયչત છે કારણ કે આ ઓછા થીટા ઓછા થીટાનો છે ટેન x 
ઇլવસӪ ફં՘શનનો રլેજ સટે અને જનેે થીટા તરીકે પણ લખી શકાય છે 
અને
 તેથી અહીથંી અને અહીથંી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે છે કે બાદબાકી નું ના ઓછા x tan inverse, tan inverse x 
સમાન છે અને તે જ રીતે  આહ અլય ઓળખ એ પણ બતાવી શકાય છે ઉદાહરણ તરીકે માઈનસ અને ah cos inverse x 

માટે હંુ તેના પર થોડી ઝડપથી જઈશcos inverse x 
 તેથી આ તે છે કે થીટા શૂլય થી પાઈ ની છે અને
 તેથી થીટા એ ઓછા ની બરાબર છે  એ માઈનસ કોસ થીટાની બરાબર લખવા જવેું જ છે cos x x 
પરંતુ માઈનસ આપણે ӽણીએ છીએ કે કોઈપણ થીટા કોસ માટે પાઈ માઈનસ થીટા બરાબર છે માઈનસ કોસ થીટા
 તેથી આ બરાબર છે
 તેથી 
હવે થીટા શլૂયથી સંબંિધત છે આ પાઈ માઈનસ થીટા પણ સમાન અંતરાલ શૂլય થી પાઈ સાથે સંબંિધત હશે અને
 તેથી અહીથંી તે અનુસર ેછે કે પાઈ માઈનસ થીટા બરાબર છે વસӪ ઓફ બરાબર છે અને cos in x cos inverse of x 

થીટા હતુંcos inverse of minus x 
 તેથી જો  આ થીટાને બદલે અહી ંજો આપણે આ સમીકરણમાંથી માઈનસ ના તરીકે લખીએ તો આપણને જ ેx cos inverse 
મળે છે તે મળે છે બરાબર છે ԧાંથી આપણને pi minus cos inverse of minus x cos inverse of x 
આખર ેમળે છે કે ની x cos inverse plus cos inverse of .
  માઈનસ એ અને બરાબર છે  એ કોઈપણ માટે સાચું છે જમે કે નો મોડ એક કરતા ઓછો છેx pi thi s x x 
 તેથી મુ՚ય પગલું એ અહી ંમ՚ુય પગલું હતું ԧાં અમને ӽણવા મմયું કે માઈનસ કોસ થીટા વાչતવમા ંપાઈ માઈનસ થીટાનો કોસ છે 
અને તે પણ બહાર આյયું કે આ કારણ કે થીટા  શૂլય થી માઈનસ થીટા પણ સમાન અંતરાલ શૂլય થી પાઈ થી સંબંિધત છે pi pi 
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અને આ શૂլય થી એ ફં՘શનનો રլેજ સટે છેpi cos inverse 
 તેથી કારણ કે એ માઈનસ થીટા ના બરાબર છે અને આ કોણ ઓછા થીટા છે  પહેલેથી જ x pi cos pi cos inverse 
ફં՘શનના રլેજ સટેમાં આ િવધાન અનુસર ેછે અને પછી ըયાથંી તે ખૂબ જ સરળ હતું અહ અને cosec inverse minus x 

વ՞ચેનો સંબંધ સાઈન ફં՘શન માટે સમાન છે અને આપણે તેને ખૂબ જ ઝડપથી પાર કરી શકીએ છીએ.cosec inverse x 
 તમારા માટે સમજવું બહુ અઘԀં ન હોવું જોઈએ
 તેથી ચાલો કહીએ કે આ થીટાની બરાબર છે તો થીટા એ કોસેક ઇլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટે સાથે સંબંધ ધરાવતો હોવો જોઈએ જ ે
તըવ શլૂય િસવાયના બંધ અંતરાલ માઈનસ પાઈ બાય ટુ થી વԱા બાય બે છે.pi 
 અને
 તેથી ըયાથંી જો આપણે ઉપરોԝ સમીકરણની ડાબી અને જમણી બાજુ બંને બાજુએ કોસેક લઈએ તો આપણને થીટાનો કોસેક 
માઈનસ મળે છે જ ેઅિનવાયӪપણે સૂચવે છે કે થીટાના કોસેકના ઓછાની બરાબર છે પરંતુ કોસેક એક િવિચԋ કાયӪ છે અનેx x 
 તેથી  માઈનસ ઓફ કોસ થીટા એ માઈનસ થીટાના કોસેક સમાન છે હવે જો થીટા આ અંતરાલ સાથ ેસંબંિધત હશે તો x x 
બાદબાકી થીટા પણ આ અંતરાલને અનુસરશે અને
 તેથી માઈનસ થીટા હવેથી સબંંિધત હોવાથી આ અંતરાલ મૂળભૂત રીતે કોસેક յયչતનો Ԛેણી સમૂહ છે અને
 તેથી  માઈનસ થીટા એ કોસેક յયըુԃમની Ԛેણીના સમૂહને અનુસર ેછે અને
 તેથી આ િવધાન પરથી તે અનુસર ેછે કે બાદબાકી થીટા એ ના કોસેક յયչતની બરાબર છે પરંતુ થીટા પહેલેથી જ ઓછા ના x x 
કોસેક յયչતની બરાબર હતી અને
 તેથી અહીથંી તે અનુસર ેછે કે થીટા માઈનસની બરાબર છે કોસેક յયըુԃમ પરંતુ થીટા આ વչતુ છે અનેx 
 તેથી આપણે િનոકષӪ પર આવી શકીએ છીએ કે કોસ ઓછા નો յયչત જ ેથીટા છે તે કોસેક յયչત ના ઓછા બરાબર છે x x x 
પરંતુ યાદ રાખો કે આ છે  માԋ એટલા માટે કે કોસકે ઇլવસӪ ફં՘શનનું ડોમેન ફԝ તે જ છે જમે કે મોડ એક કરતા વધાર ેછે અને x x 
આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે સાઈન ફં՘શનની જમે કોસેક ઇլવસӪ ફં՘શન પણ એક િવિચԋ ફં՘શન છે કારણ કે તે અહીથંી નીચે 
આવે છે.
  સમયના િહતમાં આપણે આગળના બે િવધાનોને સાિબત કરવાના નથી અને તે તમારા પર થોડી કસરત તરીકે છોડી દેવામાં આવે છે 
અને અહી ંઆપણી પાસે જ ેફરીથી છે તે માઈનસ ના સેકլટ յયըુԃમ અને ના સેકլટ յયչત વ՞ચેનો સંબંધ છે અને તે બતાવી શકાય x x
છે કે  ના બધા મોડ એક કરતા વધાર ેછેx 
 તેથી અહી ંઆ ચોԜસ સટે ખરખેર સકેլટ ઇլવસӪ ફં՘શનનું ડોમેન છે
 તેથી તમે સકેլટના ડોમેનમાં કોઈપણ લો છો , બાદબાકી ના પાઈ માઈનસ સેકլડ յયչત બરાબર છે  જ ે ના x x x cos 

અને ની માઈનસ વ՞ચેના સંબંધ જવેો જ છે અને સમાન િչટӬંગ inverse cos inverse x cot inverse function 
માટે પણ સાચું છે 
આપણે પહેલાથી જ ӽણીએ છીએ કે સાઈન અને કોસાઈન ફં՘શન અિનવાયӪપણે સમાન છે તેઓ ફԝ એકબીӽના a  h 
չથાનાંતિરત સչંકરણો છે
 તેથી તે જોવાનું રસԐદ રહેશે કે શું આપણે અને વ՞ચે કોઈ સંબંધ મેળવી શકીએ છીએ sin inverse x cos inverse x 
અને આ દેખીતી રીતે કારણ કે સાઈન ઈլવસӪ અને ફં՘શનનું ડોમેન સમાન છે જ ે નો તે મોડ એક કરતા ઓછો cos inverse x 
હોવો જોઈએ આપણે તેમની વ՞ચે અમુક સંબંધને յયા՚યાિયત કરવા સԟમ હોવા જોઈએ
 તેથી ચાલો આપણે એમ કહીને શԁ કરીએ કે આપણે કહીએ કે સાઈન ઈլવસӪ એ થીટાની બરાબર છે ԧાંથી તે અનુસર ેછે કે x 
થીટા Ԛેણીની હોવી જોઈએ સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનનું જ ેબંધ અંતરાલ માઈનસ પાઈ બાય બે બે વԱા પાઈ બાય બે છે જો આપણે આ 
સમીકરણને બંને બાજુએ સાઈન લાગુ કરીએ તો આપણને જ ેમળે છે તે સાઈન ઈլવસӪ બરાબર થીટા છે પરંતુ આ ડાબી x sin 
બાજુ આવնયકપણે છેx 
 તેથી આપણે અંતે જ ેમેળવીએ છીએ તે થીટાની સાઈનની બરાબર છે x 
પણ આપણે ӽણીએ છીએ કે િԋકોણિમિત િવધેયો પરના અમારા Ԑારંિભક յયા՚યાનોથી આપણે ӽણીએ છીએ કે થીટાની સાઈન 
કોસ કોસ ઓફ બાય બે ઓછા થીટા બરાબર છે આ સંબંધ પહેલેથી જ છે.pi k 
  હવે આપણા માટે અને
 તેથી અહી ંઆ સંબંધનો ઉપયોગ કરવાથી આપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે એ બાય બે ઓછા થીટાના બરાબર છે હવે x pi cos 
થીટા અંતરાલ માઈનસ બાય ટુ થી խલસ બાય બે સાથ ેસંબંિધત છે તે પાઈ બાય બે ઓછા થીટાને અનુસર ેછે બંધ અંતરાલ pi pi 
0 થી સુધીના અંતરાલ સાથે સંબંિધત હશે અને હવે આપણી પાસે જ ેછે તે એ છે કે આપણી પાસે અમુક ખૂણાના બરાબર pi cos x
છે અને આ ખૂણો વાչતવમા ંબંધ અંતરાલ 0 થી ના માટેના સેટ 0નો છે પરંતુ બંધ અંતરાલ 0 છે.pi pi 

એ વાչતવમા ંરլેજ સટે છે  to pi 
 તેથી બંધ અંતરાલ 0 થી એ હકીકતમાં ફં՘શનનો રլેજ સટે છે અને કારણ કે આ માઈનસ થીટા pi cos inverse pi by 2 

ફં՘શનના રլેજ સટેને અનુસર ેછે તે અહીથંી અનુસર ેછે કે ઓછા થીટા cos inverse pi by  2 
એ ના બરાબર છે અનેx cos inverse 
 તેથી જો આપણે અહી ંઆ િવધાન અને આ િવધાનને જોડીએ તો આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે બાય 2 ઓછા હવ ેથીટા pi 
એ નો յયըુԃમ હતોx sin 
 તેથી બાય 2 ઓછા બરાબર ԧાંથી આપણે  અંતે િનոકષӪ પર આવી શકે છે કે pi sine inverse x cos inverse x 

એ બધા માટે 2 બાય બરાબર છે જમે કે નો મોડ 1 કરતા si  ne inverse x plus cos inverse x x pi x 
ઓછો છે.
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 તેથી આ એક ખૂબ જ મૂળભૂત ઓળખ છે જ ેતમાર ેતે જ રીતે યાદ રાખવી જોઈએ અને સાિબતીની શૈલી સમાન છે.
 તમે એ પણ બતાવી શકો છો કે કોઈપણ વાչતિવક મճૂય માટે વԱા એ બાય બેx tan inverse x cot inverse x pi 
બરાબર છે અને એ પણ કોઈપણ માટે જમે કે નો મોડ એક કરતા મોટો છેx x 
 તેથી આ સમૂહ અથવા આ સમૂહ  માટેના મճૂયો વાչતવમા ંસેકլટ ઇլવસӪ તેમજ કોસેકլટ ઇլવસӪ ફં՘શન બંને માટે ડોમેન ફં՘શન x 
છે અને
 તેથી તમે એ પણ બતાવી શકો છો કે નું સેકլટ ઇનવસӪ વԱા નું કોસેકլટ ઇનવસӪ બરાબર બે બાય છેx x pi 
 તેથી આ તમારા માટે એક કવાયત તરીકે બાકી છે તો હવે ચાલો જોઈએ કે શું આપણે આપેલ કોઈપણ અને માટે કરી શકીએ x y 
છીએ
 તેથી અહી ં અને બંને ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનના ડોમેન સેટમાં છે જ ેબધી વાչતિવક સ՚ંયાઓના સેટ િસવાય બીજંુ કંઈ નથીx y 
 તેથી ધારો કે જો આપણે કહીએ કે અને છે બંને વાչતિવક છે તો શું આપણે આને સરળ બનાવી શકીએ અને તેને x y tan i 
તરીકે લખી શકીએ  કોઈ વչતુનો ԧાં આ કંઈક અહી ં અને બંને પર આધાર રાખે છે nverse x y 
તો ચાલો આપણે કહીએ કે બરાબર થીટા અને બરાબર છેtan inverse x tan inverse y phi 
 તેથી તે આપોઆપ અનુસર ેછે કે થીટા અને બંને ટેનની Ԛેણીમાં હોવા જોઈએ  ઇլવસӪ ફં՘શન જ ેમાઇનસ બાય 2 વԱાphi pi n 

બાય 2 વ՞ચેનું ખુճલું અંતરાલ છે અને પછી આપણે જનેી ગણતરી કરવા માગંીએ છીએ તે િથટા խલસ ફી છેpi 
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છે તે એ છે કે આપણે થીટા વԱા ફીને ટૅન ઇનવસӪ તરીકે લખી શકીએ કે કેમ તે જોવાનું છે.
  અહી ંઆમ કરવા માટે, અલબԱ, આહ જԁરી શરત છે કે જો આ સાચું હોય તો જԁરી શરત એ છે કે અહી ંકૌસંની અંદર આ વչતુની 
અંદર ટેન થીટા խલસ ફી સમાન હોવું જોઈએ 
કારણ કે જો આ સાચું હોય તો  ડાબી બાજુ અને જમણી બાજુ બંને પર չપશӪક ફં՘શન લાગુ કરવાથી આપણે જ ેમેળવીશું તે ટેન ઓફ 
થીટા խલસ ફી એ ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનની દલીલ તરીકે જ ેહોય તે સમાન હોવું જોઈએ, પરંતુ તે પણ મારો મતલબ છે કે આગળ જવું  
અહીથંી અહી ંસાચો છે પરંતુ આ આપણે જԁરી નથી કહી શકીએ કે આપણે કહી શકીએ કે જો આપણે કહીએ કે ટેન થીટા խલસ ફી 
એ કોઈ વչતુની બરાબર છે તો ચાલો આપણે ઝડપથી ӽણી લઈએ કે આ બરાબર શું છે જથેી આપણે ӽણીએ કે થીટા խલસ ફી 
ફરીથી  અમારા અગાઉના Ԑવચનો આહ આપણે ӽણીએ છીએ કે થીટા વԱા ફીનું ટેન એ ટેન થીટા વԱા ટેન ફી ઓવર 1 માઈનસ 
ટેન થીટા ટેન ફી છે જ ેઅહીથંી હવે વધુ બરાબર છે ԧાર ેઆપણે થીટા અને ફીને ના յયըુԃમ અને ના յયըુԃમ x tan y tan 
તરીકે յયા՚યાિયત કરીએ છીએ દરકે િવધાનમાંથી તે અનુસરશે કે એ થીટા છે જો આપણે બંને બાજુઓ પર tan inverse x 

ફં՘શન લઈએ તો આપણને અહીથંી જ ેમળે છે તે િથટાના સાથે બરાબર છે અને તે જ રીતે અહી ંઆ િવધાનમાંથી tan tan x 
આપણને જ ેમળે છે તે બરાબર છે.y 
 ફાઈના ટેન માટે
 તેથી આપણે અહી ંઆ બંનેનો ઉપયોગ કરીશું
 તેથી એહ થીટા એ છેtan t tan tan x 
 તેથી આ બને છે વԱા એ વԱા ઉપર એક ઓછા છેx tan phi yx y xy 
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે થીટા વԱા ફી છે એક ઓછા વԱા 1 ઓછા વખતથી વધુ વԱા બરાબર પરંતુ એનો x x x y y 
અથӪ એ જԁરી નથી કે
 તેથી અહીથંી આપણે કહી શકીએ કે થીટા વԱા ફી એ વԱા વાયના એક ઓછા વડે ભા՛યાના յયըુԃમ સમાન છે આ જԁરી x xy 
નથી કે હંમેશા આ સાચું હશે જો અને માԋ જો સરવાળો  આ બે ખૂણાઓમાથંી થીટા અને ફી એ ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનની Ԛેણીના સમૂહ 
સાથે સંબંધ ધરાવે છે અըયાર સધુી આપણે જ ેબતાյયું હતું તે એ હતું કે થીટા વԱા ફીનું ટેન એક ઓછા ઉપર વԱા વાય xy x 
બરાબર છે પરંતુ આ જԁરી નથી કે થીટા વԱા  બરાબર હવે આ phi tan inverse of x plus y one minus xy 
માԋ ըયાર ેજ સાચું છે ԧાર ેથીટા խલસ એ ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનના રլેજ સટેને અનુસર ેછે જ ેખુճલું અંતરાલ બે બે ઓછા પાઇ phi 
બાય ટુ խલસ પાઇ બાય બે છે
 તેથી જો જો થીટા વԱા પાંચ આ અંતરાલ સાથે Ԟાં સબંધં ધરાવે છે તે સાચું છે
 તેથી જો થીટા વԱા ફી એ માઇનસ પાઇ બાય 2 વԱા પાઇ બાય 2 સાથ ેસંબંધ ધરાવે છે તો તે સાચું છે કે નું ટેન յયըુԃમ જ ેથીટા x 
વԱા નું յયըુԃમ હતું જ ેફી હતું y 

વԱાના તન յયըુԃમ સમાન  એક બાદબાકી પર પરંતુ આ િչથિત બે Ԟાર ેછે આ િչથિત સાચી છે તે બતાવી શકાય છે કે x y xy 
આ િչથિત સાચી છે હવે સમչયા એ છે કે બંને થીટા
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે થીટા પણ થીટાનો છે તે પણ અંતરાલ માઈનસ Հારા અનુસર ેછે  ટુ խલસ પાઈ બાય ટુ અને ફી pi 
પણ આ અંતરાલ સાથે સંબંધ ધરાવે છે
 તેથી શԞ છે કે ԧાર ેઆપણે તેમને ઉમેરીએ ըયાર ેઆ બેનો સરવાળો એ જ અંતરાલ સાથ ેસંબંિધત ન હોઈ શકે તે જԁરી નથી કે તે 
અંતરાલની બહાર ӽય પણ અમે બતાવીશું કે આ સાચું છે જો અને માԋ જો આમ હોય તો આ િչથિત સાચી છે જો અને માԋ જો x 
ગુէռા નું ઉըપાદન એક કરતા ઓછંુ હોય તો જ તે સાચું છેy 
 તેથી આવնયકપણે આપણે જ ેબતાյયું છે તે એ છે કે જો આપણને અને આપવામાં આવે તો ગુէռા છે  એક કરતા ઓછંુ x y x y 
હોય તો તે અનુસર ેછે કે વԱા બરાબર tan inverse x tan inverse y tan inverse of x plus y over 

અહી ંએક સરસ કોՋક છે જો આપણે બતાવીશું કે જો ગુէռા એક કરતા ઓછો હોય તો તે સાચું છે કે one minus xy x y tan
յયչત  વԱા ટેન յયըુԃમ બરાબર છે ની એક બાદબાકી ની બરાબર છે પણx y ah tan inverse x plus y xy 
 તેથી આ માԋ ըયાર ેજ છે ԧાર ે એક કરતા ઓછી હોય પરંતુ અլય કેસ માટેxy 
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 તેથી અլય િકչસાઓ જો અને બંને ધન હોય અને એક કરતા વધુ હોય  તે િકչસામાં આપણે આ અિભյયિԝમા ંx y xy pi 
ઉમેરવી પડશે
 તેથી બીӾ બાજુ જો અને બંને નકારાԵક હોય તો પણ ઉըપાદન હӾ એક કરતા વધાર ેહોય તો આપણે એક બાદબાકી પાઈ x y 
ઉમેરીએ છીએ
 તેથી આગળના વગӪમા ંઆપણે ખરખેર છીએ  આહ સાથ ેશԁ કરવા જઈ રՑા છીએ, કદાચ તમને બતાવશે કે આ મા ં એક x y 
કરતા ઓછા શા માટે જԁરી અને પયાӪՃ શરત છે તેની ખાતરી કરવા માટે કે વԱા કે જ ેtan inverse x tan inverse y 

છે તે ફં՘શનની Ԛેણીના સમૂહ સાથે સંબંિધત છે અને પછી આપણે  કેટલીક અլય ઓળખtheta plus phi tan inverse 
સાથે પણ ચાલુ રહેશે અને ըયારબાદ કેટલાક સમչયાનું િનરાકરણ સԋ આવશે આભાર 
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