
  ਿਪਛਲੇ ਸੱਤ ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚ ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਪਿਹਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਡਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਇਸ ਲੈਕਚਰ ਤୌ ਬਾਅਦ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀਕ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਿਜਵୈ 
ਿਕ ਸਾਇਨ ਕੋਸਾਈਨ ਅਤੇ ਬਾਰੇ ਚਰਚਾ ਕੀਤੀ ਸੀ, ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਦੇ ਉਲਟਾਂ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ x x cot x tan x cosec x seck x 
ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਕਰਾਂਗੇ। ਇਹਨਾਂ ਉਲਟ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਦੀ ਪਛਾਣ ਦੀ ਚਰਚਾ ਕਰੀਏ, ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਕੇਸ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਆਪਣੇ ah sine x 
ਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰਾਂ ਤୌ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਇੱਕ ਡੋਮੇਨ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਸਾਰੇ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਰୈਜ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਦੇ x 
ਿਵਚਕਾਰ ਸਾਰੀਆਂ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਹੁੰਦੀ ਹੈ। ਇੱਕ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕੋਈ ਅਸਲ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਿਨਸ਼ਚਤ ਤੌਰ ' ਤੇ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ x x 
ਘਟਾਓ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੋਵੇਗਾ ਅਗਲਾ ਸਵਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਕੀ ਅਸੀ ਂਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਉਲਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਕ ਉਲਟ
ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਆੁਰਾ ਮੇਰਾ ਕੀ ਮਤਲਬ ਹੈ?  ਕਿਹਣ ਦਾ ਮਤਲਬ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਿਕਸੇ ਵੀ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਵਾਲ y 
ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਕੋਈ ਿਵਲੱਖਣ ਮੌਜੂਦ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਕੋਈ ਿਵਲੱਖਣ ਮੌਜੂਦ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਸਾਈਨ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਇਸ ਲਈ ਤਾਂ r x x al y 
ਇਹ ਉਹ ਬੁਿਨਆਦੀ ਸਵਾਲ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪੁੱਛ ਰਹੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਪੀਰੀਅਿਡਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਹ ਸੱਚ sine x 
ਨਹੀ ਂਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇਸ ਸਲਾਈਡ 'ਤੇ ਮ୊ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਹੈ। ਲੇਟਵୈ ਧੁਰੇ ' ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ sin x x y
ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਉਨ୧ਾਂ ਸਾਰ ੇ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰੀਏ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇੱਕ ਲੇਟਵੀ ਂਰੇਖਾ ਿਖੱਚਦੇ ਹਾਂ ਜੋ x sin x x
ਧੁਰੇ ਦੇ ਸਮਾਨਾਂਤਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਿਕ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਅੱਧੇ ਦੇ ਿਵਸਥਾਪਨ 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇੱਥੇ ਦੇ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ y x 
ਮੁੱਲ ਹਨ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇਹ ਮੁੱਲ ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਇੱਥੇ ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ x 
ਇਸ ਲਈ ਦੇ ਇਹ ਸਾਰ ੇਮੁੱਲ  ਅਿਜਹੇ ਹਨ ਿਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਅਨੰਤ ਹਨ x x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਤୌ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਨਹੀ ਂਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਸਾਈਨ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਆਮ ਤੌਰ 'ਤੇ ਹਣੁ ਤੱਕ ਇਹ x x 
ਪ୥ਤੀਤ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ। ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਹੈ  ਫੰਕਸ਼ਨ ਹਾਲਾਂਿਕ ਅਸੀ ਂਅਜੇ ਵੀ ਇਸਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ sine 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਛੋਟੀ ਸਧਾਰਨ ਉਦਾਹਰਣ ਲੈਣ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ah 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਲਾਈਡ 'ਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਇੱਕ ਪਲਾਟ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਬਰਾਬਰ ਵਰਗ ਨੰੂ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ ਉਤੇੱ ਪਲਾਟ fx x y x x 
ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ।  ਲੇਟਵୈ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਨੀਲੀ ਿਬੰਦੀ ਵਾਲੀ ਕਰਵ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲਈ ਵਕਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਸਾਰੀਆਂ ਵਾਸਤਿਵਕ x y f 
ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਸੈੱਟ ਤୌ ਲੈ ਕੇ ਸਾਰੀਆਂ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਸੈੱਟ ਤੱਕ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਸਨੰੂ ਮ୊ ਪਲੱਸ ਦਆੁਰਾ ਦਰਸਾਉਦਂਾ ਹਾਂ ਹਣੁ r 
ਿਜਵୈ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਦੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਮੁੱਲ ਲਈ ਇੱਥੇ ਵੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ, ਤਾਂ ਆਓ ਉਦਾਹਰਣ ਲਈ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਦੇ ਲਈ ਲੈ ਲਈਏ ਤਾਂ f y y y
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਲਈ ਅਸੀ ਂਵੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ ਦੋ ਮੁੱਲ ਹਨ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਮੁੱਲ ਹੈ ਜੋ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ x x x x 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਪਲੱਸ ਵਨ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਦਬੁਾਰਾ ਕੋਈ ਿਵਲੱਖਣx x y 

ਨਹੀ ਂਹੈ ਜੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਵਰਗ ਇੱਕ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹਨਾਂ ਦੋਵਾਂ ਲਈ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਇੱਕ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ x fx x x y 
ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਕੋਈ ਿਵਲੱਖਣ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਜਾਪਦਾ ਹੈ x x 
ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਆਮ ਚਾਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਨਵୈ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਅਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਜੋ ਿਕ ਪੁਰਾਣੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ f 
ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਜੇ ਵੀ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਪਰ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸਾਰ ੇਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਸਮੂਹ ਤୌ x fx f 
ਸਾਰ ੇਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦੇ ਸਮੂਹ ਦੇ ਉਪ ਸਮੂਹ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਾਂਗੇ  ਚਲੋ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਇਸ ਹੇਠਲੇ ਉਪ- ਸੈੱਟ ਤੱਕ f 
ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ, ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਦੇਈਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਸਭ ਦੇ ਸੈੱਟ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ 0 ਤୌ ਸਭ ਤୌ ਅਨੰਤ ਤੱਕ 
ਇੰਨਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਇੱਕ ਨਵਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪ୥ਾਈਮ ਜੋ ਪਲੱਸ ਤୌ ਹੈ, f r 
ਇਸ ਲਈ ਪਲੱਸ ਲਾਜ਼ਮੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਦਾ ਇਹ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਨਵਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪ୥ਾਈਮ ਪਲੱਸ ਤୌ ਪਲੱਸ ਤੱਕ r f r r 
ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਦਾ ਪ୥ਾਈਮ ਦਬੁਾਰਾ ਵਰਗ ਸੱਜੇ ਹੈ ਤਾਂ ਪ୥ਾਈਮ ਦਬੁਾਰਾ ਹੈ  ਵਰਗ ਹੈ ਜੋ ਸਮਾਨ ਹੈ  ਿਜਵୈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ x f x f f prime x x 
ਪਿਹਲਾਂ ਇਹ ਸੀ ਿਕ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਹਣੁ ਆਰ ਤୌ ਆਰ ਪਲੱਸ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਪਰ ਇਸ ਪਾਬੰਦੀ ਨੰੂ ਕਰਨ ਦਾ ਫਾਇਦਾ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ 
ਆਰ ਤୌ ਆਰ ਪਲੱਸ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂਅਜੇ ਵੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਡੋਮੇਨ ਦੀ ਪੂਰੀ ਸ਼୥ੇਣੀ  ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਜੇ ਵੀ ਉਹੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਿਪਛਲੇ 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਪਲੱਸ ਸੀ ਿਕਉਿਂਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸੀ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਵਰਗ ਿਸਰਫ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਪਛਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਪਲੱਸ ਹਣੁ f r fx x x r 
ਵੀ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਤୌ ਤୌ ਪਲੱਸ ਤੱਕ ਹਣੁ ਵੀ ਡੋਮੇਨ ਅਜੇ ਵੀ ਪਲੱਸ ਹੀ ਰਹੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਰੀਆਂ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ f r r r 
ਨੰਬਰਾਂ ਇਸ ਨਵୈ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪ୥ਾਈਮ ਦੀ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਹੋਣਗੀਆਂ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸੀਮਤ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਹੈ। ਿਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਅਜੇ ਵੀ f 
ਉਹੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਬਦਲ ਰਹੇ ਹਾਂ ਪਰ ਮਹੱਤਵਪੂਰਨ ਗੱਲ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਕੀਤੀ ਹੈ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਡੋਮੇਨ ਦੀ ਇਸ ਪਾਬੰਦੀ ਨੰੂ ਕਰਨ ਨਾਲ 
ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜੋ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ 
ਇਸ ਲਈ ਮ୊ ਪਲਾਟੀ ਹਾਂ ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪ୥ਾਈਮ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਨੰੂ ਲਾਲ ਰੰਗ ਿਵੱਚ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਿਸਰਫ ਿਖਿਤਜੀ ਧੁਰੀ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਵਰਗ ਦੇf x 
ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਨੰੂ ਸਮਝਦਾ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਲਾਲ ਰਗੰ ਿਵੱਚ ਇਹ ਕਰਵ ਨਵୈ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪ୥ਾਈਮ ਲਈ ਗ୥ਾਫ ਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ ਜੇ  ਅਸੀ ਂ ਦਾ ਕੋਈ ਵੀ ਮੁੱਲ fx f lets 
ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨ, ਆਓ ਇੱਥੇ ਚਾਰ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਕੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ y y 
ਡੋਮੇਨ ਿਵੱਚ ਦਾ ਕੇਵਲ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਹੈ ਜੋ ਹੈ ਬਰਾਬਰ 2 ਿਜਸ ਲਈ ਪ୥ਾਈਮ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਬਰਾਬਰ x x f x 4 y 
1 ਲਈ ਵੀ ਪ୥ਤੀਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਵਾਲੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪ୥ਾਈਮ ਲਈ ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਹੱਲ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਵਨ ਅਤੇ  ਅਿਜਹਾ f x 
ਇਸ ਲਈ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਤୌ ਪਲੱਸ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਿਵਲੱਖਣਤਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਕੋਈ ਹੋਰ ਲੈ r r y 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਲੈ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਦਾ ਕੁਝ ਮੁੱਲ ਹੈ ਤਾਂ ਵੀ ਇਸ ਤਾਰ ਲਈ ਇਹ ਿਵਲੱਖਣ ਹੈ ਇਹ y y x 

ਹੈ  ਿਵਲੱਖਣ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਪ୥ਾਈਮ ਜੋ ਿਕ ਵਰਗ ਹੈ , ਇਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਸ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪ୥ਾਈਮ ਲਈ ਹਣੁ ਇਸth e x x f x y f 
ਪ୥ਾਈਮ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਉਲਟ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨਾ ਸੰਭਵ ਹੈ, ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਕਹੀਏ ਜੋ  ਪਲੱਸ ਤୌ ਪਲੱਸ ਤੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਪਲੱਸ f g r r r 

ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਿਕਸੇ ਵੀ ਲਈ ਉਲਟਾ ਦਾ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਦਾ ਧਨਾਤਮਕ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ y ah y g y y 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਕਈ ਵਾਰ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤੁਸੀ ਂ ਵੀ ਿਲਖੋਗੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਕਈ ਵਾਰ ਪ୥ਾਈਮ ਇਨਵਰਸ ਿਲਿਖਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਅਸਲ g g f 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਨਾਮ 'ਤੇ 'ਤੇ ਇਸ ਸੁਪਰਸਕਿਰਪਟ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਜਸ ਦੇ ਉਲਟ ਅਸੀ ਂah 
ਇਸ ਲਈ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਜਾਂ ਕਈ ਵਾਰ ਲੋਕ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਨਹੀ ਂਵੀ ਿਲਖਦੇ ਹਨ।  ਉਹ ਿਸਰਫ਼ ਿਲਖਦੇ ਹਨ ਿਕ ਪ୥ਾਈਮ f prime inverse f 
ਇਨਵਰਸ ਪਲੱਸ 2 ਪਲੱਸ ਤୌ ਹੈ ਅਤੇ ਪ୥ਾਈਮ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਲਈ ਹੈ ਜੋ ਪ୥ਾਈਮ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨਾਲ ਸਬੰਧਤ ਹੈ ਮਾਫ ਕਰਨਾ ਇੱਥੇ ਇੱਕ r r f y y f f 
ਪ୥ਧਾਨ ਭੱੁਲ ਿਗਆ ਹੈ ਦਾ ਪ୥ਮੁੱਖ ਉਲਟ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ f y y 
ਇਸ ਲਈ  ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਉਸੇ ਤਰੀਕੇ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਨਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਰୈਜ ਨੰੂ ਬਦਿਲਆ ਨਹੀ ਂਜਾਂਦਾ ਹੈ ਪਰ ਿਫਰ ਉਲਟ o  f 
ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਨ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਜਾਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਪੂਰੀ ਚਾਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਨਾ ਹੈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਵੀ ਜੇ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ  ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਆਰ ਪਲੱਸ ਦੀ ਬਜਾਏ ਆਰ ਪਲੱਸ 
ਦੀ ਬਜਾਏ ਸੀਮਤ ਕਰ ੋਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਪ୥ਤੀਬੰਿਧਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਨੰੂ ਕੁਝ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ 2 ਤୌ ਪਲੱਸ 2 ਕਿਹਣ ਿਦਓ ਤਾਂ ਇਹ ਕੰਮ ਨਹੀ ਂਕਰੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ 
ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਟ ੂਤୌ ਪਲੱਸ ਟ ੂਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸੀਮਾ  ਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਿਸਰਫ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਲੈ ਕੇ ਚਾਰ ਤੱਕ ਦਾ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹ

Pru
tor
@
IIT
K



ਦੇਈਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਮਾਇਨਸ ਟ ੂਤୌ ਪਲੱਸ ਟ ੂਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਮਾਇਨਸ ਟ ੂਤୌ ਪਲੱਸ ਟ ੂਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਿਸਰਫ ਜ਼ੀਰੋ
ਤୌ ਚਾਰ ਸੱਜੇ ਹੋਵੇਗੀ ਜਦୌ ਿਕ  ਅਸਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਸਾਰੀਆਂ ਗੈਰ-ਨੈਗੇਿਟਵ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਸੀ ਅਤੇ ਇਹ ਇਸ ਰୈਜ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ 4 ਸੱਜੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਕੋਈ ਅਰਥਪੂਰਨ ਪਾਬੰਦੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਨੰੂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਅਿਜਹੇ ਵਾਅ ਿਵੱਚ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਨੀ ਚਾਹੀਦੀ ਹੈ। ਿਕ ਰୈਜ ਨੰੂ y 
ਬਦਿਲਆ ਨਹੀ ਂਜਾਂਦਾ ਸੀਮਾ ਅਜੇ ਵੀ ਉਹੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਇਸ ਤਕਨੀਕ ਦੀ ਵਰਤୌ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਲਈ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂ
ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕੀਏ 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਬਰਾਬਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਤੇ ਵਾਪਸ ਚਲੇ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ  ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਅਤੇ y sine x sine x 
ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਵੇਖਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਦੱਸਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਿਕ ah sine x 
ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਤୌ 2 ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ plus pi by 2. sine x 
ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਮਾਈਨਸ pi by two to plus pi by two 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਪਾਬੰਦੀ ਨੰੂ ਕਰਨ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਕਰਵ ਹੋਵੇਗਾ  ਠੋਸ ਲਾਲ ਕਰਵ ਜੋ ਮ୊ ਹਣੁ ਿਖੱਚਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਇਸ 
ਤਰ୧ਾਂ ਹੋਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਵਕਰ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਈ 2 ਤୌ ਪਲੱਸ ਬਾਇ 2 ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅ   ◌ੇ sine x pi 
ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਵ   ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਇਹ ਪਾਬੰਦੀ ਸਾਰੇ ਆਹ ਟੀ  ਉਸ ਦੇ ਸੰਭਾਵੀ ਮੁੱਲ ਉਥੇੱ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਵਕਰ ਦੀ ਪਾਲਣਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ 
ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇਹ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਦਸ਼ਾ ਿਵੱਚ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦੇ ਮੁੱਲ ਲਗਾਤਾਰ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ ਤੱਕ sin x 
ਜਾਂਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅੱਗੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਵੱਲ ਵਧਦੇ ਹਾਂ।  ਅੱਗੇ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਤੱਕ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਸ ਪਾਬੰਦੀ ਦੇ ਬਾਅਦ ਵੀ ਸਾਈਨ ਐਕਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ah 
ਅਜੇ ਵੀ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਹੈ ਇਸ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਰୈਜ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਿਵੱਚ ਦਾ ਕੋਈ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ। y 
ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਸ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ y 
ਇਸ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਿਵੱਚ ਦਾ y y x 
ਕੇਵਲ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਅੱਧੇ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਿਕਉਿਂਕ ਿਜਵୈ ਿਕ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਿਵੱਚ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ x sine x
ਫੰਕਸ਼ਨ ਜਦୌ ਇਸ ਡੋਮੇਨ ਤੱਕ ਸੀਿਮਤ ਹੈ ਤਾਂ ਦੇ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਸਖਤੀ ਨਾਲ ਵਧਾਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਕਸੇ ਵੀ ਲਈ ਿਜਸਨੰੂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਘਟਾਓ x y 
ਇੱਕ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਿਵੱਚ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਉਥੱੇ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ।  ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਦਾ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਿਚੰਨ୧ ਇਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ fxa x x y 
ਹੋਵੇਗਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਵੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਲਈ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਬਰਾਬਰ ਹੈ y x 
ਇਸ ਲਈ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਘਟਾਓ 30 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਿਡਗਰੀ ਜਾਂ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ 6 ਤୌ ਵੱਧ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਇਨ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਮਾਈਨਸ x 
ਪਾਈ ਦਾ 6 ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥୌ ਅਸੀ ਂਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਛੇ ਹੈ ਤਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ 
ਸੀਮਤ ਕਰ ਿਦੱਤਾ ਹੈ। ਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਅਤੇ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਨਜ਼ਦੀਕੀ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਇਸਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ 
ਿਵਲੱਖਣ ਅਤੇ ਅਰਥਪੂਰਨ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਦੀ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਗ୥ਾਫ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਿਜਸਦਾ ਡੋਮੇਨ ਅੰਤਰਾਲ ਹੋਵੇਗਾ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਵਨ ਿਵਚਕਾਰ 
ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਅਤੇ ਰୈਜ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਅਤੇ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਹੋਵੇਗਾ ਇੱਥੇ ਬਨਾਮ ah sine xx 

ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਸਾਰਣੀ ਹੈ ਜੋ ਇਸ ਗ୥ਾਫ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਿਵੱਚ ਸਾਡੀ ਮਦਦ ਕਰੇਗੀ ਤਾਂ ਆਓ  ਨਾਲ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰੋ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ sine x ah m inus one 
ਹਾਂ ਿਕ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਪਤਾ ਹੈ ਿਕ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਦਾ ਸਾਈਨ ਘਟਾਓ ਇਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥୌ ਅਸੀ ਂਕਿਹ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਮਾਈਨਸ ਵਨ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਓਵਰ ਟ ੂਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਮਾਈਨਸ ਵਨ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਹੈ। ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਮਾਇਨਸ ਵਨ y 
ਇਸ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਮਾਈਨਸ ਵਨ ਇੱਥੇ ਹੈ ਅਤੇ ਮਾਈਨਸ ਵਨ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਇੱਥੇ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ y 
ਕੋਲ ਲਾਜ਼ਮੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਇਸ ਉਤੱੇ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਮਾਈਨਸ 1 ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਹੈ  ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਇਸਲਈ ਮਾਈਨਸ 1 ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ 
ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਗ୥ਾਫ ਉਤੇੱ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਆਹ ਅੱਗੇ ਵਧਦੇ ਹੋਏ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਦੀ ਸਾਈਨ 3 ਬਾਇ 3
ਹੈ ਤਾਂ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਦੀ ਸਾਈਨ 3 ਜੋ ਮਾਈਨਸ ਦਾ ਸਾਈਨ ਹੈ  ਸੱਠ ਿਡਗਰੀ ਿਤੰਨ ਓਵਰ ਦੋ ਦੇ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤୌ ਅਸੀ ਂਇਹ ਿਲਖ ਸਕਦੇ 
ਹਾਂ ਿਕ ਘਟਾਓ ਮੂਲ ਿਤੰਨ ਓਵਰ ਦੋ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਓਵਰ 3 ਹੈ ਤਾਂ ਵਾਈ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਮਾਇਨਸ ਰਟੂ 3 ਓਵਰ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ 
4 ਯੂਿਨਟ ਹੈ ਅਤੇ  ਮਾਇਨਸ ਰਟੂ 3 ਓਵਰ 2 ਲਗਭਗ 0 ਘਟਾਓ ਜ਼ੀਰੋ ਪੁਆਇੰਟ ਅੱਠ ਛੇ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਲਗਭਗ ਹੋਵੇਗਾ  ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਅਤੇ ਿਫਰ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਤਾਂ ਇਹ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਦਾ ਦੋ ਿਤਹਾਈ ਿਹੱਸਾ tely 
ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਛੇ ਯੂਿਨਟ ਹੈ ਇਹ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਗ୥ਾਫ 'ਤੇ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ।  ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇਸ
ਗ୥ਾਫ਼ ਤୌ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਿਦਖਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ, ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ, ਦੋ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ, ਦੋ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ah ah 
ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਦੇ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ, ਦੋ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਹੋਵੇਗਾ।  ਦੋ ਦਾ ਇੱਕ ਓਵਰ 
ਵਰਗ ਰਟੂ ਮਾਇਨਸ ਜ਼ੀਰੋ ਪੁਆਇੰਟ ਸੱਤ ਹੈ ਜੋ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਚਾਰ ਇਸ ਦਾ ਅੱਧਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਿਕਤੇ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਥੇ ਿਮਲਣ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਦਾ ਸਾਈਨ 6 ਦਆੁਰਾ 30 ਹੈ ਿਡਗਰੀ ਮਾਇਨਸ ਹਾਫ ਹੈ ਅਤੇ ਮਾਈਨਸ ਹਾਫ ਹੈ ਇੱਥੇ 
ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਿਸਕਸ ਇਸ ਚੀਜ਼ ਦਾ ਤੀਜਾ ਿਹੱਸਾ ਹੈ ਜੋ ਇੱਥੇ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਿਬੰਦ ੂਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਬੇਸ਼ੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਦਾ ਆਹ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਜ਼ੀਰ ੋਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਇੱਥੇ ਹੈ ਸਮਿਮਤੀ ਸਮਾਨ ਚੀਜ਼ ਹੋਵੇਗੀ। ਦੇ ਉਤੇ 

ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲਾਂ ਲਈ y ah pos , 
ਇਸ ਲਈ ਲਈ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਦੇ ਘਟਾਓ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਬਾਇ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜੋੜ ਰਟੂ 3 ਬਾਇ 2 ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ah pi 
ਰਟੂ 3 ਬਾਇ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦਾ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਹੈ।  3 ਜੋ ਇੱਥੇ ਉਤੇੱ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਹ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਪ୥ਾਪਤ ਕਰੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ pi 
ਓਵਰ ਫੋਰ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਓਵਰ ਛੇ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਇੱਥੇ ਹੈ pi 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਸਾਰੇ ਿਬੰਦੀਆਂ ਨੰੂ ਜੋੜਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਇਹ ਿਬੰਦੀ ਵਾਲਾ ਲਾਲ ਕਰਵ ਦੇ ਸਾਈਨ ਇਨਵਰਸ ਲਈ ਗ୥ਾਫ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ y 

ਲਈ ਵੀ ਲਈ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਨਹੀ ਂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਫਰ ਕਾਰਨ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਇੱਕ cos y ah cos 
ਆਵਰਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ  ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਪੂਰੀ ਅਸਲ ਰਖੇਾ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਸਦੇ ਉਲਟ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਿਕਉਿਂਕ ਦਾ ਕੋਈ ਵੀ ਮੁੱਲ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਉਥੱੇ ਦੇ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਮੁੱਲ ਹੋਣਗੇ ਿਜਸ ਲਈ ਉਸ ਦੇ y cos x cos x y 
ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਪਰ  ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਪਾਬੰਦੀ ਨੰੂ ਕਿਹ ਦੇਈਏ  ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕੋਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਕੋਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨt ah sine 
ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ 0 ਤୌ ਤੱਕ ਦੇ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਿਸਰਫ 0 ਤୌ ਤੱਕ ਿਵਚਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ 0 ਤୌ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਨੰੂ 0 pi pi pi 
ਤୌ ਪਾਈ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਰੀਅਲ ਲਾਈਨ ਦੇ ਇਸ ਸਬਸੈੱਟ ਤੱਕ ਇਸ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰੋ ਤਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਾ cos ah cos 
ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਿਜਵୈ ਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਕੇਸ ਲਈ ਇਹ ਪੂਰੀ ਰୈਜ ਕਵਰ ਕੀਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਭਾਵୈ ਅਸੀ ਂ ਕੋਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਨੰੂ

ਕਰਨ ਲਈ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ 0 ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰੋ ਜਦୌ ਇਸ 0 ਤୌ ਪਾਈ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਵੀ 1 ਅਤੇ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸਾਰੇ ਮੁੱਲ 1 ਅਤੇ pi 
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ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਲਾਲ ਕਰਵ 1 ਅਤੇ ਘਟਾਓ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਿਨਰੰਤਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ। 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ  ਇੱਥୌ ਇੱਕ ਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰੋ ਅਤੇ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਕਰਵ ਦੇ ਨਾਲ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਉਤੇੱ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਮੁੱਲ ਤੱਕ ਪਹੁੰਚ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ pi 
ਿਫਰ ਹੋਰ ਹੇਠਾਂ ਅਸੀ ਂਸਾਰ ੇਤਰੀਕੇ ਨਾਲ ਮਾਈਨਸ ਵਨ ਤੱਕ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਜਦୌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਕੇ ਵੀ ਪੂਰੀ ਰୈਜ ਨੰੂ x pi cos pi 
ਕਰਨ ਲਈ 0 ਤੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ  ਿਫਰ ਵੀ ਉਹੀ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਦਾ ਕੋਈ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕਹੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂ ਬਰਾਬਰ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇੱਥੇy y 
ਅੱਧਾ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ , 
ਇਸ ਲਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅੱਧੇ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਅਸਲੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਵੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਜਸਦਾ ਡੋਮੇਨ ਸੀ  ਪੂਰੀ ਅਸਲ ਲਾਈਨ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਦੇ ਬਹਤੁ y ah cos x 
ਸਾਰ ੇਵੱਖ-ਵੱਖ ਮੁੱਲ ਹੋਣਗੇ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਮੁੱਲ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਹੋਰ ਮੁੱਲ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਹੋਰ ਮੁੱਲ ਇੱਥੇ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਵੀ ਅਤੇ ਦੇ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਅਨੰਤ ਮੁੱਲ x 
ਿਜਨ୧ਾਂ ਲਈ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਰ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਪਾਈ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਕੀ ਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਦਾ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਹੀ ਮੁੱਲ ਹੈ ਦਾ cos x x x 
ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਜੋ ਿਕ ਇਸ ਉਦਾਹਰਨ ਿਵੱਚ ਇਹ ਿਤੰਨ ਜਾਂ ਸੱਠ ਿਡਗਰੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸੱਠ ਿਡਗਰੀ ਦੀ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ pi cos 
ਇਸ ਲਈ ਕੀ ਹੈ  ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਿਸਰਫ਼ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲਈ ਸਹੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਸੀ ਂਅੰਤਰਾਲ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਿਵੱਚ ਿਕਸੇ ਹੋਰ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇy ah y 
ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਲਾਗਤ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਇਸ ਿਵੱਚ ਹਮੇਸ਼ਾ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਹੋਵੇਗਾ । ਇਸ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਿਵੱਚ ਿਜਵୈ ਿਕ ਿਕ x cos o  f x 
ਇਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਬੇਸ਼ੱਕ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਵੀ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜਦୌ ਇਸ ਡੋਮੇਨ y cos 
ਤੱਕ ਸੀਮਤ 0 ਤୌ 0 ਤੱਕ ਸੀਿਮਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਗ୥ਾਫ਼ ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਘਟ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਿਕਸੇ ਵੀ ਮੁੱਲ ਲਈ  ਜੋ ਅਸੀ ਂਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚy 
ਹਮੇਸ਼ਾ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਉਲਟਾ ਹਣੁ ਿਵਲੱਖਣ ਤੌਰ 'ਤੇ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਅਰਥਪੂਰਨ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ x cos 
ਿਗਆ ਹੈ, ਿਜਵୈ ਿਕ ਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਤੱਕ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਉਲਟ ਹੈ। ਇੱਕ ਡੋਮੇਨ ਅਤੇ ਰୈਜ ਹੈ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ 0 ਤୌ cos pi 
ਅਤੇ ਦਬੁਾਰਾ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਇੱਕ ਸਾਰਣੀ ਹੈ ਿਜਸ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਕੀਤਾ ਸੀ ਿਜਸ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਾਈ ਦਾ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਦਾ ਉਲਟਾ  ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਦਾ ਉਲਟਾ cos cos y y 
ਉਲਟਾ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹੈ ਇੱਥੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਗ୥ਾਫ ਉਤੇੱ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਠੀਕ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਤੰਨ pi pi 

ਓਵਰ ਦੀ ਹੈ  ਚਾਰ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਓਵਰ ਚਾਰ ਦਾ ਦੋ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਉਤੱੇ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥୌ ਅਸੀ ਂਜੋ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ pi cos cos 
ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਦੋ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਉਤੱੇ ਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਦਾ ਉਲਟਾ ਚਾਰ ਉਤੇੱ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ cos 
ਇਸ ਲਈ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ  ਮਾਈਨਸ ਇੱਕ ਓਵਰ ਦੋ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਿਕਤੇ ਏਹ ਹੈ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਬਾਇ ਚਾਰ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਤੰਨ ਚੌਥਾਈ ਹੈ y 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਨੌ ਯੂਿਨਟ ਹਨ ਤਾਂ ਿਤੰਨ ਚੌਥਾਈ ਹੋਣਗੇ ਿਕਤੇ ਛੇ ਦੇ ਆਸਪਾਸ ਅਤੇ ਿਤੰਨ ਚੌਥਾਈ ਯੂਿਨਟ ਿਤੰਨ ਚਾਰ ਪੰਜ ਛੇ ਅਤੇ ਿਕਤੇ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਜੋ ਿਬੰਦ ੂਹੈ 
ਉਹ ਗ୥ਾਫ਼ 'ਤੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਹੋਰ ਅੱਗੇ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜਦୌ ਦੋ ah ah cos x x 
ਪਾਈ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਦਾ ਉਲਟਾ cos 
ਇਸ ਲਈ ਉਲਟਾ ਦਾ  ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਅੱਧਾ, ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਅੱਧਾ ਇੱਥੇ ਹੈ ਇਸਲਈ ਘਟਾਓ ਅੱਧੇ ਦਾ ਉਲਟਾ ਦੋ ਪਾਈ ਗੁਣਾ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾcos y y 
ਜੋ ਿਕ ਦਾ ਦੋ ਿਤਹਾਈ ਿਹੱਸਾ ਹੈ ਇਸ ਪੂਰੀ ਰୈਜ ਜੋ ਛੇ ਛੋਟੇ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਇੱਥੇ ਆਉਦਂਾ ਹੈ  ਹਣੁ ਤੱਕ ਸਾਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਹੈ ਇਨਵਰਸ ah ah cos 
ਕਰਵ ਦਾ ਇਹ ਿਹੱਸਾ ਜੋ ਮ୊ ਇੱਕ ਿਬੰਦੀ ਵਾਲੀ ਰਖੇਾ ਨਾਲ ਿਦਖਾ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ cos of pi by two 
ਜ਼ੀਰੋ ਦਾ ਹੋਵੇਗਾ cos inverse pi by two 
ਇਸ ਲਈ ਹੋਵੇਗਾ ਦੋ ਦਆੁਰਾ ਹੋਵੇਗਾ। ਇਸ ਪੂਰੀ ਰୈਜ ਦਾ ਅੱਧਾ ਿਹੱਸਾ ਜੋ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਕ ਸਮਾਨ cos inverse of zero pi pi ah
ਸਮਿਮਤੀ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਸਦਾ ਤੁਸੀ ਂ ਦੇ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲਾਂ ਲਈ ਇਸ ਰਖੇਾ ਬਾਰੇ ਵਕਰ ਜਾਣਦੇ ਹੋ y 
ਇਸ ਲਈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ 0 ਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ 1 ਦਾ ਉਲਟ ਹੋਵੇਗਾ।  0 ਹੋਵੇ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਿਕਹੜਾ ਹੈ ਅਤੇ ਚਲੋ ਇੱਕcos 1 cos 
ਹੋਰ ਿਬੰਦ ੂਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਿਤੰਨ ਨਾਲ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸੱਠ ਿਡਗਰੀ ਦਾ ਜੋ ਬਾਇ ਿਤੰਨ ਹੈ ਅੱਧੇ ਸੱਜੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅੱਧੇ ਦਾ ਉਲਟਾ pi cos pi cos pi
ਹੋਵੇਗਾ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਇੱਥੇ ਦਾ ਉਲਟਾ ਅੱਧੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਉਲਟਾ ਅੱਧਾ ਹੈ ਬਾਇ 3 ਇੱਥੇ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹcos  y cos y pi 3 pi 
ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਇਸਲਈ ਕਰਵ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਲਈ ਇਹ ਕਰਵ ਹੈ  ਉਲਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਤਾਂ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦਜੂਾ ਟ୥ਾਈਗੋਨੋ ਹੈ  ਮੈਿਟ୥ਕ cos 
ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਅਤੇ ਹਰ ਜਗ୧ਾ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਪੂਰੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੇ ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਸੀ, ਉਲਟ ਨੰੂ 
ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਨਾ ਪਵੇਗਾ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ  ਡੋਮੇਨ ਸਾਰੇ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਹਨ ਿਸਵਾਏ ਦੇ 2 ਦੇ ਔਡ ਗੁਣਜਾਂ ਨੰੂ pi 
ਛੱਡ ਕੇ ਇਸ ਦਾ ਕਾਰਨ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਦੇ 2 ਦੇ ਔਡ ਗੁਣਜ 'ਤੇ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਬੇਅੰਤ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਧੁਰੀ 'ਤੇ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ pi x x
ਹੈ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ ਦਾ ਟੈਨ ਹੈ। ਅਤੇ ਨੀਲੇ ਿਬੰਦੀ ਵਾਲਾ ਕਰਵ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਇੱਕ ਪੀਰੀਅਿਡਕ ਫੰਕਸ਼ਨ x tan x 
ਹੈ ਇਹ ਨਾਲ ਦਹੁਰਾਉਦਂਾ ਹੈ ਅਤੇ pi 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਦੋ ਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ tan pi 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਸਾਨੰੂ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਲੈਣਾ ਪਏਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਖੁੱਲ୧ ਾ ਅੰਤਰਾਲ ਮੁਆਫ਼ ਕਰੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਖੁੱਲਾ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ ਖੁੱਲੇ ਅੰਤਰਾਲ ਨੰੂ ਇੱਕ ਗੋਲ ਬਰੈਕਟ ਨਾਲ ਦਰਸਾਇਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਬੰਦ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਵਰਗ ਬਰਕੈਟ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਇਸ ਖੁੱਲੇ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਓਪਨ ਅੰਤਰਾਲ ਲੈਣ ਦਾ ਕਾਰਨ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਅਤੇ 
ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂ'ਤੇ ਅਨਬਾਉਡਂਡ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਬਚਣਾ ਪਵੇਗਾ।  ਉਹ ਦੋ ਿਬੰਦ ੂ
ਇਸ ਲਈ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਅਤੇ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬਾਕੀ ਸਾਰੇ ਿਬੰਦ ੂਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਪ୥ਤੀਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਹੋਣਗੇ ਅਤੇ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ 
ਉਸ ਡੋਮੇਨ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਪ୥ਤੀਬੰਿਧਤ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਕਰਵ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇਸ ਨਾਲ ਿਦਖਾ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਲਾਲ ਕਰਵ ਦੇ ਨਾਲ ਤਾਂ ਲਾਲ ਕਰਵ 
ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ ਲਾਲ ਕਰਵ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਪੂਰੀ ਰୈਜ ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਅਨੰਤ ਤୌ ਪਲੱਸ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਕਵਰ ਕਰਨ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ 
ਸਮਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਇਸ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਕੇ ਵੀ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ 2 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਖੁੱਲਾ ਅੰਤਰਾਲ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ 
ਿਕ ਰୈਜ ਅਜੇ ਵੀ ਉਹੀ ਰਿਹੰਦੀ ਹੈ ਜੋ ਪਿਹਲਾਂ ਸਾਰੀਆਂ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਹਾਲਾਂਿਕ ਿਦਲਚਸਪ ਗੱਲ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਿਕਉਿਂਕ 
ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਲਾਲ ਕਰਵ ਇੱਕ ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਵਧ ਰਹੀ ਕਰਵ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਿਵੱਚ 

ਦੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਮੁੱਲ ਿਵੱਚ ਦਾ ਕੋਈ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦਾ ਕੋਈ ਅਸਲ ਮੁੱਲ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ?  ਅਸੀ ਂਵੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਿਵੱਚ ਹਮੇਸ਼ਾ ਦਾ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ y y y x 
ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ ਘਟਾਓ ਬਾਇ ਦੋ ਤୌ ਜੋੜ ਬਾਇ ਦੋ ਿਵੱਚ ਦਾ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਟੈਨ ਉਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਟੈਨ ਲਈ pi pi x x y 
ਦਬੁਾਰਾ  ਫੰਕਸ਼ਨ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਈ 2 ਤୌ ਪਲੱਸ ਬਾਇ 2 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਖੁੱਲੇ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਨ   ਲ ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ pi 
ਉਲਟ ਨੰੂ ਵ   ਲੱਖਣ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ, ਇ   ਲਈ ਇਸ ਸਲਾਈਡ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਸ   ਈਨ ਅਤੇ ਕੋਸਾਈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਤ   ◌੍ਹਾਂ ਪਲਾਟ ਕਰਦੇ
ਹ   ◌ਂ।  ਟੈਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇਨਵਰਸ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਸਾਰੇ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਬੇਸ਼ੱਕ ਰୈਜ 
ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਅਤੇ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਟ ੂਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਖੁੱਲਾ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇੱਥੇ ਿਦਖਾਇਆ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ  ਆਉ ਹਣੁ ਗ୥ਾਫ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਦੀ 
ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ 
ਇਸ ਲਈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਇਸ ਸਾਰਣੀ ਤୌ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਭ ਤୌ ਪਿਹਲਾਂ 0 ਦਾ ਟੈਨ 0 ਹੈ, 
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ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ 0 ਦਾ ਟੈਨ 0 ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਤୌ ਇਹ ਪਤਾ ਚੱਲਦਾ ਹੈ ਿਕ ਜ਼ੀਰ ੋਦਾ ਉਲਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦਾ tan y tan 
ਉਲਟਾ।  ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ, 
ਇਸ ਲਈ ਦਾ ਉਲਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, y tan 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਗ୥ਾਫ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਨੰੂ ਿਖਿਤਜੀ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਪਲਾਟ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਉਲਟਾ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਪਲਾਟ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ, y y tan 
ਇਸ ਲਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰ ੋਇਹ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਅਤੇ ਿਵੱਚ ਜ਼ੀਰੋ ਦਾ ਉਲਟਾ ਵੀ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਗ୥ਾਫ਼ 'ਤੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਤਾਂ y tan tan  
ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਬਾਇ ਛੇ ਦਾ ਇੱਕ ਓਵਰ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਓਵਰ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਦਾ ਉਲਟਾ ਬਾਇ ਛੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ। pi ah tan tan pi 
ਇੱਕ ਓਵਰ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਦਾ ਉਲਟਾ tan 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਓਵਰ ਰਟੂ ਿਤੰਨ ਹੈ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ 1 ਓਵਰ ਰਟੂ 3 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਮੁੱਲ ਅਤੇ 1 ਓਵਰ ah y 
ਰਟੂ 3 ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ।  6 ਦਆੁਰਾ ਜੋ ਿਕ ਇਸ ਪੂਰੀ ਰୈਜ ਦਾ ਇੱਕ ਿਤਹਾਈ ਿਹੱਸਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਹੋਵੇਗਾ ਹੋਵੇਗਾ  ਿਕਤੇ ਵੀ ਉਥੱੇ ਅਤੇ y pi s 
ਿਫਰ ਬੇਸ਼ੱਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ 4 ਦਆੁਰਾ ਪਾਈ ਦਾ ਟੈਨ 1 ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਔਫ ਿਕਉਿਂਕ ਦਾ ਦੇ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ 1 ਹੁੰਦਾ ਹੈ, ਇਸ ਤୌ tan tan tan of pi 
ਬਾਅਦ 1 ਦਾ ਉਲਟਾ ਦੇ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਉਲਟਾ  ਇੱਕ ਦਾ ਬਾਇ ਚਾਰ ਪਾਈ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਇੱਥੇ ਹੈ tan pi y tan pi y 
ਅਤੇ ਬਾਇ ਚਾਰ ਇੱਥੇ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂਗ୥ਾਫ ਉਤੇੱ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਅਸੀ ਂਦਜੂੇ ਿਬੰਦਆਂੂ ਨੰੂ ਵੀ ਪਲਾਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂpi 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ। ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਦਾ ਕਰਵ ਪਰ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਉਲਟ ਦਾ ਮੁੱਲ ਿਜਵୈ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਦਾ ਮੁੱਲ ਅਨੰਤਤਾ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦੇ tan y y y 
ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲਾਂ ਲਈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਦਾ ਮੁੱਲ ਵੱਡਾ ਅਤੇ ਵੱਡਾ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ।  ਇਨਿਫਿਨਟੀ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਵੱਲ ਜਾਵੇਗਾy 
ਪਰ ਕਦੇ ਵੀ ਪਾਈ ਬਾਇ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ ਇਹ ਕਨਵਰਜ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਹ ਗ୥ਾਫ਼ ਵੱਲ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ah 
ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦੇ ਨਾਲ ਸੰਬੰਿਧਤ ਰੇਖਾ ਹੈ। ਧੁਰਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਗੁਣਾ pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਿਬੰਦੀ ਵਾਲਾ ਕਰਵ ਕਦੇ ਵੀ ਇਸ ਤୌ ਅੱਗੇ ਨਹੀ ਂਜਾਵੇਗਾ  ਠੋਸ ਲਾਲ ਲਾਈਨ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਨੈਗੇਿਟਵ ਸਾਈਡ 'ਤੇ ਵੀ ਇਸ ਸਾਰਣੀ ਦੀ ਵਰਤୌ a h 
ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਨੈਗੇਿਟਵ ਮੁੱਲਾਂ ਲਈ ਕਰਵ ਨੰੂ ਨੈਗੇਿਟਵ ਸਾਈਡ ਿਖੱਚ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇੱਥୌ ਤੱਕ ਿਕ ਇੱਥੇ ਜੋ ਵਕਰ ਪ୥ਾਪਤ ਹੋਵੇਗਾ ਉਹ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਤਾਂ ਵੀ ਇੱਥੇ y 
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਰਖੇਾ ਹੈ ਜੋ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਟੈਨ ਇਨਵਰਸ ਨਾਲ ਮੇਲ ਖਾਂਦਾ ਹੈ ਜੋ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੇ 'ਤੇ 2 ਦਆੁਰਾ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ ਨਾਲ ਮੇਲ ਖਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ y y 
ਮਾਇਨਸ ਅਨੰਤਤਾ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਦਸ਼ਾ ਿਵੱਚ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਗ୥ਾਫ ਜਾਵੇਗਾ ਿਜਵୈ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥୌ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਗ୥ਾਫ ਜਾਵੇਗਾ। 2 ਦਆੁਰਾ ਘਟਾਓ ਦੇ ਇਸ pi 
ਮੁੱਲ ਦੇ ਨੇੜੇ ਅਤੇ ਨੇੜੇ ਪਰ ਕਦੇ ਵੀ ਇਸ ਤୌ ਵੱਧ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਉਲਟਾ ਕਦੇ ਵੀ ਮਾਇਨਸ ਬਾਇ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ। ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ tan y pi 
ਕੋਟ୊ਜ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਵੀ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਥੇ ਕੋਟ୊ਜ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ, ਕਾਰਟੈਕਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ।  1 ਉਤੇੱ ਤਾਂ ਜੋ ਇੱਕ ਹੈ ਜਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ tan x cos x 
ਉਤੇੱ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਵੀ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਕੋਟ୊ਜ୊ਟ ਦੇ ਸਾਈਨ ਉਤੱੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂਜੋ ਵੇਖੋਗੇ ਉਹ ਇਹsin x sin x x x cos x 
ਹੈ ਿਕ ਜਦୌ ਵੀ ਇੱਕ ਮਲਟੀਪਲ ਇੱਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਗੁਣਜ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਦਾ  ਕਦੇ ਵੀ ਦੀ ਸਾਇਨ ਦਾ ਪੂਰਨ ਅੰਕ 0 ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ x pi whe x x pi x 
ਲਈ ਦਾ ਕੋਟ୊ਜ୊ਟ ਦੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਗੁਣਜ ਹੋਣ ਲਈ ਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਇਸ ਗ୥ਾਫ ਤୌ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਅਸੀ ਂਹਰੀਜੱਟਲ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਨੰੂ x pi x 
ਪਲਾਟ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ 'ਤੇ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਗੁਣਜਾਂ 'ਤੇ, x cot on  pi 
ਇਸ ਲਈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਜਾਂ ਦੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਗ୥ਾਫ ਜਾਂ ਤਾਂ ਪਲੱਸ ਅਨੰਤ ਜਾਂ ਮਾਇਨਸ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਜਾਂਦਾ ਹੈ x x pi pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਬੇਅੰਤ ਸੱਜੇ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ 
ਇਸ ਲਈ ਜਦୌ  ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਲਈ ਇਸ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ cot 
ਸਾਰ ੇਅਸਲ ਮੁੱਲਾਂ 'ਤੇ ਿਵਚਾਰ ਕਰ ਸਕੀਏ ਅਤੇ ਇਹ ਸੈੱਟ ਿਬਲਕੁਲ ਉਹੀ ਹੈ ਜੋ ਦੇ ਸਾਰੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਗੁਣਜਾਂ ਤୌ ਸਾਡਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਕੋਰਡ ਦਾ ਡੋਮੇਨ pi 
ਸੈੱਟ ਹੈ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਤੇ ਬੇਸ਼ੱਕ ਰୈਜ ਸਾਰੀਆਂ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੋਵੇਗੀ ਿਕਉਿਂਕ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਮਾਇਨਸ ਅਨੰਤ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਅਨੰਤ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸਾਰ ੇah 
ਵਾਸਤਿਵਕ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਲੈ ਲਵੇਗਾ ਅਤੇ ਬੇਸ਼ੱਕ ਇਹ ਦੇ ਨਾਲ ਪੀਰੀਅਿਡਕ ਵੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਆਵਰਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਹੈ pi cot x pi so cot x 

ਦਾ ਮਤਲਬ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਉਸੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸਮਝਦੇ ਹੋ ਜੋ ਇੱਥੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ cot of pi plus xi chord 
ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਹੋ ਜਾਵੇਗਾ ਦਾ ਕੋਈ ਵੀ ਮੁੱਲ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਦੱਸੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂ ਇਸ ਨੰੂ ਲਓ ਤਾਂ ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ y y y 
ਦੋ ਨਾਲ ਮੇਲ ਖਾਂਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਦੇ ਬਹਤੁ ਸਾਰੇ ਵੱਖ-ਵੱਖ ਮੁੱਲ ਹੋਣਗੇ ਿਜਸ ਲਈ ਦਾ ਇਸ ਮੁੱਲ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ x x cot 
ਇਸ ਲਈ ਕੋਈ ਿਵਲੱਖਣ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਡੋਮੇਨ ਦੇ ਨਾਲ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਨ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ cot 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਨੰੂ ਦਬੁਾਰਾ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਨਾ ਪ୊ਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰੀਏ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਨੰੂ 0 ਤୌ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ pi 
ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਨੰੂ 0 ਤୌ ਤੱਕ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ।  ਪਰ ਅਸੀ ਂਿਬੰਦ ੂ0 ਅਤੇ ਨੰੂ ਸ਼ਾਮਲ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਿਕਉਿਂਕ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਬੇਅੰਤ ਹੈ ਇਹ ਇਹਨਾਂ ਦੋ pi pi 
ਿਸਰ ੇਦੇ ਿਬੰਦਆਂੂ 'ਤੇ ਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ0 ਤୌ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਖੁੱਲਾ ਅੰਤਰਾਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਇਸ ਓਪਨ ਇੰਟ pi 
ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ।  ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਕੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਕਰਵ ਇਸ ਖੁੱਲੇ ਅੰਤਰਾਲ 0 ਤୌ ਪਾਈ ਤੱਕ ਸੀਿਮਤerval 
ਹੈ ਹਣੁ ਉਹ ਬਣ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਜੋ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਲਾਲ ਠੋਸ ਲਾਲ ਕਰਵ ਨਾਲ ਿਖੱਚ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਹਣੁ ਇਹ ਦੇਖਣਾ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ ਹੈ ਿਕ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਤୌ ਬਾਅਦ ਵੀ  cot 
ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਓਪਨ ਇੰਟਰਵਲ 0 ਤୌ ਤੱਕ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਰୈਜ ਅਜੇ ਵੀ ਮਾਇਨਸ ਅਨਿਫਿਨਟੀ ਤୌ ਪਲੱਸ ਇਨਿਫਿਨਟੀ ਤੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨpi 
ਦੀ ਰୈਜ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਇਸ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਦੇ ਬਾਵਜੂਦ ਵੀ ਸਾਰ ੇਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਖੁੱਲਾ ਅੰਤਰਾਲ 0 ਤୌ ਅਤੇ ਦਜੂਾ ਇਹ ਦੇਖਣਾ ਬਹਤੁ ਆਸਾਨ ਹੈ ਿਕ pi 
ਇੱਥੇ ਠੋਸ ਕਰਵ ਮੋਨੋਟੋਨੀਲੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਘੱਟ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕੋਈ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ y y 
ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਲਓ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਗੁਣਾ ਦੋ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਕੋਈ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਿਕ ay y y y x 
ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਇਸ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਿਵੱਚ ਸਿਥਤ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਇਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ। ਇਹ ਸੱਚ ਹੋਵੇਗਾ ਜਾਂ ਦਾ ਕੋਈ ਮੁੱਲ ਜੋ x cot y f  y 
ਤੁਸੀ ਂਲ୊ਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਬਹਤੁ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਇਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਸੀਮਤ ਡੋਮੇਨ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਿਨਰੰਤਰ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ 
ਅਤੇ ਇਸ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਇਹ ਮੋਨੋਟੋਿਨਕ ਤੌਰ 'ਤੇ ਘਟ ਿਰਹਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਇਸ ਡੋਮੇਨ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਕੇ ਸਾਨੰੂ ਇਸਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ 
ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਦੇ ਯੋਗ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਕੋਟ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ ਗ୥ਾਫ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਜਸਦਾ ਡੋਮੇਨ 
ਸਾਰ ੇਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਰୈਜ ਹਣੁ ਕੋਰਡ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਪ୥ਤੀਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਖੁੱਲਾ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ। ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਪਾਈ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂ
ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥୌ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਬਾਇ ਦੋ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਜ਼ੀਰ ੋਦਾ pi cot cot inverse pi by

ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਸੋ ਬਰਾਬਰ  ਇੱਥੇ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਬਾਇ ਦੋ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਦੋ ਹੈ ਇਸਲਈ two cot inverse of y y pi pi 
ਅਸੀ ਂ ਇਨਵਰਸ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਉਤੇੱ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ cot y 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਗ୥ਾਫ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਨੰੂ ਲੇਟਵୈ ਧੁਰੇ ਉਤੇੱ ਪਲਾਟ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਦਾ ਅਨੁਪਾਤਕ ਉਲਟਾ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਪਲਾਟ ਕੀਤਾ y co  y cot 
ਜਾਵੇਗਾ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਿਤੰਨ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਿਤੰਨ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਦਾ ਉਲਟਾ pi cot cot 
ਿਤੰਨ ਉਤੇੱ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇੱਕ ਦਾ ਉਲਟਾ  ਉਤੇੱ ਿਤੰਨ ਦਾ ਵਰਗ ਰਟੂ ਿਕਤੇ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਉਤੇੱ ਿਤੰਨ ਿਕਤੇ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਉਥੱੇ ਿਕਤੇ ਹੋਵੇਗਾ pi cot ah pi 
ਅਤੇ ਿਫਰ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਇੱਥੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਾਂਗੇ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਇਹ ਪਾਈ ਓਵਰ ਟ ੂਸੀ ਇਹ ਉਤੇੱ ਿਤੰਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ  ਿਫਰ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂpi 

ਨੰੂ  ਨੰੂ ਹੋਰ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਮੁੱਲਾਂ ਿਵੱਚ ਵਧਾਉਦਂੇ ਹਾਂ, y 
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ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇਸ ਿਦਸ਼ਾ ਿਵੱਚ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ , 
ਇਸ ਲਈ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ਉਲਟਾ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਿਜਵୈ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਵਧਾਵਾਂਗੇ ਉਹ ਹੈ ਉਲਟਾ। ਘਟੇਗਾ ਅਤੇ ਜ਼ੀਰ ੋah 3 cot pi 6 y cot 
ਵੱਲ ਚਲਾ ਜਾਵੇਗਾ ਸੋ ਕੋਟ ਇਨਵਰਸ 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਟੇਬਲ ਤୌ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਿਤੰਨ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ਉਲਟਾ ਬਾਇ ਛੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ cot pi 
ਇਸ ਲਈ ਿਤੰਨ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਬਾਇ 6 ਿਕਤੇ ਹੈ।  ਇਹ ਹੈ ਇਹ ਪਾਈ ਹੈ  6 ਦਆੁਰਾ. ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਕਰਵ 'ਤੇ ਸੱਜੇ pi pi 
ਪਾਸੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ, 
ਇਸ ਲਈ ਜ਼ਰਰੂੀ ਤੌਰ 'ਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹਣੁ ਤੱਕ ਜੋ ਕੁਝ ਹੈ, ਅਸੀ ਂਪਲਾਟ ਕੀਤਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਜਾਵੇਗਾ ਪਰ ਮੁੱਲ ਿਜੰਨਾ ਅਨੰਤ ਕੋਟ ਇਨਵਰਸ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ y y 
ਹੈ ਜ਼ੀਰੋ ਵੱਲ ਜਾਵੇਗਾ ਪਰ ਇਹ ਕਦੇ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ। ਜ਼ੀਰੋ ਸੱਜੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦੇ ਨੈਗੇਿਟਵ ਮੁੱਲਾਂ ਲਈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਇਸ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਸਮਾਨ ਿਕਸਮ y 
ਦਾ ਕਰਵ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਜਸ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਨੈਗੇਿਟਵ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਦੇਖ ਕੇ ਿਖੱਿਚਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਾਂਗੇ  ਦੇਖੋ ਿਕ ਘਟਾਓ 1 ਦਾ cot x 

ਉਲਟਾ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਓਵਰ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ah cot 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਉਤੱੇ ਹੈ ਅਤੇ ਚਾਰ ਉਤੱੇ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਹ ਛੇ ਇਕਾਈਆਂ ਹਨ ਤਾਂ ਚਾਰ ਉਤੇੱ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਸਾਢੇ ਚਾਰ ਯੂਿਨਟ ਸਹੀ ਹੋਣਗੇ। 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਿਕਤੇ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਇੱਥੇ ਿਤੰਨ ਪਾਈ ਓਵਰ ਚਾਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਹੋਰ ਵੀ ਨੈਗੇਿਟਵ y 
ਮੁੱਲਾਂ ਲਈ ਲਈ ਆਨ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਾਂਗੇ ਿਕ ਕੋਟ ਇਨਵਰਸ ਦਾ ਮੁੱਲ  ਫੰਕਸ਼ਨ ਵੱਲ ਜਾਵੇਗਾ ਤਾਂ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਅੰਦਰ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸ ਿਦਸ਼ਾ ਤਾਂ ਿਜਵୈ ਅਸੀ ਂah pi 
ਇਸ ਦਾ ਮੁੱਲ ਬਣਾਉਦਂੇ ਹਾਂ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਇਸ ਕਾਲਮ ਿਵੱਚ ਦਾ ਮੁੱਲ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਵੱਧ ਤୌ ਵੱਧ ਨੈਗੇਿਟਵ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਤୌ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਤੱਕ ਜਦୌ y y y
ਵੱਧ ਿਰਣਾਤਮਕ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦਾ ਮੁੱਲ ਜਾ ਿਰਹਾ ਹੈ।  ਵੱਲ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ x pi 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਵਕਰ ਿਬੰਦੀ ਵਾਲੀ ਕਰਵ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਜਾਵੇਗੀ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅੰਤ ਿਵੱਚ ਦੇ ਉਲਟ ਲਈ ਲਾਲ ah pi y cot 
ਿਬੰਦੀ ਵਾਲੀ ਕਰਵ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਵੱਧ ਤୌ ਵੱਧ ਨੈਗੇਿਟਵ ਉਲਟ ਹੁੰਦਾ ਜਾਵੇ।  ਵੱਲ ਝੁਕੇਗਾ ਪਰ ਹਮੇਸ਼ਾ ਤୌ ਘੱਟ ਹੋਵੇਗਾ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇਹ ਕਦੇ ਵੀ y cot y pi pi pi
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੋਵੇਗਾ ਅਗਲਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ah cosecant x cosecant cosecant 
ਿਕ ਦੇ ਸਾਈਨ ਉਤੱੇ 1 ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਹੈ  ਇੱਕ ਆਵਰਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦਾ 1 ਓਵਰ x x 
ਸਾਈਨ ਹੈ ਅਤੇ ਜਦୌ ਵੀ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਅਰਥਪੂਰਨ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਜਾਵੇਗਾ, ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਵੀ ਦੇ sin x x x pi 

ਦਾ ਇੱਕ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਗੁਣਜ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਸਦਾ ਡੋਮੇਨ ਫੰਕਸ਼ਨcosecant cosecant 
ਦੇ ਪੂਰਨ ਅੰਕ ਗੁਣਜਾਂ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਸਾਰੀਆਂ ਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਿਕ ਇਹ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਹੈ ਅਤੇ ਰୈਜ ਲਈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ pi cosecant x 

ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਉਤੇੱ 1 ਹੈ ਅਤੇ ਦੀ ਰୈਜ ਸਭ ਹੈ। ਘਟਾਓ 1 ਅਤੇ ਪਲੱਸ 1 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਮੁੱਲ ਕੀ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ 1 ਓਵਰ ਸਾਈਨ cosecant x sine x sine x x
ਅੰਤਰਾਲ ਮਾਇਨਸ 1 ਤୌ ਪਲੱਸ 1 ਦੇ ਬਾਹਰ ਸਾਰੇ ਮੁੱਲ ਲੈ ਲਵੇਗਾ। 
ਇਸ ਲਈ ਅਤੇ ਇਹ ਇਸ ਗ୥ਾਫ ਤୌ ਬਹਤੁ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਖਿਤਜੀ ਧੁਰੀ 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ  ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ 'ਤੇ ਦਾ ਿਜਵୈ ਿਕ x x cosecant 
ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਨੀਲੇ ਿਬੰਦੀ ਵਾਲੀ ਕਰਵ ਕਦੇ ਵੀ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਕੋਈ ਮੁੱਲ ਨਹੀ ਂਲਵੇਗੀ ਅਤੇ ਅਿਜਹਾ 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸਾਈਨ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦਾ ਹੈ। ਇੱਕ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ x sin x 
ਰୈਜ ਇਸ ਰୈਜ ਘਟਾਓ 1 ਤୌ ਪਲੱਸ 1 ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਸਾਰੀਆਂ ਅਸਲ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਦਾ ਸੈੱਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਹਣੁ ਇਸ ਦੇ ਨਾਲ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਅਜੇ ਵੀ ਆਵਰਤੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ 
ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਅਜੇ ਵੀ ਇੱਕ ਆਵਰਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਦਾ ਇੱਕ ਆਵਰਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ  ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ  ਇਸ ਨੰੂ ਡੋਮੇਨ ਦੇ ਰਪੂcosecant x x e 
ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਅਜੇ ਵੀ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ 
ਕਰਨ ਦੀ ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਹੋਰ ਿਪਛਲੇ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਲਈ ਕੀਤਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਸੰਭਾਿਵਤ ਿਵਕਲਪ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਿਵਚਾਰ ਕਰਦੇ ਹਾਂ।  ਿਬੰਦ ੂ0 ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਅੰਤਰਾਲ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ 2 ਤୌ ਪਲੱਸ ਪਾਈ ਦਆੁਰਾ 2 
ਤੱਕ । ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਮਾਇਨਸ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਜਾ ਰਹੇ cosecant pi by two to plus pi by two 
ਹਾਂ ਪਰ ਿਬੰਦ ੂਜ਼ੀਰ ੋਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਿਕਉਿਂਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਦਾ ਜ਼ੀਰ ੋਕੋਸੇਕ୊ਟ ਅਰਥਪੂਰਨ ਤੌਰ 'ਤੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਬੇਅੰਤ ਬਣ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, x x 
ਇਸ ਲਈ ਹਣੁ ਤੱਕ ਨੰੂ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਇਸ ਸੈੱਟ ਜਾਂ ਅਸਲ ਲਾਈਨ ਦੇ ਇਸ ਸਬਸੈੱਟ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਨਾਲ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪ୥ਤੀਬੰਿਧਤ ah 
ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਕੁਝ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਦਖਾਈ ਦੇਵੇਗਾ ਤਾਂ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਇੱਥੇ ਠੋਸ ਲਾਲ ਕਰਵ ਨਾਲ ਿਖੱਚ ਿਰਹਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ i  
ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਕੇ ਵੀ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਰੇ ਆਰ. ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਅੰਤ ਅਜੇ ਵੀ ਉਹੀ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਜੋ cosecant 
ਘਟਾਓ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਸਾਰੇ ਅਸਲ ਮੁੱਲ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਿਕਸੇ ਵੀ ਤਰ୧ਾਂ ਮਾਈਨਸ ਵਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਮੇਰ ੇਿਕਸੇ ਵੀ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਲੈ 
ਸਕਦਾ ਪਰ ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਇਸ ਰୈਜ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਇਹ ਹੋਰ ਸਾਰੇ ਸੰਭਾਵੀ ਮੁੱਲਾਂ ਨੰੂ ਲ୊ਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਮਾਈਨਸ ਪਾਈ 2 ਅਤੇ 0 ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਅੰਤਰਾਲ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਜਾਂਦੇ 
ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥୌ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਇਹ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਕਰਵ ਿਨਰੰਤਰ ਹੈ ਅਤੇ ਘਟਾਓ
ਇੱਕ ਤୌ ਸ਼ੁਰ ੂਹੋ ਿਰਹਾ ਹੈ।  ਇਹ ਘਟਾਓ ਅਨੰਤਤਾ ਤੱਕ ਪੂਰੀ ਤਰ୧ਾਂ ਚਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਥୌ ਸ਼ੁਰ ੂਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਮੁੱਲ ਪਲੱਸ ਵਨ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ 
ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਜਾਂਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਕਰਵ ਦਬੁਾਰਾ ਿਨਰੰਤਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਮੁੱਲ ਤୌ ਇੱਕ ਤୌ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਮੁੱਲ ਹਨ  ਇੱਕ ਤୌ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਜਾਣਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਮਾਇਨਸ 1 ਤୌ ਮਾਇਨਸ ਅਨੰਤ ਤੱਕ ਜਾਣਾ ਜੋ ਿਕ ਮੂਲ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਉਹੀ ਸੀਮਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਡੋਮੇਨ 
ਨੰੂ ਅਸਲ ਲਾਈਨ ਦੇ ਇਸ ਸਬਸੈੱਟ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਦੇ ਬਾਵਜੂਦ ਵੀ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਅਜੇ ਵੀ ਉਹੀ ਹੈ  ਇਸ ਤୌ ਇਲਾਵਾ ਅਸੀ ਂਇਹ ਵੀ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ 
ਅਸੀ ਂਕੋਈ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਇਸ ਰୈਜ ਦੇ ਸੈੱਟ ਿਵੱਚ ਕੋਈ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦੇ ਇਸ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਮੁੱਲ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦਾ y y y y 
ਇਹ ਮੁੱਲ ਦੋ ਅੰਕ ਪੰਜ ਨਾਲ ਮੇਲ ਖਾਂਦਾ ਹੈ। 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋ ਅੰਕ ਪੰਜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਜੋ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਇੱਥੇ ਦਾ ਿਬਲਕੁਲ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਹੈ ਜੋah y ah x 
ਇੱਥੇ ਅਿਜਹਾ ਹੈ ਿਕ ਇਸ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ 2.5 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਬੇਸ਼ੱਕ ਇਹ  ਮੁੱਲ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਿਵੱਚ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਨਾ ਕੀਤਾx cosecant 
ਹੁੰਦਾ ਿਕ ਇੱਥੇ ਬਹਤੁ ਸਾਰ ੇਹੋਰ ਮੁੱਲ ਹੋਣ ੇਸਨ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਜਾਂ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਜਾਂ ਦਾ ਇਹ ਮੁੱਲ ਤਾਂ ਬੇਅੰਤ ਤੌਰ 'ਤੇ ਬਹਤੁ x x x 
ਸਾਰ ੇਵੱਖ-ਵੱਖ ਹੋਰ ਮੁੱਲ ਹੋਣੇ ਸਨ।  ਦਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਹੋਣਾ ਸੀ ਅਤੇ x x x cosecant 2.5 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਕੋਈ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਜਦୌ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ ਤੱਕ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਰୈਜ ਿਵੱਚ ਦੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਮੁੱਲ y 
ਲਈ ਹਮੇਸ਼ਾ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਹੋਵੇਗਾ।  ਪਾਬੰਦੀ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਡੋਮੇਨ ਿਜਵୈ ਿਕ ਉਸ ਦਾ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ x x ted x cosecant y 
ਇਸ ਲਈ ਦਬੁਾਰਾ ਇਸ ਪਾਬੰਦੀ ਨੰੂ ਕਰਨ ਨਾਲ ਸਾਨੰੂ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਦੇ ਯਗੋ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਮੇਰੇ cosecant 
ਕੋਲ ਇਸ ਸਲਾਈਡ ਿਵੱਚ ਇਸ ਨੰੂ ਪਲਾਟ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੇਗਾ ਅਤੇ  ਇਹ ਉਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਹੀ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦਜੂੇ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਲਈ ਦਜੂੇ ਲਈ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ 
ਅਤੇ ਮ୊ ਤੁਹਾਨੰੂ ਛੇਤੀ ਹੀ ਇਹ ਿਦਖਾਵਾਂਗਾ ਿਕ ਇਹ ਿਕਵୈ ਿਦਖਾਈ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਦਖਾਈ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਟੇਬਲ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂਪਲਾਟ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਤਾਂ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਕੀ ਹੈ  ਕੀ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਖਿਤਜੀ ਧੁਰੀ ' ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ 'ਤੇ ਦਾ ਉਲਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹੈ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ y y cosecant cosecant 
ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਡੋਮੇਨ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਸਾਰੀਆਂ ਅਸਲ cosecant cosecant 
ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਹਨ ਤୌ ਪਲੱਸ ਵਨ ਅਤੇ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਕੋਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਸੋਿਧਆ ਜਾਂ ਪ୥ਿਤਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਅਸੀ ਂਿਪਛਲੀ ਸਲਾਈਡ 'ਤੇ 
ਦੇਿਖਆ ਸੀ ਜੋ ਿਕ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਮਾਇਨਸ ਪਾਈ ਹੈ ਦੋ ਤୌ ਿਬੰਦ ੂਜ਼ੀਰੋ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਪਲੱਸ ਬਾਇ ਦੋ ਅਤੇ ਫ   ਰ ਦਬੁਾਰਾ ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਇਸ ਸਾਰਣੀ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ pi 
ਅਸੀ ਂਲ   ਲ ਕਰਵ ਰਾਹੀ ਂਇੱਥੇ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਇ   ਹੈ ਿਕ ਕ   ਸੇਕ୊ਟ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਕੀ ਹੈ ਅ   ◌ੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅ   ◌ੀ◌ ਂ ਦੇ ਨਾਲ ਵੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜਵୈ ਿਕ ah y
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ਵੱਧ ਤୌ ਵ   ਧ ਸ   ◌ਾਰਾਤਮਕ ਹੁੰਦਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ।  ਉਲਟਾ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਇਸ ਮੁੱਲ ਵੱਲ ਜਾਵੇਗਾ, cosecant 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਇਹ ਵਕਰ ਲਾਲ ਕਰਵ ਹਮੇਸ਼ਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਪਾਸੇ 'ਤੇ ਹਰੀਜੱਟਲ ਧੁਰੇ ਤୌ ਉਪੱਰ ਰਹੇਗਾ ਅਤੇ ਦੇ ਨੈਗੇਿਟਵ ਮੁੱਲਾਂ ਲਈ ਲਾਲ ਕਰਵ ਹਮੇਸ਼ਾ ਲੇਟਵୈ y 
ਧੁਰੇ ਤୌ ਹੇਠਾਂ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਮੇਰਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਦਾ ਇਹ ਿਹੱਸਾ  ਕਰਵ ਅਤੇ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਸੈਕੰਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਿਵੱਚ ਵੀ ਇਹੋ ਿਜਹੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੋਵੇਗੀ ਅਤੇ ਸੈਕੰਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਲਈ 
ਵੀ ਸਾਨੰੂ ਦਜੂੇ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਵਾਂਗ ਹੀ ਸੈਕੰਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ, ਸਾਨੰੂ ਇਸਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਵੀ ਸੀਮਤ ਕਰਨਾ ਪਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ x 
ਦਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਦੇ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਵੀ ਦਾ ਦੋ ਗੁਣਾਂ ਦਾ ਇੱਕ ਅਜੀਬ ah secant x cos x cos x pi 
ਗੁਣਜ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਸੈੱਟ ਨੰੂ ਸਾਰੇ ਸੈੱਟ ਓ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ। ਸਾਰ ੇਵਾਸਤਿਵਕ ਸੰਿਖਆਵਾਂ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਪਾਈ ਦੇ f 
ਿਵਜੋੜ ਗੁਣਜਾਂ ਨੰੂ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਦੇ ਦੋ ਸੈਿਕੰਡ ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਿਵਸਿਤ୥ਤ ਗੁਣਜ 'ਤੇ ਚੰਗੀ ਤਰ୧ਾਂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਇਸ ਗ୥ਾਫ ਤୌ pi x 
ਵੀ ਦੇਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਖਿਤਜੀ ਧੁਰੀ 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ 'ਤੇ ਦਾ ਖੰਡ ਹੈ। ਅਤੇ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਉਹ ਹੈ ਸੈਕੰਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਵੀ x x 
ਪੀਰੀਅਿਡਕ ਹੈ ਅਤੇ ਰୈਜ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਿਕਉਿਂਕ ਦਾ ਸੈਕੰਟ ਉਤੱੇ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ x cos x cos x 
ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਕ ਸੇਕ୊ਟ ਦੀ ਰୈਜ ਫੰਕਸ਼ਨ ਪੂਰੀ ਅਸਲ ਲਾਈਨ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਇੱਥੇ ਘਟਾਓ ਇਕ ਅਤੇ ਪਲੱਸ ਵਨ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਅੰਤਰਾਲ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਪੂਰਾ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰਾ ਹੈ
ਤਾਂ ਜੋ ਇਹ ਰୈਜ ਹੈ ਅਤੇ ਦਜੂੇ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੀ ਤਰ୧ਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਦਬੁਾਰਾ ਉਹੀ ਸਮੱਿਸਆ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸੈਕੰਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਇਸ ਡੋਮੇਨ ਨਾਲ ਆਵਰਤੀ ਹੈ। ਇਸਦੇ ਨਾਲ 
ਇੱਕ ਡੋਮੇਨ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਉਲਟ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਵੀ ਸੀਮਤ ਕਰਨ ਦੀ 
ਜ਼ਰਰੂਤ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਨੰੂ 0 ਅਤੇ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ pi 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ  ਡੋਮੇਨ ਜ਼ੀਰ ੋਤୌ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬੰਦ ਅੰਤਰਾਲ ਹੈ ਪਰ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਬੰਦ ੂr estricted pi x 
ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਦੋ ਗੁਣਾ ਨਹੀ ਂਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦਾ ਕਾਰਨ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਦੇ ਦੋ ਸੈਕੰਟ ਦਆੁਰਾ ਇਹ ਬੇਅੰਤ ਹੈ।  ਸਹੀ ਢੰਗ ਨਾਲ pi x pi x 
ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਨਹੀ ਂਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸੋਿਧਆ ਡੋਮੇਨ 0 ਤୌ ਅੰਤਰਾਲ ਹੋਵੇਗਾ ਿਸਵਾਏ ਿਬੰਦ ੂ ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਅਤੇ ਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਿਫਰ ਉਹੀ pi pi 2 
ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਮ୊ ਲਾਲ ਕਰਵ ਨਾਲ ਿਖੱਚ ਿਰਹਾ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸੇਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਹੋਵੇਗਾ ਜਦୌ  ਡੋਮੇਨ ਇਸ ਅੰਤਰਾਲ 'ਤੇ 2 ਦਆੁਰਾ ਸੀਿਮਤ ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਡੋਮੇਨ ਦੀ ਇਸ ਪਾਬੰਦੀ ਦੇ ਬਾਅਦ x pi 
ਵੀ ਪੂਰੀ ਰୈਜ ਨੰੂ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ, ਇਹ ਅਜੇ ਵੀ ਅੰਤਰਾਲ ਘਟਾਓ 1 ਤୌ ਪਲੱਸ 1 ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਸਾਰ ੇਅਸਲ ਮੁੱਲ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਸਾਰ ੇਮੁੱਲ ਹਨ  ਉਥੱੇ ਘਟਾਓ 1 ਤୌ ਪਲੱਸ 1 ਨੰੂ ਛੱਡ ਕੇ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਦਾ ਕੋਈ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਹਮੇਸ਼ਾ ਕਰ y 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਦਾ ਕੋਈ ਮੁੱਲ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦਾ ਇੱਕ ਿਵਲੱਖਣ ਮੁੱਲ ਹੋਵੇਗਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਦਾ ਖੰਡ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ।  ਅਤੇ ਦਾ ਉਹ ਮੁੱਲ ਇਸ y x x y x 
ਅੰਤਰਾਲ ਅਤੇ ਉਥୌ ਦੇ ਿਵੱਚ ਹੋਵੇਗਾ  ਇਸ ਪਾਬੰਦੀ ਦਆੁਰਾ ਅਸੀ ਂਸੈਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਜੋ ਮ୊ ਇੱਥੇ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ 
ਕਰ ਿਰਹਾ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਗ୥ਾਫ 'ਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਲੇਟਵୈ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਸੈਕ୊ਟ ਇਨਵਰਸ ਨੰੂ ਲੰਬਕਾਰੀ ਧੁਰੀ 'ਤੇ ਪਲਾਟ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ y 
ਅਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਜਾ ਰਹੇ ਹਾਂ ਬਨਾਮ ਸੈਕੰਟ ਲਈ ਸਾਰਣੀ ਦੇ ਮੁੱਲਾਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰੋ ਸੇਕ୊ਟ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਨੰੂ ਇਸ ਤୌ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਹ ਉਹ ਡੋਮੇਨ x x 
ਹੋਵੇਗਾ ਜੋ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਸੈਕ୊ਟ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਹੈ ਅਤੇ ਸੈਕ୊ਟ ਇਨਵਰਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੀ ਰୈਜ ਸੇਕ୊ਟ ਦਾ ਪ୥ਤੀਬੰਿਧਤ ਡੋਮੇਨ ਹੋਵੇਗਾ। ਫੰਕਸ਼ਨ ਜੋ 0 ਤୌ ਹੈ , ਿਬੰਦ ੂ ਨੰੂpi pi 
2 ਦਆੁਰਾ ਛੱਡ ਕੇ। ਇਹ ਉਹ ਹੈ ਜੋ ਸਾਨੰੂ ਇਸ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਸ਼ੁਰ ੂਿਵੱਚ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਉਲਟ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕੀਤੀ ਸੀ ਪਰ 
ਅਸੀ ਂਤੁਰਤੰ ਇੱਕ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਫਸ ਗਏ ਿਕਉਿਂਕ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨ ਹਨ।  ਇਹਨਾਂ ਿਵੱਚୌ ਿਜ਼ਆਦਾਤਰ ਸਮୈ-ਸਮୈ ਤੇ ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ah 
ਦੀ ਉਹਨਾਂ ਦੀ ਆਮ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਦੇ ਨਾਲ ਉਹਨਾਂ ਦੇ ਉਲਟਾਂ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਨ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨਾ ਮੁਸ਼ਕਲ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਕੀ ਕਰਦੇ ਹਾਂ  ਇਹ ਸੀ ਿਕw 
ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਡੋਮੇਨ ਨੰੂ ਸੀਮਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਉਹਨਾਂ ਦੇ ਉਲਟਾਂ ਨੰੂ ਅਰਥਪੂਰਣ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਅਗਲੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਇਹਨਾਂ ਸਭ ਨੰੂ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ ਅਤੇ ਇਹਨਾਂ 6 ਉਲਟ ਿਤਕੋਣਿਮਤੀ ਫੰਕਸ਼ਨਾਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਬਹਤੁ ਸਾਰੀਆਂ 
ਪਛਾਣਾਂ ਅਤੇ ਸਬੰਧਾਂ ਨੰੂ ਸਾਬਤ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰਾਂਗੇ ਿਜਹਨਾਂ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਅੱਜ ਦੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਹੈ।  ਤੁਹਾਡਾ ਧੰਨਵਾਦ 
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