
  ๼ಂൽನ ಏำ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  เสೕಮ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ, කโ ಈ ಉಪක౲ ಸൽಂದ 
๴ඨ ಆ๴ඨ ౽ഡ ഓ౲ ඨ ಆೕ๲ಋ ಮൡ౨  ๲ಋ ඦತಹ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  x x x x x x 
කโ ಅโಗಳ เสೕಮಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಸಹ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಈ เสೕಮ ౽ಯბಗಳ ನഴเನ 
ಞฆൡಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๭ කโ ๴ඨ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ah x 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗัಂದ ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ೉ກ౬  ౽ಯბโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ຄಂൽൿ౪  ಅൿ ಎม౵  x 
ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಂඩಜං ಮൡ౨  ๔౳ ೕ൐෷ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ನഴเನ ಎม౵  ๸ಒ౲ ಗะಜๅ  ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ , 
කโ ෴โඃ ජಜ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඦತರ ೉ກ౬ ෷ ಘലತ฿ಜ෸ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ෭ನ๺x x 
ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ๳ฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ෨ಂൽನ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ๴ඨ හౘඨ ನ เสೕಮ ౽ಯბವඝ౬  කโ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ෩ಲಕ කඝ ಏඝ ຂำ൤౨ ೕච  ຂำโർದฉ , කโ ෴โඃ ็ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಒඨ ඛಂದ 
ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ ಒಂൿ ಅನನ౲  ෴฿ಗ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂ්ൿ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං,  ಅಂದฉ ನ ๴ඨ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಡ al y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ಄ำൟ౨ ฆವ ෩ಲේತ ಪ౳ ๔౬ ෴ಜං, ಏಃಂದฉ ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ๴ඨ ಒಂൿ ಆವತბಕ x 
౾౳ ෺෴ಜං ಇൿ ඛಜವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ๲౵ ೖി ನย౵  කඝ อಬ ಅౘದ ෬ว ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ෽ೕ೧๭ං౪ ೕච ಸಮತಲ ಅౘದ ෬ว ಮൡ౨  x x  
කโ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  කโ ಎม౵  ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ y x 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ඩಪ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ಇย౵  ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ಸಮತಲ ชಒಯඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕๅ x 
ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘದ ಧකತ౱ ಕ ಬൽಯย౵  ಅಧბದ๠ౣ  ಸ౩ ะಂತರದย౵ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ඣೕഴโൿ ನ ಅඡಕ y x 
෰ಲ౲ ಗำ ಉർಹರൕಡ ಈ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಈ ෰ಲ౲  ನ ಈ ෰ಲ౲  x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗำ ನ ೉ກ౬ ෷ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඦತ฿ಜ ಹಲ฿ฆ ಇๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದคಂದ කโ เ๏ಷౣ ฿ದ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯมಞโൽಲ౵  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ಅಂದฉ ๴ඨ ಅಧბಃౙ  x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಈಗ ಅൿ ౽൐๭ಆำ౶ ತ౨ ං ಇದರ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಕಷౣ ฿ಞತ౨ ං  ๴ඨ හౘඨ 
ಆർಟ౲  කโ ಇඞ౬  ಅದರ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಅದ౽ౙ ಜ කโ ೉ಕౙ ർದ ಆຉ ಸರಳ฿ದ 
ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ದ හౘඨ ನ ಕ൭ವ๯౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x fx 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  อಬ ಅౘದ ෬ว งඪಸมಜං ಸಮತಲ ಅౘದย౵ ං ಮൡ౨  ಇൿ ඛೕย ೋಃౙ ಗಳ y x x  
ಕํბ ಆಜං ಛಜ ೓ಕಃౙ  ಸಮකದ ಕํბ y x 
ಆದ౪ คಂದ හౘඨ ಅඝ౬  ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ඛಂದ ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං, f 
ಅದඝ౬  කඝ ಆฑ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ๰೉๯൤౨ ೕච ಈಗ ඛೕโ ಈ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇย౵  y 
ඣೕಡಬ๾ൿ f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉർಹರൕಡ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಡ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗำ ಇๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಪ౵ ๺ y x x x 
ಒඨ ಮൡ౨  ඦತರ ನ ಮ൧౨ ಂൿ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, x x 
ಆದ౪ คಂದ ಎರಡ ౙಁ  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, කโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  x x y 
ಸಮකಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ෴โඃ เ๏ಷౣ ฿ದ ಇಲ౵  ಅಂತಹ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ೓ಕโ ಒಂൿ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರಡ ౙಁ  x fx x x 
෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ කโ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  y 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ เ๏ಷౣ ฿ದ ಇಲ౵  ಅಂದฉ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಈ හౘඨ ನ เสೕಮವඝ౬  ಮ൤౨  x x fx 
฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ ಕಷౣ ಕರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ๬෥ನ౲  ಆຉ ഔ౳ ಋ ಎಂದฉ කโ ຄಸ හౘඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸฤ ಮൡ౨  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ f 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ಹึಯ ౽ಯბඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇඞ౬  ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಆದฉ ඦತರ කโ ಈ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  x fx 
ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ඛಂದ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಉಪเූಗಃౙ  ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಈ ಃಳಜನ 
ಉಪเූಗಃౙ  කโ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ಎม౵  ๲ഡ ಡ ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๲ഡ ಅඝ౬  0 คಂದ ಎม౵  ಅඦತಃౙ  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ຄಸ හౘඨ ಎෆ ಅเූಜ౲ โ ಆฑ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆฑ ಪ౵ ๺ ෩ಲේತ฿ಜ ๒ನ౲ ൽಂದ ಅඦತದವฉಜನ ಈ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಸ හౘඨ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಆฑ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ಎෆ ಅเූಜ౲  ಮ൤౨x 

ಚದರ ಬಲ x 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಅเූಜ౲  ಮ൤౨   ಅเූಜ౲  ಒಂඃ ಚದರ  කโ ෮ದฤ ຄಂൽದ౪ ಂ൤෻ ಈಗ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  f x x 
ಈಗ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ඛಬბಂඌಸมಜං ಆದฉ ಈ ඛಬბಂಧವඝ౬  ෥ഴವ ಪ౳ ෽ೕಜನโ ෮ದಲචಯർಜ ഺ෬ඨ r r 
ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ඛಬბಂඌ๯ವ ෩ಲಕ කโ ಇඞ౬  ๸තಣბ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  හౘඨ ಇඞ౬  ಒಂඃ r r 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ හౘඨ ಪ౵ ๺ ಆಜൡ౨  ಏಃಂದฉ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ f r fx x x 
౽ರಣ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ർಗล ๼ಂൽನ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ಪ౵ ๺ ಆಜൡ౨  ಈ හౘඨ ನ ಇಂದ r f r 
ಪ౵ ๺ ಡ ಈಗล ഺ෬ඨ ಇඞ౬  ಪ౵ ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ๸ಒ౲ ಗำ ಈ ຄಸ හౘඨ r f 
ද౳ ೖෳ ನ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵ ฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴൟ౨ ฆโൿ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ಅಂತಹ คೕൟಯย౵  ඛಬბಂඌ๭ං౪ ೕๅ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ಇඞ౬  
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ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ಯඝ౬  ಬದม෵๯ൟ౨ ಲ౵  ಆದฉ කโ ಇย౵  ෥ലದ ಪ౳ ෨ಖ เಷಯๅಂದฉ ഺ෬ඨ ನ ಈ 
ඛಬბಂಧವඝ౬  ෥ഴವ ෩ಲಕ කโ ಈಗ ඣೕഴൟ౨ ฆโದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ. ಈ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ng 
ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ಎෆ ද౳ ೖෳ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෩ಲේತ฿ಜ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಎෆ ಎಋ౺  ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಸಮತಲ ಅౘದ ಧකತ౱ ಕ ಬൽಯย౵  ෥ತ౳  x 
ಪคಗ൐๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵ ฆವ ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ຄಸ හౘඨ ಎෆ ද౳ ೖෳ ಡ ಛ౳ ෆ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ  කโ ෴โඃ 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಎರഴ ෩ฆ ಎಂൿ ຂูೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ඣಂൽಡ ನ y x 
ಒಂඃ ಒಂൿ ಅನನ౲  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದ౽ౙ ಜ ද౳ ೖෳ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, x 2 f x 4 
฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಛಜ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ඛಬბಂඌತ ౽ಯბ౽ౙ ಜ , ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ඣಂൽಡ ද౳ ೖෳ හౘඨ ಡ ಒಂඃ y 1 f 
ಒಂൿ ಅನನ౲  ಪค๻ರเฆತ౨ ං ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ಇൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ౽ಯბದ ഺ෬ඨx 
ಅඝ౬  ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ඛಬბಂඌ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  r r 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಅನನ౲ ൤ ಇං ಏಃಂದฉ කโ ෎ฉ ෴โඃ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ කโ ಈ ಅඝ౬  y y 
൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಉർಹರൕಡ ಇൿ ಯ ಃಲโ ෰ಲ౲  ಎಂൿ ຂูೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ൪ൟಡ ಸಹ ಇൿ ಅನನ౲  ಇൿ ඡ  ಅನನ౲  ಅಂದฉ ನ ಅเූಜ౲ โ ಚದರ ಈ ಡ x e x x f x y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛಬბಂඌತ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ද౳ ೖෳ ಈಗ ಈ ද౳ ೖෳ හౘඨ ಛಜ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ f f 
฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ เං. ಪ౵ ๺ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ಮൡ౨  ෴โඃ ಡ ಪ౵ ๺ ಡ ๳คದ เสೕಮโ ಯ r r y ah r y 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಇൿ ನ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಹಲโ ෇ค ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಎෆ ಅเූಜ౲  เสೕಮ ಎಂൿ ಹಲโ ෇ค ಬฉൽฆ๋൤ ඛೕโ ೧ g 
ಅඝ౬  ಸಹ ಬฉ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๰ಪฑ ๭ౙ იභౣ  ಅඝ౬  ෩ಲ ౽ಯბದ ກಸคನ ෬ว ಆຉ ෬ว ಬಳ๯൤౨ ೕๅ, ಅದರ เสೕಮವඝ౬  කโ 
฿౲ ಌ౲ ඛ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ද౳ ೖෳ เสೕಮ ಅಥ฿ ಅඡಕ ෇ค ಜನฆ ಈ คೕൟ ಬฉ෷โൽಲ౵  ಅವฆ ಄ವಲ ಅเූಜ౲  เสೕಮโ f 

ಪ౵ ๺ ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ද౳ ೖෳ เสೕಮ ಯ ಎෆ ಅเූಜ౲  ഺ෬ඨ ಡ ๳คದ ෴โඃ ಛಜ ಬฉ෷൞౨ ฉ r 2 r f y y f 
ౘ෦๭ ಇย౵  ಒಂൿ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಮฉൡ෈ഔౣ ං ನ ಅเූಜ౲  เสೕಮโ ಯ ಧකತ౱ ಕ ವಗბ෩ಲಃౙ  f y y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಅඃ เඋನವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๯โದคಂದ ๔౳ ೕ൐෷ o 
ಬದมಞโൽಲ౵  ಆದฉ ඦತರ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๸තಣბ ൪ತ౳ โ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๯ತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ ಈ ๸ದಭბದย౵ ෸ කโ 
ຂಳฤ ಅವ౽ಶ ඛೕലದฉ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಬದยಡ ಆฑ ಪ౵ ๺ ಬದยಡ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  
ඛಬბಂඌ๭ದฉ ಸ౷ ಲ౭  ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ෭ನ๺ 2 คಂದ ಪ౵ ๺ 2 ಎಂൿ ຂಳฤ ಅವ౽ಶ ඛೕലದฉ ಇൿ ౽ಯბඛವბ๼๯โൽಲ౵
ಏಃಂದฉ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ഖಡ ඛಬბಂඌ๭ದฉ ඦತರ ๔౳ ೕ൐  ಈ ౽ಯბโ ๒ನ౲ ൽಂದ ෥ತ౳  
ಇฆತ౨ ං , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ഖಡ ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ ഖಡ ඛಬბಂඌ๭ං౪ ೕๅ ඦತರ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ๒ನ౲ ൽಂದ කฤౙ  ಬಲಃౙ  ෥ತ౳
ಇฆತ౨ ං  ෩ಲ ౽ಯბโ ಎม౵  ಋ൏ತ౱ ಕವಲ౵ ದ ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಂඩಜං ಮൡ౨  ಅൿ ಈ ๔౳ ೕ൐ಯ ๒ನ౲ ൽಂದ 4 ಬಲಃౙ  ಒಂඃ 
ಆಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಥბතಣბ ඛಬბಂಧವಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ ಅಂತಹ ನย౵  ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸฤ wa 
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ  ๔౳ ೕ൐෷ ಬದมಗൽದ౪ ง ๔౳ ೕ൐෷ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸฤ ಈ ൪ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಇದคಂದ කโ 
ಅโಗಳ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ౽ಯბಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಡ ๼ಂൟฆಞ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๴ඨ හౘඨ ನ ฿౲ ඪ౨ ෷ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  x y x 
ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ಇං ಎಂൿ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ඣೕലದฉ කโ ඛಬბಂඌ๭ದฉ ಆຉ ๴ඨ ಎಋ౺  හౘඨ ನ 
ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ຂูೕಣ කโ ಅದඝ౬  ෭ನ๺ නඛಂದ 2 คಂದ ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ.  ೯൤ಡ pi 2. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๭ೕ෦ತತั๯൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ න x 
ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛಬბಂಧವඝ౬  ෥ഴವ ෩ಲಕ ඛಬბಂඌತ ౽ಯბದ ಕํბ ಆಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කඝ ಈಗ 
๲ึಯฤ ຄರഔฆವ ಘನ ಃಂඬ ಕํბ, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಬბಂඌತ ๴ඨ හౘඨ ಡ ಕํბ ಆಜං, ಅย౵  ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ෭ನ๺ න  คಂದ ಪ౵ ๺ න  ಡ x 2 2
ඛಬბಂඌಸมಜං ಮൡ౨  ඦತರใ කโ ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ඛಬბಂಧ ಎม౵  ಅಹ ഔ  ๸ಭವඛೕಯ ෰ಲ౲ ಗำ ಇๅ 
ಏಃಂದฉ කโ ಈ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ಅඝಸคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ, ಉർಹರൕಡ ಇย౵  ಅൿ ෭ನ๺ ಒඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ 
කโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕർಗ ඩಪದ ෰ಲ౲ ಗำ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ඛฏತರ฿ಜ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ 
ಆຉ ಕഷಡ ຄೕದฉ ෨ಂං ຄೕಞತ౨ ං ๵ච౬ ෵ಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ವฉಡ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛಬბಂಧದ ඦತರใ ๴ඨ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ಇඞ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಆಜං ກೋ౞ ವค෴ಜ x 
කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ , කโ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ , ಈ ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ನย౵  ನ เ๏ಷౣ  ෰ಲ౲ โ y x 
෥ತ౳  ಇฆโದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ೉ກ౬ ෷ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ඛಬბಂඌತ x 
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ഺ෬ඨ ನย౵  ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಈ ഺ෬ඨ ಡ ඛಬბಂඌ๭ർಗ ಈ ๴ඨ හౘඨ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ನ x x 
౽ಯბವඝ౬  ກ೉౞ ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๔౳ ೕ൐ಯย౵  කโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෴โඃ ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಇฆತ౨ ං ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ y x 

ಅನನ౲  ෰ಲ౲ โ ಆ ನ ೉ກ౬ ෷ ಈ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ කโ ಇย౵  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಡ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  fxa x y y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ನ ಈ ෰ಲ౲ โ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ 30 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ലಜ౳ ಗำ ಅಥ฿ ෭ನ๺ න 6 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๴ඨ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ 6 คಂದ ෭ನ๺ නನ ๴ඨ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ෭ನ๺ ಅಧბದ ๴ඨ
ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ න ಆฆ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ඛಬბಂඌ๭ං౪ ೕๅ ๴ඨ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ න ಎರಡರ ನഴเನ 
ඛಕಟ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  කโ ಅದರ เสೕಮವඝ౬  ಅನನ౲ ฿ಜ ಮൡ౨  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ವ ๭౩ ൟಯย౵ ฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಛ౳ ෆ ನย౵  කโ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ಅඝ౬  ෽ೕ೧ಸยං౪ ೕๅ, ಅದರ ഺ෬ඨ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 
ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴเನ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ಮൡ౨  ๔౳ ೕ൐෷ ඛಸ౺ ಂಶಯ฿ಜ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ න 
ಎರಡರ ನഴเನ ಆ౵ ೕ๺౥  ಇಂಟವბฯ ಆಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಆຉ ๴ඨ ವಸბ๺ ๴ඨ ಎಋ౺  ෰ಲ౲ ಗಳ ചಬฯ ಆಜං, ಇൿ ಈ xx 
ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งඪಸฤ ನಮಡ ಸ๻ಯ ෥ഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഺೕಣ  ඛಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ ah m inus one 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ නನ ๴ನ๺ ಎರಡคಂದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ෭ನ๺ ಒಂದರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂದರ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ๴ඨ เสೕಮโ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದರ ๴ඨ เสೕಮโ ෭ನ๺ න ಎರഴ ෭ನ๺ න ಎರഴ y 
ಇย౵  ෨ಜൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ  ෭ನ๺ න 2 คಂದ ෭ನ๺ 1 ರ ๴ඨ เสೕಮโ ෭ನ๺ න 2 ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲ൫ ಛ౳ ෆ ನย౵  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಆຉ ಮತ౨ ๠ౣ  ෨ಂದಃౙ  ಚย๯฿ಗ කโ 
෭ನ๺ න 3 คಂದ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ නನ ๴ನ๺ ๴ನ๺ ๴ನ๺ ๴ನ๺ ಆಜං  ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗำ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ෩ฆ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅย౵ ಂದ කโ ಎರഴ ෬ยನ ෭ನ๺ งഡ ෩ฆ ෭ನ๺ න ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ෭ನ๺ งഡ 3 ෬ว 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ 4 ಘಟಕಗำ ಮൡ౨   ෭ನ๺ งഡ 3 ಓವฑ 2 ๯෥ฆ 0 ෭ನ๺ ๒ನ౲  ඩ෵ಂഡ ಎಂഖ ಆฆ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅಂർ೩ ಆಜฆತ౨ ං  ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ න ಅඝ౬  ෩ರคಂದ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ 
෭ನ๺ න ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ෩ರඡ ಎರಡರ๠ౣ  ෭ನ๺ න ෩ฆ ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ಆฆ ಘಟಕಗำ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷ವ ಛ౳ ෆ ನย౵  ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಆಜං ಅඃ คೕൟ ಈ ಛ౳ ෆ ඛಂದ කโ ෭ನ๺ ಆຉ ౘ෦๭ ๴ඨ 
ಇನ౷ ๺ბ ಆຉ ෭ನ๺ ಒಂದರ ෬ว ಎರಡರ ವಗბ෩ಲದ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕคಸಬ๾ൿ. ಎರಡರ 
෬ว ಒಂൿ ವಗბ෩ಲโ ෭ನ๺ ๒ನ౲  ෈ಂൿ ಏำ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇං ಮൡ౨  කಲౙ คಂದ ෭ನ๺ න ಇൿ ಎส౵ ೕ ಎส౵ ೕ 
ಇං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಇย౵  ෝഔ෴ಗยං ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ නನ ๴ನ๺ 6 คಂದ ෭ನ๺ 30 ಆಜං ലಜ౳ ಗำ ෭ನ๺ 
ಅಧბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅಧბ ಇย౵  ෭ನ๺ න ಆರคಂದ ಈ เಷಯದ ෩ರඡ ಒಂൿ ූಗ฿ಜං ಅൿ ಇย౵  ෨ಜൽං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯ ಇඣ౬ ಂൿ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ๵ච౬ ಯ ಆຉ ๴ඨ เสೕಮโ 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං , ಅൿ ಇย౵  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜ ಒಂඃ คೕൟಯ เಷಯವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ෬ว ಯ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಡ y 
ah pos 
ಆದ౪ คಂದ ಛಜ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಒಂದರ ෭ನ๺ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ბ ಎರಡคಂದ නಡ ah 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಪ౵ ๺ งഡ 3 คಂದ 2 ಡ කโ งഡ 3 คಂದ 2 ರ ๴ඨ เสೕಮವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  3 ಇย౵
෨ಜൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ನಮಡ ಈ ງತವඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කಲౙ ౾ౙ ಂತ ෬ยನ නಡ කโ ಈ ງತವඝ౬  
ಇย౵  ಪഷಯยං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಆರ౾ౙ ಂತ ෬ยನ නಡ කโ ಈ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎม౵  ೋಃౙ ಗಳඝ౬  ๳ค๭ದฉ කโ  ಈ ೋಃౙ ಗัฆವ ಃಂඬ ವಕ౳ ชಒ෷ ನ ๴ඨ ಇನ౷ ๺ ბನ ಛ౳ ෆ y 
ಆಜൿ౪  ಡ ಸಹ ಆຉ ಆಜං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ කโ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸൽದ౪ ฉ ಮ൤౨  cos y cos 
౽ರಣๅಂದฉ ಅൿ ಆವತბಕ ౾౳ ෺෴ಜฆโದคಂದ ಏකಞತ౨ ං  ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ๸තಣბ ජಜ ชಒ฀൤ කโ ಅದರ 
เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ಈ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  කโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ cos y
ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ โ ನ เเಧ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಇದ౽ౙ ಜ ಆ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ  කโ x cos x y 
ඛಬბಂඌತ ຂಳฤ ಅವ౽ಶ ๆึ කโ ඣೕല කโ ಆ๴ඨ හౘඨ ඦ൤෻ ಆ๴ඨ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬   คಂದ 0

ವฉಜನ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ๭ೕ෦ತತั๭ದฉ කโ 0 คಂದ ವฉಡ ෥ತ౳  ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ pi pi 
ಆದ౪ คಂದ 0 คಂದ ವฉಡ 0 คಂದ ನഴเನ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  කโ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ  ජಜ ชಒಯ ಈ pi pi 
ಉಪเූಗಃౙ  හౘඨ ಅඝ౬  ಈ ಆຉ ಡ ඛಬბಂඌ๭ ඦತರ ౽๺ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಮ൤౨  කโ cos 
ඣೕഴโൿ ๴ඨ හౘඨ ඦ൤෻ ಇൿ ๸තಣბ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ಒಳತಂലං  ಈ  คಂದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  0 pi 
๭ೕ෦ತತั๭ർಗ ಆ๴ඨ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ಯඝ౬  0 ಡ ಡ ඛಬბಂඌ๭ 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗำ 1 ಮൡ౨  pi 
෭ನ๺ 1 ರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಃಂඬ ಕํბ 1 ಮൡ౨  ෭ನ๺ 1 ನഴๅ ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං. 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ  ಇย౵ ಂದ ಒಂದคಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ ಮൡ౨  කโ ವಕ౳ ชಒಯ ಉದ౪ ౙಁ  ຄೕඈ൤ කโ න ನย౵  
๵ච౬ ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಎರಡคಂದ ತฤඬ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෭ನ๺ ಒಂದರ ತನಕ නಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ౽๺ x 
ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๯ವ ෩ಲಕใ ຄೕಞ൤౨ ೕๅ 0 คಂದ ಡ ౽ಯბโ ๸තಣბ ๔౳ ೕ൐෴ಜං  ಇඞ౬  ಅඃ pi 
෨ಂං කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, කโ ಯ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಅඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ y y 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಇย౵  ಅಧბವඝ౬  ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಛಜ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ෩ಲ ౽ಯბವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅದರ ഺ෬ඨ  y ah cos 
๸තಣბ ජಜ ชಒಯ ඦತರ කโ ನ ಹಲโ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ x 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಮൡ౨  ಇย౵  ಇඣ౬ ಂൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಇย౵  ಮൡ౨  ಇย౵  ಮ൧౨ ಂൿ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ x 
ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ෰ಲ౲ ಗัಡ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ർಗ cos x 
๒ನ౲ ൽಂದ ಡ කโ ඣೕഴโඃචಂದฉ , ನ ಒಂൿ เ๏ಷౣ  ෰ಲ౲  ನ ಒಂඃ ಒಂൿ ෰ಲ౲ เං, ಈ ๸ದಭბದย౵  ಈpi x x 
ಉർಹರൕಯย౵  ಅൿ ෩ฆ ಅಥ฿ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗัಂದ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ಅಧბಃౙ  pi cos 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಏඝ  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಡ ඛಜವಲ౵  කโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ಇತರ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ y y ah 
෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಇൿ ๅಚ౞ ದ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෴ಜฆತ౨ ං, ಇದರย౵  ෴฿ಗล เ๏ಷౣ ฿ದ ಇฆತ౨ ං x 
ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಈ ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ನย౵  ಆೕ๺ ಒ  ಎಂ්ൿ ಈ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ f x y 
ಇൿ ಸಹ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ತೕಚค๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ಈ ഺ෬ඨ ಡ ඛಬბಂඌ๭ർಗ ಈ හౘඨ හౘඨ ಅඝ౬   คಂದ cos 0 0
ಡ ඛಬბಂඌ๭ർಗ ಛ౳ ෆ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ෰ಲ౲ ಃౙ   කโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴฿ಗล เ๏ಷౣ ฿ದ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  y x 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბದ เสೕಮโ ಈಗ ಅನನ౲ ฿ಜರಬ๾ൿ ಅಂದฉ ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං cos 
ಆದ౪ คಂದ ๴ඨ හౘඨ ඦ൤ කโ ౽๺ හౘඨ ನ เสೕಮವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಡ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಒಂൿ 
ഺ෬ඨ ಆಜฆโದคಂದ ಮൡ౨  ๔౳ ೕ൐෷ 0 คಂದ ಡ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං ಮൡ౨  ಮ൤౨  ಇย౵  කโ ෰ಲ౲ ಗಳ pi 
ಆೕಷౣ ಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౳ ฏ෗๯ವ ๴ඨ හౘඨ ಛಜ කโ ෥ലඈ൤෻ කโ ෰ಲ౲ ಗಳ ಆೕಷౣ ಕವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ න ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ เสೕಮ฿ಜං  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ನ เสೕಮโ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  න නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵  කโ ಈ ඩ෵ಂഡ y 
ಅඝ౬  ಛ౳ ෆ ನย౵  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇย౵  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ෩ฆ නಗಳ ౽๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  කฤౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කಲౙ ౾ౙ ಂತ ෩ฆ නಗಳ ౽๺ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂದರ ෬ว ಎರಡರ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ , ಎರಡರ 
෭ನ๺ ಒಂದರ ෬ยನ ವಗბ෩ಲದ ౽๺ เสೕಮโ කಲౙ ರ ෬ว ෩ฆ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ็ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರಡರ ෭ನ๺ ಒಂದರ ෬ว ವಗბ෩ಲโ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಆຉ ಆಜං ಮൡ౨  ൟ౳ ೕ න ා 
ශೕฑ ෩ಲේತ฿ಜ ෨౽ౙ ฤ ූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂಬൡ౨  ಘಟಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෨౽ౙ ฤ ූಗโ ಎส౵ ೕ ๯෥ฆ ಆฆ ಮൡ౨  ෨౽ౙ ฤ ಘಟಕಗำ ෩ฆ කฤౙ  ಐൿ ಆฆ ಮൡ౨  ಎส౵ ೕ 
ಅย౵ ฆತ౨ ං කโ ຄಂൽฆವ ෈ಂൿโ ಛ౳ ෆ ನย౵  ಈ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ෨ಂං ຄೕർಗ කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಡ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಎರഴ ෩ฆ ಮൡ౨  ah cos x x pi 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ ෭ನ๺ ಅಧბ cos 
ಆದ౪ คಂದ เสೕಮ  ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං cos y 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಅಧბದ เสೕಮโ ಎರഴ නಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಆຉ ನ ෩ರඡ ಎರಡರ๠ౣ  ಆຉ ಈ ๸තಣბ 
๔౳ ೕ൐෷ ಆฆ ಆຉ ೉ಕౙ  ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಡ ಬฆತ౨ ං ಇย౵ ಯವฉಡ කโ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ เสೕಮ ಕํ ბನ ಈ ූಗವඝ౬  කඝ ೋಃౙ ಗಳ cos 
ชಒ෽ಂൽಡ ൧ೕค๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಎರഴ ා ౽๺ ๒ನ౲  ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯ ౽๺ เสೕಮโ ಎರಡคಂದ න ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯ ౽๺ เสೕಮโ ಎರಡคಂದ න ಆಜฆತ౨ ං  ಈ ๸තಣბ ๔౳ ೕ൐ಯ ಅಧბದ๠ౣ  ූಗโ ಇย౵  ಎส౵ ೕ 
ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇඃ คೕൟಯ ಆຉ ಸ෦౱ ൟಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ನ ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಛಜ ಈ ชಒಯ ಬಡ౛  ඛಮಡ y 
ൟัൽฆವ ชಒಯ ಬಡ౛  ඛಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ 0 ನ ಮൡ౨  cos 1 
ಆದ౪ คಂದ 1 ರ เสೕಮ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  0 ಆಜฆโൿ ಇย౵  ಈ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಇඞ౬  ಒಂൿ 
෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರคಂದ න ಅඝ౬  ಅರವൡ౨  ലಜ౳ ಗಳ ౽๺ ಅಧბ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಧბದ เสೕಮโ ෩ರคಂದ න ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಯ เสೕಮโ ಅಧბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං cos  y 
ಆದ౪ คಂದ ಯ เสೕಮโ ಅಧბಃౙ  ಸಮකದ ෵ಂದ 3 නඛಂದ 3 ಆಜං y pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ವಕ౳ ชಒ෷ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಕํბ ಆಜං  เสೕಮ ౾౳ ෺฀൤෻ කโ ಇತರ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෫ഔ౳ ಋ හౘඨ ಗำ cos 
ಮൡ౨  ಎว౵ ഷ ನಮಡ ಒಂඃ คೕൟಯ ಸಮ๲౲  ಇං , කโ ๼ಂൽನ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ඈ൤ කโ ๸තಣბ ഺ෬ඨ
ಅඝ౬  ඣೕലದฉ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಕಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
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ಆದ౪ คಂದ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸ෎౽ಞತ౨ ං ಉർಹರൕಡ ഓ౲ ඨ හౘඨ  ഺ෬ඨ 2 คಂದ ನ ෍ಸ pi 
ಞ൏౽ರಗಳඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಏಃಂದฉ න 2 คಂದ 2 ഓ౲ ඨ හౘඨ ಅඛಯ෦ತ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅౘದ ෬ว ഓ౲ ඨ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ಆಜං อಬ ಅౘโ ഓ౲ ඨ ಆಜං ಮൡ౨  ඛೕย ೋಃౙ ಗಳ ಕํბ x x x 
ഓ౲ ඨ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ඣೕഴ๋൤ ಇൿ ಮ൤౨  ಆವತბಕ ౾౳ ෺෴ಜൿ౪  ಅൿ ඣಂൽಡ x pi 
ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ഓ౲ ඨ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ෭ನ๺ න ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  
ඛಬბಂඌ๭ದฉ  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಇย౵  කโ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇൿ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರಗಳඝ౬  ൿಂറದ ෇౳ ಃഡ ඛಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ෨ಚ౞ มಜං ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  කโ
ಚದರ ෇౳ ಃഡ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ದฉ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ౽ರಣๅಂದฉ 
ഓ౲ ඨ ౽ಯბโ ෭ನ๺ නನย౵  ಎರഴ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ಅඛಯ෦ತ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ತඪ౭ ಸ෎ಀ  ಆ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ න ಎರಡರ ನഴเನ ಎม౵  ಇತರ ෈ಂൿಗำ ഓ౲ ඨ හౘඨ ನ ඛಬბಂඌತ 
ഺ෬ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ഓ౲ ඨ හౘඨ ಅඝ౬  ಆ ഺ෬ඨ ಡ ඛಬბಂඌ๭ർಗ ඛಬბಂඌತ ഓ౲ ඨ හౘඨ ಡ ಕํბ 
ಆಞತ౨ ං කඝ ಅದඝ౬  ൧ೕค๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಃಂඬ ವಕ౳ ชಒ෽ಂൽಡ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಗ ඣೕಡಬ๾ർದ ಃಂඬ ವಕ౳ ชಒ෷ ෮ದಲචಯർಜ ಃಂඬ ವಕ౳ ชಒ෷ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ෵ಂದ 
ಪ౵ ๺ ಇඛ౮ ඛഔಯವฉಜನ ഓ౲ ඨ හౘඨ ನ ๸තಣბ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ಒಳತำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮಯದ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ಇದಃౙ  ඛಬბಂඌ๯ವ ෩ಲಕใ ಸಹ ෭ನ๺ න 2 คಂದ ಪ౵ ๺ න 2 ರ 
ನഴเನ ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರโ කโ ඣೕഴವ ๔౳ ೕ൐෷ ಇඞ౬  ෮ದยඦ൤෻ ಉัൽං, ಇൿ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ 
ಆಜං ಆದฉ ಆಸ౾౨ ർಯಕ เಷಯๅಂದฉ ಅൿ ๸ಭเ๯ತ౨ ං කโ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಃಂඬ ವಕ౳ ชಒ෷ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ 
ກೋ౞ ൟ౨ ฆವ ಕํბ ಬಲ฿ಜං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ഓ౲ ඨ ౾౳ ෺ಯ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ಯ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ನy y y 
෴โඃ ජಜ ෰ಲ౲ โ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං  ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನ เ๏ಷౣ  ෰ಲ౲ โ ෴฿ಗล ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ x 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ຄರൡಪല๭ ನ เ๏ಷౣ  ෰ಲ౲  ಇฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ನ ഓ౲ ඨ ಆ x x y
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ഓ౲ ඨ ಡ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ෭ನ๺ න  คಂದ ಪ౵ ๺ න  ರ ನഴเನ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ඛಬბಂඌ๯ವ 2 2
෩ಲಕ ഓ౲ ඨ හౘඨ ನ เสೕಮವඝ౬  ಅನನ౲ ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ๴ඨ ಮൡ౨  ಆ๴ඨ හౘඨ ඦ൤෻ කโ ಮ൤౨  ෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං. 
ഓ౲ ඨ හౘඨ ನ เสೕಮದ ಛ౳ ෆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ ಇನ౷ ๺ბ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಆಜං ಆೕ๺ბ 
฿౲ ඪ౨ ෷ ಇย౵  ൧ೕค๭ฆ๋൤ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ න ಎರಡರ ನഴเನ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං ಮൡ౨   ಈಗ 
ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  งඪಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෰ಲ౲ ಗಳ ಆೕಷౣ ಕൽಂದ ඣೕಡಬ๾ർඈ൤ , ෮ದಲචಯർಜ 0 ಯ ഓ౲ ඨ 0 ಆಜං, 
ಆದ౪ คಂದ 0 ನ ഓ౲ ඨ 0 ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಅದคಂದ ๵ච౬ ಯ ತඨ เสೕಮโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ತඨ เสೕಮโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๵ච౬ ಡ y 
ಆದ౪ คಂದ ಯ ತඨ เสೕಮโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಛ౳ ෆ ನย౵  කโ ಅඝ౬  ಸಮತಲ ಅౘದย౵  ಮൡ౨  ನ ತඨ เสೕಮವඝ౬  อಬ ಅౘದย౵  งඪಸมಜං y y 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ನย౵  ഓ౲ ඨ ಆಜං  ๵ච౬ ಯ เสೕಮโ ಸಹ y 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಛ౳ ෆ ನย౵  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ඦತರ කโ ಆರคಂದ නನ ಆຉ ഓ౲ ඨ ಒಂൿ 
งഡ ෩ರರ ෬ว ಒಂൿ ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರ ෬ยನ ෩ಲ ෩ರರ ತඨ เสೕಮโ ಆರคಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ  ಒಂൿ ෬ว งഡ ෩ರರ ෬ว ತඨ เสೕಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෩ಲ ෩ฆ ಆຉ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ งഡ 3 ෬ว 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ เสೕಮ ౽ಯბದ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  1 ෬ว งഡ 3 ಡ 
ಸಮකಜฆವ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  6 คಂದ ಇൿ ಈ ๸තಣბ ๔౳ ೕ൐ಯ ෩ರඡ ಒಂൿ ූಗ฿ಜං, ಅൿ ಇย౵  ಎส౵ ೕ y pi 
ಇฆತ౨ ං ฆ  ಎส౵ ೕ ಅย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಸಹಜ฿ಜ ನಮಡ 4 คಂದ ಟඨ 1 ಎಂൿ ൟัൽං ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ಆෆ ഓ౲ ඨ ಆෆ න 4 
คಂದ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ 1 ರ ഓ౲ ඨ เสೕಮโ 4 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ನ ತඨ เสೕಮโ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂದಃౙ  කฤౙ  න ಆಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  න කฤౙ  ಇย౵ ං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಲ ಛ౳ ෆ ನย౵  ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ಇತರ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಸಹ ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ

ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷ವย౵  ಆචತำ౶ ತ౨ ං ಈ คೕൟಯ ಕํბ ಆದฉ ಡ ຄೕඈ൤ ಯ ෰ಲ౲ โ ಅඦತ൤ಡ ຄೕඈ൤ y y 
ഓ౲ ඨ เสೕಮ ෰ಲ౲ โ අಡ౥ ർಞ൞౨  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ಗಮඛ๭  ಇඛ౮ ඛഔ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಎರಡคಂದ නಡ y 
ຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ಎಂൽಟ නಡ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಞโൽಲ౵ , ಈ ಛ౳ ෆ ಆຉ ಕഷಡ ຄೕಞโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ 
ಅൿ ಒ෨౱ ಖ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ อಬ฿ದ ಅౘದ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಅඝಞಣ฿ದ ชಒ෴ಜං. ಅౘโ නಡ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೋಃౙ ಗಳ ವಕ౳ ชಒ෷ ಇದඝ౬  ಎಂൽಟ ෦ೕค ຄೕಞโൽಲ౵  ಘನ ಃಂඬ ชಒ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯย౵  a  h 
ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯย౵  ಈ ಆೕಷౣ ಕವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಋ൏ತ౱ ಕ ಬൽಯඝ౬  ನ ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಡ y 
ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ๲ึಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇย౵ ෸ ಸಹ ಪഷ෷ವ ವಕ౳ ชಒ෷ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಡ ಅඝงಪ฿ಜං, ಇൿ อಬ ಅౘದย౵  y 
෭ನ๺ නಡ 2 คಂದ ಅඝงಪ฿ಜං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕದฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ඛೕโ ඣೕഴ๋൤ ಛ౳ ෆ ຄೕಞತ౨ ං ಇย౵ ಂದ ಛ౳ ෆ ຄೕಞತ౨ ං 
෭ನ๺ නನ ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  2 ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಹൟ౨ ರ ಆದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ഓ౲ ඨ เสೕಮ ಎಂൽಟ ෭ನ๺ නಡ 2 คಂದ y 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵ . ಅඃ คೕൟ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ౽ಯბ౽ౙ ಜ කโ ಇย౵  ಆೕഓಂ೬ಂഡ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ౽ങბಋ౺  
౽ಯბโ ಏඞ ಅಲ౵   1 ಓವฑ ഓ౲ ඨ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಅಥ฿ කโ ಅದඝ౬  ಓವฑ ๭ඨ ಎಂൿ ಸಹ ಬฉಯಬ๾ൿ cos x x sin x 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ನ ๴ನ ෬ว ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x cos x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ ಒಂൿ ಬ๾๸ಒ౲ ಯ ಞಣಕ න ಎಂൽಟ ನ න ๴ඨ ನ ත൏ბಂಕ x whe  x x 
ಞಣಕ 0 ಆಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಛಜ ನ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ಅඝ౬  ಯ ත൏ბಂಕ ಞಣಕಗำ ಸค෴ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಮൡ౨  ಈ x x pi 
ಛ౳ ෆ ඛಂದ කโ ನ ಸಮತಲ ಅౘ ಮൡ౨  ಆೕഡ ನย౵  ಅඝ౬  งඪ๭ං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං  อಬ ಅౘโ නನ x x 
ත൏ბಂಕ ಞಣಕಗಳย౵  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ , ಉർಹರൕಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ ಅಥ฿ නಡ ಸ෥ನ ಅಥ฿ ಎರഴ න x x 
ಅಥ฿ ಎರഴ නಡ ಛ౳ ෆ ຄೕಞโದඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಅಪค෦ತ ಬಲಃౙ  ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ෴฿ಗ  හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ಈ คೕൟ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං cot 
ಆದ౪ คಂದ ഺ෬ඨ ಛಜ කโ ಈ ๲ഡ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ๲ഡ ಅඝ౬
ඛಖರ฿ಜ කโ ಯ ಎม౵  ත൏ბಂಕ ಞಣಕಗัಂದ ಅ൵ბ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕๅ pi 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ౷ ರ෬ಳದ ഺ෬ඨ ๲ഡ ಆಜං හౘඨ ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ๔౳ ೕ൐෷ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං 
ಏಃಂದฉ ಸ౷ ರ෬ಳ ౽ಯბโ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ನഴเನ ಎม౵  ಆຉ ජಜ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ න ೯൤ಡ ಆವತბಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಆವತბಕ ౾౳ ෺ ಆಜං  ౽ഡ ಆෆ න ೯൤ಡ ಎಂದฉ ඛೕโ ಇย౵  cot x ah pi so cot x xi 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ಅඃ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ ಅൿ ಸ౷ ರ෬ಳದ เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಕಷౣ ฿ಞತ౨ ං කโ 
ಇย౵  ൤ಡൿಆำ౶ ವ ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ຂูೕಣ ಈ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  y y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ෩ರคಂದ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಹಲโ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗำ ನ ಹಲโ เ෗ನ౬  ෰ಲ౲ ಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಇದ౽ౙ ಜ ನ ಆೕഡ ಈ ෰ಲ౲ ಃౙ  x x x 
෩ฆ คಂದ 2 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಅನನ౲  ಇಲ౵  ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ഺ෬ඨ ඣಂൽಡ හౘඨ ನ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  cot 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮ൤౨  ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  0 คಂದ ಡ ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  0 ಡ ಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಆದฉ කโ ඩ෵ಂഡ 0 ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๳คಸฤ pi pi 
๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბโ ಅಪค෦ತ฿ಜฆโದคಂದ ಈ ಎರഴ ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗಳย౵  ಅದඝ౬  ಸค෴ಜ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ 0 คಂದ ನഴเನ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  pi 
ಈ ൤ฉದ ಇಂഡ ಡ ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ  ಅඝ౬  කโ ඛಬბಂඌ๭ർಗ කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, ಈ ෨ಕ౨  ಮಧ౲ ಂತರ erval 0 
คಂದ ಡ ඛಬბಂඌಸมದ ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბದ ವಕ౳ ชಒ෷ ಈಗ කඝ ಇย౵  ಃಂඬ ಘನ ಃಂඬ ಕํ ბඣಂൽಡ pi 
೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ದ ඦತರใ ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ. හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ൤ฉದ cot 
ಮಧ౲ ಂತರ 0 คಂದ ಡ කโ ඣೕഴವ ฿౲ ඪ౨ ෷ ಇඞ౬  ෭ನ๺ ಅඦತൽಂದ ಪ౵ ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ವฉಡ ಇฆತ౨ ං pi 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ಇඞ౬  ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ದ ඦತರใ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ 
ಆಜฆತ౨ ං ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರ 0 คಂದ ಮൡ౨  ಎರಡචಯർಜ ಇย౵  ಘನ ವಕ౳ ชಒ෷ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ ಕല෫෴ಞൟ౨ ං pi 
ಎಂൿ ඣೕഴโൿ ൡಂ෇ ๯ಲಭ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ಯย౵  ෴โඃ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ෴โඃ ಅඝ౬  y y 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಇย౵  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ. ಈ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ay y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆຉ ෭ನ๺ ෩ฆ ා ಎರറಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇย౵  เ๏ಷౣ ฿ದ ಇฆತ౨ ං , ಅൿ ಸ౷ ರ෬ಳದ ಈ ඛಬბಂඌತ y x 
ഺ෬ඨ ನย౵  ಇฆತ౨ ං ಅಂದฉ ನ ಈ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ඛಜ฿ಞತ౨ ං ಅಥ฿ ඛೕโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ x cot y f  y
ನ ෴โඃ ෰ಲ౲  ಮൡ౨  ಅൿ ൡಂ෇ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಈ ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბโ ಇದರย౵  ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಜං 
ಮൡ౨  ಈ ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ನย౵  ಇൿ ඛฏತರ ౽ಯბ฿ಜං ಮൡ౨  ກೋ౞ ವค෴ಜ ಇൿ ಏಕ൞ನ൤෵ಂದ 
ಕല෫෴ಞൟ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ഺ෬ඨ ಡ ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბವඝ౬  ඛಬბಂඌ๯ವ ෩ಲಕ  කโ ಅದರ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮ൤౨  เสೕಮ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಅದರ ഺ෬ඨ ಎม౵  ජಜ cot 
๸ಒ౲ ಗಳ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ฿౲ ඪ౨ ෷ ಈಗ ಸ౷ ರ෬ಳದ ౽ಯბದ ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ෨ಕ౨  
ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං ๵ච౬ ෵ಂದ න ನഴๅ ಈಗ කโ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, න ಆෆ ಎರಡคಂದ 
๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಯ ಆೕഡ เสೕಮโ ಎರಡคಂದ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಯ เสೕಮโ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ็ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇย౵  ๵ච౬ ෷ නಡ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ න ಎರಡคಂದ ಇย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಆೕഡ เสೕಮ ನ ಛ౳ ෆ ನย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ຄಂൽฆವ ಛ౳ ෆ ನย౵  ಅඝ౬  ಸಮತಲ ಅౘದย౵  ಮൡ౨  ಆೕ ෬ว งඪಸมಜං  ಯ y y 
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ಪ౳ ൟಸ౭ ಂದචಯ ౽ഡ เสೕಮವඝ౬  อಬ ಅౘದ ෬ว งඪಸมಞโൿ ಅඃ คೕൟ කโ ෩ರರ ෬ว න ಅඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෩ರರ ವಗბ෩ಲದ ෬ว ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෩ರರ ವಗბ෩ಲದ ಒಂದರ ෬ยฆವ ౽ഡ เสೕಮโ ෩ರರ ෬ยನ ವಗბ෩ಲದ නಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದರ ಆೕഡ เสೕಮ฿ಜฆತ౨ ං  ෬ว ಆຉ ෩ರರ ವಗბ෩ಲโ ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෩ರರ ෬ยನ 
න ಎส౵ ೕ ಇย౵ ฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಇย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರಡರ ෬ว න ಆಜൡ౨  ಇൿ ෩ರರ ෬ยನ නಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨   ඦತರ කโ ಅඝ౬  ກೋ౞  y 
ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಡ ກ೉౞ ๭ർಗ කโ ಇย౵  ಈ ൽ౾ౙ ನย౵  ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ನ ವಗბ෩ಲದ เสೕಮโ 6 คಂದ ಆಜฆತ౨ ං, ah 3 cot pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ກ೉౞ ๭ർಗ කโ ඣೕഴโൿ ಆ เสೕಮ฿ಜං ಕല෫෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ಯ ಕഷಡ y cot 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕഡ เสೕಮ฿ಜ ಇย౵ ಂದ ചಬฯ ඛಂದ කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ ෩ฆ ವಗბ෩ಲದ ಆೕഡ 
เสೕಮโ නಡ ಆರคಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෩ರರ ವಗბ෩ಲโ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  න 6 ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ න  ಇൿ ಇൿ න   คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಕํ ბನย౵  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 6
ಆದ౪ คಂದ ෩ಲේತ฿ಜ කโ ຄಂൽฆโದඝ౬  කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ෽ೕ೧๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅൿ ಈ คೕൟ ຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ

ಇඛ౮ ඛഔ ౽ഡ เสೕಮಃౙ  ຄೕඈ൤ ෰ಲ౲ โ ๒ನ౲ ದ ಕഷಡ ຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ಅൿ ಎಂൽಟ ಆಞโൽಲ౵   ๒ನ౲  y 
ಬಲಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಡ කโ ඣೕഴโൿ ಅඃ คೕൟಯ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  y 
ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ඣೕഴವ ෩ಲಕ කโ ๲ึಯಬ๾ൿ, ಉർಹರൕಡ ಇย౵ ಂದ cot x 
කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ඣೕല , ಉർಹರൕಡ ෭ನ๺ 1 ರ ಆຉ ౽ഡ เสೕಮโ කฤౙ  ෬ว ෩ฆ නಡ 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇย౵  ෨ಜൽං ಮൡ౨  ෩ฆ න කಲౙ ರ ෬ว ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆฆ ಘಟಕಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කಲౙ ರ ෬ว ෩ฆ න කลౙ ವฉ ಘಟಕಗำ ಸค෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ โ කฤౙ  ෬ว ෩ฆ න ಆಜං ಮൡ౨  ඦತರ y 
ಇඞ౬  ກ೉౞ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಛಜ කโ ඣೕഴโൿ ౽ഡ ನ ෰ಲ౲ โ เสೕಮ฿ಜං ౽ಯბโ න ಕഷಡ 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಒಳಡ ຄೕಞൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಈ ൽ౾ౙ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ෥ഴ๋൤෻ ಇൿ ಈ ಅಂಕಣದย౵  ನ y 
෰ಲ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ກೋ౞  ກೋ౞  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಞತ౨ ං, y 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ෩ರರ ವಗბ෩ಲದವฉಡ ກೋ౞  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಞโದคಂದ ಆຉ ಈ ຄೕಞತ౨ ං y x 

ಕഷಡ pi 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ න ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ವಕ౳ ชಒ෷ ಈ คೕൟ ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂൟಮ฿ಜ ನ เสೕಮಃౙ  ಃಂඬ ೋಃౙ ಗಳ ಕํბ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ y cot 
ಆದ౪ คಂದ ກೋ౞  ກೋ౞  ನ౽ฃತ౱ ಕ เสೕಮ฿ಞತ౨ ං  ಕഷಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಆದฉ ෴฿ಗล ಜಂತy cot y pi pi 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಆದฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇൿ ಡ ಎಂൽಟ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ෨ಂൽನ ౽ಯბโ pi ah cosecant 
౽ಯბ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನ හౘඨ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ನಮಡ ൟัൽฆ๋൤ ನ ๴ನ ෬ว 1 ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  x cosecant x 
ಇൿ ಁಡ ಆಜං  ಒಂൿ ಆವತბಕ ౾౳ ෺ಯ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბ ಮൡ౨  ಇൿ ನ 1 ๴ඛಜಂತ ກ೉౞ ฆವ ౽ರಣ ๭ඨ x x 
๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ಅದඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ನ න ಆೕ๲ಉഡ ನ ත൏ბಂಕ ಞ൐๭ർಗวม౵  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞโൽಲ౵  ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ഺ෬ඨ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ಎಂ්ൿ නನ ත൏ბಂಕ ಞಣಕಗಳඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ 
ಞಂඩಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ನ ഺ෬ඨ ಆಜං ಮൡ౨  කโ ඣೕഴವ ๔౳ ೕ൐෺ಂದฉ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ๴ඨ ෬ว 1 x x x 
ಮൡ౨  ๴ඨ ನ ฿౲ ඪ౨ ෷ ಎม౵  ෭ನ๺ 1 ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ 1 ನഴเನ ෰ಲ౲ ಗำ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ 1 ๴ඨ x x 
ಮಧ౲ ಂತರൽಂದ ຄರಜฆವ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං. 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಛ౳ ෆ ඛಂದ කโ ಸಮತಲ ಅౘದย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  อಬ ಅౘದ ෬ว ನ x x 
ಆೕ๲౽౲ ಂഡ කโ ඣೕഴ๋൤ ඛೕย ೋಃౙ ಗಳ ವಕ౳ ชಒ෷ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  
ಎಂൽಟ ൤ಡൿಆำ౶ โൽಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ๴ඨ ಜಂತ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๭ඨ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ನഴเನ x x 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං. ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ ฿౲ ඪ౨ ෷ ಈ ๔౳ ೕ൐ಯ ෭ನ๺  คಂದ ಪ౵ ๺  ವฉಜನ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗಳ ಞಂඩಜං 1 1
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇൿ ಇඞ౬  ಆವತბಕ฿ಜฆโದคಂದ කโ ඣೕഴ๋൤ ಇൿ ಇඞ౬  ಆವತბಕ ౾౳ ෺෴ಜං cosecant x 
ಒಂൿ ಆವತბಕ ౾౳ ෺෴ಜං කโ ຄಂൽದ౪ ฉ  ಇ ಇൿ ഺ෬ඨ ಆಜ කโ ಇඞ౬  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ x 
เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇತರ ๼ಂൽನ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗัಡ ෥ലඈ൤ කโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  
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ඛಬბಂඌಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಒಂൿ ๸ಭವඛೕಯ ಆ෺ౙ ಯඝ౬  කโ ಪคಗ൐๯൤౨ ೕๅ  ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න 2 คಂದ ಪ౵ ๺ න 2 
คಂದ ඩ෵ಂഡ 0 ຄರൡಪല๭. 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ නಡ ಎರಡคಂದ ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ 
ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ඩ෵ಂഡ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಏಃಂದฉ ನย౵  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ๒ನ౲  ಆೕ๲౽౲ ಂഡx x 
ಅඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಏಃಂದฉ ಅൿ ಅಪค෦ತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಈ ๲ഡ ಡ ಆೕ๲ಉഡ හౘඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๯ವ ෩ಲಕ ಅಥ฿ ජಜ ๬ยನ ಈ ಉಪเූಗದ ඛಬბಂඌತ 
ಆೕ๲ಉഡ හౘඨ ඛಬბಂඌತ ಆೕ๲ಉഡ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ  කඝ ಅದඝ౬  ಇย౵  ಘನ ಃಂඬ ಕํ ბඣಂൽಡ ೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ 
ಅඝ౬  ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ඛಬბಂඌ๯ವ ෩ಲಕใ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎม౵  ಆฑ ඛಬბಂඌತ 
ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ ಪ౳ ෥ಣโ ಇඞ౬  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  
ජಜ ෰ಲ౲ ಗะಜๅ ಏಃಂದฉ ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ ನನ౬  ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຂಛದง 
൤ಡൿಆಳ౶ ฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ ಈ ෰ಲ౲ ಗಳ ๔౳ ೕ൐ಯ ຄರ൞ಜ ಇൿ ಎม౵  ಇತರ ๸ූವ౲  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං
ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ න 2 ಮൡ౨  0 ನഴเನ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  කโ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ කโ ຄೕದฉ ಇย౵  ಈ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ 
ಒಂർಜං ಮൡ౨  කโ ಈ คೕൟ ຄೕದฉ ಕํბ ඛฏತರ฿ಜ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ඩ౳ ฏಭ฿ಞโದඝ౬  කโ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ.  ಇൿ ෭ನ๺ ಅඦತದವฉಡ ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ಇย౵ ಂದ ඩ౳ ฏ෗๭ದฉ ಈ ෰ಲ౲ โ ಪ౵ ๺ ಒඨ 
ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ๼ೕಡ ຄೕದฉ ಕํბ ಮ൤౨  ඛฏತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ෰ಲ౲ ൽಂದ ಒಂದคಂದ ಅඦತಃౙ  
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಒಂದคಂದ ಅඦತಃౙ  ಮൡ౨  ඦತರ ෭ನ๺ 1 คಂದ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಡ 
ຄೕಞತ౨ ං , ಇൿ ෩ಲ൫ ಒಂඃ ๔౳ ೕ൐෴ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ජಜ ชಒಯ ಉಪเූಗಃౙ  ඛಬბಂඌ๯ವ ෩ಲಕ ಸಹ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ 
ಇඞ౬  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං.  ಐඨ౺  ಅඃ ಮൡ౨  ກೋ౞ ವค෴ಜ ಆຉ කโ ඣೕഴโඃචಂದฉ , කโ ෴โඃ ಅඝ౬  y 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ๔౳ ೕ൐ಯ ๲ഡ ನย౵  ෴โඃ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ನ ಈ ඛൽბಷౣ  ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ y 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ෰ಲ౲ โ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಐൿ ಡ ಅඝงಪ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ಐದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆຉ ಡ කโ ඣೕഴโൿ ඛಖರ฿ಜ ನ ಒಂൿ เ๏ಷౣ ฿ದ ෰ಲ౲ เං, ಅൿ ಇย౵ ං ಅಂದฉ ಈ ನ x x 
ಆೕ๲౽౲ ಂഡ 2.5 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸൽದ౪ ฉ ෰ಲ౲ โ ඛಬბಂඌತ
ഺ෬ඨ ನย౵ ං , ಉർಹರൕಡ ನ ಈ ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ಉർಹರൕಡ ನ ಈ ෰ಲ౲  ಅಥ฿ ನ ಈ ෰ಲ౲ โ ಅඡಕ ಇತರ x x x 
෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽฆൟ౨ ൡ౨ , 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ฿ಜ ಹಲ฿ฆ ಇತರ ෰ಲ౲ ಗำ ಇฆತ౨ ๅ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ 2.5 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂತಹ ෴โඃ เ๏ಷౣ  ෰ಲ౲ เಲ౵  ಆದฉ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ಈ ಮಧ౲ ಂತರಃౙ  ඛಬბಂඌ๭ർಗ ಈ ๔౳ ೕ൐ಯย౵

ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ಃౙ  ෴฿ಗล ಅನನ౲  ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ඛಬბಂඌತದย౵  ಒಂൿ ಅನನ౲  ങി y x x  
ഺ෬ඨ ಅಂದฉ ಆ ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಯ ෰ಲ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൤౨  ಈ ඛಬბಂಧವඝ౬  ෥ഴವ ෩ಲಕ කโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಅದඝ౬  ಇย౵  ಈ ๲౵ ೖി ನย౵  ෽ೕ೧ಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච ಮൡ౨   ಇತರ ౽ಯბಗัಛಜ කโ 
ಇತರคಡ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂ්ದฏ൤෻ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅൿ ຂಡ ౽൒ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  කඝ ඛಮಡ 
ತ౷ คತ฿ಜ ൧ೕค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൤౨  ຂಡ ౽൒ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ചಬฯ ಬಳ๭ කโ ෽ೕ೧ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  කโ ಸಮತಲ ಅౘದย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ෻ ಮൡ౨  อಬ ಅౘದย౵  ನ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ y y 
เสೕಮโ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ౽ಯბದ ഺ෬ඨ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಡ 
ಪ౵ ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ඣೕലದ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ හౘඨ ನ 
෥ಪბല๭ದ ಅಥ฿ ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ಆಜฆತ౨ ං ಅൿ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ೯൤ಡ ಅඝ౬  pi 
ಎರಡคಂದ ඩ෵ಂഡ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಮ൤౨  ಈ ෰ಲ౲ ಗಳ ಆೕಷౣ ಕವඝ౬  ಬಳ๭ කโ ಇย౵  ಮൡ౨  ಇย౵  ಃಂඬ 
ವಕ౳ ชಒಯ ෩ಲಕ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ෴โൿ ಮൡ౨  ກೋ౞  ກೋ౞  ಧකತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ವඝ౬  y 
ຄಂൽฆ๋൤ කโ ಅඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ ಆೕ๲౽౲ ಂഡ เสೕಮโ ๒ನ౲ ದ ಈ ෰ಲ౲ ದ ಕഷಡ ຄೕಞತ౨ ං ah 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ಃಂඬ ವಕ౳ ชಒ෷ ෴฿ಗล ಧකತ౱ ಕ ಬൽಯย౵  ಸಮತಲ ಅౘದ ෬ยฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ y 
ಋ൏ತ౱ ಕ ෰ಲ౲ ಗัಡ ಃಂඬ ವಕ౳ ชಒ෷ ෴฿ಗล ಸಮತಲ ಅౘದ ಃಳಡ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ූಗವඝ౬  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕච  ಕํბ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟಯ ๲ಃಂഡ හౘඨ ಡ ಇඃ คೕൟಯ ಸಮ๲౲  ಇฆತ౨ ං 
ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ හౘඨ ಛಜ කโ ಇತರ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗ฼൤ ๲ಃಂഡ හౘඨ ನ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸ෎౽ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಅದರ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸ෎ಀ ಏಃಂದฉ ನ ಆຉ ๲ಃಂഡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಒಂൿ ෬ว ನ ಮൡ౨  ನ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං, ෵ಂದ ಎರഴ ෍ಸ ಞ൐๭ർಗ x cos x cos x pi 
ಆದ౪ คಂದ ๲ಃಂഡ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ๲ഡ ಅඝ౬  ಎม౵  ๲ഡ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ಎರಡคಂದ ಯ ෍ಸ o f pi 
ಞಣಕಗಳඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ಏಃಂದฉ ನ ෍ಸ ಞಣಕಗಳย౵  ಎರഴ ๲ಃಂഡ ಅඝ౬  ಸค෴ಜ pi x 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಏಃಂದฉ ಈ ಛ౳ ෆ ඛಂದ කโ ಸಮತಲ ಅౘದย౵  ಮൡ౨  อಬ ಅౘದย౵  ನ ๲ಃಂഡ ಅඝ౬  ಸಹ x x 
౽ಣಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ ಮ൤౨  ඣೕഴโൿ ๲ಃಂഡ හౘඨ ಸಹ ಆವತბಕ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ඣೕಡಬ๾ർದ 
๔౳ ೕ൐෺ಂದฉ, ಏಃಂದฉ ನ ๲ಃಂഡ ౽๺ ಎಋ౺  ෬ว ಒಂർಜං ಮൡ౨  ౽๺ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ ನഴๅ x 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ๲౽౲ ಂഡ ನ ฿౲ ඪ౨   ౽ಯბโ ๸තಣბ ජಜ ชಒ෴ಜൿ౪  , ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಒඨ 
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ನഴเನ ಈ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಇย౵  ๸තಣბ อಬ฿ದ ಅౘ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ๔౳ ೕ൐෴ಜං ಮൡ౨  ಇತರ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗ฼൤ කโ ಮ൤౨  ಅඃ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಏಃಂದฉ ๲ಃಂഡ ౽ಯბโ ಈ ഺ෬ඨ ඣಂൽಡ ಆವತბಕ฿ಜං ಇದඝ౬  ഺ෬ඨ ಆಜ කโ ಅಥბතಣბ฿ಜ 
เสೕಮವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๲ಃಂഡ හౘඨ ನ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌಸ෎౽ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  0 ಮൡ౨  න ನഴๅ ඛಬბಂඌ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ๵ච౬ ෵ಂದ න ನഴเನ ෨೉౞ ದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜං r 
ಆದฉ කโ ඣೕഴ๋൤ කโ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  නಡ ಎರಡคಂದ ಸ෥ನ฿ಜ ຄಂൽರ෇ರൿ ಮൡ౨  ౽ರಣๅಂದฉ x x 
ನย౵  නಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರഴ ๲ಃಂഡ ಇൿ ಅಪค෦ತ฿ಜฆತ౨ ං  ಸค෴ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ෥ಪბല๭ದ ഺ෬ඨ 2 คಂದ ඩ෵ಂഡ න ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ 0 คಂದ ಮಧ౲ ಂತರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  pi 
๲ಃಂഡ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ඦತರ කඝ ಃಂඬ ಕํ ბඣಂൽಡ ೉ൟ౳ ๯ൟ౨ ං౪ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๲ಃಂഡ හౘඨ ನ ಛ౳ ෆ ಆಜฆತ౨ ං  ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ಈ ಮಧ౲ ಂತರ ಡ  คಂದ ඛಬბಂඌಸมಜං ಮൡ౨  x 2
ഺ෬ඨ ನ ಈ ඛಬბಂಧದ ඦತರใ කโ ๸තಣბ ๔౳ ೕ൐ಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ർದ౪ คಂದ ಇൿ ಇඞ౬  ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං 
ಮಧ౲ ಂತರ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ಬಲವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗำ  ಅย౵  ෭ನ๺ 1 คಂದ ಪ౵ ๺ 1 ຄರൡಪല๭ 
ಮൡ౨  කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ, කโ ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ෴฿ಗล ෥ಡಬ๾ൿ y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ನ เ๏ಷౣ  ෰ಲ౲ โ ನ ๲ಃಂഡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  y x x y 
ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ โ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಮൡ౨  ಅย౵  ಇฆತ౨ ං ಈ ඛಬბಂಧದ ෩ಲಕ කโ ಇย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯ൟ౨ ฆವ ๲ಃಂഡ x 
හౘඨ ನ เสೕಮವඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಛ౳ ෆ ನย౵  කโ ಸಮತಲ ಅౘದ ෬ว ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ เสೕಮವඝ౬  อಬ ಅౘದ ෬ว y 
งඪಸมಜං ಮൡ౨  කโ ඣೕഴ๋൤ කโ ಮ൤౨  ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ವಸბ๺ ๲ಃಂഡ ಛಜ ചಬฯ ෰ಲ౲ ಗಳ ಬಳಃಯඝ౬  x x 
෥ല ๲ಃಂഡ เสೕಮ ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಇದคಂದ ಇൿ ഺ෬ඨ ಆಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෩ಲ൫ ๲ಃಂഡ 
හౘඨ ನ ๔౳ ೕ൐෴ಜං ಮൡ౨  ๲ಃಂഡ เสೕಮ ౽ಯბದ ฿౲ ඪ౨ ෷ ๲ಃಂഡ ನ ඛಬბಂඌತ ഺ෬ඨ ಆಜฆತ౨ ං  คಂದ 2 pi 
ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ 0 คಂದ ಡ ಇฆವ හౘඨ . ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ เสೕಮವඝ౬  pi 
฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ං౪ ೕๅ ಆದฉ කโ ತౘಣๆ ಸಮ๲౲ ಡ ๭ฤ౾ං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗำ ಆຉ ಆಜๅ  
ກ೉౞ ನโಗึಲ౵ ใ ඛಯತ౽ยಕ฿ಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಅವರ ഺ෬ඨ ಗಳ ๬෥ನ౲  ฿౲ ಌ౲ ನඅಂൽಡ ಅโಗಳ เสೕಮಗಳඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯โൿ 
ಕಷౣ  ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  කโ ಈ ౽ಯბಗಳ ഺ෬ඨ ಅඝ౬  ඛಬბಂඌ๭ದฉ කโ ಅโಗಳ 
เสೕಮಗಳඝ౬  ಅಥბතಣბ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಇಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ದ ಈ 6 เสೕಮ
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ನഴเನ ಬಹಳ๠ౣ  ಞฆൡಗำ ಮൡ౨  ๸ීಧಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಮൡ౨  ๬෈ೕൡಪലಸฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ. ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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