
 િવપિરત િԋકોણિમિત િવધેયો પરના Ԑથમ յયા՚યાનમાં չવાગત છે અગાઉના સાત յયા՚યાનોમા ંઅમે િԋકોણિમિત િવધેયોની ચચાӪ 
કરી હતી જમે કે સાઈન કોસાઈન કોટ ટેન કોસકે અને સકે આ յયા՚યાન પછીથી અમે તેમના յયչતને x x x x x x 
յયા՚યાિયત કરવા જઈ રՑા છીએ અને અમે પણ આ յયչત િવધેયો વ՞ચેની ઓળખની ચચાӪ કરીએ, ચાલો આપણે સાઈન નો કેસ x 
લઈએ જથેી આપણે આપણા અગાઉના લે՘ચસӪ પરથી ӽણીએ છીએ કે સાઈન ફં՘શનમાં એક ડોમેન છે જ ેતમામ વાչતિવક x 
સ՚ંયાઓનો સમૂહ છે અને Ԛેણી એ માઈનસ વન અને વԱા વ՞ચેની બધી સ՚ંયાઓ છે.
 એક આનો અથӪ એ છે કે જો આપણે કોઈ વાչતિવક મճૂય લઈએ તો ની િનશાની ચોԜસપણે બંધ અંતરાલ બાદબાકી એકથી x x 
વԱા એક સાથે સંબંિધત હશે પછીનો ԐՇ એ છે કે શું આપણે સાઈન ફં՘શનના յયչત ફં՘શનને յયા՚યાિયત કરી શકીએ
 તેથી յયչત ફં՘શન Հારા મારો મતલબ શું છે?  કહેવાનો મતલબ એ છે કે જો આપણે માઈનસ વન થી વԱા વન ની કોઈપણ લઈએ y 
તો ԐՇ એ છે કે ԧાર ેકોઈ અનլય અિչતըવમાં હોય ըયાર ેશું સાથ ેસંબંિધત અનլય અિչતըવમાં હશે r x 
જમે કે ની સાઈન સમાન છે  આ માટેx al y 
 તેથી આ મૂળભૂત ԐՇ છે જ ેઆપણે પૂછી રՑા છીએ
 તેથી દેખીતી રીતે ચાલો કારણ કે સાઈન એ સામિયક કાયӪ છે જ ેઆપણે ӽણીએ છીએ તે સાચું નથીx 
 તેથી અહી ંઆ չલાઈડ પર મӱ નો Ԇાફ વિટӪકલ એિ՘સસ પર બનાյયો છે આડી અԟ પર અને ચાલો કહીએ કે આપણી પાસ ેsin x 

બરાબર અડધા છે અને આપણે તે બધા શોધવાનો Ԑયાસ કરી રՑા છીએ જમે કે પાપ અડધા બરાબર છે તો આપણે શું y x x 
કરીએ આપણે અહી ંએક આડી રખેા દોરીએ જ ે અԟની સમાંતર છે અને જ ે અԟ પર ધન બાજુ પર અડધાના િવչથાપન પર છે x y 
અને પછી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે ની ઘણી િકંમતો છે ઉદાહરણ તરીકે આ મૂճય અને આ મճૂય અહી ંઅને આ મૂճય x x 
ની આ િકંમત
 તેથી ની આ બધી િકંમતો  એવંુ છે કે ની િનશાની અડધા બરાબર છે અને ખરખેર અનંત ઘણા છેx x 
 તેથી આનાથી આપણે ӽણીએ છીએ કે આપણે એક અનլય શોધી શકતા નથી કે જ ેસાઈન અડધા બરાબર હોય અનેx x 
 તેથી સામાլય રીતે હવે એવંુ લાગે છે કે તે થશે ની յયչતતાને յયા՚યાિયત કરવી મնુકેલ છે  સાઈન ફં՘શન જો કે આપણે હજુ પણ તેના
յયըુԃમને յયા՚યાિયત કરી શકીએ છીએ તેના માટે અમાર ેએક નાનું આહ સરળ ઉદાહરણ લેવાની જԁર છે
 તેથી આ չલાઈડ પર આપણી પાસે ફં՘શનનો խલોટ ચોરસ બરાબર છેx 
 તેથી બરાબર ચોરસ એ વિટӪકલ અԟ પર խલોટ કરવામાં આવે છે.y x x 
 આડી અԟ પર છે અને આ વાદળી ટપકાંવાળું વળાંક છે ચોરસ બરાબર માટે વԃ છેx y 
 તેથી ફં՘શન એ તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓના સમૂહથી તમામ િબન-નકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયાઓના સમૂહ સધુી յયા՚યાિયત f 
કરવામાં આવે છે જનેે હંુ વԱા Հારા દશાӪવું છંુ હવે તમે r 
આ ફં՘શન ની રլેજમાં ની કોઈપણ િકંમત માટે અહી ંજોઈ શકો છો તો ચાલો ઉદાહરણ તરીકે લઈએ કે આ બરાબર એક છેf y y 
 તેથી બરાબર એક માટે આપણે જોઈએ છીએ કે ની બે િકંમતો છે એક બરાબર  વԱા એક અને પછી ની બીӾ િકંમત છે y x x x 
જ ે બરાબર બાદબાકી વન છેx 
 તેથી બરાબર માઈનસ વન અને બરાબર խલસ વન બંને માટે આપણને બરાબર એક મળે છે અનેx x y 
 તેથી ફરીથી કોઈ િવિશՋ નથી કે જ ે બરાબર હોય  ચોરસ એક છે કારણ કે આ બંને માટે ઓછા એક અને વԱા સમાન x fx x x 
છે  એક આપણને બરાબર એક મળે છે અનેy 
 તેથી ըયા ંકોઈ અનլય નથી જનેો અથӪ છે કે આ ફંકશનના յયչત બરાબર ચોરસને ફરીથી յયા՚યાિયત કરવું મુնકેલ લાગે x fx x 
છે
 તેથી એક સામાլય આહ યુિԝ એ છે કે અમે નવા ફં՘શનને Ԑિતબંિધત અને յયા՚યાિયત કરવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ 
.
 જ ેજૂના ફંકશન જવેું જ છે
 તેથી આપણી પાસ ેહજુ પણ બરાબર ચોરસ હશે પણ પછી આપણે આ ફં՘શન ના ડોમેનને તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓના fx x f 
સેટથી તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓના સમૂહના સબસેટ સધુી મયાӪિદત કરીશું.
 ચાલો આપણે કહીએ કે આપણે આ ફં՘શન આ િકչસામાં આ નીચેના સબસેટ પર Ԑિતબંિધત કરીએ છીએ ચાલો કહીએ કે આપણેf 
તેને બધાના સેટ સુધી મયાӪિદત કરીએ છીએ
 તેથી આપણે આ સેટ લઈએ છીએ જ ે0 થી બધા સુધી અનંત સુધીનો છે
 તેથી આપણે કહીએ કે આપણે յયા՚યાિયત કરીએ છીએ  એક નવું ફં՘શન Ԑાઇમ જ ે խલસથી છેf r 
 તેથી խલસ એ અિનવાયӪપણે r 
શૂլયથી અનંત સુધીનું આ અંતરાલ છે
 તેથી આપણે խલસથી խલસ માટે નવું ફં՘શન Ԑાઇમ յયા՚યાિયત કરીએ છીએ અને નું Ԑાઇમ ફરીથી ચોરસ r r f x f x 
બરાબર છે
 તેથી અિવભાԧ ફરીથી છે  એ ચોરસ છે જ ેસમાન છે  જમે કે અમારી પાસે તે પહેલા હતંુ કે ડોમેન હવે થી f f prime x x r 

խલસ સુધી મયાӪિદત છે પરંતુ આ Ԑિતબંધ કરવાનો ફાયદો એ છે કે ડોમેનને થી խલસ સુધી મયાӪિદત કરીને આપણે હӾ પણ r r r 
જોઈએ છીએ કે ફં՘શન હӾ પણ એ જ છે
 તેથી અગાઉ આ ફં՘શનની રլેજ અગાઉની ફં՘શન խલસ હતી કારણ કે બરાબર ચોરસ અને ચોરસ માԋ f r fx x x 
િબન-નેગેિટવ હોઈ શકે છે કારણ કે અગાઉના ફં՘શનની Ԛેણી խલસ હતી ըયાર ેપણ ԧાર ેઆપણે ડોમેનને Ԑિતબંિધત કરીએ r 
છીએ.
 આ ફં՘શનના થી խલસ સુધી હવે પણ ડોમેન હજુ પણ խલસ હશે કારણ કે તમામ િબન-નેગેિટવ નંબરો આ નવા ફં՘શન f r r f 
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Ԑાઇમની Ԛેણીમાં હશે
 તેથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે અમે ડોમેનને એવી રીતે Ԑિતબંિધત કયુӭ છે.
 કે ફં՘શનની રլેજ હӾ પણ એ જ છે
 તેથી આપણે ફં՘શનની રլેજ બદલી રՑા નથી પરંતુ મહըવની બાબત એ છે કે આપણે અહી ંકયુӭ છે કે ડોમેનની આ મયાӪદા કરવાથી 
હવે આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે હંુ խલોટી છંુ આ ફંકશનનો આલેખ એફ Ԑાઇમ લાલ રંગમાં છે
 તેથી હંુ આવնયકપણે ફԝ આડી અԟની હકારાԵક બાજુએ જ ચોરસ સમાન ના Ԇાફને իયાનમાં લઉં છંુx fx 
 તેથી લાલ રંગમાં આ વળાંક નવા ફં՘શન Ԑાઇમ માટેનો Ԇાફ છે અને હવે જો  ચાલો ની કોઈપણ િકંમત લઈએ કહીએ કે આપણે f 
લઈએ છીએ
 તેથી આ બરાબર એક બે ԋણ છે ચાલો અહી ંચાર કહીએy 
 તેથી જો આપણે બરાબર ચાર લઈએ અને આપણે જોઈએ છીએ કે Ԑિતબંિધત ડોમેન સાથે ની માԋ એક અનլય િકંમત છે જ ેછેy x 

બરાબર 2 જનેા માટે Ԑાઇમ બરાબર 4 છે હકીકતમા ંԐિતબંિધત ફં՘શન માટે બરાબર 1 માટે પણ Ԑિતબંિધત ડોમેન x f x y 
સાથે ફં՘શન Ԑાઇમ માટે ફԝ એક અનլય ઉકેલ હશે જ ે બરાબર વԱા એક અને  આવું થાય છે કારણ કે આપણે ફં՘શનના f x 
ડોમેનને થી խલસ સુધી મયાӪિદત કયુӭ છે અનેr r 
 તેથી હવે િવિશՋતા છે કારણ કે આપણે અլય કોઈપણ લઈ શકીએ છીએ આપણે આ લઈ શકીએ છીએ ઉદાહરણ તરીકે ચાલો y y 
કહીએ કે આ ની કેટલીક િકંમત છેy 
 તેથી આ વાયર માટે પણ આ અજોડ આ મી છે  અનլય જમે કે નો Ԑાઇમ જ ે ચોરસ છે તે આ ની બરાબર છે x e x x f x y 
અને
 તેથી આ Ԑિતબંિધત ફં՘શન Ԑાઇમ માટે હવે આ Ԑાઇમ ફં՘શન માટે յયչતને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરવું શԞ છે, ચાલો f f 
આપણે કહીએ કે જ ે વԱાથી વԱા સધુી છે અને વԱા સાથે સંબંિધત કોઈપણ માટે յયչત નું હશે ના g r r r y ah y g y 
વગӪમૂળ બરાબર હશે 
ԧાં આ નું ધન વગӪમૂળ છેy 
 તેથી આ રીતે આપણે ને ઘણી વખત յયા՚યાિયત કરીએ છીએ તમે પણ લખશો કારણ કે તે ઘણી વખત Ԑાઇમ ઇનવસӪ g g f 
તરીકે લખાયેલ છે
 તેથી અમે મૂળ ફં՘શનના નામ પર આહ પર આ સુપરչԃીխટનો ઉપયોગ કરીએ 
છીએ જનેા յયըુԃમને આપણે յયા՚યાિયત કરીએ છીએ
 તેથી અિવભાԧ յયչત અથવા ઘણી વખત લોકો આ રીતે લખતા નથી.f 
 તેઓ ફԝ લખે છે કે અિવભાԧ յયըુԃમ વԱા 2 વԱા માંથી છે અને અિવભાԧ յયըુԃમ Ԑાઇમના ડોમેન સાથે f r r f f 
સંબંિધત કોઈપણ માટે છે માફ કરશો અહી ંઅિવભાԧ ભૂલી ગયા છો નું અિવભાԧ յયչત ના ધન વગӪમૂળ બરાબર y f f y y 
છે
 તેથી  હવે આપણે એ જ પԺિતનો ઉપયોગ કરીશું  ફં՘શનના ડોમેનને Ԑિતબંિધત કરવું જથેી કરીને Ԛેણીમાં ફેરફાર ન થાય પરંતુ f 
પછી િવપરીત અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત થવો જોઈએ
 તેથી અહી ંઆખી યુિԝ ફં՘શનના ડોમેનને મયાӪિદત કરવાની છે ઉદાહરણ તરીકે આ િકչસામાં પણ જો આપણે કહીએ તો  ડોમેનને 
આર խલસને બદલે આર խલસને બદલે સીિમત કરો જો આપણે ડોમેનને અમુક અંતરાલ માઈનસ 2 થી խલસ 2 કહેવા માટે Ԑિતબંિધત 
કરીએ તો આ કામ કરશે નહી ંકારણ કે જો આપણે ડોમેનને માઈનસ ટુથી խલસ ટુ પર Ԑિતબંિધત કરીશું તો Ԛેણી  આ ફંકશનની માԋ 
શૂլયથી માંડીને ચાર સુધીની હશે
 તેથી ચાલો આપણે કહીએ કે આપણે તેને માઈનસ ટુ થી խલસ ટુ સુધી સીિમત કરીએ છીએ
 તેથી આપણે માઈનસ ટુ થી խલસ ટુ સુધી સીિમત કરીએ છીએ તો ફં՘શનની રլેજ માԋ શլૂયથી ચાર જમણી બાજુની હશે ԧાર ેતેની 
રլેજ  મૂળ ફં՘શન એ બધી િબન-નેગેિટવ સં՚યાઓનો સમૂહ હતો અને તે આ Ԛેણી શլૂયથી 4 જમણે સમાન નથી
 તેથી આ અથӪપૂણӪ Ԑિતબંધ નથી કારણ કે આપણે ફં՘શનના ડોમેનને આવા માં Ԑિતબંિધત કરવાનો Ԑયાસ કરવો જોઈએ .wa 

કે Ԛેણી બદલાતી નથી તે Ԛેણી હજુ પણ સમાન છે  y 
 તેથી હવે આપણે િԋકોણિમિત િવધેયોના ડોમેનને Ԑિતબંિધત કરવા માટે આ તકનીકનો ઉપયોગ કરીશું જથેી કરીને આપણે તેમના 
յયըુԃમને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરી શકીએ
 તેથી આપણે ફરીથી કાયӪની બરાબર પર પાછા જઈએ અને  હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે સાઈન ફં՘શનની રլેજ sine x y x 
માઈનસ વન અને խલસ વનની વ՞ચે છે અને જો આપણે અહી ંજોઈએ તો આપણે Ԑિતબંિધત કરીએ તો કહીએ કે એહ સાઈન એ՘સ 
ફં՘શનનું ડોમેન કહીએ કે આપણે તેને માઈનસ પાઈથી 2 સુધી મયાӪિદત કરીએ છીએ.
  વԱા બાય 2.pi 

 તેથી આપણે સાઈન ફં՘શનના ડોમેનને x 
બંધ અંતરાલ માઈનસ બાય બે થી խલસ બાય બે સુધી મયાӪિદત કરીએ છીએpi pi 
 તેથી આ Ԑિતબંધ કરવાથી આપણે જોઈએ છીએ કે Ԑિતબંિધત કાયӪ માટેનો વળાંક હશે  ઘન લાલ વળાકં જ ેહંુ હવ ેદોરવા જઈ રՑો છંુ
 તેથી તે આ હશે
 તેથી આ Ԑિતબંિધત સાઈન એ՘સ ફં՘શન માટેનો વળાંક છે ԧાં ડોમેનને માઈનસ બાય 2 થી խલસ બાય 2 સુધી મયાӪિદત pi pi 
કરવામાં આյયું છે અને આપણે અહી ંપછી પણ જોઈ શકીએ છીએ.
 આ Ԑિતબંધ તમામ આહ ટી  તેના સંભિવત મճૂયો ըયા ંછે કારણ કે જો આપણે આ વળાકંન ેઅનુસરવાનો Ԑયાસ કરીએ તો ઉદાહરણ 
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તરીકે અહી ંતે માઈનસ વન છે અને પછી જમે જમે આપણે આ િદશામાં જઈએ તેમ તેમ ના મૂճયો માઈનસ વનથી શૂլય સુધી sin x 
સતત ӽય છે અને પછી આગળ જો આપણે આહ તરફ આગળ વધીએ તો  આગળ શլૂયથી વԱા વન અને
 તેથી આ Ԑિતબંધ પછી પણ સાઈન ફં՘શનની Ԛેણી હજુ પણ માઈનસ વન થી խલસ વન છે વધુમાં આપણે એ પણ જોઈએ છીએ કેx 
જો આપણે માઈનસ વન થી խલસ વનની Ԛેણીમાં ની કોઈપણ િકંમત લઈએ તો તો ચાલો આપણે કહીએ કે આપણે આ અહી ંy y 
લઈએ છીએ
 તેથી બરાબર ઓછા અડધા બરાબર છેy 
 તેથી જો આપણે બરાબર માઈનસ અડધા લઈએ તો આપણે જોઈએ છીએ કે આ Ԑિતબંિધત ડોમેનમાં માԋ ની અનլય િકંમત y x 
છે જમે કે ની િનશાની અડધા બાદબાકીની બરાબર છે કારણ કે તમે આ Ԑિતબંિધત ડોમેનમાં જોઈ શકો છો કે આ x sine x 
ફં՘શન ԧાર ેઆ ડોમેન પર Ԑિતબંિધત હોય ըયાર ેતે સખત રીતે એકિવધ રીતે નું કાયӪ વધારી રՑું છે અનેx 
 તેથી આ કોઈપણ માટે કે જનેે આપણે આ Ԛેણી માઈનસ વન થી խલસ વનમાં લઈશું ըયા ંએક અનլય મճૂય હશે.y 
 આ અંતરાલમા ં ની અનլય િકંમત જમે કે તે ની િનશાની આ ની બરાબર હશેx fxa x y 
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે આપણે અહી ંજોઈએ છીએ કે બરાબર માઈનસ અડધા માટે આ ની િકંમત બરાબર છેy x 
 તેથી ની આ િકંમત માઈનસ 30 ની બરાબર છે  િડԆી અથવા માઈનસ પાઈ 6 થી વધુ અનેx 
 તેથી આપણે કહીએ છીએ કે સાઈન
 તેથી આપણી પાસ ેમાઈનસ પાઈ બાય 6 ની સાઈન બરાબર માઈનસ અડધા છે અને અહીથંી આપણે લખીએ છીએ કે માઈનસ 
હાફનો સાઈન ઈլવસӪ માઈનસ પાઈ બાય િસ છે
 તેથી હવે આપણે સીિમત કયુӭ છે સાઈન ફં՘શનનું ડોમેન માઈનસ પાઈ બાય ટુ અને વԱા પાઈ બાય બે વ՞ચેના નӾકના અંતરાલ સુધી
આપણે તેના յયչતને િવિશՋ અને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરવાની િչથિતમાં છીએ
 તેથી આ આલેખમા ંઆપણે સાઈન ઈլવસӪ ફં՘શનને խલોટ કરવા જઈ રՑા છીએ જનંુે ડોમેન અંતરાલ હશે માઈનસ વન અને խલસ વન
અને રլેજ વ՞ચેનો બંધ અંતરાલ દેખીતી રીતે માઈનસ પાઈ બાય ટુ અને વԱા પાઈ બાય બે વ՞ચેનો બંધ અંતરાલ હશે અહી ંએહ 
સાઈન િવԀԺ સાઈન એ՘સ મճૂયોનું કોՋક છે જ ેઆપણને આ આલેખને խલોટ કરવામાં મદદ કરશે તો ચાલો  થી શԁ xx ah m 
કરો  એટલે આપણે ӽણીએ છીએ કેinus one 
 તેથી આ અમને ખબર છે કે ઓછા બાય બે ની સાઈન માઈનસ વન બરાબર છેpi 
 તેથી અહીથંી આપણે કહી શકીએ કે 
માઈનસ વનનો સાઈન յયըુԃમ બે કરતાં ઓછા પાઈ બરાબર છે
 તેથી માઈનસ વનનો સાઈન յયըુԃમ નું સાઈન յયըુԃમ માઈનસ વન બરાબર છેy 
 તેથી વાય ઈՄલ ટુ માઈનસ વન અહી ંછે અને માઈનસ વનનો સાઈન ઈլવસӪ માઈનસ પાઈ બાય બે માઈનસ પાઈ બાય બે અહી ંછે
 તેથી આપણી પાસ ેઅિનવાયӪપણે આ િબંદુ છે
 તેથી આ માઈનસ 1 છે અને આ છે  માઈનસ પાઈ બાય 2
 તેથી માઈનસ 1 ની સાઈન յયըુԃમ માઈનસ પાઈ બાય 2 છે
 તેથી આપણી પાસ ેમૂળભૂત રીતે Ԇાફ પર આ િબંદુ છે 
અને પછી આહ આગળ વધીએ છીએ તો આપણી પાસ ેઓછા પાઈની સાઈન બાય 3 છે
 તેથી માઈનસ પાઈની સાઈન બાય 3 જ ેબાદબાકીની સાઈન છે  સાઠ િડԆી એ ԋણ ઓવર બેના ઓછા વગӪમૂળ બરાબર છે અને 
ըયાથંી આપણે લખી શકીએ કે ઓછા મૂળ ԋણ પર બેનું સાઈન յયըુԃમ 3 પર માઈનસ પાઈ છે
 તેથી વાયનું સાઈન յયըુԃમ માઈનસ Ԁટ 3 ઓવર 2 છે
 તેથી આ 4 એકમ છે અને  માઈનસ Ԁટ 3 ઓવર 2 એ લગભગ 0 ઓછા શૂլય પોઈլટ આઠ છ છે જથેી તે અંદાિજત હશે  અહી ંԞાંક 

અને પછી માઈનસ બાય ԋણtely pi 
 તેથી આ માઈનસ બાય બે છેpi 
 તેથી આનો બે તૃતીયાંશ માઈનસ બાય ԋણ હશે કારણ કે આ છ એકમ છે તે અહી ંԞાંક હશે અનેpi 
 તેથી Ԇાફ પરનો આ િબંદુ છે જ ેઆપણને મળે છે  તેવી જ રીતે આ આલેખમાથંી આપણે એ પણ બતાવી શકીએ કે માઈનસ એહ 
સોરી સાઈન յયըુԃમ એહ માઈનસ વનનો સાઈન յયըુԃમ બેના વગӪમૂળ ઉપર માઈનસ વનના સાઈન ઈլવસӪ બેના વગӪમૂળ ઉપર 
માઈનસ પાઈ બાય ચાર ઓછા થશે  બેનું એક ઉપરનું વગӪમૂળ એટલે માઈનસ શૂլય પોઈլટ સાત જ ેઅહી ંԞાંક છે અને માઈનસ પાઈ 
બાય ચાર આનો અડધો ભાગ છે જ ેըયા ંԞાંક છે
 તેથી આ અને આ અહી ંમળવા જઈ રՑું છે અને પછી માઈનસ ની સાઈન બાય 6 જ ેમાઈનસ 30 છે િડԆી માઈનસ અડધી છે pi 
અને માઈનસ હાફ છે અહી ંમાઈનસ પાઈ બાય િસ՘સ આ વչતુનો એક તૃતીયાંશ છે જ ેઅહી ંછે
 તેથી આપણને આના જવેો બીજો પોઈլટ મળે છે અને અલબԱ શլૂયનો આહ સાઈન յયըુԃમ શૂլય હશે જ ેઅહી ંછે તે સમԐમાણરીતે 
સમાન વչતુ હશે પર  ના સકારાԵક મճૂયો માટે એટલે માટે આ િબંદુ હશે કારણ કે એકના ઓછા સાઈન y ah pos ah 
յયըુԃમનો સાઈન յયըુԃમ બે બાય બરાબર છે અને પછી વԱા મૂળ 3 બાય 2 માટે આપણી પાસે મૂળ 3 બાય 2 બાય ની સાઈન pi 
յયըુԃમ છે.
  3 જ ેઅહી ંપર છે
 તેથી આ અને પછી આ આપણને આ િબંદુ મેળવશે અને તે જ રીતે પાઇ ઓવર ફોર માટે આપણે અહી ંઆ િબંદુ મેળવવા જઈ રՑા 
છીએ અને પછી પાઇ ઉપર છ માટે આપણી પાસે આ િબંદુ છે
 તેથી જો આપણે આ બધા િબંદુઓને જોડીએ તો આપણે  મેળવો
 તેથી આ ડોટેડ લાલ વળાકં એ ના સાઈન յયըુԃમ માટેનો Ԇાફ છે તે જ રીતે માટે પણ આહ આપણે જોઈએ છીએ કે જો y cos y 
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આપણે ફં՘શનના ડોમેનને Ԑિતબંિધત ન કરીએ તો ફરીથી કારણ એ છે કે કારણ કે તે સામિયક કાયӪ છે શું થશે  એ છે કે સમԆ cos 
વાչતિવક રખેા તરીકે ડોમેન સાથે આપણે તેના յયըુԃમને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરી શકતા નથી 
કારણ કે નું કોઈપણ મૂճય જ ેઆપણે આ ફં՘શનની Ԛેણીમાં લઈએ છીએ તે ના ઘણા જુદા જુદા મճૂયો હશે જનેા માટે y cos x 

તે ની બરાબર હશે પરંતુ  આપણે જોઈએ છીએ કે જો આપણે Ԑિતબંધક કહીએ સાઈન ફં՘શનની જમે જ જો આપણે cos x y 
કોસાઈન ફં՘શનને કોસાઈન ફં՘શનના ડોમેનને 0 થી સુધીના અંતરાલ સુધી Ԑિતબંિધત કરીએ છીએpi 
 તેથી આપણે ફԝ 0 થી સુધી જ իયાનમાં લઈએ છીએpi 
 તેથી 0 થી વ՞ચેના બંધ અંતરાલને 0 થી જો આપણે  ફં՘શનને આ સુધી રીયલ લાઇનના આ સબસેટ સુધી pi pi cos ah 
મયાӪિદત કરો તો ફં՘શનનો Ԇાફ આના જવેો હશે cos 
અને ફરીથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે સાઈન ફં՘શનના કેસની જમે આ સમԆ Ԛેણી આવરી લેવામાં આવે છે, ભલે આપણે  
કોસાઇન ફં՘શનની Ԛેણીને કરવા માટે ડોમેનને 0 સુધી મયાӪિદત કરો ԧાર ેઆ 0 થી અંતરાલ સુધી મયાӪિદત હોય ըયાર ે1 pi pi 
અને ઓછા 1 ની વ՞ચેના તમામ મճૂયો 1 અને ઓછા 1 વ՞ચે હોય છે કારણ કે આ લાલ વળાંક 1 અને ઓછા 1 વ՞ચે સતત રહે છે.
  અહીથંી એકથી શԁ કરો અને જમે જમે આપણે વળાંક સાથે આગળ વધીએ છીએ તેમ તેમ આપણે બે બાય પર શૂլયના મճૂય pi 
સુધી પહોચંીએ છીએ અને પછી વધુ નીચે આપણે માઈનસ વન સુધી જઈએ છીએ ԧાર ે ની બરાબર હોય છેx pi 
 તેથી ના ડોમેનને મયાӪિદત કરીને પણ ફં՘શન 0 થી સમԆ Ԛેણી છે  હજુ પણ એ જ રીતે આપણે જોઈએ છીએ કે જો cos pi 
આપણે ની કોઈપણ િકંમત લઈએ તો ચાલો કહીએ કે આપણે બરાબર લઈએ છીએ અને આપણે અહી ંઅડધુ કહીએ છીએy y 
 તેથી જો આપણે મૂળ ફં՘શનને જોઈએ તો જનેું ડોમેન હતું  સંપૂણӪ વાչતિવક રખેા તો પછી આપણી પાસે અહી ં ની ah cos x 
ઘણી જુદી જુદી િકંમતો હશે અને પછી અહી ંબીӾ િકંમત અને અહી ંબીજંુ મճૂય એ જ રીતે બીӾ િકંમત અહી ંઅને અહી ંપણ અને
 તેથી અનંતપણે ના ઘણા મճૂયો હશે જનેા માટે અડધા બરાબર છે પરંતુ ԧાર ેઆપણે ડોમેનને Ԑિતબંિધત કરીએ છીએ  x cos x 
શૂլય થી શું આપણે જોઈશું કે નું એક અનլય મճૂય નું એક જ મճૂય છે જ ેઆ િકչસામાં છે આ ઉદાહરણમાં તે બાય pi x x pi 
ԋણ અથવા સાઠ િડԆી છે કારણ કે સાઠ િડԆીની અડધા બરાબર છે અનેcos 
 તેથી શું  આપણે જોઈએ છીએ કે તે માԋ બરાબર અડધા માટે સાચું નથી અમે અંતરાલમાં અլય કોઈપણ લઈએ છીએ આહ y y 
બાદબાકી એક થી વԱા એક જ ેખચӪ કાયӪની Ԛેણી છે જ ેઆપણે જોઈશું કે આમાં હંમેશા અનլય હશે આ Ԑિતબંિધત ડોમેનમાં જમે x 
કે તે આ ની બરાબર હશે અને અલબԱ તે չપՋ પણ છે કારણ કે આપણે આ ફં՘શન ફં՘શનને જોઈ cos o  f x y cos 
શકીએ છીએ ԧાર ેઆ ડોમેન માટે 0 થી 0 સુધી મયાӪિદત હોય ըયાર ે માટે Ԇાફ એકિવધ રીતે ઘટી રՑો છે અનેpi 
 તેથી કોઈપણ મճૂય માટે  જ ેઆપણે લઈએ છીએ ըયા ંઆ અંતરાલમા ંહંમેશા એક અનլય હશે અનેy x 
 તેથી ફં՘શનનો յયչત હવે અનլય રીતે હોઈ શકે છે, મારો મતલબ અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત છે, જમે કે સાઈન ફં՘શન માટે cos 
આપણી પાસે માઈનસ વનથી խલસ સુધીના ફં՘શનનો յયչત છે.cos 
 એક ડોમેન છે અને Ԛેણી છે બંધ અંતરાલ 0 થી અને ફરીથી અહી ંઆપણી પાસે મճૂયોનું કોՋક છેpi 
 તેથી જમે આપણે સાઈન ફં՘શન માટે કયુӭ છે તેની સાથે આપણે શԁઆત કરીએ છીએ
 તેથી આપણી પાસ ેમાઈનસ વનની બરાબર ની છે અનેpi cos 
 તેથી બાદબાકી એક ની બરાબર હશેcos inverse of  y 
 તેથી વાય નું િવપરીત માઈનસ વન બરાબર છે અહી ં બરાબર હશેpi pi 
 તેથી આપણી પાસ ેԆાફ પર આ િબંદુ છે બરાબર અને પછી ચાલો આપણે અહી ંલઈએ
 તેથી અહી ંઆપણી પાસે ԋણ ઓવરની છે  ચાર સમાન છે  બે ના વગӪમૂળ ઉપર ԋણ પાઈ ની બરાબર pi cos cos 
એટલે બે ના વગӪમૂળ પર ઓછા એક અને અહીથંી આપણને જ ેમળે છે તે એ છે કે બે ના વગӪમૂળ ઉપર ઓછા એક નો કોસ յયըુԃમ 
ચાર પર ԋણ પાઈ બરાબર થશે
 તેથી ઓછા એક
 તેથી બરાબર  માઈનસ વન ઓવર બેનું વગӪમૂળ અહી ંԞાંક આહ છે અને ԋણ પાઈ બાય ચાર એ મૂળભૂત રીતે ԋણ ચતુથાӭશ છેy 
 તેથી આ નવ એકમ છે
 તેથી ԋણ ચતુથાӭશ હશે Ԟાંક છ અને ԋણ ચતુથાӭશ એકમ ԋણ ચાર પાંચ છ અને Ԟાંક ըયા ંઆપણી પાસ ેજ ેિબંદુ છે તે આલેખ પરનો
આ િબંદુ છે 
અને તે જ રીતે ԧાર ેઆપણે વધુ આગળ જઈએ છીએ ըયાર ેઆપણે જોઈએ છીએ કે બરાબર માઈનસ હાફ માટે ԧારેah cos x 

બે બાય ԋણ બરાબર છે અનેx pi 
 તેથી cos inverse of minus half

બરાબર બાદબાકી અડધા so cos inverse of cos  y 
 તેથી બરાબર બાદબાકી અડધા અહી ંછે, કારણ કે ઓછા અડધાનો յયչત બે પાઇ બાય ԋણ જટેલો થશે જ ેઆહનો બે તૃતીયાશં y 
ભાગ છે આ સમԆ Ԛેણી જ ેછ આહ નાનો ચોરસ બરાબર છે
 તેથી તે અહી ંઆવે છે અըયાર સધુી આપણે મેળյયું છે કોસ ઇլવસӪ કવӪનો આ ભાગ જ ેહંુ ડોટેડ લાઇન સાથે બતાવી રՑો છંુ અને પછી
આગળ આપણે ӽણીએ છીએ કે બે બાય ની શૂլય છે અનેpi cos 
 તેથી શլૂયનો કોસ ઇլવસӪ બે બાય હશેpi 
 તેથી શլૂયનો કોસ ઇլવસӪ પાઇ બાય બે હશે આ સમԆ Ԛેણીનો અડધો ભાગ જ ેઅહી ંԞાંક હશે અને પછી એક સમાન આહ સԐમાણ
હશે જ ેતમને ના હકારાԵક મճૂયો માટે આ રખેા િવશે વળાંક ӽણો છોy 
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે આપણે ӽણીએ છીએ કે 0 ની છે અનેcos 1 
 તેથી ની િવલંબ થશે  0 હોઈએ તો અહી ંઆ િબંદુ કયો છે અને ચાલો આપણે વધુ એક િબંદુ લઈએcos 1 
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 તેથી બાય ԋણ આપણે ӽણીએ છીએ કે સાઠ િડԆીનો જ ે બાય ԋણ છે તે અડધા જમણા બરાબર છેpi cos pi 
 તેથી અડધા ની હશે cos inverse pi by three
 તેથી નું յયըુԃમ અડધા બરાબર અહી ંછેcos  y 
 તેથી નું િવપરીત અડધા બરાબર છે 3 બાય 3 અહી ંછેcos y pi pi 
 તેથી આપણી પાસ ેઆ િબંદુ છે
 તેથી વળાંક કંઈક આના જવેો દેખાશે 
તેથી આ માટે વળાંક છે  յયչત ફં՘શનcos 
 તેથી તે જ રીતે આપણી પાસે અլય િԋગોનો છે  મેિટӬ ક ફં՘શլસ અને દરકે જ՛યાએ આપણને એક જ સમչયા છે કે જો આપણે 
અગાઉના લે՘ચરમાં յયા՚યાિયત કયાӪ મજુબ સમԆ ડોમેનને જોઈએ તો િવપરીતને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરવું મુնકેલ બનશે અને
 તેથી આપણે ડોમેનને Ԑિતબંિધત કરવું પડશે ઉદાહરણ તરીકે ટેન ફં՘શન માટે  ડોમેન એ તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓ છે િસવાય કે pi
ના 2 બાયના િવષમ ગુણાંકમાં તેનું કારણ એ છે કે બાય 2 ના િવષમ ગુણાંક પર ટેન ફં՘શન અનબાઉլડ થઈ ӽય છેpi 
 તેથી આ અԟ પર ટેન ફં՘શનનો આલેખ છે આપણી પાસે છે જનેી ઊભી અԟ ટેન છે અને વાદળી ડોટેડ વળાંક એ x x x tan x
ફં՘શન છે અને આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે આ ફરીથી એક સામિયક ફં՘શન છે તે સાથ ેપુનરાવિતӪત થાય છે અનેpi 
 તેથી આપણે શું કરી શકીએ તે એ છે કે જો આપણે ફં՘શનના ડોમેનને માઈનસ વ՞ચેના અંતરાલ સુધી મયાӪિદત કરીએ તો tan pi 
બે થી વԱા પાઈ બાય બે
 તેથી અહી ંઆપણે બંધ અંતરાલ લેવો પડશે
 તેથી આ ખુճલા અંતરાલને માફ કરશે કારણ કે
 તેથી આ ખુճલું અંતરાલ છે ખુճલું અંતરાલ ગોળાકાર કૌસં સાથ ેસચૂવવામા ંઆવે છે અને બંધ બંધ અંતરાલ માટે આપણે ચોરસ કૌસં 
લઈએ છીએ
 તેથી જો આપણે ડોમેનને આ ખુճલા અંતરાલ સુધી મયાӪિદત કરીએ તો 
ઓપન ઈլટરવલ લેવાનું કારણ એ છે કે ટેન ફં՘શન માઈનસ પાઈ બાય ટુ અને խલસ પાઈ બાય ટુ પર અનબાઉլડ થઈ જશે
 તેથી આપણે ટાળવું પડશે  તે બે િબંદુઓ
 તેથી માઈનસ બાય ટુ અને વԱા બાય બે વ՞ચેના અլય તમામ િબંદુઓ ટેન ફં՘શનનું Ԑિતબંિધત ડોમેન હશે અને ԧાર ેpi pi 
આપણે ટેન ફં՘શનને તે ડોમેન સુધી મયાӪિદત કરીએ છીએ ըયાર ેԐિતબંિધત ટેન ફં՘શન માટેનો વળાંક બને છે હંુ તેને બતાવી રՑો છંુ 
લાલ વળાંક સાથે
 તેથી લાલ વળાકં જમે કે આપણે હવે જોઈ શકીએ છીએ સૌԐથમ તો લાલ વળાંક માઈનસ અનંતથી વԱા અનંત સુધીના ટેન ફં՘શનની
સમԆ Ԛેણીને આવરી લેશે 
તેથી સમય ફં՘શનના ડોમેનને આ સુધી મયાӪિદત કરીને પણ માઈનસ પાઈ બાય 2 અને խલસ પાઈ બાય 2 વ՞ચેનો ખુճલો અંતરાલ એ 
છે કે આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે Ԛેણી હજુ પણ એ જ રહે છે જ ેપહેલાની બધી વાչતિવક સ՚ંયાઓનો સમૂહ છે જો કે રસԐદ 
બાબત એ છે કે આવું થાય છે જો આપણે લઈએ કારણ કે આપણે જોઈએ છીએ કે આ લાલ વળાકં એ એકિવધ રીતે વધતો વળાંક છે 
અને
 તેથી તે չપՋ છે કે જો આપણે ટેન ફં՘શનની Ԛેણીમાં ની કોઈપણ િકંમતમા ં ની કોઈપણ િકંમત લઈએ તો ની કોઈપણ y y y 
વાչતિવક િકંમત શું છે?  આપણે જોઈશું કે આ અંતરાલમાં હંમેશા ની અનլય િકંમત હશે.x 

બાય બે થી વԱા બાય બે ըયા ં ની અનլય િકંમત હશે જમે કે નું ટેન તે બરાબર હશે pi pi x x y 
 તેથી ફરીથી ટેન માટે  ફં՘શન એ չપՋ છે કે ડોમેનને માઇનસ બાય 2 થી խલસ બાય 2 વ՞ચેના ખુճલા અંતરાલ સુધી pi pi 
મયાӪિદત કરીને ટેન ફં՘શનના յયըુԃમને િવિશՋ રીતે յયા՚યાિયત કરી શકાય છે,
 તેથી આ չલાઇડ પર આપણે ફરીથી સાઈન અને કોસાઈન ફં՘શનની જમે જ խલોટ કરીએ છીએ.
 ટેન ફં՘શનના յયըુԃમનો આલેખ જથેી આપણે જોઈ શકીએ કે ટેન ઇլવસӪ ફં՘શનનું ડોમેન એ તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓનો સમૂહ છે 
, અલબԱ Ԛેણી એ અહી ંબતાյયા Ԑમાણે માઇનસ પાઇ બાય ટુ અને વԱા પાઇ બાય બે વ՞ચેનો ખુճલો અંતરાલ છે અને  ચાલો હવે 
Ԇાફ બનાવવાનો Ԑયાસ કરીએ
 તેથી આપણે અહી ંમճૂયોના આ કોՋકમાંથી જોઈ શકીએ છીએ કે સૌԐથમ 0 નું છેtan 0 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે 0 નું છે અને તે પરથી તે અનુસર ેછે કે શլૂયનો յયըુԃમ શૂլય સમાન હશેtan 0 tan 
 તેથી સમાન ટાન յયըુԃમ  શૂլય માટેy 
 તેથી નું ટૅન յયըુԃમ શૂլય બરાબર શૂլય બરાબર છેy 
 તેથી આ Ԇાફમા ંઆપણી પાસ ે આડી અԟ પર રચાયેલ છે અને નું յયըુԃમ ઊભી અԟ પર રચાયેલ છેy y tan 
 તેથી શૂլયની બરાબર છે આ િબંદુ અને મા ં શૂլયનું յયըુԃમ પણ શૂլય છેy tan tan  
 તેથી ટૅન յયըુԃમના આલેખ પર આપણી પાસે આ િબંદુ છે 
તો આપણે જોઈએ છીએ કે પાઈ બાય િસનો આહ ટૅન એ મૂળ ԋણની ઉપર એક છે અને
 તેથી એક વટાવ મૂળ ԋણનો ટૅન յયըુԃમ 
પાઈ બાય છ બરાબર થશે.
  એક ઉપર મૂળ ԋણનું յયըુԃમtan 
 તેથી એક ઉપર મૂળ ԋણ છે એ અહી ંԞાંક હોવો જોઈએah 
 તેથી આ બરાબર છે 1 ની ઉપર ԁટ 3 અને ફં՘શનની િકંમત અને ની િકંમત ԁટ 3 પર 1 ની બરાબર y tan inverse y 
હશે  6 સુધીમા ંજ ેઆ સમԆ Ԛેણીનો એક તૃતીયાશં છે જ ેઅહી ંԞાંક હશે હશે  Ԟાંક ըયા ંઅને પછી અલબԱ આપણે ӽણીએ s 
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છીએ કે 4 બાય પાઈ નું ટૅન 1 છે અને ટૅન ઑફ હોવાથી ટૅન ઑફ પાઈના ટૅન બાય 4 બરાબર 1 થાય છે, તે અનુસર ેછે કે 1 નું ટૅન 
յયըુԃમ 4 બાય પાઈ બરાબર હશે
 તેથી બરાબર ટૅન յયըુԃમ  એકનો પાઇ બાય ફોર પાઇ થશેy 
 તેથી વાય બરાબર એક અહી ંછે અને પાઇ બાય ચાર અહી ંછે
 તેથી આપણી પાસ ેઆ િબંદુ Ԇાફ પર જમણી બાજુએ છે અને તે જ રીતે આપણે અլય િબંદુઓને પણ કાવતԀં કરી શકીએ છીએ,
 તેથી આપણે જ ેમેળવીશું તે છે  આના જવેો વળાંક પરંતુ નોધં કરો કે 
જમે ӽય તેમ ટેન յયըુԃમનું મճૂય નું મճૂય અનંતમાં ӽય તેમ તે મોટંુ અને મોટંુ થતંુ ӽય તેમ ના સકારાԵક મճૂયો માટે ધનનીy y y 
બાજુ પર ટેન յયըુԃમનું મճૂય ӽય તેમ  અનંત ટૅન յયըુԃમ પાઈ બાય બે પર જશે પણ બે બાય પાઈ ની બરાબર નહી ંથાય તે y y 
કլવઝӪ થશ ેકારણ કે તમે જોઈ શકો છો કે આ Ԇાફ એહ તરફ જઈ રՑો છે
 તેથી આ ઊભી અԟના મૂճયને અનԁુપ રખેા છે જ ેઊભી પરની િકંમત છે ધરી બે બાય ની બરાબર છેpi 
 તેથી આ ડોટેડ વળાંક Ԟારયે આ થી આગળ નહી ંӽય  નԜર લાલ રખેા અને તે જ રીતે નકારાԵક બાજુ પર પણ આ a h 
કોՋકનો ઉપયોગ કરીને આપણે ના નકારાԵક મճૂયો માટે નકારાԵક બાજુ વળાંક દોરી શકીએ છીએ અને અહી ંપણ જ ેવળાકં y 
મળશે તે કંઈક આના જવેો છે
 તેથી પણ અહી ંઆપણી પાસે આ રખેા છે જ ેજ ે ને અનુԁપ છે જ ેઊભી અԟ પર માઈનસ બાય 2 ને tan inverse y pi 
અનુલԟે છે અને જમે માઈનસ અનંત તરફ ӽય છેy 
 તેથી જો આપણે આ િદશામાં જઈશું તો શું થશે કે તમે અહીથંી જોઈ શકો છો તેમ Ԇાફ જશે.
 2 બાય માઈનસ ની આ િકંમતની નӾક અને નӾક છે પરંતુ તે Ԟારયે ઓળંગશે નહી ંકે હકીકતમાં કદી pi tan inverse y 
માઈનસ બાય 2 ની બરાબર નહી ંહોય.pi 
 તેવી જ રીતે કોટેլજլેટ ફં՘શન માટે પણ કે આપણી પાસ ેઅહી ંકોટેլજլેટ ફં՘શન છે તે કોટӲ՘સ ફં՘શન િસવાય બીજંુ કંઈ નથી.
  1 ઓવર એટલે કે જ ે છે અથવા આપણે તેને તરીકે પણ લખી શકીએ છીએtan x an cos x over sin x sin x 
 તેથી કોટેլજլેટ એ ની સાઈન પર બરાબર છે અનેx x cos x 
 તેથી તમે જોશો કે ԧાર ેપણ બહુિવધ હોય ըયાર ેપૂણાӭક ગુણાંક  ના Ԟારયે એ ની સાઈનનો પૂણાӭક x pi whe  x x pi 
ગુણાંક નથી 0 છે અને
 તેથી માટે નું સહչપશӪક ના પૂણાӭક ગુણાંક છે તે સારી રીતે յયા՚યાિયત નથી અને તે આ Ԇાફ પરથી չપՋ છે કે ԧાં x x pi 
આપણે આડી અԟ પર અને ની કોટ પર કાવતԀં કયુӭ છે.x x 
  ઊભી અԟમા ંઆપણે જોઈ શકીએ છીએ કે ના પૂણાӭક ગુણાંક પરpi 
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે શૂլય બરાબર અથવા બરાબર અથવા બે આપણે જોઈએ છીએ કે આલેખ Ԟાં તો વԱા અનંત x x pi pi 
અથવા ઓછા અનંત તરફ ӽય છે
 તેથી તે અનબાઉլડ જમણે બને છે અને
 તેથી જ ԧાર ે કોટ ફં՘શનનું ડોમેન յયા՚યાિયત કરવામાં આյયું છે તે આ રીતે յયા՚યાિયત થયેલ છે જથેી આપણે ડોમેન માટે આ 
સેટ િસવાયના તમામ વાչતિવક મճૂયોને իયાનમાં લઈ 
શકીએ અને આ સેટ ચોԜસપણે ના તમામ પૂણાӭક ગુણાંક Հારા અથӪ થાય છેpi 
 તેથી આ તારનો ડોમેન સમૂહ છે ફં՘શન અને અલબԱ Ԛેણી એ બધી વાչતિવક સ՚ંયાઓનો સમૂહ હશે કારણ કે તાર ફં՘શન માઈનસ
અનંત અને વԱા અનંત વ՞ચેના તમામ આહ વાչતિવક મճૂયો લેશે અને અલબԱ તે સાથે સામિયક પણ છેpi 
 તેથી એ સામિયક ફં՘શન છે સાથે  cot x ah pi
 તેથી એ ના ની બરાબર છે એટલે જો તમે એ જ ડોમેનને իયાનમાં લો જ ેઅહી ંյયા՚યાિયત કરવામાંcot x pi plus xi cot 
આյયું છે તો નું કોઈપણ મૂճય જ ેઆપણે અહી ંલઈએ છીએ તે તાર ફં՘શનના յયչતને յયા՚યાિયત કરવું મુնકેલ બનશે.y 
 આ લોy 
 તેથી આ ԋણ બાય બે ની બરાબર ને અનુԁપ છે y 
તેથી ની ઘણી જુદી જુદી િકંમતો હશે જનેા માટે ની કોટ આ મճૂય ԋણ બાય 2 જટેલી હશે અનેx x 
 તેથી ըયા ંકોઈ અનլય નથી અનેx 
 તેથી આ ડોમેન સાથે કોટ ફં՘શનના յયըુԃમને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરી શકાતંુ નથી અને
 તેથી આપણે ફરીથી કોડӪ  ફં՘શનના ડોમેનને Ԑિતબંિધત કરવું પડશે
 તેથી આપણે શું કરીએ છીએ કે આપણે ડોમેનને આ અંતરાલ 0 થી સુધી મયાӪિદત કરીએ છીએpi 
 તેથી આપણે આ અંતરાલ 0 થી લઈએ છીએ.pi 
  પરંતુ આપણે િબંદુ 0 અને નો સમાવેશ કરી શકતા નથી કારણ કે તાર ફં՘શન અનબાઉլડેડ છે તે આ બે અંિતમ િબદુંઓ પર pi 
સારી રીતે յયા՚યાિયત નથી
 તેથી અમે 0 થી વ՞ચેના ખુճલા અંતરાલને લઈએ છીએ અને તાર ફં՘શનના ડોમેનને આ ઓપન ઈլટ સુધી મયાӪિદત કરીએ છીએ.pi 

ԧાર ેઆપણે તેને Ԑિતબંિધત કરીએ છીએ ըયાર ેઆપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે તાર ફં՘શનનો વળાંક આ ખુճલા  erval 
અંતરાલ 0 થી સુધી મયાӪિદત છે હવ ેહંુ અહી ંલાલ ઘન લાલ વળાકં સાથે જ ેદોԀં છંુ તે બની ӽય છે અને હવે તે જોવાનું ખૂબ જ pi 
સરળ છે કે Ԑિતબંિધત કયાӪ પછી પણ  કોટ ફં՘શનનું ડોમેન ઓપન ઈլટરવલ 0 થી પાઈ સુધી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે 
Ԛેણી હજુ પણ માઈનસ અનંતથી વԱા અનંત સુધીની છે
 તેથી કોડӪ  ફં՘શનની રլેજ હજુ પણ તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓનો સમૂહ છે પછી પણ ડોમેનને આના સુધી મયાӪિદત કયાӪ પછી પણ 
ખુճલું અંતરાલ 0 થી અને બીજંુ એ પણ જોવાનું ખૂબ જ સરળ છે કે અહી ંનԜર વળાંક એકિવધ રીતે ઘટી રՑો છે અનેpi 
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 તેથી જો આપણે તાર ફં՘શનની Ԛેણીમાં કોઈપણ લઈએ તો જો આપણે કોઈપણ લઈએ તો ચાલો આપણે અહી ં લઈએy y ay 
 તેથી આપણે આ લોy 
 તેથી આ એ આહ ઓછા ԋણ બાય બે છેy 
 તેથી જો આપણે કોઈપણ લઈશું તો ըયા ંએક અનլય હશે જ ેઅહી ંછે જ ેતાર ફં՘શનના આ Ԑિતબંિધત ડોમેનમાં આવેલું હશે y x 
જમે કે ની કોટ આ ની બરાબર હશે  આ સાચું હશે અથવા ની કોઈપણ િકંમત જ ેતમે લો છો અને તે પણ ખૂબ જ չપՋ x y f  y 
છે કારણ કે આ તાર ફં՘શન એ સતત કાયӪ છે આમાં તે આ Ԑિતબંિધત ડોમેનમાં સતત કાયӪ છે અને વધુમા ંતે એકિવધ રીતે ઘટી રՑું છે 
અને
 તેથી આ ડોમેન પર તાર ફં՘શનને Ԑિતબંિધત કરીને  આપણે તેના յયըુԃમને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરવામાં સમથӪ હોવા જોઈએ
 તેથી અમે ફરીથી કોટ ઇլવસӪ ફં՘શન માટે Ԇાફ બનાવવાનો Ԑયાસ કરીએ છીએ 
જનેું ડોમેન તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓનો સેટ હશે અને Ԛેણી હવે તાર ફં՘શનનું Ԑિતબંિધત ડોમેન હશે જ ેખુճલું અંતરાલ છે.
 શլૂય થી પાઈ ની વ՞ચે હવે આપણે ӽણીએ છીએ કે ચાલો અહીથંી શԀ કરીએ આપણે ӽણીએ છીએ કે બે બાય પાઈ ની કોટ શլૂય 
બરાબર છે અને
 તેથી શլૂય નો કોટ ઈլવસӪ પાઈ બાય બે હશે
 તેથી નો કોટ ઈլવસӪ શլૂય ની બરાબરy 
 તેથી બરાબર  અહી ંશլૂય એ બે બાય પાઈ બરાબર હશેy 
 તેથી પાઈ બાય બે અહી ંછે
 તેથી આપણે ના Ԇાફ પર આ િબંદુ મેળવીએ છીએcot inverse y 
 તેથી અહી ંԆાફમા ંઆપણી પાસ ે આડી અԟ પર રચાયેલ છે અને ના અનુԁપ કોટ յયըુԃમ ઊભી અԟ પર խલોટ કરવામાં y co  y 
આવશે તેવી જ રીતે આપણી પાસે ԋણની ઉપર ની કોટ છે જ ેԋણના વગӪમૂળની ઉપર એક છે અનેpi 
 તેથી ԋણના વગӪમૂળની ઉપર એકનો કોટ յયըુԃમ ԋણની ઉપર સમાન હશેpi 
 તેથી એકનો કોટ յયըુԃમ  આહ ઉપર ԋણનું વગӪમૂળ Ԟાંક હશે અને ԋણ ઉપર પાઇ અહી ંԞાંક હશે તો તે ըયા ંԞાંક હશે અને પછી 
આપણે આ િબંદુ અહી ંમેળવીશું
 તેથી આ છે
 તેથી આ પાઇ ઓવર બે આ બરાબર પાઇ ઓવર ԋણ છે અને  પછી જમે જમે આપણે ને વધુ સકારાԵક મճૂયોમા ંવધારતા જઈએ y 
છીએ
 તેથી આપણે અહી ંઆ િદશામા ંજઈ રՑા છીએ 
તેથી ઉદાહરણ તરીકે ના વગӪમૂળનો ah 3 cot inverse 
6 Հારા થશે જથેી આપણે વધારતા આપણે જ ેજોઈશું તે છે.pi y cot inverse 
 ઘટશે અને શլૂય તરફ જશે
 તેથી કોટ յયըુԃમ
 તેથી અહીથંી કોՋકમાંથી આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે ԋણના વગӪમૂળનંુ કોટ յયըુԃમ પાઈ બાય છ બરાબર છે
 તેથી ԋણનું વગӪમૂળ અહી ંԞાંક હશે અને પાઈ બાય 6 Ԟાંક હશે
 તેથી આ આ પાઇ છે  6 Հારા.pi  

 તેથી આપણે આ િબંદુને વળાંક પર બરાબર મેળવીએ છીએ
 તેથી આવնયકપણે આપણી પાસે જ ેછે તે આપણે અըયાર સધુી խલોટ કયુӭ છે અને તે આના જવેું જશે પરંતુ જમે અનંત કોટ ઇլવસӪ y 

પર જશે તેટલું મճૂય શլૂય તરફ જશે પરંતુ તે Ԟારયે નહી ં શૂլય જમણે બરાબર બનો અને પછી ના ઋણ મճૂયો માટે આપણે જ ેy y 
જોઈશું તે સમાન Ԑકારનો વળાંક હશે અને જ ેઆપણે ના નકારાԵક મճૂયોને જોઈને દોરવામા ંઆવી શકીએ, ઉદાહરણ cot x 
તરીકે અહીથંી આપણે શું કરીશું  જુઓ કે 
માઈનસ 1 નું આહ કોટ յયըુԃમ ઉદાહરણ તરીકે ԋણ પાઈ પર ચાર બરાબર હશે
 તેથી માઈનસ એક અહી ંછે અને ચાર પર ԋણ પાઈ હશે
 તેથી આ છ એકમ છે
 તેથી ચાર પર ԋણ પાઈ સાડા ચાર એકમ હશે
 તેથી તે અહી ંԞાંક Ԟાંક હશે
 તેથી આ વાય બરાબર છે માઈનસ વન અને આ મճૂય અહી ંԋણ પાઈ બૉટા ચાર છે અને પછી વધુ નકારાԵક મճૂયો માટે આહ ફોર 
ઓન છે જ ેઆપણે જોઈશું કે કોટ ઇનવસӪનું મճૂય  ફં՘શન તરફ જશેpi 
 તેથી હવે આપણે અંદર જઈ રՑા છીએ આ િદશા જથેી આપણે ની િકંમત બનાવીએ
 તેથી આ չતંભમાં ની િકંમત છે કારણ કે વધુ ને વધુ નેગેિટવ બનતો ӽય છેy y 
 તેથી માઈનસ એક થી માઈનસ չՄેર ԁટ સુધી ԋણનો ની િકંમત વધુ નેગેિટવ થાય આ ની િકંમત આગળ વધે છે  તરફ તોy x pi 
આપણી પાસે શું હશે
 તેથી આ છેah 
 તેથી આ છેpi 
 તેથી આ વળાંક ડોટેડ વળાંક કંઈક આના જવેો જશે
 તેથી આપણી પાસ ેઆખર ે ના માટે લાલ ટપકાંવાળું વળાંક છે જથેી વધુ ને વધુ નેગેિટવ કોટ ઇનવસӪ બને  y cot inverse y 
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એ તરફ વલણ રાખશે પરંતુ હંમેશા કરતા ઓછંુ હશે હકીકતમાં તે Ԟારયે ની બરાબર નહી ંહોય આગામી ફં՘શન y pi pi pi 
એહ કોસેકլટ ફં՘શન છે
 તેથી નું કોસકેլટ ફં՘શન કોસેકլટ છે જમે આપણે ӽણીએ છીએ કે ની સાઈન પર 1 તરીકે յયા՚યાિયત કરવામાં આવે છે x x 
અને તે પણ છે  એક સામિયક ફં՘શન િԋકોણિમિત ફં՘શન અને કારણ કે તે ની સાઈન પર 1 છે તે અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત x 
કરવામાં આવશે નહી ંԧાર ેપણ પાપ શૂլયની બરાબર હોયx 
 તેથી ԧાર ેપણ એ ના કોસેકլટનો પૂણાӭક ગુણાંક હોય ըયાર ેતે અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત થતો નથી અનેx x pi 
 તેથી તેનું ડોમેન ફં՘શન એ ના પૂણાӭક ગુણાંક િસવાયની તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓનો સમૂહ છે જથેી તે cosecant pi 

નું ડોમેન છે અને Ԛેણી માટે આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે છે કારણ કે એ સાઈન પર 1 છે અને cosecant x cosecant x x 
સાઈન ની Ԛેણી એ તમામ છે માઈનસ 1 અને વԱા 1 ની વ՞ચેના મճૂયો શું થશ ેકે 1 ઓવર સાઈન અંતરાલ માઈનસ 1 થી વԱા x x 
1 ની બહારના તમામ મճૂયો લેશે.

 તેથી અને તે આ આલેખમાંથી ખૂબ જ չપՋ છે ԧાં આપણી પાસે આડી અԟ પર છે અને આપણી પાસે છે  વિટӪકલ અԟ પર x x 
નું કોસકેլટ કારણ કે આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે વાદળી ટપકાંવાળું વળાંક માઈનસ વન અને વԱા એક વ՞ચે Ԟારયે કોઈ મૂճય લેશે 
નહી ંઅને આ એટલા માટે છે કારણ કે તે સાઈન પર એક છે અને ઓછા એક અને વԱા વ՞ચેના મճૂયો લે છે એક અનેx sin x 
 તેથી કોસેકլટ ફં՘શનની Ԛેણી એ આ Ԛેણી બાદ 1 થી વԱા 1 િસવાયની તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓનો સમૂહ છે અને
 તેથી હવે સાથ ેકારણ કે તે હજુ પણ સામિયક છે કારણ કે આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે તે હજુ પણ સામિયક કાયӪ છે cosecant x
નું સામિયક કાયӪ છે  જો આપણી પાસે હોય  આ ડોમેન તરીકે અમે હજુ પણ કોસેકլટ ફં՘શનના յયըુԃમને અથӪપૂણӪ રીતે x e 
յયા՚યાિયત કરી શકતા નથી અને
 તેથી અમાર ેકોસેકլટ ફં՘શનના ડોમેનને Ԑિતબંિધત કરવાની જԁર છે જમે કે આપણે અլય અગાઉના િԋકોણિમિત કાયӷ માટે કયુӭ છે
 તેથી આ િકչસામાં એક સંભિવત પસંદગી એ છે કે આપણે իયાનમાં લઈએ.
  ઈլટરવલ માઈનસ પાઈ બાય 2 થી વԱા બાય 2 િબંદુ 0 િસવાય.pi 

 તેથી આપણે કોસકેլટ ફં՘શનના ડોમેનને બંધ ઈլટરવલ માઈનસ પાઈ બાય ટુ ટુ խલસ બાય બે સુધી મયાӪિદત કરીશું પરંતુ પોઈլટpi 
શૂլય િસવાય કારણ કે બરાબર નો શլૂય કોસેકլટ અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત નથી કારણ કે તે અનબાઉլડેડ બની ӽય છેx x 
 તેથી અըયાર સધુીમા ંઆ કોસેકլટ ફં՘શનને આ સમૂહ અથવા વાչતિવક લાઇનના આ સબસેટ સુધી મયાӪિદત કરીને Ԑિતબંિધત 
કોસેકլટ ફં՘શન Ԑિતબંિધત કોસકેլટ ફં՘શનનો Ԇાફ કંઈક આના જવેો દેખાશે
 તેથી હંુ  હંુ તેને અહી ંનԜર લાલ વળાંક સાથે દોԀં છંુ અને આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે કોસકેլટ ફં՘શનના ડોમેનને આ અંતરાલ સુધી
મયાӪિદત કરીને પણ આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે તમામ આર Ԑિતબંિધત કોસકેլટ ફં՘શનની એլજ હજુ પણ એ જ વչતુ છે જ ે
માઈનસ વન થી խલસ વન િસવાયના તમામ વાչતિવક મճૂયો છે કારણ કે તે કોઈપણ રીતે માઈનસ વન થી խલસ વન વ՞ચેના કોઈપણ 
મճૂયને લઈ શકતંુ નથી પરંતુ મճૂયોની આ Ԛેણી િસવાય તે અլય તમામ સંભિવત મૂճયો લે છે કારણ કે માઈનસ પાઈ બાય 2 અને 0 
વ՞ચેના અંતરાલ માટે જો આપણે જઈએ તો અહીથંી શԀ કરીએ તો અહી ંઆ વેճયુ આ માઈનસ વન છે અને જો આપણે આ રીતે 
જઈએ તો આપણે જોઈએ છીએ કે વળાંક સતત છે અને માઈનસ વનથી શԀ થાય છે.
  તે માઈનસ અનંત સુધી બધી રીતે ӽય છે અને તે જ રીતે જો આપણે અહીથંી શԁ કરીએ તો આ મճૂય વԱા એક છે અને જો આપણે 
આ રીતે જઈએ તો વળાંક ફરીથી સતત રહે છે અને તે મճૂયમાંથી એકથી અનંત સુધી ӽય છે
 તેથી આપણી પાસ ેમճૂયો છે  એકથી અનંત સુધી અને પછી માઈનસ 1 થી માઈનસ ઈિլફિનટીમાં જઈએ છીએ જ ેમૂળભૂત રીતે સમાન
Ԛેણી છે
 તેથી ડોમેનને વાչતિવક રખેાના આ સબસેટ સુધી મયાӪિદત કરીને પણ 
કોસેકլટ ફં՘શનની Ԛેણી હજુ પણ તે જ છે  એ જ છે અને વધુમા ંઆહ આપણે એ પણ જોઈએ છીએ કે જો આપણે કોઈપણ ains y
લઈએ તો ચાલો આ Ԛેણીના સમૂહમાં કોઈપણ લઈએy 
 તેથી ચાલો કહીએ કે આપણે અહી ં ની આ ચોԜસ િકંમત લઈએ છીએy 
 તેથી ની આ િકંમત બે િબંદુ પાંચને અનુԁપ છેy 
 તેથી આ આહ છે
 તેથી આ બે પોઈլટ પાંચની બરાબર છેy 
 તેથી આ આહ માટે આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે ની બરાબર એક અનլય િકંમત છે જ ેઅહી ંએવી છે કે આ ની કોસેકլટ x x 
આ િકંમત 2.
5 ની બરાબર છે અને અલબԱ આ  મૂճય Ԑિતબંિધત ડોમેનમાં રહેલું છે જો આપણે ડોમેનને Ԑિતબંિધત ન કયુӭ હોત કે અլય ઘણા મճૂયો
હોત ઉદાહરણ તરીકે નું આ મճૂય અથવા ઉદાહરણ તરીકે નું આ મճૂય અથવા નું આ મૂճયx x x 
 તેથી ըયા ંઅનંતપણે ઘણા જુદા જુદા અլય મճૂયો હોત  ની જમે કે નો કોસેકլટ 2.x x x 
5 હોત અને
 તેથી ըયા ંકોઈ અનլય મճૂય નથી પરંતુ ԧાર ેઆપણે ડોમેનને આ અંતરાલ સુધી મયાӪિદત કરીએ છીએ ըયાર ેઆપણે જોઈએ છીએ કે 
આ Ԛેણીમાં ના કોઈપણ મճૂય માટે હંમેશા અનլય હશે.y x 
  Ԑિતબંધમાં એક અનլય ડોમેન એવું છે કે તે નું ની િકંમત જટેલું હશે અનેx  ted x cosecant y y 
 તેથી ફરીથી આ Ԑિતબંધ કરવાથી આપણે કોસેકլટ ફં՘શનના յયըુԃમને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરવા સԟમ બનવું જોઈએ 
જ ેમારી પાસે છે તે અહી ંઆ չલાઇડમાં խલોટ કરવાનો Ԑયાસ કરીશ અને  આ ફԝ તે જ રીતે કરી શકાય છે જ ેઆપણે અլય કાયӷ 
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માટે બીӽ માટે કરી રՑા છીએ 
અને હંુ તમને તે ઝડપથી બતાવીશ કે તે કેવું દેખાય છે
 તેથી તે આ રીતે ફરીથી દેખાય છે તે ટેબલનો ઉપયોગ કરીને અમે խલોટ કરી શકીએ છીએ જથેી અમારી પાસે શું છે.
  શું આપણી પાસે આડી અԟ પર છે અને વિટӪકલ અԟ પર નો કોસકેլટ յયըુԃમ છે કોસેકլટ յયչત કાયӪનું ડોમેન કોસેકլટ y y 
કાયӪની Ԛેણી હશે
 તેથી કોસેકլટ յયչત કાયӪનું ડોમેન અંતરાલ બાદબાકી િસવાયની બધી વાչતિવક સ՚ંયાઓ છે  խલસ વન અને કોસેકլટ ઇլવસӪ 
ફં՘શનની રլેજ એ કોસેકլટ ફં՘શનનું સંશોિધત અથવા Ԑિતબંિધત ડોમેન હશે જ ેઆપણે અગાઉની չલાઇડ પર જોયું છે જ ેબંધ 
અંતરાલ માઇનસ છે બે થી િબંદુ શլૂય િસવાય વԱા બાય બે અને પછી ફરીથી મճૂયોના આ કોՋકનો ઉપયોગ કરીને આપણે pi pi 
લાલ વળાંક Հારા અહી ંઅને અહી ં ઇլવસӪ ફં՘શનનો Ԇાફ શું છે તે છે અને જમે જમે વધુ ને વધુ સકારાԵક બને છે cosecant y 
તેમ આપણે સાથે જોઈ શકીએ છીએ.ah 
 cosecant inverse 
શૂլયના આ મճૂય તરફ જશે
 તેથી અહી ંઆ વળાંક લાલ વળાકં હંમેશા 
હકારાԵક બાજુ પર આડી અԟની ઉપર હશે અને ના નકારાԵક મճૂયો માટે લાલ વԃ હંમેશા આડી અԟની નીચે રહેશેy 
 તેથી મારો મતલબ આ ભાગનો આ ભાગ છે  વળાંક અને તે જ રીતે સેકլટ ફં՘શનમાં પણ આવી જ સમչયા હશે અને સેકլટ ફં՘શન 
માટે પણ આપણે અլય િԋકોણિમિત ફં՘શլસની જમે સેકլટ ફં՘શનના յયըુԃમને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરવાની જԁર છે, 
આપણે તેના ડોમેનને પણ Ԑિતબંિધત કરવું પડશે કારણ કે ની સેકլટ બરાબર છે.x ah 

ની કરતાં એક અને આપણે ӽણીએ છીએ કે ની શૂլય હોય છે ԧાર ે એ નો બે બાય બેનો િવષમ   x cos x cos x pi 
ગુણાંક હોય છે
 તેથી સેકլટ ફં՘શનનો ડોમેન સેટ તમામ સેટ તરીકે յયા՚યાિયત થાય છે તમામ વાչતિવક સ՚ંયાઓ િસવાય ના િવષમ o f pi 
ગુણાકાર બે બાય બે કારણ કે ના િવષમ ગુણાંક પર ના બે સેકլટ સારી રીતે յયા՚યાિયત નથી જ ેઆ આલેખમાંથી પણ જોઈ pi x 
શકાય છે ԧાં આપણી પાસે આડી અԟ પર અને ઊભી અԟ પર નો સીકંટ છે.x x 
 અને આપણે ફરીથી જ ેજોઈએ છીએ તે સેકլટ ફં՘શન પણ સામિયક છે અને આપણે જોઈ શકીએ છીએ તે Ԛેણી છે કારણ કે નો x 
સેકլટ પર એક છે અને માઈનસ વન અને խલસ વન વ՞ચે છે તો શું થાય છે કે સેકլટની રլેજ  ફં՘શન એ સંપૂણӪ cos x cos x 
વાչતિવક રખેા છે જ ેમાઈનસ વન અને խલસ વન વ՞ચેના અંતરાલ િસવાય અહી ંસમԆ ઊભી અԟ છે જથેી તે આ Ԛેણી છે અને અլય 
િԋકોણિમિત કાયӷની જમે જ આપણને ફરીથી એ જ સમչયા છે કે કારણ કે સેકլટ ફં՘શન આ ડોમેન સાથે સામિયક છે આ સાથ ેડોમેન
તરીકે આપણે յયըુԃમને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરી શકતા નથી અને
 તેથી આપણે સેકլટ ફં՘શનના ડોમેનને પણ Ԑિતબંિધત કરવાની જԁર છે
 તેથી આપણે શું કરીએ છીએ કે આપણે ડોમેનને 0 અને વ՞ચે મયાӪિદત કરીએ છીએpi 
 તેથી આપણે આર.
  મયાӪિદત ડોમેન એ શૂլય થી પાઈ વ՞ચેનું બંધ અંતરાલ છે પરંતુ આપણે જોઈ શકીએ છીએ કે આપણી પાસે પોઈլટ બરાબર x pi 
બાય બે ન હોવો જોઈએ અને તેનું કારણ એ છે કે બરાબર બાય ના બે સેકંટ પર તે અનબાઉլડેડ છે  યો՛ય રીતે x pi x 
յયા՚યાિયત થયેલ નથી
 તેથી સંશોિધત ડોમેન 0 થી અંતરાલ હશે િસવાય કે િબંદુ બાય અને સેકլટ ફં՘શનનો Ԇાફ પછી તે હશે જ ેહંુ લાલ વળાકં pi pi 2 
સાથે દોԀં છંુ
 તેથી આ સેકլટ ફં՘શનનો Ԇાફ હશે ԧાર ે ડોમેન આ અંતરાલ પર 2 Հારા મયાӪિદત છે અને આપણે સમԆ Ԛેણી જોઈ શકીએx pi 
છીએ તેમ છતાં ડોમેનના આ Ԑિતબંધ પછી પણ તે હӾ પણ સમાન છે તે અંતરાલ બાદબાકી 1 થી વԱા 1 જમણે િસવાય તમામ 
વાչતિવક મճૂયો છે
 તેથી તમામ મճૂયો છે  ըયા ંમાઈનસ 1 થી વԱા 1 િસવાય અને આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે એ છે કે જો આપણે ની કોઈપણ િકંમત y 
લઈએ તો આપણે હંમેશા કરી શકીએ છીએ
 તેથી જો આપણે ની કોઈપણ િકંમત લઈશું તો ըયા ં ની અનլય િકંમત હશે જમે કે ની સેકլટ બરાબર છે  અને ની તે y x x y x 
િકંમત આ અંતરાલમાં અને ըયા ંહશે આ Ԑિતબંધ Հારા અયչક આપણે અથӪપૂણӪ રીતે સેકլટ ફં՘શનના յયչતને յયા՚યાિયત કરી 
શકીએ છીએ જ ેહંુ અહી ંյયા՚યાિયત કરી રՑો છંુ
 તેથી આ આલેખ પર આપણી પાસે આડી અԟ પર છે અને સેકլટ յયըુԃમ ઊભી અԟ પર રચાયેલ છે અને આપણે જોઈ શકીએ y 
છીએ કે આપણે ફરીથી જઈ રՑા છીએ િવԀԺ સેકլટ માટે કોՋક મճૂયોનો ઉપયોગ કરો, સેકլટ յયըુԃમ કાયӪ આ પરથી x x 
յયા՚યાિયત કરવામાં આյયું છે આ તે ડોમેન હશે જ ેમૂળભૂત રીતે સેકլટ ફં՘શનની Ԛેણી છે અને સેકլટ ઇլવસӪ ફં՘શનની Ԛેણી 
સેકլટનું Ԑિતબંિધત ડોમેન હશે.
 ફં՘શન કે જ ે0 થી છે િબંદુ બાય 2 િસવાય.pi pi 
 આ તે છે જ ેઆપણને મળે છે
 તેથી આ લે՘ચરમાં આપણે શԁઆતમાં 
િԋકોણિમિત િવધેયોના յયչતને յયા՚યાિયત કરવાનો Ԑયાસ કયӷ હતો પરંતુ અમે તરત જ સમչયામા ંપડી ગયા કારણ કે િԋકોણિમિત 
િવધેયો અહ છે.
  તેમાંના મોટા ભાગના બધા સામિયક છે અને
 તેથી તેમના ડોમլેસની સામાլય յયા՚યા સાથે તેમના յયըુԃમોને અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરવું મુնકેલ છે 
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અને પછી આપણે શું કરીએ છીએ  એ હતંુ કે જો આપણે આ ફં՘શլસના ડોમેનને મયાӪિદત કરીએ તો આપણે તેમના յયըુԃમોને w 
અથӪપૂણӪ રીતે յયા՚યાિયત કરી શકીએ છીએ
 તેથી આગામી વગӪમા ંઆપણે આ બધાને յયા՚યાિયત કરવાનો Ԑયાસ કરીશું અને આ 6 յયչત િԋકોણિમિત િવધેયો વ՞ચેની ઘણી 
ઓળખ અને સંબંધોને સાિબત કરવાનો Ԑયાસ કરીશું જ ેઆપણે આજના વગӪમા ંյયા՚યાિયત કયાӪ છે.
  તમારો આભાર 
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