
 ನಮ๬ౙ ರ ಮൡ౨  ෦ൟಗಳ ෬ยನ කಲౙ ඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಅඦತ ෦ൟಗಳ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ౽ಯბಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  
๸ීඌ๭ඈ൤ ෦ൟಗಳ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ අಂൽಡ 
ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ. කඝ ಅದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಕึದ ෇ค කโ ಈ ಪ౳ ෬ಯದย౵  ನ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ ಮൡ౨  ನ ನ ෦ൟ ಆಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  x f a x g l l 
๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ಉತ౭ ನ౬  ౾౳ ෺ಯ ෦ൟ ෇ค ಇൿ  ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಅඦತಃౙ  fx gx l 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං , l 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ ಪ౳ ಕರಣಃౙ  ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๵ೕಣ, l 
ಆದ౪ คಂದ ಧකತ౱ ಕ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ කโ ൧ೕคಸ෎౽ದൿ౪  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ನಮಡ l 
ಅಗತ౲ เං  කโ ഷมౣ  ඩ๭ഔํ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ෥ി ෭ನ๺ ഷมౣ  ಜಂತ ಕല෫ ಡ x x x 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಇൿ ෇ค ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං , fx gx m 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದยಡ ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ನ ಯ ෦ൟ෵ಂದ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං xx g a l 
൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ ಮൡ౨  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ಎฯ ಎರಡคಂದ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං කโ 
ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ഷมౣ  1 ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಬฉ෽ೕಣ ಅಂದฉ ෥ി ෭ನ๺ ഷมౣ  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 0 ౾ౙ ಂತ x 
ກೋ౞  ಇൿ ෭ನ๺ ಛ౳ ಂ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ๸තಣბ ෰ಲ౲ โ ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ಇൿ ಎฯ ඛಂದ x l 
ಎฯ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅಂದฉ ನ ಜಂತ ಎರഴ ಛ౳ ಂ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛಂದ ಎರഴ ಮൡ౨  x g x l 
෩ฆ ಎฯ ඛಂದ ಎರಡರ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಆದฉ ನಮಡ ನ ಈ ಛ౳ ಂ ෥ತ౳  ಅಗತ౲ เං  ನ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ x x f 
ಸ෥ನ฿ಜฆโದคಂದ ഷมౣ  2 ඩ๭ഔํ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ ෭ನ๺ ഷมౣ  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎಂದฉ ನ mod x x f 
ಎಂ්ൿ ඛೕโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ  ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಈ m 
෦ೕ ಒಂൿ ຂಜರ෎ಀ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಅದ౽ౙ ಜ කโ ഷมౣ  ಕඛಷ౤  ഷมౣ  ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ഷมౣ  ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ 
෥ി ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  0 ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  ಇൿ ನ ෇ค ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಜಂತ ಒಂൿ ಪഖౣ  x x fx g m l
ಎರഴ ಪഖౣ  ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ෎౽ಜฆโൿ ಇൿ ಜಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ t m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ෇ค ಅඝ౬  ಡ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜ ಆ෺ౙ  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ಒಂൿ ಎರഴ ಡ m l m m m by l 
ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂದඝ౬  ಎರഴ ಎಂൿ ಆค๭ದฉ ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  m m by l m l by  m 
ಇൿ ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆ฿ಗ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං mod x a fxdx m 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කโ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಎฯ ಕല෫ ಎಂൿ fxgx 
๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆ ූಗವඝ౬  ෈ഖౣ ෈ഺೕಣ. ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല l 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ກೋ౞  ෨ಖ౲ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆವ ෦ൟ෻ ಅൿ ಅඦತ฿ಜං෻l 
ಎಂൿ ಪ౳ ๏౬ ๭, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ කโ ಅඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 1 คಂದ ಚದರ fx x x
0 ಃౙ  ಸಮವಲ౵  ಮൡ౨  ನ ಛ౳ ಂ ವಗბ ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  0 ನย౵  ನ ನ ෦ൟ෷ ನ ಅඦತ ෦ൟ෴ಜං ನ ෦ൟ෷ කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಞ൐๭ದฉ x f x x fx gx 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎม౵  ಡ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ನย౵  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಅವರ ಪ౳ ಕರಣ fxgx t 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ನ ෦ൟ෷ ೧ಎಋ౺  ನ ಅඦತ ෦ൟ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ದ ෦ൟ෷ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  fx 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ೓ಕൽಂದ ಬದม෵๭ದฉ ಈಗ කโ ಅದඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ನ ಅඝ౬  x x g 
ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ ಬฉ෽ೕಣ ෴โඃ ๭౩ ರ ಸಮಯಗำ ೓ಕಃౙ  කโ ನ ෇ค ඦತರ ಡ x x fx g c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  x x 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ನ ෦ൟ෷ ๭౩ ರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx gx c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  ಒಂൿ ຄೕದฉ ಅದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಅඦತಃౙ  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
෦ൟಯඝ౬  ನಮಡ ෎౽ದ ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜ ෥ಡಬ๾ൿ ಮ൤౨  කโ ಅದඝ౬  ಅඦತ฿ಜ ෥ಡಬ๾ඃ ಎಂൿ 
ඣೕഺೕಣ කโ ಅದඝ౬  ෨ಂൽನ ಉർಹರൕ෴ಜ ෥ഴ൤౨ ೕๅ කโ ಮ൤౨  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಒಂದಃౙ  fx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ಮൡ౨  ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x g x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಮ൤౨  ನ ನ ෦ൟ෷ ನ ನ ಅඦತ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ෇ค ๒ನ౲ ಃౙ  x f x g fx dx 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෇ค ನ ಎಡಣ ෦ൟಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ലದฉ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ ಮൡ౨  ಬಲಣಡ fx gx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෦ൟ෷ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎಡಣ ෦ൟಗำ ಮൡ౨  ಬಲಣ ෦ൟಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಮൡ౨  කඝ ౲ಁ ෕ ಎಂൿ ຂಳฤ ಚದರ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅඦತ ಅಥ฿ ෭ನ๺ x x gx fx 
ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ಒಂൿ ಚದರ ಆಜං ౲ಁ ෕ fx gxfx x gx x 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ โ ಮൡ౨  ಈ ෦ൟ 0 x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ ಸಮಯದ ෦ൟ 0 ಇൿ 0 ಆಜರಬ๾ൿ ಇൿ ಅඦತ฿ಜರಬ๾ൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඦತ฿ಜರಬ๾ൿ ಅൿ
෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಮ൧౨ ෫౱  ಅඛൽბಷౣ  งಪದ ൟೕ෥ბನโ ಅඦತ ಸಮಯಗำ 0 ಸಹ ಮൡ౨  ಅඛൽბಷౣ  งಪ ಮൡ౨  
෦ൟ෷ ಸಮ๲౲ ಯ ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎಂൽಟ ಒಂൿ ౽ಯბದ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෦ൟಯඝ౬  ಬฉ෷ವ ತಪ౭ ඝ౬  ෥ಡ෇ರൿ.  
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ಇඣ౬ ಂൿ ෦ൟ෷ ಪค෦ತ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡฤ ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ಎರಡರ ෦ൟ෷ 
ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ, ಉತ౭ ನ౬ ದ ෦ൟ ಏචಂൿ කโ ຂಳಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෴ಜං  ಅฯ  ಅඦತ ඦತರ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෦ൟ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x x o 
ಇඣ౬ ಂൿ ෦ൟಯย౵  ಒಂൿ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ංx 
ಮൡ౨  ನ ನ ෦ൟ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸಮಯದ ෦ൟ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ ಮൡ౨  ඛೕโ x g fx gx 
ಎರവ ෦ൟಗಳඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜರಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ โ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆವ ෦ൟಯඝ౬  
ຄಂൽං, ಏಃಂದฉ ಎರഴ ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಗಳ ಉತ౭ ನ౬ โ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ เಷಯಗಳඝ౬  ඛೕโ ಮ൤౨  ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ  คಡ౳ ๺ ฿౲ ಌ౲ ನ ಆದฉ ಅโ ಅಂತැೕბඑ෵ಂದ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಮൡ౨  ಎರവ අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಉತ౭ ನ౬ โ ಮ൧౨ ෫౱  fx gx 
අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಜರ෎ಀ. අಡ౥  ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಎರവ අಡ౥  ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಗะಜದ౪ ฉ ಉತ౭ ನ౬ โ 
අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౳ ෬ಯโ ຂำತ౨ ං ಆದฉ  ಸಮ๲౲ ෺ಂದฉ ඛಮ౱ ย౵  ಒಂൿ අಡ౥  ච಩ ඩ๭ഔํ ๸ಒ౲  ಇದ౪ ฉ ಇඣ౬ ಂൿ 
ಸಣ౧  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ ಉತ౭ ನ౬ โ අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෻ ಅಥ฿ ಸಣ౧  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෻ ಅಥ฿ ಅൿ ෎ฉ 
෴โർದง ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂูೕಣ  කโ ෦ൟ งಪಗಳඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඦತವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಒಂൿ ෦ൟ෷ ಇඣ౬ ಂൿ ಃಲโ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಇൿ ෴฿ಗล 
ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ෭ನ๺ ಅඦತವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෴โඃ ๭౩ ರ൤ಯඝ౬  ຄಂൽฆ൤౨ ೕๅ ඦತರ 
ಅൿ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳฤ ಇโ ಄ವಲ ๸಄ತಗะಜๅ ಒಂൿ හౘඨ ನ ෦ൟ෷ ಇඛ౮ ඛഔ 
ಮ൧౨ ಂൿ ๭౩ ರ ๭ ಆಜದ౪ ฉ ಈ ෮ತ౨ โ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ಒಂൿ හౘඨ ನ ෦ൟ෷ ಮ൧౨ ಂൿ හౘඨ ನ 
ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ ෦ൟ෷ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං, ಆಗ ෦ൟ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ ಅඦತ൤ ಮൡ౨  ಅඦತ฿ಜರ෎ಀ, ಇൿ ಅඦತ 
෭ನ๺ ಅඦತವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ඦತರ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಅൿ ඛಮಡ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  කඝ ಇඛ౮ ඛഔ 
ഛෳ౺  ಇඛ౮ ඛഔಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಇൿ ಇඛ౮ ඛഔ ಇඛ౮ ඛഔ ഛෳ౺  ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ 
෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ഛෳ౺  ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბಗಳย౵  ෦ൟಗಳඝ౬  ඛಧბคಸมಞತ౨ ං ಇโಗัಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಃಲโ ಅඛൽბಷౣ  
งಪಗಳඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅඦತ ෭ನ๺ ಅඦತ ಇൿ ಇඃ ๒ನ౲  ಸಮಯ ಎಂൿ කโ ຂಳมಞโൽಲ౵   ಇඛ౮ ඛഔ 
ಇൿ ಅඛൽბಷౣ  งಪ฿ಜං 0 คಂದ 0 ಇൿ ಈ ๼ಂං කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರവ ෦ൟಗำ 0 ಆಜದ౪ ฉ , 
ಅಂಶದ ෦ൟ෷ ಸಮ๲౲ ෵ಂದ ಸಮ๲౲ ಡ ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං ಇൿ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿ 0 ಆಜರಬ๾ൿ ಅಥ฿  
ಇൿ ಅඦತൽಂದ ಅඦತ ಅඦತ฿ಜರಬ๾ൿ ಅൿ ಮ൤౨  ಅඛൽბಷౣ  งಪ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಅඛൽბಷౣ  งಪಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗัಡ ෦ൟ෷ ಅඦತ฿ಜං ಎಂ්ದಃౙ  ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච, ඛೕโ 
ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳඝ౬  ඣೕലൽ౪ ೕค ಎಂൿ ನನಡ ಌൟ౳ ෵ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಉർಹರൕ ಏඝ  කโ ನ ഓ౲ ඨ ನ ෦ൟಯඝ౬  ຂಳಬ๾ඃ , ಅඝ౬   คಂದ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං. x x pi 2
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆವ ๸ಗൟ෺ಂದฉ, ನ ഓ౲ ඨ ๴ඨ ඛಂದ ಸಹ ๴ඨ ಆෆ ಆಜං  2 คಂದ ಃౙ  x x cos x pi 1 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  2 คಂದ ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pi cos 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ඛಂದ ಎರഴ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  pi 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ෩ಲಕ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಆದฉ ನ ഓ౲ ඨ ಅඝ౬  ಎರഴ ෩ಲಕ ಅඝ౬  ຄಂൽฆವ pi x pi 
ಸಣ౧  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  ๼ೕಡ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಇඣ౬ ಂൿ เಷಯๅಂದฉ คಂದ ಡ 2 ಆಜದ౪ ฉ x 0 pi 

ನ ಸಹ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಂದ ඛಂದ ಡ ಬಲಃౙ  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං x cos x pi pi pi x 
ಆದ౪ คಂದ ಬ๾๛ කඝ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึಯಬ๾ൿ  cos x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ದย౵  ಆಜං ಇൿ ඛಂർಜ ಒಂൿ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ඛೕโ ๒ನ౲  න ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ z x 
ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ න ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ౽๺ ಆෆ න ಎರಡคಂದ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ฆ฿ಗ ಅൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 0 x 
คಂದ คಂದ 2 ರವฉಡ ඛೕโ න ඛಂದ 2 คಂದ ಡ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං , ฿ಸ౨ ವ฿ಜ 3 คಂದ 2 ರವฉಡ ಅൿ pi pi pi 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ 1 คಂದ ಡ 2 คಂದ ಎಡൽಂದ ಎಡൽಂದ ಡ ຄೕಞತ౨ ං  ඛಂದ 1 ರ ಅ ෦ൟ෷ ಧකತ౱ ಕ x pi pi cos x 
ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಂದ ಒಂದರ ಬಲಣ ෦ൟ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನcos x xa 
๴ඨ ෦ൟ ಎರಡคಂದ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං t pi 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮದ ಪ౳ ౽ರ ನ ಎಡಣ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ഓ౲ ඨ ನ ಬಲಣ ෦ൟ෷ x x 
ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಈ නನย౵   คಂದ ฿౲ ಌ౲ ඛಸದ ನ ഓ౲ ඨ ಛ౳ ෆ ඛಂದ 2 x 
ಮൡ౨  ඛೕโ 2 คಂದ ಡ ຄೕർಗ ಅൿ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ඦತರ ಮ൤౨  ಅൿ 0 ನย౵  ಮൡ౨  ಈ ಬൽ෷ ಈ คೕൟ pi pi 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನย౵  2 คಂದ  ඛೕโ ಎಡൽಂದ 2 คಂದ න ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ದฉ, ನ ഓ౲ ඨ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥  pi x 
ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡൽಂದ 2 คಂದ නಡ ຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ ಬಲൽಂದ 2 คಂದ න ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ದฉ ನ ഓ౲ ඨ  x x 
අಡ౥ ർದ ಮൡ౨  අಡ౥ ർದ ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ඨ ನ ෦ൟ෷ 2 คಂದ ഓ౲ ඨ ನ ಬಲಣ ෦ൟ෷ 2 คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ x x 
ඛೕโ ಆೕഓಂ೬ಂഡ ๲ಃಂഡ ಮൡ౨  ಆೕ๲౽౲ ಂഡ ಸค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x x x x 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನದඝ౬  කඝ ෥ഴ൤౨ ೕච ಬಡ౛  ෥ತකಡฤ කโ ಇඛ౮ ඛഔ ಮൡ౨  ನย౵  ಅඦತ ෦ൟಗಳย౵  mi 
෦ൟ෵ಂದ ಏඝ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ  nus infinity 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಎಂ්ൿ ಜಂತ ກ೉౞ ನ ಛಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ಒಂൿ ౽ಯბๅಂൿ ූเ๵ೕಣ  ಅಥ฿ ಜಂತ x f m x m 
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ಎม౵  අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಃಲโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ඦತರ කโ ಅඦತದย౵  ನ ನ ෦ൟಯ ಬಡ౛  x m x f 
෥ತකಡಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෦ൟಯඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ  ನ ನ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෴โඃ x f x l 
ಎඪ౺ มඨ ಧකತ౱ ಕ ඛೕലದฉ ಅย౵  ಧකತ౱ ಕ ๭౩ ರ൤ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಧකತ౱ ಕ ಇฆತ౨ ං ಅಂದฉ ನ ෮ೕി ෭ನ๺ ak fx l 
ಇൿ ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಜಂತ අಡ౥ ർಜං x k 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತದย౵  ෦ൟತั๭ ಅಂದฉ ಇൿ ನย౵ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದಥბ, ඛೕโ ನ ಅඝ౬  x x f 

ಡ ඛฏಀಶ฿ಜ ಹൟ౨ ರ฿ಞ๋൤ ෥ലದฉ ൡಂ෇ අಡ౥ ർಜං l x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲  l 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ನ ෦ൟಯඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ದ౪ ಂ൤ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤෷  0 ಜಂತ අಡ౥ ർದ x f x 
ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ඛೕലದฉ ม ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಃಲโ ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ ಜಂತ n n 
ಕല෫ ෭ನ๺ ನ ಎෆ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ๸තಣბ ෰ಲ౲ ದย౵  ಎඪ౺ มඨ ಬಲ౾ౙ ಂತ ಕല෫ n x x l 
ಆದ౪ คಂದ ೉ತ౳ โ ಈ ಸභ ඦ൤ ౽൒ತ౨ ං  කโ ಇย౵  ಃಲโ ಎฯ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ನಮ౱  ಡ ose y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ෴โඃ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ಆค๭ದฉ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಎฯ ෭ನ๺ ಎඪ౺ มඨ 
ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ಎඪ౺ มඨ ಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  ಅඦತದย౵  ನ ನ ෦ൟ෷ ಒದಜ๭ದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ l x f l 
කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಇย౵  ಃಲโ ಃ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ ನ ಜಂತ අಡ౥ ർಗวม౵  ෭ನ๺ ಎඪ౺ มඨ ඛಂದ ಪ౵ ๺ x x kf l l 
ಎඪ౺ มඨ ನഴๅ ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං ಮൡ౨  ౽ಯბโ ಈ คೕൟ෴ಜರಬ๾ൿ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ෦ൟ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ k 
ຂำ൤౨ ೕๅ ಅඃ คೕൟ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತದย౵  ಎಂದฉ ඛೕโ ಈ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಈ ෮ದฤ ౽ಯბโ ಈ l n l 
ಅඝ౬  ಸค෴ಜ ಸ෦ೕඪಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ඛೕലದฉ ඛೕโ ಈ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಅಂದฉ හౘඨ ನ ෰ಲ౲ โ ಇย౵  n 
෴โർದง ಆಜರಬ๾ൿ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ ಈಗ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳ ෩ಲಕ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಒಂൿ ಸರಳ฿ಜං ಮൡ౨  ನ ෦ൟ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ ಏඝ x fx x x 
ಮൡ౨  ಅඦತ൤ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಆຉ කඝ ಇದඝ౬  ಬฉ෷โൽಲ౵  x x 
ಆದ౪ คಂದ ෈ഺೕಣ  කඝ ನ ಎෆ ಅඝ౬  ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච x x 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ ಏඝ  ನ ನ ಇඛ౮ ඛഔ ಃ౵ ೖෳ ಡ ຄೕಞತ౨ ං x f x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ 1 คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಏකಞತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ ಅඝ౬  අಡ౥  ಮൡ౨  අಡ౥  x fx x 
ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ 1 คಂದ ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ೉ಕౙ ർಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಬಲ฿ಜฆತ౨ ං ඛೕโ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ಆದฉ ಸಣ౧  ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛೕโ 1 
คಂದ ಅඝ౬  ಅದ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜಸಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಈ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಕണಣ฿ಜ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ. ෴โඃ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  
ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർದ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ඛೕഺೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ಜಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ನ ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ak x k x f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಎඪ౺ มඨ ෩ಲಕ  ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං  ಎඪ౺ มඨ ඛಂದ  ಡ ಸ෥ನ฿ದ k 1 x 1
ಎෆ ಎಋ౺  ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ, ಅൿ ಎෆ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ๵ච౬ ಯ ෮ೕി ಆಜರ෎ಀ, 
ಆದ౪ คಂದ ಎಋ౺  ನ ಎෆ ෷ ಎಋ౺  ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ๵ච౬ ෷ ಎಋ౺  ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಏಃಂದฉ  
කโ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಜಂತ ಅඝ౬  අಡ౥ ർಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ k x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ๵ච౬  ಇൿ ಕല෫ ಆಜං  ๻౲ ඨ ಎඪ౺ มඨ ಎม౵  ಜಂತ අಡ౥ ർಜං, fx t x k 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞವ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕඈ൤ ನ ෦ൟ෷ xx x x 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  0 ಗಮඛ๭ ಋ൏ತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ 1 คಂದ  ෴฿ಗล x x 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ඦತರ ಅൿ ೉ಕౙ ർಜං ಮൡ౨  ೉ಕౙ ർದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಞತ౨ ං ಆದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ൡಂ෇ ಹൟ౨ ರದย౵ ං, aa 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಁಡ ඛಜ฿ಜං ಈಗ කโ ಈ ಎರഴ เಷಯಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿౲ ಌ౲ ನಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ෦ൟ෷ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಅඦತದย౵  ෦ൟ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ ෦ൟ ಮൡ౨  ಅඦತದย౵  ෦ൟಯ ฿౲ ಌ౲ ನಗಳඝ౬  ๸෽ೕ೧๭ කโ ನ ನ ෦ൟಯඝ౬  ಅඦತಃౙ  x f x 
ຄೕಞโൿ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಃಲโ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ๵ච౬ ಜಂತ k 
අಡ౥ ർಜං ಅಂದฉ ನ ಎม౵  ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಬಲ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං x f m k x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඦತದย౵  ನ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ ನ ෴โඃ අಡ౥  ෰ಲ౲ ಃౙ  ನ ෰ಲ౲ โx f x x f 
අಡ౥ ർಜං ಅඃ คೕൟ කโ ಅඦತದย౵ ನ ෦ൟಯඝ౬  ෭ನ๺ ಅඦತ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ s  
ಅඦತದย౵  ෦ൟಯඝ౬  ಅඦತ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ๻ಡ෻ ಒಬ౯ ฆ ಎෆಎಋ౺ ಎಋ౺  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಡ 
ಸಮකಜ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞವ ෦ൟಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞโದඝ౬  x 
෦ൟತัಸಬ๾ൿ.  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ದ ನ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ ಉർಹರൕಡ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ fx x x 
ಮൡ౨  ನ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅඦತ൤ಡ ຄೕඈ൤ ಇൿ ನ ಅඦತ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಋ൏ತ౱ ಕ x x x x 
ಅඦತಃౙ  ຄೕඈ൤ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ ಬಲ ಏಃಂದฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  x fx 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ ಁಡ අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಮൡ౨  ನ අಡ౥  ಋ൏ತ౱ ಕ x fx x f x 
๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ, අಡ౥  ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಜං කโ ൤ಡൿಆಂಡฉ අಡ౥  ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲   ೓ಕಃౙ  f x g x x x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಇย౵  ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ x x x 
ನ ನ ෦ൟ෸ ಆಜං ಏಃಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ಆದฉ ඛಗბ෦ಸದ ಅඦತದย౵  ಃಲโ ෦ൟಯඝ౬g x 
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ඣೕഺೕಣ  
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಎಂൿ ຂำವ ಪ౳ ๔౬ ಯ ෦ൟ෷ ಇඛ౮ ඛഔಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ಒಂൿ ಆವತბಕ ౾౳ ෺෴ಜං ಮൡ౨  ෴โඃ ಯ ๴ඨ ಇൿ ಎม౵  ත൏ბಂಕಗัಡ ๒ನ౲ ಃౙ  x m pi 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ෴โඃ ಎರഴ ൤ಡൿಆಂಡฉ ๴ඨ  ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ಇൿ ಮ൤౨  m m pi pi 
ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎม౵  ත൏ბಂಕ m 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಇย౵  ඣೕലದฉ ನ ๴ඨ ෦ൟಯඝ౬  ඛಧბคಸฤ ನ ๴ನ ෦ൟಯඝ౬  ඛಧბคಸฤ කโ x x 
ඣೕಡ෎౽ದൿ౪  ಈ ౽ಯბಃౙ  ಆಜ ಏකಞತ౨ ං  අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಆದฉ කโ ඣೕഴโൿ ಈ x 
౽ಯბโ ඛೕโ 0 ಮൡ౨  ඦತರ 2 ಡ ಸಮකಜฆವ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಸค෴ಜ pi pi 
ඬನฃವತბච෴ಞತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಎ๠ౣ  අಡ౥ ർಜ ൤ಡൿಆಂಡง ಅൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ x 
ಆಂඅೕಲನತำ౶ ತ౨ ං.  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ನ ๴ඨ ಋ൏ತ౱ ಕ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ ಎರഴ න ಉದ౪ ದ ෴โඃ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  x 
ಆಂඅೕಲನವඝ౬  ෥ഴโದคಂದ ನ ๴ನ ෦ൟ෷ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆವ ಅඦತ൤ಡ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಎಂൿ කโ x x 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಉർಹರൕ෴ಜං ನย౵  ౽ಯბದ ෦ൟ  ಸค෴ಜ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  inf inity 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ನ ෴ವ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡง ඛೕโ ಅඝ౬  අಡ౥ ർಜ ಆ෺ౙ  ෥ഴವ ෩ಲಕ l x l 
෭ನ๺ ಎඪ౺ มඨ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಎඪ౺ มඨ ನഴๅ ౽ಯბವඝ౬  ෥ಡฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ౽ಯბโ ಋ൏ತ౱ ಕ ಒಂದರ l 
ನഴเನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෴โඃ ಆ෺ౙ  ෥ലದง ಅൿ ನ ಎม౵  අಡ౥  ෰ಲ౲ ಗัಡ ಹൟ౨ ರ ಉั෷โൽಲ౵  l x l 
ಆದ౪ คಂದ ನ ๴ඨ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ฆโൽಲ౵  x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ದ౪ ಂ൤ ನ ౽๺ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಸಹ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ๻ಡ෻ x x x 

ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆವ ಅඦತ൤ಯ ෦ൟ ౽๺ ಮ൤౨  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  xx 
ಆದ౪ คಂದ ನ ನ ෦ൟ෷ ಅඝ౬  ತฤඪർಗ ನ ෦ൟ෷ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ x f x x l xx l 2 
ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඦತ൤ಯඝ౬  ತฤඬತ౨ ං ಇย౵  ಮൡ౨  ಎರഴ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ඦತರ ಮൡ౨  ಅඦತದย౵  l one l  fx 

ನ ෦ൟ෷ ಒಂൿ + ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං gx l l 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ງತದย౵  ෦ൟಡ ಈ ෮ತ౨ ದ ඛಯಮ฿ಜං ງತದย౵  ෦ൟಗำ ๭ೕ෦ತ฿ಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ಮൡ౨  a l l
ಎರഴ ඦತರ ෮ತ౨ ದ ෦ൟ  ౽ಯბದ ಎฯ ಒඨ ಮൡ౨  ಎฯ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎฯ ഗ ෦ൟಗಳ ෮ತ౨ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇತರ ๸ದಭბಗಳย౵  ൧ೕค๭ฆ๋൤ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ๻ಡ෻ කโ  ನ ෦ൟಯඝ౬  x 
ຄಂൽದ౪ ฉ ಎฯ ಒඨ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ಎฯ ಎರഴ ಆಜದ౪ ฉ ෦ൟ ಉತ౭ ನ౬ โ ಸಮಯಗำ ಡ x fx dx l 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ಸಹ ූಗಃౙ  ೞದโ ๒ನ౲ ฿ಜರ෇ರൿ l l 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತದย౵  ನ ෦ൟ ಒಂൿ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ಎರഴ ಆಜದ౪ ฉ ಎರഴ ಇย౵  ෴โඃ ජಜ fx l x l l l 1  
๸ಒ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ජಜ ๸ಒ౲  ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮವಲ౵ ದ ඦತರ ෩ಲಕ ನ ෦ൟ෷ l 2 l 2 zen rl gx fx l
ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಒಂൿ ๒ನ౲ ฿ಗಬ๾ൿ ಆದฉ ಎರഴ ෥ಡ෎ಀ  ಈಗ ಈ ൟೕ෥ბನಃౙ  ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽರย ෦ൟ෷ l l l2 
0 ಆಜದ౪ ฉ කโ ಅඛൽბಷౣ  งಪವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ, ಉർಹರൕಡ කඝ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಒಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ඛಂದ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ 1 คಂದ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx x gx x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ನ ෦ൟ෷ ຄೕಞತ౨ ං  ಎෆ ಎಋ౺  ನ ಅඦತ൤෷ ಇඛ౮ ඛഔಯย౵ ನ ನ ಛ౳ ಂನ  ෦ൟ෴ಜං, ಅൿ x x 0 0 
ಆಜൿ౪ , ೧ಎಋ౺  ඛಂದ ೧ಎಋ౺  ಎෆ ಎಋ౺  ඛಂದ ಎෆ ಎಋ౺  ನ ෦ൟ෷ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂದคಂದ ವಗბൽಂದ x x 
ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ කඝ ಅඝ౬  x fx x gx fx
ඛಂದ ඣೕലದฉ ಮൡ౨  ಇൿ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๵ච౬ ಡ x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ನ ෦ൟ෷ 0 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โದคಂದ ๭౩ ರವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ fx gx fx x 
ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂಳฤ කโ ನ ನ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ gx x x f x
ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 0 ಇൿ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ನ ෦ൟ෴ಜං ಮൡ౨  ನ x x x x g
ඛಂದ ನ ෦ൟ෷ ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛಂದ ඛಂದ ๭౩ ರ฿ದ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค fx x x fx c 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ඛೕഴತ౨ ං ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ಎರಡರ ෦ൟ෸ 0 ಆಜದ౪ ฉ ಅඃ คೕൟ ಎರവ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ 
ಅඛൽბಷౣ  งಪಗಳඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ෵ಂದ ๒ನ౲  ಅಥ฿ ಅඦತൽಂದ ಅඦತโ ಅඦತದย౵  ෦ൟಗัಡ ಅඛൽბಷౣ  งಪಗำ ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ 
කโ ನ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅඛൽბಷౣ  งಪ฿ಜං ನ ನ ಅඦತ ಮൡ౨  ෦ൟ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜං  x x g n 
කโ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ෭ನ๺ ನ ෦ൟ ಏඝ ಎಂൿ ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵ , fx gx 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ ෭ನ๺ ಅඦತ ಇൿ ಅඛൽბಷౣ  งಪใ ಆಜං, ๒ನ౲  ෇ค ಅඦತใ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚ೉ბ๭ฆโൿ ಒಂൿ ງತದย౵  ಎಡಣ ಮൡ౨  ಬಲಣ ෦ൟಗಳย౵  කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ෦ൟಗಳඝ౬  
ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ෦ൟ෷ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಞโದರ ಅಥბವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ෦ൟಗำ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ದ ಃಲโ l 
ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ, ෦ൟ෷ ಅඦತ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಅඦತ฿ಞโದರ ಅಥბವඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಈಗ ಅඦತ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅඦತ ಇโಗำ ๸ಒ౲ ಯಲ౵  ಆದฉ  ౾౳ ෺ಯඝ౬  ඛฏಀಶ฿ಜ අಡ౥ ർಜ๭ದฉ ಅඦತಃౙ  
ಸ෥ನ฿ದ ෦ൟಗಳඝ౬  කโ ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ඛฏಀಶ฿ಜ ೉ಕౙ ർಜ๭ದฉ ಅದඝ౬  ඛฏಀಶ฿ಜ අಡ౥  
ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಜ ෥ಡಬ๾ൿ ඦತರ කโ ಅඦತದย౵  ෦ൟ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತದย౵  ෦ൟಯ ಅಥბವඝ౬  ಸಹ 
ඣೕലං౪ ೕๅ. හౘඨ ನ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඛಧბค๯ವย౵  ಇൿ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං, ඛೕโ ಅඦತ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತದย౵  
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෦ൟಗಳඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅย౵  ಎಂൿ ൟัൽದ౪ ฉ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึ෷โൿ  ಅඦತ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ li mit 
ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ඛೕโ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ๲ึಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ౽ಯბದ ಬಡ౛  ಃಲโ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಸಹ ಕึಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಪคಕಲ౭ චಗะದ ಕಲನ๎ಸ౨ იದย౵  ಬಹಳ ಉಪ෷ಕ౨  ಪคಕಲ౭ චಗಳඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ෦ൟಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ. හౘඨ ನ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಅದರ ෡ൟಕ ඩ౳ ෨ಖ౲ ൤ ಏඝ ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ 
෥ഴโൿ ຂಡ ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಉತ౭ ನ౬ ಗಳ ಅඡಕ ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  
ඛฏತರ ౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ කโ ෦ൟಗಳඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ඛฏತರ ౽ಯბಗಳ ಃಲโ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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