
 হҝােলা এবং সীমা সংοাо চতΦ থ κ বক্তৃতায় Ѿাগতম,
 তাই έশষ বক্তৃতায় আমরা অসীম সীমা সѕেকκ আেলাচনা কেরিছ এবং তারপের আমরা 
ফাংশেনর έযাগফেলর সােথ সীমার িকছΦ  ίবিশѭҝ έদেখিছ এবং তারপের আমরা ফাংশেনর ვণফল িদেয় ზ჈ কেরিছ  আিম 
এΜট চািলেয় যাΝИ
 তাই έশষবার আমরা এই উপপাদҝΜটেত থামলাম যিদ এর এর সীমা অসীম হয় এবং এর এর সীমা x f a x g 

হয় এবং ধ჈ন অ-শূনҝ হয় তাহেল পণҝ ফাংশেনর সীমা বার হল  ধনাЮক হেল অসীেমর সমান এবং l l fx gx l l 
ঋণাЮক হেল এΜট ঋণাЮক অসীম,
 তাই আিম পΝজΜটেভর έϠেϏ এΜট ϕমাণ কিরl 
 তাই ধের িনই ধনাЮক তাহেল আমােদর যা έদখােত হেব তা হলl 
 তাই শূেনҝর έচেয় বড় έদওয়া দরকার।m 
  এর জনҝ আমােদর έডѝা পΝজΜটভ খুেঁজ έবর করেত হেব έযমন িবেয়াগ কম έডѝা এর সমান নয় এর mod x a x 
মােন বার এর έচেয় έবিশ ডানfx gx m 
 তাই ϕথেম আমরা যা জািন έয এর এর সীমা এ যােИ এর সমান ςহণ কের এবং পΝজΜটভxx g a l l 
 তাই এপিসলন ςহণ কের দুই еারা সমান বলেত যা ইিতবাচকও আমরা একΜট έডѝা খুেঁজ έপেত পাির আমােক έডѝা 1 l 
পΝজΜটভ িলখেত িদন যােত িবেয়াগ কম έডѝা 1 এর έচেয় বড় 0 এর মােন িবেয়াগ পরম মান এিপিসলেনরmod x a x l 
έচেয় কম যা বাই দুই এর সমান যা έবাঝায় এর l x g 

বাই দুই এর έচেয় বড় এই έϠেϏ еারা দুই এবং িতন еারা দুই এর মেধҝ তেব আমােদর έকবল এর এই l g x l l x g 
দরকার  দুই еারা এর έচেয় বড়l 
 তাই একইভােব কারণ έযেহতΦ  এর এর সীমা অসীেমর সমান έসখােন έডѝা 2 পΝজΜটভ রেয়েছ έযমন িবেয়াগx f mod x 
একΜট έডѝা দুই έথেক কম মােন এর x f 
আপিন έয ধনাЮক সংখҝা একΜট ςহণ কেরন তার έথেক বড় এবং তারপর  আবার আমরা িলখব έয এই ওয়ানΜট িক m m 
হওয়া উিচত
 তাই যিদ আমরা
 তাই িনই যিদ έডѝা নূҝনতম έডѝা ওয়ান এবং έডѝা টΦ  এর সমান হয় তেব িবেয়াগ έডѝার έচেয় কম এবং 0 mod x a 
এর έবিশ এΜট έবাঝােব έয এর বার একვণ দুই еারা বড় এবং আমরা যা চাই তা হল হҝাট এΜট এর x fx g m l t  m 
έচেয় বড় হওয়া উিচত
 তাই আমরা এক বার еারা দুই সমান έবেছ িনই যার অথ κ হল এক সমান হওয়া উিচত িеვণ еারা m l m m m l
 তাই আিম যিদ একেক দুই еারা έবেছ িনই তাহেল এক ვণ еারা  দুইΜট এর সমান এবং এΜট বেল έয m m l m l m fxdx

এর έচেয় বড় যখনই িবেয়াগ έডѝার έচেয় কম হয়m mod x a 
 তাই এর সীমা অসীেমর সমান একইভােব আমরা শূেনҝর έচেয় কম ϕমাণ করেত পািরfxgx l 
 তাই আমােক পরবতλ অংশΜট এিড়েয় έযেত িদন έদখুন শূেনҝর সমান হেল িক হয়l 
 তাই এΜট আরও ვ჈Яপূণ κ
 তাই ϕѨ ক჈ন যিদ শূেনҝর সমান হয় তাহেল শূেনҝর সমান সীমা িক অসীমতা িক এΜট অনҝ িকছΦl 
 তাই আসুন উদাহরণ িবেবচনা করা যাক ϕথেম এর সমান হওয়া যাক 1 еারা বগ κ সমান 0 এর সমান নয় এবং fx x x x 
এর সমান বগ κ বলেতg x 
 তাই এই έϠেϏ এখােন এর এর সীমা 0 এ এর অনо সীমা হল এর এর শূেনҝর সমান আবার যিদ আমরা x f x x g fx 
এবং এই ვণ কির।gx 
 সকেলর জনҝ এেকর সমান শূেনҝর সমান নয়x 
 তাই এর সীমা fxgx- 
Μট-έত এেকর সমান  তার έϠেϏ
 তাই এখােন আমরা একΜট উদাহরণ έদখেত পাΝИ έযখােন এর সীমা হল এর অসীম সীমা শূনҝ এবং পেণҝর সীমা fx- gx-
এখন এক যিদ আমরা এΜটেক বগ κ еারা পিরবতκন কিরx 
 তাই যিদ আমরা পিরবতκন কির তাহেল আমােক 

এর পিরবতκন কের িলখেত িদন έযেকােনা ቀবক বার বগ κেϠেϏ আমরা έদখেত পাই έয এর ვণ তারপর x g x x fx g 
এর জনҝ এর সমান শূেনҝর সমান নয় এবংx c x 

 তাই ვেণর সীমা ቀবক এর সমানfx gx c 
 তাই আমরা έদখেত পাΝИ έয ვণফেলর জনҝ যিদ একΜট যােИ ইনিফিনΜট এবং অনҝΜট শূেনҝ যােИ সীমাΜট έযেকান বাѷব 
সংখҝা হেত পাের যা আমরা চাই আবার έদখা যাক আমরা এΜটেক অসীম বানােত পাির িক না আমরা িক পরবতλ উদাহরণΜট 
আবার িনই একΜটর সমান হেব এর বগ κ এবং এর সমান হেবfx x x x 
 তাই এখােন আবার এর এর সীমা হল এর এর অসীম সীমা শূনҝ িকᅀ বার হেব এর জনҝ এর x f x g fx dx x x 
সমান শূেনҝর সমান নয় এবং তারপর আমরা έদখেত পাΝИ έয
 তাই যিদ আমরা বার এর বাম হােতর সীমা গণনা কির এΜট ঋণাЮক অসীম এবং ডান হােতর সমান  সীমা হল fx gx 
ধনাЮক অসীমতা
 তাই আমরা έদখেত পাই έয এই έϠেϏ বাম হােতর সীমা এবং ডান হােতর সীমা সমান নয় এবং তারা অসীম বা িবেয়াগ 
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অসীম যিদ আিম এর সমান এক বগ κাকার সমান বিল ঘনেϠϏ বলেত তাহেল এর সীমা বার হল fx x gx x fx gxfx x
বগ κেϠϏ হল ঘনেϠϏx gx x 

 তাই ვণফল হল এবং এই সীমা 0x 
 তাই অসীম ვেণর সীমা 0 এΜট 0 হেত পাের এΜট অসীম হেত পাের এΜট িবেয়াগ অসীম হেত পাের এΜট έযেকােনা বাѷব 
সংখҝা হেত পাের
 তাই এই  আবার একΜট অিনিদκѭ ফম κ উপসংহার অসীম ვণ 0 ও এবং অিনিদκѭ ফম κ এবং সীমাΜট 
সΜঠক সমসҝার উপর িনভκর কের
 তাই আপনার কখনই সীমাΜটেক শূেনҝর সমান έলখার ভΦ ল করা উিচত নয় কারণ একΜট ফাংশেনর সীমাΜট শূনҝ ডান আপনার
কােছ  অনҝ সীমাΜট সসীম িকনা তা έদখার জনҝ আেরকΜট িবষয় হল যিদ এবং উভেয়র সীমা অসীম হয় তেব আমরাfx gx 
বলেত পাির ვণফেলর 
সীমা কত
 তাই যিদ এর এর সীমা অসীম হয় এবং এর এর সীমা হয়  অসীম তাহেল ვণফেলর x f x g als  o 
সীমা হল অসীম এবং অনҝ একΜট হল যিদ সীমার একΜট অসীম হয় এবং অনҝΜট ঋণাЮক অসীম হয় যিদ এর এর সীমাx f 
অসীম হয় এবং এর এর সীমা ঋণাЮক অসীম হয় তাহেল ვেণর সীমা ঋণাЮক অসীম হল এবং আপনার x g fx gx 
উভয় সীমা ঋণাЮক অসীম হেত পাের তারপর আবার ვণফল হল ვণফেলর সীমা ধনাЮক অসীেমর সমান হেত পাের 
কারণ দΜুট ঋণাЮক সংখҝার ვণফল একΜট ধনাЮক সংখҝা έদয়
 তাই আপিন এই Νজিনসვিল আবার বҝবহার কের ϕমাণ করেত পােরন িরেςস সংϡা িকᅀ έসვিল Ѿϡাতভােব পিরѬার 
হওয়া উিচত কারণ আপনার যিদ এবং উভয়ই বড় ধনাЮক সংখҝা হয় তেব পণҝΜটেক আবার বড় ধনাЮক সংখҝা fx gx 
হেত হেব যিদ এর একΜট বড় ধনাЮক সংখҝা অনҝΜট বড় ঋণাЮক সংখҝা হয় তেব পণҝΜট আপনােক έদেব  বড় ঋণাЮক fx 
সংখҝা এবং যিদ উভয়ই বড় ঋণাЮক সংখҝা হয় তেব ვণফলΜট বড় ধনাЮক সংখҝা হেব
 তাই এই উপপাদҝΜট যা বলেছ তা িকᅀ  সমসҝা হল আপনার যিদ একΜট বড় έনগ পΝজΜটভ নїর থােক অনҝΜট একΜট έছাট 
ধনাЮক সংখҝা έসেϠেϏ আমরা বলেত পাির না έয ვণফলΜট একΜট বড় ধনাЮক সংখҝা হেব বা একΜট έছাট ধনাЮক সংখҝা 
হেব নািক এΜট অনҝ έকান ቀবক হেব
 তাই আসুন সংিϠч করা যাক আমরা সীমা ফম κვিল িলখব
 তাই যিদ আমােদর অসীম থােক একΜট সীমা অসীম অনҝΜট িকছΦ  ቀবক তাহেল এΜট সব κদা অসীেমর সমান আমােদর কােছ 
িবেয়াগ অসীম ъাস έযেকােনা ቀবক আেছ তাহেল এΜট িবেয়াগ অসীম এর সমান έনাট ক჈ন έয এΜট বলার জনҝ ზধুমাϏ 
Ѿরিলিপ।
 যিদ একΜট ফাংশেনর সীমা অসীম হয় অনҝΜট একΜট ቀবক তাহেল এই έযাগফলΜট অসীম হয় একইভােব একΜট c 
ফাংশেনর সীমাΜট অনҝ ফাংশেনর ঋণাЮক অসীম সীমা একΜট ቀবক তাহেল সীমাΜট ঋণাЮক ইনিফিনΜট ইনিফিনΜট ъাস 
ইনিফিনΜট হেত হেব এΜট ইনিফিনΜট মাইনাস ইনিফিনΜট έদয় তাহেল মাইনাস ইনিফিনΜট যা আপনােক মাইনাস ইনিফিনΜট 
έদেব এবং যিদ আমার কােছ ইনিফিনΜট ვন ইনিফিনΜট থােক তাহেল এΜট ইনিফিনΜট ইনিফিনΜট ვন মাইনাস ইনিফিনΜটর 
সমান ইজ মাইনাস ইনিফিনΜট মাইনাস ইনিফিনΜট টাইমস মাইনাস ইনিফিনΜট টাইমস ইনিফিনΜটর সমান
 তাই এই έϠেϏ িলিমট িডটারিমেনট করা হয় এვেলার সমান হওয়ার জনҝ έদওয়া হয় িকছΦ  অিনিদκѭ ফম κ আমরা έদেখিছ έয 
ইনিফিনΜট মাইনাস ইনিফিনΜট এটা আমরা বলেত পাির না এটা িক একইভােব Νজেরা বার  অসীম এΜট একΜট অিনিদκѭ ჉পও 
0 еারা 0 এΜট আমরা আেগ έদেখিছ έয যিদ লব এবং হর উভেয়র সীমা 0 হয় তেব ভাগফেলর সীমা এΜট সমসҝা έথেক সমসҝা 
পয κо িনভκর কের এΜট একΜট বাѷব সংখҝা হেত পাের বা এΜট 0 বা হেত পাের  এΜট অসীম еারা অসীম অসীম হেত পাের যা 
আবার একΜট অিনিদκѭ ჉প এবং পের আমরা আরও িকছΦ  অিনΝѥত ফম κ έদখেত পাব
 তাই আিম একΜট উদাহরণ িদই έযখােন ΝϏেকাণিমিতক ফাংশেনর জনҝ সীমা অসীম হয় আিম িনΝѥত আপিন 
ΝϏেকাণিমিতক ফাংশন έদেখেছন
 তাই একΜট উদাহরণ হল িক  আমরা িক এর এর সীমা বলেত পাির যখন পাই 2 এর কােছ আেস।x tan x 

 তাই আমরা যা জািন তা হল আমরা জািন έয এর টҝান еারা এর সাইনও  সমান 1 এবং x sine x cos x pi by 2 
এর еারা শূনҝ সমানpi cos 2 

 তাই tan pi by two undefined
 তাই সংϡািয়ত করা হয় না িকᅀ এর একΜট έছাট বҝবধােন সংϡািয়ত করা হয় έযখােন tan of pi by two x tan 

দুই еারা এবংpi 
 তাই যিদ  আমরা এΜট έদখেত পাΝИ আেরকΜট Νজিনস যা আমরা জািন έয এর যিদ έথেক έথেক 2 হয় x cos x 0 pi 
তাহেল এর ধনাЮক এবং এর যিদ হয় ঋণাЮক যিদ έথেক দুই еারা হয় তাহেল হয়ত আিম x cos x cos x x pi pi 

এর ςাফ আকঁেত পাির।cos 
  x
 তাই এΜট শূেনҝ এΜট এর কারেণ একΜট ςাফΜট এমন έদখােИ আপনার কােছ দুই еারা শূনҝ পাই এবং তারপের এΜট z x 
পাই
 তাই এর এর দুই еারা শূনҝ এবং আপিন যখন বҝবধােন থাকেবন তখন এΜট ধনাЮক 0 έথেক পাই বাই x cos x cos pi 
2 পয κо এΜট ঋণাЮক যখন আপিন έথেক 2 еারা পয κо আসেল 3 বাই 2 পয κо এΜট ঋণাЮকpi pi pi 
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 তাই তাই 1 এর সীমা িহসােব বাম έথেক 2 еারা এ যায় еারা 1 এর হােতর সীমা এΜট ধনাЮক cos x x pi cos x 
অসীেমর সমান হেব এবং еারা একΜটর ডান হােতর সীমা এΜট ঋণাЮক অসীেমর সমান এবং এর সাইেনর সীমাcos x xa 

দুই еারা এΜট এেকর সমানt pi 
 তাই পেণҝর িনয়ম অনুসাের আমরা জািন έয
 তাই এর টҝােনর বাম হােতর সীমা এΜট অসীেমর সমান x 
এবং এর টҝােনর ডান হােতর সীমা ঋণাЮক অসীেমর সমান এΜট আপিন έদখেত পােরন  এর এর ςাফ έথেক যা x x tan 
এই এ 2 еারা সংϡািয়ত করা হয়িন এবং 0 έথেক আপিন যখন 2 еারা এ যান এΜট অনেо যায় তারপর আবার এΜট pi pi 
0 এ পাই এবং এই পােশ এΜট Μঠক এভােব যায়
 তাই 2 еারা পাই এ  আপিন যিদ বাম িদক έথেক 2 еারা এর কােছ যান তেব এর টҝান বড় এবং বড় ধনাЮক বাѷব pi x 
সংখҝা হেয় যায়
 তাই অসীমতায় যায় έযমন বাম έথেক 2 еারা এ যায় έযখােন আপিন যিদ ডান িদক έথেক 2 еারা এর tan x x pi pi 
কােছ যান তেব 

এর টҝান  বহৃЫর এবং বহৃЫর ঋণাЮক সংখҝায় পিরণত হয়x 
 তাই এর সীমাΜট এর ডান হােতর সীমা এ 2 еারা ঋণাЮক অসীম সমান একইভােব আপিন tan x tan x pi x 

এবং এর জনҝ িলখেত পােরনcotangent x secant x cosecant x ok 
 তাই পেরর Νজিনস আিম করব  সѕেকκ কথা বলেত আমরা িক έবাঝােত সীমা অনо অসীম সীমা 
এবং মাই  ইনিফিনΜটnus 
 তাই ধ჈ন এর একΜট ফাংশন যা এর έচেয় বড় এর জনҝ সংϡািয়ত করা হেয়েছ বা িকছΦ  ধনাЮক যিদ এর x f m x m m 
έচেয় বড় এর জনҝ সংϡািয়ত করা হয় তেব আমরা অসীেম এর এর সীমা সѕেকκ কথা বলেত পািরx x f 
 তাই আমরা সীমা বিল  এর যখন অসীমেЯর কাছাকািছ আেস এΜট এর সমান যিদ έকােনা এপিসলন পΝজΜটভ x f x  l 
থােক έসখােন একΜট ধনাЮক ቀবক থােক έসখােন পΝজΜটভ থােক έযমন িবেয়ােগর έমাড এΜট এিপিসলেনর ak fx l 
έথেক কম যখনই έথেক বড় হয়x k 
 তাই অসীেম সীমাবд ზধু মােন এই έয এΜট এর সীমা অসীেমর সমান একΜট সংখҝা যিদ আপিন এর করেত x l x f 
পােরন ইИাকৃতভােব এর কাছাকািছ হেত যখনই খুব বড় হয় Μঠকl x 
 তাই এখােন একΜট বাѷব সংখҝাl 
 তাই একইভােব আমরা বিল এর এর সীমা έযেহতΦ  ঋণাЮক অসীেমর কােছ আেস, তাহেল লা বাѷব সংখҝার সমান x f x 
হয় যিদ 0 এর έচেয় বড় এপিসলন έদওয়া হয় έসখােন িকছΦ  ঋণাЮক সংখҝা থােক έযমন এর έথেক কম έবাঝায় n x n f 
এর িবেয়াগ পরম মান এিপিসলেনর έচেয় কম ডানx l 
 তাই ছিবΜট এই এর মত έদখােИ  আমােদর এখােন িকছΦ  আেছ এΜট আমােদর এর সমান এবং তারপরsupp ose l y l 
যিদ আিম έযেকান এপিসলন έবেছ িনই এবং তারপর যিদ আিম িবেয়াগ এপিসলনেক ъাস এপিসলন ςহণ কির এবং l l 
আমরা বলব έয অসীেম এর এর সীমা έদওয়া এর সমান এখােন িকছΦ  আেছ έযমন যখনই এর έথেকx f l l k x x kf 
বড় হয় তখন িবেয়াগ এপিসলন έথেক ъাস এপিসলেনর মেধҝ হওয়া উিচতl l 
 তাই এΜট এবং ফাংশনΜট এরকম িকছΦ  হেত পাের এই έϠেϏ আমরা বলব έয সীমা সমান  একইভােব ঋণাЮক k l 
অসীমতার মােন হল যিদ আপনার έসখােন এই έযাগফল থােক έয এই এর আেগ ফাংশনΜটেক এই িহসােব সΜঠকভােব n l 
এেϕাচ করেত হেব
 তাই έযেকােনা এিপিসলন έদওয়া হেল আপিন এই έবেছ িনেত পােরন যােত ফাংশেনর মান এখােন এর মেধҝ έযেকােনা n 
িকছΦ  হেত পাের।
 এটার মােন হল এখন িকছΦ  উদাহরণ িদেয় έদখা যাক, 
তাহেল একটা হল যিদ আমরা এর সমান িনই এবং এর এর সীমা কত এবং এর এর সীমা έযমন x fx x f x f x 
অসীেম যায় আহ আিম এটা িলিখ না
 তাই যাক  আিম এর এর সমান এক еারা িনইx f x 
 তাই সীমা কত?  এর এর িহসােব অসীম দািবেত যায়x f x 
 তাই আপিন যিদ 1 еারা এর সমান έনন তাহেল আপিন যিদ έক একΜট বড় এবং বহৃЫর ধনাЮক বাѷব সংখҝা x fx x 
িহসােব έনন তাহেল 1 еারা έছাট έথেক έছাট হেয় যােবx 
 তাই এর মােন হল আপিন যিদ έকােনা ধনাЮক তেব έছাট ধনাЮক বাѷব সংখҝা ςহণ কেরন তেব আপিন 1 еারা এর x 
έচেয় έছাট করেত পােরন
 তাই এর এর এই সীমাΜট শূেনҝর সমান হওয়া উিচত আসুন আমরা এΜট কেঠারভােব ϕমাণ করার έচѭা কিরx f 
 তাই এΜট ϕমাণ করার জনҝ আমােদর যা έদখােত হেব তা হল έয έকান এপিসলন έদওয়া হেয়েছ
 তাই শূেনҝর έচেয় বড় এিপিসলন έদওয়া যাক তাহেল আমােদরেক এমন খুেঁজ έবর করেত হেব έয যিদ έথেক বড় ak x k 
হয় তাহেল এর এিপিসলেনর έচেয় কমx f 
 তাই আমরা যিদ έক 1 এর έথেক িনেয় িনই তাহেল এর έচেয় বড়।k epsilon x 

এর সমান 1 বাই এিপিসলন এΜট έবাঝায় έয έযΜট еারা এক হয় έসΜট এিপিসলেনর έচেয় কম হেত হেব έযΜট   k fx x fx
িবেয়াগ শূেনҝর έমাড
 তাই এর এক еারা এবং িবেয়াগ শূনҝ এক еারা এর সমান এবং কারণ  আমরা έক একΜট ধনাЮক সংখҝা x f x x x k 
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έথেক বড় িহসােব িনΝИ
 তাই িবেয়াগ শূনҝ এΜট কম এর έথেক বড় সকল এর জনҝ হҝান এপিসলনfx t k x 
 তাই এর এর সীমা শূেনҝর সমান একইভােব এর সীমা এক еারা ঋণাЮক অসীেম যায় এΜট আবার 0 έনাট xx f x x 
ক჈ন έয যিদ একΜট ঋণাЮক বাѷব সংখҝা হয় তেব 1 еারা  সবসময় ঋণাЮক হয় িকᅀ তারপর এΜট একΜট έছাট এবং x x 
έছাট ঋণাЮক হেয় যায়
 তাই এΜট ঋণাЮক বাѷব সংখҝা হেয় যায় িকᅀ শূেনҝর খুব কাছাকািছaa 
 তাই এΜটও সতҝ এখন আসুন আমরা এই দুΜট Νজিনসেক একΝϏত কির
 তাই সংϡাვিলেক একΝϏত কির
 তাই আমরা έদেখিছ একΜট হল এর সংϡা।
 সীমা হল অসীম এবং অনҝ একΜট হল অসীেমর সীমা
 তাই অসীম সীমা এবং অসীেমর সীমার সংϡাვিলেক একΝϏত কের আমরা এর এর সীমােক সংϡািয়ত করেত পাির x f 
কারণ অসীম έথেক অনেоর সমান হেব যিদ x 
শূেনҝর έথেক বড় έকােনা έদওয়া হয় তেব έসখােন িকছΦ  িবদҝমান থােক শূেনҝর έচেয় বড় έযমন এর έথেক বড়m k x f m 
সব এর জনҝ έথেক বড়x k 
 তাই আমরা বিল έয অসীেম এর এর সীমা অসীম হয় যিদ এর έকােনা বড় মােনর জনҝ এর এর মান বড় x f x x f s 
হয়  একইভােব আমরা অসীেমর সীমােক িবেয়াগ অসীম হেত বা ঋণাЮক অসীেমর সীমােক অসীম িহসােব সংϡািয়ত 
করেত পাির একইভােব একজন সীমা অসীমেক িবেয়াগ অসীেমর সমান এবং সীমা এর ঋণাЮক অসীমেক fxx x fx-
অসীেমর সমান এবং সীমা έক অসীম িহসােব x
িনধ κারণ করেত পাের।

এর ঋণাЮক অসীম সমান ঋণাЮক অসীম,  fx 
 তাই উদাহরণ যিদ আমরা এর এর এর সমান এবং এর এর সীমা িহসােব িনই έযমন অসীেম যায় x f x x f x x 
এΜট এর এর অসীম সীমার সমান έযমন ঋণাЮক অসীেম যায় এΜট এর সমান  ঋণাЮক অসীম ডান কারণ x f x 
আমােদর কােছ এর সমান আেছx fx 
 তাই যিদ বড় ধনাЮক সংখҝা হয় তেব ও একΜট বড় ধনাЮক সংখҝা এবং এর যিদ একΜট বড় ঋণাЮক সংখҝাx fx x f x 
হয় তেব এর বড় ঋণাЮক সংখҝা যিদ আমরা Νজ িনই।x f 

এর সমান বগ κেϠϏ তাহেল এখােন এর এর সীমা যখন অনেоর কােছ আেস এΜট অসীেমর সমান এবং এΜট  x x x g x 
এর এর সীমা যখন ঋণাЮক অসীেমর কােছ যায় তেব অসীেমর িকছΦ  সীমা έদখা যাক যা এΝЊ নয়  x g x st

 তাই এর সাইন বলার সীমা যখন অসীেমর কাছাকািছ x x 
আেস তখন এর সাইনΜট একΜট পয κায়οিমক ফাংশন এবং έয έকােনা এর সাইন এΜট সমѷ পূণ κসংখҝা এর জনҝ x m pi m 
শূেনҝর সমান এবং যিদ আমরা έযেকান দুই িনই তাহেল সাইন বেল ϕѨ সীমা  তারপর এΜট সবm pi plus pi by two 
পূণ κসংখҝা এর জনҝ আবার এেকর সমানm 
 তাই এখন যিদ আমরা এখােন έদিখ এর সাইেনর সীমা িনধ κারেণর জনҝ এর সাইন হেল িক হেব আমােদর έদখেত হেব x x x
িহসােব এই ফাংশনΜটর িক হেব  বহৃЫর এবং বহৃЫর হয় িকᅀ আমরা যা έদখেত পাই তা হল এই ফাংশনΜট হল আপনার কােছ

সমান 0 এবং তারপর 2 এবং তারপের এΜট সΜঠকভােব পুনরাবিৃЫ করেত থােকx pi pi 
 তাই 
আপিন এর সাইন যত বড়ই িনন না έকন ঋণাЮক এক এবং এেকর মেধҝ έদাদুলҝমান থােক এΜট একΜট  এΜট মাইনাস x 
ওয়ান
 তাই এই έϠেϏ έযেহতΦ  এর সাইন দুই পাই ίদেঘ κҝর έযেকােনা বҝবধােন x 
ঋণাЮক এক এবং এেকর মেধҝ έদাদুলҝমান থােক আমরা έদখেত পাই έয 

এর সাইেনর সীমা অসীেমর কােছ আসা এর সীমা έনইx x 
 তাই এΜট একΜট উদাহরণ έযখােন এ ফাংশেনর সীমা  সΜঠকভােব িবদҝমান έনইinf inity 
 তাই এখােন আপিন এর έয মানই ςহণ ক჈ন না έকন আপিন ফাংশনΜটেক িবেয়াগ এপিসলন έথেক ъাস l l l 
এপিসলেনর মেধҝ হেত έবেছ িনেত পারেবন না কারণ আপিন জােনন έয ফাংশনΜট έনিতবাচক এেকর মেধҝ সমѷ মান x 
ςহণ করেব  এবং একΜট
 তাই আপিন যাই έবেছ িনন না έকন l 

এর সমѷ বড় মােনর জনҝ এর কাছাকািছ থাকা সјব হেব নাx l 
 তাই এর সাইেনর সীমা একইভােব এর এর সীমা έযমন অসীেমর কােছ আেস একইভােব িবদҝমান থােক না x x cos- x 
একইভােব অসীেমর কােছ আসা এর সীমা সীমা আবার িকছΦ  ίবিশেѭҝর অΝѷЯ έনই,xx-
 তাই ধ჈ন এর এর সীমা যখন এর কােছ έপৗηছায় অসীমতা এেকর সমান এবং এর এর সীমা অসীেমর x- f- x- l xx- g-
কােছ দুইেয়র সমান έযখােন এক এবং দΜুট হল বাѷব সংখҝা তাহেল অনেо ъাস এর সীমা l l l  fx gx 

এক έযাগ দুই এর সমানl l 
 তাই এΜট একΜট িবрেুত 
সীমার জনҝ এই έযাগফেলর িনয়ম  ফাংশেনর এক এবং এক έযাগ দুই এর সীমার έযাগফলl l l 
 তাই এΜট ϕমাণ করা έযেত পাের έযভােব আমরা অনҝানҝ έϠেϏ έদিখেয়িছ একইভােব যিদ আমােদর এর এর সীমা x f 
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থােক এক এবং এর এর সীমা থােক দুই তাহেল এর সীমা ვণফল ვণ সমান এক ვণ দুই l x g l fx dx l l 
ভাগফেলর জনҝও হর শূনҝ হওয়া উিচত নয়
 তাই যিদ অসীেম এর সীমা এক হয় এবং এর সীমা দুই এর সমান হয় έযখােন έকান বাѷব সংখҝা এবং fx- l x- l l 1  

হল একΜট অ-শূনҝ বাѷব সংখҝা দুই শূেনҝর সমান নয় তাহেল еারা এর সীমা এক еারা l 2 l 2 zen rl fx gx l l
দুই এর সমান,
 তাই এখােন এক শূনҝ হেত পাের িকᅀ দুই হেত হেব  এই উপসংহােরর জনҝ নন শূনҝ হেব এখন যিদ সীমা হয় l l l2 0 
তাহেল আমরা একΜট অিনিদκѭ ফম κ পাব
 তাই উদাহরণ Ѿ჉প আিম একΜট উদাহরণ έদই
 তাই এর সমান বলেত একΜট এবং সমান 1 বগ κেϠϏfx x x gx x x 
 তাই এখােন এর সীমা যােИ  এফএেЊর অসীম হল 0 এর সীমা অনেо এর x x 
সীমা যা 0 হল এর সীমা еারা еারা এক еারা সমান  έক বগ κ еারা এক еারা ভাগ করা হয়fx gxfx gx x x 
 তাই এΜট এর সমান এবংx 
 তাই এর সীমা еারা অসীেমর কােছ যাওয়ার সােথ সােথ এΜট অসীেমর সমান তেব আিম যিদ еারা έদিখ x gx x fx gx 
এবং এΜট এর সমান έকােনা έকানΜটর জনҝ সমান  শূনҝ έথেকx x 
 তাই еারা এর সীমা এΜট 0 এর সমান এবং সমান ςহণ কের একΜট ቀবকেক еারা ভাগ কের এবং এর fx gx fx x gx 
সমান একΜট еারা আমরা έদখেত পাই έয আমােদর কােছ এর এর সীমা আেছ যখন অসীেমর কাছাকািছ আেস 0x x f x 
যা এর এর সীমা যখন অনেоর কােছ আেস এবং এর еারা এর সীমা আপিন έদখেত পান έয এর x g x x g fx x g 
еারা এই έϠেϏ ቀবক fx c
 তাই সীমাΜট ডােনর সমানc 
 তাই এΜট আবার έদয়  এটা অিনিদκѭ ჉প বেল যিদ এবং এর সীমা উভয়ই 0 হয় একইভােব যিদ উভয়ই অসীম হয় fx gx 
তাহেল অিনিদκѭ ჉প পােব
 তাই শূনҝ еারা শূনҝ বা অসীম еারা অসীম অসীেমর সীমার জনҝ অিনΝѥত ჉প একইভােব যিদ আমােদর কােছ এর x f 
এর সীমা থােক এর এর অসীমতা এবং সীমা হল ঋণাЮক অসীম  আমরা সাধারণভােব বলেত পাির না έয x g n fx 
িবেয়াগ এর সীমা কতgx 
 তাই অসীম িবেয়াগ অসীম এΜটও একΜট অিনΝѥত ফম κ এছাড়াও শূনҝ ვণ অসীম Μঠক আেছ
 তাই আমরা যা আেলাচনা কেরিছ তা হল আমরা এখন পয κо সীমা বাম হাত এবং ডান হােতর সীমােত আেলাচনা কেরিছ 
আমরা έদেখিছ έয সীমা বলেত একΜট বাѷব সংখҝা বলেত কী έবাঝায় আমরা এমন িকছΦ  উদাহরণও έদেখিছ έযখােন l 
সীমার অΝѷЯ έনই আমরা έদেখিছ সীমার অথ κ কী অসীম বা িবেয়াগ অসীম এখন έয অসীম এবং িবেয়াগ অসীম এვেলা l 
সংখҝা নয় িকᅀ  আমরা বিল অসীেমর সমান সীমা যিদ ফাংশনΜটেক ইИাকৃতভােব বড় করা যায় এবং ঋণাЮক অসীমেক 
ইИাকৃতভােব έছাট করা যায় তেব এΜটেক যেথИভােব বড় ঋণাЮক সংখҝা করা έযেত পাের তেব আমরা অসীেম সীমা এবং 
ঋণাЮক অসীেম সীমার অথ κও έদেখিছ এই সমѷ ধারণা।
  ফাংশেনর ίবিশѭҝ িনধ κারেণর έϠেϏ খুবই উপেযাগী έযমন ফাংশেনর ςাফ আকঁা যিদ আপিন অসীম ঋণাЮক অসীেমর 
সীমা জােনন এবং έকাথায় অসীম বা ঋণাЮক অসীেমর সমান তারপর আপিন সহেজই ফাংশেনর ςাফ আকঁেতli  mit 
পােরন এবং ফাংশন সѕেকκ িনিদκѭ ίবিশѭҝვিলও έবর করেত পােরন
 তাই পরবতλ έলকচাের আমরা কҝালকুলােস একΜট খুব দরকারী ধারণা সংϡািয়ত করেত সীমা বҝবহার করব যা 
έডিরেভΜটেভর ধারণা।
  ফাংশেনর ফাংশন এবং আমরা έদখব িকভােব ফাংশেনর έডিরেভΜটভ গণনা করা যায় তার শারীিরক তাত্পয κ কী এবং 
তারপের আমরা έডিরেভΜটেভর অেনকვিল ϕেয়াগ έদখেত পাব এছাড়াও আমরা একΜট οমাগত ফাংশন সংϡািয়ত করেত 
সীমা বҝবহার করব এবং তারপর ধারাবািহক ফাংশেনর িকছΦ  ίবিশѭҝ িনেয় আেলাচনা করব ধনҝবাদ আপনােক 
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