
 ಎಲ౵ คಟ ನಮ๬ౙ ರ ಇൿ ෦ൟಗಳ ಀคൡ ෩ರඡ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಆචಯ ಉಪක౲ ಸದ ಆචಯย౵  කโ ಅඦತ ෦ൟಗಳ ಬಡ౛  ಚ೉ბಸฤ ඩ౳ ฏ෗๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅದඝ౬  ෨ಂൿವค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඦತ ෦ൟಗಳ ಅಥბವඝ౬  චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච.   ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕലದฉ ನ ನ x f 
෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕലದฉ ನ โ m x f m
ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಂದฉ ನ ಜಂತ 0 ಕല෫෴ർಗ ෭ನ๺ ಕല෫෴ಜං  ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ನ ಎෆ ಅඝ౬  x mod x a x 
ඛฏಀಶ฿ಜ අಡ౥ ർಜಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ  ಅඝ౬  ಡ ๬ಕ๠ౣ  ಹൟ౨ ರದย౵ ರฤ ಆದฉ ಸ෥ನ฿ಜರ෇ರൿ x a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಒಂൿ ಉർಹರൕ෽ಂൽಡ ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಡ ನ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಚದರ ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ 0 ಎಂൿ x f 1 x x 
฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵  ಆದฉ ಇൿ ಎม౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಎಲ౵ ౙಁ  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෦ൟ ಏඝ ಎಂൿ  ಄ูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ನ ನ ෦ൟ ಏඝ, x x f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ 1 คಂದ කඝ ಅඝ౬  ൡಂ෇ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ೓ಕ  ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ x x sma ll 
ಋ൏ತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ඦತರ 1 คಂದ ವಗბโ අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಞತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಃ౵ ೖෳ ನ ನ ෦ൟ෷ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  x f x 0 
ನಮ౱  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ๼ೕಡ  කโ ൧ೕคಸ෎౽ದൿ౪  ಏචಂದฉ, ෴โඃ ෦ೕ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ඛೕലದฉ කโ ഷมౣ ವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನದඝ౬  ඛೕಡย කโ 0 ಜಂತ ກ೉౞ ನ ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ෭ನ๺ 0 ෮ೕി x 
0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಆಗ ಆෆ ಈಗ ಜಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ ನ ಎ๠ౣ  ಆದฉ f x m x f f
ನ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಇದರಥბ කโ ಜಂತ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ අಡ౥ ർಜರฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ೓ಕโ 1 x m m x x m
ಜಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ಬฉ෷โದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, mod x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෩ಲൽಂದ 1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ഷมౣ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ m 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ವಗბ෩ಲൽಂದ 1 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං m m 
කඝ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ෮ೕി ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಈಗ ජಜ x x 
๸ಒ౲  ೓ಕโ ഷมౣ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಜಂತ ಕല෫෵ൿ౪  ಅൿ  คಂದ ಎෳ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ  คಂದ ಚದರ ಜಂತ x 1 1 x m 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ಇൿ ನಮ౱  ನ ಎෆ ಆಜൿ౪  ಅൿ ನ x 0 x x f 
ಎಂ්ൿ ෮ೕി ಆಜದ౪ ฉ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  m x x 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ 1 คಂದ ೓ಕದ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ಇൿ ๬෈ೕൡಪല๯ತ౨ ං x 0 x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎಡಣ ಮൡ౨  ಬಲಣ ෦ൟಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಅඃ คೕൟಯย౵  
฿౲ ಌ౲ ನದย౵  කโ ಎಡಣ ಅಥ฿ ಬಲಣಯ ෦ൟಯඝ౬  ಅඦತ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಅಂದฉ ನ ෦ൟ෷ ನ x x 
෭ನ๺ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಕ౳ ಮ฿ಜ ನ ෦ൟ෷ ನ ಪ౵ ๺ ಡ ຄೕಞತ౨ ං  f x x f 
෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඛೕലದฉ ಬಲಣ ෦ൟ෷ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅย౵  ഷมౣ  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಈ m 
ഷมౣ  ෬ว ಅವอ෈ತ฿ಜං ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಎಡಣ ෦ൟಡ කโ m x 
ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ෥ತ౳  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಯ ಎಡಃౙ  a 
ಆದ౪ คಂದ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ  ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಇൿ ನ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಬಲಣ x a x f m 
෦ൟಡ ಕ౳ ಮ฿ಜ ಜಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ನ ಜಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ , x a x f m 
ಉർಹರൕಡ හౘඨ ಡ  ನ  คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵   ಬಲಣ ෦ൟಯ ෦ൟ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞโൿ ಮൡ౨  ನ f x 1 xx 0 x x f 
ನ ಎෆ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃ ಇൿ ඬฃๅ෴ಜං 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ ຂಳฤ කโ ഷมౣ  m 
ಧකತ౱ ಕ൤ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಇൿ ನ ಅඝ౬  1 คಂದ ಡ x 0 x f x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಇൿ ಜಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ m 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ഷมౣ  ෴โൿ ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ජಜ ๸ಒ౲  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ഷมౣ  1 คಂದ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ජಜ ๸ಒ౲  ಈ ഷมౣ  ಧකತ౱ ಕm m 
ಪ౳ ෥ಣ฿ಜං ಮൡ౨  ඦತರ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಅൿ ඛಂದ ಒಂದಃౙ  x m 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ඦತರ ಒಂದคಂದ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං x m 
ಆದ౪ คಂದ ಬಲಣ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ൽಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅඦತವඝ౬  ๻ಡ෻ කโ ຂำವ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಯ x 
෦ൟಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ   ෴โඃ ಋ൏ತ౱ ಕ ත൏ბಂಕವඝ౬  ඛೕലದฉ ನ ನ ෦ൟ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ x f 
ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆವ ഷมౣ  ಧನ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං, ഷมౣ โ ಅඝ౬  ಅವอ෈๭ರಬ๾ൿ ಅಂದฉ ನ n x f 
ඛೕലದ ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ๵ච౬ ෷ ෥ി ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆ฿ಗ, x a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇඃ คೕൟ ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಎಡಣ ෦ൟಯඝ౬  ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ಬಲಣ ෦ൟಯඝ౬   ಋ൏ತ౱ ಕ x x 
ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮ൧౨ ෫౱  ಉർಹರൕ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ඣೕഺೕಣ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๒ನ౲ ದย౵  ಈ ನ ಬಲಣಯ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ, ಬಲಣಯ ಬಡ౛  ಏඝ x 
ಎಡಣ ෦ൟಯ ಬಡ౛  
ಆದ౪ คಂದ ಎಡಃౙ  ಃ౵ ೖෳ ෥ല ನ ಯ ಅ ෦ൟ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  x f 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜದ౪ ฉ คಂದ ಸಹ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಅඝ౬  x x 1 x x 
ಋ൏ತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ 0 ಡ ಹൟ౨ ರದย౵ ං 1 คಂದ අಡ౥  ಆಜฆತ౨ ං  ಢഔํ ๸ಒ౲  x ne 
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ಸค෴ಜං ಆದฉ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ කโ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಬಯ๭ದฉ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅඝ౬  ඛೕಡย, ಆಗ ඛೕโ ഷมౣ ವඝ౬n 
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎಂൿ ຂัದฉ කඝ ෎ಗච ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ ವඝ౬  ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಎಂൿ ಗಮඛ๭ ನಮಡ ഷมౣ  ಅಗತ౲ เං  ಧකತ౱ ಕ ජಜ n 
๸ಒ౲  
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ 1 ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ෭ನ๺ 1 ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಮൡ౨  අಡ౥  ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ ಈ ഷมౣ  ಸಣ౧  n n 
ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಆಜฆತ౨ ං, ഷมౣ โ ඛಂದ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ, කโ  ನನ౬  ರ ಎಡූಗದย౵ ದ౪ ฉ, ಅಂದฉ n x 0 x
0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಆದฉ ಅൿ 0 ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං, ಅಂದฉ ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං, ಇൿ ಪ౵ ๺ 1 ಡ x 
ಸಮකದ ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂ්ದඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ෩ಲಕ ಸค x n 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ คಂದ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ x 1 n 
ಈ 1 คಂದ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ෭ನ๺ 1 คಂದ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨   ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇฆโದคಂದ ౾ౙ ಂತ x n x 0 x 0 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಈ ෭ನ๺ ൮  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං x s 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ඛಂದ 1 ෭ನ๺ ಜಂತ ກೈ౞ ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  1 คಂದ ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಎಂൿ x n x n 
๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ ಜಂತ x 0 x f 1 x n 
ಕല෫෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ಎಡಣ ෦ൟ෷ ನ ಎಡಣ ෦ൟ෷ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ౾౳ ෺ಯ ෦ൟ෵ಂದ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಯ ಅಥბๆඝ ಎಂ්ದඝ౬  කโ 
ඣೕലං౪ ೕๅ ಈಗ ಃಲವඝ౬  ඣೕഺೕಣ  ಞಣಲౘಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ನ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ fx gx x f 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ನ ෦ൟ෷ ಃಲโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲ ෴ಜං ඦತರ ನ ෦ൟ ಏඝ x g l fx 
೯൤ಡ gx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಒಂൿ ౾౳ ෺ಯ ෦ൟ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ 
౽ಯბದ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  ๭ೕ෦ತ฿ಜದ౪ ฉ ෮ತ౨ ದ ෦ൟ෷ ಅඦತ฿ಜರ෎ಀ ಇದඝ౬  චನඪഖౣ ಆಳ౶ ฤ 
කโ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ කโ ෴โඃ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲  ಇದ౪ ฉ ಇൿ a a 
ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ งಪದ ಅඦತ൤ಯ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽฆ฿ಗ ಮൡ౨  ಅඦತ฿ಜರ෎౽ದ ජಜ ๸ಒ౲ ಯඝ౬  
ຄಂൽฆ฿ಗ ಇൿ ൡಂ෇ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඬฃๅ෷ කโ ຄಂൽರ෎ಀ  ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ೧ಎಋ౺  ෦ൟ෷ 
ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ൧ೕค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಜಂತ ෦ೕ ກ೉౞ ನದඝ౬  ඛೕഺೕಣ ඦತರ කโ ഷมౣ  ඩ๭ഔํ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ ෮ೕി x
෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಇൿ ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ೧ಎಋ౺  ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ಜಂತ අಡ౥ ർಜං x m 
ಆದฉ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ಆಜං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං fx gx l 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෦ൟಯ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ನ ෦ൟ෷ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං෴ದ౪ คಂದ ಃಲโ ഷมౣ  ಒಂൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜංx g l 
ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං. ෭ನ๺ ഷมౣ  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇൿ ෭ನ๺ ನ ನ ෮ೕി ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ x x l g 
๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෥ഴൟ౨ ฆโൿ   ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎඪ౺ มඨ ಡ ಅඝಞಣ฿ಜ ഷมౣ  ಒಂದඝ౬  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ 1
ಆ෺ౙ ෥ല. 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ൟัൽฆโൿ ನ ෦ൟ෴ಜං  ನ ಡ ຄೕඈ൤ ಸಮ  ಆฯ ഖ ಎฯ ಡ ෴โඃ ಎඪ౺ มඨ g x x a 
ඩ๭ഔํ ඛೕലದฉ කඝ ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅಂದฉ ෥ി ෭ನ๺ ಎ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆ฿ಗ ಮൡ౨x 

෭ನ๺ ಎฯ ೧ನ ෮ೕി ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛൽბಷౣ ฿ಜ කඝ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ലං౪ ೕච  ಒಂർಜರฤ ෥ി ೧ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎฯ ಒಂದ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ೕി ಎಋ౺  ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ൿ ಇൿ ೧ ೧ ಎฯ ෭ನ๺ ಒඨ ಮൡ౨  ಎฯ ಪ౵ ๺ x 
ಒඨ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನಮಡ ๭ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ನ ಯ ෦ൟ෷ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ಅඦತ൤ಡ x f x a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಡ කඝ ನ ಅඝ౬  ಆ ජಜ ๸ಒ౲ ಜಂತ අಡ౥ ർಜಸಬ๾ൿ ಆಜರ෎ಀ x f x 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ  2 ಧකತ౱ ಕ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಅಂದฉ ನ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං කඝ ಇย౵  ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  කඝx f m one 
ಇದඝ౬  ඦತರ ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෥ി ෭ನ๺ ഷมౣ  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ർಗวม౵  ನ ಒಂದ౾ౙ ಂತ x a x f m 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಏකಞತ౨ ං කโ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ  fx gx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ഷมౣ ವඝ౬  ಕඛಷ౤  ഷมౣ  1 ಮൡ౨  ഷมౣ  2 ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ಮ൧౨ ෫౱  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං  ve 
ಪ౳ ෥ಣโ ഷมౣ  1 ಮൡ౨  ഷมౣ  2 ಎರവ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ ඦತರ ෥ി ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  x 
๵ච౬ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ೯൤ಡ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං fx gx 
ಆದ౪ คಂದ ෥ി ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං, ಇൿ ഷมౣ  2 ಜಂತ ಕല෫෴ಜං ಮൡ౨  x a fx m 1 mod x 
෭ನ๺ ഷมౣ  1 ಜಂತ ಕല෫෴ಜං a 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ ಇൿ 1 ಇൿ 2 ಒಂൿ ಛ౳ ಂ ನ කโ ൟัൽฆโದ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ෭ನ๺ ಒಂൿ x l 
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ಆದ౪ คಂದ ಆದฉ ನಮಡ ෎౽ಜฆโൿ ನಮಡ ನ ೯൤ಡ ಜಂತ අಡ౥ ർಜರ෎ಀ, ಅย౵  ඛೕಡมದ ಧකತ౱ ಕ x f g  m x m 
๸ಒ౲ ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಬฉ෽ೕಣ ಇൿ 1 ಮൡ౨  2 คಂದ. m 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಒಂൿ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜರ෎ಀ m m m l 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಆค๭ದฉ  ಒಂದඝ౬  ಪ౵ ๺ ಒඨ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ඦತರ කโ ෭ನ๺ ഷมౣ  m m l mod x a 
ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ർಗวม౵  කโ ನ ಅඝ౬  ಈ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ಡ ෥ಡಬ๾ൿ x f m 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx gx 
ಆದ౪ คಂದ  ಈ คಡ౳ ๺ ඬฃๅ෷ ಸ౷ ಲ౭  ๸౾ೕಣბ฿ಜ ౽൐ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ຂำ൤౨ ೕච ಆದฉ ಎෆಎಋ౺  ෦ൟ෵ದ౪ ฉ 
ඛೕโ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ಅಥბ෥ലಆಳ౶ ෎ಀ  ಇඛ౮ ඛഔ ಎಂದฉ ඛೕโ ಅඝ౬  ๬ಕ๠ౣ  ಹൟ౨ ರದย౵ ฆ๋൤ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ  x x 
෥ഴವ ෩ಲಕ ಅඝ౬  අಡ౥ ർಜಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ๭ೕ෦ತ฿ಜං fx x g 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ಃಲโ ๭ೕ෦ತ ๸ಒ౲ ಯ ಹൟ౨ ರದย౵ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ ವඝ౬  ಮ൤౨  අಡ౥ ർಜ ෥ಡಬ๾ൿ  ඛೕโ ಬಯ๭ඈ൤ ಅඃ คೕൟ ಎರവ ෦ൟಗำ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ 
ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ಄ูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ನ ಯ ෦ൟ෷ ಸಹ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ ಮ൤౨  ಮൡ౨  ನ x x g fx gx 
෦ൟ ๼ೕಜฆತ౨ ං  ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ඬฃๅ෷ ๵ච౬ ಜಂತ ෦ೕ ກ೉౞ ನದඝ౬  ඛೕಡย, ඦತರ කඝ ತ౷ คತ฿ಜ 
ಬฉ෷൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ๵ච౬ ಜಂತ ಒಂൿ අಡ౥  ഷมౣ  ಮൡ౨  ๵ච౬ ಜಂತ ಎರഴ අಡ౥  ഷมౣ  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං, ಅಂದฉ ෥ി ෭ನ๺ x 
ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ๵ච౬ ಜಂತ ಒಂൿ අಡ౥ ൿ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ನ ಅಧბ ಎಂಎಂ ಎರಡ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  f x 
෥ി ෭ನ๺ ಎ ഷมౣ  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ , ನ ෦ൟ෸ ಅඦತ฿ಜฆโದคಂದ කඝ ಇದಃౙ  ಅඝ౬  x x gx m 
ಜಂತ 2 ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ 
ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ ವඝ౬  ಮ൤౨  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆ ౶ั   ಕඛಷ౤  ഷมౣ  1 ഷมౣ  2 ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ෥ി x 
෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං, ಇൿ ೯൤ಡ ಜಂತ ಎರഴ ಮൡ౨  ඛಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ fx gx m m m 
ಜಂತ ກ೉౞ ರ෎ಀ, 
ಆದ౪ คಂದ ෮ತ౨ ದ ෦ൟ ಮ൤౨  ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං  ಇย౵  ಅඃ คೕൟ ඛೕโ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜං afx 
ಎಂൿ ඛೕโ ಄ಳಬ๾ൿ ඦತರ ನ ෦ൟ෷ ಒಂൿ ๭౩ ರ ෇ค ಡ ຄೕಞವ ෦ൟಯ ಬಡ౛  කඝ ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ x c f x 
ಇൿ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ಇൿ ๭ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆಜದ౪ ฉ c 0 c 
ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ ಸค ඦತರ ෇ค ಆಜฆತ౨ ං c fx 0 
ಆದ౪ คಂದ ಸಹಜ฿ಜ ಇൿ 0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ๻ಛದฉ ಇൿ ಏಃ ෮ದฤ  ಒಂൿ ๆึ c 0 c 
ඩ๭ഔํ ಆಜದ౪ ฉ ಜಂತ ກ೉౞ ನದඝ౬  ඛೕಡย, ඦತರ ඛಂದ ಸಹ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ m 0 m c c 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ฿ಜฆโದคಂದ ഷมౣ  ಧකತ౱ ಕ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං, ಅಂದฉ ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ fx mod x 
ಇൿ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ෵ಂದ ಈ ๸ಒ౲ ಜಂತ ກೋ౞  ಆಜං ഛෳ౺  ಮ൤౨  ಜಂತ අಡ౥ ർಜං f c t x m c fx m 
ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ෇ค ನ ෦ൟ෷ ಅඦತಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂದಥბ, කโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜರದ c c fx c 
ඛಂದ ಅඝ౬  ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  m 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ඛೕലದฉ, කඝ ඛಂದ ಬฉದฉ ಅൿ ಆಞತ౨ ං , කඝ ඛಂದ n c n n 
ಅඝ౬  ෭ನ๺ ๭ ಬฉದฉ ಇൿ ಮ൤౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං n c 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ෭ನ๺ ಋ൏ತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಅಂದฉ ඛಂದ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ฿ಞತ౨ ං n c n c 
ಆದ౪ คಂದ ನ ನ ෦ൟ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ൤ ಮൡ౨  ඛಂದ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜฆโದคಂದ කโ 0 ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನ x f n c 
ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಅಂದฉ ෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇൿ ನ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ඛಂದ mod x x f n c 
ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಎಂൿ කඝ ൧ೕคಸ෎౽ದൿ౪  ෦ൟ෷ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜං ಅಂದฉ කโ c time fx mod x 
෭ನ๺ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇದ౪ ฉ ෇ค ಜಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ൧ೕคಸ෎ಀ ෭ನ๺ ඛಂದ ෭ನ๺ ๭ ಮൡ౨  c xfx n n 
෭ನ๺ ๭ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโದคಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ  ಎರവ ಬൽಯඝ౬  ෭ನ๺ ෵ಂದ ಞ൐๭ c 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෭ನ๺ ෇ค ಮ൤౨  ෭ನ๺ ෇ค ෭ನ๺ ඛಂದ ෭ನ๺ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ x c f c n c cfx 
෭ನ๺ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಇൿ ෇ค ಜಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ಬฉ෷โದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ഛෳ౺  ನ n c fx n c fx 
฿౲ ಒ౲ ಯ ෦ൟ෷ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಛಜನ ಆචಯ ಪ౳ ಕರಣโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c c 
෇ค ಎม౵  ಛಜ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  fx x fx 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෇ค ನ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಇย౵  ඛೕโ ๭౩ ರโ ಧකತ౱ ಕ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜං෻ ಎಂൿ x c f 
ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ಇರ෎ಀ, ෦ൟ෷ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං෻ ಎಂൿ ຂಳฤ ෦ൟ fx 
ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ , ನ ෇ค ಯ ෦ൟ෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤෷ ๭ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ x c f 
ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๭ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  0 ๭ 0 ಸค ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, ෦ൟ෷ ಅඦತ฿ಜದ౪ ง ಸಹ ෦ൟಡ ಃಲโ ඛಯಮವඝ౬
කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕലං౪ ೕๅ. ಒಂൿ เಷಯ කโ ๻  ඣೕലಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ  ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  ನ ෦ൟಯ ಬಡ౛  කโ ಏඝ ຂಳಬ๾ൿ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ fx fx gx x x 
ನ ෦ൟ෷ ෭ನ๺ ಅඦತ฿ಜದ౪ ฉ, ಈ ๸ದಭბದย౵  ಏකಞൟ౨ ං ಎಂದฉ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  fx gx 
ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಇൿ ಇඛ౮ ඛഔ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ งಪದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮ౱ ย౵  ಃಲವฆ ಇൿ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ಊ๼ಸಬ๾ൿ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඦತ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ 0 ಆದฉ ಅൿ ඛಜವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಉർಹರൕಯ ෩ಲಕ ඣೕഺೕಣ 
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ಆದ౪ คಂದ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කโ ಎෆಎಋ౺  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ඛಂದ x 
෭ನ๺  คಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರಡඞ౬  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದಃౙ  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ඦತರ ಇย౵   ಅඝ౬  1 x x x 0
ಸ෦ೕඪ๯฿ಗ කโ ຄಂൽฆವ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ನ ෦ൟ ಆಜං  fx x g x 
ಅඝ๸උನಗำ 0 ෭ನ๺ ಅඦತ ಏಃಂದฉ ನ ಛ౳ ಂ ෭ನ๺ 1 ಪഖౣ  ಮൡ౨  ನಮ౱  ๼ಂൽನ เಷಯದ ಪ౳ ౽ರ ಈ ෭ನ๺ x x 
1 කโ ಞ൐๭ದฉ ಋ൏ತ౱ ಕ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಇൿ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಈಗ ೯൤ಡ ೯൤ಡ fx gxfx gx 
ಒಂൿ  ೓ಕ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಚದರโ ಎม౵  ಡ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ 0 ಬಲಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵ , x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ౽ಯბโ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂඃ 0 ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx gx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ෽ೕ೉ಸฤ ಪ౳ ೑ೕൽಸಬ๾ൿ  ෴฿ಗล ඛಜ ಆದฉ ಎರಡඡ ಉർಹರൕಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
කโ ಈಗ ಎෆಎಋ౺  ಸ෥ನವඝ౬  ඣೕഺೕಣ කඝ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ෩ಲಕ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಒච౛  ಸಮකಜ x 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡඞ౬  ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕಡბ 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ๵ච౬  
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ෦ൟಯඝ౬  ඣೕലದฉ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ෮ದಲ ౽ಯბದ ෦ൟ෴ಜං,x x 
ಇൿ ಒಂದಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ೓ಕൽಂದ ಒಂದರ ෦ൟ෷ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ  ಒಂൿ x 
౽ಯბโ ජಜ ๸ಒ౲  ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ඦತರ ෮ತ౨ โ ಮ൤౨  ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ಅඦತ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಆದฉ ೯൤ಡ ಮൡ౨  ಇย౵  ೯൤ಡ x fx gx fx 

ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං gx 
ಆದ౪ คಂದ ಅಲ౵   ๵ච౬ ಡ ಸಮ x 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ  ಇย౵  ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಮൡ౨  කඝ ಇದඝ౬  ෴โർದง ජಜ ๸ಒ౲ ಡ ಬದม෵๭ದฉ ಇย౵  fx gx 
ಒಂದರ เ๕ಷ൤ ಇಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಒඨ ා ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ කโ ಎෆ ಎಋ౺  ಅඝ౬  ಃಲโ ๭౩ ರ฿ದ ๭ ಪ౵ ๺  ා x 1
ಎಋ౺  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅย౵  ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲  ಧකತ౱ ಕ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅಥ฿  ಆಜದ౪ ฉ ೯൤ಡ c 0 fx gx
ನ ෦ൟ෷ ಇย౵ ෻ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඦತ ෭ನ๺ ಅඦತ ಇൿ ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඦತ ෭ನ๺ ಅඦತโ ಅಥბ฿ಗದ ಇൿ ෴โඃ ෥ಡಬ๾ൿ ජಜ ๸ಒ౲ ෸ ಸಹ ಪ౳ ๔౬ ෺ಂದฉ b 
ಅൿ ಇඛ౮ ඛഔ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಆಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಉತ౨ ರโ ಮ൤౨  ຆൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪคಗ൐๭ದฉ ಎෆಎಋ౺  ಅඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ೧ಎಋ౺  ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಎಂൿ ຂำತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮ൤౨  ൡಂ෇ ಸರಳ฿ಜං  ๻ಡ ෥ಡฤ කඝ ಅඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ಎರഴ fx x 
ಮൡ౨  ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ , ๒ನ౲ ದย౵  ಅඝ౬  gx x fx 
෦ൟತั๭ದฉ, ನ ಅඦತ ෦ൟ෷ ෭ನ๺ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ಎರഴ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං gx fx gx x 
೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಚದರ ಇൿ  ಚದರൽಂದ ಒಂൿ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರൽಂದ ಒಂൿ ಅඦತ൤ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟ෷ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಡ ຄೕಞವ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆವ ๵ච౬ ಯ x fx gx x x 
෦ൟಡ ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಅඦತ൤ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ คೕൟ කโ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ෩ಲಕ ൤ಡൿಆಂಡฉ 

ಒಂൿ ෩ಲಕ ಚದರ ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಎರഴ ා ಚದರ ෦ൟ ೯൤ಡ ಇൿ ෭ನ๺ fx x gx x fx gx 
ಅඦತ ಆಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇย౵  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಚದರ ෦ൟ ಆಜං ಮൡ౨  ನ ෦ൟ ෭ನ๺ fx gx x fx x 
ಅඦತ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕലൿ౪  ಏචಂದฉ, ಈ ಅඦತ ෭ನ๺ ಇඛ౮ ඛഔ ಏඝ ෎౽ದง ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඦತ ෭ನ๺ ಅඦತโ ಅඛൽბಷౣ  ඛ෦ಷದ งಪ฿ಜං , ಅಂದฉ ಈ ෦ൟ ಏචಂൿ ඛೕโ ෮ದศ 
ඛಧბคಸฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಒಬ౯ ฆ ಅඦತಃౙ  ຄೕದฉ ಇඣ౬ ಂൿ ෭ನ๺ ಅඦತ฿ಜฆತ౨ ං ෮ತ౨ โ ಸಮ๲౲ ෵ಂದ ಸಮ๲౲ ಡ 
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං, ಅൿ ಅඛൽბಷౣ  งಪ฿ಜං ಮൡ౨  ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲  ಅಥ฿ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ 
ಅඦತ฿ಜರಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಂತಹ ෦ൟಗಳඝ౬  ಎಚ౞ คಃ෵ಂದ ವ౲ ವಹคಸ෎ಀ เಷಯๆචಂದฉ , ౽ಯბಗಳ ಉತ౭ ನ౬ ದ r 
ಞಣಲౘಣಗำ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಃಲโ ಡ ຄೕಞವ ನ ෦ൟ෷ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ನ ෦ൟ෷ ಃಲโ ಡ a f xx x g l 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲ ෴ಜං ඦತರ කඝ ෦ൟಯ ಬಡ౛  ಏඝ ຂಳಬว౵  ನ ෇ค x fx g x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದರ เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ, ಅย౵  ನ ಄ವಲ ๭౩ ರ ಬಲ x g 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ෷ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ ෭ನ๺ ಅඦತ ಅಥ฿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ๭౩ ರ ೉ກ౬ ಯ ෬ว 
ಅವอ෈ತ฿ಜං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ  ಇย౵  කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ, ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಅඦತಃౙ  l 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆಜದ౪ ฉ l l 0 
ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ಄ำ൤౨ ೕๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ๭౩ ರ฿ದ ౽ಯბ 0 ຄಂൽದ౪ ฉ ඦತರ ๭౩ ರ ಸಮಯಗำ ಆ ๸ದಭბದย౵  ನ 0 ಆಜದ౪ ฉ ෦ൟ 0 f  x 
ಆದฉ ನ ನ ෦ൟ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ກೋ౞  ඛ൏ბಯಕ฿ಜං x g 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಏඝ ಎಂൿ ಪ౳ ๏౬ ๭ l 0 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಈ ಪ౳ ๔౬ ಗัಡ ಉತ౨ ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಸಹ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಅඦತದย౵  
෦ൟಗಳ ಬಡ౛  ൟั෵ค ಆಂಋ ෷ ෷ 
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