
 सभी को नमˋार, यह सीमा पर तीसरा ʩाƥान है
 इसिलए िपछले ʩाƥान मŐ आह िपछले ʩाƥान के अंत मŐ हमने अनंत सीमाओ ंके बारे मŐ चचाŊ करना शुŝ कर िदया,
 इसिलए मुझे इसके साथ जारी रखने दŐ  तो मुझे याद है िक अनंत सीमाओ ंसे हमारा Ɛा मतलब है
 इसिलए  पįरभाषा हम कहते हœ िक की की सीमा जैसे ही की ओर बढ़ती है, अनंत के बराबर होती है यिद कोई धनाȏक x f x 
वाˑिवक संƥा दी जाती है तो एक सकाराȏक डेʐा मौजूद होता है जैसे िक का से बड़ा होता है जब भी 0, के मॉड m x f, m x 
से कम होता है।
  डेʐा की तुलना मŐ तािक के को  x f 
पयाŊɑ ŝप से के करीब होने के िलए चुनकर मनमाने ढंग से बड़ा बनाया जा सके, लेिकन के बराबर नही ंतो आइए हम इसे एक a a 
उदाहरण के साथ समझने की कोिशश करŐ  , उदाहरण के िलए का बराबर 1 बटा है  वगŊ और यह फ़ंƕन के बराबर 0 पर x f x x 
पįरभािषत नही ंहै, लेिकन यह सभी गैर-शूɊ के िलए पįरभािषत िकया गया है आइए हम पूछŐ  िक सीमा Ɛा हैx 
 इसिलए 

की की सीमा Ɛा है Ɛोिंक शूɊ के करीब पŠंचता है तो हम जो देखते हœ वह 1 बटा है  वगŊ अगर मœ को बŠत x f x x x sma 
मान लेता šँ सकाराȏक या ऋणाȏक वाˑिवक संƥा होगी तो 1 बटा वगŊ एक बड़ी सकाराȏक वाˑिवक संƥा बन जाता है, x 
इसिलए दावा यह है िक की की सीमा जैसे ही के करीब पŠंचती है यह अनंत के बराबर है और हम इसे अपनी पįरभाषा का x f x 0 
उपयोग करके सािबत करŐ गे तािक ऐसा हो  हमŐ जो िदखाना है वह यह है िक िकसी भी एम पॉिजिटव को देखते Šए हमŐ एक डेʐा खोजना
होगा,
 इसिलए एम को शूɊ से बड़ा िदया जाए, हमŐ 0 से बड़ा डेʐा खोजने की जŝरत है जैसे िक अगर एƛ माइनस 0 मॉड 0 से बड़ा और 
डेʐा से कम हो तो का अब से बड़ा होना चािहए, तो का Ɛा है, लेिकन का से बड़ा है, इसका मतलब है िक x f m x f x f m 
एक वगŊ से हम से बड़ा होना चाहते हœ जो िक वगŊ 1 बटा िलखने के बराबर है और जो मॉड के बराबर है एक से कम ŝट x m x m x 

तो हम देखते हœ िक यिद ऐसा है तो आइए हम डेʐा को 1 बटा का वगŊमूल मान लŐ Ɛोिंक धनाȏक है मœ का वगŊमूल ले m m m m 
सकता šं
 इसिलए यह एक धनाȏक है  वाˑिवक संƥा अब यिद डेʐा से कम है और शूɊ के बराबर नही ंहै तो वगŊ डेʐा वगŊ mod x x x 
से छोटा है जो 1 बटा के बराबर है और इसका मतलब है िक 1 बटा वगŊ से बड़ा है Ɛोिंक के बराबर नही ंहै और यह m x m x 0 
हमारा का है जो िक का है, से बड़ा है यिद डेʐा से कम है और शूɊ के बराबर नही ंहै,x f x f m mod  x x 
 इसिलए यह सािबत होता है िक
 इसिलए 1 बटा वगŊ जैसे की सीमा 0 के करीब पŠंचती है, यह अनंत के बराबर है, जैसा िक हमने देखा है िक हम बाएं हाथ और x x 
दािहने हाथ की सीमा को पįरभािषत कर सकते हœ
 इसिलए  इसी तरह पįरभाषा मŐ हम बाएं हाथ या दािहने हाथ की सीमा को अनंत के ŝप मŐ पįरभािषत कर सकते हœ िजसका अथŊ यह 
होगा िक
 इसिलए हम कहते हœ िक की सीमा के ऋण से तक जाने की सीमा अनंत के बराबर है या Ţमशः  की सीमा के जोड़ x x f x x f 
पर जा रही है जो  इसका मतलब है िक दािहने हाथ की सीमा अनंत के बराबर है यिद कोई सकाराȏक वाˑिवक संƥा दी गई है तो एक
डेʐा मौजूद है यह डेʐा एम पर िनभŊर हो सकता है यह सकाराȏक है जैसे िक अगर हमारे पास बाएं हाथ की सीमा के िलए एƛ है तो 
हम केवल अंतराल को देख रहे हœ के बाईं ओर, यिद से छोटा और बड़ा है  माइनस डेʐा की तुलना मŐ इसका मतलब यह a x, a 
होना चािहए िक का Ţमशः  से बड़ा है और दािहने हाथ की सीमा के िलए यिद से बड़ा है और ɘस डेʐा से कम है तो x f m x a x
का से बड़ा होना चािहए , उदाहरण के िलए फ़ंƕन के िलए  के बराबर 1 बटा के बराबर नही ंदािहने हाथ की सीमाf m f x xx 0 
सीमा शूɊ पर जाना का का योग अनंत के बराबर है यह इतना Ůमाण Ɛो ंहै x x f 
िक को 0 से बड़ा िदया जाए हमŐ एक डेʐा सकाराȏक खोजना होगा जैसे िक अगर से बड़ा है और डेʐा से कम है तो इसका m x 0 
मतलब है िक का बराबर 1 बटा यह से बड़ा होना चािहए तो यहां डेʐा Ɛा होना चािहएx f x m 
 इसिलए डेʐा को 1 बटा के बराबर होने दŐ  Ɛोिंक एक वाˑिवक संƥा सकाराȏक है  वाˑिवक संƥा यह डेʐा एक m m 
सकाराȏक माũा है और िफर यिद शूɊ से बड़ा है और डेʐा से कम है जो एक बटा के बराबर है तो एक बटा से बड़ा हैx m x m 
 इसिलए दािहने हाथ की सीमा एक बटा के शूɊ पर यह बराबर है  अनंत इसी तरह हम सीमा को ऋणाȏक अनंत के ŝप मŐ x 
पįरभािषत करŐ गे िजसे हम कहते हœ की की सीमा जैसे ही की ओर बढ़ती है, ऋणाȏक अनंत के बराबर होती है, यिद कोई x f x 
ऋणाȏक पूणाōक िदया जाता है, तो शूɊ से कम कोई भी डेʐा धनाȏक मौजूद होता है , डेʐा िफर से पर िनभŊर हो सकता है जैसे n 
िक का िदए गए ऋणाȏक संƥा से कम होना चािहए।x f 
 जब भी शूɊ मॉड एƛ से कम होता है तो माइनस ए डेʐा से कम होता है
 इसिलए उदाहरण के िलए मुझे इसी तरह िलखने दŐ , हम एƛ के बाएं हाथ की सीमा को माइनस इनिफिनटी के बराबर पįरभािषत कर 
सकते हœ और एƛ के 
दािहने हाथ की सीमा को नकाराȏक अनंत के बराबर पįरभािषत कर सकते हœ।
 तो चिलए िफर से उदाहरण को एक बटा के बराबर देखते हœ तो हमने देखा है िक शूɊ पर के इस की दािहने हाथ की fx x x f 
सीमा अनंत के बराबर है दािहने हाथ के बारे मŐ Ɛा बाएं हाथ की सीमा के बारे मŐ है तो दावा बाएं है के की हˑ सीमा ऋणाȏक x f 
अनंत के बराबर है, यह िफर से ˙ʼ होना चािहए Ɛोिंक यिद एक ऋणाȏक वाˑिवक संƥा है तो 1 बटा भी ऋणाȏक है और x x 
यिद आप को एक ऋणाȏक वाˑिवक संƥा मानते हœ जो 0 के बŠत करीब है तो 1 बटा बड़ा x x ne .
 होगा  सकाराȏक संƥा सही है लेिकन सƢी से अगर हम सािबत करना चाहते हœ तो शूɊ से कम िदया जाए तो आपको डेʐा n 
खोजना होगा िक यिद ऐसा है तो मुझे जʗी से िलखने दŐ  तो डेʐा को माइनस 1 बटा के बराबर मान लŐ िक हमŐ डेʐा होने की n 
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आवʴकता है  एक धनाȏक वाˑिवक संƥा
 इसिलए 1 बटा ऋणाȏक हैn 
 इसिलए ऋणाȏक 1 बटा यह एक धनाȏक वाˑिवक संƥा है और यिद बड़ी ऋणाȏक संƥा है तो यह डेʐा अब एक छोटी n n 
धनाȏक वाˑिवक संƥा होगी यिद डेʐा ऋणाȏक 1 बटा के बराबर है तो यिद हम ऐसा करŐ  यिद मेरा के बाईं ओर है, n x 0 
िजसका अथŊ है िक से कम है, लेिकन यह 0 माइनस डेʐा से अिधक है, िजसका अथŊ है िक माइनस डेʐा से बड़ा है, इसका x 0 x 
मतलब है िक माइनस डेʐा x 
से बड़ा है जो ɘस 1 के बराबर है  Ȫारा ठीक है तो यिद हमारे पास एक ऋणाȏक संƥा है और ऋण डेʐा से अिधक है तो n x x 1
बटा से बड़ा है ȯान दŐ  िक यह 1 बटा यह ऋणाȏक हैn n 
 इसिलए इसका अथŊ है िक ऋण शूɊ से 1 बटा से कम है और  चँूिक से कम है घटा से बड़ा है और अब यह घटा x n x 0 x 0 x 
था  धनाȏक हैs 
 इसिलए इसका ताȋयŊ है िक 1 बटा यह ऋणाȏक से अिधक होना चािहए और िजसका अथŊ है िक 1 बटा से कम होना x n x n 
चािहए,
 इसिलए यिद से कम और ऋण डेʐा से बड़ा है तो का बटा है  यह से कम हैx 0 x f 1 x n 
 इसिलए के की बायी ंओर की सीमा माइनस इनिफिनटी के बराबर है ठीक है तो अब देखते हœ िक हमने देखा है िक िकसी फ़ंƕन x f 
की सीमा से 
सकाराȏक अनंत या नकाराȏक अनंत होने का Ɛा मतलब है, अब कुछ देखते हœ  गुण तो पहले मान लŐ िक हमारे पास है और fx gx
कायŊ करना है और मान लीिजए िक के की सीमा अनंत के बराबर है और की की सीमा पर कुछ के बराबर है x f x g a l 
जो एक वाˑिवक संƥा है तो 

की सीमा Ɛा है  ɘस जीएƛ तो यह िफर से अनंत के बराबर होना चािहए,fx 
 इसिलए यिद हमारे पास दो कायŘ का योग है जहां एक फ़ंƕन की सीमा सकाराȏक अनंत है और दूसरे फ़ंƕन की सीमा मौजूद है और
सीिमत है तो योग की सीमा अनंत होनी चािहए 
इसे याद रखने के िलए हम a .
 के ŝप मŐ िलख सकते हœ  संकेतन यिद हमारे पास कोई अनंत है और यह अनंत के बराबर है यिद कोई वाˑिवक संƥा है तो सही है
 इसिलए जब भी हमारे पास अनंत के ŝप की सीमा होती है और एक वाˑिवक संƥा जो अनंत होनी चािहए और यह बŠत ˙ʼ होना 
चािहए Ůमाण हमŐ करना है  िदखाएँ िक जमा की सीमा अनंत के बराबर हैfx gx 
 इसिलए को शूɊ से बड़ा िदया जाए तो हमŐ एक डेʐा धनाȏक ǒात करने की आवʴकता है जैसे िक ऋणाȏक डेʐा से m mod x 
कम और के बराबर नही,ं इसका अथŊ जमा होना चािहए  से बड़ा हो लेिकन हमŐ िदया गया है िक की सीमा अनंत है x fx gx m fx 
और की सीमा हैgx l 
 इसिलए की की सीमा के बराबर है इस सीमा की पįरभाषा से हम जानते हœ िक कुछ डेʐा एक सकाराȏक मौजूद है जैसे िक x g l 
मॉड एƛ माइनस ए डेʐा 1 से कम है, इसका मतलब है िक एƛ माइनस एल के जी का मॉड 
एक से कम है
 इसिलए ȯान दŐ  िक हम यहां जो कर रहे हœ वह 
डेʐा वन पॉिजिटव को एİɛलॉन के बराबर 1 के बराबर चुनŐ।
 तो हम जो जानते हœ वह जी की सीमा है  का जैसे जाता है बराबर होता है  अल से एल अगर कोई ईपीएसलॉन पॉिजिटव िदया x x a 
जाता है तो मुझे एक डेʐा िमल सकता है जैसे िक जब भी मॉड एƛ माइनस ए डेʐा से कम होता है और एƛ के बराबर नही ंहोता है 
तो एƛ माइनस एल के जी का मॉड एİɛलॉन से कम होना चािहए,
 इसिलए िवशेष ŝप से मœने एİɛलॉन को चुना है।
  एक होने के िलए मॉड जीएƛ माइनस एल एक से कम है
 इसिलए मॉड एƛ माइनस डेʐा से कम एक शूɊ से बड़ा है इसका मतलब है िक एƛ का जी एल माइनस वन और एल ɘस वन के 
बीच है,
 इसिलए यह एक है जो हमŐ िमलता है हमŐ िदया जाता है के की सीमा जैसे- जैसे की ओर बढ़ती है, अनंत के बराबर होती हैx f x 
 इसिलए िकसी भी सकाराȏक वाˑिवक संƥा के िलए मœ के को उस वाˑिवक संƥा से बड़ा बना सकता šं तािक के िलए x f x 
एक डेʐा 2 धनाȏक मौजूद हो जैसे िक का बड़ा हो मुझे यहां एम वन िलखने दŐ  और मœ िलखंूगा िक यह बाद मŐ Ɛा हैx f 
 इसिलए एƛ का एफ एम एक से बड़ा है जब भी मॉड एƛ माइनस ए डेʐा दो से कम और शूɊ से अिधक है तो अब Ɛा होता है हमŐ 
एफएƛ ɘस देखना होगा  gx
 इसिलए यिद हम डेʐा को Ɋूनतम डेʐा 1 और डेʐा 2 के ŝप मŐ लेते हœ जो िफर से एक सकाराȏक है  माũा के बाद से डेʐा 1ve 
और डेʐा 2 दोनो ंसकाराȏक हœ तो मॉड एƛ माइनस डेʐा से कम और शूɊ से अिधक इसका मतलब यह होगा िक एफएƛ ɘस 
जीएƛ
 इसिलए Ɛोिंक मॉड एƛ माइनस ए डेʐा से कम है जो डेʐा 2 से कम है एफएƛ से अिधक है एम 1 और मॉड एƛ माइनस ए डेʐा
1 से भी कम है
 इसिलए 1 से यह 1 है यह एƛ का 2 गुणा एक Ťाम है, हम जानते हœ िक एल माइनस एक से अिधक है, 
लेिकन हम जो चाहते हœ वह यह है िक हम एƛ ɘस जी का एफ चाहते हœ से बड़ा होना चािहए, जहां दी गई धनाȏक संƥा x, m m 
है, तो आइए हम िलखते हœ िक यह के बराबर है, यह 1 और 2 से है।m 
 तो हमारा Ɛा होना चािहए एक एक जमा एक ऋण के बराबर है,m m m l 
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 इसिलए यिद मœ चुनंू  एम एक को एम ɘस वन माइनस एल के बराबर होना चािहए तो हम एƛ के एफ को इस एम वन से बड़ा बना 
सकते हœ जब भी मॉड एƛ माइनस ए डेʐा दो से कम होता है
 इसिलए 
एफएƛ ɘस जीएƛ की सीमा अनंत के बराबर है
 इसिलए  मुझे कहना है िक यह Ůितगमन Ůमाण थोड़ा बŠत जिटल लग सकता है लेिकन आपको इस िवचार को समझना चािहए िक यिद 
fx .
 की सीमा  अनंत है िजसका अथŊ है िक आप को पयाŊɑ ŝप से के पास चुनकर िजतना चाहŐ उतना बड़ा बना सकते हœ और Ɛोिंक x a 

की सीमा सीिमत हैx 
 इसिलए यह कुछ सीिमत संƥा के करीब है और
 इसिलए योग को िफर से बड़ा बनाया जा सकता है जैसा आप चाहते हœ वैसे ही चलो पूछते हœ िक Ɛा होता है यिद दोनो ंसीमाएं अनंत हœ तो
यिद के पर जाने की सीमा अनंत के बराबर है और के की सीमा भी अनंत है तो िफर से जमा की सीमा यह होगी x af x g fx gx 
अनंत के बराबर िफर से Ůमाण िदया जाता है िक शूɊ से अिधक मीटर िदया जाता है, तो मुझे जʗी से िलखने दŐ  तािक शूɊ से एक डेʐा
और शूɊ से दो अिधक डेʐा मौजूद हो, जैसे िक मॉड एƛ माइनस डेʐा से कम एक शूɊ से अिधक इसका अथŊ है की तुलना f  x 
मŐ मुझे दो से आधा िममी चुनने दŐ  और यिद मॉड एƛ माइनस ए डेʐा दो से कम है, तो की जी सीमा भी अनंत है, मœ इसके िलए x 
जीएƛ को एम से 2 से बड़ा बना सकता šं और िफर इसके Ȫारा ऐसा लेते Šए डेʐा को िफर से बराबर लŐ  Ɋूनतम डेʐा 1 डेʐा 2 यह 
सकाराȏक है तो मॉड एƛ माइनस शूɊ से अिधक डेʐा से कम है इसका मतलब है िक एफएƛ ɘस जीएƛ को मी से दो ɘस एम 
बटा दो से बड़ा होना चािहए जो िक एम है
 इसिलए योग की सीमा िफर से अनंत है  यहाँ इसी तरह आप पूछ सकते हœ िक की पर जाने की सीमा अनंत के बराबर है, तो मœ x afx 

की सीमा के बारे मŐ Ɛा कह सकता šँ िक x 
के एक İ̾थर गुना तक जा रहा है, Ɛा यह अनंत के बराबर है तो हम जो देखŐगे वह यह है  अनंत के बराबर है यिद धनाȏकx c f c 

है तो यह ऋणाȏक अनंत के बराबर है यिद ऋणाȏक है तो ठीक है यिद है तो गुणा है तो िनिʮत ŝप से यह 0 के c c 0 c fx 0 
बराबर है यिद के बराबर है।c 0 
 तो ऐसा पहले Ɛो ंहै İ̾थित एक यिद धनाȏक है तो को 0 से बड़ा िदया जाए तो बटा भी धनाȏक है Ɛोिंक धनाȏक हैc m m c c 
 इसिलए चंूिक की सीमा अनंत हैfx 
 इसिलए डेʐा धनाȏक मौजूद है जैसे िक घटा डेʐा से कम इसका अथŊ है िक का इस संƥा से और mod x f  x m c t .
 से बड़ा है  उसका अथŊ है गुना से िफर से बड़ा है Ɛोिंक धनाȏक है तो इसका अथŊ है िक गुना की सीमा c fx , m c c fx 
अनंत के बराबर है यिद ऋणाȏक है तो हम को से नही ंिलख सकते जो धनाȏक नही ंहैc m c 
 इसिलए ऋण धनाȏक हो जाता है और c 
 इसिलए यिद हमारे पास है और शूɊ से कम िदया गया है तो अगर मœ को से िलखता šं तो ऐसा हो जाता है यिद मœ को घटाकर n c n 

िलखता šं तो यह िफर से ऋणाȏक है Ɛोिंक ऋणाȏक है और ऋण धनाȏक हैc n c 
 इसिलए बटा ऋण एक ऋणाȏक वाˑिवक संƥा है यानी बटा यह धनाȏक हो जाता हैn c n c 
 इसिलए चँूिक की की सीमा धनाȏक अनंत है और बटा एक धनाȏक वाˑिवक संƥा है, हम 0 से बड़ा डेʐा पा सकते हœ x f n c 
जैसे िक घटा डेʐा से कम, इसका अथŊ है का बटा से बड़ा है जो मुझे िदखाना है िक गुना सीमा ऋणाȏकmod x x f n c c fx 
अनंत है िजसका अथŊ है िक मुझे यह िदखाना होगा िक गुना से कम है यिद हमारे पास घटा है जो डेʐा से कम है c xfx n mod x 
तो यह बराबर है माइनस बटा माइनस और चंूिक माइनस पॉिजिटव है, हम कर सकते हœ  दोनो ंपƗो ंको माइनस सी से गुणा करŐn c c 
तािक माइनस सी गुना एफ एƛ से िफर से माइनस सी गुना माइनस एन से माइनस सी यानी माइनस सीएफएƛ माइनस एन से बड़ा हो 
और जो सी गुणा एफएƛ िलखने के बराबर है, 
इसिलए एन से कम है गुना की पįरभाषा सीमा ऋण अनंत के बराबर है और के िलए पाǬŢम का अंितम मामला शूɊ के c fx c 
बराबर है गुना सभी के िलए शूɊ के बराबर है जहां पįरभािषत है औरc fx x fx 
 इसिलए के गुना की सीमा शूɊ होनी चािहए ठीक है तो यहां आपको केवल सावधान रहना होगा िक İ̾थरांक सकाराȏक है या x c f 
नकाराȏक यह कहने के िलए िक Ɛा सीमा सकाराȏक अनंत या नकाराȏक अनंत तक जाएगी, इसी तरह यिद सीमा ऋणाȏक fx 
अनंत है तो की गुणा की सीमा बराबर होगी  ऋणाȏक अनंत यिद धनाȏक है तो यह धनाȏक अनंत होगा यिद x c f c c 
ऋणाȏक है और 0 यिद ठीक है तो हमने देखा है िक यिद हमारे पास और का योग है तो हमारे पास सीमा के िलए कुछ c 0 fx gx 
िनयम हœ , भले ही सीमा अनंत हो लेिकन  एक बात हम  हमने देखा नही ंहै तो हम ɘस की सीमा के बारे मŐ Ɛा कह सकते हœ fx gx 
यिद की सीमा अनंत है और की की सीमा शूɊ से अनंत है तो इस मामले मŐ Ɛा हो रहा है िक अनंत के पास आ रहा है fx x g fx 
और ऋणाȏक अनंत के पास आ रहा हैgx 
 इसिलए  यह इİɈिनटी माइनस इİɈिनटी फॉमŊ का है,
 इसिलए आप मŐ से कुछ लोग अनुमान लगा सकते हœ िक यह अनंत मŐ जा रहा है, यह माइनस इनिफिनटी मŐ जा रहा है
 इसिलए इİɈिनटी माइनस इनिफिनटी 0 है, लेिकन यह सच नही ंहै तो आइए कुछ उदाहरण से देखते हœ
 इसिलए उदाहरण एक हम लेते हœ एक बटा वगŊ के बराबर होना और बराबर ऋण 1 बटा वगŊ दोनो ंको गैर-शूɊ के fx x gx x x 
िलए पįरभािषत िकया गया है तो यहां हमारे पास की सीमा है Ɛोिंक के करीब पŠंचता है और के की सीमा के fx x 0 x g x 
बराबर है  अŮोच 0 माइनस इनिफिनटी है Ɛोिंक का और कुछ नही ंबİʋ का माइनस 1 गुना है और हमारी िपछली चीज x g x f 
से Ɛोिंक यह माइनस 1 नेगेिटव 
कॉɍŐट है अगर हम गुणा करते हœ तो यह माइनस इनिफिनटी मŐ चला जाता है अब के बारे मŐ Ɛा है  fx plus gxfx plus gx 
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वगŊ ɘस माइनस वन बटा वगŊ जो सभी के िलए शूɊ है जो 0 के बराबर नही ंहै,x x x 
 इसिलए यह फ़ंƕन समान ŝप से शूɊ वाले अंतराल मŐ 0 है,
 इसिलए ɘस की सीमा शूɊ के बराबर है,fx gx 
 इसिलए आप यह सोचने के िलए ललचा सकते हœ िक यह है  हमेशा सȑ लेिकन आइए दूसरा उदाहरण देखते हœ आइए हम िफर से fx 
के बराबर देखŐ मœ को एक जमा एक बटा वगŊ के बराबर मानंूगा और बराबर घटा एक बटा वगŊ और दोनो ंको के िलए fx x gx x x 
पįरभािषत िकया गया है जो इसके बराबर नही ंहै शूɊ
 इसिलए यिद हम की की सीमा को देखते हœ Ɛोिंक शूɊ के करीब पŠंचता है तो यह िफर से पहले फ़ंƕन की सीमा है जो एकx f x 
पर जाता है और वगŊ Ȫारा एक की सीमा अनंत है और हमने देखा है िक यिद हमारे पास की सीमा है  एक फ़ंƕन एक वाˑिवक x 
संƥा है और दूसरा अनंत मŐ जाता है तो योग िफर से अनंत होता है
 इसिलए यह के की अनंत सीमा के बराबर है x g 
यह ऋण अनंत है लेिकन ɘस के बारे मŐ Ɛा है और यहां ɘस एक के बराबर है तो नही ं शूɊ के बराबरfx gx fx gx x 
 इसिलए जमा की सीमा है  यहां एक के बराबर है और यहां एक के बारे मŐ कुछ खास नही ंहै अगर मœ इसे िकसी भी वाˑिवक fx gx 
संƥा मŐ बदल देता šं तो अगर एफएƛ को एक ɘस वन बटा एƛ वगŊ के बराबर लेने के बजाय हम एफएƛ को कुछ İ̾थर सी ɘस 1
बटा एƛ वगŊ के बराबर लेते हœ जहाँ कोई वाˑिवक संƥा धनाȏक ऋणाȏक या 0 है, तो की सीमा यहाँ के c fx plus gx c 
बराबर है,
 इसिलए यह अनंत शूɊ से अनंत यह कोई भी वाˑिवक संƥा ले सकता है,c 
 इसिलए यह अनंत शूɊ से अनंत है िजसका कोई मतलब नही ंहै यह कोई भी हो सकता है  वाˑिवक संƥा भी तो सवाल यह है िक b 
Ɛा यह अनंत या शूɊ अनंत भी हो सकता है,
 इसिलए उȅर िफर से हां है,
 इसिलए यिद हम देखते हœ तो देखते हœ एफएƛ और जीएƛ कहते हœ िक एफएƛ ɘस जीएƛ अनंत के बराबर होगा
 इसिलए यिद मœ इसे िफर से लेता šं तो यह बŠत आसान है  ऐसा करने के िलए अगर मœ को दो बटा वगŊ के बराबर और को fx x gx 
शूɊ से एक बटा वगŊ के बराबर मानंू तो को शूɊ पर सीिमत करŐ  की अनंत सीमा शूɊ से अनंत के बराबर है और जमाx fx gx fx 

दो गुणा वगŊ है जमा घटा एक बटा वगŊ जो  एक बटा वगŊ हैgx x x x 
 इसिलए हम जानते हœ िक एक बटा वगŊ अनंत तक पŠंचता हैx 
 इसिलए की सीमा शूɊ तक जाती है जमा यह एक बटा वगŊ की सीमा के बराबर है जो शूɊ के करीब है जो अनंत के x fx gx x x 
बराबर है और इसी तरह यिद हम लेते हœ बराबर एक बटा वगŊ और बराबर ऋण दो बटा वगŊ सीमा जमा यहfx x gx x x fx gx 
ऋण अनंत हो जाता है Ɛोिंक यहां जमा घटा एक बटा है की वगŊ सीमा अनंत है और की की सीमा ऋण अनंत हैfx gx x fx x g 
तो हमने देखा िक यह इİɈिनटी माइनस इİɈिनटी कुछ भी ले सकता है
 इसिलए िनʺषŊ यह इİɈिनटी माइनस इİɈिनटी एक अिनिʮत िमनट फॉमŊ है िजसका अथŊ है िक आप पहले से तय नही ंकर सकते िक 
यह सीमा Ɛा होगी यिद एक अनंत मŐ जा रहा है और दूसरा माइनस इİɈिनटी है तो  यह रािश सम˟ा से सम˟ा पर िनभŊर करेगी िक 
यह एक अिनिʮत ŝप है और कोई भी वाˑिवक संƥा या ɘस या माइनस अनंत हो सकता है
 इसिलए हमŐ 
इस तरह की सीमाओ ंसे सावधानीपूवŊक िनपटना होगा  आर बात यह है िक ठीक है तो कायŘ के उȋाद के िलए गुण तो मान लीिजए िक 
एƛ के एफ की सीमा कुछ ए के बराबर है और एƛ के जी की सीमा कुछ एल के बराबर है जो एक वाˑिवक संƥा है तो मœ सीमा के 
बारे मŐ Ɛा कह सकता šं का गुना तो हमने इसका एक िवशेष मामला देखा है जहां का केवल एक İ̾थर अिधकार है तोx fx g x g 
हमने देखा िक यह İ̾थरांक के संकेत पर िनभŊर करता है िक Ɛा सीमा सकाराȏक अनंत के बराबर है या शूɊ से घटा है तो  यहां हमŐ 
यह िमलेगा िक यह अनंत के बराबर है यिद धनाȏक है और यह ऋणाȏक अनंत के बराबर है यिद ऋणाȏक है और हम यह भी l l 
पूछŐ गे िक Ɛा होता है यिद है तो यिद हमारे यहां िनरंतर कायŊ 0 है तो İ̾थर समय का जो िक 0 है, उस İ̾थित मŐ सीमा 0 है,l 0 f  x 
लेिकन यिद के की सीमा शूɊ है, तो यह अिधक महȕपूणŊ हैx g 
 इसिलए Ůʲ करŐ  िक यिद के बराबर है तो हम इन Ůʲो ंका उȅर अगले ʩाƥान मŐ दŐ गे और हम भी अगले ʩाƥान मŐ अनंत पर l 0 
सीमा के बारे मŐ जानŐ धɊवाद 
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