
 બધાને નમչતે મયાӪદાઓ પરનું આ ԋીજંુ յયા՚યાન છે
 તેથી છેճલા յયા՚યાનમાં આહ છેճલા Ԑવચનના અંતે અમે અનંત મયાӪદાઓ િવશે ચચાӪ કરવાનું શԁ કયુӭ
 તેથી ચાલો હંુ તેને ચાલુ રાખું જથેી મને યાદ આવે કે અનંત મયાӪદાનો અમારો અથӪ શું છે
 તેથી  յયા՚યા આપણે કહીએ છીએ કે ની ની મયાӪદા જમે ની નӾક આવે છે તે અનંતની બરાબર છે જો કોઈપણ x f x a 
હકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયા આપવામાં આવે તો ըયા ંએક ધન ડેճટા અિչતըવમાં છે જમે કે નો કરતાં મોટો હોય ԧાર ે0 m x f m 
એ ના મોડ કરતા ઓછો હોય ըયાર ે ઓછો હોય  ડેճટા કરતાં એટલે કે નું છે એ  ને ની પૂરતી નӾક હોવા માટે પસંદx a x f x a 
કરીને મનչવી રીતે મોટંુ બનાવી શકાય છે પરંતુ ની બરાબર નથીa 
 તેથી ચાલો આને ઉદાહરણ સાથે સમજવાનો Ԑયાસ કરીએ જથેી ઉદાહરણ તરીકે իયાનમાં લો કે નું બરાબર 1 બાય છે  x f x 
ચોરસ અને આ ફં՘શન ની બરાબર 0 પર յયા՚યાિયત નથી પરંતુ તે બધા િબન-શլૂય માટે յયા՚યાિયત થયેલ છે ચાલો આપણે x x 
પૂછીએ કે મયાӪદા શું છે તો ની ની મયાӪદા શું છે x f 
ԧાર ે શլૂયની નӾક આવે છે તો આપણે જ ેજોઈએ છીએ તે 1 બાય છે  ચોરસ જો હંુ ને ખૂબ જ માનું  x x x sma ll 
સકારાԵક અથવા નકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયા પછી 1 બાય ચોરસ મોટી સકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયા બને છેx 
 તેથી દાવો એ છે કે ની ની મયાӪદા જમે ની નӾક આવે છે તે અનંતની બરાબર છે અને અમે તેને અમારી յયા՚યાનો x f x 0 
ઉપયોગ કરીને સાિબત કરીશું
 તેથી આમ  આપણે જ ેબતાવવાનું છે તે એ છે કે કોઈપણ પોિઝિટવ જોતાં આપણે ડેճટા શોધવાનો છેm 
 તેથી શլૂય કરતાં વધુ આપીએ તો આપણે 0 કરતાં મોટો ડેճટા શોધવાની જԁર છે જમે કે જો માઈનસ 0 મોડ 0 કરતાં મોટો m x 
અને ડેճટા કરતાં ઓછો હોય તો નો કરતાં મોટો હોવો જોઈએ હવે નું શું છે, પરંતુ નું કરતાં મોટંુ છે આનો x f m x f x f m 
અથӪ એ છે કે એક બાય ચોરસ આપણે કરતા મોટો બનવા માંગીએ છીએ x m 
જ ે ચોરસ 1 બાય કરતા ઓછો છે તે લખવા બરાબર છે અને જ ે ની સમકԟ છે મૂળ Հારા એક કરતા ઓછાx m mod x m 
 તેથી આપણે જોઈએ છીએ કે જો એમ હોય તો ચાલો આપણે ડેճટાને 1 બાય ના વગӪમૂળની બરાબર ગણીએ કારણ કે ધન છે હંુ m m 

નું વગӪમૂળ લઈ શકંુ છંુm 
 તેથી આ એક ધન છે  વાչતિવક સ՚ંયા હવ ેજો મોડ ડેճટા કરતા ઓછો હોય અને શլૂયની બરાબર ન હોય તો ચોરસ ડેճટા x x x 
չՄેર કરતા ઓછો છે જ ે1 બાય બરાબર છે અને આનો અથӪ એ થાય છે કે 1 બાય ચોરસ કરતા મોટો છે કારણ કે ની m x m x 0 
બરાબર નથી અને આ આપણો નો છે જ ે નો કરતાં મોટો છે જો મોડ  એ ડેճટા કરતા ઓછો છે અને એ શլૂયની x f x f m x x 
બરાબર નથી
 તેથી આ સાિબત કર ેછે કે
 તેથી ની નӾક પહોચંતા 1 બાય ચોરસની મયાӪદા આ અનંતની બરાબર છે જથેી આપણે જોયંુ કે આપણે ડાબા હાથ અને x 0 x 
જમણા હાથની મયાӪદા յયા՚યાિયત કરી શકીએ છીએ.
 તેવી જ રીતે յયા՚યામા ંઆપણે ડાબા હાથ અથવા જમણા હાથની મયાӪદાને અનંત તરીકે յયા՚યાિયત કરી શકીએ છીએ જનેો અથӪ 
એ થશ ેકે
 તેથી આપણે કહીએ છીએ કે ની મયાӪદા ના ઓછા પર જતી અનંતની બરાબર છે અથવા અનԃુમે ની મયાӪદા ના વԱા x x f x x 

પર જતી છે જ ે મતલબ કે જમણા હાથની મયાӪદા અનંતની બરાબર છે જો કોઈ સકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયા આપવામાં આવે f m 
તો ըયા ંડેճટા અિչતըવમાં છે આ ડેճટા પર આધાર રાખે છે આ સકારાԵક છે જમે કે જો આપણી પાસે ડાબા હાથની મયાӪદા માટે m x
હોય તો આપણે ફԝ અંતરાલ જોઈ રՑા છીએ ની ડાબી બાજુએa 
 તેથી જો એ કરતા ઓછો અને મોટો હોય  માઈનસ ડેճટા કરતાં આનો અથӪ એ હોવો જોઈએ કે નો કરતા મોટો છે x a x f m 
અને જમણા હાથની મયાӪદા માટે અનુԃમે જો કરતા મોટો અને વԱા ડેճટા કરતા ઓછો હોય તો નો કરતા મોટો હોવો x a x f m 
જોઈએ
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે ફં՘શન માટે  ની બરાબર 1 બાય ની બરાબર નથી જમણા હાથની મયાӪદા મયાӪદા શլૂય વԱા f x xx 0 x 

ની ની અનંતતાની બરાબર છે શા માટે આનો પુરાવો કરતા મોટો હોવા દો આપણે ડેճટા પોઝીટીવ શોધવો પડશે જમે કે x f m 0 
જો કરતા મોટો અને ડેճટા કરતા ઓછો હોય તો તેનો અથӪ ની બરાબર 1 બાય આ કરતા મોટો હોવો જોઈએx 0 x f x m 
 તેથી અહી ંડેճટા શું હોવો જોઈએ
 તેથી ડેճટાને 1 બાય બરાબર થવા દો કારણ કે એ વાչતિવક સ՚ંયા ધન છે  વાչતિવક સ՚ંયા આ ડેճટા એક ધન જթથો છે અને m m 
પછી જો શૂլય કરતા મોટો હોય અને ડેճટા કરતા ઓછો હોય જ ેએક બાય બરાબર હોય તો એક બાય કરતા મોટો હોય x m x m 
તેથી એક બાય ના શլૂય પર જમણા હાથની મયાӪદા આ બરાબર છે  અનંત એ જ રીતે આપણે કહીએ છીએ કે નકારાԵક અનંતની x
મયાӪદાને յયા՚યાિયત કરીશું 

ની ની મયાӪદા જમે ની નӾક આવે છે તે ઋણ અનંતની બરાબર છે જો કોઈ પણ ઋણ પૂણાӭક આપવામાં આવે તો કોઈ x f x a 
પણ શૂլય કરતા ઓછો હોય ըયા ંડેճટા પોિઝિટવ ફરીથી ડેճટા પર આધાર રાખે છે જમે કે નો આપેલ નકારાԵક સ՚ંયા n n x f 
કરતા ઓછો હોવો જોઈએ ԧાર ેપણ શૂլય મોડ માઈનસ કરતા ઓછંુ હોય ըયાર ે ડેճટા કરતા ઓછંુ હોય છેx a 
 તેથી ઉદાહરણ તરીકે હંુ એ જ રીતે લખું છંુ આપણે ની ની ડાબી બાજુની મયાӪદાને માઈનસ અનંતની બરાબર અને ની નીx f x f 

જમણી બાજુની મયાӪદા નેગેિટવ અનંતની બરાબર յયા՚યાિયત કરી શકીએ છીએ તો ચાલો આપણે ફરીથી ઉદાહરણ જોઈએ fx 
બરાબર એક બાય x
 તેથી આપણે જોયંુ કે ની આ ની જમણી બાજુની મયાӪદા શլૂય પરની છે તે અનંતની બરાબર છે જમણા હાથ િવશે શું ડાબા x f 
હાથની મયાӪદા િવશે તો દાવો કરો કે ડાબી બાજુ છે ની ની હાથ મયાӪદા ઋણ અનંતની બરાબર છે તે ફરીથી չપՋ હોવંુ જોઈએ x f 
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કારણ કે જો નકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયા છે તો 1 બાય પણ ઋણ છે અને જો તમે ને નકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયા તરીકે લો x x x 
છો જ ે0 ની ખૂબ નӾક છે તો 1 બાય એ મોટો ને હશે  ગુણાԵક સ՚ંયા યો՛ય છે પરંતુ જો આપણે સખત રીતે સાિબત કરવા x 
માગંતા હોઈએ તો શૂլય કરતા ઓછો આપવા દો તો તમાર ેડેճટા શોધવો પડશે કે જો એમ હોય તો મને ઝડપથી લખવા દોn 
 તેથી ડેճટાને માઈનસ 1 બાય બાય નોધંો કે આપણને ડેճટાની જԁર છે  ધન વાչતિવક સ՚ંયાn n 
 તેથી 1 બાય એ ઋણ છેn 
 તેથી ઓછા 1 બાય આ એક સકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયા છે અને જો મોટી ઋણ સ՚ંયા હોય તો આ ડેճટા નાની ધન વાչતિવકn n 
સ՚ંયા હશે જો ડેճટા 1 બાય ની બરાબર હોય તો જો આપણે જો માԀં ની ડાબી બાજુએ હોય તો તેનો અથӪ એ કે n x 0 x 0 
કરતા ઓછો છે પણ તે 0 માઈનસ ડેճટા કરતા મોટો છે તેનો અથӪ એ છે કે માઈનસ ડેճટા કરતા મોટો છે આનો અથӪ એ થાય છે કે x x
માઈનસ ડેճટા 
કરતા શું મોટો છે જ ેવԱા 1 ની બરાબર છે  Հારા ઠીક છેn 
 તેથી જો આપણી પાસ ે ને ઋણ સ՚ંયા હોય અને માઈનસ ડેճટા કરતા મોટી હોય તો એ 1 બાય કરતા મોટો છે, નોધં કરો કે x x n 
આ 1 બાય છે આ ઋણ છેn 
 તેથી આ સૂચવે છે કે ઓછા એ ઓછા 1 બાય કરતા ઓછા છે અને  કારણ કે કરતા ઓછો છે કરતા મોટો છે અને x n x 0 x 0 
હવે આ માઈનસ થી છે  સકારાԵક છેx s 
 તેથી આ સૂચવે છે કે 1 બાય માઈનસ આ માઈનસ કરતા મોટો હોવો જોઈએ અને જ ેસચૂવે છે કે 1 બાય કરતા ઓછો x n x n 
હોવો જોઈએ
 તેથી જો કરતા ઓછો અને માઈનસ ડેճટા કરતા મોટો હોય તો નું બરાબર 1 બાય  આ કરતાં ઓછંુ છેx 0 x f x n 
 તેથી ની ની ડાબી બાજુની મયાӪદા માઈનસ અનંતની બરાબર છે તો ચાલો હવે જોઈએx f 
 તેથી આપણે જોયંુ કે ફં՘શનની મયાӪદાનો અથӪ શું થાય છે તે હકારાԵક અનંત અથવા નકારાԵક અનંત છે હવે ચાલો આપણે કેટલાક 
જોઈએ  ગુણધમӷ
 તેથી Ԑથમ ધારો કે આપણી પાસે છે અને કાયӪ કરવાનું છે અને ધારો કે ની ની મયાӪદા અનંતની બરાબર છે અને પરfx gx x f a 

ની ની મયાӪદા અમુક જટેલી છે જ ેવાչતિવક સ՚ંયા છે તો x g l 
ની મયાӪદા કેટલી છે  વԱા fx gx

 તેથી આ ફરીથી અનંતની બરાબર હોવું જોઈએ
 તેથી જો આપણી પાસ ેબે ફંકશનનો સરવાળો હોય ԧાં એક ફંકશનની સીમા ધન અનંત હોય અને બીӽ ફંકશનની મયાӪદા 
અિչતըવમાં હોય અને સીિમત હોય તો સરવાળાની મયાӪદા અનંત હોવી જોઈએ.
 
આ યાદ રાખવા માટે જથેી આપણે તરીકે લખી શકીએ  નોટેશન જો આપણી પાસે કોઈપણ અનંત છે વԱા આ અનંતની a a 
બરાબર છે જો કોઈપણ વાչતિવક સ՚ંયા છે તો ԧાર ેપણ આપણી પાસ ેફોમӪ અનંતની મયાӪદા હોય અને વાչતિવક સ՚ંયા હોય જ ેa 
અનંત હોવી જોઈએ અને આ ખૂબ જ չપՋ હોવંુ જોઈએ જનેો પુરાવો આપણી પાસે છે  બતાવો કે խલસ ની મયાӪદા અનંતની fx gx 
બરાબર છે
 તેથી શլૂય કરતાં વધુ આપીએ તો આપણે ડેճટા પોિઝિટવ શોધવાની જԁર છે જમે કે મોડ માઈનસ એ ડેճટા કરતા ઓછો અને m x 

બરાબર નથી આનો અથӪ વԱા હોવો જોઈએ.x fx gx 
કરતા વધાર ેહોઈએ પરંતુ અમને આપવામાં આյયું છે કે ની મયાӪદા અનંત છે અને ની મયાӪદા છે  m fx gx l 

 તેથી આ મયાӪદાની յયા՚યા Հારા ની ની મયાӪદા ની બરાબર હોવાથી આપણે ӽણીએ છીએ કે કેટલાક ડેճટા એક ધન છે x g l 
જમે કે મોડ માઈનસ એ ડેճટા 1 કરતા ઓછો છે આનો અથӪ એ થાય છે કે માઈનસ ના નો મોડ x x l g 
એક કરતા ઓછો છે
 તેથી નોધં લો કે આપણે અહી ંજ ેકરી રՑા છીએ તે ડેճટા વન પસંદ કરીએ છીએ જ ે એխસીલોન 1 ની બરાબર અનԁુપ છે.

 તેથી આપણે શું ӽણીએ છીએ તે ની મયાӪદા છે.g 
ની જમે એ પર ӽય છે  જો કોઈપણ એխસીલોન પોઝીટીવ આપવામાં આવે તો હંુ એક ડેճટા શોધી શકંુ   x x equ al to l 

છંુ કે ԧાર ેપણ મોડ માઈનસ ડેճટા કરતા ઓછો હોય અને બરાબર ન હોય તો Ӿ નો મોડ માઈનસ એխસીલોન કરતાx a x x l 
ઓછો હોવો જોઈએ
 તેથી ખાસ કરીને મӱ એխસીલોન પસંદ કયુӭ છે  એક હોવા માટે મોડ માઈનસ એક કરતા ઓછો છેgx l 
 તેથી મોડ ઓછા ડેճટા કરતા ઓછા એક શૂլય કરતા મોટો આ સૂચવે છે કે નો માઈનસ વન અને વԱા એક વ՞ચે છેx x g l l 
 તેથી આ એક છે જ ેઆપણને મળે છે તે પણ આપવામા ંઆવે છે ની ની મયાӪદા જમે ની નӾક આવે છે તે અનંતતાની x f x a 
બરાબર છે
 તેથી કોઈપણ ધન વાչતિવક સ՚ંયા માટે હંુ ની વાչતિવક સ՚ંયા માટે તે વાչતિવક સ՚ંયા કરતા મોટી બનાવી શકંુ છંુ x f x 
તેથી ըયા ંડેճટા 2 ધન અિչતըવમાં છે જમે કે નો મોટો છે  તેના કરતાં મને અહી ં લખવા દો અને હંુ લખીશ કે આ પછી x f m one 
શું છે
 તેથી નો વન કરતા મોટો છે ԧાર ેપણ મોડ માઈનસ ડેճટા ટુ કરતા ઓછો અને શլૂય કરતા મોટો હોય તો હવે શું x f m x a 
થાય છે તે આપણે խલસ જોવાનું છે  fx gx
 તેથી જો આપણે ડેճટાને լયૂનતમ ડેճટા 1 અને ડેճટા 2 તરીકે લઈએ જ ેફરીથી પોઝીટીવ છે  જթથો કારણ કે ડેճટા 1 અને ડેճટા 2 ve 
બંને ધન છે તો મોડ માઈનસ એ ડેճટા કરતા ઓછા અને શૂլય કરતા વધાર ેછે આનો અથӪ એ થશે કે વԱા x fx gx
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 તેથી કારણ કે મોડ માઈનસ એ ડેճટા કરતા ઓછો છે જ ેડેճટા 2 કરતા ઓછો છે કરતા મોટો છે.x a fx 
અને મોડ માઈનસ એ ડેճટા 1 કરતા પણ ઓછો છે m 1 x a 

 તેથી 1 Հારા આ 1 છે આ 2 બાય એક છે જ ેઆપણે ӽણીએ છીએ તેના કરતા વધાર ેછે માઈનસ વનg x l 
 તેથી પણ આપણે જ ેજોઈએ છે તે એ છે કે આપણે નો વԱા જોઈએ છે  કરતાં મોટો હોવો જોઈએ ԧાં આપેલ x f g x m m 
સકારાԵક સ՚ંયા હતી
 તેથી ચાલો લખીએ આ બરાબર આ 1 અને 2 Հારા છે.m 
 તો આપણંુ એક એક બરાબર વԱા એક ઓછા શું હોવંુ જોઈએm m m l 
 તેથી જો હંુ પસંદ કԀં  એક એ વԱા એક ઓછા ની બરાબર છે તો ԧાર ેપણ મોડ માઈનસ એ ડેճટા બે કરતા ઓછો m m l x 
હોય ըયાર ેઆપણે ના ને આ વન કરતા મોટો બનાવી શકીએ છીએx f m 
 તેથી વԱા ની મયાӪદા આ અનંતની બરાબર છે  મને કહેવા દો કે આ રીԆેસ Ԑૂફ કદાચ થોડો જિટલ લાગે પણ તમાર ેએ fx gx 
િવચાર સમજવો જોઈએ કે જો ની મયાӪદા  અનંત છે તેનો અથӪ એ છે કે તમે ને ની નӾક પૂરતા Ԑમાણમાં પસંદ કરીને fx x a fx 
જટેલું મોટંુ બનાવી શકો છો અને ની મયાӪદા મયાӪિદત છેx g 
 તેથી તે અમુક મયાӪિદત સં՚યાની નӾક છે અને
 તેથી સરવાળો ફરીથી મોટો બનાવી શકાય છે.
 જમે તમે ઇ՞છો છો તે જ રીતે ચાલો પૂછીએ કે જો બંને મયાӪદા અનંત હોય તો શું થાય છે
 તેથી જો ની પર જતી ની મયાӪદા અનંતની બરાબર હોય અને ની ની મયાӪદા પણ અનંત હોય તો ફરીથી વԱા x af x x g fx 

ની મયાӪદા આ હશે  અનંતની સમાન ફરીથી સાિબતી છે કે શૂլય કરતાં વધુ મને આપવા દો તો મને ઝડપથી લખવા દોgx m 
 તેથી ըયા ંઅિչતըવમાં છે ડેճટા એક શլૂય કરતાં મોટો અને એક ડેճટા બે શլૂય કરતાં મોટો છે જમે કે મોડ માઈનસ ડેճટા કરતાં x 
ઓછો એક શૂլય કરતાં મોટો આનો અથӪ થાય છે નું Ԑમાણ વધુ છે તેના કરતાં મને અડધો બાય બે પસંદ કરવા દો અને જો x mm 
મોડ માઈનસ એ ડેճટા બે કરતા ઓછો હોય તો ની મયાӪદા પણ અનંત હોવાથી હંુ આ માટે ને બાય 2 કરતા મોટોx a x g gx m 
બનાવી શકંુ અને પછી
 તેથી ફરીથી ડેճટા બરાબર લો  լયૂનતમ ડેճટા 1 ડેճટા 2 આ ધન છે પછી મોડ માઈનસ એ ડેճટા કરતા ઓછો શૂլય કરતા મોટો આx 
સૂચવે છે કે વԱા એ કરતાં બે વԱા બાય બે છે જ ે છેfx gx m m m 
 તેથી સરવાળાની મયાӪદા ફરીથી અનંત છે  અહી ંએ જ રીતે તમે પૂછી શકો છો કે ધારો કે પર જતી ની મયાӪદા અનંતની afx x 
બરાબર છે તો 

ની અચલ ગુէռા પર જતી ની મયાӪદા િવશે હંુ શું કહી શકંુ તે અનંતની બરાબર છે તો આપણે શું જોશું કે આ  અનંતની x c f x
બરાબર છે જો સકારાԵક છે તો આ નકારાԵક અનંતની બરાબર છે જો નકારાԵક છે ઠીક છે જો છે તો ગુէռા c c c 0 c fx 
0 છે તો અલબԱ આ 0 ની બરાબર છે જો ની બરાબર છે.c 0 
 તો આ શા માટે આટલું પહેલું છે  કેસ એક જો પોિઝિટવ હોય તો કરતા મોટો આપવામાં આવે તો Հારા પણ ધન છે c m 0 c m 
કારણ કે ધન છેc 
 તેથી 

ની મયાӪદા અનંત હોવાથી ըયા ંડેճટા પોિઝિટવ અિչતըવમાં છે જમે કે માઈનસ ડેճટા કરતા ઓછો આ સૂચવે છે કે fx mod x f  
ની સ՚ંયા કરતાં અને Հારા મોટી છે  તેનો અથӪ એ છે કે ગુէռા ફરીથી કરતા મોટો છે કારણ કે ધન છે x m c t c fx m c 

એટલે કે ગુէռા ની મયાӪદા અનંતની બરાબર છે જો નકારાԵક હોય તો આપણે વડે લખી શકતા નથી જ ેધન નથીc fx c c m 
 તેથી માઈનસ હકારાԵક બને છે અને c 
 તેથી જો આપણી પાસ ેહોય અને શૂլય કરતા ઓછો હોય તો જો હંુ વડે લખું તો આ બને, જો હંુ વડે ઓછા લખંુ તો આ c n n c 
ફરીથી ઋણ છે કારણ કે ઋણ છે અને માઇનસ ધન છેn c 
 તેથી વડે ઓછા એ નકારાԵક વાչતિવક સ՚ંયા છે.n c 
 કે જ ે બાય છે તે ધન બને છેn c 
 તેથી ની ની મયાӪદા ધન અનંત છે અને બાય એ ધન વાչતિવક સ՚ંયા છે, આપણે 0 કરતા મોટો ડેճટા શોધી શકીએ x f n c 
છીએ જમે કે મોડ માઈનસ એ ડેճટા કરતા ઓછો આ સૂચવે છે કે નું થી બાય સી કરતા વધાર ેછે માર ેજ ેબતાવવાનું છેx x f n c 
તે એ છે કે ગુէռા મયાӪદા ઋણ અનંત છે એટલે કે માર ેબતાવવંુ પડશે કે ગણો કરતા ઓછો છે જો આપણી પાસ ેc fx c xfx n 
મોડ માઈનસ ડેճટા કરતા ઓછંુ હોય તો આ બરાબર છે માઈનસ બાય માઈનસ સી અને માઈનસ સી પોિઝિટવ હોવાથી x n 
આપણે કરી શકીએ છીએ  બંને બાજુ માઈનસ વડે ગુણાકાર કરો જથેી ની બાદબાકી ગુէռા ફરીથી માઈનસ ગુէռા c x c f c 
માઈનસ બાય માઈનસ n c 
કરતા વધાર ેછે જ ેબાદબાકી માઈનસ કરતા મોટો છે અને જ ે ગુէռા લખવા સમાન છે તે કરતા ઓછો છેcfx n c fx n 
 તેથી ગુէռા ની յયા՚યા મયાӪદા માઈનસ અનંતની બરાબર છે અને છેճલો કેસ અલબԱ બરાબર શૂլય ગુէռા એ c fx c c fx 
બધા માટે શլૂય બરાબર છે ԧાં յયા՚યાિયત થયેલ છે અનેx fx 
 તેથી ની ગુէռા ની મયાӪદા શլૂય હોવી જોઈએ બરાબરx c f 
 તેથી અહી ંતમાર ેમાԋ સાવચેત રહેવાની જԁર છે કે શું િչથરાંક સકારાԵક છે કે નકારાԵક છે તે કહેવા માટે કે શું મયાӪદા હકારાԵક 
અનંત અથવા નકારાԵક અનંત પર જશે તેવી જ રીતે જો મયાӪદા નકારાԵક અનંત છે તો ની ગુէռા ની મયાӪદા બરાબરfx x c f 
હશે.
  નકારાԵક અનંત જો હકારાԵક હોય તો આ હકારાԵક અનંત હશે જો નકારાԵક હોય અને 0 જો બરાબર હોય તો c c c 0 
આપણે જોયંુ કે જો આપણી પાસે અને નો સરવાળો હોય તો મયાӪદા માટે અમુક િનયમ છે ભલે મયાӪદા અનંત હોય પણ  fx gx 
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અમારી પાસે એક વչતુ છે  જોયા નથી
 તેથી  જો ની મયાӪદા અનંત છે અને ની મયાӪદા માઈનસ અનંત છે તો આપણે વԱા ની મયાӪદા િવશે શું કહી શકીએfx x fx gx 
 તેથી આ િકչસામાં શું થઈ રՑું છે કે અનંતની નӾક આવી રՑું છે અને નકારાԵક અનંતની નӾક આવી રՑું છેfx gx 
 તેથી  તે અનંત ઓછા અનંત չવԁપનું છે
 તેથી તમારામાંથી કેટલાક અનુમાન કરી શકે છે કે આ અનંતમાં જઈ રՑું છે આ માઈનસ અનંતમાં જઈ રՑું છે
 તેથી અનંત બાદબાકી અનંત 0 છે પરંતુ તે સાચું નથી
 તેથી ચાલો આપણે કેટલાક ઉદાહરણ Հારા 
જોઈએ તો ચાલો આપણે લઈએ.fx 
 એક બાય ચોરસ અને બરાબર માઈનસ 1 બાય ચોરસ બંનેને િબન-શլૂય માટે յયા՚યાિયત કરવામાં આյયા છે તો x gx x x 
અહી ંઆપણી પાસે જ ેછે તે ની મયાӪદા છે કારણ કે નӾક આવે છે 0 એ અનંતની બરાબર છે અને ની ની મયાӪદા fx x x g x 
તરીકે  અԐોચ 0 એ માઈનસ અનંત છે કારણ કે નો એ ના 1 ગુէռા િસવાય બીજંુ કંઈ નથી અને આપણી પહેલાની વչતુ x g x f 
Հારા કારણ કે આ માઈનસ 1 એ ઋણ અચલ છે જો આપણે ગુણાકાર કરીએ તો આ માઈનસ અનંત પર ӽય છે હવે խલસ fx gxfx
խલસ એક બાય એક છે.gx 

ચોરસ խલસ માઈનસ વન બાય ચોરસ જ ેબધા માટે શլૂય છે બરાબર 0 બરાબર નથી  x x x 
 તેથી આ ફં՘શન શૂլય ધરાવતા અંતરાલમા ંસમાનԁપે 0 છે
 તેથી વԱા ની મયાӪદા શլૂયની બરાબર છેfx gx 
 તેથી તમે િવચારવા લલચાઈ શકો છો કે આ છે  હંમેશા સાચું પણ ચાલો બીજંુ ઉદાહરણ જોઈએ ચાલો હવે બરાબર જોઈએ હવે હંુfx 

ને એક વԱા એક બાય ચોરસની બરાબર લઈશ અને બરાબર માઈનસ વન બાય ચોરસ છે અને બંનેની յયા՚યા fx x gx x x 
બરાબર નથી શૂլય
 તેથી જો આપણે ની ની મયાӪદા જોઈએ કારણ કે શլૂયની નӾક આવે છે આ ફરીથી Ԑથમ ફં՘શનની મયાӪદા છે આ એક પર x f x 
ӽય છે અને એક બાય ચોરસની મયાӪદા અનંત છે અને આપણે જોયંુ છે કે જો આપણી પાસે મયાӪદા છે  ફં՘શન એ એક વાչતિવક x 
સ՚ંયા છે અને બીӾ અનંતમાં ӽય છે તો સરવાળો ફરીથી અનંત છે
 તેથી આ ની Ӿની અનંત મયાӪદાની બરાબર છે x 
આ માઇનસ અનંત છે પરંતુ વԱા િવશે શું અને અહી ં વԱા એક બરાબર છેfx gx fx gx 
 તેથી નથી  શլૂયની બરાબરx 
 તેથી વԱા ની મયાӪદા છે  અહી ંએક બરાબર છે અને જો હંુ આને કોઈપણ વાչતિવક સ՚ંયામા ંબદલીએ તો અહી ંએક િવશે fx gx 
કંઈ ખાસ નથી
 તેથી જો ને એક વԱા એક બાય ચોરસ ગણવાને બદલે આપણે બરાબર અમુક િչથર વԱા 1 બાય ચોરસ લઈએ.fx x fx c x 
 ԧાં કોઈપણ વાչતિવક સ՚ંયા ધન નકારાԵક અથવા 0 હોય તો વԱા ની મયાӪદા અહી ં ની બરાબર છેc fx gx c 
 તેથી આ અનંત બાદબાકી અનંત તે કોઈપણ વાչતિવક સ՚ંયા લઈ શકે છેc 
 તેથી આ અનંત બાદબાકી અનંતતા જનેો અથӪ નથી કે આ 
કોઈ પણ હોઈ શકે છે  વાչતિવક સ՚ંયા પણ
 તેથી ԐՇ એ છે કે શું તે અનંત અથવા ઓછા અનંત પણ હોઈ શકે છે તો જવાબ ફરીથી હા છે
 તેથી જો આપણે જોઈએ તો ચાલો જોઈએ અને કહે છે કે խલસ અનંતની બરાબર હશેfx gx fx gx 
 તેથી જો હંુ લઉં તો તે ખૂબ જ સરળ છે  આમ કરવા માટે જો હંુ ને બે બાય ચોરસ અને બરાબર માઈનસ વન બાય fx x gx x 
ચોરસ  લઉં તો શૂլય પર ની મયાӪદા એટલે ની અનંત મયાӪદા માઈનસ અનંતની બરાબર છે અને વԱા એ બે બાય fx gx fx gx x
ચોરસ છે વԱા ઓછા એક બાય ચોરસ જ ે એક બાય ચોરસ છેx x 
 તેથી આપણે ӽણીએ છીએ કે એક બાય ચોરસ અનંતની નӾક આવે છેx 
 તેથી ની મયાӪદા શլૂય խલસ સુધી ӽય છે આ એક ચોરસ શૂլયની નӾક જવાની મયાӪદા બરાબર છે જ ેઅનંતની x fx gx x x 
બરાબર છે અને તે જ રીતે જો આપણે લઈએ તો બરાબર એક બાય ચોરસ અને બરાબર માઈનસ બે બાય ચોરસ fx x gx x 
મયાӪદા խલસ આ માઈનસ અનંત બની ӽય છે કારણ કે અહી ં խલસ એ માઈનસ વન બાય ચોરસ સીમા છે fx gx fx gx x fx 
અનંત છે અને ની ની મયાӪદા માઈનસ અનંત છેx g 
 તેથી આપણે જોયંુ કે આ અનંત બાદબાકી અનંત કંઈપણ લઈ શકે છે
 તેથી િનոકષӪ આ અનંત બાદબાકી અનંત એક અિનિՆત િમિનટ չવԁપ છે જનેો અથӪ છે કે તમે અગાઉથી નԜી કરી શકતા નથી કે 
આ મયાӪદા શું હશે
 તેથી જો એક અનંતમાં જઈ રՑું છે અને બીજંુ માઈનસ અનંત છે તો  સરવાળો તે સમչયાથી સમչયા સુધી િનભӪર રહેશે કે તે શું છે તે 
અિનિՆત չવԁપ છે અને તે કોઈપણ વાչતિવક સ՚ંયા અથવા વԱા અથવા ઓછા અનંત હોઈ શકે છે
 તેથી આપણે આવી જ રીતે કાળӾપૂવӪક આવી મયાӪદાઓનો յયવહાર કરવો પડશે.

વાત એ છે કે ઠીક છે તો ફં՘શનના ઉըપાદન માટે Ԑોપટӯઝ એટલે ધારો કે  r 
અમુક પર જતી ની ની મયાӪદા અનંતની બરાબર છે અને ની ની મયાӪદા અમુક જટેલી છે જ ેવાչતિવક સ՚ંયા છે તોa xx f x g l 
હંુ મયાӪદા િવશે શું કહી શકંુ? ના ગુէռા x fx g
 તેથી આપણે આનો એક િવિશՋ કેસ જોયો છે ԧાં નો માԋ એક અચલ અિધકાર છેx g 
 તેથી આપણે જોયંુ કે તે અચલની િનશાની પર આધાર રાખે છે કે શું મયાӪદા હકારાԵક અનંત બાદબાકી અનંત અથવા શૂլય સમાન છે.
  અહી ંઆપણે જ ેમેળવીશું તે એ છે કે 
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જો હકારાԵક હોય તો આ અનંતની બરાબર છે અને જો ઋણ હોય તો આ ઋણ અનંતની બરાબર છે અને અમે એ પણ પૂછીશું l l 
કે જો હોય તો શું થાય છેl 0 
 તેથી જો આપણી પાસ ેસતત કાયӪ 0 હોય તો સતત વખત ની જ ે0 છે તે િકչસામાં મયાӪદા 0 છે પરંતુ જો ની ની મયાӪદા f  x x g 
શૂլય છે તો તે વધુ જિટલ છે
 તેથી ԐՇ કરો કે જો ની બરાબર હોય તો શું થાયl 0 
 તેથી અમે આ ԐՇોના જવાબ આગામી લે՘ચરમાં આપીશું અને અમે પણ આગામી લે՘ચરમાં અનંતની મયાӪદાઓ િવશે ӽણો આભાર 
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