
ସୀମା ଉପେର ଦ୍  ◌ତିୀୟ ବକ୍ତୃତାକୁ ସ ୍  ◌ାଗତ ସୀମା ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଆଉ କିଛି ଫଳାଫଳ କହିବୁlect welcome ’
େତଣ ୁଆେମ ସୀମାର ଗଣୁ ସହିତ ଜାରି ରଖ ીବୁ
େତଣ ୁଗତ ଥର ଆେମ ରାଶ ିପାଥ৐କા ନିୟମ େଦଖ ીଲୁ ଏବଂ ତା ପେର ଏକ ੄ିର ଏକାଧ ીକ’
େତଣ ୁଆଜି ଆସᄼ େଦଖ ીବା ଉਆାଦର ଉਆାଦର ସୀମା ସହିତ କ ଣ ଘେଟ | ନିୟମ’
େତଣ ୁଏହା େକବଳ କହିଥାଏ େଯ ଯଦି ର ସୀମା କୁ ଯିବା ଏବଂ ର ସୀମା ର ସୀମା ବିଦાମାନ ଥାଏ େତେବ ଉਆାଦ କାଯ৐ાର ସୀମା x x x x fx times gx 
ଏହା ମਔ ବିଦાମାନ ଏବଂ ଉਆାଦର ସୀମା ଉਆାଦର ଉਆାଦ ସହିତ ସମାନ | ର ର ଏହି ସମୟ ସୀମାକୁ ସୀମିତ କେର େଯେହତୁ କୁ ଯାଏ େଯପରି ଉਆାଦର x g x 
ସୀମା େହଉଛି ସୀମାର ଉਆାଦ ଅେଟ ଏହା ଏପସିଲନ୍ େଡଲଟା ସଂৱା ବાବହାର କରି ੡ମାଣତି େହାଇପାେର କିᄼ ଆେମ ଏହାର ੡ମାଣକୁ ଏଡ଼ାଇେଦବା ବରଂ ଏହାକୁ 
ବાବହାର କରିବା େମାେତ େଦଖ ીବା | ଏହି େରସକୁୁ ଦଶ৐ାᄼ | lt
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ର େହଉଛି ੡କୃତ େକାଏେଫସିଏ৺ସ ୍ସହିତ ଏକ ବହୁଭୂତ ଯାହାକି ର େହଉଛି ଏକ ੄ିର ଶନୂા ઇ ષସ ୍ଏବଂ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି p x p x x x 
ବଗ৐
େତଣ ୁପାୱାର୍ କୁ ଚିਕା କରିବା ପଯ৐ાਕ ର ର ସୀମା | େଯେହତୁ େଯକ ଣସି ପାଖକ ୁଆେସ ଏହା ର ସମାନ ଅେଟn x p x a p 
େତଣ ୁଏହାକୁ ੡ମାଣ କରିବା ପାଇ ଁଆପଣ০ୁ େକବଳ ଜାଣବିାକୁ ପଡିବ େଯ ର ସୀମା ର ଏକ ସୀମା ଏହା ଏକ ଡାହାଣ ସହିତ ସମାନ, ଏହା ଏପସିଲନ୍ େଡଲଟା x x 
ସଂৱା ବાବହାର କରି କରିବା ଅତି ସହଜ | େକବଳ େଦଖ ીବାକୁ ପଡବି େଯ ଏପସିଲନ୍ ସହିତ ସମାନ େଡଲଟା କାମ କରିବcn 
େତଣ ୁ ଫ০ସନ୍ ର ସୀମା ସହିତ ର ସୀମା ସହିତ ସମାନ ଅେଟfx x x a 
େତଣ ୁଏହାକୁ ବાବହାର କରିବା ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ର ସୀମା ଏହା େହବ | ଉਆାଦ ନିୟମ ଦ୍  ◌ାରା େକବଳ ଏକ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଏବଂ କୁ ଇନଡৠନ୍ x x simply x 
ସୀମା ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଏକ କୁ ੡ାକୃତିକ ସଂଖાାେର ପାଇ ଁସମାନ ଅେଟa k k 
େତଣ ୁ ର ର ସୀମା ସମାନ ଅେଟ | ସବ৐੡ଥେମ, ମ ଁ ୁ1 ଥର ର 0 ઇ ષସ ୍ସୀମାର ସୀମା ଭାବେର େଲଖ ીପାରିବି ଏବଂ ର କୁ ଏକ ସମୟର ସୀମା ପଯ৐ાਕ x x x x n 
େଲଖ ી ପାରିବି େଯେହତୁ ଏହା େହଉଛି ରାଶ ିନିୟମ ଏବଂ ପେର | ତୁେମ ଏକ ੄ିର ସମୟର େସହି ସୀମାକୁ ବાବହାର କର, ଏକ ଫ০ସନ୍ େହଉଛି ੄ିର ସମୟ ସୀମା
େତଣ ୁଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ର ର ସୀମା େହଉଛି ର ੄ିରତାର ସମାନତା ସହିତ ସମାନ, ଏକ ଶନୂા ઇ ષସ ୍େହଉଛି ର ସୀମାଠାରୁ ଗଣୁ | ଏକ ઇ ષସ ୍କୁ x p x x x 

ବଗ৐ ର ଦୁଇଗଣୁ ସୀମା ଯାଏ ଏକ ସମୟ ସୀମା ପଯ৐ાਕ କୁ କୁ କୁ ଯାଏ ଏହା ଏକ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ, ଏହାର ସୀମା େକବଳ ଦୁଇଥର ଏକ ઇષସ ୍| ଏକx x x n x 
ବଗ৐ ଏବଂ ରୁ ର ସୀମା େହଉଛି କୁ କᄼି ଏହା କିଛି ନୁେହ ଁକᄼି ବହୁମଲୂાର ମଲୂાକୁ ର ମଲୂાା০ନ କରାଯାଏx n n ap 
େତଣ ୁଆେମ ଏହା କରିଥାଉ େଯପରି ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ଯଦି ଆେମ କୁ କୁ କହିବାକୁ ଯାଉଛୁ | ବଗ৐ ઇ ષସ ୍3 ઇ ષସ ୍2 ତାପେର ଆପଣ ଏହାକୁ େକବଳ x x x 
ପଲିେନାମିଆଲ୍ ର ମଲୂા ଭାବେର େଲଖ ીପାରିେବ ଯାହା ଦ୍ 1 ◌ାରା 1 ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ତିନି ଗଣୁ େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି ଯାହା େଗାଟିଏ ઇ ષସ ୍ତିନି ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି ଯାହା ପରବਁ৐ୀ 
ଛଅଟି ନିୟମ ଦୁଇଟିର ଭାଗ ବିଷୟେର | ଫ০ସઆ઼
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ର କୁ ଯିବାର ସୀମା ବିଦાମାନ ଅଛି ଏବଂ ର କୁ ଯିବା ସୀମା ଏହା ମਔ ବିଦાମାନ ଅଛି ଏବଂ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁେତେବ x afx x ag 
େକାେଟାଏ৺ର ସୀମା | ଏହି ଦୁଇଟି କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକ ମਔରୁ ਐାରା ର ଏହା ର ର ସୀମା ସହିତ ସମାନ ଅେଟfx g x f x 
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି ଫଳାଫଳ କᄼି ଯଦି ର ନାମର ସୀମା ଯଦି 0 ସହିତ ସମାନ େତେବ 0 କୁ ବିଭାଜନ | ନିਸ਼ିତ ଭାବେର ବાାଖાା କରାଯାଇ ନାହି ଁx 
େତଣ ୁଅବଶા ଆେମ ଏହା େଲଖ ી ପାରିବୁ ନାହି ଁକᄼି ଯଦି ସୀମା ଶନୂા ନୁେହ ଁେତେବ ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଏବଂ ଆେମ ଏହି ସੜୂକୁ ବાବହାର କରିପାରିବା େଯ 
େକାସାଇନ୍ ର ସୀମା େହଉଛି ସୀମାର େକାେଟାଏᄶ ଯଦି ନାମର ସୀମା ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁ| ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି େଯ ଏହା େହଉଛି ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ର 
େକାେଟᄶ ର ସୀମା , ଯଦି େଡେମନିେନଟରର ସୀମା ଶନୂા ନୁେହ ଁେତେବ ଉଦାହରଣ ੈରୂପ ଯଦି ଆମକୁ କાୁବ୍ ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ઇ ષସ ୍ଏବଂ ବଗ৐ ଦ୍ x x x divided 
◌ାରା ବିଭ৘ ତିନିଟି ସୀମା ଗଣବିାକୁ ପଡିବ | ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ େଯପରି େଗାଟିଏ ପାଖକୁ ଆେସx 
େତଣ ୁଏଠାେର ੡ଥେମ ଆପଣ େଦଖ ીେବ େଯ ଏକ ବଗ৐କୁ ଆସିବାେବେଳ େଡେନାମିେନଟରର ସୀମା କ ଣ ପଲିେନାମିଆଲ୍ ଅେଟx x ’
େତଣ ୁ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ର ସୀମା େହଉଛି ଏକ ବଗ৐ ઇ ષସ ୍ଏବଂ ଯାହା ଶନୂા ନୁେହ ଁx 
େତଣ ୁଏହି େଲଖ ીପାରିେବ େଯେହତୁ ର ସୀମା େଗାଟିଏ ବଗ৐କୁ ଯିବା ସହିତ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ | େ৚ର୍ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ ଯାହା ଦୁଇଟି େହଉଛି ଏହା i x x s 
ଶନୂા ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁ ର ସୀମା େଗାଟିଏ କୁાବ୍ ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ઇ ષସ ୍ଦ୍  ◌ାରା ବଗ৐ ઇ ષସ ୍େଗାଟିଏ େକବଳ ସୀମାଗଡିୁକର ଅଂଶ ଅେଟ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଉଭୟ ବହୁଭୂତ ଅେଟx x x by x 
େତଣ ୁଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଆମକୁ େକବଳ ଆବଶાକ | ଏହାର ମଲୂાା০ନ କର,
େତଣ ୁ ସହିତ େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ, ଆେମ େଗାଟିଏ କાୁବ୍ ઇ ષସ ୍ଦୁଇ ઇ ષସ ୍ତିେନାଟି ପାଇଥାଉ ଏହା ଛଅଟି ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘x two
େତଣ ୁଏହା ତିେନାଟି େମାେତ ସତକ৐ କରାଇବା ପାଇ ଁଆେମ କହିଲୁ େଯ ଯଦି ନାମକରଣ କାଯ৐ાର ସୀମା ଶନୂા ନୁେହ ଁେତେବ ର ସୀମା | ବିଦાମାନa quotient 
ଅଛି ଏବଂ ସୀମାର େକାସାଇନ୍ ସହିତ ସମାନ କᄼି ଯଦି େଡେନାମିେନଟର ଫ০ସନ୍ ସୀମା 0 ଥାଏ େତେବ ଆେମ କହିପାରିବା ନାହି ଁେଯ ସୀମା ବିଦાମାନ ନାହି ଁ
େତଣ ୁ ਐାରା ର ସୀମା ବିଦાମାନ ଥାଇପାେର େଯେତେବେଳ ର ସୀମା ବାੂବେର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ | ଆେମ େଦଖ ીବା େଯ ଅଧ ીକାଂଶ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ gx fx x 
ଉଦାହରଣଗଡ଼ୁିକ େହବ େଯେତେବେଳ େଡେନାମିେନଟରର ସୀମା ବାੂବେର ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ଅେଟ େଦଖᄼ େଯ ର ମାଇନସ ୍େଗାଟିଏକୁ ଯିବାର ସୀମା ଏହା x 
େକବଳ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍| େଗାଟିଏ ଯାହା ଶନୂા ଅେଟ
େତଣ ୁଆେମ ସିଧାସଳଖ େକାେଟାଏᄶ ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିବୁ ନାହି ଁ
େତଣ ୁଆେମ ସିଧାସଳଖ େକାେଟᄶ ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିବୁ ନାହି ଁକᄼି ଯଦି ଆେମ ସଂଖાାଗଡ଼ୁିକର ସଂଖાାକୁ େଦଖ ીବା ଯାହା ପନୁବ৐ାର 1 ବଗ৐ ମାଇନସ ୍3 ଥର 1
ઇષସ ୍2 ଅେଟ ଯାହା ମਔ 0. ଅେଟ | ସାଂଖ ીાକ ଏବଂ ନାମର ଉଭୟ ଶନୂા ଅେଟ ଏଠାେର ଆେମ େଦଖ ୁେଯ େର େଗାଟିଏ ସଂଖાା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଉଭୟ ନାମ x 
ଶନୂા ଅେଟ
େତଣ ୁ ମାଇନସ ୍1 େହଉଛି ଏହାର ଏକ କାରଣx 
େତଣ ୁଏଠାେର ବଗ৐ ମାଇନସ ୍3 ઇ ષସ ୍2 ମାଇନସ ୍1 ਐାରା ବିଭ৘ | ମାଇନସ ୍1 ସହିତ ସମାନ, ମାଇନସ ୍2 ମାଇନସ ୍1 ଦ୍ x x x x x x x divided 
◌ାରା ବିଭ৘ ଅବଶા ଏହା ବાାଖાା କରାଯାଇଥାଏ ଯଦି େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଏବଂ ଯଦି େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁେତେବ ଜେଣ ଏହି ମାଇନସ୍x x x 
କୁ ବାତିଲ୍ କରିପାରିବ ଏବଂ ଏହା ମାଇନସ ୍ସହିତ ସମାନ | ଦୁଇଟି ଯଦି େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁx x 
େତଣ ୁ ର ସୀମା ବଗ৐ ମାଇନସ ୍ତିନି ઇ ષସ ୍ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍1 କୁ ଯାଏ, ଏହା ମାଇନସ ୍2 ର ର ସୀମା ସହିତ ସମାନ ଅେଟ କାରଣ x x x by x x x 
ମେନରଖᄼ େଯ ସୀମା ଗଣନା କରିବାେବେଳ ଆେମ | ଫ০ସନ୍ ର ମଲୂાକୁ ସହିତ ସମାନ ଭାବେର ବିଚାର କରିବାକୁ ପଡିବ ନାହି ଁ, େଯେତେବେଳ ଯେଥ਼ x x 
େହବ େସେତେବେଳ ଆେମ ଜାଣବିା ଆବଶાକ | ଏହା ପାଖାପାଖ ી ସମାନ
େତଣ ୁଏହା ପନୁବ৐ାର ସମାନ ଅେଟ ଏହା େକବଳ ଏକ ବହୁଭୂତ ଅେଟ
େତଣ ୁଏହା େହଉଛି 1 ମାଇନସ ୍2 ଯାହା ମାଇନସ ୍1 ଠିକ୍
େତଣ ୁଏହି ଉଦାହରଣେର ଆେମ େଦଖ ୁେଯ ଯଦିଓ େଡେମନିେନଟରର ସୀମା ବିଦાମାନ ନାହି ଁଠିକ୍
େତଣ ୁସୀମା େଖାଜିବା ପାଇ ଁେଚ਼ା କରିବାର ଏହା େହଉଛି େଗାଟିଏ ଉପାୟ, ଆସᄼ ଆଉ ଏକ ଉଦାହରଣ କରିବା | ସମାନ ମାଇନସ ୍4 କୁ ବଗ৐ ମଳୂ ଦ୍ x x x 

 ◌ାରା ବିଭ৘ ମାଇନସ ୍ଦୁଇଟି ଏହାକୁ େଯକ ଣସି ପାଇ ଁବાାଖાା କରାଯାଇଛି ଯାହା ଶନୂાରୁ ସମାନ କᄼି ଚାରି ଡାହାଣ ସହିତ ସମାନ divided x any x x 
ନୁେହ ଁ
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁଏକ ବાବଧାନ ଏବଂ ବાବଧାନେର େଯକ ଣସି ବાବଧାନ ଚାରି ଚାରିପାଖେର ଥାଏ | େନେଗଟିଭ୍ ଇ৺ିଜସ৐ େନେଗଟିଭ୍ ରିଅଲ୍ ନਫର ଧାରଣ any 
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କେର ନାହି ଁେତେବ ଏହି ଫ০ସନ୍ କୁ ବાାଖાା କରାଯାଇଛି ଏବଂ ଆେମ ଜାଣବିାକୁ ଚାହ ଁୁ େଯ ସୀମା କ ଣ’
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ଫ০ସନ୍ ର ସୀମା ବିଷୟେର ଆେଲାଚନା କରିପାରିବା
େତଣ ୁਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଏହା ପଣୁ ିଆେମ ସରଳୀକରଣ କରିପାରିବା
େତଣ ୁଆେମ ବଗ৐ ମଳୂ ਐାରା ଗଣୁନ ଏବଂ ବିଭାଜନ କରିପାରିବା | ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି େହଉଛି ଏହା େହଉଛି ର କ৵େୁଗଟ୍ | ପାଇବା ପାଇ ଁ ରୁଟ୍ x sq fx uare x 
ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ମାଇନସ ୍4 ଗଣୁ ବଗ৐ ରୁଟ୍ ઇ ષସ ୍2 ବଗ৐ ରୁଟ୍ ମାଇନସ ୍2 ଗଣୁ ବଗ৐ ମଳୂ ઇ ષସ ୍2 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଯଦି ଆପଣ x x x x x 
ନାମକରଣେର ବ  ◌ਕି଼ େତେବ ଆେମ ମାଇନସ ୍4 ପାଇଥାଉ ଏବଂ ଏହା ସହିତ ଏହା ବାତିଲ୍ ହୁଏ |ly x 
େତଣ ୁ ବଗ৐ ମଳୂ ઇ ષସ ୍2 ସହିତ ସମାନ, ଯଦି ରୁ ଅଧ ીକ ଏବଂ ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁ,fx x x 0 x 4 
େତଣ ୁ ର ର ସୀମା ଏହି ଫ০ସନ୍ ବଗ৐ ରୁଟ୍ ઇ ષସ ୍2 ର ସୀମା ସହିତ ସମାନ | ସମାନ ଭାବେର ଏକ େଛାଟ ଯେଥ਼ ବાବଧାନେର ର ଫ০ସନ୍ ସହିତ x f x x 
ଚାରିଟିକୁ ବାଦ େଦଇ ଚାେରାଟି ଧାରଣ କେର
େତଣ ୁଏହା ବଗ৐ ମଳୂ ଚାରି ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଦୁଇଟି ઇ ષସ ୍ଦୁଇଟି ଯାହା ଚାରି ଅେଟ
େତଣ ୁେଯେତେବେଳ ଆପଣ ସୀମା ପାଇେବ େସେତେବେଳ ସୀମା ଗଣନା କରିବାର ଅନા ଏକ ଉପାୟ | ସଂଖાା ଏବଂ ନାମଗଡ଼ିୁକର ଉଭୟ ଶନୂા ଅେଟ, ପରବਁ৐ୀ 
ସମୟେର ଏହା କଣ କରିବ ଏହି ଥ ીଓେରମ ୍ଏହାକୁ ଏହି ସાାৼୱଚ୍ି ଥ ીଓେରମ ୍କୁହାଯାଏ କਫିା କିଛି ସମୟ ଏହାକୁ ੀିଜ୍ ଥ ીଓେରମ ୍କୁହାଯାଏ
େତଣ ୁଏହା କ ଣ କହୁଛି େଯ ର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି, ଧରାଯାଉ ର ଅଧ ીକ | ର ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଏକ ଇ৺ରେର ସମੂ ପାଇ ଁ ର ଠାରୁ ’ x x f x g x x x 
ସମାନ | ଭାଲ୍ ଧାରଣ କରିଥ ીବା କᄼି କୁ ସମାନ ଭାବେର ବାଦ େଦଇପାେରx 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ଏହି ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ମਔେର ଏବଂ ର ମਔେର ଏକ ବાବଧାନେର ରହିଥାଏ ଏବଂ ଏହା ମਔ ଅନୁମାନ କେର େଯ ର ସୀମା fx g x x x x x
ର ସୀମା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ଉଭୟ େହଉଛି | କହିବା ପାଇ ଁସମାନl 
େତଣ ୁଯଦି ର ଫ০ସନ୍ ର ଏବଂ ର ଉଭୟ ସୀମା ସହିତ ସମାନ େତେବ ସି਎ାਕ େହଉଛି େଯ ର ର ସୀମା ଏହା ବିଦાମାନ ଅଛି ଏବଂ ଏହା ପଣୁ ିx g x l x x 
ସମାନ ସୀମା ସମାନ ଅେଟ | ଯଦି ତୁେମ ଏକ ੏ାଫ୍ ବાବହାର କରୁଥ ીବାର େଦଖ, େତେବ ଏହା କ ଣ କହୁଛି େଯ ଧରାଯାଉ ତୁମର ଏକ ଫ০ସନ୍ ଅଛି େଯ କିଛି l ’
ବાବଧାନେର ଏହି ର ଏବଂ ର ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ମਔେର ଅଛି ଏବଂ ସୀମା ସମାନ ଅେଟfx x x h 
େତଣ ୁଏହି େড়ੜେର େମାେତ ଏହାକୁ ଟାଣବିାକୁ ଦିଅ | ଆମ ପାଖେର ର ଅଛି ଏବଂ ଆମର ର ଏବଂ ର ଅଛିx f x x h x 
େତଣ ୁଯଦି ର ଉପର ଫ০ସନ୍ ର ସୀମା ଏବଂ ର େଲାୟର ଫ০ସନ୍ ଯଦି େସଗଡ଼ୁିକ ଉଭୟ ସମାନ େତେବ ର ସୀମା | ମਔ ସମାନ ଅେଟx x g f x 
େତଣ ୁସାৼୱଚ୍ି ଥ ીଓେରମକ୍ୁ ଏପସିଲନ୍ େଡଲଟା ସଂৱା ବાବହାର କରି ੡ମାଣ କରାଯାଇପାରିବ
େତଣ ୁମ ଁ ୁପରାମଶ৐ େଦବି େଯ ଛାੜମାେନ ଏହାକୁ ବાବହାର କରି ੡ମାଣ କରିବାକୁ େଚ਼ା କରିପାରିେବ | ଏହି ପରିଭାଷା କିᄼ ଆେମ ੡ମାଣକୁ ଏଡ଼ାଇେଦବା ବରଂ 
େସମାେନ କୁହਕି େଯ ଏହା ଅତાਕ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐
େତଣ ୁଗଣନା ସି਎ାਕେର ଏହି ଥ ીଓେରମ ୍ଅତાਕ ଉପେଯାଗୀ ଅେଟ ଯାହା ଘେଟ ତାହା େହଉଛି ଫ০ସନ୍ ଯାହାର ସୀମା ଆପଣ ଗଣନା କରିବାକୁ ଚାହ ଁାਕି ଜଟିଳ 
େହାଇପାେର କᄼି ଯଦି ଆପଣ ପାଇପାରିେବ | ଏକ େଛାଟ ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ଏକ ବଡ ଫ০ସନ୍ ଏବଂ ଆପଣ ସହଜେର ସୀମା ଗଣନା କରିପାରିେବ ଏବଂ ଯଦି ସୀମା 
ସମାନ େତେବ ଏହାର ମਔ ସମାନ ସୀମା ଅଛି
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ଥ ીଓେରମ ୍ବાବହାର କରି ଏକ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ସୀମା େଦଖ ીବା
େତଣ ୁଏକ ੡େୟାଗ ଭାବେର ଆେମ ଫ০ସନ୍ ଚି੊ର ସୀମା ੡ମାଣ କରିବୁ | ଓଭର େଯେହତୁ ଶନୂକୁ ଆେସ ଏହା େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନx x x 
େତଣ ୁସୀମା ପାଇ ଁଏହା ଏକ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ସੜୂ ଅେଟ ଯାହା ଶନୂେର ਐାରା ର ସୀମା େଗାଟିଏ େନାଟ୍ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ େଯ ଏଠାେର ଆେମ େନାଟ୍ ବાବହାର x x 
କରିପାରିବୁ ନାହି ଁେଯ ଆେମ େକାେଟᄶ ନିୟମ ବાବହାର କରିପାରିବୁ ନାହି ଁ| ନାମର 0 ସୀମା େହଉଛି ସଂଖાାର 0 ସୀମା ମਔ ଏଠାେର ଅଛି ଏବଂ ଏଠାେର ଆମର 
ବହୁଜନିକତା ନାହି ଁଯାହାକୁ ଆେମ ବାତିଲ୍ କରିଥାଉ ଏବଂ ତା ପେର େକାେଟାଏᄶ ନିୟମ ବાବହାର କରିବାକୁ େଚ਼ା କରୁx ’
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କରିବୁ ତାହା େହଉଛି େଯ ଆେମ ੡ମାଣ କରିବୁ େଯ ଏହି ସୀମା 1 ਐାରା ସମାନ | ବાବହାର କରି | ସାৼୱଚ୍ି ଥ ીଓେରମ ୍ଯାହା କରିବା ପାଇ ଁେମାେତ
੡ଥେମ ଚੜି ଆ০ିବାକୁ ଦିଅ, େମାେତ ଏକ େରଡଓିର ଏକ ବୃਁ ଆ০ିବାକୁ ଦିଅ ,
େତଣ ୁେମାର ଏକ ବୃਁ ଅଛି ଏବଂ ଏହି ବୃਁର ବાାସା਎৐ େଗାଟିଏ
େତଣ ୁେମାର ଏହା ଅଛି ଏହା େଗାଟିଏ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ଆସᄼ ସମାନ େକାଣ େନବା | x radian
େତଣ ୁଏହା େରଡିଆନ୍ େର ଅଛି ଏବଂ େମାେତ ଏହି ੜିର৪ା ଆ০ିବାକୁ ଦିଅ ଏବଂ େମାେତ ଏହି ଦୁଇଟି ପଏ৺େର େଯାଗେଦବାକୁ ଦିଅ ଏବଂ ଆେମ ଏହାକୁ ବିੂାର x 
କରିବା ଏବଂ ତା ପେର ଏଠାେର ଏକ ପେପ৐ৼିକୁଲାର୍ ଆ০ିବା’
େତଣ ୁେମାେତ ଏହି ପଏ৺ଗଡ଼ିୁକୁ ଚି੊ିତ କରିବାକୁ ଦିଅ,
େତଣ ୁେମାର ଏଠାେର ଏକ ବିਙୁ ଅଛି | ଏହା େହଉଛି ଏବଂ ଏହା େରଡିଓର ଏକ ବୃਁକୁ ବିଚାର କର ଏବଂ କୁ େରଡିଆନ୍ େର ଏକ େକାଣ େହବାକୁ ଦିଅ ଏବଂ c d x 
ବାମକୁ ଅ০ାଯାଇଥ ીବା ଚିੜକୁ ବିଚାର କର, ଆସᄼ ଏହି ଚିੜରୁ ଏହା େଚ਼ା କରିବା ੆਼ େଯ ଯଦି ମ ଁ ୁେସହି ଅ৳ଳକୁ େଦେଖ | ੜିର৪ା ଓ੣ ଏହା େସੳથର େସੳથର ଓ੣ 
େড়ੜଠାରୁ କମ ୍ଅେଟ ଯାହା ବୃହତ ੜିର৪ା ଓਖ਼ େড়ੜଠାରୁ କମ ୍ଅେଟ
େତଣ ୁଆମର ଏହା େହଉଛି େସੳથର ଏହା େହଉଛି ସମ੏ ବୃਁର ଏକ ଭৣାଂଶ ଏବଂ ଅବଶા ଏହି େড়ੜଟି ੜିର৪ା ଓବ୍ କମ ୍| ଏହି େড়ੜର େড়ੜ ଅେପড়ା ଏବଂ ଏହି 
େড়ੜଟି ପଣୁ ିଏହି ੜିର৪ା ମਔେର କେଠାର ଭାବେର ଧାରଣ କରିଛି | ବିଜ୍

 ◌ାପନ _ _ _ _ _ େଗାଟିଏ େହଉଛି ଦ ଘ৐ા So length bc
େତଣ ୁਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଏହି େକାଣଟି ଅେଟx 
େତଣ ୁଏହି ଦ ଘ৐ા ଅନા କିଛି ନୁେହ ଁ, ସାଇନର ସାଇନ ର ଡାହାଣ ସେ০ତ ବିପରୀତ ପାਸ৐ର ଅନୁପାତ ଏବଂ ହାଇେପାେଟନୁଜ୍ ଯାହା ଏଠାେର ଅଛିlength bc x 
େତଣ ୁ ର ସାଇନ ବିଭାଜିତ | େଗାଟିଏ ଦ୍x bc 

 ◌ାରା ସାଇନ ସହିତ ସମାନ ଅେଟSo bc x 
େତଣ ୁଏହା ଅଧା ଗଣୁ ପାପ ଅେଟx 
େତଣ ୁଆେମ ੜିର৪ା ର େড়ੜ ଅଧା ସାଇନ ସହିତ ସମାନ | ଏହାର େড়ੜ ଅନୁପାତେର ଅଛି, େକାଣ ଅନୁପାତେର ଅଛିo ab x 
େତଣ ୁଆମର େକାଣ କୁ ବୃਁର ସମଦୁାୟ େକାଣ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ େହଉଛି ଦୁଇଟି ପାଇ େରଡିଆନ୍x divided
େତଣ ୁ ଦୁଇଟି ପି େକାଣ ਐାରା ବୃਁର ଦୁଇ ଭାଗେର ବିଭ৘ | ଆେମ ବୃਁର ପରୁା େড়ੜ ପାଇଥାଉx 
େତଣ ୁ ଆ৪ଲ୍ ପାଇ ଁଆେମ କୁ ଦୁଇଟି ପାଇ ਐାରା ବୃਁର େড়ੜକୁ ବିଭ৘ କରିବାx x 
େତଣ ୁଏହା ਐାରା ବିଭାଜିତ ସହିତ ସମାନ | ବୃਁର େড়ੜ େକବଳ କିଛି ନୁେହ ଁ, ମାੜ ଦୁଇଗଣୁ ବાାସା਎৐ ଅେଟt x wo pi 
େତଣ ୁଏହା େମାେତ ଅଧା େଦଇଥାଏx 
େତଣ ୁେସੳથରର େড়ੜ ଅଧା ଅେଟ ଏବଂ ଆମକୁ ମਔ ੜିର৪ା ଓਖ਼ େড়ੜ ଦରକାରx 
େତଣ ୁଏହା ପଣୁ ିଏକ ସଠିକ୍ େକାଣ ੜିର৪ା ଏବଂ େড়ੜଟି ଅଧା | େମାେତ ପନୁବ৐ାର ଛବି େଦଖାଇବାକୁ ଦିଅtimes oa times ad 
େତଣ ୁଏହା ଅଧା ଥର ଥର ବିৱାପନ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ଅଧା ଗଣୁ ଟାନ୍ ଏହା ଅଧା ଟାନ୍ oa half x x
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା ପାଇଥାଉ ତାହା େହଉଛି େଯ ଶନୂରୁ ପି ମਔେର େଯକ ଣସି ପାଇ ଁଆମର ੜିର৪ା ଓ੣ େড়ੜ ଅଧା ସାଇନ ଅେଟ | େସੳથରର େড়ੜଠାରୁx x x 
କମ ୍ଅେଟ ଯାହା ଅଧା ଅେଟ ଯାହାକି ଅଧା ଗଣୁରୁ କମ ୍ଟାନ୍ ଠିକ୍ ଏହା ੡େତાକ େକାଣ ପାଇ ଁସତા ଅେଟ ଯାହା ଶନୂ ଏବଂ ମਔେର ଦୁଇଗଣୁ ଅେଟ x x x pi 
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ବਁ৐ମାନ ଆେମ ଯାହା କରିବା ତାହା େହଉଛି ଯଦି ଆେମ ଚି੊ ਐାରା ଭାଗ କରିଥାଉ | ଶନୂા ଏବଂ ମਔେର ଦୁଇଟି ପାପ ମਔେର ସକାରାਈକ ଅେଟx x pi x 
େତଣ ୁଏହାକୁ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜନ କରାଯାଏ ତାହା ੡ଥେମ େମାେତ ଏହି ଅଧା ବାତିଲ୍ କରିବାକୁ ଦିଅ | ଏଥ ીରୁ ੡େତાକରୁ ଆେମ ସାଇନ ପାଇବା div x x 
ଠାରୁ କମ ୍ଟାନ ଠାରୁ କମ ୍ଏବଂ ତାପେର ସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭାଜନ କରିବା ସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା ଠାରୁ କମ ୍ଯାହା ଟାନ ଠାରୁ ସାଇନ ଦ୍ x xi div x x x x x 

 ◌ାରା ବିଭ৘ କᄼି ଟାନ ସାଇନ ବିଭାଜିତ | ଦ୍divided x x cos x 
 ◌ାରା ଏହା ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ ଅେଟSo cos x one

େତଣ ୁସି਎ାਕ େହଉଛି ଯାହା ଆେମ ପାଇଥାଉ
େତଣ ୁସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା ଠାରୁ କମ ୍ଯାହା ଶନୂા ଏବଂ ପି ମਔେର ੡େତાକ ପାଇ ଁ ର େକାସାଇନ୍ ଦ୍  ◌ାରା କମ ୍ଅେଟ ଯଦି ଆେମ ବਁ৐ମାନ x x x x x than
੡ତି੍ିୟାକୁ ନିଅᄼ ଏହା ସଚୂିତ କେର େଯ ଯଦି ମ ଁ ୁ੡ତି੍ିୟାେର ଅସମାନତା ପରିବਁ৐ନ କେର େତେବ ଆେମ 1 କୁ ସାଇନ ଠାରୁ ଠାରୁ ଅଧ ીକ ପାଇଥାଉ ଯାହା x x 
ସମੂ ପାଇ ଁ ଠାରୁ 0 ଠାରୁ କମ ୍ ଠାରୁ କମ ୍ଅେଟx cos x x 
େତଣ ୁଏହା ଏକ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ଅସମାନତା |
େତଣ ୁଆେମ ପାଇଲୁ େଯ ଏହାକୁ ପନୁବ৐ାର େଲଖ ીବାକୁ ଦିଅᄼ ସାଇନ ଠାରୁ ଠାରୁ କମ ୍ଯାହା ଶନୂા ଠାରୁ କମ ୍ଯଦି ଦୁଇରୁ ଡାହାଣରୁ କମ ୍େତେବ cos x x x x 
ଆେମ ଯାହା େଖାଜୁଥ ીଲୁ ତାହା େହଉଛି ਐାରା ପାପର ସୀମା | ଆେମ ଯାହା କରିଛୁ ତାହା ଆେମ ପାଇଲୁ େଯ ପାପ ଦ୍  ◌ାରା ମਔେର େଗାଟିଏ ଏବଂ x x x x x 
ଶନୂા ଏବଂ ପି ମਔେର ସମੂ ପାଇ ଁେଗାଟିଏ େହଉଛିx 
େତଣ ୁଯଦି ମ ଁ ୁ କୁ ମାଇନସ ୍ ਐାରା ବଦଳାଇଥାଉ େତେବ ଆେମ ਔାନ େଦବୁ | ମାଇନସ ୍ ବાତୀତ ଅନા କିଛି ନୁେହ ଁଏବଂ ମାଇନସ ୍ ର ସାଇନସ ୍ମାଇନସ ୍x x x x 

ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ କାରଣ ପାପ େହଉଛି ଏକ ଅ਑ୁତ କାଯ৐ા ଏହା ମାଇନସ ୍ପାପ ଦ୍  ◌ାରା ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଯାହା ପଣୁିx divided x us x divided
ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ ଯାହା ଉଭୟ ଏବଂ ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ | ଏପରିକି ଫ০ସନ୍ ଅେଟx x sin cos x sin x by x 

େତଣ ୁଯଦି ନକାରାਈକ ଥାଏ େତେବ ମାଇନସ ୍ ସକାରାਈକ ଅେଟ କାରଣ ଆମର ଏହି ଅସମାନତା ଅଛିx x 
େତଣ ୁେଗାଟିଏରୁ ଅସମାନତା ବାੂବେର ମାଇନସ ୍ପି ​​ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇରୁ ପି ଦ୍  ◌ାରା େଯକ ଣସି ପାଇ ଁସତા ଅେଟtwo two any x 
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆେମ ଏକ ବાବଧାନ ପାଇଲୁ | ଶନୂ ଧାରଣ କରିଥ ીବା େଯଉଥଁ ીେର ଆମର ଏହି ଅସମାନତା ଅଛି େଯ ପାପ ଦ୍  ◌ାରା ଠାରୁ ବଡ ଏବଂ x x cos x 
ବਁ৐ମାନଠାରୁ କମ,୍ ଆମକୁ େକବଳ ଜାଣବିା ଆବଶાକ େଯ ର ସୀମା କ ଣ ଏବଂ ର ସୀମା ପାଖାପାଖ ી 0 ରୁ ପାଖାପାଖ ી େହବ | ପାଖାପାଖ ી 0 cos x ’ x x x x 
ଏହା େକବଳ 0 ର ସହିତ ସମାନ ଯାହା 1 ଅେଟ ଏବଂ ଅବଶા ੄ିର କାଯ৐ાର ସୀମା ସાାৼୱଚ୍ି ଥ ીଓେରମ ୍ਐାରା େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ, ଦ୍  ◌ାରା ସୀମା cos x x
ଚି੊ ଦ୍  ◌ାରା ମਔ ଶନୂા େହାଇଯାଏx x x 
େତଣ ୁଆେମ ମਔ ସମାନ | ଦୁଇଟି ଫ০ସନ୍ ଏବଂ େଗାଟିଏ ମਔେର ଏହି ଫ০ସନ୍ ବାਜିବା ਐାରା ଏହି ସୀମା େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ େବାଲି ੡ମାଣତି କରିଛିcos x 
| ଯାହାର ସୀମା ଗଣନା କରିବା ସହଜ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ଏହି ସୀମା ମਔ 1 ସହିତ ସମାନ ଅେଟ’
େତଣ ୁସୀମା ପାଇ ଁଏହା ଏକ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ସੜୂ ଏବଂ ଆପଣ ଏହାକୁ ଅେନକ ସୀମା ଗଣନା କରିବା ପାଇ ଁବાବହାର କରିପାରିେବ
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ସੜୂ ବાବହାର କରି କିଛି ଉଦାହରଣ କରିବୁ
େତଣ ୁେଗାଟିଏ େହଉଛି ଯଦି ମ ଁ ୁଟାନ୍ ଦ୍  ◌ାରା ସୀମା େଲଖଛିୁ ଏହା ଯାହା ସହିତ ସମାନ ତାହା ਔାନ ଦିଅᄼ େଯ ଟାନ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା x x x x x x

ଗଣୁ 1 ସହିତ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯଦି ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁଏବଂ ଆେମ ଜାଣ ୁେଯ ର ପାପର ସୀମା ଏହା 1 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ x cos x x 0 x x cos 
ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏର ସୀମା ଏହା ର ସୀମା ଦ୍  ◌ାରା ସମାନ ଅେଟx one cos x one

େତଣ ୁଏହା ମਔ େଗାଟିଏ ଅେଟ
େତଣ ୁଟାନ୍ ର ଉਆାଦ ନିୟମ ସୀମା ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ମਔ ଅନા ଏକ ଗରୁୁਇପ৿ୂ৐ ସୀମା ସହିତ ସମାନ | େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ ର ଏହି ସୀମା କ ଣ x this x ’ x 
ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘divided
େତଣ ୁଏଠାେର ଆମର ଅଛି େଯ କୁ 0 କୁ ଯିବାେବେଳ ନାମର ସୀମା େହଉଛି 0 ସଂଖાା ସଂଖાା ପଣୁ ି1 ମାଇନସ ୍1 ଯାହା 0 ଅେଟ ଏବଂ ଆେମ ଏହି ସୀମା ଗଣନା x 
କରିବାକୁ ଚାହ ଁୁଛୁ |
େତଣ ୁ੗ାଇେଗାେନେମ੗ିରୁ ମେନରଖᄼ ଆେମ େକାଣର ଅଧା ସାଇନର ଦୃ਼ିରୁ ଏକ େକାଣର ੡କାଶ କରିପାରିବାcos 
େତଣ ୁ ର ମାଇନସ ୍2 ସାଇନ ବଗ৐ ଏକ ରିଗ ୍ସହିତ ସମାନ | ର େହଉଛି ବଗ৐ ଏକ ମାଇନସ ୍ପାପ ବଗ৐ ଯାହାକି େଗାଟିଏ 2a cos 1 2a ht cos cos a 
ମାଇନସ ୍ଦୁଇ ପାପ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଦୁଇଟି ଦୁଇଟି ସାଇନ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନone cos a 
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଦୁଇଥର ସାଇନ ବଗ৐ ଛଡା ଆଉ କିଛି ନୁେହ ଁ| ର ଦୁଇ ଦ୍cos x x 

 ◌ାରା ସଂଖાାଟି ଦୁଇଥର ପାପ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ନାମ େହଉଛି So x x two x
େତଣ ୁେଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ଦୁଇଟି ସାଇନ ବଗ৐ ସହିତ ସମାନ, ଯଦି ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁେତେବ ଆେମ ଏବଂ ଏହା େଲଖ ીପାେରcos x x x x 
ଏହା ର ସାଇନ ସହିତ ସମାନ, ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଗଣୁ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଗଣୁ ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍ 2 ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଥର ବିଭାଜିତ େହାଇଛି ଏବଂ ମ ଁ ୁx x two x x x right
ଏହି 2 କୁ ନାମକରଣେର ଆଣଛିି
େତଣ ୁମ ଁ ୁଏଠାେର କୁ 2 ପାଇବିx 
େତଣ ୁ ର ସୀମା ଶନୂાକୁ ଯିବାର ସୀମା | ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ ଦ୍  ◌ାରା ଏହା ର ଶନୂକୁ ଯିବାର ସୀମା ସହିତ ସମାନ, ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଗଣୁ ଦ୍  ◌ାରା x x x x x two x x
ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଗଣୁ ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇଗଣୁ େହାଇଯାଏ େଯେହତୁ ଏହି ଦୁଇଟି ସୀମା ବିଦાମାନ ଅଛିby x x x
େତଣ ୁବਁ৐ମାନ ଆେମ ଯାହା ଜାଣ ୁଏହା େହଉଛି ସାଇନ ਐାରା ର ସୀମା େଯେହତୁ ଶନୂા ନିକଟକୁ ଆେସ ଯାହା ଏଠାେର େଗାଟିଏ ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଆମx x x 
ପାଖେର ର ସାଇନ େହଉଛି ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ |x x two
େତଣ ୁଯଦି ଆେମ କୁ ସମାନ କରିବା ଦ୍  ◌ାରା ତାପେର େଯପରି ଶନୂા କୁ େଟৼର ହୁଏ କାରଣ ମਔ ର ଅଧା ଅେଟy x two x y y x 
େତଣ ୁଏହି ସୀମା ସାଇନ ର ଶନୂକୁ ଯିବା ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ େହାଇ ସାଇନ ର ସହିତ େଯଉଠଁାେର ଥାଏx x x x two divided y y y y 
ଶନୂાର ନିକଟତର େହବା ଏବଂ ଏହି ସୀମା ଆେମ ଜାଣ ୁେଗାଟିଏ ଏବଂ ଅବଶા ର ଅନા ସୀମା ସୀମା 0 ରୁ ସାଇନ କୁ 2 କୁ ଯିବା ଏହା 0 ର ସାଇନ ସହିତ x x 
ସମାନ ଯାହା 1 ଶନୂા ଅେଟ
େତଣ ୁ ଦ୍  ◌ାରା େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍ ର ସୀମା | ଶନୂକୁ ଏହା ଶନୂા ସହିତ ସମାନxx one cos x 
େତଣ ୁଆେମ ੗ାଇେଗାେମ੗ିକ୍ ଫ০ସઆ ઼ଦୃ਼ିରୁ ତିେନାଟି ସୀମା େଦଖ ીଲୁ େଗାଟିଏ େହଉଛି ସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା ସୀମା ଏବଂ ଶନୂાେର ଟାନ୍ ର ସୀମା x x x x 
ବાବହାର କରିବା ମਔ େଗାଟିଏ ଏବଂ େଗାଟିଏ ମାଇନସ ୍େକାସ ୍ ର ସୀମା | ଯାହା ଶନୂા ସହିତ ସମାନx x 
େତଣ ୁଏହି ସੜୂଗଡିୁକ ବાବହାର କରି ଅନા କିଛି ଉଦାହରଣ
େତଣ ୁସାଇନ ੝ୀ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଦୁଇଟି ର ଟାନର ସୀମା କ ଣx divided x ’
େତଣ ୁଆେମ ଯାହା କରିପାରିବା ତାହା େହଉଛି ଏହା ସମାନ େଯ ଆେମ ଦୁଇଟି ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଟାନ୍ ଦୁଇ େଲଖ ીବା ଏବଂ ତାପେର ଏହାକୁ ଦୁଇ x divided x x
କୁ ଗଣୁ କର ଯଦି ଶନୂા ନୁେହ ଁେତେବ ମ ଁ ୁଟାନ୍ ଦୁଇ କୁ ଟାନ୍ ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ଦୁଇ ଦୁଇଥର ଦୁଇଥର ସମାନ ସାଇନ ତିନି ସାଇନ ତିନି x x x two x x x 
ଭାବେର େଲଖାଯାଇପାରିବ | ତିେନାଟି ଦ୍  ◌ାରା ତିନି ଏବଂ ତା ପେର ଆମର ସୀମା ଅଛି େଯେହତୁ ବਁ৐ମାନ ଶନୂକୁ ଯାଉଛି, ଏହି ଦୁଇଟି େର x three x ’ x x 
ତିନି ଯଦି ଶନୂા ନୁେହ ଁେତେବ ମ ଁ ୁଏହି କୁ ବାତିଲ କରିପାରିବି ଏବଂ ତାପେର ଶନୂાେର ପହ৳ବିା ପେର ଆେମ ਐାରା ର ସୀମା ଜାଣ ୁ| x x x y y tan y y 
ଦ୍  ◌ାରା େଯକ ଣସି ଚି੊ର େଗାଟିଏ ସୀମା େହଉଛି େଯେହତୁ ଶନୂા ନିକଟକୁ ଆେସ ଯାହା ମਔ େଗାଟିଏ ଅେଟy any y 
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େତଣ ୁଏହା ੄ିର ସହିତ ସମାନ ଅେଟ ସୀମାଠାରୁ ବାହାର କରାଯାଇପାରିବ
େତଣ ୁ ର ଦୁଇ ତୃତୀୟ ସୀମା ଶନୂા ଟାନକୁ ଦୁଇ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଏବଂ ତା ପେର ସୀମା ସାଇନ ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ତିନି ଦ୍  ◌ାରା x x two ’ divided x three
ବିଭ৘ ଯାହା ଦୁଇ ତୃତୀୟାଂଶ ସହିତ ସମାନ ଯାହା ଆେମ େଦଖ ીଛୁ େଯ ଉଭୟ ସୀମା େଗାଟିଏ
େତଣ ୁଏହା ଦୁଇ-ତୃତୀୟାଂଶ ସହିତ ସମାନ ଅନા ଏକ ଉଦାହରଣ ର ପାପର ଶନୂକୁ ଯିବାର ସୀମା େଖାଜ ଅେନକ ଛାੜ ଭାବਕି ଭୁଲ୍ କରਕି େଯ ତିେନାଟି ର x x 
ଏହି ଚ੊ି ଶନୂ କୁ ଯାଉଛି ଏବଂ ଆେମ େଦଖ ીଛୁ େଯ ପାପ ର ର ସୀମା 1 ସହିତ ସମାନ କିᄼ ଏହି ସୀମା 1 ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁକାରଣ ଏଠାେର କଣ ଆମକୁ x x x 
କରିବାକୁ େହବ େଯ ଆମକୁ ସମାନ ଜିନିଷ ବાବହାର କରିବାକୁ ପଡିବ
େତଣ ୁଆେମ ସୀମା େଲଖ ીବା ଶନୂ ପାପକୁ ତିନି ଦ୍  ◌ାରା ବିଭ৘ ଯଦି ମ ଁ ୁତିେନାଟି େଲେଖ େତେବ େସ ପନୁବ৐ାର େମା ଭିତେର ଯାହା ଅଛି ତାହା x x divided x 
ଅଛି ଯାହା ଦ୍  ◌ାରା ମ ଁ ୁବିଭାଜନ କରୁଛି େଯ ଏହି ସୀମା 1 ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ତା ପେର ସମାନ କାଯ৐ા ପାଇବା ପାଇ ଁେମାେତ ଏହାକୁ 3 କୁ ବ  ◌ାଇବାକୁ by ’ ly
ପଡିବ
େତଣ ୁଏହି ସୀମା ଏହି ସୀମା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ବਁ৐ମାନ ମ ଁ ୁସମାନ ଭାବେର ବିଭାଜନ କରୁଛି | ଯାହା ସାଇନ ଭିତେର ଅଛି େତେବ ମ ଁ ୁେକବଳ େଲଖ ી 3x 3x 
ପାରିବି କਫିା ଯଦି ଆପଣ ଚାହ ଁାਕି ଆପଣ ଆଉ େଗାଟିଏ େ਼ପ ୍େଲଖ ીପାରିେବ ଏହା ର ଶନୂા ସାଇନକୁ ର ତିନି ଗଣୁ ଯାଏ ଏବଂ େଯଉଠଁାେର ତିନି ସହିତ y y y x 
ସମାନ ଏବଂ ତା ପେର ଏହା େହଉଛି | ତିେନାଟି ସହିତ ସମାନ’
େତଣ ୁଏହାକୁ ଅନા ଏକ େଭରିଏବଲ୍ େର ପରିବਁ৐ନ କରିବାକୁ ପସਙ କରିବା ଏକ ଭଲ ଚିਕାଧାରା ଏବଂ ତା ପେର େସମାେନ ସାଇନ ପାଇ ଁସੜୂକୁ ଦ୍ y ’ y y 

 ◌ାରା ବાବହାର କରਕିright
େତଣ ୁଅਕତ ପେড় ੡ାରਬେର ତୁେମ ଏହିପରି କରିବା ଉଚିତ େଯ ଭୁଲ୍ ସମାନ ନୁେହ ଁ| ସାଇନ ତିନି କୁ କୁ ଶନୂକୁ ଯିବା ପାଇ ଁସୀମିତ କରିବା ଏହା least x xx 
ଏକ ଭୁଲ ଅେଟ
େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ କଥା ଯାହା ବିଷୟେର ଆେମ ଆେଲାଚନା କରିବୁ ଯାହାକୁ ଆେମ ଅସୀମ ସୀମା େବାଲି କହିଥାଉ
େତଣ ୁ େକବଳ ଏକ ଉଦାହରଣ ਐାରା ବાାଖાା କରିବii 
େତଣ ୁଧରାଯାଉ ତୁେମ କୁ ସମାନ େବାଲି ଭାବୁଛ | ପାଇ ଁେଗାଟିଏ ପାଇ ଁ କୁ ଶନୂા ସହିତ ସମାନ ନୁେହ ଁfx x x 
େତଣ ୁଏହି ଫ০ସନ୍ ଯଦି ଆପଣ େଦଖଛୁਕି େଯପରି ଆେମ କୁ କୁ ଆସିବା | େଛାଟ ପଜିଟିଭ୍ ନਫର 1 ଦ୍  ◌ାରା ବଡ ଏବଂ ବଡ େହାଇଯାଏx x x
େତଣ ୁଏହି କାଯ৐ાଗଡ଼ିୁକର ੏ାଫ୍ େହଉଛି ଏହି ଆୟତାକାର ହାଇପରେବାଲା ଏବଂ େନେଗଟିଭ୍ ପାଇ ଁଆମ ପାଖେର ନକାରାਈକ ଅଛିx x 
େତଣ ୁକ ଣ ଘେଟ େଯପରି କୁ େଟৼର କେର ଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଡାହାଣରୁ 1 | ବଡ ଏବଂ ବଡ େହାଇଯାଏ ଏବଂ େଯେହତୁ ଶନୂા ମାଇନସ ୍ଆଡକୁ ’ x 0 x x 
ଯାଏ ଯାହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ବାମରୁ ଯଦି ତୁେମ ଶନୂા ନିକଟକୁ ଯାଅ େତେବ େଗାଟିଏ ପେର େଗାଟିଏ ବୃହତ ନକାରାਈକ ସଂଖાା େହାଇଯାଏx 
େତଣ ୁଆେମ ଏହାକୁ ଅଧ ીକ କେଠାର ଭାବେର ବાାଖાା କରିବୁ କᄼି ଏପରି େড়ੜେର ଆେମ ଯାହା କହିଥାଉ ଆେମ 1 ର ସୀମା କହିଥାଉ | ଦ୍  ◌ାରା ଡାହାଣରୁ 0 x x
କୁ ନିକଟତର େହବା ଏହା ସକାରାਈକ ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନ ଏବଂ ର 0 ମାଇନସ ୍1 କୁ ର ସୀମା ଏହା ନକାରାਈକ ଅସୀମତା ସହିତ ସମାନx x 
େତଣ ୁଏହାର ଅଥ৐ େହଉଛି ଯଦି ଏକ େଛାଟ ସକରାਈକ ସଂଖાା େତେବ 1 ਐାରା ଏକ ବୃହତ ସକରାਈକ ସଂଖાାେର ପରିଣତ ହୁଏ ଏବଂ ଯଦି େହଉଛି ଏକ x x x 
େଛାଟ ନକାରାਈକ ସଂଖાା େତେବ 1 ਐାରା ଏକ ବୃହତ ନକାରାਈକ ସଂଖાାେର ପରିଣତ ହୁଏx 
େତଣ ୁଆେମ ଏହି ੡ତୀକଗଡ଼ିୁକୁ ସକରାਈକ ଅସୀମତା ଏବଂ ନକାରାਈକ ଅସୀମତାକୁ ବાବହାର କରିବା ପାଇ ଁକହିଥାଉ େଯ ପରବਁ৐ୀ େ੫ଣୀେର ମ ଁ ୁଏହାକୁ ଅଧ ીକ 
କେଠାର କରିବି ଏବଂ ବાାଖાା କରିବି | ଆେମ କହୁ େଯ ଏକ େପା େର ସୀମା | େହଉଛି ପଜିଟିଭ୍ ଅସୀମତା ବା ନକାରାਈକ ଅସୀମତା ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ int ’
ଆଉ କିଛି ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା
େତଣ ୁପରବਁ৐ୀ େ੫ଣୀେର ଆେମ ଏହାକୁ ଏହି ସୀମାକୁ ସକରାਈକ ଅସୀମତା ଏବଂ ନକାରାਈକ ଅସୀମତା ବିଷୟେର ଅଧ ીକ ରିେ੏૭ସ ୍କରିବୁ ଏବଂ ତା ପେର ଆେମ ’
ଏହା ଉପେର ଆଉ କିଛି ଉଦାହରଣ େଦଖ ીବା | 
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