
෦ൟಗಳ ෬ยನ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ
इसिलए ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ෦ൟಗಳ ಅಥბವඝ౬  ඛೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෦ൟಗಳ คಡ౳ ๺ ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  
฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಸಹ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ
इसिलए ಇಂൿ කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗูಂൽಡ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕච ෦ൟಗำ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ 
ಫย൞ಂಶಗಳඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ෦ൟಗಳ ಞಣಲౘಣಗูಂൽಡ ෨ಂൿವค෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ಕึದ ෇ค කโ ෮ತ౨  ವ౲ ൞౲ ಸದ ඛಯಮವඝ౬  ಮൡ౨  ඦತರ ๭౩ ฃಂಕದ ಬ๾๸ಒ౲ ಯඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ
इसिलए ಇಂൿ ಉತ౭ ನ౬ ದ ౾౳ ෺ಯ ಉತ౭ ನ౬ ದ ෦ൟಡ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ. ඛಯಮ
इसिलए ಇൿ ಸರಳ฿ಜ ຂำತ౨ ං ನ ෦ൟ෷ ನ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ෷ x x af x x 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಉತ౭ ನ౬ ದ ౽ಯბದ ෦ൟ ෇ค ಇൿ ಸಹ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  ಉತ౭ ನ౬ ದ ෦ൟ෷ ಉತ౭ ನ౬ ದ ಉತ౭ ನ౬ ಃౙ  fx gx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ ಸಮಯದ ෦ൟಗำ ನ ಯ ෦ൟ෷ ಡ ຄೕಞತ౨ ං,x g x 
इसिलए ಉತ౭ ನ౬ ದ ෦ൟ෷ ෦ൟಯ ಉತ౭ ನ౬ ฿ಜං, ಇದඝ౬  ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಆದฉ කโ ඬฃๅಯඝ౬  ෈ഖౣ ෈ഴ൤౨ ೕๅ ಬದยಡ ಇದඝ౬  ಬಳ๯โದඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ಈ ฉ๯ವඝ౬  
ൟั๭
इसिलए ನ ಎಂ්ൿ ඛಜ฿ದ ಞ൏ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆವ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಅൿ ನ ಎಂ්ൿ x p x p 
๭౩ ರ฿ದ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ೓ಕದ งಪವඝ౬  ຄಂൽං,x x 
इसिलए ಶ౾౨  ಡ ಆಂಋ౺  ವฉಡ ඦತರ ನ ෦ൟ ෴โඃ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංn n x x a p p 
इसिलए ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ඛೕโ ෥ತ౳  ൟัൿಆಳ౶ ෎ಀ
इसिलए ನ ෦ൟ෷ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟಯඝ౬  ಇൿ ಬಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, ಇൿ ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  x x 
฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಡ ൡಂ෇ ๯ಲಭ฿ಜං ಎඪ౺ มඨ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ഷมౣ  ౽ಯბඛವბ๼๯ತ౨ ං cn 
ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕಡ෎ಀ
इसिलए ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎෆ ಎಋ౺  ౽ಯბದ ෦ൟ෷ ನย౵ ನ ෦ൟ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx x a 
इसिलए ಇದඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ಡ ຄೕඈ൤ ೓ಕದ ෦ൟ෷ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಉತ౭ ನ౬ ದ ඛಯಮದ ෩ಲಕ x x x a 
ಸರಳ฿ಜ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಂದ ಡ ຄೕಞವ ಇಂಡౘඨ ෦ൟ෷ ජಸಜბಕ ๸ಒ౲ ಯย౵  ಎม౵  x kx 

ಡ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංk a k 
इसिलए ಡ ຄೕඈ൤ ನ ෦ൟ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಲ౵ ౾ౙ ಂತ ෮ದฤ කඝ 1 ෇ค ನ 0 ಪ౵ ๺ ෦ൟಯ ෦ൟ x x p a x 
ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ๼ೕಡ ඛಂದ ಡ ವฉಡ ෦ൟಯඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇൿ ෮ತ౨ ದ ඛಯಮൽಂದ ಮൡ౨  x n n 
ඦತರ ඛೕโ ๭౩ ರ ಸಮಯದ ෦ൟಯඝ౬  ಬಳ๯ൟ౨ ೕค, ಒಂൿ ౽ಯბโ ๭౩ ರ ಸಮಯ ෦ൟ෴ಜං
इसिलए ಇൿ ನ ನ ෦ൟಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಡ ຄೕಞತ౨ ං ๭౩ ฃಂಕದ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಄ವಲ x p x a a 
๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ຄೕඈ൤ ನ ෦ൟಯ ಒಂൿ ಪഖౣ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಡ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಎರഴ ಪഖౣ  ෦ൟ ๼ೕಡ ಒಂൿx x x x 
ಸಮಯದ ෦ൟ ಡ ಆಜං ຄೕಞತ౨ ං ಇൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ೯൤ಡ ಒಂൿ ಇದರ ෦ൟ ಸರಳ฿ಜ ಒಂൿ x n x a a 
ಪ౵ ๺ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ ಡ ಆಜං ಆದฉ ಇൿ ನ ನย౵  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡมದ x n a ap ap 
ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵
इसिलए කโ ನย౵  ಒಂದඝ౬  ຂಳฤ ಎಂൿ ෦ൟಯඝ౬  ಬಯ๭ದฉ කโ ๻ಡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ 3 ಪ౵ ๺ 2 x x x 
ඦತರ ඛೕโ ಇದඝ౬  1 ನย౵  ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯ ෰ಲ౲ ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ
इसिलए 1 ಚದರ ೯൤ಡ ෩ฆ ෇ค ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇൿ ಆฆ ಬಲ ෨ಂൽನ 
ඛಯಮโ ಎರಡರ ಅಂಶದ ಬಡ౛  ౽ಯბಗำ
इसिलए ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ෷ afx x x 
෨ಂං෸ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂಶದ ෦ൟ ಈ ಎರഴ හౘඨ ಗಳย౵  fx by g 
ಆෆ ಇൿ ನ ನ ෦ൟ෵ಂದ ನ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx x g x f 
इसिलए ಇൿ ಫย൞ಂಶ฿ಜං ಆದฉ ನ ೞದದ ನ ෦ൟ෷ 0 ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ 0 คಂದ ූಜ๭ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜಲ౵x g 
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಆದฉ ෦ൟ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ಇൿ ಅಥბතಣბ฿ಜං ಮൡ౨  ಆ๴ඨ ನ ෦ൟ෷ 
෦ൟಯ ಅಂಶ฿ಜං ಎಂൿ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳಸಬ๾ൿ
इसिलए ೞದದ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಇದರಥბ ೞದದ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ಅൿ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ 
ಅಂಶದ ෦ൟ෷ ෦ൟಯ ಅಂಶಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಉർಹರൕಡ කโ ౲ಁ ෕ ೯൤ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ಅඝ౬  x x x 
೓ಕൽಂದ ූಜ๭ದ ෦ൟಯඝ౬  วಕౙ  ๻ಕ෎౽ದฉ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಒಂದඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇย౵  ෮ದฤ ඛೕโ ಒಂൿ x x 

ವಗბವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ದ౪ ಂ൤ ೞದದ ෦ൟ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಒಂൿ ವಗბ ಪ౵ ๺ ಒಂൿ x x x 
ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෴ಜං
इसिलए ವಗბದ ෦ൟ෷ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಅൿ ๒ನ౲ ವಲ౵x 
इसिलए ಇൿ ನ ෦ൟ෷ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಮൡ౨  ಒಂದಃౙ  ຄೕಞโದคಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ i x x s 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಃ౷ ฑ ಪ౵ ๺ ಒඨ ಇൿ ಎರഴ ಇൿ ๒ನ౲ ವಲ౵
इसिलए ನ ෦ൟ෷ ಒಂൿ ಘನಃౙ  ຄೕಞವ ಮൡ౨  ಎರഴ ಪ౵ ๺ ෩ฆ ෩ಲಕ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಸರಳ฿ಜ x x x x 
෦ൟಗಳ ಅಂಶ฿ಜං ಮൡ౨  ಈಗ ಎರവ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಗะಜๅ
इसिलए කโ ಄ವಲ ಅಗತ౲ เං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಅದඝ౬  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ല
इसिलए ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ನย౵  කโ ಒಂൿ ಘನವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಎರഴ ೯൤ಡ ෩ฆ ಇൿ ಆฆ ಅඝ౬  x 
ಎರಡคಂದ ූಜಸมಞโൿ
इसिलए ಇൿ ෩ฆ ಎಂൿ කඝ ඛಮಡ ಎಚ౞ ค๯൤౨ ೕච ೞದ ౾౳ ෺ಯ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ย౵  ඦತರ ನ ෦ൟ ಅಂಶโ a 
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  ෦ൟಯ ಆ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ ೞದದ ౽ಯბದ ෦ൟ෷  ಆಜದ౪ ฉ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  0
ಎಂൿ කโ ຂಳฤ ๬ಧ౲ เಲ౵
इसिलए ඛಂದ ෦ൟ෷ ನ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆ฿ಗล ಸಹ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರಬ๾ൿ ೞದದ ෦ൟ෷ gx fx x g 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ກ೉౞ ನ ಪ౳ ෨ಖ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಉർಹರൕಡ ನ ෦ൟಯඝ౬  ಒಂൿ x x 
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ಚದರ ෭ನ๺ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ූಜ๭ದฉ ಅൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಇย౵  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ನ x x x 
෦ൟ෷ ෭ನ๺ ಒಂದರย౵  ಒಂದಃౙ  ຄೕಞโದඝ౬  ඣೕല ಇൿ ಄ವಲ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜං ಒಂൿ ๒ನ౲  ಁಡx 
इसिलए කโ ඡರ฿ಜ ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸมಞโൽಲ౵
इसिलए කโ ඡರ฿ಜ ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸมಞโൽಲ౵  ಆದฉ කโ ಅಂಶದ ෦ൟಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಮ൤౨  1 
ಚದರ ෭ನ๺ 3 ෇ค 1 ಪ౵ ๺ 2 ಆಜൿ౪  ಅൿ 0 ಆಜං.
इसिलए ෦ൟ ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದಗึರവ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಇย౵  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ನย౵  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ x 
ಅಂಶ ಮൡ౨  ೞದ ಎರവ ๒ನ౲
इसिलए ෭ನ๺ 1 ಒಂൿ ಅಂಶ฿ಜංx 
इसिलए ಇย౵  ಚದರ ෭ನ๺ 3 ಪ౵ ๺ 2 ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 คಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ 1 ෇ค ෭ನ๺ 2 ಅඝ౬  ෭ನ๺ 1 x x x x x x 
คಂದ ූಜ๭ർಗ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಇದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ x x 
ಒಬ౯ ฆ ಈ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಒಂದಃౙ  x x x 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ನ ෦ൟ෷ ಚದರ ෭ನ๺ ෩ฆ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ 1 ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං, ಇൿ x x x x x 
෭ನ๺ 2 ರย౵  1 ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆವ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ෦ൟಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴ฿ಗ x 
චನඪല ನย౵ ನ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಗ൐ಸ෎౽ಜಲ౵ , ෴฿ಗ ๬ಀ ಒಂದಃౙ  ಹൟ౨ ರx a x ently 
इसिलए ಇൿ ಮ൤౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಄ವಲ ಬ๾ಪದ฿ಜං
इसिलए ಇൿ 1 ෭ನ๺ 2 ಇൿ ෭ನ๺ 1 ಸค
इसिलए ಈ ಉർಹರൕಯย౵  කโ ೞದದ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵ ൽದ౪ ง ಸಹ ಅಂಶದ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರಬ๾ൿ ಎಂൿ 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಸค
इसिलए ಇൿ ෦ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ವ ಒಂൿ ෥ಗბ฿ಜං, කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕಯඝ౬  
෥ഺೕಣ
इसिलए ෭ನ๺ කฤౙ  ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ർಗ ෭ನ๺ කฤౙ  ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ෦ൟ ಏඝ ෭ನ๺ x x x x 
ಎರഴ
इसिलए ಇย౵  හౘඨ ಆಜං
इसिलए ಇย౵  කโ ಈ හౘඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ 4 ಅඝ౬  ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ x x x 
ಎರഴ ಇದඝ౬  ෴โඃ ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ කฤౙ  ಬಲಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵ , x x 
๻ಛಜ කඝ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  ෴โർದง ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  
൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ කฤౙ  ಋ൏ತ౱ ಕ ත൏ბಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆโൽಲ౵  ಋ൏ತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ಗำ ඦತರ ಈ 
౽ಯბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  කโ ෦ൟ ಏචಂൿ ൟัಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಈ ౽ಯბದ ෦ൟಯ ಬಡ౛  ෥ತකಡಬ๾ൿ
इसिलए ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ
इसिलए කโ ವಗბ෩ಲൽಂದ ಞ൐ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ූಜಸಬ๾ൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇൿ ಚದರ ๸෽ೕಗ฿ಜං x fx 
ಪഷಯฤ งഡ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ 4 ෇ค ವಗბ෩ಲ ಪ౵ ๺ 2 ವಗბ෩ಲൽಂದ uare x x x x 
෭ನ๺ 2 ෇ค ವಗბ෩ಲ ಪ౵ ๺ 2 ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ೞದದย౵  ಞ൐๭ದฉ කโ ෭ನ๺ 4 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  x x 
ಇൿ ಇದฌಂൽಡ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං
इसिलए ವಗბ෩ಲ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ .fx x x 0 x 4 
इसिलए ನ ෦ൟ෷ 4 ಅඝ౬  ತฤඪർಗ ನ ෦ൟ෷ ಈ ౽ಯბದ ವಗბ෩ಲ ಪ౵ ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ x x x x 
හౘඨ ฀൤෻ කฤౙ  ຄರൡಪല๭ 4 ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ ಒಂൿ ಸಣ౧  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කฤౙ  ೯൤ಡ ಎರഴ f x x 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇൿ කฤౙ
इसिलए ඛೕโ ෦ൟಯඝ౬  ಪഷർಗ ෦ൟಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴವ ಇඣ౬ ಂൿ เඋನ฿ಜං ඞ౲ ಮชಟฑ ಮൡ౨  
ೞದಗึರവ ๒ನ౲ ฿ಜൿ౪ , ෨ಂൽನൿ ಈ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಈ ๬౲ ಂി เೖ ಪ౳ ෬ಯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅಥ฿ 
ಃಲ่෫౱  ಇದඝ౬  ๭ౙ ౷ ೕ೴ ಪ౳ ෬ಯ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං,
इसिलए ಇൿ ಏඝ ຂำತ౨ ං ಎಂದฉ කโ ನ හౘඨ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ನ ກೋ౞  ಎಂൿ x x f 
ූเ๵ೕಣ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇಂಟฑ ನย౵ ฆವ ಎม౵  ಡ ನ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං x g x x h val 
ಒಳತಂലฆವ ಆದฉ ಅඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಸ෥ನ฿ಜರಬ๾ൿx x 
इसिलए ಈ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ಮൡ౨  ನ ನഴๅ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಎಂൿ ຂಳฤ fx g x h x l 
ಸ෥ನ฿ಜං
इसिलए ನ ౽ಯბದ ಮൡ౨  ನ ಎರവ ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ, ൟೕ෥ბನโ ನ ನ ෦ൟ෷ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ x g x h l x f x 

ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಮ൤౨  ಅඃ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಸคa l 
इसिलए ඛೕโ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಬಳ๯โದඝ౬  ඣೕലದฉ, ಇൿ ຂำโඃචಂದฉ, ඛೕโ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽൽ౪ ೕค ಎಂൿ 
ූเ๵ೕಣ , ಃಲโ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಈ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ನഴๅ ಮൡ౨  ನ ಮൡ౨  ෦ൟ෷ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ංfx x h x 
इसिलए ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ಇದඝ౬  ๼ೕಡ ಬฉ෷൤౨ ೕච කโ ನ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ನ ಮൡ౨  ನ x f x g x h
ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
इसिलए ನ ෬ยನ ౽ಯბದ ಮൡ౨  ನ ಃಳಜನ ౽ಯბದ ಯ ෦ൟ෷ ಎರവ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ನ ෦ൟ ಸಹ x h x g f x 
ಒಂඃ
इसिलए ๬౲ ಂി เೖ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ
इसिलए เർ౲ ൮ბಗำ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಎಂൿ කඝ ๰೉๯൤౨ ೕච ಈ ฿౲ ಌ౲ ನ 
ಆದฉ කโ ඬฃๅಯඝ౬  ෈ഖౣ ෈ഴ൤౨ ೕๅ ಬದยಡ ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲  ಎಂൿ ಅವฆ ຂำ൞౨ ฉ
इसिलए ಈ ಪ౳ ෬ಯโ ෦ൟಗಳඝ౬  ಉත౲ ഔಂ಩ ෥ಡฤ ൡಂ෇ ಉಪ෷ಕ౨ ฿ಜං
इसिलए ಹಲ฿ฆ ෇ค ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯ವ ౽ಯბโ ๸౾ೕಣბ฿ಗಬ๾ൿ 
ಆದฉ ඛೕโ ಉഴ๼ലಯಬ๾ർದฉ ಒಂൿ ಸಣ౧  ౽ಯბ ಮൡ౨  අಡ౥  ౽ಯბ ಮൡ౨  ඛೕโ ෦ൟಗಳඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ 
ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෦ൟಗำ ಒಂඃ ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ಁಡ ಅඃ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං
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इसिलए කโ ಈ ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಪ౳ ෨ಖ ෦ൟಯඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ
इसिलए ಅඪ౵ ಄ಶඨ ಆಜ කโ ౽ಯბ ೉ກ౬ ಯ ෦ൟಯඝ౬  ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ ෬ว ๵ච౬ ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ x x x 
ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಇൿ ಒಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ๰ತ౳ ฿ಜං,
इसिलए ඩಪದ ෦ൟ ඛಂದ ๵ච౬ ಯย౵  ಒಂൿ ഔಪ౭ ൐ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇย౵  කโ ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  x x 
ಬಳಸมಞโൽಲ౵  ಎಂಬ ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  ಬಳಸมಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ෦ൟ ೞದโ ಅಂಶದ 0 ෦ൟ෴ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  කโ x 
ಅඝ౬  ರൿ౪ ತั๯ವ ಬ๾ಪದಗಳඝ౬  ຄಂൽಲ౵  ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂಶದ ඛಯಮವඝ౬  ಬಳಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ, ಬದยಡ 
කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ ಈ ෦ൟ෷  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪല๯൤౨ ೕๅ ಬಳ๭ ๬౲ ಂി เೖ 1
ಪ౳ ෬ಯವඝ౬  ๻ಡ ෥ಡฤ කඝ ෮ದฤ ൟ౳ ಜ౲ ದ ಒಂൿ ไತ౨ ವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ,
इसिलए කඝ ಒಂൿ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲ โ ಒಂർಜං,
इसिलए ನನ౬  ಬั ಇൿ ಒಂൿ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಆೕನವඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ชലಯඨx 
इसिलए ಇൿ ชലಯඨ ನย౵  ಆಜං ಮൡ౨  කඝ ಈ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  කඝ x 
๳ฆ൤౨ ೕච ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  เಸ౨ ค๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಇย౵  อಬ฿ಜ ๲ึ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए කඝ ಈ ಅಂಕಗಳඝ౬  ಞฆൟ๯൤౨ ೕච
इसिलए කඝ ಇย౵  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಈ ෈ಂൿ ಆಜං ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ൟ౳ ಜ౲ ದ ಒಂൿ ไತ౨ ವඝ౬  ಪคಗ൐๭ o a b c d 
ಮൡ౨  ชലಯඨ ನย౵  ಆೕನ฿ಜರย ಮൡ౨  ಎಡಃౙ  ೉ൟ౳ ๭ದ ಆಂൟಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಈಗ කโ ಈ ಆಂൟ෵ಂದ x 
ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ ಎಂൿ කඝ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  ඣೕലದฉ ಅൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ൟ౳ ಆೕನ ಓ෕ ನ ಇൿ ๲ಕౣ ฑ ๲ಕౣ ฑ ಓ෕ ನ 
เ๭౨ ೕಣბ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං, ಇൿ අಡ౥  ൟ౳ ಆೕನ ಓി ಬಲದ เ๭౨ ೕಣბ౾ౙ ಂತ ಕല෫෴ಜං
इसिलए කโ ຄಂൽฆವ ವಲಯ ಇൿ ಇലೕ ไತ౨ ದ ಒಂൿ ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ൟ౳ ಆೕನ ಓ෕ ಈ ಪ౳ ඃಶโ 
ಕല෫෴ಜං ಈ ವಲಯದ ಪ౳ ඃಶ౾ౙ ಂತ ಮൡ౨  ಈ ವಲಯโ ಮ൤౨  ಈ ൟ౳ ಆೕನ ನഴๅ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಒಳತಂലංo 
इसिलए කโ ಇൽೕಗ ಇದඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ, ಈ ಪ౳ ඃಶಗำ ෴โโ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕഺೕಣ, ಈಗ කโ 
ຄಂൽฆವ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಓಬ౬  ಪ౳ ඃಶโ ಅಧბದ๠ౣ  ෎๲౛  ಸ෥ನ฿ಜං ಪഖౣ  ಬಲಃౙ  ಇൿ ಓಎಯ ಅಧბದ๠ౣ  oa bc 
ಉದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಒಂൿ ಉದ౪  ಎ๠ౣbc 
इसिलए ಈ ಆೕನโ ಆಜං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭x 
इसिलए ಈ ಉದ౪  ๴ඨ ๴ඨ ನ ಬಲ ೉ກ౬ ෻ ຄರൡ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಎൿฆ ූಗದ ಅඝඩತ ಮൡ౨  bc x x 
຃඲ೕങඞ౲ ๺ ಇย౵  ಒಂർಜฆโದคಂದ ನ ๴ඨ เಂಗലಸมಜං ಒಂದคಂದ ಎಂದฉ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜංx bc BC x 
इसिलए ಇൿ ಅಧბ ಪഖౣ  ಒಂൿ ෇ค ඩಪ x
इसिलए කโ ൟ౳ ಆೕನದ เ๭౨ ೕಣბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅಧბ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ๲ಕౣ ฑ ಓಬ౬  ๲ಕౣ ฑ ಪ౳ ඃಶದ o ab x 
เ๭౨ ೕಣბ ಎ๠ౣ
इसिलए ๲ಕౣ ನბ เ๭౨ ೕಣბ เ๭౨ ೕಣბದ ಅඝඩತโ ಆೕನದ ಅඝඩತದย౵ ං
इसिलए කโ ಆೕನವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅඝ౬  ไತ౨ ದ ಒഖౣ  ಆೕನൽಂದ ූಜಸมಜං ಎರഴ න ชലಯඨx 
इसिलए ಅඝ౬  ಎರഴ නಗัಂದ ූಜ๭ ไತ౨ ದ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ಎರഴ න ಆೕನಃౙ  ಬಲ කโ ไತ౨ ದ ๸තಣბ ಪ౳ ඃಶವඝ౬  x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ಆೕನ౽ౙ ಜ කโ ಅඝ౬  ಎರഴ නಗัಂದ ไತ౨ ದ ಪ౳ ඃಶಃౙ  ූಜ๯൤౨ ೕๅx x 
इसिलए ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ไತ౨ ದ เ๭౨ ೕಣბโ න ෇ค ൟ౳ ಜ౲ ದ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞx t wo pi 
ಅಲ౵
इसिलए ಇൿ ನನಡ ಄ವಲ ಅಧბ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ංx 
इसिलए ๲ಕౣ ฑ ನ เ๭౨ ೕಣბโ ಅಧბ ಆಜං ಮൡ౨  ನಮಡ ൟ౳ ಆೕನ ಓി ನ ಪ౳ ඃಶใ ෎౽ಞತ౨ ංx 
इसिलए ಇൿ ಮ൤౨  อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ฿ಜං ಮൡ౨  ಪ౳ ඃಶโ ಅಧბ฿ಜං ഛෳ౺  ಓಎ ഛෳ౺  ೦๼ೕฃൡ කඝ ೉ತ౳ ವඝ౬  
ಮ൧౨ ෫౱  ൧ೕค๯൤౨ ೕච
इसिलए ൟ౳ ಆೕನ ಓി ಪ౳ ඃಶโ ಅಧბ ಪഖౣ  ಓಎ ෇ค ೦๼ೕฃൡ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ಓി ನย౵ ನ ೦๼ೕฃൟನ ಉದ౪  ಎ๠ౣ  ಎಂൿ 
කโ ඣೕലದฉ ಈ ෎๺ ಉದ౪ โ ಒಂർಜං
इसिलए ಈ ಎൿฆ ූಗโ ಉದ౪  ഓ౲ ඨ ಆಜංx 
इसिलए ಇൿ ಅಧბ ಪഖౣ  ಓಎ ෇ค ೦๼ೕฃൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ಅಧბ ಪഖౣ  ಒಂൿ ෇ค ഓ౲ ඨ ಇൿ ಅಧბ ഓ౲ ඨ ಆಜංx x 
इसिलए කโ ಪഷ෷โൿ ಏචಂದฉ, ๵ච౬ ෵ಂದ න ನഴเನ ෴โඃ ಡ ಎರಡคಂದ කโ ൟ౳ ಆೕನ ಓಬ౬  ಪ౳ ඃಶโ x 
ಅಧბ ๴ඨ ಆಜං ๲ಕౣ ฑ ನ เ๭౨ ೕಣბ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಅಧბ ಇൿ ಅಧბ ಪഖౣ  ಕല෫ ഓ౲ ඨ ಬಲ ಇൿ ಪ౳ ൟ ಆೕನಃౙ  x x x 
ඛಜ฿ಜං ಇൿ ๵ච౬  ಮൡ౨  න ನഴๅ ಎರಡคಂದ ಈಗ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ೉ກ౬ ෵ಂದ ූಜ๭ದฉ x x 

๵ච౬  ಮൡ౨  න ಎರഴ ඩಪಗಳ ನഴๅ ಇං ಧකತ౱ ಕ฿ಜංx x 
इसिलए කโ ಪഷ෷โದඝ౬  ಇದคಂದ ූಜ๯โൿ
इसिलए ෮ದฤ කඝ ಈ ಅಧბವඝ౬  ರൿ౪ ತั๯൤౨ ೕච ಇโಗಳย౵  ಪ౳ ൟ෽ಂದคಂದล කโ ๴ඨ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x x
ಜಂತ ಕല෫ ഓ౲ ඨ ಜಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ඦತರ ๴ඨ ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷โൿ ඛಂದ ๴ඨ ಜಂತ x xi x x 
ಕല෫, ಇൿ ഓ౲ ඨ ಜಂತ ಕല෫ ๴ඨ ඛಂದ ූಜ๭ ಆದฉ ಅඝ౬  ๴ඨ ූಜ๭ ෩ಲಕ ಇൿ x x x tan x x cos x cos 

ඛಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx 
इसिलए කโ ಪഷ෷โൿ ൟೕ෥ბನ฿ಜං
इसिलए ಒಂൿ ා ๴ඨ ಜಂತ ಕല෫෴ಜං, ಇൿ ๵ච౬  ಮൡ౨  ನഴเನ ಪ౳ ൟ ಡ ನ ಆ๴ඨ ඛಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ x x pi x x 
ಕല෫෴ಜං ฉ๭඲౳ ಕฯ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಅಂದฉ කඝ ಪರಸ౭ ರ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅಸ෥ನ൤ಯ ಬದมವൕಗಳඝ౬  කโ 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 1 ๴ඨ ා ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎม౵  0 ಜಂತ ಕല෫ න x x cos x x 
2 ಬಲಃౙ  ಕല෫
इसिलए ಇൿ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಅಸ෥ನ൤෴ಜං
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इसिलए කโ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಬฉ෽ೕಣ ಎಂൿ කโ ಅಥბ෥ലಆಂലං౪ ೕๅ ๴ඨ ා ಜಂತ ಕല෫, ಅൿ cos x x x 
๵ච౬  ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಜಂತ ಕല෫ ಎರಡคಂದ ಕല෫෴ಜං ಸค කโ x x x pi 
๾ഴಀൟ౨ ฆโൿ ඩಪದ ෦ൟ කโ ಏඝ ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂದฉ ๭ඨ ා ನഴๅ ಮൡ౨  ಎม౵  ಡ x by x x x cos x x 
๒ನ౲  ಮൡ౨  න ಎರಡರ ನഴๅ ಇං ಎಂൿ කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ, ๻ಡ෻ කඝ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ x x 
ಬದม෵๭ದฉ කโ ಅඝ౬  ಗಮඛ๯൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ಎಂ්ൿ ನ ౽๺ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ನ ๴ඨ ෭ನ๺ ඛಂದ cos x x x x 
ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං ಏಃಂದฉ ඩಪโ ಒಂൿ ෍ಸ ౽ಯბ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ෭ನ๺ ๭ඨ ෭ನ๺ ඛಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං, x x 
ಇൿ ಮ൤౨  ඩಪ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಮൡ౨  ಎರവ ಆಜං ಸಹ ౽ಯბಗำx x cos x sin x x 
इसिलए ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ෭ನ๺ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ංx x 
इसिलए කโ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ
इसिलए ಒಂದคಂದ ಅಸ෥ನ൤෷ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ෴โඃ ಡ ෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ න ಎರಡคಂದ ඛಜ฿ಜංx 
इसिलए ಈಗ කโ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ කโ ಈ ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ๵ච౬ ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ ಈ
ಅಸ෥ನ൤ಯඝ౬  ຄಂൽฆವ කโ ඛಂದ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ x x cos x x 
౽๺ ෦ൟ෵ಂದ ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ಮൡ౨  1 ರ ෦ൟಯඝ౬  කโ ൟัൿಆಳ౶ ෎౽ಜං x 0 cos x x 
ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං  ಇൿ  ರ ౽๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ  ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๭౩ ರ ౾౳ ෺ಯ ෦ൟ෷ ๬౲ ಂി เೖ 0 0 1
ಪ౳ ෬ಯൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ෦ൟ ೉ກ౬  ඛಂದ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ಸಹ ಒಂದಃౙ  x x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए කโ ಮൡ౨  ಒಂದರ ಎರഴ ౽ಯბಗಳ ನഴๅ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ීඌ๯ವ ෩ಲಕ ಈ ෦ൟ෷ ಒಂದಃౙ  cos x 
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ๬෈ೕൡಪല๭ං ෴ರ ෦ൟಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴโൿ ๯ಲಭ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ෦ൟ෷ 1 ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං.
इसिलए ಇൿ ෦ൟಡ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ๰ತ౳ ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಹಲโ ෦ൟಗಳඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ 
ಬಳಸಬ๾ൿ
इसिलए කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ
इसिलए ಒಂൿ ๆึ කඝ ഓ౲ ඨ ನ ෦ൟಯඝ౬  ඛಂದ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕචx x x 
इसिलए ಇൿ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ෇ค 1 ಡ tan x x x x x x x x x cos x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඛಂದ ඛಂದ ඩಪದ ෦ൟ ನಮಡ ൟัൽං ಇൿ 1 ಃౙ  x 0 x x 
ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  ౽๺ ඛಂದ ಒಂದರ ෦ൟ෷ ౽๺ ನ ෦ൟ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx x 
इसिलए ಇൿ ಁಡ ಒಂർಜං
इसिलए ഓ౲ ඨ ඛಂದ ನ ಉತ౭ ನ౬  ඛಯಮದ ෦ൟ෵ಂದ ಇൿ ಮ൧౨ ಂൿ ಪ౳ ෨ಖ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ x x 
෭ನ๺ ನ ಈ ෦ൟ ಏඝ ಎಂ්ದඝ౬  ඛಂದ ූಜಸมಜංcos x x 
इसिलए ಇย౵  කโ ಡ ຄೕඈ൤ ೞದದ ෦ൟ 0 ಆಜൿ౪ , ಅಂಶದ ෦ൟ෷ ಮ൤౨  1 ෭ನ๺ 1 ಆಜൿ౪  ಅൿ 0 ಆಜං ಮൡ౨  x 0 
කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ಡฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ
इसिलए ൟ౳ ಆೕನ෦ൟ෵ಂದ චನඪ๭ಆ ౶ั , කโ ಆೕನದ ಆೕನದ ಅಧბದ๠ౣ  ಆೕನವඝ౬  ವ౲ ಕ౨ ಪലಸಬ๾ൿ
इसिलए ಯ ౽๺  ෭ನ๺  ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ค಩ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ౽๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಒಂൿ ෭ನ๺ 2a 1 2 2a ht cos 
๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ඨ ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංa 
इसिलए ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ಎರഴ ಎರഴ ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕಡბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංa 
इसिलए ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ಎರഴ ෇ค ๴ඨ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ನ ಎರಡคಂದ ಎರഴ ೞದൽಂದ ಎರഴ ಪഖౣ  ඩಪದ x x x 
ವಗბ ಎರഴ ೞದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x
इसिलए ಒಂൿ ෭ನ๺ ඛಂದ ಇൿ ಎರഴ ๴ඨ ಚದರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ ූಜ๭ ๵ච౬ ಡ cos x x x x x x 
ಸಮකಗൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ನ ๴ඨ ಅඝ౬  ಎರഴ ෇ค คಂದ ಎರഴ ෇ค ූಜ๭ x x x
ನ ಇඣ౬ ಂൿ ೉ກ౬  2 คಂದ 2 ಬಲಃౙ  කඝ ಈ 2 ಅඝ౬  ೞದದย౵  ൪ൽං౪ ೕච
इसिलए කඝ ಇย౵  ඛಂದ 2 ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕචx 
इसिलए ನ ෦ൟ෷ ಒಂದರ ๵ච౬ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಇൿ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜං ನ ๒ನ౲ ಃౙ  x cos x x x x x 
ຄೕಞತ౨ ං ๵ච౬ ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ನ ෦ൟ෷ ಇย౵  ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇย౵  කโ ຄಂൽൿ౪  ನ x x x x x 
ಅඝ౬  ಎರഴ คಂದ คಂದ ಎರഴ ූಜ๭x 
इसिलए කโ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡคಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಲโ ൧ೕคඈ൤ ಸಹ ๒ನ౲ ಃౙ  ಒಲโ y x x y 
൧ೕฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ನ ಅಧბದ๠ౣy x 
इसिलए ಈ ෦ൟ ನ ๵ච౬ ಡ ຄೕಞವ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ඛಂದ ූಜ๭ ಅย౵  ෵ಂದ ෦ൟಡ x x x x y y y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๵ච౬ ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෦ൟ෷ ನಮಡ ൟัൽฆವ ಒಂൿ ಮൡ౨  ನ ಇඣ౬ ಂൿ ෦ൟ෷ x 
๴ඨ  คಂದ  ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං, ಇൿ  ನ ๴ඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ  ๵ච౬ ෴ಜංx 2 0 0 1
इसिलए ಒಂൿ ෭ನ๺ ౽๺ ವฉಜನ ෦ൟ ๵ච౬ ಡ ಇൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx xx 
इसिलए කโ ൟ౳ ಆೕನ෦ൟಯ ౽ಯბಗಳ ಪคූ๣ಯย౵  ෩ฆ ෦ൟಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಒಂൿ ๴ඨ ඛಂದ ෦ൟ x x 
๵ච౬ ෷ ಒಂൿ ಮൡ౨  ഓ౲ ඨ ඛಂದ ಅඝ౬  ๵ච౬ ಯย౵  ಬಳ๯โൿ ಸಹ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ඛಂದ x x cos x 
෦ൟ෴ಜං ಅಂದฉ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜංx 
इसिलए ಈ ๰ತ౳ ಗಳඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ
इसिलए ಎರഴ ನ ഓ౲ ඨ ನ ෦ൟಯඝ౬  ๴ඨ ෩ฆ ඛಂದ ූಜ๭x x 
इसिलए කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ഓ౲ ඨ ಎರഴ ಅඝ౬  ಎರഴ ඛಂದ ූಜ๭ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ x x x
๵ච౬ ෴ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಅದඝ౬  ಎರഴ คಂದ ಞ൐๭ ඦತರ කඝ ഓ౲ ඨ ಎರഴ ಅඝ౬  ഓ౲ ඨ ಎರഴ ಅඝ౬  ಎರഴ x x x x 
෇ค ಎರഴ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅඃ คೕൟ ๴ඨ ෩ฆ ಅඝ౬  ๴ඨ ෩ฆ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ෩ฆ x x x x 
෇ค ෩ฆ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ෦ൟಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ๵ච౬ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಈಗ ಈ ಒಂದರย౵  ಎರഴ ෩ฆ x x x x 

๒ನ౲ ವಲ౵ ൽದ౪ ฉ කඝ ಈ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ದ౪ ಂ൤ ඛಂದ ನ x x y y y 
෦ൟಯඝ౬  කโ ൟั෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ෵ಂದ ෵ಂದ ෴โඃ ೉ກ౬ ಯ ಒಂൿ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ y y 
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ಅൿ ಸಹ ಒಂർಜං
इसिलए ಇൿ ๭౩ ฃಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං
इसिलए ನ ෩ರඡ ಎರഴ ෦ൟಯඝ౬  ๒ನ౲  ഓ౲ ඨ ಎರഴ ಡ ಎರഴ ූಜ๭ ಮൡ౨  ඦತರ ෦ൟ෵ಂದ ූಜ๭ದ ๴ඨx x x 
෩ฆ ಅඝ౬  ෩ฆ คಂದ ූಜ๭ ಅൿ ෩ರඡ ಎರಡಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಎರവ ෦ൟಗำ x x 
ಒಂർಜๅ
इसिलए ಇൿ ෩ರඡ ಎರಡರ๠ౣ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇඣ౬ ಂൿ ಉർಹರൕ෺ಂದฉ ನ ෦ൟಯඝ౬  ඩಪದ ๵ච౬ ಡ x 
ຄೕಞโൿ ෩ฆ คಂದ ූಜ๭ ಈ ෩ฆ ನ ಈ ೉ກ౬ ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಸಹ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ x x x x 
ಅඡಕ เർ౲ ൮ბಗำ ತඬ౭ ಗಳඝ౬  ෥ഴ൞౨ ฉ ಮൡ౨  ඩಪದ ෦ൟ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ x x 
ಆದฉ ಈ ෦ൟ෷ 1 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಏಃಂದฉ ಇย౵  ಏඝ කโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ කโ ಒಂඃ เಷಯವඝ౬  
ಬಳಸ෎౽ಜං
इसिलए කโ ෦ൟ ಅඝ౬  ๒ನ౲  ඩಪಃౙ  ຄೕಞ൤౨ ೕๅ ෩ฆ ಅඝ౬  ූಜ๭ කඝ ෩ฆ ಎಂൿ ಬฉದฉ ಅವඝ කඝx x x 
ಈ ෦ൟ෷ 1 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ කඝ ූಜ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಮൡ౨  ಅඃ ౽ಯბವඝ౬  ಪഷಯฤ කඝ ಇದඝ౬  3 คಂದ 
ಞ൐ಸ෎౽ಜං
इसिलए ಈ ෦ൟ෷ ಈ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ කඝ ಅඃ ෩ಲಕ ූಜ๯ൟ౨ ං౪ ೕච ಇൿ ๴ඨ ಒಳಡ ಇං3x 3x 
ඦತರ කඝ ಸರಳ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ ඛೕโ ಬಯ๭ದฉ ඛೕโ ಇඣ౬ ಂൿ ງತವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಇൿ ನ y 
๒ನ౲  ๴ඨ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅย౵  ෩ฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ෩ರಃౙy y x 
ಸಮ
इसिलए ಅದඝ౬  ಮ൧౨ ಂൿ ๆค෻ಬฯ ಡ ಬದม෵ಸฤ ಇಷౣ ಪഴโൿ ಒ ౶ึ ಯൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಅವฆ ๴ඨ ಛಜ y y y
ಛಜ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯൞౨ ฉ
इसिलए ಕඛಷ౤  ඩ౳ ฏಭದย౵  ඛೕโ ಈ คೕൟ ෥ಡ෎ಀ ಇൿ ಸ෥ನವಲ౵  ಎಂಬ ತಪ౭ ඝ౬  ತඪ౭ ಸฤ ๴ඨ ൟ౳ ೕ ಅඝ౬  ಅඝ౬x xx 
๵ච౬ ಡ ຄೕಞโൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ತඬ౭  ಸค
इसिलए කโ ෥ತකഴವ ෨ಂൽನ เಷಯๅಂದฉ කโ ಅඦತ ෦ൟಗำ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ
इसिलए ಒಂൿ ಉർಹರൕಯ ෩ಲಕ เವค๯൤౨ ೕචii 
इसिलए ඛೕโ ಎෆಎಋ౺  ಸ෥ನๅಂൿ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ೕค ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಡ ಡ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵x x 
इसिलए කโ 0 ಅඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ฆ฿ಗ ಈ ౽ಯბโ ಆಞโದคಂದ ಆಞತ౨ ං ಸಣ౧  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  1 คಂದ x a x 
අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  අಡ౥ ർಞತ౨ ං
इसिलए ಈ ౽ಯბಗಳ ಛ౳ ෆ ಈ ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბม ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಛಜ කโ ಇದඝ౬  ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜ x x 
ຄಂൽං౪ ೕๅ
इसिलए ಏකಞತ౨ ං ಎಂದฉ ಃౙ  ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ಇದರಥბ 1 ಬಲൽಂದ 1 คಂದ අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  x 0 x 
අಡ౥ ർಞತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ಎಡൽಂದ ඛೕโ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ದฉ ඛಂದ x x x 
අಡ౥  ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಞತ౨ ං
इसिलए කโ ಇದඝ౬  ກೋ౞  ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ เವค๯൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಅಂತಹ ๸ದಭბಗಳย౵  කโ ຂำವ ෦ൟಯඝ౬  1 ಎಂൿ 
ຂำ൤౨ ೕๅ ඛಂದ ಬಲൽಂದ 0 ಡ ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ನ ෦ൟ෷ 0 x x x 
෭ನ๺ 1 คಂದ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංx 
इसिलए ಇದರಥბ ಸಣ౧  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ 1 คಂದ අಡ౥  ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಸಣ౧  x x x 
ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲  ಆಜದ౪ ฉ 1 คಂದ අಡ౥  ಋ൏ತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෴ಞತ౨ ංx 
इसिलए කโ ಈ ೉ກ౬ ಗಳඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂಳฤ ෨ಂൽನ 
ತರಗൟಯย౵  කඝ ಅದඝ౬  ກೋ౞  ಕണಣತั๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ෴฿ಗ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච කโ ಒಂൿ ನย౵  ෦ൟ ಎಂൿ po 
ຂำ൤౨ ೕๅ ಎಂ්ൿ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ ಅಥ฿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  int 
ඣೕഴ൤౨ ೕๅ
इसिलए ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಈ ෦ൟಯඝ౬  ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಯ ಬಡ౛  ກೋ౞  ๼෫౱ ഖౣ ๋൤ 
෥ഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇඞ౬  ಃಲโ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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