
 ಎಲ౵ คಟ ನಮ๬ౙ ರ 
ಆದ౪ คಂದ ಇಂൿ ෦ൟಗಳ ಀคൡ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෦ൟಗಳ ಅಥბๆඝ ಎಂൿ ಇಂൿ කඝ เವค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟಗำ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಪคಕಲ౭ චಗำ ಮൡ౨  ಇൿ ಇലೕ ಕಲನ๎ಸ౨ იದ ෍ච౬ ฤ් 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ದ ಅඋ౲ ಯ฿ಜං කඝ ෦ൟಯ ฿౲ ಌ౲ ನඅಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕච, 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมದ ಒಂൿ ౽ಯბ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ, ಬ๾๛ f x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ හౘඨ ನ ෦ൟ෵ಂದ කโ ಏನඝ౬  ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ.  ಡ x x a 
ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ಇದರ ๸಄ತโ කโ ಬಳ๯ವ ย෦ഡ ย෦ഡ ಛಜ කโ ยෳ ෦ൟಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಏಃಂದฉ 

ನ හౘඨ ನ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං ಬಲ ಇൿ ನ ನ ෦ൟಯඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං. ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ x x f x f 
ಔಪೈคಕ฿ಜ ยಂ෕ ನ ಎෆ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆವ ෦ൟ෷ ජಜ ๸ಒ౲  ಆಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ   ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ದx x l x a 
෈ಂൿವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ಅඝ౬  ಆೕ๺ ბಡ ๬ಕ๠ౣ  ಹൟ౨ ರ฿ಞ๋൤ ಆค๭ದฉ ඛฏಀಶ฿ಜ ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಜฆತ౨ ං x fx l 
ಆದ౪ คಂದ කඝ เವค๯൤౨ ೕච  ಈ ಅ෈ბ෵ಂದ කโ ಏඝ ಅ൵ბ๯൤౨ ೕๅ ಹൟ౨ ರ ಮൡ౨  ಡ ๬ಕ๠ౣ  ಹൟ౨ ರದย౵  trarily a 
කඝ ಒಂൿ ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  කโ ಇย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ౽ಯბโ ಈ a x 
คೕൟಯർ౪ ಜං , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඣೕലದฉ ನ ෦ൟಯඝ౬  ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಞโൽಲ౵ .  ಇൿ ಈ ๸ಒ౲ ಡ ಒಲโfx x 
൧ೕฆತ౨ ං ಅಂದฉ ನ ෰ಲ౲ โ ඛಮಡ ෎౽ದ๠ౣ  ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಗ෎ಃಂൿ ඛೕโ ಬಯ๭ದฉ , ಈ ෈ಂൿ ಅඝ౬  l fx l l 
ಒಳತಂലฆವ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ನನ౬  ಇರ෎ಃಂൿ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ ಈ ೉ತ౳ ൽಂದ f of x 
ඛೕโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ๯ำ౶  ຂಳฤ කඝ ನನ౬  ಅඝ౬  ಆค๭ದฉ ಇย౵ ಡ ๳คದ౪ ฉ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵x x x 
ಇฆತ౨ ං ඦತರ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇฆತ౨ ං ඦತರ කඝ ಈ ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  කඝ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ං ಎಂൿ කඝ ಈ f x 
ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ಕฉ෷൤౨ ೕච ๻ಛಜ ಅಂತಹ ෴โඃ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ನ ෦ൟ ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಎಂൿ කโ i l xx f 
ຂำ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಅಂತಹ ಇದ౪ ฉ කโ ෦ൟ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำ൤౨ ೕๅ , ಉർಹರൕಡ කඝ ಈ l l 
౽ಯბವඝ౬  ඣೕലದฉ, කඝ ಉർಹರൕಯඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕච ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ.  ನ ಈ හౘඨ ಇൿ 0 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x f 

ಡ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ಆಜං  ಡ 1 ಃౙ  ౽౷ ฯ 0 ಜಂತ අಡ౥ ർಜං x e x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ හౘඨ ಆಜං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉx x 
ಇൿ ಒಂർಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇย౵  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ದ౪ ಂ൤ ನ ෦ൟಯඝ౬  ෦ൟತั๯ತ౨ ං  0 ಅඝ౬  ಒಳತಂലฆವ x 0 x 
෴โඃ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  කඝ [๸ಜೕತ] ನನ౬  ಡ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ, ಧකತ౱ ಕ ಛಜ කโ ನ ෰ಲ౲ โ 1 x b x x f 
ಮൡ౨  ෴โඃ ಋ൏ತ౱ ಕ ಛಜ කโ ಎ๠ౣ  ೉ಕౙ ർಜದ౪ ง ಸಹ, ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಇൿ ๵ච౬ ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಉತ౨ ರโ ಇಲ౵  ಏಃಂದฉ ๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ನದಃౙ  ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x fx x 
๒ನ౲ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಎෆಎಋ౺  ෴฿ಗล ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෴โඃ ෰ಲ౲ โ ನಮ౱  ಅಗತ౲ ವඝ౬  තซ๯โൽಲ౵  l 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಪคಕಲ౭ ච෸ ಇං  ಒಂൿ ಬൽಯ ෦ൟಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ಒಂൿ ಬൽಯ ෦ൟಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಒಂದඝ౬  ಎಡಣ ෦ൟ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರಡචಯൿ ಬಲಣ ෦ൟ 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡಣ ෦ൟ ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನ ನ ๸಄ತ ෦ൟಯඝ౬  ಎಂൿ ಬಳ๯ತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆൟ౨ ං ಎಂದฉ ಇย౵  කโ x f x 
౽ಯბವඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  ಈ ಉർಹರൕಯ ෩ಲಕ เವค๭ 
ಆದ౪ คಂದ ౽ಯბโ 1 ಛಜ ಜಂತ ກ೉౞ ನൿ 0 ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಛಜ ๵ච౬  ๵ච౬ ಜಂತ ಕല෫෴ಜං x x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಛಜ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಛಜ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನ ಎෆ ನ ๒ನ౲  fx x x 
෭ನ๺ ಡ ຄೕಞವ ಅ ෦ൟ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ಈ x 
෈ಂൿเನ ಎಡಃౙ  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං fx 0 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡಣ ෦ൟಯඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ ෭ನ๺ ಡ ಒಲโ ൧ೕคದฉ ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, කโ ಅඝ౬  ಡ fx x l fx l 
ಅඛ฀ൟ౳ ತ฿ಜ ಹൟ౨ ರ฿ಞ๋൤ ෥ಡฤ ๬ಧ౲ ฿ದฉ, ษඛನย౵  ಎರഴ ษ ಅඝ౬  ಆ෺ౙ   ෥ഴವ ෩ಲಕ x two x a 
ದ ಎಡಃౙ  ๬ಕ๠ౣ  ಸಣ౧  ൤ฉದ ಮಧ౲ ಂತರโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ഷมౣ  งಪದย౵ ฆತ౨ ං ಃಲโ ഷมౣ  ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಅඃ คೕൟ 
කโ ಬಲಣ ෦ൟಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ ಇದඝ౬  ನ ෦ൟ෵ಂದ ๰೉ಸมಞತ౨ ං ನ ಪ౵ ๺ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ಇൿ x x f l 
ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಅඝ౬  කโ ಬಯ๭ದ๠ౣ  ಡ ಹൟ౨ ರ฿ಜಸಬ๾ൿ. ಒಂൿ ಪ౵ ๺ งಪದ ಒಂൿ ಸಣ౧  ๬ಕ๠ౣ  ಮಧ౲ ಂತರfx l 
ഷมౣ  
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಬಲಣ ෦ൟ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ කโ ನ ಬಲಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  a 
෥ತ౳  ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಆದฉ ಎಡಣ ෦ൟಯย౵  කโ ෰ಲ౲ ಗಳย౵  ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ x 
ಆದ౪ คಂದ ഔಪ౭ ൐ ಎಡಃౙ  ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎಡಣ ෦ൟಡ  ಯ ಎಡූಗದย౵ ฆವ ౽ಯბದ ෰ಲ౲ ಗำ ෥ತ౳  ෨ಖ౲  ಮൡ౨  a 
ಅඃ คೕൟ ಬಲಣ ෦ൟಡ  ನ ಬಲಃౙ  ෰ಲ౲ ಗำ ෥ತ౳  ෨ಖ౲  ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ โ ෨ಖ౲ ವಲ౵  ෦ൟಗಳඝ౬  ൟั෷ವa fx a f 
ಉං౪ ೕಶ౽ౙ ಜ ಇൿ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ෻ ಅಥ฿ ನ ನ ಎಡಣ ෦ൟಯඝ౬  ನย౵  ෦ൟತั๯โൿ ಅಥ฿ ನ ನx x f a x f 
ಬಲූಗದ ෦ൟ ನย౵  ಸ෦ೕඪ๭ർಗ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಡಣಯ ෦ൟ ಮൡ౨  ಬಲಣಯ a  x x a l 
෦ൟ෷ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಡಣಯ ෦ൟ ಮൡ౨  ಬಲಣಯย౵  ෥ತ౳  ෦ൟ x r 
ಇฆತ౨ ං  ಇๅರಡඞ౬  ෦ൟತั๭ ಮൡ౨  ಎರവ ಎฯ ๵ೕ ශೕ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನ ಉർಹರൕ෷ ಛಜ 0 r x x 
౾ౙ ಂತ ಕല෫  ಮൡ౨   ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಜಂತ  ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๵ච౬ ಯ ೯൤ಡ ನ ಎෆ ಡ ຄೕಞโൿ 0 1 x 1 x 
ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎಡಣ ෦ൟ ಮൡ౨  ಬಲಣ ෦ൟ ಎರവ ๒ನ౲ ದย౵  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ๅ ಆದฉ ಅโ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ದ ౽ರಣ ෦ൟ ෦ൟ x x
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ನ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞโൿ ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂದಬ๾ൿ ಎಡಣ ෦ൟ ಎಡಣ ಅಥ฿ ಬಲಣ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ๼ಂൽನ ಉർಹರൕಯย౵  ಎಡಣ ෦ൟ ಮൡ౨  ಬಲಣ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಆದฉ ಅโಗำ 
ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಆದฉ කโ ಈ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ຄಂದಬ๾ඃ?  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ คಂದ ඛಂದ ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮವಲ౵  fx 1 x x x 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞโದರ ೯൤ಡ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං x fx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ಅඝ౬  ಎม౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಮൡ౨  ಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ඛೕโ ಈ ౾౳ ෺ಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  റ౳  x f x f x 
෥ലದฉ ඛಂದ ಒಂದರ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං  ಎม౵  මෳ ბನ ಎม౵  ಡ ๴ඨ  ಃౙ  x x x 1 x 0
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭, කඝ න ෬ว ಒಂದඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಸಹಜ n n 
๸ಒ౲ ෻ ಸค , 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ ೉ກ౬  0 ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಸಮකಜฆತ౨ ං 1 คಂದ ඦತರx n pi 
๴ඨ 1 คಂದ คಂದ ನ ๴ඨ ಇൿ 0 ಬಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, คಂದ 2 ೯൤ಡ ಒಂൿ න ಎರಡคಂದ x 1 x n pi x 1 n 
ඦತರ ๴ඨ ಒಂದคಂದ  ಇൿ ಎರഴ ನ ๴ඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ න ಎರಡคಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  x n 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಬಲಃౙ  n 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ෍ಸ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ n n 
ಮಧ౲ ಂತರವඝ౬  ຂั 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಮಧ౲ ಂತರದย౵ ರฤ 1 คಂದ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ 2 ಡ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಎಂൿ ຂั x n pi n pi pi 
ඦತರ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂದคಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರಡคಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ඦತರ ಎෆಎಋ౺  ๭ඨ 1 x n pi pi n pi 
ා ๵ච౬  ಮൡ౨  ಬಲದ ನഴเನ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಎರഴ ඛಂದ x n pi 2n 

೯൤ಡ ನ 2 ๴ඨ 0 ඛಂದ 1 ಡ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං කඝ 2 ඛಂದ ൤ಡൿಆಂಡฉ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ pi pi x n pi 
෭ನ๺ න ಎರಡคಂದ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರಡคಂದ ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂದಃౙ  ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  n pi pi 
൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඣೕഴโൿ ಏචಂದฉ ඛೕโ ಈ ನ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ๲ึಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ๴ඨ ಡ x 
ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಒಂದคಂದ fx x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಬಲಣ ෦ൟಯย౵  ಆಸ౾౨  ຄಂൽದ౪ ฉ කඝ ಇದರ ಬಲಃౙ  ಈ හౘඨ ನ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ඣೕಡ෎౽ಜං, ๻ಛಜ 
කඝ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  ඦತರ ನನ౬  ಬั ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಇං෻ ಎಂൿ ඛೕโ n pi n 
ඣೕലದฉ  න ಪ౵ ๺ න ಎರಡคಂದ ඦತರ ಇದರ ෰ಲ౲ โ කඝ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇൿ ಒಂൿ 
ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎม౵  ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ๵ච౬ ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ൤ಡൿಆำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಮ൤౨  ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ n pi
ಪ౵ ๺ න ಅൿ ಮ൤౨  ๒ನ౲ ฿ಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಅൿ ಮ൧౨ ෫౱  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ඦತರ ಅൿ ಮ൤౨  ಒಂದಃౙ  
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಹൟ౨ ರ ຄೕඈ൤ ಅൿ ಆಂඅೕಲನತำ౶ ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಏකಞತ౨ ං හౘඨ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ෴โඃ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಒಂದರ ನഴๅ fx 
ಆಂඅೕಲನತำ౶ ತ౨ ศ ಇฆತ౨ ං  ๼ೕಡ කඝ ಬಲಣ ෦ൟಯඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ದ౪ ฉ ಈ ౽ಯბದย౵  ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ಲ౵  ಅඃ คೕൟ 
ಎಡಣ ෦ൟ෸ ಸಹ ෥ഴತ౨ ං  ಈ ౽ಯბ౽ౙ ಜ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං n 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇย౵ ಯವฉಡ කඝ ౽ಯბದ ෦ൟಯ ಬಡ౛  ಃಲโ ಅಥბಗ෗ბತ ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕലං౪ ೕච ಈಗ ෨ಂං කඝ 
คಡ౳ ๺ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ඛೕಡฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ෦ൟಯ ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  ฿౲ ಌ౲ ನ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ຂำ൤౨ ೕๅ ನ ನ ෦ൟ෷ ඦ൤ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෴โඃ ಎඪ౺ มඨ ಧකತ౱ ಕ x f x 
ඛೕലದฉ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆವ ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ಯ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛಜ฿ದ ๸ಒ౲ ಯ ഷมౣ  
ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං , ಅൿ කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං  ๬มಜರ෎ಃಂದฉ ෥ി ෭ನ๺ ಎ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ x x 
ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ෭ನ๺ ನ ෮ೕി ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ ಈ เಷಯಗಳඝ౬  කඝx l 
຃ษഡ ෥ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ಛ౳ ෆ ෩ಲಕ เವค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಮൡ౨  ನ ಎෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಈ ಎฯ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ เವค๭ඈ൤ කโ ಈ ಎฯ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ෷ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ಆ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಅಂದฉ කඝ ಈ ಅඝ౬  ಎಡූಗൽಂದ ಅಥ฿ ಬಲූಗൽಂದ x 
ಸ෦ೕඪ๭ದฉ ඦತರ  හಋ ನ ෰ಲ౲  ಈ ๸ಒ౲ ಡ ඛฏಀಶ฿ಜ ಹൟ౨ ರ฿ಞತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ನ ಎෆ ಎฯ ෭ನ๺ ಎඪ౺ มඨ ඛಂದ ಎฯ ಪ౵ ๺ ಎඪ౺ มඨ ನഴๅ ಇರ෎ಃಂൿ කඝ ಬಯ๯൤౨ ೕච, x 
ඦತರ කඝ ഷมౣ ವඝ౬  ಆ෺ౙ  ෥ಡಬ๾ൿ ಅಂತಹ ನನ౬ ൿ ෭ನ๺ ഷมౣ ൽಂದ ಪ౵ ๺ ഷมౣ  ಆಜದ౪ ฉ ನನ౬  ಎಋ౺   ಈ ൤ฉದ 
ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ഷมౣ ൽಂದ ಪ౵ ๺ ഷมౣ ಡ ຄರൡಪല๭ ಬ๾๛ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ನನ౬  ಆෆ x f 

ಈ ಮಧ౲ ಂತರದย౵  ಇರ෎ಀ ෭ನ๺ ಎඪ౺ มඨ ඛಂದ ಪ౵ ๺ ಎඪ౺ มඨ ಡ ಉർಹರൕಡ ಈ ಎඪ౺ มඨ  ಎಂൿ x l l 0.1
ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ಬಯಸಬ๾ൿ ඛೕโ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ඩ෵ಂഡ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ 
ಇย౵  ಸ౷ ಲ౭  ๬ಕ๠ౣ  ಮಧ౲ ಂತರเರಬ๾ൿ, ಇย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ഷมౣ ൽಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ഷมౣ ಡ හౘඨ ෰ಲ౲ โ l 
෭ನ๺ ඩ෵ಂഡ ಒಂದคಂದ ಎฯ ಪ౵ ๺ ඩ෵ಂഡ ಒඨ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං, ඛೕโ ಈ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ೉ಕౙ ർಜ๭ದฉ 
ඩ෵ಂഡ ๵ච౬  ಒඨ ಎಂൿ ຂั ඦತರ ಇඞ౬  ಇඣ౬ ಂൿ ഷมౣ โ ๼ಂൽನದ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං, ಅಂದฉ කඝ ಇย౵  ಆ෺ౙ  
෥ലದฉ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ෭ನ๺ ඩ෵ಂഡ ๵ච౬ ෵ಂದ ಪ౵ ๺ ඩ෵ಂഡ ๵ච౬ ಯ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං l l 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෦ൟಯ ฿౲ ಌ౲ ನ฿ಜං 
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ಆದ౪ คಂದ ഷมౣ ವඝ౬  ๬෥ನ౲ ฿ಜ ಅඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං  ๭สೕඨ ep 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ೉ಕౙ ർಜ๭ದฉ ഷมౣ ವඝ౬  ೉ಕౙ ർಜ ෥ಡ෎౽ಗಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಉർಹರൕ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ຂಳฤ ಸ෥ನ฿ದ හౘඨ ಅඝ౬  ಪคಗ൐๭ ಮൡ౨  ඦತರ ಅඝ౬  x fx x 0 
ತฤඪർಗ ನ ෦ൟ ಏඝ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಇൿ ൡಂ෇ ಆಜං  ಸರಳ฿ದ ಇൿ ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕม x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಎಡූಗൽಂದ ಈ ౽ಯბವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๭ದฉ ಎಡಣ ෦ൟಯඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಅൿ ๒ನ౲ ฿ಜฆವ ಈ 
෈ಂൿವඝ౬  ಸ෦ೕඪ๯ൟ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಸ෦ೕඪ๭ದฉ ಬಲൽಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಹൟ౨ ರ฿ಞൟ౨ ං ಛ౳ ෆ ඛಂದ 
ಅಥბಗ෗ბತ฿ಜ ෦ൟ෷ ๒ನ౲ ฿ಜං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං, ಇದರย౵  ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ, ඛಮಡ ಎඪ౺ มඨ ඛೕലದฉ ඛೕโ ಏඝ ෥ಡ෎ಀ ಎಂದฉ ഷมౣ  ෴โൿ ಎಂൿ 
ඛೕโ ຂಳ෎ಀ. ൣಪ౨ ฃಜං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎඪ౺ มඨ ෴โඃ ಧකತ౱ ಕ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ನಮಡ ෎౽ൿದඝ౬  කโ ഷมౣ  
ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ ನನ౬  ෮ೕി කඝ ಬฉ෽ೕಣ ෭ನ๺ 0 ಇย౵  0 ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ x a 
ಮൡ౨   ಈ ๲ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ෭ನ๺ ನ ನನ౬  ಎෆ ෦ൟ෷  ಎಂൿ කโ ಪ౳ ൟඩൽ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ, ಇൿ ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ 0 x 0
ಕല෫෵ರ෎ಀ , ಅಂದฉ ෥ി ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ , ೓ಕದ ෥ി ಎඪ౺ มඨ ಜಂತx x 
ಕല෫෴ಜං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං.  ಈಗ ನ ෮ೕി ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ೓ಕದ ෮ೕി ಇൿ ഷมౣ  ೓ಕ౾ౙ ಂತ x x 
ಕല෫෵ರ෎ಀ ಆದฉ ನನ౬  ෥ി ೓ಕโ ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಀ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೓ಕದ ෮ೕി ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫෵ರ෎ಃಂൿ ಬಯ๭ದฉ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎඪ౺ มඨ ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ഷมౣ ವඝ౬  ಆค๭ದฉ, ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ෥ി ಕല෫ ಎಂದฉ x x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ෮ೕി ഷมౣ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ಇൿ ಎඪ౺ มඨ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഷมౣ โ ಎඪ౺ มඨ 
ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಸಹಜ฿ಜ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං. ഷมౣ  ฿౲ ಌ౲ ನโ ಡ ຄೕඈ൤ ೓ಕದ ෦ൟಯඝ౬  x 0 x 
ಅඝಸค๯ತ౨ ං, ಇൿ ๒ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൡಂ෇ ಸರಳ฿ದ ಉർಹರൕ෴ಜං ಆದฉ ෦ൟ෷ ಃಲโ ๸ಒ౲ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ 
๬෈ೕൡಪലಸฤ කโ ಈ ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ຂಡ ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  เವคಸฤ ෥ತ౳ . ෨ಂං කโ 
ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ෦ൟಯ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟಗಳ ಃಲโ ಞಣಲౘಣಗำ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲචಯൿ ಈ ෮ತ౨ ದ ඛಯಮ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ౽ಯბಗำ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅโಗำ ಯ ಡ ຄೕಞโದඝ౬  fx gx x af 
෦ൟತั๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಮൡ౨  ನ ಡ ຄೕಞವ ෦ൟ ಇൿ ಸಹ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ඦತರ ൟೕ෥ბನโ x x ag x fx 
೯൤ಡ ನ ෦ൟ෴ಜං ಡ ຄೕඈ൤ ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರ෎ಀ ಮൡ౨  ෦ൟ෷ ಮൡ౨  ನ ෦ൟಡ gx x a fx gx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎෆ ಎಋ౺  ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ನ ෦ൟಯඝ౬  x x 
๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ ຂำโർದฉ , ෮ತ౨ ದ ෦ൟ෷ ෮ತ౨ ದ ෦ൟಗಳ ෮ತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං.  ෮ತ౨ ದ 
෦ൟ෷ ෦ൟಯ ෮ತ౨ ฿ಜං ಆದฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๬෈ೕൡಪലಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๭ದฉ ಈ ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  ฿౲ ಌ౲ ನโ 
๰ಕ౨ ฿ಜ ಬฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඬฃๅ෴ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ನ ෦ൟಯඝ౬  ಅඝಮൟ๭ ಡ ຄೕඈ൤ ಇൿ ಃಲโ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෦ൟ ಒಲโ  ಎ಩ x x a l x 
ಆෆ ෷ ಎฯ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ  ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ , ಮൡ౨  කโ ൧ೕคಸฤ ಬಯ๯โൿ ಏචಂದฉ, ಃ౵ ೖෳ ಎෆಎಋ౺  
ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ನ ෦ൟ෴ಜං, ಎಋ౺  ಒಲโ ಡ ಇൿ ಎฯ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎฯ ഖಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ൧ೕคಸฤ කโ ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ๵ච౬ ಜಂತ ກ೉౞ ನ ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ඛೕഺೕಣ, කโ 
ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದยಡ ನಮಡ ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ෦ൟಗಳඝ౬  ඛೕಡมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෦ൟ ಎෆ ಆෆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಃಲโ ഷมౣ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ ನಮಡ x x 
ൟัൽං ನನ౬  ෥ി ෭ನ๺ ಎ ഷมౣ   ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨   ౾ౙ ಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ, ಇൿ ಎෆ ಎಋ౺  ನ ෮ೕി ෭ನ๺ ಎฯ ಒඨ x 1 0
ಎඪ౺ มඨ ಬದยಡ ಕല෫ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಏಃಂದฉ කඝ ಇย౵  ಎඪ౺ มඨ ಅඝ౬  ಎರಡคಂದ ๻ಀ൤౨ ೕච ಏಃಂದฉ ಅൿ 
ಏඝ ຂำತ౨ ං  ಎඪ౺ มඨ ඛೕโ ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ, ಇൿ ಎඪ౺ มඨ ಡ ಎರಡคಂದ ඛಜ฿ಗ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಅඃ คೕൟ ഷมౣ  ಎರഴ ಧකತ౱ ಕ ഷมౣ  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಎಂൿ කඝ 
ಉഴಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಅಂದฉ ನ ෮ೕി ഷมౣ  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಮൡ౨  ಅಲ౵   ಡ ಸಮ ಎಂದฉ ನ ෮ೕി ෭ನ๺ x x a gx l
ഗ ಇൿ ಕല෫ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං  ಮ൤౨  ಎඪ౺ มඨ ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಎರഴ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ൧ೕคಸ෎౽ದൿ౪  කโ ഷมౣ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಅಂದฉ කඝ ಈಗ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ fx 
ಪ౵ ๺ ೧ಎಋ౺  ౽ಯბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෦ൟ෷ ಎฯ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ කโ ๬෈ೕൡಪലಸ෎ಀ ಎರഴ l 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ೧ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎฯ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎฯ ഗ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  කโ ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ 
ಕല෫෵ฆವ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ದย౵  ವ౲ ൞౲ ಸವඝ౬  ෥ಡ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎෆ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಒඨ ಪ౵ ๺ ೧ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎฯ ಎರಡರ ෮ೕി ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ನಮಡ 
ൟัൽං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ನ b mod 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺  ಮൡ౨  ನ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಎෆ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎฯ ಒಂದರย౵  ಇൿ fx l1 gx mod mod 
ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಎರಡคಂದ ಕല෫෵ฆತ౨ ං, ෭ನ๺ ಎ ഷมౣ  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಎඪ౺ มඨ ಎರಡ౾ౙ ಂತ x 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං . ෭ನ๺ ๵ච౬ ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಮൡ౨  ഷมౣ  ಎರಡ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ x a 
ಮൡ౨  ಈ ෮ತ౨ โ ಆಜං  ಅದರ ಎඪ౺ มඨ ಡ eq ual 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ഷมౣ ವඝ౬  ಕඛಷ౤  ഷมౣ  1 ಮൡ౨  ഷมౣ  2 ಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಎಂൿ ಆค๭ದฉ, ෥ി ෭ನ๺ ಜಂತx a 0 
ກ೉౞ ದ౪ ฉ ಮൡ౨  ഷมౣ ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ഷมౣ  ಕඛಷ౤  ෥ി ෭ನ๺ ഷมౣ  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫  ๻ಡ෻ ഷมౣ  2 ಇൿ x a 
ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ೧ಎಋ౺  ෭ನ๺ ಎฯ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎฯ ഖ ෮ೕി ಎඪ౺ มඨ ಜಂತ ಕല෫ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ๼ೕಛಜ ಎෆಎಋ౺  
ಪ౵ ๺ ೧ಎಋ౺  ฿౲ ಌ౲ ನದ ෦ൟ෷ ಎฯ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎฯ ഖಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛಯಮโ ಬಹಳ ෨ಖ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಬಹಳ ಉಪ෷ಕ౨  ಏಃಂದฉ ඛೕโ ็ಯ౾౨ ಕ ෦ൟಗಳඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ 
ඦತರ ඛೕโ ౽ಯბಗಳ ෮ತ౨ ದ ෦ൟಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಬಲ ಎರಡඡ ಆ๭౨  ෦ൟಯඝ౬  කඝ ಡ ຄೕඈ൤ x x 
ನ ෴โඃ ಆม౮  ಪഖౣ  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ಡ ຄೕಞವ ನ ಆม౮  ಸಮಯದ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ನ f af x x x 
ಅย౵  ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ನ ನ ෦ൟ෷ ಆಜ ຄೕದฉ ಇൿ ඛಜ฿ಜං ಇൿ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ං ಸค x f x 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ౽ಯბವඝ౬  ෴โඃ ජಜ ๸ಒ౲ ෵ಂದ ಞ൐๭ದฉ ನ ಈ ๭౩ ರ ಸಮಯದ ෦ൟ෷ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x 
ನ ಎෆ ನ ๭౩ ರ ಸಮಯದ ෦ൟಡ ಅൿ ౽ඨ ನ ෦ൟ෴ಜං ನ ๭౩ ರ ಸಮಯಗำ ನ ನ ෦ൟಯ ๭౩ ರ ಸಮಯಗัಡ x x f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඬฃๅ෷ ඬฃๅಯඝ౬  ෥ഴโൽಲ౵  කඝ ಅದඝ౬  ฿౲ ෴ಮ฿ಜ ෈ഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛೕโ ഷมౣ  ෴โൿ ಎಂൿ ಉഴ๼ലಯฤ 
ಪ౳ ಯൟ౬ ಸ෎ಀ ಇൿ ಸค  
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෩ರචಯൿ කඝ ಎෆ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ೧ಎಋ౺  ನ ವ౲ ൞౲ ಸದ ෦ൟಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಅൿ ෮ತ౨ ದ 
ඛಯಮඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං, ಇൿ ಎෆ ಎಋ౺  ෭ನ๺ ೧ಎಋ౺  ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  , ಬಲූಗದย౵ ฆವ ෦ൟಗಳඝ౬  
ಒದಜ๭ದฉ ಇൿ ෮ತ౨ ඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං  ඛಯಮ ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ೧ಎಋ౺  ෦ൟ ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ದ౪ ฉ ವ౲ ൞౲ ಸದ ෦ൟ෷ ෦ൟಯ 
ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಆ๭౨ ෵ಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං, ಎඪ౺ มඨ ഷมౣ  
฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඡರ฿ಜ ๬෈ೕൡಪലಸಬ๾ൿ ಆದฉ කඝ ൧ೕค๯൤౨ ೕච  ಇൿ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ಮൡ౨  
ಎರಡคಂದ ಅඝಸค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆಎಋ౺  ෭ನ๺ ೧ಎಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಎෆಎಋ౺  ೯൤ಡ ๭౩ ರ฿ದ ෭ನ๺ ಒඨ ഛෳ౺  ೧ ಎಂൿ ಬฉ෵ค x 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಎರഴ හౘඨ ಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎෆಎಋ౺  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒඨ ഛෳ౺  ೧ ಎಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಇದคಂದ  ನ ඛಜ฿ದ ෦ൟ෷ ನ ಎෆ ನ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಒಂൿ ෇ค ನ ಯ ෦ൟ x x x g 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ನ ನ ෦ൟ ನ ನ ನ ෦ൟ ಸค x f x g x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದ ಅಂತ౲ ಃౙ  ತฆತ౨ ං ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸದย౵  කඝ ಇඞ౬  ಃಲโ ෦ൟಗಳ 
ಞಣಲౘಣಗಳඝ౬  ൧ೕค๯൤౨ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಃಲವඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ກ೉౞ ನ ಉർಹರൕಗำ ಮൡ౨  ಃಲโ ෦ൟಗಳඝ౬  
วಕౙ ๻౾ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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