
 सभी को नमˋार
 इसिलए आज सीमा पर पहला ʩाƥान है
 इसिलए आज मœ समझाऊंगा िक सीमा से हमारा Ɛा मतलब है
 इसिलए सीमाएं बŠत महȕपूणŊ अवधारणाएं हœ और यह पूरे कलन की रीढ़ है
 इसिलए यह आपके िलए बŠत महȕपूणŊ अȯाय है
 इसिलए  मुझे सीमा की पįरभाषा के साथ शुŝ करने दŐ ,
 इसिलए मान लीिजए िक एक अंतराल पर पįरभािषत एक फ़ंƕन है िजसमŐ के बराबर होता है, f x x 
संभवतः  के बराबर को छोड़कर,x 
 इसिलए हम पįरभािषत करना चाहते हœ िक 

के फ़ंƕन की सीमा से हमारा Ɛा मतलब है जैसा िक एक की ओर जाता है,x f x 
 इसिलए इसके िलए संकेतन हम उपयोग करŐ गे , उस सीमा के िलए है िजसे हम सीमा सीमा िलखते हœ Ɛोिंक के फ़ंƕन की x x f 
ओर जाता है, यह के की सीमा को दशाŊता है Ɛोिंक अनौपचाįरक ŝप से जाता है  इसका Ɛा मतलब है औपचाįरक ŝप से x f x 
सीमा अंग के की ओर जाता है, वाˑिवक संƥा है जैसे िक मनमाने ढंग से के करीब है यिद को पाǬŢम के x x af l fx l x 
िलए पयाŊɑ ŝप से करीब चुना जाता है 
, तो िबंदु को के बराबर छोड़कर मुझे समझाएं  इस अरबी से हमारा Ɛा मतलब है लगभग के करीब और पयाŊɑ ŝप से एक x a l 
के करीब है
 इसिलए मान लीिजए िक मेरे पास एक फ़ंƕन है और हमारे पास के बराबर है और यह फ़ंƕन कुछ इस तरह है िक इसे पįरभािषत x 
नही ंिकया जा सकता है,
 इसिलए यिद हम इस पįरभाषा को के ŝप मŐ की सीमा देखते हœ  यह इस संƥा की ओर जाता है जैसे िक यिद आप चाहते हœ x fx l 
िक का मान के करीब हो जैसा आप चाहते हœ तो मान लीिजए िक मœ चाहता šं िक का मेरा इस िबंदु वाले इस अंतराल मŐfx l x f l 
हो 
तो इस िचũ से आप देख सकते हœ  िक अगर मœ इस अंतराल मŐ झठू बोलने के िलए अपना एƛ चुनता šं तो अगर एƛ यहां है एƛ इस 
अंतराल मŐ है तो एƛ का एफ इस अंतराल मŐ है, मुझे इस अंतराल को कॉल करने दŐ  Ɛोिंक मœ अंतराल मŐ İ̾थत šं
 इसिलए यिद ऐसा कोई नही ंहै तो हम कहते हœ िक की सीमा मौजूद नही ंहै और यिद ऐसा कोई है तो हम कहŐगे िक सीमा xx f l l 
के बराबर है , उदाहरण के िलए यिद मœ इस फ़ंƕन को देखता šं तो मुझे उदाहरण िलखने दŐ  मान लीिजए मेरे पास है  का यह फलन x 

जो 0 से कम के िलए शूɊ के बराबर है और यह f x e .
 है  0 से बड़ा के िलए तो यह फ़ंƕन बराबर शूɊ है यिद शूɊ से कम है और यह एक है यिद शूɊ के x qual to 1 fx x x 
बराबर से बड़ा है तो अब यिद आप देखते हœ तो की सीमा के ŝप मŐ के पास पŠंचती है।x f x 
 इस मामले मŐ मौजूद है
 इसिलए यिद आप देखते हœ िक Ɛा मœ [संगीत ] 0 वाले िकसी भी अंतराल मŐ अपने एƛ को बी लेता šं 
तो सकाराȏक एƛ के िलए हम जानते हœ िक एƛ के एफ का मूʞ 1 है और िकसी भी नकाराȏक एƛ के िलए चाहे वह िकतना भी 
छोटा हो  Ɛा यह शूɊ के बराबर है तो इस मामले मŐ उȅर नही ंहै Ɛोिंक शूɊ से अिधक के िलए एक के बराबर है और के x fx x 
िलए शूɊ से कम हमेशा शूɊ होता हैfx 
 इसिलए का कोई भी मान हमारी आवʴकता को पूरा नही ंकरेगाl 
 इसिलए इसकी अवधारणा भी है  एक तरफा सीमा
 इसिलए इस मामले मŐ मœ एक तरफा सीमा को पįरभािषत करता šं, 
इसिलए दो हœ एक को बाएं हाथ की सीमा कहा जाता है और दूसरा एक दािहने हाथ की सीमा है तो बाएं हाथ की सीमा Ɛा है,
 इसिलए यह की की संकेतन सीमा का उपयोग के ŝप मŐ करेगा माइनस की ओर जाता है इसका मतलब है िक यहां हम x f x 
फंƕन को देख रहे हœ तो मुझे िफर से जाने दŐ   इस उदाहरण के Ȫारा समझाएं तो फ़ंƕन शूɊ के बराबर 0 से बड़ा और शूɊ से कम x 
के िलए शूɊ है,
 इसिलए इस मामले मŐ 

के िलए शूɊ के बराबर एफएƛ के िलए शूɊ से कम के िलए एक से अिधक शूɊ के बराबर है हˑ सीमा सीमा शूɊ पर x x x 
जाना के का शूɊ शूɊ के बराबर है ऐसाx f 
 इसिलए है Ɛोिंक यिद मœ इस अंतराल मŐ इस िबंदु के बाईं ओर कोई िबंदु लेता šं तो समान ŝप से 0 के बराबर होता हैfx 
 इसिलए बाएं हाथ की सीमा मुझे िलखने दŐ  
एफएƛ के ŝप मŐ एƛ एक ऋण के िलए जाता है यह एल के बराबर है अगर हम लाइन मŐ एƛ दो झठू चुनकर एफएƛ को मनमाने 
ढंग से एल के करीब बना सकते हœ   , जो िक एक के बाईं ओर एक पयाŊɑ ŝप से छोटा खुला अंतराल है जो िक माइनस डेʐा के ŝप मŐ 
कुछ है कुछ डेʐा सकाराȏक के िलए इसी तरह हम दािहने हाथ की सीमा को पįरभािषत कर सकते हœ इसे एƛ की सीमा से दशाŊया 
जाता है जो एƛ के ɘस एफ पर जाता है यह एल के बराबर है यिद एफएƛ को एल के करीब बनाया जा सकता है 
जैसा िक हम चाहते हœ िक एƛ को झठू बोलने के िलए चुनकर फ़ॉमŊ का एक छोटा पयाŊɑ अंतराल से डेʐाa a plus  
 इसिलए इसे दािहने हाथ की सीमा कहा जाता है Ɛोिंक हम केवल एक अंतराल मŐ फ़ंƕन के मूʞ पर िवचार कर रहे हœ जबिक सीमा मŐ 
बाएं हाथ के िलए हम एक अंतराल मŐ एƛ के मूʞो ंमŐ Ŝिच रखते हœ।
  िक बाएं हाथ की सीमा के िलए केवल के बाईं ओर a 
के फ़ंƕन के मान महȕपूणŊ हœ और इसी तरह दाएं हाथ की सीमा के िलए केवल के दाईं ओर का a fx 
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मान भी महȕपूणŊ है का मान िबʋुल भी महȕपूणŊ नही ंहै f 
सीमाओ ंको जानने के उȞेʴ से िक Ɛा यह के की सीमा है या के के बाएं हाथ की सीमा पर या की की x af x x f a x f 
दािहनी ओर की सीमा है ,
 इसिलए एक अɊ िटɔणी यह है िक की की सीमा पर के पास पŠंचने पर यह के बराबर है यिद और केवल तभी यिद x f x x l 
बाएं हाथ की सीमा और दािहने हाथ की सीमा दोनो ं

के बराबर और बराबर पर मौजूद हœ तो सीमा मौजूद है यिद और केवल यिद बाएं हाथ की सीमा और दािहने हाथ की सीमा  x a r l 
सीमा दोनो ंमौजूद हœ और दोनो ंबराबर हœ l
 इसिलए उदाहरण का से कम के िलए 0 के बराबर है और के िलए 1 के बराबर 0 से बड़ा है, यिद हम कीfo  r x f, 0 x x x 
सीमा की गणना शूɊ घटा से करते हœ तो यह ˙ʼ ŝप से शूɊ के बराबर है और की सीमा  एƛ के शूɊ ɘस एफ पर जाना fx x 
यह एक के बराबर है
 इसिलए बाएं हाथ की सीमा और दाएं हाथ की सीमा दोनो ं
शूɊ पर मौजूद हœ, लेिकन चंूिक वे सीमा सीमा के बराबर नही ंहœ, एƛ के एफ के शूɊ पर जा रहे हœ, यह अİˑȕ मŐ नही ंहै ठीक है तो 
Ɛा हमारे पास हो सकता है मामला यह है िक बाएं हाथ की सीमा भी बाएं हाथ या दाएं हाथ की सीमा मौजूद नही ंहै,
 इसिलए िपछले उदाहरण मŐ हमने देखा िक बाएं हाथ की सीमा और दाएं हाथ की सीमा मौजूद है लेिकन वे बराबर नही ंहœ
 इसिलए सीमा मौजूद नही ंहै लेिकन Ɛा हमारे पास यह मामला हो सकता है  तो आइए हम इस पर िवचार करŐ  िक एफएƛ 1 की साइन 
के बराबर है के िलए शूɊ के बराबर नही ंहै तो Ɛा सीमा शूɊ पर जा रही है और मौजूद हैx x x fx 
 इसिलए हम सभी गैर-शूɊ के िलए के को पįरभािषत कर रहे हœ और का है  एक बटा की Ǜा के बराबर पįरभािषत x x f x f x 
िकया गया है,
 इसिलए यिद आप इस फ़ंƕन का Ťाफ़ बनाते हœ तो  ȯान दŐ  िक साइन 1 बटा फॉमŊ के सभी के िलए 0 के बराबर है x  , x x 
बराबर है अगर मœ के ऊपर एक लेता šं जहां एक Ůाकृितक संƥा है, तो हम जानते हœ िक के सभी पूणाōक गुणको ंपर n pi n pi 
िच˥ 0 है,
 इसिलए यिद मœ लेता šं  बराबर 1 बटा तो बटा बटा की Ǜा है 1 बटा की Ǜा है जो 0 के x n pi sine 1 x 1 x x n pi 
बराबर है 
यिद बराबर 1 बटा 2 जमा एक बटा दो है तो Ǜा एक बटा  यह दो जमा एक बटा दो की Ǜा के बराबर है जो िक x n pi x n pi 
घात से घटाकर एक के बराबर है,n 
 इसिलए यिद सम है तो हमŐ एक िमलता है यिद िवषम है तो हमŐ माइनस एक िमलता है वाˑव मŐ यिद मेरा संबंिधत है  अंतराल n n x 
ऐसा कहता है यिद मœ अंतराल मŐ होने के िलए 1 गुणा लेता šं, तो 2 को दो जोड़ को दो से कहŐ तो अंतराल मŐ x n pi n pi pi x 
एक बटा दो जोड़ दो से एक बटा दो है तो एफएƛ बराबर पाप एक बटा एƛ शूɊ और एक दाएं के बीच सभी n pi pi n pi 
मान लेता है Ɛोिंक अंतराल मŐ दो एन पीआई से 2 एन पीआई ɘस पीआई एƛ की 2 साइन 
0 से 1 तक मान लेता है वाˑव मŐ अगर मœ 2 एन से लेता šं पाई माइनस पीआई बटा टू टू टू एन पीआई ɘस पीआई दो तो यह माइनस 
एक से एक तक सभी मान लेता है
 इसिलए हम जो देखते हœ वह यह है िक यिद आप इस एƛ का Ťाफ खीचंने की कोिशश करŐ गे और िफर मेरे पास एफएƛ बराबर साइन
है  एक से एक तो अगर मुझे दािहने हाथ की सीमा मŐ िदलच˙ी है तो मुझे इस फ़ंƕन के मूʞ को इसके दाईं ओर देखने की x 
आवʴकता है,
 इसिलए यिद आप देखते हœ िक Ɛा मœ िकसी एक को दो से लेता šं और िफर मेरे पास एक बटा दो है  पीआई ɘस पीआई दोn pi n 
से तो इसका मूʞ अलग-अलग है, मेरे पास शूɊ है, कहŐ िक यह एक है
 इसिलए यह सभी मानो ंको शूɊ से एक तक ले जाता है और िफर एक बार दो एन पीआई ɘस पीआई पर िफर से शूɊ हो जाता है और 
िफर यह िफर से माइनस वन मŐ चला जाता है तो यह िफर से एक मŐ चला जाता है तािक आप शूɊ के बराबर के पास जाएं, यह दोलन x 
करता रहता है तो Ɛा होता है फ़ंƕन fx 
शूɊ से एक और एक के बीच शूɊ वाले िकसी भी अंतराल मŐ दोलन करता रहता है, इस Ůकार यिद मœ दािहने हाथ की सीमा को देख रहा 
šं इस फ़ंƕन का यह अİˑȕ मŐ नही ंहै इसी तरह बाएं हाथ की सीमा भी n .
 है  इस फ़ंƕन के िलए ओटी मौजूद है
 इसिलए अब तक मœने एक फ़ंƕन की सीमा की कुछ सहज धारणा दी है, अब मœ įरŤेस पįरभाषा देने की कोिशश करता šं,
 इसिलए इसे सीमा की एİɛलॉन डेʐा पįरभाषा भी कहा जाता है, 
इसिलए पįरभाषा हम कहते हœ की की सीमा के ŝप मŐ x f x 
मौजूद है और के बराबर है यिद कोई एİɛलॉन पॉिजिटव िदया गया है तो यिद आप कोई वाˑिवक संƥा एİɛलॉन लेते हœ जो l 
सकाराȏक है तो एक वाˑिवक संƥा डेʐा मौजूद है जो सकाराȏक भी है जैसे िक अगर मœ लेता šं  इस तरह की रेखा है िक यिद x 
मॉड एƛ माइनस ए डेʐा से कम और शूɊ से अिधक है तो एƛ माइनस एल के एफ का मोड ईपीएसलॉन से कम होना चािहए , मुझे 
इन चीजो ंको हाइलाइट करने दŐ , तो मुझे इसे Ťाफ Ȫारा िफर से समझाएं तािक हमारे पास एƛ हो  और के के बराबर है और y x f 
हमारे पास अब कुछ फ़ंƕन है, जैसा िक हमने पहले बताया था िक सीमा वह मान है यिद यह मौजूद है िक यिद मœ इस के बराबर या x 
तो बाईं ओर या दाईं ओर से संपकŊ  करता šं तो  func .
 का मूʞ  मनमाने ढंग से इस संƥा के करीब हो जाता है,tion 
 इसिलए मान लीिजए िक मœ चाहता šं िक का मेरा माइनस एİɛलॉन से ɘस एİɛलॉन के बीच होना चािहए, तो मœ एक x f, l l 
डेʐा चुन सकता šं जैसे िक अगर मेरा यह ɘस डेʐा के िलए एक माइनस डेʐा है यिद मेरा इस खुले अंतराल मŐ एक ɘस डेʐा x  
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के िलए एक ऋण डेʐा है, संभवतः  एƛ के बराबर एƛ के बराबर है, तो एƛ के मेरे एफ को इस अंतराल मŐ एल माइनस एİɛलॉन से 
एल ɘस एİɛलॉन मŐ झठू बोलना चािहए, उदाहरण के िलए आप चाहते हœ िक यह एİɛलॉन 0.
1 कहने के बराबर है।
 यिद आप एक िबंदु के बराबर एİɛलॉन लेते हœ, तो हो सकता है िक यहां कुछ छोटा पयाŊɑ अंतराल हो, एक ɘस डेʐा के िलए एक 
माइनस डेʐा िजसके िलए फ़ंƕन मान माइनस पॉइंट एक से ɘस पॉइंट वन के बीच है, यिद आप इस एİɛलॉन को छोटा कहते l l 
हœ तो िबंदु शूɊ एक िफर भी िपछले वाले की तुलना मŐ संभवतः  एक और डेʐा छोटा है जैसे िक अगर मœ यहां चुनता šं तो िफर से यह एल 
माइनस पॉइंट शूɊ से एल ɘस पॉइंट शूɊ एक के बीच है,
 इसिलए यह सीमा की पįरभाषा है
 इसिलए िटɔणी डेʐा आम तौर पर ईपी पर िनभŊर करता है silon
 इसिलए यिद आप एİɛलॉन को छोटा बनाते हœ तो डेʐा को छोटा बनाना 
पड़ सकता है
 इसिलए एक उदाहरण फ़ंƕन को वगŊ के बराबर मानŐ और िफर की की सीमा Ɛा है Ɛोिंक तक पŠंचता है,fx x x f x 0 
 इसिलए यिद आप इस फ़ंƕन को देखते हœ तो यह बŠत है  सरल यह एक परवलय है
 इसिलए यहां यिद आप बाएं हाथ की सीमा देखते हœ यिद आप इस फ़ंƕन को बाईं ओर से देखते हœ तो यह इस िबंदु पर आ रहा है जो िक
शूɊ है और दाईं ओर से यिद आप िफर से पŠंचते हœ तो यह शूɊ के करीब और करीब होता जा रहा है
 इसिलए Ťाफ से सहज ŝप से यह ˙ʼ है िक सीमा शूɊ है आइए हम इसे एİɛलॉन डेʐा पįरभाषा का उपयोग करके सािबत करने का
Ůयास करŐ  इसमŐ आपको Ɛा करना है यिद आपको एक एİɛलॉन िदया जाता है तो आपको यह बताना होगा िक डेʐा Ɛा है जैसे िक 
İ̾थित है  संतुʼ
 इसिलए हम शुŝ करते हœ ईपीएसलॉन को कोई भी सकाराȏक संƥा होने दŐ  जो हम चाहते हœ हम एक डेʐा सकाराȏक चाहते हœ जैसे 
िक अगर मेरा मोड मुझे िलखने देता है तो एƛ माइनस 0 ए यहां 0 है यिद यह डेʐा से कम है और 0 से अिधक है।
  इसका मतलब यह है िक एƛ माइनस का मेरा एफ हम दावा कर रहे हœ िक सीमा 0 है यह ईपीएसलॉन से कम होना चािहए , अगर मॉड
एƛ डेʐा से कम है और शूɊ से अिधक है तो इसका मतलब यह होना चािहए िक एƛ ˍायर का मोड ईपीएसलॉन से कम है, अब 
हम देखते हœ  िक अब यिद का मॉड डेʐा से कम है तो वगŊ का मॉड यह डेʐा वगŊ से कम होना चािहए, लेिकन हम चाहते हœ िक x x 
मेरा मॉड वगŊ एİɛलॉन से कम होना चािहए,x 
 इसिलए यिद हम चाहते हœ िक वगŊ का मॉड एİɛलॉन से कम होx 
 इसिलए यिद हम एİɛलॉन के वगŊमूल के बराबर डेʐा चुनते हœ तो मॉड डेʐा से कम है इसका मतलब है िक वगŊ का मॉड डेʐा x x 
वगŊ से कम है जो एİɛलॉन के बराबर है और डेʐा िनिʮत ŝप से सकाराȏक है यिद एİɛलॉन सकाराȏक है तो एİɛलॉन 
से पįरभाषा से  डेʐा पįरभाषा यह वगŊ की उस सीमा का अनुसरण करती है जैसे पर जाता है, यह शूɊ होना चािहए,x x 0 
 इसिलए यह बŠत ही सरल उदाहरण था, लेिकन यह केवल यह बताने के िलए था िक हम इस एİɛलॉन डेʐा पįरभाषा का उपयोग कैसे 
करते हœ यह सािबत करने के िलए िक सीमा कुछ संƥा के बराबर है ठीक है  आगे हम Ɛा करŐ गे िक हम सीमा के कुछ गुण देखŐगे तो 
सीमा के कुछ गुण 
तो पहला यह योग िनयम है,
 इसिलए यह कहता है िक मान लीिजए िक एफएƛ और जीएƛ दो कायŊ हœ जैसे िक वे एƛ के एएफ मŐ जा रहे एƛ को सीिमत करते हœ
और एƛ के एजी मŐ जाने वाली सीमा एƛ यह भी मौजूद है तो िनʺषŊ एफएƛ ɘस जीएƛ की सीमा है Ɛोिंक एƛ के पास जाता है 
यह अİˑȕ मŐ होना चािहए और सीमा एफएƛ ɘस जीएƛ की सीमा के बराबर है एƛ के बराबर ए के बराबर है  एफएƛ और 
जीएƛ की सीमा के बारे मŐ 
संƗेप मŐ यह कहता है िक योग की सीमा सीमा के योग के बराबर है योग की सीमा सीमा के योग के बराबर है बशतő Ůȑेक सीमा मौजूद 
हो
 इसिलए यह िफर से एक ऐसी चीज है िजस पर िवʷास करना बŠत किठन नही ंहै योग की वह सीमा सीमा का योग है, लेिकन यिद आप 
इसे सािबत करने का Ůयास करते हœ तो यह एİɛलॉन डेʐा पįरभाषा काम आती है
 इसिलए Ůमाण दŐ  िक की की सीमा के ŝप मŐ जाती है, यह कुछ एक के बराबर है और की सीमा है  का बराबर x f x l x x ag 

दो हैl 
 इसिलए का उपयोग करके  पįरभाषा इसका Ɛा मतलब है िक और
 इसिलए हम जो िदखाना चाहते हœ वह यह है िक दावा एफएƛ ɘस जीएƛ की सीमा है Ɛोिंक एƛ की ओर जाता है यह एल एक ɘस
एल दो के बराबर है
 इसिलए इसे िदखाने के िलए हमŐ एक डेʐा खोजने की जŝरत है 
ईपीएसलॉन को शूɊ से बड़ा होने दŐ , हमŐ एक डेʐा खोजने की आवʴकता है,
 इसिलए सबसे पहले हमŐ एफएƛ और जीएƛ की सीमाएं दी जाती हœ,
 इसिलए चंूिक एƛ की सीमा एƛ के एएफ के बराबर है,
 इसिलए हम जानते हœ िक कुछ डेʐा एक सकाराȏक मौजूद है जैसे  िक अगर एƛ माइनस ए का मेरा मोड डेʐा 1 से कम है और 0 से
अिधक है, तो इसका मतलब यह होना चािहए िक एफएƛ माइनस एल वन का मोड एİɛलॉन के बजाय इससे कम है, मœ यहां एİɛलॉन 
को दो से रखंूगा Ɛोिंक यह जो कहता है वह यह है िक िदया गया कोई भी  एİɛलॉन आप एक डेʐा पा सकते हœ जैसे िक ऐसा होता है
 इसिलए यह एİɛलॉन के िलए दो से भी सही होना चािहए,
 इसिलए यह मेरा समीकरण एक है इसी तरह मœ पा सकता šं िक एक डेʐा दो सकाराȏक मौजूद है जैसे िक एƛ माइनस का मोड 
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डेʐा दो से कम है और एƛ नही ं के बराबर इसका मतलब यह होना चािहए िक माइनस दो का मॉड यह कम है  िफर से दोa gx l 
से एİɛलॉन चलो इसे दो कहते हœ तो अब हमŐ जो िदखाना है वह यह है िक हमŐ एक डेʐा ढंूढना है,
 इसिलए यिद मœ अब लेता šं तो हमारे पास एफएƛ ɘस जीएƛ है और हमŐ यह सािबत करना होगा िक सीमा एल एक ɘस है  एल दो 
तो अगर हम एफएƛ ɘस जीएƛ माइनस एल वन ɘस एल टू लेते हœ और हमŐ ईपीएसलॉन 
से कम होने के िलए पूणŊ मूʞ मŐ अंतर करना है, तो यह एफएƛ माइनस वन ɘस जीएƛ माइनस एल टू के मॉड के बराबर है और िफर
हम जानते हœ िक ए ɘस बी का मॉड तो यह एफएƛ माइनस एल 1 ɘस मॉड ऑफ जीएƛ माइनस एल 2 के बराबर से कम है, 
ऐसा
 इसिलए है Ɛोिंक ɘस बी का मॉड हमेशा मॉड ए ɘस मॉड बी के बराबर से कम होता है अब हमŐ एक मॉड से Ɛा िदया जाता है 
एफएƛ माइनस एल वन का यह एİɛलॉन से दो से कम है यिद एƛ माइनस ए का मॉड डेʐा वन से कम है और यह िफर से एİɛलॉन 
से दो से कम है यिद एƛ माइनस ए का मॉड शूɊ से अिधक और डेʐा वन से कम है और मॉड भी है  माइनस शूɊ से बड़ा और x a 
डेʐा दो से कम है यह एक और दो से है और यह योग eq .
 है  इसके एİɛलॉन के अनुसार यिद मœ डेʐा 1 और डेʐा 2 के Ɋूनतम के बराबर होने के िलए डेʐा चुनता šं 
तो यिद मॉड एƛ माइनस ए 0 से अिधक और डेʐा से कम है तो डेʐा Ɋूनतम मॉड है एƛ माइनस ए डेʐा 1 से कम है  साथ ही 
डेʐा 2 इसका मतलब यह होगा िक ɘस माइनस एक ɘस दो का यह मोड से कम है इस Ůकार fx gx l l epsilon 

ɘस की पįरभाषा सीमा एक ɘस दो के बराबर हैfx gx l l 
 इसिलए यह िनयम बŠत महȕपूणŊ होगा Ɛोिंक बŠत उपयोगी है Ɛोिंक यिद आप ʩİƅगत सीमाओ ंको जानते हœ तो आप कायŘ के 
योग की सीमा सही दूसरी संपिȅ सीमा पा सकते हœ यिद मœ का कोई अʚा गुना लेता šं Ɛोिंक जाता है तो यह के अʚा x f x x 
गुना सीमा के बराबर होता है।

का जहां अʚा कोई वाˑिवक संƥा है और यह सच है यिद की की सीमा के ŝप मŐ तक जाती है तो यह सही मौजूद  x x f x a 
है
 इसिलए यिद मœ िकसी वाˑिवक संƥा से फ़ंƕन को गुणा करता šं तो के इस İ̾थर समय की सीमा बराबर होती है की कीx f x f 
İ̾थर समय सीमा तक तािक एक शंकु की सीमा हो 

का İ̾थर समय की की सीमा के İ̾थर समय के बराबर है,x f, x f 
 इसिलए Ůमाण Ůमाण नही ंकरेगा मœ इसे एक अɷास के ŝप मŐ छोड़ देता šं
 इसिलए िफर से एİɛलॉन डेʐा पįरभाषा का उपयोग करके आपको यह पता लगाने की कोिशश करनी चािहए िक डेʐा Ɛा है जो इस 
ठीक के िलए काम करेगा तो और तीसरा िनिʮत ŝप से योग िनयम की तरह है यिद मœ एफएƛ माइनस जीएƛ की अंतर सीमा लेता šं 
तो 
यह एफएƛ की सीमा के बराबर है , एƛ के जी की सीमा है, बशतő 
दािहने हाथ की सीमा मौजूद है यह योग की तरह है  िनयम यिद एफएƛ की सीमा और जीएƛ की सीमा मौजूद है तो अंतर की सीमा 
सीमा के अंतर के बराबर है और यह वाˑव मŐ संपिȅ एक और दो से उन लोगो ंका अनुसरण करती है, बेशक कोई भी सीधे एİɛलॉन 
डेʐा पįरभाषा का उपयोग करके सािबत कर सकता है लेिकन मुझे िदखाने दो  िक यह वाˑव मŐ एक और दो से अनुसरण करता है,
 इसिलए हमारे पास एफएƛ माइनस जीएƛ है, आप इसे बस एफएƛ ɘस के ŝप मŐ İ̾थर माइनस एƛ के एक गुना जी के ŝप मŐ 
िलखते हœ,
 इसिलए अब हमारे पास दो कायŘ का योग है एफएƛ और माइनस एƛ का एक गुना जी
 इसिलए इसके बाद से  की सही सीमा है का की की सीमा के बराबर है और की माइनस 1 गुना की सीमा के fx x g, x f x g 
बराबर है, यह 1 गुण 1 योग िनयम है और िफर दूसरी संपिȅ सीमा से घटाकर का एक गुना घटा है के की एक गुना सीमा तोx g x g 

की की सीमा के की सीमा को घटाना ठीक हैx f x g 
 इसिलए यह दूसरे ʩाƥान मŐ पहले ʩाƥान के अंत मŐ लाता है मœ सीमा के कुछ और गुण िदखाऊंगा और िफर हम कुछ भी करŐ गे  
अिधक उदाहरण और कुछ सीमाओ ंकी गणना करŐ  धɊवाद 
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