
 হҝােলা সবাই
 তাই আজ সীমার উপর ϕথম বক্তৃতা
 তাই আজ আিম বҝাখҝা করব সীমা বলেত আমরা কী বুΝঝ
 তাই সীমা খুবই ვ჈Яপূণ κ ধারণা এবং এΜট সমς কҝালকুলােসর έম჈দЦ
 তাই এΜট আপনার জনҝ খুবই ვ჈Яপূণ κ অধҝায়।
 আিম সীমার সংϡা িদেয় ზ჈ কির
 তাই ধ჈ন একΜট ফাংশন সংϡািয়ত একΜট বҝবধােন সংϡািয়ত করা হেয়েছ এর সমান বҝতীত একΜট বҝতীত এর f x x 
সমান
 তাই আমরা সংϡািয়ত করেত চাই এর ফাংশেনর সীমা বলেত আমরা কী বুΝঝ έযেহতΦ  এর িদেক έঝাকঁx x a 
 তাই এর জনҝ ѾরিলিপΜট আমরা έয সীমার জনҝ বҝবহার করব তা হল সীমার জনҝ আমরা সীমা িলিখ কারণ এর lim x x 

ফাংশেনর এর সােথ ϕবণতা কের f a 
Μঠক এΜট এর এর সীমােক έবাঝায় έযেহতΦ  একΜট অনানুѮািনকভােব থােক  এর মােন িক আনѮুািনকভােব সীমা অДx f x 

এর এর িদেক ϕবণতা হল আসল সংখҝা έযমন িনিব κচাের এর কাছাকািছ যিদ έক έবেছ έনওয়া হয় x x af l fx l x 
অবশҝই এর সমান িবр ুবাদ িদেয় পয κাчভােব কাছাকািছ হেবx 
 তাই আমােক বҝাখҝা করেত িদন  আমরা এই আরিব বলেত িক বুΝঝ  এর কাছাকািছ এবং পয κাчভােব একΜট trarily l 
এর কাছাকািছ
 তাই ধ჈ন আমার একΜট ফাংশন আেছ এবং আমােদর এখােন একΜট এর সমান আেছ এবং এই ফাংশনΜট এরকম িকছΦ  x 
এΜট একΜট এ সংϡািয়ত নাও হেত পাের
 তাই যিদ আমরা এই সংϡাΜট έদিখ তাহেল এর সীমা িহসােব  একΜট এই সংখҝার িদেক έঝাকঁ এমন έয আপিন যিদfx x l 
চান এর মান এর কাছাকািছ হেত চান, তাহেল ধ჈ন আিম চাই আমার এর এই িবр ু সহ এই বҝবধােন fx- l- x- f l 
থাকুক তাহেল এই ছিবΜট έথেক আপিন έদখেত পােরন  যিদ আিম এই বҝবধােন িমথҝা বলার জনҝ আমার έবেছ িনই x 
তাহেল যিদ এখােন থােক এই বҝবধােনর মেধҝ থােক তাহেল এর এই বҝবধােন িমথҝা বেল আিম এই বҝবধানΜটেক x x x f 
বিল έযমন আিম বҝবধােন িমথҝা বিল i
 তাই যিদ এমন έকােনা না থােক তাহেল আমরা বিল έয এর সীমা এর ϕবণতা এর অΝѷЯ έনই এবং যিদ এমন l xx- f- a 
একΜট থােক তেব আমরা বলব έয সীমাΜট এর সমানl l 
 তাই উদাহরণ Ѿ჉প যিদ আিম এই ফাংশনΜট έদিখ তাহেল আমােক একΜট উদাহরণ িলখেত িদন ধ჈ন আমার কােছ আেছ  

এর এই ফাংশন যা এর জনҝ শূেনҝর সমান 0 এর কম এবং এΜট এর έচেয় বড় এর জনҝ 1 এর x f x e  0 x qual
 তাই এΜট হল সমান শূেনҝর সমান যিদ শূেনҝর έথেক কম হয় এবং এΜট একΜট যিদ শূেনҝর έথেক বড় হয়fx x x 
 তাই এখন এখােন আপিন যিদ έদেখন তাহেল এর সীমা এর কােছ έপৗηছায় এই έϠেϏ িবদҝমানx f 0 
 তাই যিদ আপিন έদেখন έয [ িমউΝজক ] আমার έক έথেক 0 যЅু έকােনা বҝবধােন িনেয় যান তাহেল ধনাЮক এর i x b x-
জনҝ আমরা জািন έয এর এর মান 1 এবং έযেকােনা ঋণাЮক এর জনҝ তা যত έছাটই έহাক না έকন।x- f- x-
 আেছ এΜট শূেনҝর সমান
 তাই এই έϠেϏ উЫরΜট হেব না কারণ শূেনҝর έচেয় বড় এেকর সমান এবং শূেনҝর έচেয় έছাট সবসময় শূনҝ x fx x fx 
হয়
 তাই এর έকােনা মান আমােদর চািহদা পূরণ করেব নাl 
 তাই এর ধারণাও রেয়েছ  একতরফা সীমা
 তাই এই έϠেϏ আিম একতরফা সীমা সংϡািয়ত কির 
যােত দΜুট আেছ একΜটেক বাম হােতর সীমা বলা হয় এবং িеতীয়Μট ডান হােতর সীমা
 তাই বাম হােতর সীমা কী
 তাই এΜট এর এর Ѿরিলিপ সীমা িহসােব বҝবহার করেব একΜট িবেয়ােগর ϕবণতা এর মােন হল έয এখােন আমরা x f x 
ফাংশনΜট έদখিছ
 তাই আমােক আবার িদন  এই উদাহরণ еারা বҝাখҝা ক჈ন যােত ফাংশনΜট এর জনҝ 1 0 এর έচেয় বড় শূেনҝর সমান x x 
এবং শূেনҝর έচেয় কম এর জনҝ শূনҝx x 
 তাই এই έϠেϏ এর জনҝ শূেনҝর সমান শূেনҝর έচেয় কম এক জনҝ শূেনҝর সমান বাম িদেক  হােতর সীমার সীমা fx x x 

এর এর শূনҝ িবেয়াগ শূেনҝর সমান, কারণ আিম যিদ এই িবрরু বাম িদেক এই বҝবধােন έকােনা িবр ুিনই তাহেল x x f- fx
একইভােব 0 এর সমান
 তাই বাম হােতর সীমা আমােক িলখেত িদন έযেহতΦ  একΜট িবেয়ােগর িদেক έঝাকঁ এΜট এর সমান যিদ আমরা fx x l fx 
έক িনিব κচাের এর কাছাকািছ হেত পাির  লাইেন দΜুট িমথҝা έবেছ িনেয় l x a 
এর বাম িদেক যেথѭ έছাট έখালা বҝবধান যা 
একΜট িবেয়াগ έডѝা আকােরর িকছΦ ।
  িকছΦ  έডѝা পΝজΜটেভর জনҝ এর জনҝ a 
একইভােব আমরা ডান হােতর সীমা িনধ κারণ করেত পাির 
এΜট এর সীমা еারা িচিҀত করা হয় এর একΜট ъাস এ যাওয়া এΜট এর সমান যিদ έক এর কাছাকািছ করা x x f- l fx l 
যায় έযমন আমরা ზেয় থাকার জনҝ έবেছ িনেয় চাই ।x 
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  একΜট έথেক ъাস ফেম κর একΜট έছাট যেথѭ বҝবধান έডѝা
 তাই এΜটেক ডান হােতর সীমা বলা হয় কারণ আমরা ზধুমাϏ একΜট বҝবধােনর ডানিদেক ফাংশেনর মান িবেবচনা করিছ 
έযখােন বাম হােতর সীমার জনҝ আমরা একΜট έনােটর বাম িদেক একΜট বҝবধােন এর মানვিলেত আςহী έয বাম হােতর x 
সীমার জনҝ ზধুমাϏ এর বাম িদেকর ফাংশেনর মানვিল ვ჈Яপূণ κ এবং একইভােব ডান হােতর সীমার জনҝ ზধুমাϏ a- a-
এর ডানিদেক এর fx-
মানვিল ვ჈Яপূণ κ এছাড়াও এর এর মানვিল এেকবােরই ვ჈Яপূণ κ নয়।a- f-
 সীমা জানার উেгেশҝ এΜট এর এ যাওয়া সীমা বা এর এর বাম হােতর সীমা έত বা এর এর ডান x- af- x x- f- a- x- f- 
হােতর সীমা έত সীমাবд িকনাa-
 তাই আেরকΜট মоবҝ হল έয এর এর সীমা এ যখন এর কােছ আেস এΜট এর সমান যিদ এবং ზধুমাϏ যিদx- f- x x a l 
বাম হােতর সীমা এবং ডান হােতর সীমা 
উভয়ই এর সমান এবং এর সমান থােকx a l 
 তাই সীমাΜট িবদҝমান থােক যিদ এবং ზধুমাϏ যিদ বাম হােতর সীমা এবং ডান হাত থােক  সীমা উভয়ই িবদҝমান এবং উভয়ই

এর সমান  উদাহরণ এর জনҝ 0 এর সমান এর কম এবং এর জনҝ 1 এর সমান 0 এর έচেয় বড় যিদ l r f x x 0 x 
আমরা এর সীমা শূেনҝ চেল যায় িবেয়াগ বাম হােতর সীমা এΜট পিরѬারভােব শূেনҝর সমান এবং এর সীমা।x fx x 

এর শূনҝ ъাস এ যাওয়া এΜট এেকর সমান  x f-
 তাই বাম হােতর সীমা এবং ডান হােতর সীমা উভয়ই 
শূেনҝ িবদҝমান িকᅀ έযেহতΦ  তারা সমান নয় সীমা সীমা এর এর শূেনҝ যাওয়া এΜট Μঠক আেছx x f 
 তাই আমরা থাকেত পাির έয έϠেϏ 
এমনিক বাম হােতর সীমা বাম হাত বা ডান হােতর সীমা িবদҝমান έনই
 তাই আেগর উদাহরেণ আমরা έদেখিছ έয বাম হােতর সীমা এবং ডান হােতর সীমা িবদҝমান িকᅀ তারা সমান নয়
 তাই সীমাΜট িবদҝমান έনই তেব আমরা িক এই έϠেϏ থাকেত পাির? 
 তাই আসুন িবেবচনা কির এই যাক হল এর সাইন বলেত 1 এর এর জনҝ শূেনҝর সমান নয়fx x x x 
 তাই সীমা শূেনҝ যােИ ъাস িবদҝমানx fx 
 তাই আমরা এর সংϡািয়ত করিছ অ-শূেনҝর জনҝ এবং এর হল আপিন যিদ এই ফাংশেনর ςাফΜট আেঁকন x f x x f 
তাহেল এর সাইেনর সমান হেব  মেন রাখেবন έয সাইন 1 বাই এর সমান x x 0 

ফেম κর সমѷ এর সমান যিদ আিম পাই এর উপর এক িনই έযখােন একΜট ϕাকৃিতক সংখҝা Μঠক আমরা জািন έয x x n n 
িচҀΜট পাই এর সমѷ পূণ κসংখҝা ვেণ 0
 তাই যিদ আিম িনই  সমান 1 বাই পাই তারপর সাইন 1 বাই সমান সাইন 1 বাই পাই এর সাইন যা 0 ডােনর x n x x n 
সমান আবার যিদ বাই 2 ъাস এক পাই দুই বাই তাহেল সাইন ওয়ান বাই  এΜট দুই έযাগ এক পাই বাই দুই এর x 1 n x n 
সাইেনর সমান যা িবেয়াগ এক এর শΝЅ ডােনর সমানn 
 তাই έজাড় হেল আমরা এক পাব যিদ িবেজাড় হয় তাহেল আমরা পাই িবেয়াগ এক যিদ আমার এর অоগ κত হয়  n n x 
বҝবধান বলুন,
 তাই যিদ আিম বҝবধােন হেত 1 বাই িনই বলুন 2 έথেক দুই ъাস বাই দুই তাহেল έসটা হল বҝবধােন x n pi n pi pi x 
এক বাই দুই ъাস পাই বাই দুই έথেক এক বাই দুই পাই সমান এক еারা শূনҝ এবং এক ডােনর মেধҝ n pi n fx sin x 
সমѷ মান έনয় কারণ বҝবধােন দুই έথেক ъাস বাই 2 এর সাইন 0 έথেক 1 এর মান έনয় ϕকৃতপেϠ n pi 2n pi pi x 
যিদ আিম 2 έথেক িনই  িবেয়াগ еারা দুই έথেক দুই ъাস পাই দুই еারা তারপর এΜট িবেয়াগ এক έথেক n pi pi n pi 
এক পয κо সমѷ মান έনয়
 তাই আমরা যা έদখেত পাই তা হল আপিন যিদ এই এর ςাফ আকঁার έচѭা কেরন এবং আমার কােছ সাইেনর সমান x fx 
আেছ এর এক еারাx 
 তাই আিম যিদ ডান হােতর সীমােত আςহী হই তাহেল আমােক এই ফাংশেনর মান এর ডানিদেক έদখেত হেব
 তাই আপিন যিদ έদখেত পান έয আিম িকছΦ  এক বাই দুই এন পাই িনই এবং তারপর আমার কােছ দুই এন পাই ъাস পাইpi 
দুই еারা তারপর এর মান পিরবিত κত হয় আেছ শূনҝ έথেক চলুন বিল এΜট একΜটi 
 তাই এΜট শূনҝ έথেক এক পয κо সমѷ মান έনয় এবং তারপর আবার এক еারা দুই এন পাই ъাস পাই আবার শূনҝ হেয় যায় 
এবং তারপের এΜট আবার মাইনাস ওয়ােন যায় তারপর আবার একΜটেত যায়
 তাই আপিন সমান শূেনҝর কাছাকািছ έগেল এΜট έদাদুলҝমান থােকx 
 তাই কী হেব ফাংশনΜট   শূনҝ সহ έযেকােনা বҝবধােন িবেয়াগ এক এবং এেকর মেধҝ έদাদুলҝমান থােক যিদ আিম ডান হােতর
সীমার িদেক তাকাΝИ এই ফাংশেনর এΜট িবদҝমান έনই একইভােব বাম হােতর সীমাΜটও কের  এই ফাংশেনর জনҝ n ot 
িবদҝমান
 তাই এখন পয κо আজেক আিম একΜট ফাংশেনর সীমা সѕেকκ িকছΦ  Ѿϡাত ধারণা িদেয়িছ এখন আিম িরেςস সংϡা 
έদওয়ার έচѭা কির
 তাই এΜটেক সীমার এিপিসলন έডѝা সংϡাও বলা হয়
 তাই Μঠক আেছ
 তাই সংϡাΜট আমরা বিল এর এর έয সীমা িহসােব এর িদেক থােক এΜট একΜট িবদҝমান এবং এর সমান যিদ x f- x x l 
έকােনা এপিসলন পΝজΜটভ έদওয়া হয়,
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 তাই আপিন যিদ έকােনা বাѷব সংখҝা এপিসলন έনন যা ধনাЮক তাহেল έসখােন একΜট বাѷব সংখҝা έডѝা রেয়েছ যা 
ধনাЮক έযমন আিম যিদ ςহণ কির  এমন লাইন হেত হেব έয যিদ িবেয়াগ έডѝার έচেয় কম হয় এবং x mod x a 
শূেনҝর έচেয় বড় হয় তাহেল িবেয়ােগর এর έমাড এΜট এপিসলেনর έচেয় কম হওয়া উিচত আমােক এই িবষয়ვিল x f l 
হাইলাইট করেত িদন
 তাই আমােক ςােফর মাধҝেম আবার বҝাখҝা করেত িদন যােত আমােদর আেছ  এবং হল এর এর সমান এবং x y x f 
আমােদর কােছ িকছΦ  ফাংশন আেছ এখন আমােদর কােছ এই আেছl 
 তাই আমরা আেগ বҝাখҝা কেরিছ 
έয সীমা হল έসই মান যিদ এΜট এমনভােব িবদҝমান থােক έয আিম যিদ বাম িদক বা ডান িদক έথেক এই এর সমান এরx a 
কােছ যাই তাহেল  ফাংশেনর মান  িনিব κচাের এই সংখҝার কাছাকািছ হেয় যায় tion l
 তাই ধ჈ন আিম চাই έয আমার এর িবেয়াগ এপিসলন έথেক ъাস এপিসলেনর মেধҝ থাকা উিচত তাহেল আিম x f l l 
এমন একΜট έডѝা έবেছ িনেত পাির যােত আমার এΜট একΜট িবেয়াগ έডѝা έথেক ъাস έডѝা হেল আমার এই έখালা x  
বҝবধােন িক একΜট িবেয়াগ έডѝা έথেক ъাস έডѝা বҝতীত সјবত এর সমান তাহেল আমার এর এই বҝবধােন x a x f 
থাকা উিচত িবেয়াগ এপিসলন έথেক ъাস এপিসলন উদাহরণѾ჉প আপিন চাইেত পােরন έয এই এপিসলনΜট 0.l l 
1 বলার সমান আপিন যিদ এিপিসলনেক পেয়л ওয়ােনর সমান έনন তেব এখােন একΜট িবেয়াগ έডѝা έথেক ъাস έডѝা 
পয κо যেথѭ έছাট বҝবধান রেয়েছ যার জনҝ ফাংশেনর মান িবেয়াগ পেয়л ওয়ান έথেক ъাস পেয়л ওয়ােনর মেধҝ l l 
এখন আপিন যিদ এই এপিসলনΜটেক έছাট কেরন তাহেল বলুন পেয়л শূনҝ এক তারপরও আেগরΜটর έথেক সјবত έছাট 
আেরকΜট έডѝা আেছ έযমন আিম এখােন έবেছ িনেল আবার এΜট িবেয়াগ পেয়л শূনҝ এক έথেক ъাস পেয়л শূনҝ l l 
এক এর মেধҝ
 তাই এΜট সীমার সংϡা
 তাই মоবҝ έডѝা সাধারণত এর উপর িনভκর কের  িসলনep 
 তাই যিদ আপিন এপিসলনেক έছাট কেরন তেব έডѝােক έছাট করেত হেত পাের
 তাই একΜট উদাহরণ িবেবচনা ক჈ন ফাংশন সমান বগ κেϠϏ এবং তারপর এর এর সীমা যত এর fx x x f x 0 
কাছাকািছ আেস
 তাই আপিন যিদ এই ফাংশনΜট έদখেত পান তেব এΜট খুব  সহজ এΜট একΜট পҝারােবালা
 তাই এখােন আপিন যিদ বাম হােতর সীমা έদখেত পান যিদ আপিন বাম িদক έথেক এই ফাংশনΜটর কােছ যান তেব এΜট এই 
িবрরু কােছ আসেছ যা শূনҝ এবং ডান িদক έথেক আবার যিদ আপিন কােছ যান তেব এΜট শূেনҝর কাছাকািছ হেয় আসেছ
 তাই ςাফ έথেক Ѿϡাতভােব এটা Ѻѭ έয সীমাΜট শূনҝ, আসুন আমরা এিপিসলন έডѝা সংϡা বҝবহার কের এΜট ϕমাণ 
করার έচѭা কির 
এেত আপনােক যা করেত হেব তা হল যিদ আপনােক একΜট এপিসলন έদওয়া হয় তেব আপনােক বলেত হেব έডѝা কী 
এমন অবѸা  সᅀѭ
 তাই আমরা িদেয় ზ჈ কির έয έকান পΝজΜটভ সংখҝা আমরা যা চাই তা চাই আমরা একΜট έডѝা পΝজΜটভ চাই epsilon 
έযমন আমার έমাড যিদ আিম িলিখ তাহেল িবেয়াগ 0 হল 0 এখােন যিদ এΜট ব-еীেপর έচেয় কম এবং 0 এই এর x a s 
έথেক বড় হয়  এটা έবাঝায় έয িবেয়ােগর আমার আমরা দািব করিছ έয সীমাΜট 0 এΜট এপিসলেনর έচেয় কম হওয়া x f 
উিচত অথ κাৎ যিদ έডѝার έচেয় কম এবং শূেনҝর έচেয় বড় হয় তেব এΜট έবাঝােনা উিচত έয বগ κেϠেϏর έমাড mod x x 
এিপিসলেনর έচেয় কম এখন আমরা έদখেত পাΝИ  এখন যিদ এর έমাড έডѝার έথেক কম হয় তেব বগ κেϠেϏর x x 
έমাডΜট έডѝা বগ κেϠেϏর έচেয় কম হেত হেব Μঠকই িকᅀ আমরা চাই έয আমার έমাড বগ κেϠϏΜট এপিসলেনর έচেয় x 
কম হওয়া উিচত
 তাই আমরা যিদ চাই বগ κেϠেϏর έমাড এিপিসলেনর έচেয় কম έহাকx 
 তাই যিদ আমরা এপিসলেনর বগ κমূেলর সমান έডѝা বাছাই কির 
তাহেল έমাড έডѝার έচেয় কম, এর অথ κ হল বগ κেϠেϏর έমাড έডѝা বগ κেϠেϏর έচেয় কম যা এপিসলেনর সমান x x 
এবং έডѝা অবশҝই ইিতবাচক যিদ এপিসলন ধনাЮক হয়
 তাই এপিসলেনর সংϡা έথেক  έডѝা সংϡা এΜট 

বগ κেϠেϏর έসই সীমােক অনুসরণ কের έযেহতΦ  এ যায় এΜটেক শূনҝ হেত হেবx x 0 
 তাই এΜট খুব সাধারণ উদাহরণ িছল িকᅀ এΜট έকবল বҝাখҝা করার জনҝ έয আমরা এই এিপিসলন έডѝা সংϡাΜট কীভােব 
বҝবহার কির তা ϕমাণ করেত έয সীমাΜট িকছΦ  সংখҝার সমান Μঠক আেছ  এর পের আমরা যা করব তা হল আমরা সীমার িকছΦ
ίবিশѭҝ έদখেত পাব
 তাই সীমার িকছΦ  ίবিশѭҝ 
তাই ϕথমΜট হল এই সমΜѭর িনয়ম
 তাই এΜট বেল έয ধ჈ন এবং দΜুট ফাংশন έযমন তারা এর এ িগেয় সীমাবд কের িবদҝমান এবং এর fx gx x af- x 

এ যাওয়ার সীমা এΜটও িবদҝমান থােক তারপর উপসংহারΜট হল ъাস এর সীমা έযেহতΦ  এ যায় এΜট ag- x fx gx x a 
অবশҝই িবদҝমান এবং সীমাΜট ъাস এর সীমার সমান এর সমান έযাগফেলর সমান এবং এর সীমাfx gx x a fx gx 
 তাই সংিϠчভােব বলা হেয়েছ  έয έযাগফেলর সীমা সীমা সীমার έযাগফেলর সমΜѭর সমান সীমার সীমা সমΜѭর সমΜѭর 
সমান যিদ ϕিতΜট সীমা িবদҝমান থােক
 তাই এΜট আবার এমন একΜট িবষয় যা িবѩাস করা খুব কΜঠন নয় έযাগফেলর έসই সীমাΜট হল সীমার έযাগফল িকᅀ আপিন 
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যিদ এΜট ϕমাণ করার έচѭা কেরন তেব এই এিপিসলন έডѝা সংϡাΜট কােজ আেস
 তাই ϕমাণ
 তাই এর এর সীমা έত έগেল এΜট িকছΦ  এক এর সমান এবং সীমা এর ϕবণতা  এর দুই এর সমানx f x a- l x x ag l 
 তাই বҝবহার কের  এর সংϡা যা έবাঝায় তা হল এবং
 তাই আমরা যা έদখােত চাই তা হল দািব হল ъাস এর সীমা কারণ এর ϕবণতা এর সমান এক έযাগ দুইfx gx x a l l 
 তাই এΜট έদখােনার জনҝ আমােদর একΜট έডѝা খুেঁজ έবর করেত হেব শূেনҝর έচেয় বড় এিপিসলন έদওয়া যাক আমােদর 
একΜট έডѝা খুেঁজ έবর করেত হেব
 তাই সবার আেগ আমােদরেক এবং এর সীমা έদওয়া হেয়েছfx gx 
 তাই έযেহতΦ  সীমা ϕবণতা এর এর সমান এক আমরা জািন έয িকছΦ  έডѝা আেছ এমন একΜট পΝজΜটভ আেছ x x af l 
যিদ আমার িবেয়াগ এর έমাড έডѝা 1-এর έথেক কম এবং 0-এর έবিশ হয়, তাহেল এর অথ κ হল িবেয়াগ এর x a- fx l-
মড কম,
 তাই এর পিরবেত κ আিম এখােন έক দুই িদেয় রাখব কারণ এΜট যা বেল তা হল έযেকােনা έদওয়া  epsilon- epsilon-

আপিন একΜট έডѝা খুেঁজ έপেত পােরন έয এΜট ঘটেবepsilon 
 তাই এΜট দুই еারা এর জনҝ সতҝ হওয়া উিচতepsilon 
 তাই এΜট আমার সমীকরণ একΜট একইভােব আিম έদখেত পাΝИ έসখােন একΜট έডѝা দΜুট পΝজΜটভ আেছ έযমন x 
িবেয়াগ একΜট কম έডѝা দুই এবং নয়  এর সমান এই έবাঝােনা উিচত έয িবেয়াগ দুই এর έমাড এΜট কম  এর x a gx l 
έচেয় আবার এিপিসলন বাই টΦ  এর এই দΜুটেক কল করা যাক
 তাই এখন আমােদর যা έদখােত হেব তা হল এমন একΜট έডѝা খুেঁজ έবর করেত হেব যােত আিম এখন িনই আমােদর 
ফাংশনΜট হল ъাস এবং আমােদর ϕমাণ করেত হেব έয সীমাΜট ওয়ান ъাস  দুইfx gx l l 
 তাই যিদ আমরা এফএЊ ъাস ΝজএЊ িবেয়াগ ওয়ান ъাস টΦ  িনই এবং এপিসলেনর έথেক l l 
কম হওয়ার জনҝ আমােদর পরম মােনর পাথ κকҝ করেত হেব
 তাই এΜট িবেয়াগ এক ъাস িবেয়াগ দুই এর έমােডর সমান এবং তারপর আমরা জািন έয এর fx gx l a plus b mod
 তাই এΜট এর এর এর সমান এর কম কারণ এর কারণ fx minus l1 plus mod Gx minus l2 mod a plus b
এর সবসময় এর সমান έথেক কম এখন আমােদর একΜট έমাড έথেক যা έদওয়া হেИ mod mod a plus mod b 
এফএЊ মাইনাস ওয়ােনর এΜট এিপিসলন έথেক দুই বাই কম যিদ মাইনাস এর έমাড έডѝা ওয়ান έথেক কম হয় l x a 
এবং এΜট আবার এিপিসলন বাই টΦ  কম হয় যিদ মাইনাস এর έমাড শূেনҝর έচেয় বড় এবং έডѝা ওয়ােনর έথেক কম হয়x a 
এবং এছাড়াও έমাড  িবেয়াগ শূেনҝর έচেয় বড় এবং έডѝা দুই έথেক কম এΜট এক এবং দুই έথেক এবং এই έযাগফলΜট x a 

এর এিপিসলেনর সােথeq  ual 
 তাই যিদ আিম έডѝােক নূҝনতম έডѝা 1 এবং έডѝা 2-এর সমান হেত έবেছ িনই, তাহেল যিদ িবেয়াগ 0-এর mod x a 
έচেয় বড় এবং έডѝার έচেয় কম হয় তেব έডѝা হল সব κিনє িবেয়াগ হল έডѝা 1-এর έথেক কম  έসইসােথ mod x a 
έডѝা 2 এΜট έবাঝােব έয ъাস ΝজএЊ মাইনাস ওয়ান ъাস টΦ  এর έমাড এΜট এিপিসলেনর έচেয় কমfx l l 
 তাই 
এফএЊ ъাস ΝজএЊ এর সংϡা সীমা ওয়ান ъাস টΦ  Μঠক আেছl l 
 তাই এই িনয়মΜট খুব ვ჈Яপূণ κ হেব কারণ খুব দরকারী কারণ আপিন যিদ পৃথক সীমা জােনন তেব আপিন ফাংশেনর 
έযাগফেলর সীমা খুেঁজ έপেত পােরন ডান িеতীয় সѕিЫর সীমা যিদ আিম এর έযেকান আলফা ვণ িনই έত x f x a-
যায় এΜট এ যাওয়ার আলফা ვণ সীমার সমান এর έযখােন আলফা έযেকান বাѷব সংখҝা এবং এΜট সতҝ যিদ এর x- x x f
এর সীমা িহসােব έত যায় এΜট Μঠক থােকx a 
 তাই আিম যিদ έকােনা বাѷব সংখҝা িদেয় ফাংশনেক ვণ কির তেব এর এই ቀবক ვেণর এর সীমা সমান এর x f x f 
এর ቀবক সমেয়র সীমােত যােত এΜট 
একΜট কেনর সীমা  এর Ѷҝাл টাইম এর এর সীমার ቀবক সমেয়র সমানx f x f 
 তাই ϕমাণ ϕমাণ করেব না আিম এΜটেক একΜট অনুশীলন িহসােব έরেখিছ
 তাই আবার এপিসলন έডѝা সংϡা বҝবহার কের আপনােক খুেঁজ έবর করার έচѭা করা উিচত έডѝা কী যা এই Μঠক আেছ 
 তাই এবং তৃতীয়Μট অবশҝই έযাগফেলর িনয়েমর মেতা যিদ আিম িবেয়াগ এর পাথ κকҝ সীমা ςহণ কির তেব এΜট fx gx x 
এর িবেয়াগ সীমার সীমার সমান যিদ ডান িদেকর সীমাΜট িবদҝমান থােক তেব এΜট έযাগফেলর মেতা  িনয়ম যিদ এর fx fx 
সীমা এবং এর সীমা িবদҝমান থােক তেব পাথ κেকҝর সীমাΜট সীমার পাথ κেকҝর সমান এবং এΜট ϕকৃতপেϠ এক এবং দুΜট gx 
সѕিЫ έথেক অনুসরণ কের অবশҝই έকউ সরাসির এপিসলন έডѝা সংϡা বҝবহার কের ϕমাণ করেত পাের তেব আমােক 
έদখােত িদন  έয এΜট আসেল এক এবং দুই έথেক অনুসরণ কের
 তাই আমােদর কােছ িবেয়াগ আেছ আপিন έকবল এΜটেক ъাস ቀবক িবেয়াগ এর এক ვণ িহসােব fx gx fx x g 
িলখুন
 তাই এখন আমােদর কােছ দΜুট ফাংশেনর έযাগফল এবং এর এক ვণ িবেয়াগ রেয়েছfx x g 
 তাই এই έথেক  এর িবেয়াগ এর সতҝ সীমা এর এর সীমার সমান ъাস এর িবেয়াগ 1 ვণ এর সীমা এΜটx fx g x f x g 
1 ვণ 1 έযাগ িনয়ম еারা এবং তারপর িеতীয় সѕিЫ সীমা еারা এর এক ვণ িবেয়াগ হয় এর এর একვণ সীমা x g x g 
যােত এর িবেয়াগ সীমা এর এর সীমা Μঠক থােকx x x g 
 তাই এΜট িеতীয় έলকচােরর ϕথম έলকচােরর έশেষ িনেয় আেস আিম সীমার আরও িকছΦ  ίবিশѭҝ έদখাব এবং তারপর আমরা
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িকছΦ  করব  আরও উদাহরণ এবং িকছΦ  সীমা গণনা ক჈ন আপনােক ধনҝবাদ 
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