
सभी को नमˋार हम िवशेष ŝप से शंकु वगŘ पर अपनी चचाŊ जारी रखŐगे, हम इस ʩाƥान मŐ दीघŊवृȅ और अितपरवलय के बारे मŐ 
अȯयन करŐ गे और अगले
 इसिलए िपछले ʩाƥान मŐ हमने एक दीघŊवृȅ के िलए ˙शŊरेखा सामाɊ वगैरह के समीकरण के बारे मŐ चचाŊ की यह ʩाƥान पहले 
दीघŊवृȅ के साथ जारी रहेगा
 इसिलए पहले  हम जो चीज Ůाɑ करŐ गे वह  बाहरी िबंदु एक एक से एक दीघŊवृȅ तक ˙शŊरेखा के संपकŊ  की जीवा के समीकरण x y 
के िलए सूũ है,
 इसिलए दीघŊवृȅ वगŊ बटा वगŊ ɘस वगŊ बटा वगŊ एक के बराबर पर िवचार करŐ  और एक एक को मान लŐ अंडाकार के x y b x y 
बाहर एक िबंदु तो हमारे पास यह अंडाकार है और हमारे पास कुछ िबंदु एक एक है जो अंडाकार के बाहर İ̾थत है अब इस िबंदु x y 
से एक एक दो ˙शŊरेखा अंडाकार के िलए खीचंी जा सकती है और हमŐ जो चािहए वह तार खोजने के िलए है तो मान लीिजए िक x y p
यह िबंदु है और और दीघŊवृȅ पर उन िबंदुओ ंके साथ है जहाँ ˙शŊरेखाएँ खीचंी गई हœ और िफर हम इस जीवा के समीकरण q r qr 
को खोजना चाहते हœ तो इसे िबंदु कहते हœ  मान लीिजए िक और दो ˙शŊरेखाएँ हœ जहाँ और दीघŊवृȅ पर İ̾थत हœ, तो tp pq p q r 
मान लीिजए िक िबंदु अभाǛ अभाǛ है और िबंदु डबल अभाǛ डबल अभाǛ दीघŊवृȅ पर है तो ˙शŊरेखा रेखा काq x y r x y 
समीकरण तो  िकसी िबंदु पर ˙शŊरेखा का ˝रण समीकरण अभाǛ अभाǛ अभाǛ Ȫारा एक वगŊ जोड़ अभाǛ बटा x y xx yy 

वगŊ बराबर एक के Ȫारा िदया जाता है,b 
 इसिलए इस मामले मŐ यह रेखा का समीकरण होगा pq 
और इसी Ůकार रेखा का समीकरण दोगुना है  एक वगŊ से डैश ɘस डबल डैश बटा वगŊ एक के बराबर है,pr xx yy b 
 इसिलए ये रेखा और के समीकरण हœ Ɛोिंक िबंदु एक एक pq p px y 

और दोनो ंपर İ̾थत है, Ɛा हमारे पास ऐसा है यिद हम एक डालते हœ  के िलए इस समीकरण मŐ से एक और हमŐ pq p x y pq x 
डैश एक बटा वगŊ ɘस डैश एक बटा वगŊ बराबर एक और दोगुना एक गुणा एक वगŊ ɘस दोगुना एक बटा x y y b x x y y b 
वगŊ िमलता है यह भी बराबर है एक तो हमŐ ये दो समीकरण एक और दो िमलते हœ जो हमŐ खोजने थे  हमŐ रेखा का समीकरण ǒात qr 
करना है,
 इसिलए हमŐ जीवा के समीकरण की आवʴकता है, qr 
इसिलए ȯान दŐ  िक और ये िबंदु डैश डैश और डबल डैश डबल हœ, यिद हमारे पास कोई सीधी रेखा है िजस पर ये q r x y x y 
दोनो ं िबंदु झठू बोलते हœ तो वह सीधी रेखा का समीकरण होगाqr 
 इसिलए समीकरण पर िवचार करŐ  गुणा एक बटा एक वगŊ ɘस गुणा एक बटा वगŊ एक के बराबर यह एक सीधी रेखा काx x y y b 
समीकरण है ȯान दŐ  िक एक और दो का ताȋयŊ एक से है िबंदु जो डैश है डैश q x y 
उपरोƅ रेखा पर İ̾थत है और दो िबंदु का अथŊ है िजसके िनदőशांक को डबल डैश के ŝप मŐ दोगुना कर िदया गया है यह भी r x y 
उसी रेखा पर İ̾थत है अब िकɎी ंदो िबंदुओ ंसे गुजरने वाली एक अनूठी सीधी रेखा है
 इसिलए यह समीकरण और को िमलाने वाली रेखा के समीकरण के अलावा और कुछ नही ंहै,q r 
 इसिलए चंूिक दो अलग-अलग िबंदुओ ंसे गुजरने वाली एक अनूठी सीधी रेखा है, 
समीकरण और को िमलाने वाली रेखा का है, q r 
इस Ůकार हमŐ जो िमलता है वह यह है िक का समीकरण qr 

एक बटा एक वगŊ है यूरे ɘस वाई एक बटा बी वगŊ बराबर एक तो ȯान दŐ  िक यह समीकरण एक िबंदु एक एक पर ˙शŊरेखा xx x y 
रेखा के समीकरण के समान िदखता है लेिकन इस मामले मŐ िबंदु एक एक अंडाकार के बाहर İ̾थत है,x y 
 इसिलए हमारे पास यह है दीघŊवृȅ और हमारे पास कोई िबंदु एक एक है और िफर इस दो िबंदु और को िमलाने वाली जीवा x y q r 
का समीकरण दीघŊवृȅ पर एक िबंदु पर ˙शŊरेखा रेखा के समीकरण मŐ एक एक को जोड़ने के अलावा और कुछ नही ंहै, यह हमŐ x y 
देता है  जीवा के समीकरण के िलए सूũ आगे हम इस सम˟ा को करŐ गे यह सािबत करते हœ िक दीघŊवृȅ पर िकसी भी िबंदु पर सामाɊ 
रेखाओ ंके बीच के कोण को समिȪभािजत करता है
 इसिलए हम एक आरेख बनाते हœ हमारे पास एक दीघŊवृȅ है और मान लीिजए िक एक िबंदु है तो हम Ɛा दो फ़ॉसी हœ, उɎŐ एक p f 
और दो कहते हœ और मान लीिजए िक हम दीघŊवृȅ पर कोई िबंदु लेते हœ और िफर हम फ़ोकस फ़ॉसी को इस िबंदु से िमलाने f p p 
वाली रेखा को देखते हœ जो हमŐ सािबत करना है िक इस िबंदु पर सामाɊ है यह सामाɊ रेखा है यह कोण को इस Ůकार p b  
समिȪभािजत करता है तािक  समिȪभािजत कोण एक दो पर अिभलंब िदखाया जा सके तो हम Ɛा करŐ गे िक हम इस p f pf 
दीघŊवृȅ को देखŐ और िबंदु और दो एक और दो को देखŐ और यहाँ ठीक है तो आइए हम इसके कोण के िȪभाजक को p foci f f 
देखŐ,
 इसिलए कोण एक दो का कोण िȪभाजक है और हमŐ जो िदखाना है वह यह है िक हमŐ यह िदखाने की आवʴकता है िक pn f pf 
यह सामाɊ है
 इसिलए जब आवʴकता हो तो कोण के िलए सामाɊ है  दीघŊवृȅpn 
 इसिलए चंूिक हमने इस कोण को िȪभाजक ले िलया है, आइए हम इन कोणो ंको थीटा कहते हœ, अब आइए हम उस रेखा को देखŐ जो इस

के लंबवत है तो यह कोण बटा दो घटा थीटा है यह भी बटा दो घटा थीटा हैpn pi pi 
 इसिलए पी से गुजरने वाली रेखा पर िवचार करŐ  जो पीएन के लंबवत है,
 इसिलए यह सािबत करना िक पीएन सामाɊ है , यह सािबत करने के बराबर है िक यह रेखा ˙शŊरेखा है,
 इसिलए यह िदखाएगा िक यह रेखा अंडाकार के िलए ˙शŊक है िजसका अथŊ है िक हमŐ यह िदखाना होगा िक यिद वहां है  कोई अɊ 
िबंदु इस रेखा पर दीघŊवृȅ पर नही ंहोना चािहएq  q 
 इसिलए इस लंबवत रेखा पर एक िबंदु लŐ मुझे िफर से िचũ बनाने दŐ  यह िबंदु यह है यह एक है और दो अब दीघŊवृȅ q p n f f x 
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वगŊ का समीकरण मान लीिजए एक वगŊ जोड़ वगŊ बटा वगŊ एक के बराबर है तो इस रेखा से पर İ̾थत एक िबंदु पर िवचार y b f p 
करŐ  जो फोकस दो से दो तरह की दूरी पर हैf 
 इसिलए यह दूरी दो गुना हैpl 
 इसिलए रेखा पर िबंदु पर िवचार करŐ  l 

इस तरह की दूरी दो यह दो के बराबर है अब हम इस रेखा पर कोई िबंदु लेते हœ, हमŐ यह सािबत करना होगा िक f 2 p f l a q 
यह दीघŊवृȅ के बाहर हैq 
 इसिलए यह दूरी दो है Ɛा है तो अब इन दोनो ंपर ȯान दŐ   दो दो की दूरी के बराबर है जो दो जमा की दूरी सेa a , l f qf ql 
कम है,
 इसिलए यिद मœ इस िबंदु को दो से िमलाता šं और यह केवल िũभुज की दो भुजाओ ंका योग तीसरी भुजा से अिधक हैq f l 
 इसिलए दो जमा की दूरी से सƢी से बड़ा है qf ql, lf 2 
जो िक लेिकन मœ ओके के बारे मŐ Ɛा कह सकता šं , आइए हम इस को देखŐ,i  s 2 a qf one 
 इसिलए ȯान दŐ  िक चंूिक कोण एक दो को समिȪभािजत करता है,pn f pf 
 इसिलए हमŐ वह कोण एक को समिȪभािजत करता है, Ɛोिंक यह लंबवत रेखाएं हœpq f pl 
 इसिलए यिद आप देखना चाहते हœ  यह अगर यह कोण थीटा है और यह कोण भी थीटा है तो यह कोण बटा 2 घटा थीटा है यह भी pi 

बटा 2 घटा थीटा है औरpi 
 इसिलए यह कोण िफर से बटा दो घटा थीटा है ये दोनो ंकोण बराबर हœpi 
 इसिलए हम देखते हœ िक कोण एक का समिȪभाजक है औरpq f pl 
 इसिलए ये दो िũभुज सवाōगसम हœ और
 इसिलए बराबर एक हैql qf 
 इसिलए एक के बराबर है तो इसका Ɛा अथŊ है िक दो अब दो जमा एक से सƢी से कम है ql qf a qf qf 
याद रखŐ िक दीघŊवृȅ ऐसा है िक दीघŊवृȅ पर िकसी भी िबंदु के िलए दो नािभयो ंसे दूरी का योग दो के बराबर होता है Ɛोिंक यहाँ दूरी a 
का योग दो से अिधक है इसका अथŊ है दीघŊवृȅ के बाहर İ̾थत है औरa q 
 इसिलए जब हम  पास होना  िसȠ िकया गया है िक यह दीघŊवृȅ के िलए सामाɊ है, ठीक है, अगली सम˟ा  एक दीघŊवृȅ के कŐ ū सेpn 
˙शŊरेखा तक लंबवत के पैर के ̾थान को खोजने की आवʴकता है,
 इसिलए मान लीिजए िक हमने दीघŊवृȅ को मानक ŝप वगŊ गुणा एक वगŊ ɘस वगŊ मŐ माना है।x y 
  बी वगŊ Ȫारा बी 
से अिधक के साथ एक के बराबर,
 इसिलए हमारे पास अब यह अंडाकार है जो हमŐ करने की आवʴकता है मान लीिजए िक मœ अंडाकार के िलए कोई सामाɊ ˙शŊरेखा 
लेता šं और िफर यिद आप फॉसी एफ 1 और एफ 2 को देखते हœ तो आप लंबवत आकिषŊत कर सकते हœ फ़ॉसी और से f1 f2 
˙शŊरेखा तब हमŐ ऐसे सभी िबंदुओ ंका ̾थान ǒात करना होगा तािक हम जान सकŐ  िक ˙शŊरेखा का समीकरण इतना याद िदलाता है िक 
˙शŊरेखा का समीकरण िजसका ढलान है, Ȫारा ɘस के बराबर िदया जाता है जहाँ वगŊ है  एक वगŊ एम वगŊ ɘस बी m y mx c c 
वगŊ तो एम के िकसी भी िनिʮत मूʞ के िलए दो ˙शŊरेखाएं हœ जो िक बराबर एमएƛ ɘस या माइनस वगŊ के वगŊ मीटर ɘस बी वगŊ y 
के बराबर है यह हमŐ िविभɄ के िलए ˙शŊरेखा का समीकरण देता है के मान अब अगर हमŐ यह पता लगाना है िक यह कोई सामाɊ m 
िबंदु है लंब का पाद है तो समीकरणhk 
 इसिलए यिद अʙिवराम से लंब का पैर है और शूɊ से शूɊ है तो h k foci ae 

को िमलाने वाली रेखा का यह ढलान  दो फ़ॉसी माइनस वन बटा मी है Ɛोिंक यह ˙शŊरेखा रेखा के लंबवत है औरhk 
 इसिलए समीकरण माइनस ज़ीरो बराबर माइनस वन बटा गुना माइनस या ɘस ए होगा इसका मतलब है िक एमके ɘस k m x 
एƛएƛ एच सॉरी एमके ɘस एच ˍायर बराबर है  एक वगŊ ई वगŊ के िलए यह एक समीकरण भी है एच अʙिवराम के ˙शŊरेखा रेखा 
पर İ̾थत है
 इसिलए जहां ˙शŊरेखा रेखा का समीकरण यह है तो घटा वगŊ एक वगŊ के बराबर है मीटर वगŊ ɘस बी वगŊ यह समीकरण दो है k mh 
यिद हम एक जोड़ते हœ और  दो तो हमŐ एम वगŊ के वगŊ ɘस एच ˍायर ɘस दो एमएचके ɘस के ˍायर ɘस एम ˍायर एच ˍायर 
माइनस दो एमएचके बराबर एक वगŊ ई वगŊ ɘस एक वगŊ एम वगŊ ɘस बी ˍायर िमलता है,
 इसिलए हम देखते हœ िक यह यहां रȞ हो जाएगा  इसका मतलब है िक एक ɘस एम वगŊ आम है और हमŐ एच वगŊ ɘस के वगŊ एक वगŊ 
के बराबर िमलता है ई वगŊ Ɛा है ई वगŊ 1 घटा बी वगŊ एक वगŊ ɘस एक वगŊ मीटर वगŊ ɘस बी वगŊ है तो यह एक वगŊ शूɊ से बी के 
बराबर है  ˍायर ɘस ए ˍायर एम ˍायर ɘस बी ˍायर बी ˍायर कœ िसल और यह एक वगŊ गुणा एक ɘस एम वगŊ के बराबर है
 इसिलए एक ɘस एम वगŊ को रȞ िकया जा सकता है और यह एच वगŊ ɘस के वगŊ को एक वगŊ के बराबर देता है Ɛोिंक यह िकसी भी 
के िलए सच है  अʙिवराम जो लंबवत का पैर हैh k 
 इसिलए ̾थान वगŊ है और वगŊ एक वगŊ के बराबर हैx y 
 इसिलए इस िचũ मŐ यह अʙिवराम दीघŊवृȅ के कŐ ū मŐ कŐ िūत िũǛा के वृȅ पर İ̾थत है,h 
 इसिलए इसे सहायक वृȅ कहा जाता है
 इसिलए फ़ॉसी से टŐगŐट तक लंबवत के पैर के ̾थान का पैर अंडाकार का सहायक सकŊ ल है ठीक है अगली सम˟ा हम यह िनधाŊįरत 
करना चाहते हœ िक  इस सम˟ा को हल करने के िलए एक अंडाकार मŐ िलखे गए िũभुज का अिधकतम संभव Ɨेũ Ɛा है आइए हम 
दीघŊवृȅ पर एक सामाɊ िबंदु के िलए पैरामीटर का उपयोग करŐ , तो आइए एक बराबर तो एक कोस थीटा बी पाप थीटा बी के बराबर एक
कॉस फी बी साइन फी सी के बराबर एक कॉस पीएसआई बी पाप साई बी अंडाकार एƛ पर कोई तीन िबंदु  वगŊ बटा वगŊ ɘस वगŊ y 
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बटा वगŊ एक के बराबर है,b 
 इसिलए हम दीघŊवृȅ पर िकɎी ंतीन िबंदुओ ंपर िवचार कर रहे हœ जहां थीटा फी और साई उǄारण िũकोण हœ,
 इसिलए थीटा फी साई  िबंदुओ ंके सनकी कोण हœ,
 इसिलए हमने इसमŐ देखा  अंितम वगŊ िक यिद हमारे पास यह दीघŊवृȅ है और यिद हम यहां कोई िबंदु और लेते हœ तो यह सनकी ab c 
कोण कुछ भी नही ंहै, लेिकन अगर मœ सहायक वृȅ को देखता šं तो हम सहायक वृȅ पर संबंिधत िबंदुओ ंको देखते हœ तो आइए इस िबंदु 
को देखŐ  यह िबंदु और के अनुŝप एक िबंदु है यह है और यह िबंदु हैp q c c r 
 इसिलए यह थीटा फी और साई वाˑव मŐ िबंदु का कोण हैp 
 इसिलए िबंदु थीटा पाप थीटा Ɨमा करŐ  एक पाप थीटा तो मुझे िलखने दो अगले ̾थान मŐ p a cos b a cos theta  I  t 
तो बराबर बराबर बराबर p a cos theta a sin theta q a cos phi a sin phi now r a cos psi a

सहायक सकŊ ल वगŊ ɘस वगŊ के बराबर अंक के बराबर होने दŐ   एक वगŊ अब याद करता है िक यिद हमारे पास sin psi b x y 
एक एक दो दो और तीन तीन के ŝप मŐ िकɎी ंतीन िबंदुओ ंके िनदőशांक हœ तो िũभुज का Ɨेũफल िजसका शीषŊ x y x y x y x 

एक एक दो दो तीन तीन है , हम का आधा है एक एक एक दो दो एक और तीन तीन एक के y x y x y x y x y x y 
िनधाŊरक को देखŐ और इसका िनरपेƗ मान िũभुज का Ɨेũफल देता है
 इसिलए हम इस सूũ का उपयोग करŐ गे
 इसिलए िũभुज का Ɨेũफल आधे गुना के बराबर है।a abc 
  एƛ के िनधाŊरक पर एक कॉस थीटा है एƛ 2 वाई 1 है बी साइन थीटा 1 एक कॉस फी बी पाप फी 1 और एक कॉस साई बी पाप साई 
एक यह आधे के बराबर है पहले कॉलम से आम है और बी है  दूसरे कॉलम से आम तो आधा एबी गुना कॉस थीटा पाप थीटा 1 कॉस फी 
साइन फी 1 और कॉस  साई पाप साई 1.
 
िũभुज का Ɨेũफल भी Ɛा है जहाँ अब िũǛा के सहायक वृȅ पर िबंदु हœ,pqr pqr 
 इसिलए यहाँ अंतर केवल िनदőशांक है थीटा के बजाय मेरे पास एक पाप थीटा है इसी तरह एक y b sin cos phi a sin  
फी वन ए कॉस साई ए पाप साई एन वन यह आधे वगŊ गुना के बराबर है Ɛोिंक थीटा पाप थीटा एक कोस फी साइन फी वन और कॉस 
साई पाप साई एक तो यह यहाँ समान है
 इसिलए हम जो देखते हœ वह है
 इसिलए िũभुज का Ɨेũफल  िũभुज के Ɨेũफल से एबीसी बराबर है अगर मœ इन दोनो ंको िवभािजत करता šं तो मुझे यह अनुपात pqr 
बी बटा ए िमलता है,
 इसिलए हम देखते हœ िक अंडाकार पर अंिकत िकसी भी िũभुज का Ɨेũ िनरंतर अनुपात बी बटा ए और संबंिधत िũभुज पीƐूआर के Ɨेũ 
मŐ है।
 सहायक सकŊ ल
 इसिलए िũभुज एबीसी का Ɨेũफल िũभुज पीƐूआर के एक गुना Ɨेũ के बराबर बी के बराबर है अब यह पीƐूआर िũǛा के एक सकŊ ल
मŐ खुदा Šआ एक िũकोण है,
 इसिलए हम जानते हœ िक इसका अिधकतम Ɨेũफल कब है
 इसिलए इस तȚ को िफर से याद करŐ  िũकोण पीƐूआर 
एक के अंदर खुदा Šआ है  िसरो  िũभुज के समबाŠ होने पर का अिधकतम Ɨेũफल होता है ,cle 
 इसिलए यिद मेरे पास िũǛा का यह वृȅ है और िफर हम इस िũभुज का अिधकतम संभव Ɨेũ चाहते हœ यह ठीक तब होता है जब pqr 
यह िũभुज समबाŠ िũभुज होता है,
 इसिलए यिद हमारे पास यह है तो यह इसका कŐ ū है  वृȅ हम इस िũǛा को के बराबर मान रहे हœ औरpqr a 
 इसिलए हम यह पता लगा सकते हœ िक इस समबाŠ िũभुज का अिधकतम संभव Ɨेũफल Ɛा है Ɛोिंक यिद आप इस कोण को 6 बटा 

देखते हœ तो यह भुजा की लंबाई 2 गुना होगी बटा 6 जो 2 ए गुणा ŝट 3 बटा 2 ŝट 3 गुना ए के बराबर है,pi cos pi  
 इसिलए यिद ए इस सकŊ ल की िũǛा है 
तो पƗ की लंबाई गुना ए है औरqr 3 
 इसिलए िũभुज पीƐूआर का अिधकतम Ɨेũफल ŝट तीन बटा चार के बराबर है  गुना भुजा की लंबाई वगŊमूल तीन एक वगŊ जो इसके 
बराबर है तीन मूल तीन बटा चार एक वगŊ होगा और
 इसिलए 
िũभुज एबीसी का अिधकतम Ɨेũफल बी गुणा होगा यह 3 मूल 3 बटा 4 एक वगŊ जो वŐ के बराबर है री ŝट Ūी बाय फोर गुना एबी तो यह 
एक दीघŊवृȅ मŐ अंिकत िũभुज का अिधकतम संभव Ɨेũ है,
 इसिलए यह हमŐ अगले ʩाƥान मŐ इस ʩाƥान के अंत मŐ लाता है 
हम हाइपरबोला और आयताकार हाइपरबोला पर कुछ सम˟ाएं करŐ गे धɊवाद Pru
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