
ਕੋਿਨਕ ਭਾਗਾਂ 'ਤੇ ਲੈਕਚਰ 6 ਿਵੱਚ ਤੁਹਾਡਾ ਸੁਆਗਤ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਪਿਹਲਾਂ ਅਸੀ ਂਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਦੇ ਨਾਲ ਪਲੱਸ ਦੇ ਲਾਂਘੇ ਦੇ ਿਬੰਦਆਂੂ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਵਾਂਗੇ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਪੈਰਾਬੋਲਾ x y mx c y
ਵਰਗ ਨੰੂ ਚਾਰ ਐਕਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਹੈ। ਿਸਰਲੇਖ ਮੂਲ 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਧੁਰਾ ਧੁਰਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪੈਰਾਬੋਲਾ x y 
ਵਰਗ ਦਾ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਕੁਝ ਲਾਈਨ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਿਤੰਨ ਸੰਭਾਵਨਾਵਾਂ ਹਨ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਸ ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਕੱਟਦੇ m x c y 
ਹਾਂ। ਦੋ ਿਬੰਦਆਂੂ ਿਵੱਚ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਜਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਉਹ ਲਾਈਨ ਹੋ ਸਕਦੀ ਹੈ ਜੋ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਿਵੱਚ ਕੱਟਦੀ ਹੈ, ਿਜਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਇਹ ਰੇਖਾ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਦੀ 
ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਜਾਂ ਅਿਜਹਾ ਹੋ ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕ ਰੇਖਾ ਪੈਰਾਬੋਲ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਕੱਟਦੀ ਉਦਾਹਰਨ ਲਈ
ਇਸ ਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਿਤੰਨ ਕੇਸ ਹਨ। ਲਾਈਨ ਇੱਕ ਦੋ ਿਤੰਨl l l 
ਇਸ ਲਈ ਿਤੰਨ ਸੰਭਾਵਨਾਵਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਗ୥ਾਫ ਤୌ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਪਿਹਲੇ ਦੋ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਿਬੰਦ ੂਹਨ ਦਜੂਾ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਅਤੇ ਤੀਜਾ 
ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਕੋਈ ਿਬੰਦ ੂਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਅਸੀ ਂ
ਇਸ ਲਈ ਸਿਥਤੀ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣਾ ਚਾਹਾਂਗੇ ਸਾਰ ੇਇਹ ਿਤੰਨ ਕੇਸ ਬੀਜਗਿਣਿਤਕ ਤੌਰ 'ਤੇ
ਇਸ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਦੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਿਬੰਦਆਂੂ ਦੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਿਬੰਦਆਂੂ ਦਾ ਪਤਾ ਲਗਾਉਣ ਲਈ ਅਤੇ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪੈਰਾਬੋਲਾ y mx c y 
ਵਰਗ ਅਸੀ ਂਹੱਲ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਸੀ ਂਪੈਰਾਬੋਲਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਰਖੱਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਪਲੱਸ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ y mx c mx c 
ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇਹ ਵਰਗ ਵਰਗ ਜੋੜ 2 ਜੋੜ ਵਰਗ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਵਰਗ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਗੁਣਾ m x mcx c ax m x mc 
ਘਟਾਓ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਜੋੜ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ 0 ਹੈ।c 
ਇਸ ਲਈ ਦੀਆਂ ਜੜ୧ਾਂ ਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਣ ਦਾ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਿਬੰਦ ੂਦਾ ਹੋਵੇਗਾ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਮੀਕਰਨ x x mx c y 
ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਹਣੁ ਇਹ ਇੱਕ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਵੱਚ y x 
ਜਾਂ ਤਾਂ ਦੋ ਹਨ ਵਾਸਤਿਵਕ ਅਤੇ ਵੱਖਰ ੇਰਟੂਾਂ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਰਟੂਾਂ ਲਈ ਅਸਲੀ ਅਤੇ ਵੱਖੋ-ਵੱਖਰੇ ਰਟੂ ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਅਸਲੀ ਰਟੂ ਜਾਂ ਦੋ ਗੈਰ-ਅਸਲ 
ਗੁੰਝਲਦਾਰ ਰਟੂ ਹਨ, ਉਸ ਲਈ ਸ਼ਰਤ ਇਹ ਹੋਵੇਗੀ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਨ ਦੇ ਿਵਤਕਰੇ ਵਾਲੇ ਿਵਤਕਰੇ ਨੰੂ 2 ਘਟਾਓ 2 ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ mc a 
ਹੈ। ਵਰਗ ਘਟਾਓ 4 ਵਾਰ ਵਰਗ ਵਰਗ ਜੋ ਿਕ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤੁਸੀ ਂਕੱਢ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 4 ਪਲੱਸ m c m m amc 
ਚਾਰ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਵਰਗa m c 
ਇਸ ਲਈ ਵਰਗ ਵਰਗ ਨੰੂ ਰੱਦ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ 16 ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਮਾਇਨਸ ਏਐਮਸੀ ਇਸਲਈ ਚੌਰਾਹੇ ਦੇ ਦੋ ਿਬੰਦ ੂਹਨ ਜੇਕਰm c 
ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਏਐਮਸੀ 0 ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਐਮਸੀ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਸਿਥਤੀ ਹੈ ਜਦୌ ਿਵਤਕਰਾ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਦੋ ਿਬੰਦ ੂ
ਹੁੰਦੇ ਹਨ ਜੇਕਰ ਿਵਤਕਰਾ ਕਰਨ ਵਾਲਾ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਹੁੰਦਾ ਹੈ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਭਾਵ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਕੋਈ ਿਬੰਦ ੂਨਹੀ ਂਹਨ ਜੇਕਰ ਤୌ mc a mc 
ਘੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਸ਼ਰਤਾਂ ਹਨ ਜੇਕਰ ਤୌ ਵੱਡਾ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਦੇ ਦੋ ਮੁੱਲ ਿਮਲਦੇ ਹਨa mc x 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦੇ ਦੋ ਿਬੰਦ ੂਿਮਲਦੇ ਹਨ। ਲਈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਰੇਖਾ a mc 
ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਦੀ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਤୌ ਘੱਟ ਹੈ ਤਾਂ ਇੰਟਰਸੈਕਸ਼ਨ ਦਾ ਕੋਈ ਿਬੰਦ ੂਨਹੀ ਂਹੈ, ਇਸਲਈ ਜਦୌ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੇਖਾ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦੀ ਹੈ ਤਾਂ a mc mc y mx 
ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਨੰੂ ਕੱਟਦੀ ਹੈ । ਿਸਰਫ਼ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦਾ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਅਰਬੋਲਾ ਵਰਗ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਉਹ ਿਬੰਦ ੂਕੀ ਹੈ c p y 
ਿਜਸ 'ਤੇ ਇਹ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਿਜਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਨ ਤୌ ਦੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਜਦୌ ਿਵਤਕਰਾ 0 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ x x 
ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਿਬੰਦ ੂ ਕੌਮਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਕੁਆਡ୥ੈਿਟਕ ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਪਲੱਸ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਜੜ୧ਾਂ ਲਈ ਅਸੀ ਂਘਟਾਓ x y ax bx c 

ਬਾਇ ਦੋ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਜੋ ਘਟਾਓ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨੰੂ ਦੋ ਵਰਗ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਜਾਵੇ ਪਰ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ b a mc a m a mc 
ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਿਜਵୈ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਘਟਾਓ ਦੋ ਨੰੂ ਦੋ ਵਰਗ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈmc mc m 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਨੰੂ ਵਰਗ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਜਾਂ ਨਾਲ ਅਤੇ ਨੰੂ ਨੰੂ ਨਾਲ ਸਮੀਕਰਨ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਿਵੱਚ mc m c m x c m y mx c 
ਪਾਉਣਾ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਿਦੰਦਾ ਹੈ। ਗੁਣਾ ਪਲੱਸ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਰੇਖਾ ਬਰਾਬਰ ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ ਚਾਰ y m x c by m c c y mx plus c c 
ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਦਾ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਕੌਮਾ ਦੋ ਬਸ਼ਰਤੇ ਗੁਣਾ ਬਰਾਬਰ ਹੋਵੇ। ਤਾਂ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਲਿਖਆ ਜਾ y m c m c a 
ਸਕਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਪਲੱਸ ਅਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨਾਲ ਸੰਬੰਿਧਤ ਹਨ। ਆਉ ਅਸੀ ਂਪੈਰਾਬੋਲਾ mx c mc a mc a n ext 

ਵਰਗ ਦੇ ਦੀ ਕੋਰਡ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲੱਭੀਏ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ y a y 
ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਪੈਰਾਬੋਲਾ 'ਤੇ ਕੋਈ ਦੋ ਿਬੰਦ ੂਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਸ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਿਕੰਨੀ ਹੋਵੇਗੀ? chord pq
ਇਸ ਲਈ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟਸ ਅਤੇ ਕੋਲ ਦੋ ਦੋ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਹਨ ਅਤੇ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇਸ ਰਖੇਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ps x one y one q x y y 
ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਹੈ, ਤਾਂ ਪੈਰਾਬੋਲ 'ਤੇ ਅਤੇ ਦੋ ਦੋ ਨੰੂ ਜੋੜਨ ਵਾਲੀ ਕੋਰਡ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਹੈ। ਵਰਗ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ mx c x one y one x y y l 
ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਕੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਦੋ ਨੰੂ ਜੋੜਨ x x y y x y x y 
ਵਾਲੀ ਰਖੇਾ ਦਾ ਸਮੀਕਰਨ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਇੱਥੇ ਢਲਾਣ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਢਲਾਨ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ y m y y y y 
ਬਾਇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤਾਂ ਇਹ ਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਿਜੱਥੇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ x x x x ah y mx c m y 

ਦੋ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇਹ ਅਸੀ ਂਲੈ ਰਹੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਲ୊ਦੇ y x x c y1 x x 
ਹਾਂ ਇਹ ਕੋਰਡ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਹੈ ਿਕ ਲਾਈਨ ਦਾ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਿਫਰ ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਨਹੀ ਂਤਾਂ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ pq x x 1 x 2 y 
ਿਵੱਚ ਿਸਰਫ ਇੱਕ ਅੰਤਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਕਰਵ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਹੈ ਤਾਂ ਜੋ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਗਣਨਾ ਕੀਤੀ ਜਾ ਸਕੇ,
ਇਸ ਲਈ ਨੋਟ ਕਰ ੋਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਕੋਰਡ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੇ ਮੋਡ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ x x l y y y 
ਵਰਗ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਆਓ ਨੰੂ ਕਾਲ ਕਰੀਏ ਅਤੇ ਦੋ ਵਰਗ ਵੀ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਅਤੇ ਇੱਕ a x x y y y y y y 
ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਮੁੱਲ ਿਵੱਚ ਚਾਰ ਦਾ ਿਸਰਫ ਦੋ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਦਾ ਚਾਰ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੈ ਪਰ ਉਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਿਜੱਥੇ y ax one ax one x 
ਇੱਕ ਦੋ ਤୌ ਵੱਖਰਾ ਹੈ ਿਫਰ ਇਹ ਰੇਖਾ ਧੁਰੀ ਦੇ ਸਮਾਨਾਂਤਰ ਨਹੀ ਂਹੈ ਅਤੇ ਹਣੁ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਰੇਖਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਦੇਿਖਆ ਹੈ ਿਕ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇੱਕx y x x 
ਅਤੇ ਦੋ ਉਸ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਸੰਤੁਸ਼ਟ ਕਰਦਾ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਿਲਆ ਹੈ ਵਰਗ ਵਰਗ ਜੋੜ ਦੋ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਦੋ । ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ x m x mc a x c 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੋ ਚਤੁਰਭੁਜ ਸਮੀਕਰਨ ਦੀਆਂ ਜੜ୧ਾਂ ਦਾ ਜੋੜ ਿਮਨੂ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ x x s b a

ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਦੋ ਬਾਇ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦੋ ਜੜ୧ਾਂ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ So mc a m x x c by a
ਵਰਗ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਇੱਕ ਜੋੜ ਦੋ ਪੂਰੇ ਹੋਣਗੇ। ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਇਕ ਦੋ ਜੋ ਪਲੱਸ So c m x x x x x x x 1 x 2 

ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 4 ਗੁਣਾ ਤୌ 4 ਘਟਾਓ 2 ਇੱਕ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 4 ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਹੈ ਵਰਗm mc x 1 x 2 c m 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਨੰੂ 4 ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਦਆੁਰਾ 4 ਗੁਣਾ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਵਰਗ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 4 ਪਲੱਸ 4 ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂ ਨੰੂ 4 m m c amc a m 
ਬਾਹਰ ਲੈ ਰਹੇ ਹਾਂ
ਇਸ ਲਈ ਵਰਗ ਵਰਗm c 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਰੱਦ ਹੋ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਿਵੱਚ ਸੋਲਾਂ ਗੁਣਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ। ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਚਾਰ ਅਤੇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ a mc m y y
ਦੋ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਤੇ mx 1 c mx 2 c m x x m c 
ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਕੋਰਡ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਘਟਾਓ x x y y x 1 x 2 
ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਪਲੂ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਮਾਡ ਇੱਕ m x 1 x 2 s m x 
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ਘਟਾਓ ਦੋ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਸੋਲ୧ ਾਂ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ ਤୌ ਚਾਰ ਿਮਿਲਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਇੱਕ ਜੋੜ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਗੁਣਾ x x x mc m m m 
ਵਰਗ ਦੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ । ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਅਤੇ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਕੋਰਡ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂmc x 1 x 2 
ਫਾਰਮੂਲਾ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਨ ਲਈ ਅਤੇ ਦਾ ਮੁੱਲ ਅਤੇ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਰੱਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਇੱਕ m c x one y one x two y two l x y y
ਦੋ ਦੇ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ m y y x x c y y y x x
ਦੋ ਵਾਰ ਲਗਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂਟ୊ਜ୊ਟ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭਾਂਗੇ ਇਸਲਈ ਟ୊ਜ୊ਟ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ x one OK y 
ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂ ਉਤੇੱx one y one 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਇੱਕ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਕੁਝ ਿਬੰਦ ੂਹੈ। ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਉਤੱੇ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਬੰਦ ੂ ਉਤੇੱ ਇਸ x one y one x one y one 
ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭਣਾ ਚਾਹੁੰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਰੇਖਾ ਿਵੱਚ ਢਲਾਨ ਹੈ ਿਫਰ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਤਾਂ ਹਣੁ ਸਪਰਸ਼ ਰਖੇਾ ਘਟਾਓ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤੀ m y y 
ਗਈ ਹੈ। ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਲੱਸ ਮਾਫ਼ ਕਰਨਾ m x x y mx my equal to mx plus y one minus 

ਆਓ ਇਸ ਨੰੂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਰੱਖੀਏ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਰੇਖਾ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ ਦਾ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ mx one c y 4ax a mc a
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਇਹ ਵਰਗ ਇੱਕ ਮੇਰਾ ਇੱਕ ਜੋੜ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਤୌ ਦਾ ਮੁੱਲ ਕੀ ਹੈ m y mx m x m 
ਇਹ ਬਰਾਬਰ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਮੂਲ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਦਾ ਦੋ ਨਾਲ ਭਾਗ ਦੋ ਇੱਕ ਹੈ ਪਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਚਾਰ m y 1 y m x y 
ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਉਤੱੇ ਿਪਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਇੱਕ ਹੈx y m y x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਢਲਾਨ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸ ਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੋ ਇੱਕ ਇੱਕ ਨਾਲ ਵੀ ਿਲਿਖਆ uh m y x m y x y 
ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਪਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਹੈ ਇੱਕ ਨੰੂ ਦੋ ਇੱਕ ਨਾਲ ਭਾਗ ਇੱਕ ਤਾਂ ਇੱਕ ਇੱਥੇ ਰਦੱ ਕਰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸਾਨੰੂ ਦੋ ਭਾਗ ਇੱਕ ਿਮਲਦਾ ਹੈy x y x a y 
ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਫਾਰਮੂਲਾ ​​ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਭਾਗ ਇੱਕ ਨਾਲ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਸੀ ਇੱਕ ਘਟਾਓ m a y y mx c y 

ਜੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 2 ਗੁਣਾ ਜੋੜ ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਪਿਹਲੇ ਸਮੀਕਰਨ ਗੁਣਾ mx 1 m a by y 1 x y 1 m x m x 
ਇੱਕ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋ ਤୌ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਬਾਇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ। ਇੱਕ ਜੋੜ ਇੱਕ ਨੰੂ ਦੋ ਨਾਲ ਇਸ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਗੁਣਾ y y y y1 y 

ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੋ ਨਾਲ ਗੁਣਾ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਆਓ ਹਣੁ ਇੱਕ ਵਰਗ ਨੰੂ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਰੱਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਅਤੇ y1 2ax y 
ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਨੰੂ ਦੋ ਨਾਲ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਹੈ। ਇੱਕ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਜੋੜ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ yy x x 1 y 1 
ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਇਹ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਦੀ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਜੋ ਪੈਰਾਬੋਲਾ 'ਤੇ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ । ਠੀਕ ਹੈ,y x one y one 
ਇਸ ਲਈ ਅਸੀ ਂਪੈਰਾਬੋਲਾ 'ਤੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਟ୊ਜ୊ਟ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤੀ ਹੈ, ਇਸ ਨੰੂx 1 y 1 ax y 
ਕੈਲਕੂਲਸ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਵੀ ਿਲਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਡੈਰੀਵੇਿਟਵਜ਼ ਬਾਰੇ ਿਸੱਿਖਆ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵਜ਼ ਨੰੂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੀਏ। ਕੈਲਕੂਲਸ ਦੀ 
ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਸਪਰਸ਼ ਰਖੇਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਵਰਗ ਹੈ ਇਹ ਪੈਰਾਬੋਲ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਵੀ ਇਕ ਹੈ ਇਸ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਝੂਠy x y x 
ਹੈ ਇੱਕ ਇੱਕ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਉਤੱੇ ਹੈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਦੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਕਸੇ ਵੀ y y x f 
ਵਕਰ ਉਤੇੱ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂ ਉਤੇੱ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਢਲਾਣ ਹੈ । ਢਲਾਨ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦੇy x one y one x one y one dydx 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ,
ਇਸ ਲਈ ਤੁਹਾਨੰੂ ਿਸਰਫ਼ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰਨੀ ਪਵੇਗੀ ਤਾਂ ਵਰਗ 4 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂ ਦੇ ਸਬੰਧ ਿਵੱਚ ਇਸ ਨੰੂ ਵੱਖ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂdydx y ax x 
ਸਾਨੰੂ 2 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। 4 ਗੁਣਾ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਿਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ 2 ਨੰੂ ਨਾਲ ਭਾਗ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ydydx a dydx a y m
ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ ਡੈਰੀਵੇਿਟਵ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਨੋਟ ਕਰ ੋਿਕ ਸਾਨੰੂ ਇਹ ਸਮਾਨ ਫਾਰਮੂਲਾ ​​ਬਰਾਬਰ x one y one dydx a y m 
ਿਮਿਲਆ ਹੈ। ਸਾਡੀ ਿਪਛਲੀ ਿਵਧੀ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਇੱਕ ਤୌ 2 ਤੱਕ ਪਰ ਇਸ ਿਵੱਚ ਹੋਰ ਅਲਜਬਰਾ ਸ਼ਾਮਲ ਹੈ ਜਦୌ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਕੈਲਕੂਲਸ ਜਾਣਦੇ ਹੋ ਤਾਂ y a 
ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਇਸਲਈ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਹੈ ਗੁਣਾ ਦੋ ਬਾਇ। y y m m a 

ਇੱਕ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਘਟਾਓ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਪਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਚਾਰ y x x yy y y are 
ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਘਟਾਓ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਜੋ ਿਕ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਜੋੜ ਦੋ yy y y 
ਕੁਹਾੜੀ ਇੱਕ ਜਾਂ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਗੁਣਾ ਜੋੜ ਇੱਕyy x x 
ਇਸ ਲਈ ਿਟੱਪਣੀ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਡੈਰੀਵੇਸ਼ਨ ਨੰੂ ਨੋਟ ਕਰਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਉਪਰੋਕਤ ਡੈਰੀਵੇਸ਼ਨ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਮੂਲ ਜ਼ੀਰੋ ਜ਼ੀਰੋ ਤୌ ਵੱਖਰਾ ਹੈ x one y one 
ਿਕਉਿਂਕ ਅਸੀ ਂਦੋ ਜਾਂ ਿਲਖ ਰਹੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਇਹ ਮੰਨ ਲਓ ਪਰ ਜੇਕਰ ਿਬੰਦ ੂ ਇੱਕ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਇਸਲਈ a by y one two a by x one x y 
ਇਹ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਦਾ ਿਸਖਰ ਹੈ ਅਤੇ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਜ਼ੀਰ ੋਜ਼ੀਰੋ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਸਪੱਸ਼ਟ ਹੈ ਿਕ ਜ਼ੀਰ ੋਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਟ୊ਜ୊ਟ ਰੇਖਾ y y
ਧੁਰੀ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਧੁਰਾ ਇਸ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਨੰੂ ਕੱਟਦਾ ਹੈ ਕੇਵਲ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਜ਼ੀਰ ੋਜ਼ੀਰ ੋਤਾਂ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਧੁਰਾ ਹੈ ਿਜਸਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ,y y x 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤੀ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਨੰੂ ਜ਼ੀਰੋ ਜ਼ੀਰ ੋਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਾਉਦਂੇ ਹਾਂ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ x one y one yy x 
ਸੀ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਖੱਬੇ ਹੱਥ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਸਾਈਡ ਜ਼ੀਰ ੋਬਰਾਬਰ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਜੋੜ 0 ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਬਰਾਬਰ 0 ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਇਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਗੁਣਾ ਜੋੜ ਹੈ x yy x x 
ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂਜ਼ੀਰ ੋਜ਼ੀਰੋ ਲਈ ਵੀ ਵੈਧ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਉਤੇੱ ਸਪਰਸ਼ ਦੀ ਆਮ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਅਗਲੇ ਅਸੀ ਂਿਕਸੇ ਵੀ ਿਬੰਦ ੂ ਇੱਕ x one y one x one y 
ਿਬੰਦ ੂ ਉਤੇੱ ਸਧਾਰਨ ਰਖੇਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭਾਂਗੇ। ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ 'ਤੇ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਧਾਰਨ ਰੇਖਾ ਕੀ ਹੈx one y one y x 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂ ਇੱਕ ਇੱਕ ਨੰੂ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਇਹ ਹੈ ਅਤੇ ਸਧਾਰਨ ਰੇਖਾ ਉਹ ਰੇਖਾ ਹੈ ਜੋ x y 
ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਲੰਬਵਤ ਹੈ। ਇਹ ਲਾਈਨ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਇਹ ਸਧਾਰਨ ਰਖੇਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਸਪਰਸ਼ ਰਖੇਾ ਹੈ ਟ୊ਜ୊ਟ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਇਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਕੁਹਾੜੀ ਜੋੜ yy x 
ਇਕ ਹੈ
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਮੰਨ ਲਈਏ ਿਕ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। y y a by y one x plus x one 
ਇਸਲਈ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਢਲਾਣ ਦੋ ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤੀ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਸਾਧਾਰਨ ਰੇਖਾ ਦੀ ਢਲਾਨ ਨੰੂ ਦਰਸਾਉਦਂੀ ਹੈ, ਆਓ ਇਸਨੰੂ ਕਹੀਏ ਇਹ a by y m 2a 
ਗੁਣਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਦੋ ਰੇਖਾਵਾਂ ਲੰਬਵਤ ਹਨ। ਢਲਾਨ ਦਾ ਗੁਣਨਫਲ ਮਾਇਨਸ ਵਨ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਢਲਾਨ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਬਾਇ ਦੋy1 y 
ਹੈ ਇਸਲਈ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਬਰਾਬਰ ਢਲਾਣ ਘਟਾਓ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਆਓ n ormal is y minus y one y one by two a x x one 
ਅਸੀ ਂਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਢਲਾਨ ਦੇ ਸੰਦਰਭ ਿਵੱਚ ਿਲਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਢਲਾਣ ਦੇ ਸੰਦਰਭ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਕਰਕੇ ਦੋ ਹੈ। ਜੋ ਿਕ m m m y a y 
ਇੱਕ ਹੈ ਘਟਾਓ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਚਾਰ ਦੇam x y a m a 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜਾਂ ਇਹ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈam 
ਇਸ ਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਪਾਓ ਸਾਧਾਰਨ ਜੋ ਿਕ ਘਟਾਓ ਇਕ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇਕ ਗੁਣਾ ਦੋ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਇਕ ਸਾਨੰੂ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਘਟਾਓ y y m y x x y y
ਇਕ ਇਕ ਘਟਾਓ ਦੋ ਸੋ ਜੋੜ ਦੋ ਬਰਾਬਰ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਇਕ ਸੋ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਜੋ ਿਕ ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਮਾਇਨਸ ਦੇy m y am m x x x am mx am am q 
ਬਰਾਬਰ ਿਲਖਣ ਵਰਗੀ ਗੱਲ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਸਾਧਾਰਨ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਜੋ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ y x one y one mx am y 
ਮਾਇਨਸ ਦੋ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਉਤੱੇ ਇੱਕ ਆਮ ਿਬੰਦ ੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੋ ਿਲਖੋ ਤਾਂ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ ਬਰਾਬਰ am am am y mx minus two 

ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਅੱਗੇ ਅਸੀ ਂਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕਰਾਂਗੇ ਿਕ ਸਬ ਟ୊ਜੇਨ ਕੀ ਹੈ। ਅਤੇ ਸਬ ਸਾਧਾਰਨ ਅਤੇ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਉਪ ਟ୊ਜ୊ਟ ਅਤੇ am minus amq ok t 
ਉਪ ਸਾਧਾਰਨ ਲਈ ਲੰਬਾਈ ਲੱਭੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਪੈਰਾਬੋਲਾ ਵਰਗ ਚਾਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਪੈਰਾਬੋਲਾ 'ਤੇ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂ ਹੈ, ਆਓ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ y p p 
ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਅਤੇ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇਸ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਧੁਰੇ ਨੰੂ ਇੱਕ ਿਬੰਦ ੂ ਉਤੇੱ ਕੱਟਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਵੀ ਆਮ ਰੇਖਾ ਿਖੱਚਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ x t 
ਸਧਾਰਨ ਰਖੇਾ ਧੁਰੇ ਨੰੂ ਿਵੱਚ ਕੱਟਦੀ ਹੈ ਇਹ ਲੰਬਕਾਰੀ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਠੀਕ ਹੈ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਇਸ ਤୌ ਧੁਰੇ ਤੱਕ ਲੰਬਕਾਰੀ ਵੀ ਿਖੱਚਦੇ ਹਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ x n pt p x 
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ਕਾਲ ਕਰੀਏ। ਿਬੰਦ ੂਦੇ ਤੌਰ 'ਤੇ
ਇਸ ਲਈ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਿਬੰਦ ੂ ਅਤੇ ਿਦਲਚਸਪੀ ਭਾਗ ਿਬੰਦ ੂਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਸਪਰਸ਼ ਹੈ ਅਤੇ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਇਸਦਾ ਪ୥ੋਜੈਕਸ਼ਨ ਅੱਸੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਸ ਨੰੂ ਉਪ ਟ୊ਜ୊ਟ pt x p x 
ਿਕਹਾ ਜਾਵੇਗਾ ਅਤੇ ਇਹ ਦਬੁਾਰਾ ਉਪ-ਸਪਰਸ਼ਸ਼ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਨੰੂ ਵੇਖੋ ਇਹ ਸਧਾਰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਇਸਦਾ ਪ୥ੋਜੈਕਸ਼ਨ ਇਸ ਿਵੱਚ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ pn x 
ਉਪ ਟ୊ਜ୊ਟ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਇੱਕ ਸਬ ਸਧਾਰਨ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਿਬੰਦ ੂ ਦੇ ਧੁਰੇ ਨੰੂ ਵਜୌ ਲ୊ਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਸਪਰਸ਼ ਰੇਖਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨan p x one y one 
ਪਤਾ ਹੁੰਦੀ ਹੈ। ਲਾਈਨ ਇਕ ਬਰਾਬਰ ਗੁਣਾ ਇਕ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਗੁਣਾ ਹੈ ਤਾਂ ਦੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ pt yy m yy x p lus x one t y 
ਬਰਾਬਰ ਪਾ ਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਪਾ ਕੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਬੰਦ ੂਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਇਹ y x x one t x 
ਿਬੰਦ ੂਮਾਇਨਸ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰ ੋਹੈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਇੱਕ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਿਸਖਰ ਤୌ ਬਰਾਬਰ ਹੈ x a x p x y t o 
ਅਤੇ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਇਹ ਿਸਖਰ ਤୌ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕa t 
ਇਸ ਲਈ ਉਪ ਸਪਰਸ਼ ਦੋ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਉਪ-ਸਾਧਾਰਨ ਕੀ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸ ਉਪ-ਸਾਧਾਰਨ ਨੰੂ ਲੱਭਣ ਲਈ ਨੋਟ ਕਰੋ ਿਕ ਇਹ ਿਤਕੋਣ ਟਟੂੀ tup x 
ਿਤਕੋਣ ਪੈਨ ਦੇ ਸਮਾਨ ਹੈ ਅਿਜਹਾ ਿਕਉ ਂਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਸ ਕੋਣ ਨੰੂ ਅਸੀ ਂਥੀਟਾ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਕਹੀਏ ਿਕ ਪੈਟ ਇੱਕ ਸਮਕੋਣ ਿਤਕੋਣ ਹੈ ਤਾਂ 
ਇਹ ਕੋਣ ਹੋਵੇਗਾ ਘਟਾਓ ਥੀਟਾ ਦਬੁਾਰਾ ਇਹ 90 ਿਡਗਰੀ ਹੈbe pi by 2 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਕੋਣ ਥੀਟਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਕੋਣ ਲੇ ਏਟੀਪੀ ਕੋਣ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇੱਕ ਨੱਬੇ ਿਡਗਰੀ ਆਮ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਦੋ ਿਤਕੋਣ ਸਮਾਨ ਹਨ ਅਤੇ apn 
ਇਸਲਈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਦਆੁਰਾ ਵੰਿਡਆ ਿਲਖਦਾ ਹਾਂ ਇਹ ਉਹੀ ਚੀਜ਼ ਹੈ ਿਜਸ ਤਰ୧ਾਂ ਨੰੂ ਉਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਦੇ ਿਤਕੋਣਾਂ ਿਵੱਚ ਵੰਿਡਆ ਿਗਆ ਹੈ ਜੋ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ap ap th 
ਅਨੁਪਾਤ ' ਤੇ ਸਮਾਨ ਹਨ
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਵਰਗ ਪਰ ਲੰਬਾਈ ਕੀ ਹੈ ਕੁਝ ਵੀ ਨਹੀ ਂਹੈ ਪਰ ਇਕ ਇਹ ਇਕ ਵਰਗ ਹੈ ਦੋ ਇਕ a n ap at at apap y y x 
ਹੈ ਪਰ ਵਰਗ 4 ਭਾਗ 2 ਹੈ 1y 1 ax 1 x 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸਿਥਰ 2 ਹੈ ਇਸਲਈ ਉਪ ਸਾਧਾਰਨ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਇੱਕ ਸਿਥਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਉਪ ਸਾਧਾਰਨ ਿਬੰਦ ੂ ਉਤੇੱ a an a x one y one 
ਿਨਰਭਰ ਨਹੀ ਂਕਰਦਾ ਹੈ ਜਦୌ ਿਕ ਉਪ ਸਪਰਸ਼ ਿਬੰਦ ੂ ਦੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਉਤੇੱ ਿਨਰਭਰ ਕਰਦਾ ਹੈ। ਅਸੀ ਂਅਗਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਇਸ ਲੈਕਚਰ x one y one x 
ਲਈ ਇੱਥੇ ਰਕੁਾਂਗੇ ਅਸੀ ਂਟ୊ਜ୊ਟ ਸਧਾਰਣ ਆਿਦ ਨਾਲ ਜੁੜੀਆਂ ਕੁਝ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਕਰਾਂਗੇ ਤੁਹਾਡਾ ਧੰਨਵਾਦ 
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