
ಆೕඛಋ เූಗಗಳ ಀคൡ ಉಪක౲ ಸ 6 ಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದยಡ කโ ชಒಯ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෷൤౨ ೕๅ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ದ y mx c 
ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕඅಂൽಡ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕವඝ౬  කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜ ඣೕലದฉ ඩ౲ ฃැೕม ಆಜං ๓ಂಗโ y 
෩ಲದย౵ ං ಮൡ౨  ಅౘโ ಅౘ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ದ ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ೯൤ಡ ಡ y mx c 
ಸ෥ನ฿ದ ಃಲโ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ඦತರ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ೞൽ๯ವ ෩ฆ y 
๬ಧ౲ ൤ಗัๅ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಅಥ฿ කโ ಄ವಲ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  
ೞൽ๯ವ ชಒಯඝ౬  ຄಂದಬ๾ൿ, ಈ ๸ದಭბದย౵  ಈ ชಒ෷ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಸ౭ ๏ბ๯โൽಲ౵  ಅಥ฿ ชಒ෷ 
ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ೞൽ๯โൽಲ౵ , ಉർಹರൕಡ කโ ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ.  ๬ฤ ಒಂൿ ಎರഴ l l l 
෩ฆ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಛ౳ ෆ ඛಂದ ඣೕಡಬ๾ർದ ෩ฆ ๬ಧ౲ ൤ಗำ ೞದನದ ෮ದಲ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಎರಡචಯൿ ಄ವಲ 
ಒಂൿ ೞದನದ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ෩ರචಯൿ ೞದನದ ෈ಂൿವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ කโ ಈ ಎม౵  ෩ฆ ಪ౳ ಕರಣಗಳ ๭౩ ൟಯඝ౬  ෈ೕಜಗ൐ತ฿ಜ ಕึಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕವඝ౬  කฤౙ  ಆಡยಡ y mx + c y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಇഴ൤౨ ೕๅ ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣದ y mx + c 
ඦತರ කโ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ 2 mx c m x mcx 
೯൤ಡ ೓ಕವඝ౬  4 ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉ෷โದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ෇ค c m x mc
෭ನ๺ ಎರഴ ಆಡย ೯൤ಡ ವಗბ  0 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣದ ನ ෎ฆಗำ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ x x 
කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ೯൤ಡ ಡ ಸಮකದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬  y mx c y 
ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ ಈಗ ಇൿ ಚൡෙბಜ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ  ನย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ජಜ ಮൡ౨  เ෗ನ౬  ෥ಗბಗัಡ ಎರഴ ජಜ ಮൡ౨  เ෗ನ౬  ෥ಗბಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಅಥ฿ ಸ෥ನ 
෥ಗბಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಅಂದฉ ಄ವಲ ಒಂൿ ජಜ ෥ಗბ ಅಥ฿ ಎರഴ ජಜವಲ౵ ದ ๸౾ೕಣბ ෥ಗბಗำ ಇฆತ౨ ๅ ಈ 
౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ൞ರತಮ౲ ದ ൞ರತಮ౲ ವඝ౬  2 ෭ನ๺ 2 ಚದರ ෭ನ๺ 4 ෇ค ಚದರ ಚದರൽಂದ mc a m c 
ඛೕಡมಜං ಎಂൿ කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ, ಅൿ 4 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ 4 m c amc 
೯൤ಡ කฤౙ  ಚದರ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಚದರ ಚದರ m c 
ಆದ౪ คಂದ ಚದರ ಚದರವඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇൿ 16 ෇ค ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m c amc 
ಆದ౪ คಂದ  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಜಂತ ກ೉౞ ದ౪ ฉ ೞದಕಗಳ ಎರഴ ෈ಂൿಗัๅ ಅൿ ಜಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං amc 0 mc 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൞ರತಮ౲ โ ಧකತ౱ ಕ฿ಜർ౪ ಗ කโ ಎರഴ ೞದಕ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ൞ರತಮ౲ โ 0 ಡ 
ಸಮකಜದ౪ ฉ ೞದನದ ಒಂൿ ෈ಂൿเං, ಅಂದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ೞದನದ mc a mc 
෈ಂൿಗัಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ๆึ ಇโಗำ ಷರൡ౨ ಗะಜๅ ಜಂತ ກೋ౞  ඦತರ කโ ನ ಎರഴ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ a mc x 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කโ ೞದನದ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ඦತರ කโ ೞದನದ ಒಂൿ a mc 
෈ಂൿವඝ౬  ෥ತ౳  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ชಒ෷ ඩ౲ ฃැೕมಃౙ  ಸ౭ ಶბ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಜಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ  ඦತರa mc 
ೞದನದ ෈ಂൿเಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ชಒ෷ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ർಗ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಄ವಲ ಒಂൿ mc y mx c 
෈ಂൿเನย౵  ೞൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ದ ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕಃౙ  ಸ౭ ಶბ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෴ವ ෈ಂൿ฿ಜං ಈy 
౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ කโ ඣೕಡಬ๾ർದ ෈ಂൿเನย౵  ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං , ൞ರತಮ౲ โ 0 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ർಗ ಅඝ౬x 
ಪคಹคಸಬ๾ൿ ඛೕലದ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ౽౷ റ౳ ഔಋ x x x y 
ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෎ฆಗಳඝ౬  කโ bx c 
෭ನ๺ ෈ ಎರಡคಂದ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎಂ๭ ෭ನ๺ ಎರಡඝ౬  ಎರഴ ෦ೕ ಚದರൽಂದ ූಜ๭ ಆದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎ ಎಂ๭ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ಎರഴ ಎಂ๭ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎಂ๭ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎರഴ ෦ೕ ಚದರൽಂದ ූಜಸಬ๾ൿ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ಅಥ฿ ඛಂದ mc m c m 
ූಜ๭ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಡ x m c y y mx c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ೯൤ಡ ಇൿ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y m x x m c c 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ಡ ಸಮකದ ชಒ෷ ඩ౲ ฃැೕมಃౙ  ಸ౭ ಶბ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბโ ෈ಂൿเನย౵  කฤౙ  mx c y y c 
ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಒದಜ๭ದ ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m c m c 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ೯൤ಡ ಮൡ౨  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  mx c mc a  
ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ෨ಂൽನದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಒಂൿ ಪರವಲಯ ೓ಕದ ಬ ౶ั ಯ ಉದ౪ ವඝ౬  කฤౙ  ಆಡยಡ mc y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕವඝ౬  කฤౙ  ಆಡยಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ ಮൡ౨  කโ ಈ ඩ౲ ฃැೕมದ ෬ว y 
෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ಸ౷ ರ෬ಳದ ಉದ౪  ಎ๠ౣ  pq 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಎರഴ ಎರഴ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  ps x y q x y 
ಈ ๬ยನ ಸ෦ೕಕರಣโ ೯൤ಡ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං mx c y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ๳ฆವ ಸ౷ ರ෬ಳದ ಉದ౪  ඩ౲ ฃැೕม ๲ౙ ౷ ೕฑ ನย౵  කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ದ x y one x y 
ಎರഴ ಎರഴ ನ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ y x x x y y 
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ಎರഴ ಚದರ ಈಗ ನಮಡ ൟัൽฆโൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಡ ๳ฆವ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං  ಎರഴ ಎರഴ x y x y 
ಇย౵  ಇั೦คಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಆಜං y m 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ನย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕච  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇั೦คಡ ಸ෥ನ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಒಂൿ fo rm y y y y x 
෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ಒಂൿ x x x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಅඝ౬  ೯൤ಡ ಡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಅย౵  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ා ಒಂൿ ah mx c y m y y x 
෭ನ๺  ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ  ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ x two c y1 x x two 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ಈ ಸ౷ ರ෬ಳವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ชಒಯ ඛඃბ๎ಂಕโ เ෗ನ౬ ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ pq x 
ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ඦತರ ಅൿ ಄ವಲ ඛඃბ๎ಂಕದย౵ ನ ವ౲ ൞౲ ಸ฿ಜൿ౪  ಅൿ ವಕ౳ ชಒಯ x 1 x 2 y 
ಉದ౪ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ, ಸ౷ ರ෬ಳದ ಉದ౪ โ ಒಂದರ ෮ೕി ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  x x y 
ಗಮඛ๭  ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ನಮ౱ ย౵  කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ದ ಒಂൿ ವಗბ ಇฆโದคಂದ ಒಂൿ ಎಂൿ y y x 
ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಎರഴ ೓ಕโ කฤౙ  ಆಡย y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ෰ಲ౲ ದย౵  y y y y y y 
಄ವಲ කฤౙ  ಆಡย ಒಂದರ ಎರഴ ෇ค ವಗბ෩ಲ, ಇൿ ಆಡย ಒಂದರ කฤౙ  ವಗბ෩ಲ ಆದฉ ಒಂൿ x 
เ෗ನ౬ ฿ಜฆವ ๸ದಭბದย౵  ಎರಡคಂದ ඦತರ ಈ ชಒ෷ ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜಲ౵  ಮൡ౨  කโ ಈಗ ಈ x y 
ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ඣೕലฆโൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ කโ ಪഷದ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๯ತ౨ ං ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ x x m x 
෇ค ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಡย ಪ౵ ๺ ๭ ವಗბ ๵ච౬ ಡ ಸಮ mc  
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣದ ෎ฆಗಳ ෮ತ౨ ವඝ౬  ෭ನ๺ ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං x x b 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ಎರഴ ා ವಗბ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಎರഴ ෎ฆಗำ ෵ಂದ mc a m x x c a so c 
೓ಕൽಂದ ಚದರ m 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ೓ಕโ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಒಂൿ x x x x x x 
ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ ೯൤ಡ ಚದರ 4 คಂದ ಡ  4 ෭ನ๺ 2 ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ෇ค x 1 x 2 m mc x 1 x 2 c 
ಚದರൽಂದ ಚದರ m 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  4 คಂದ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ කโ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ೯൤ಡ 4 ಚದರ ෭ನ๺ ಇย౵  m m c amc a 
කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಅඝ౬  4 ಔഡ m 
ಆದ౪ คಂದ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං m c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಹൽකฆ ෇ค ಡ ಸಮ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ෭ನ๺ AI mc 
ಅඝ౬  ඛಂದ කಲౙ ಃౙ  ූಜ๭ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංm y y mx 1 c mx 2 + c 

ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m x x 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౷ ರ෬ಳದ ಉದ౪ โ ಪคූ๣ಯย౵   ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺m c x x y 

ಎರഴ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ ෭ನ๺ ವಗბದy x 1 x 2 m x 1 x 2 
ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಚದರ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ m mod x 

ಎರഴ ಮൡ౨  කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ ಹൽකฆ ෇ค ಪഷൽං౪ ೕๅ ಒಂൿ ෭ನ๺ ඛಂದ කฤౙ  ಡ x x x mc m 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ෇ค කฤౙ  ಒಂൿ ෇คಯ ವಗბ෩ಲโ ෭ನ๺ m mc 
ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ರ ಪคූ๣ಯย౵  ಪഷಯฤ ಸ౷ ರ෬ಳದ ಉದ౪ ವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං, කโ ಮൡ౨  x 1 x 2 m c 
෰ಲ౲ ವඝ౬  ಒಂൿ ಮൡ౨  ಡ ๻ಕಬ๾ൿ  ಛಜ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಒಂൿ ಒಂൿ ಎರഴ x y one x two y two l x y y 
ಪಕౙ ದย౵  කโ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻ಕಬ๾ൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෩ಲಕ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨m y y x x 

ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ා ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಒಂൿ ಸค c y y y x x x 
෨ಂං කโ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕಃౙ  ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂൿ ງತದย౵  කฤౙ  ಆಡยಡ y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಒಂൿ ๼ೕಡ  කโ ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಮൡ౨  x y x one y one 
ಎಂ්ൿ ඩ౲ ฃැೕมದ ಃಲโ ෈ಂൿ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ , කโ ಈ ງತದย౵  ಈ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ x one y one 
ಆದ౪ คಂದ ชಒ෷ ಇั೦ฆ ಮൡ౨  ඦತರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ .  ಸ౭ ಶბ ชಒಯඝ౬  m y 
෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಅൿ ෇ค ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅൿ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ౘ෦๭ ಡ ನನ౬y m x x mx mx 
ಸ෥ನ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಇഺೕಣ , ಈ ชಒ෷ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං ಎಂൿ ನಮಡ y mx c 
ൟัൽං  ೓ಕโ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ಅൿ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ y 4ax a mc a m y mx 
ಇൿ ಚದರ ಒಂൿ ನನ౬  ಒಂൿ ೯൤ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ ಎಂൿ ಬฉ෷โದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං m x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದคಂದ ನ ෰ಲ౲  ಎ๠ౣ  ಇൿ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ೯൤ಡ ಒಂൿ ವಗბದ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲโ කฤౙm m y 1 y 
ಆಡยಯඝ౬  ෭ನ๺ ෥ഴತ౨ ං ಎರഴ คಂದ ූಜ๭ฆโൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಆದฉ ಒಂൿ ೓ಕโ කฤౙ  ಆಡย m x y 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕมದ ෬ว ಇฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಒಂൿ m y y x 
ಆದ౪ คಂದ ಉຉ ಈ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂದคಂದ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ಇದඝ౬  m y x m 
ಸ෥ನ฿ಜ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಎರഴ ಒಂൿ ಒಂൿ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಒಂൿ ೓ಕโ කฤౙ  ಆಡย y x y y 
ಒಂൿ ಎರഴ ಒಂൿ ಒಂದคಂದ ූಜಸಲ౭ ഔౣ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಇย౵  ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಎರഴ ූಗಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಒಂದคಂದ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  x y m
ಅඝ౬  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಒಂದคಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ y mx y c
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ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜൿ౪  ಅൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 2 ඛಂದ คಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ෇ค ಪ౵ ๺ y mx 1 m a y 1 x y 1 
෭ನ๺ ෦ೕ ෇ค ಒಂൿ ඛೕโ ಈ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඣೕലದฉ ෇ค ಒಂൿ ಒಂದคಂದ ಎರഴ x m x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಆಡยಡ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ෇ค ಞ൐๭ದฉ ಇൿ y y y1 y 
๰೉๯ತ౨ ං  ಸ෥ನ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ಎರಡคಂದ ಈಗ කโ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  කฤౙ  ಆಡย ಎಂൿ y1 2ax y 
๻ಆೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ಆಡย ಮൡ౨  කฤౙ  ಆಡย ಒಂದඝ౬  ಎರಡคಂದ ූಜ๭ ಅಂದฉ ಒಂൿ ಸಮ  ಎರഴ ಆಡย yy 
೯൤ಡ ಒಂದಃౙ  x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ಂൿเನย౵  ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಇൿ ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕಃౙ  ಸ౭ ಶბ ชಒಯ x 1 y 1 y 
ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಇൿ ඩ౲ ฃැೕมದย౵  ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  කฤౙ  ಆಡยಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಸค x y 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕಃౙ  4 ಅౘಃౙ  ಸಮකಜฆವ ෴โඃ ງತದย౵  y 

ඩ౲ ฃැೕมದ ෬ว ඛೕโ โ౲ ತ౭ ನ౬ ಗಳ ಬಡ౛  ಕยൟದ౪ ฉ ಇದඝ౬  ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಬಳ๭ ಪഷಯಬ๾ൿ x 1 y 1 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ โ౲ ತ౭ ನ౬ ವඝ౬  ಪഷ෽ೕಣ  ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ಬಳ๯ವ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ೓ಕโ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಒಂൿ ಒಂൿ ಈ y x y 
෬ว ಇฆತ౨ ං ಒಂൿ ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕมದ ෬ว ಇฆತ౨ ං ಇದರಥბ ಒಂൿ ೓ಕโ කฤౙ  ಆಡยಡ x y y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෈ಂൿเನ ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ชಒಯ ಇั೦ฆ ನ ಡ ಸಮකದ x y x f y 
෴โඃ ವಕ౳ ชಒಯ ෬ว ಇั೦คನ ෩ಲಕ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  โ౲ ತ౭ ನ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x y dydx 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෥ಡ෎౽ಜฆโൿ  ಎಂ්ൿ โ౲ ತ౭ ನ౬  ಅඝ౬  ว౽ౙ ೈರ ෥ഴತ౨ ං do dydx 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಡ ๸ීඌ๭ඈ൤ ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ 4 ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ದ ಃ౷ ೕฑ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 2 ys x ydydx 
4 ෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ dydx 2 a m x y 
෈ಂൿเನย౵ ฆವ ಉತ౭ ನ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ dydx 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎರഴ ා ಒಂൿ ഔಪ౭ ൐ಡ ಸ෥ನ฿ಜං, ನಮ౱  ๼ಂൽನ เඋನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಇඃ ๰ತ౳  a y m
ಅඝ౬  ಎರഴ ಡ ಸಮකಜ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಆದฉ ಇൿ ກೋ౞  ෈ೕಜಗ൐ತವඝ౬  ಒಳತಂലฆತ౨ ං ಆದฉ ඛೕโ a by y 
ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ൟัൽದ౪ ฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ಪഷಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෦ೕ ෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ා y y m a y 
ಒಂൿ ෇ค ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಎರഴ ಆಡย ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಡย ಒಂൿ x x yy y 
ಆದฉ ಒಂൿ ೓ಕโ කฤౙ  ಆಡย  ಒಂൿ y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ಆಡย ಒಂൿ ಎರഴ ಆಡย ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಡย ಒಂൿ ಇൿ ಡ yy y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಎರഴ ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಎರഴ ಆಡย ಒಂൿ ಅಥ฿ ಒಂൿ ಎರഴ y yy 
෇ค ಪ౵ ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಗಮඛ๭ದฉ ഔಪ౭ ൐ ෥ല  ಈ โ౲ ತ౭ ൟ౨  ෬ยನ ಉತ౭ ನ౬ โ ಊ๼๯ತ౨ ං  ಈ ෈ಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ෩ಲ x y 
๒ನ౲  ๒ನ౲ ൽಂದ ෗ನ౬ ฿ಜං ಏಃಂದฉ කโ ಎರഴ ා ಒಂൿ ಅಥ฿ ಎರഴ ಒಂದคಂದ ಬฉ෷ൟ౨ ං౪ ೕๅ a y a x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಊ๼๭ ಆದฉ ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿโ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ๓ಂಗ฿ಜං  ඩ౲ ฃැೕม x y y 
೓ಕโ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ๒ನ౲  ๒ನ౲ ವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ  , ๒ನ౲  
๒ನ౲ ದย౵ ฆವ ಸ౭ ಶბ ชಒ෷ ಅౘ฿ಜං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಅౘโ ಈ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಄ವಲ y y 
ಒಂൿ ෈ಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ದย౵  ೞൽ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಆಜං  ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣโ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, y x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷದ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ๒ನ౲  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಒಂൿ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ, ಅൿ ಒಂൿ ಎರഴ x y yy 
ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂದඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಡූಗโ ๵ච౬ ෷ ಎರഴ ಆಡย ೯൤ಡ 0 ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಸ෥ನ 0 x 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣ ಒಂൿ ಎರഴ ෇คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ෈ಂൿ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಹ yy x x 
෥ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ಸ౭ ಶბಕದ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ඦತರ කโ ๬෥ನ౲  ชಒಯ x y 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ෴โඃ ງತದย౵  ಒಂൿ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  ನย౵   x y poi nt x one y

೓ಕದย౵  කฤౙ  ಡ ಸಮ one in parabola y x 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ชಒ ಏඝ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ කโ ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಸ౭ ಶბ ชಒ ಇൿ x y 
ಮൡ౨  ๬෥ನ౲  ชಒ෷ อಬ฿ಜฆವ ชಒ෴ಜං  ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ษඨ ಡ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒ෷ ಇൿ ๬෥ನ౲  ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಸ౭ ಶბ ชಒ෴ಜං ಸ౭ ಶბದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂൿ ಎರഴ yy 
ಆಡยಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂർಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಎಂൿ ූเ๭ದฉ කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ  ಎರഴ ා ಒಂൿ ೯൤ಡ y y a y x x
ಒಂൿ 
ಆದ౪ คಂದ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ชಒಯ ಇั೦ฆ ಎರഴ ඛಂದ ಒಂದคಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಇൿ ๬෥ನ౲  ชಒಯ ಇั೦ರඝ౬  a y 
๰೉๯ತ౨ ං ಇದඝ౬  කโ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಇൿ ඛಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇโಗำ  ಎರഴ m 2a y1 
ชಒಗำ อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ ಇั೦คನ ಉತ౭ ನ౬ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇั೦ฆ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ y a 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇั೦คಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ y y y x 

ಒಂൿ ಅವ౽ಶ  කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇั೦คನ ಪคූ๣ಯย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ x m 
ಆದ౪ คಂದ ಇั೦คನ ಪคූ๣ಯย౵   කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂ්ൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, m m y a 
ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  y am 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಒಂൿ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. කฤౙ  ಎ ಅಥ฿ ಇൿ ಆෳ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
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ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ಃౙ  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๻౾ದฉ ಅൿ ෭ನ๺ ็ ಒಂൿ ෦ೕ ෭ನ๺ ็ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ෇ค y x 
෭ನ๺ ಒಂൿ ನಮಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ෦ೕ x y y y 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෇ค ෭ನ๺ ಒಂൿ y am m x x 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ೓ಕโ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉ෷๋൤෻ ಇฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ x am y mx am am q 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  ๬෥ನ౲ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං.  ಒಂൿ ಆෳ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ಒಂൿ x y mx y 
෭ನ๺ ಎರഴ am 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౲ ฃැೕมದย౵  ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎಂൿ ๬෥ನ౲  ෈ಂൿವඝ౬  ಬฉದฉ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  am am 

෭ನ๺ ಎರഴ ෭ನ๺ ಸค ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ mx am amq 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂං ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಸ෕ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಮൡ౨  ಸ෕ කಮბฯ ಎಂൿ ಕฉ෷โದඝ౬  เವค๭ ಮൡ౨  
ඩ౲ ฃැೕม ಸ෕ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಮൡ౨  ಸ෕ කಮბฯ ಛಜ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค කโ ඩ౲ ฃැೕม ha  ve y 
೓ಕโ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං , ඩ౲ ฃැೕมದย౵  ෈ಂൿเං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಈ ງತದย౵  ಸ౭ ಶბ p p 
ชಒಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ಮൡ౨  ಈ ಸ౭ ಶბ ชಒ෷ ಅౘವඝ౬  ෈ಂൿเನย౵  ೞൽ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಮൡ౨  කโ x t 
๬෥ನ౲  ชಒಯඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ ಮൡ౨   ๬෥ನ౲  ชಒ෷ ನย౵  ಅౘವඝ౬  ೞൽ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಇൿ n x 
อಬ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ ಈ ಸค ඦತರ කโ ಈ ඛಂದ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜ ๲ึ෷൤౨ ೕๅ pt p x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆ ෈ಂൿವඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ a 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಬല౥  เූಗದ ෈ಂൿเನ ನഴเನ ಸ౭ ಶბಕ฿ಜං  ಅౘದ ෬ว ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ว ಇದರpt p x x 
඲౳ ೬ౘඨ ಎಂಭ൞౨ ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಸ෕ ഓ౲ ಂ೬ಂഡ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಈ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಉಪ ๬෥ನ౲ ฿ಜං pn 
ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ว ಅದರ ඲౳ ೬ౘඨ ๼ೕಡ ಇฆತ౨ ං  ಇൿ ಉಪ ಸ౭ ಶბಕ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಉಪ ๬෥ನ౲ ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಸ౭ ಶბ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ p x one y one pt 
ನಮಡ ൟัൽං ಒಂൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෇ค ಎರഴ ෇ค ೯൤ಡ ಒಂൿ y m y x  x 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕ ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻ಀವ ෩ಲಕ ಅඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ๻ಀವ ෩ಲಕ ಅඝ౬  y y y 
๻ಕಬ๾ൿ, ಅൿ ಅඝ౬  ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, x x 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜං ಈ ෈ಂൿโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಗಮඛ๭ ಈ t x x 
෈ಂൿโ ಆಜං.  ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ಒಂൿ x p x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿ ๓ಂಗൽಂದ ಸ෥ನ ඀ರದย౵ ං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಈ ๓ಂಗโ ඛಂದ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  t a t so 

ಉಪ ಸ౭ ಶბಕโ ಎರഴ ෇ค ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಉಪ ෴โൿ  ๬෥ನ౲  tup x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪ ๬෥ನ౲  ഔಪ౭ ൐ಯඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಈ ൟ౳ ಆೕನ ഓ౲ භ ൟ౳ ಆೕನ ඩ౲ ඨ ಡ ຄೕฤತ౨ ං ಎಂൿ ಏಃ 
ಇൿ ಏಃಂದฉ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ ಆೕನವඝ౬  කโ ൮ೕഓ ಎಂൿ ಕฉ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඩ౲ ഡ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನ 
ಎಂൿ ຂಳมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನโ 2 ෭ನ๺ න ಆಜฆತ౨ ං  ൮ೕഓ ಮ൤౨  ಇൿ 90 ലಜ౳  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಆೕನ ൮ೕഓ 
ಆದ౪ คಂದ ಆೕನ ว ಎഔඪ ಆೕನ ಎඪಎඨ ඦ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ ൧ಂಬൡ౨  ലಜ౳  ๬෥ನ౲ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ൟ౳ ಆೕನಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎඪ෵ಂದ ූಜ๭ ಬฉದฉ ಇൿ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ඛಂದ ූಜಸมಜං ನย౵  ಇඃ คೕൟಯ ൟ౳ ಆೕನಗಳย౵  ap 
ಅඝඩತಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಆದฉ ಉದ౪ โ ෎ชඞ ಅಲ౵  ಆದฉ ಒಂൿ ಇൿ ap apap y y 
ಒಂൿ ಚದರ ಎರഴ ಒಂൿ ಆದฉ ಚದರ  4 ಆಡย 1 ಅඝ౬  2 คಂದ ූಜ๭ by at x y 1 x 1 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 2 a 
ಆದ౪ คಂದ ಉಪ ๬෥ನ౲ โ ಎರഴ ಇൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಉಪ ๬෥ನ౲ โ ಒಂൿ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ಅವอ෈๭ฆโൽಲ౵  ಆದฉ ಉಪ ಸ౭ ಶბಕโ ඛඃბ๎ಂಕವඝ౬x y x 
ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං  ඩ෵ಂഡ x one y one 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಈ ಉಪක౲ ಸ౽ౙ ಜ ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ කโ ಸ౭ ಶბ ๬෥ನ౲  ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  
ಒಳತಂಡ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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