
ಎಲ౵ คಟ ನಮ๬ౙ ರ ಇൿ ๚ಀเක౽ರದ เූಗಗಳ ෬ว ಐದඡ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౲ ฃැೕม ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბม ෮ೕി ಀคൡ ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ  කโ ඣೕലದ ඩ౲ ฃැೕมದ ಪ౳ ෥൐ತ งಪಗำ කฤౙ  ಆಡย ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಚದರ ಎಂൿ y y 
ನಮಡ ൟัൽฆವ เඋನದ ಬಡ౛  කඝ ෮ದฤ ෥ತකഴ൤౨ ೕච ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಅౘ ೓ಕโ 4 ಅข ಅಥ฿ ಚದರ x 
෭ನ๺ කฤౙ  ಆข 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ඩ౲ ฃැೕม ็ ೓ಕโ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಇൿ ෩ಲದย౵  ๓ಂಗವඝ౬  
ຄಂൽං ಈ ಎม౵  ඩ౲ ฃැೕม ෩ಲದย౵  ๓ಂಗವඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕโ කฤౙ  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅౘದย౵  ಪ౳ ൟ෈ಂ෈๭ದฉ කโ ಈ x ay y 
ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කඝ ವಗბವඝ౬  ෭ನ๺ 4 ಆಡยಡ ಸಮකಜ ಪഷ෷൤౨ ೕච ಮൡ౨  ಇൿ ಚದರ y x 
෭ನ๺ 4 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, කโ ಇದರ ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ඣೕഺೕಣ ഛභ ಚದರ 4 ಅಥ฿ ಚದರ x ay x 
෭ನ๺ 4 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ay 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ඛೕโ ಅඝ౬  ವಗბൽಂದ 4 ಅಥ฿ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ඛಂದ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค y x a x a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನย౵  เ๕ಷ คೕൟಯ ౽౷ റ౳ ഔಋ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕಡมಜං  ನย౵  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಆಜ ಇൿ ಅඝ౬  xy x y 
ಸ෥ನ฿ಜ ඛೕഴತ౨ ං 1 คಂದ 4 ಆಡย ಅಥ฿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅಥ฿ ෭ನ๺ 1 คಂದ කฤౙ  ಆಡย ಚದರ ಈಗ කโ x y x 
ನย౵  ๬෥ನ౲  ౽౷ റ౳ ഔಋ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯඝ౬  ಪคಗ൐๭ದฉ 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲  ಚൡෙბಜ ಅඝ౬  ಆಡย ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಗ൐๭ ಅย౵  ๒ನ౲ ವಲ౵  y bx c a 
ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಇൿ ಮ൧౨ ෫౱  ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං ಪ౳ ෥൐ತ งಪದย౵  ಅಲ౵  
๓ಂಗಗำ ෩ಲದย౵  ಇರ෇ರൿ ಆದฉ ಈ ඩ౲ ฃැೕมದ ๓ಂಗಗಳඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಚದರ ೯൤ಡ ා ಆಡย ಮൡ౨  ෵ಂದ ಮൡ౨  ඦತರ කโ y x b c a 
෥ഴโඃචಂದฉ කโ ಇย౵  ೓ಕವඝ౬  තಣბತั๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ෈ ಎಂൿ 2 คಂದ ๸තಣბ ೓ಕ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಮಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಆಡย෵ಂದ ವಗბವඝ౬  කฤౙ  ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ඛೕഴತ౨ ං x b b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ವಗბವඝ౬  කಲౙ คಂದ ಕึ෷൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ ඛಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෇ค ಪ౵ ๺ ඛಂದ 2 b c a x b 
ಒಂൿ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಈ ವಗბವඝ౬  කಲౙ คಂದ ಞ൐๭ർಗ ವಗბವඝ౬  කฤౙ  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಒಂൿ ෇ค b b c c
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜං  ಒಂൿ ෇ค ಪ౵ ๺ ಡ 2 තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಡ y x b b ac b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಅಥ฿ ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ශೕฑ ಎಂൿ y two by four a y ac by four a 
ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ෇ค ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ค ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბದย౵  ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං y k x h k 
ಆದ౪ คಂದ 4 ෭ನ๺ ವಗბโ 4 ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಜං, ac b a h b a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෭ನ๺ ౽ ಅඝ౬  ಎಂൿ ๻౾ದฉ ಇൿ งಪಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಆಗ ನಮಡ റ౲ ๜ ಸಮಯಃౙ  y ys y y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  റ౲ ๜ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඩ౲ ฃැೕมದ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ๓ಂಗโ ಅಲ౭ เฃಮ ಡ ಸ౩ ะಂತರತಂലං ಎಂൿ ඛೕโ h k 
ඣೕഴൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಧකತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ ಈ ඩ౲ ฃැೕม ൤ฉ෷ತ౨ ං ಮൡ౨  ๓ಂಗโ ಅಲ౭ เฃಮ ෈ಂൿเನย౵ ං ಅൿ h k 
ಇย౵  ಎย౵ ෴ದง ಇರಬ๾ൿ  කโ කಲౙ ඡ ಚൡෙბಜವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ඩ౲ ฃැೕมโ ಈ คೕൟ
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๓ಂಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಇย౵  ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘโ ಈ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x h 
ඩ౲ ฃැೕม ಈ ชಒಯ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಗಮನโ ಇฆತ౨ ං ಈ ಅౘದ ෬ว ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  a  
ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಃಲโ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං ශೕಕ๺ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಅඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಕಷౣ ๆನಲ౵  , l y 
ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ಎม౵  ๲ഡ ಗัಂದ ඛೕಡมಜං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  ශೕಕ๺ ಮൡ౨  
ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ඛಂದ ඀ರ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ಈ ๓ಂಗವඝ౬  ຄಂൽฆโದคಂದ ๓ಂಗൽಂದ ಈ ඀ರಃౙ  ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜං ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಇൿ h k 
ಎฯ ෭ನ๺ ಃ ಮൡ౨  ನನ౬  ශೕಕ๺ ඩ෵ಂഡ ಅಲ౭ เฃಮ ಆม౮  ಎಂൿ ຂัದฉ ಇದಃౙ  ශೕಕ๺ ನ ඀ರโ h 
ශೕಕ๺ ඛಂದ ๓ಂಗಃౙ  ಇฆವ ඀ರ ಇൿ ಆม౮  ෭ನ๺ ಃ ಆಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ ่ೕม ๓ಂಗโ ශೕಕ๺ ಮൡ౨  
ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ඛಂದ ಸ෥ನ ඀ರ฿ಜං  ಆม౮  ෭ನ๺ ಃ ಎಂದฉ ಎฯ ෭ನ๺ ಃ ಡ ಸಮ ಅಂದฉ ಆม౮  ෭ನ๺ ಃ ಇൿ ಎฯ 
෭ನ๺ ಃ ෮ೕി ಆಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಃ ෭ನ๺ ಎฯ 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ಪ౵ ๺ ಎฯ ಎರഴ ಃಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ನಮಡ ๭ಞವ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ඛೕโ 
൤ಡൿಆಂಡฉ ඩ౲ ฃැೕมದ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  කโ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಅൿ ಃಲโp 

ಅಲ౭ เฃಮ ಆม౮  ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෇ค x y y k 
෭ನ๺ ವಗბ x h 

ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಲ౭ เฃಮ ಆม౮ ವඝ౬  ಇย౵  ๻౾ದฉ කโ ಆม౮ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ෭ನ๺ ಃ ಸಮ  ഖ ಎ ഛෳ౺  x ual 
෭ನ๺ ವಗბโ ෭ನ๺ ವಗბโ ಆม౮  ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x h x h k a x h 

ಪ౵ ๺ ಆม౮  ෭ನ๺ ಯ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං k 
ಆದ౪ คಂದ ඩ෵ಂഡ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ  ಅಲ౭ เฃಮ ಆม౮ ൽಂದ ಆม౮  ෭ನ๺ ಯ p p k 
ඛඃბ๎ಂಕ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං ಈಗ ඛಂದ ನഴเನ ಅಂತರโ ಡ ඀ರโ h p f p p x 
ඛඃბ๎ಂಕದย౵ ನ ಈ ವ౲ ൞౲ ಸಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  ෭ನ๺ ಯ ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಡ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಡ ಇฆವ ಅಂತರ ಈ ಅಂತರโ k a p p l 
ಇย౵  ඛඃბ๎ಂಕ฿ಜං ಆม౮  ಮൡ౨  ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y y l 
ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ෭ನ๺ ಆಜං ಏಃಂದฉ කโ ಇย౵  ಈ ಅඝ౬  ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ l y l 
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ಆದ౪ คಂದ ಆม౮  ෭ನ๺ ಈಗ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ෵ಂದ ಆม౮  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಆม౮  ෭ನ๺ ವಗბಃౙ  l pl pf a k l 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗัಂದ කโ ಆม౮  ಮൡ౨  ಛಜ ಪคಹคಸಬ๾ൿ l 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಇഺೕಣ ಒಂൿ ಅಥბโ ಆಜං ౘ෦๭ ಆຉ ๻ಆೕಣ 1 คಂದ කโ ಎฯ ಅඝ౬  k 
ಆม౮  ഖ ಃ ෭ನ๺ ಆม౮  ಮൡ౨  ඦತರ ಪಟ౬ ย౵  ಬฉ෽ೕಣ  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಎರഴ ಆม౮  ෭ನ๺ ಃ ಆม౮  ෭ನ๺ 
ಎರഴ ಃ ෭ನ๺ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅಂದฉ ಆม౮  ෭ನ๺ ಃ ಒಂൿ ෇ค ಇൿ 2 ಆม౮  ෭ನ๺ 2 ಃ 
ಆದ౪ คಂದ 4 ಆม౮  ෭ನ๺ ಃ ವಗბ ಇൿ ಆม౮  ෭ನ๺ ಃ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  කฤౙ  ඛಂದ ಆม౮ โ ಜಂತ a k 
෗ನ౬ ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅಲ౭ เฃಮ ಇย౵  ౽൒เค h a 
ಆದ౪ คಂದ ශೕಕ๺ ๓ಂಗ౾ౙ ಂತ เ෗ನ౬ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆม౮  ෭ನ๺ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ౽ರಣൽಂದ ಆಜං k 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆม౮  ෭ನ๺ ౾ ಅඝ౬  ರൿ౪  ෥ഴ൤౨ ೕๅ ಆม౮  ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜ ಪഷ෵ค k a 
๰೉๯ವ ಆม౮ โ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛೕโ ಇದඝ౬  ಬಳ๭ದฉ ಇൿ ಅඝ౬  k a l 
ඛೕഴತ౨ ං ಎರഴ ෭ನ๺ ಆม౮  ಇൿ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಆಜං k k a 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౲ ฃැೕม ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺  ๲ౙ ౷ ೕിბ ๓ಂಗโ ಅಲ౭ เฃಮ y k x h h k 
ශೕಕ๺ ನย౵ ං ಎಂದฉ ශೕಕ๺ ಅಲ౭ เฃಮ ಆม౮ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಆม౮ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං h h 
කโ ೯൤ಡ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ชಒ෴ಜൿ౪  ಅൿ ෭ನ๺ ಡ k a l k y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ කฤౙ  a 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  චನඪഖౣ ಆಳ౶ ฤ කโ ಈ ๓ಂಗವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂൿ ಈ ಅಂತರโ ෭ನ๺ h k m  k 
ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಈ ๓ಂಗൽಂದ 1 คಂದ කฤౙ  ඀ರದย౵ ං ಮൡ౨  ශೕಕ๺ ಮ൤౨  ಒಂದคಂದ කฤౙ  ඀ರದย౵ ං a a 
๓ಂಗโ ಈ ශೕಕ๺ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ನ ಈ ෈ಂൿเನ ನഴเನ ಮಧ౲ ෈ಂൿ ಎಂൿ ඛಮಡ ൟัൽං ಈ ๸ದಭბದย౵  ශೕಕ๺ 
ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ನഴเನ ಅಂತರโ ಎರಡคಂದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ශೕಕ๺ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ කโ 
ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౲ ฃැೕมโ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽ๯ತ౨ ං ಅಂದฉ ශೕಕ๺ ಡ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ಅಂತರ 
ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ඛಂದ ඩ෵ಂഡ ನ อಬ฿ದ ඀ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมವඝ౬  
ශೕ๭ ಎಂൿ ಕฉಯมಞವ ಎರഴ ๭౩ ರ ෈ಂൿಗัಡ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมವඝ౬  ಪคූ๣ಯย౵  ඣೕഺೕಣ ශೕಕ๺ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ෴โඃ ๭౩ ರ ෈ಂൿ฿ಜರย කโ ಅౘವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ x 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ෴โඃ ಎෆ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  කโ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಥ฿ කโ ಇದඝ౬  ๭ ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  z 
ಇฌೕ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ๭ ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬  ಮൡ౨  ඦತರ ಅౘದ ෬ว ಪ౳ ෨ಖ ಅౘඅಂൽಡ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  x 
ඛೕಡมಜං ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ๒ನ౲  ಇൿ ๒ನ౲  ෈ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ෈ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ವಗბವඝ౬  ೓ಕൽಂದ ೓ಕൽಂದ ඣೕലದฉ  ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ಜಂತ ກ೉౞ ฆವ x y b b 
ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೓ಕโ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಈ ๸ದಭბದย౵  ಈಗ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  c b 
ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ชಒಯඝ౬  ඛಂದ ಒಂൿ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಗ൐๭ x c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤ ಎย౵ ං ಇൿ ಃಲโ ෵ಂದ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ชಒ෷ ಜಂತ ກ೉౞ ฆโದคಂದ ಇൿ ಜಂತ c a c a 
ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ಗಮඛ๭ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං a by c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඛಂದ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ಈ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಬಲූಗದย౵ ฆ൤౨ ೕๅ  ൽೕಘბไತ౨ ದ ෬ว x c 

෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  , කโ ඀ರವඝ౬  ಮൡ౨  ಈ ๬ยಡ ಇฆವ ඀ರವඝ౬  ඣೕഺೕಣ pxy pf 1 pl 
ಆದ౪ คಂದ ൽೕಘბไತ౨ ದ ෬ว ෵ಂದ ಒಂದಃౙ  ಇฆವ ಅಂತರโ ๵ච౬ ෺ಂದฉ ಒಂൿ ವಗბ෩ಲ ෭ನ๺ pxy f c pf x 

ವಗბ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಚದರ c y 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕโ ෭ನ๺ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ ಎರഴ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ pf x c y i  s x cx c 
ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆದฉ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ೓ಕ y y y b x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๻ಆೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ඛೕഴತ౨ ං  ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕโ ෈ ಚದರ ෇ค ಒಂൿ ෭ನ๺ x cx c y x 
ಚದರൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ෈ ಚದರವඝ౬  ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛೕഴತ౨ ං x 
ಆದฉ ಇൿ ಏඝ ಚದರ ෭ನ๺ ෈ ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಚದರ x cx c 
೯൤ಡ ೓ಕโ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಚದರವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ ඛೕಡมಜං b c c b 
ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  ಇย౵  ೓ಕ ಎಂൿ ๻ಆೕಣ b c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბൽಂದ ವಗბ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ๭ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಚದರ c c x  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๭ ා ಏಋ౺  ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ವಗბ ෥ലದฉ ඛೕโ ಈ 
ಪದವඝ౬  ಮൡ౨  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಪഷ෷ൟ౨ ೕค ಇൿ ಎರഴ ๭ಎಋ౺  ඛೕഴತ౨ ං ಇย౵  ಆຉ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  
೓ಕൽಂದ ๻ಕฤ ಅඝಮൟ๯ತ౨ ං ຄರಡ කโ ๭ තൟბ ೓ಕൽಂದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ x e p
ඛಂದ ನഴเನ ಅಂತರ ಎ๠ౣ  ಆದฉ ඛೕโ ಈ ෈ಂൿ ಎಂൿ ඣೕലದฉ ಇൿ ಆಜං ඛಂದ ಡ ಇฆವ ಅಂತರโ l pxy l p l 

෭ನ๺ ಈ ඀ರದ ಈ ඀ರದ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ ಆಜං x c mod x a c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ೓ಕโ ಚದರ x c pl 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂൿ ೓ಕโ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ಚದರ ෇ค ಒಂൿ ೓ಕโ pf c pl pf 
ಒಂൿ ෇ค ಆಜං ಒಂൿ කโ ൽೕಘბไತ౨ ದ เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๭ං౪ ೕๅ ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั  ෵ಂದ c pl c a
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ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෇ค ಒඨ e pl ppl 
ಆದ౪ คಂದ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pf 1 pl e 
ಆದ౪ คಂದ ൽೕಘბไತ౨ ದ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ಅඝඩತโ ಈ ชಒಯ ಅಂತರಃౙ  ೓ಕ ಈ ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ชಒ x x cpf 
ඛಂದ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ๭౩ ฃಂಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅඃ คೕൟ කโ ಈ pl pl x e 
ชಒಯඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ x c c x x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඛಂದ ಡ ಅඝඩತโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x c e 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ඛಂದ ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  ෭ನ๺ ෥ഴโದคಂದ ൽೕಘბไತ౨ ದ x c 
ഹฉಃౣ იೖಸ๺ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ಪ౵ ๺  ವಗბโ ಜಂತ ກ೉౞ ನದಃౙ  ಸಮකದ ෈ ೓ಕವඝ౬  x y b 
කโ ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ಅಥ฿ 
຃ಪැೕბมವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ๚ಀเක౽ರದ เූಗವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ, ಈ ๚ಀเක౽ರದ ಬಳ๭ කโ ඩ౲ ฃැೕม lf 
຃ಪැೕბมವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ  ಅౘದ ෬ว ෩ಲ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽฆವ เූಗ ಮൡ౨  x 

ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜฆವ ชಒಯඝ౬  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ຄಂൽං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅౘ ಮൡ౨  ಅౘವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๓ಂಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ ಸಮನ౷ ಯ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ฿ಜರฤ කโ v 0 0 f 
ಗಮನಹค๵ೕಣ ಒಂൿ ชಒಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಈ ๬ยನ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ชಒ෷ ಃಲโ ಆม౮ ಃౙ  ಆಜං ಈಗ l x 
කโ ඩ෵ಂഡ ಗಳ ๬౩ ನವඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಅඝඩತವඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಇൿ ෴โඃ ෈ಂൿเನ p p pl 
อಬ฿ಜฆತ౨ ං  කโ ෴โඃ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ඀ರ ಮൡ౨  ಈ อಬ ඀ರವඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ pxy pf pl 
ಇൿ ಃಲโ ๭౩ ರ൤ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ชಒಯ ෬ว ಇฆโದคಂದ v 0 0 v 
කโ ಅඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ർಗ ಇൿ ಸಮකಜರ෎ಀ ಇ ಈ ಇಂඪ  ๯ำ౶  ඀ರโ ඛಂದ ಇย౵  ಡ vf vl vl evf vf f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං f e 
ಆದ౪ คಂದ ชಒ෷ ෭ನ๺ ඛಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ๲ึ෽ೕಣ ಮൡ౨  කโ ಈ x x f e 
ಡฉ ಅඝ౬  ඛಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ ವಕ౳ ชಒಯ ෬ว ෴โඃ ๬෥ನ౲  ෈ಂൿ ಅඝ౬  x e f pxy 
൤ಡൿಆ ౶ั  ඦತರ ೓ಕโ ಚದರ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ೓ಕโ ෭ನ๺ ಇലೕ ೓ಕโ pf e pl pf pf x f x
෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕโ ಇൿ ಚದರ ෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಈ ಉದ౪ โ ಪ౵ ๺ f y e p l x f 
ಆಜං  ಇ 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಎෆ ಇ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෩ಲಕ කโ ಇದඝ౬  ಸರಳತั๭ದฉ ಇൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಎෆ x x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ็ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಎෆ ವಗბ ಇൿ ಇ ಚದರ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ 2 ಎෆಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ಎෆ ๲ౙ ౷ ೕฑ x 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ๲ౙ ౷ ೕฑ  ರൿ౪ ತั๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ಎෆ ಒඨ ಪ౵ ๺ ಎಋ౺  x 
ಪ౵ ๺ ็ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಎෆ ෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಇഺೕಣ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಇ කโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺p x 
ಎರഴ ඪಎಋ౺  ಪ౵ ๺ ็ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಸ෥ನವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඣೕലದฉ ಈಗ ๒ನ౲ ಃౙ  ಇൿ 
ฃഔ฀ತಹ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ඛಂದ ಮൡ౨  ชಒಯ ನഴเನ ಅಂತರโ ๭౩ ರ ಆಜൿ౪  , ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉo p f p e e 
ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದโ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෮ದಲ ಪದโ ಇಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ದ px y 
ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ ඩ౲ ฃැೕม 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈಛಗศ  ෮ದฤ ඣೕലർಗ කโ ಅඝඩತವඝ౬  ಒಂದಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ 
ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಏකಞತ౨ ං ಎಂൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫෵ದ౪ ฉ ಒಂൿ e e 
෭ನ๺ ಇ ೓ಕโ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಃಲโ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಎರഴ ೯൤ಡ ಚದರ ๵ච౬ ಡ ಸಮ x px y 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಚದರ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ๲ౙ ౷ ೕฑ ඛಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ೓ಕൽಂದ x 2 p x x y 
ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෩ಲಕ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರವඝ౬  ඛಂದ ಬฉಯಬ๾ൿ  x p p p a to 
කฤౙ  ಪ౵ ๺ ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ౘ෦๭ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ y x p 
೓ಕൽಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ವಗბൽಂದ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ 4 ಡ x p y p 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವಲ౵ ൽದ౪ ง  ಪ౳ ෥൐ತ งಪದย౵  ಆದฉ ಇย౵  ඛೕโ ඣೕഴವ 
ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ඛೕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜ ಅඝ౬  ๻౾ದฉ ඛೕโ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค  ಒಂൿ ಚದರ ೓ಕൽಂದy x p 

೓ಕโ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ೓ಕ฿ಜං p p 
ಆದ౪ คಂದ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಮಧ౲ ූಗಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෈ಂൿเನย౵  ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x p 
เ๕ಷ ๸ದಭბದย౵  කโ ಈ คೕൟಯ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ๬෥ನ౲  
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කඝ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜ ๻౾ದฉ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ವಗბโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, x px y 
ಅൿ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ൽೕಘბไತ౨ ದย౵  කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಇ ๻౾ದฉ කโ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  e 
ກ೉౞ ದ౪ ฉ කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ඦತರ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ e 
ກ೉౞ ನർದฉ ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ವಗბವඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜ ಬฉ෷൤౨ ೕๅ x px y 
ಮൡ౨  ಇൿ ಇย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ຃ಪැೕბม 
ಆದ౪ คಂದ ಒಬ౯ ฆ ಈ ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมವඝ౬  ශೕಕ๺ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ 
฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎม౵  ๚ಀเක౽ರದ เූಗಗำ ඩ౲ ฃැೕม ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมವඝ౬  ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ 
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๬౩ ನ ಎಂൿ ฿౲ ಌ౲ ඛಸಬ๾ൿ, ಅಂದฉ ෈ಂൿเನ ඀ರದ ಅඝඩತವඝ౬  ๭౩ ರ ෈ಂൿ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං  ಄ಂದ౳   
කโ ಮൡ౨  ๭౩ ರ ชಒ෷ ๭౩ ರ ಆಜൿ౪  ಅൿ เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤ ಸค e 
ಆದ౪ คಂದ ෨ಂං කโ ൽೕಘბไತ౨ ಃౙ  ෥ലඈ൤෻ ഹฉಃౣ იೖ๺ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຃ಪැೕბมಡ ಎರഴ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  
ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಕ౺ ౬  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಪคಗ൐๭  ຃ಪැೕბม ಚದರ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y b 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๓ಂಗಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ශೕಕ๺ ಒಂൿ ๭ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಇย౵  f 
ಮ൧౨ ಂൿ ಗಮನเං ಎರഴ ෭ನ๺ ๭ ๵ච౬  ಈಗ ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕഺೕಣ  ຃ಪැೕბมದ ๸ದಭბದย౵  ಡ f x 
ಸ෥ನ฿ದ ชಒಯย౵  ವಗბโ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං c b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ೓ಕ౾ౙ ಂತ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ಕല෫ a by c 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ವಗბ  ಇൿ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ ಕല෫෴ಜං c a 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಈ ชಒ෷ ෵ಂದ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈಗ කඝ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ c x pxy pf 
ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ඀ರ ಎ๠ౣ  ಎಂൿ ว౽ౙ ೈರ ෥ഺೕಣ pl 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕโ ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ೓ಕ ಇൿ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಚದರ pf x c y i  s x 
෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕ ಆದฉ ೓ಕโ ಚದರ ෇ค ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ cx c y y b x 
ಒಂൿ ಈ ಚದರ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕ b x b 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕโ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ  ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ ಚದರ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ ෈ pf x cx c x 
ಚದರ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ ೓ಕಃౙ  ಸಮ  ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ೓ಕ ಚದರ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺c x cx c 

೓ಕโ ಒಂൿ ೓ಕ฿ಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඛಂದ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆಡย ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಮ൤౨  කඝ ಅඝ౬  ಒಂൿ c c c 
ಔഡ ඛಂದ ๻ಕಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෇ค ෭ನ๺ ඛಂದ ๸තಣბ ೓ಕโ เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಇ ಚದರ c x a  c c 
෇ค දฯ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂದคಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ຃ಪැೕბมದ ๸ದಭბದย౵  ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං pf pl e 
ಆದ౪ คಂದ ชಒ෷ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ೯൤ಡ ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  ಕึ෷ತ౨ ං  ಎಂ්ൿ ຃ಪැೕბม ೓ಕದ ಒಂൿ x c x 
ಚದರ ඛ෦ಷದ ඛඃბಶನಗะಜๅ  ವಗბൽಂದ ವಗბโ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, කโ ຃ಪැೕბมವඝ౬  ಅౘದ us y b y 
෬ว ඣಂൽಡ ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ವಗბವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  foci y x b 
ಸಮකಜ ൤ಡൿಆಂಡฉ ഹฉಕౣ ค෷ ຂำತ౨ ං ชಒ෷ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y a 
ಆದ౪ คಂದ ಆຉ ൽೕಘბไತ౨ ඈ൤෻ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಈ ಪ౳ ෥൐ತ งಪದย౵  ඛಂದ ವಗბಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x c 
ಮൡ౨  ඛಂದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಪ౳ ෥൐ತ งಪದย౵  කโ ඛඃბಶನಗಳ x x 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎม౵  ๚ಀเක౽ರದ เූಗಗำ ඩ౲ ฃැೕม ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბม ಎಂൿ ൧ೕค๯ತ౨ ං 
ශೕಕ๺ ಮൡ౨  ಎยභ౺  ශೕಕ๺ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ನ ಪคූ๣ಯย౵  เವคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ฿౲ ಌ౲ ನโ ๭౩ ರ ඩ෵ಂഡ 
ශೕಕ๺ ಡ ඀ರದ ಅඝඩತ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಎಂಬ ๬ยಡ อಬ฿ಜฆವ ಅಂತರโ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ๭౩ ರโ 
ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಎಂ්ದඝ౬  ಅವอ෈๭ฆತ౨ ං  1 ౾ౙ ಂತ ಕല෫ 1 ಅಥ฿ ಒಂದ౾ౙ ಂತ ກೋ౞  කโ ඩ౲ ฃැೕม 
ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇಂൿ ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  කโ ಸ౭ ಶბಕಗำ ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕม ൽೕಘბไತ౨  
ಮൡ౨  ຃ಪැೕბม ಇ൞౲ ൽಗಳ ಬಡ౛  ಕย෷൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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