
ਹੈਲੋ ਸਾਿਰਆਂ ਨੰੂ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲੇ ਿਤੰਨ ਲੈਕਚਰਾਂ ਿਵੱਚ ਕੋਿਨਕ ਭਾਗਾਂ ਦਾ ਚੌਥਾ ਲੈਕਚਰ ਹੈ ਿਜਸ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਪੈਰਾਬੋਲਾ ਅੰਡਾਕਾਰ ਅਤੇ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੀਆਂ ਿਮਆਰੀ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ
ਿਸੱਿਖਆ ਅਤੇ ਕੁਝ ਸਧਾਰਨ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਵੱਲ ਿਧਆਨ ਿਦੱਤਾ, 
ਇਸ ਲਈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਆਪਣੀ ਚਰਚਾ ਨੰੂ ਜਾਰੀ ਰੱਖੀਏ ਤਾਂ ਆਓ ਇੱਕ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੇ ਿਮਆਰੀ ਸਮੀਕਰਨਾਂ ਨੰੂ ਯਾਦ ਕਰੀਏ । ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ y 

ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜਾਂ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ b y x b 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਦਜੂਾ ਰਪੂ ਹੈ ਪਿਹਲਾ ਰਪੂ ਇਸ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦਾ ਗ୥ਾਫ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਦਖਾਈ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਇਸ ਦੀਆਂ ਦੋ ਸ਼ਾਖਾਵਾਂ ਹਨ ਅਤੇ ਇਹ ਕୈਦਰ 
ਮੂਲ 'ਤੇ ਹੈ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੇ ਿਸਰਲੇਖ ਿਬੰਦ ੂ' ਤੇ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ, ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਪਾ ਕੇ ਪ୥ਾਪਤ ਕੀਤਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ y 
ਇੱਕ ਸਾਨੰੂ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਜੋੜ ਹੈ  ਮਾਇਨਸ ਏ ਅਤੇ ਫੋਕਸ ਦੋ ਫੋਕਸ ਤਾਂ ਆਓ ਅਸੀ ਂ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ ਨੰੂ ਕਾਲ ਕਰੀਏ ਇਹਨਾਂ ਿਵੱਚ x x f f 
ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਹੈ ਿਜੱਥੇ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਪਿਹਲਾ ਹੈ ਅਤੇ  ਦਸੂਰਾ ਰਪੂ ਇੱਥੇ ਜੇਕਰ c c c b 
ਤੁਸੀ ਂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਨਾਲ ਪਾਉਦਂੇ ਹੋ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਿਮਲਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਸਰਲੇਖ ਿਬੰਦ ੂਜ਼ੀਰੋ ਮਾਇਨਸ ਅਤੇ ਜ਼ੀਰੋ ਤੇ ਹੁੰਦੇ x y a a a ' 
ਹਨ ਅਤੇ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਿਦਖਾਈ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਥੇ ਦਬੁਾਰਾ ਫੋਸੀ ਿਬੰਦ ੂਜ਼ੀਰ ੋਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਮਾਇਨਸ 'ਤੇ ਹੈ।  ਅਤੇ ਦਬੁਾਰਾ ਵਰਗ ਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜc c c 

ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਆਖਰੀ ਕਲਾਸ ਿਵੱਚ ਦੋ ਉਦਾਹਰਣਾਂ ਨੰੂ ਦੇਿਖਆ, ਆਓ ਕੁਝ ਹੋਰ ਸਮੱਿਸਆ ਕਰੀਏ ਤਾਂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ b 
ਲੱਭੀਏ ਿਜਸ ਦੇ ਿਸਰਲੇਖ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਦੋ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਫੋਸੀ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਿਤੰਨ ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਹਨ। 
ਇਸ ਲਈ ਿਕਉਿਂਕ ਕੋਣ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਹਨ ਿਕਉਿਂਕ ਿਸਰਲੇਖ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਹਨ , ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦਾ ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਇਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਗੁਣਾ x x x y b 
ਵਰਗ ਇਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ, ਇੱਥੇ ਇਹ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਿਕ ਿਸਰਲੇਖ ਜੋੜ ਘਟਾਓ 'ਤੇ ਹਨ ਇਸ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੇ ਦੋ ਜ਼ੀਰੋ ਿਸਰਲੇਖ ਜੋੜ ਮਾਇਨਸ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਫੋਸੀ a 
ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਜ਼ੀਰੋ ਹਨ, ਇਸਲਈ ਿਦੱਤੀ ਸਮੱਿਸਆ ਿਵੱਚ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਿਤੰਨ ਹੈ ਇਸ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਸਾਨੰੂ ਅਤੇ ਦੇ ਮੁੱਲ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਤਾਂ c a c a b 
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ।  ਵਰਗ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਤୌ ਵਰਗ ਦਾ ਮਤਲਬ ਵਰਗ ਹੈ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋ 5 ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਲਈ a b eq  ual c b c 
ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਜੋ ਿਕ 4 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ ਬ ਵਰਗ 5 ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਹੈ ਹਣੁ ਆਓ ਇੱਥੇ ਦਜੂੀ ਸਮੱਿਸਆ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ। ਤੁਹਾਨੰੂ ਦੱਿਸਆ ਿਗਆ x y 
ਹੈ ਿਕ ਕੋਣ ਜ਼ੀਰੋ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਫਾਈਵ ' ਤੇ ਹਨ ਅਤੇ ਫੋਸੀ ਜ਼ੀਰੋ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਅੱਠ 'ਤੇ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਿਵੱਚ ਸਮੀਕਰਨ ਦਾ ਰਪੂ ਹੋਵੇਗਾ ਮਾਫ਼ ਕਰਨਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਿਸਰਲੇਖ ਚਾਲੂx y x b 
ਹਨ ਧੁਰੀ ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਦਾ ਰਪੂ ਹੈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਜੱਥੇ ਨੰੂ ਪੰਜ ਅਤੇ ਨੰੂ ਅੱਠ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ y y x b a c 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਤୌ ਅਸੀ ਂਦਬੁਾਰਾ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਇਸਲਈ ਵਰਗ ਹੈ  ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋ ਿਕ 8 ਵਰਗ ਘਟਾਓ 5 ਵਰਗ ਹੈ ਜੋ 39 ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ b b c 
ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਹੈ ਇੱਕ ਵਰਗ 25 ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ ਵਰਗ 39 ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਆਓ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਸਮੱਿਸਆ ਵੱਲ ਿਧਆਨ ਦੇਈਏ y x 
ਿਜੱਥੇ ਤੁਹਾਨੰੂ ਲੰਬਾਈ ਦਾ ਫੋਸੀ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ।  ਜਾਲੀ ਗੁਦਾ ਦੇ ਹਾਈਪ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭੋ  ਏਰਬੋਲਾ ਿਜਸਦਾ ਫੋਸੀ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਚਾਰ ਜ਼ੀਰੋ ' ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਜਾਲੀ ਗੁਦਾ
ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਬਾਰਾਂ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਦਬੁਾਰਾ ਿਕਉਿਂਕ ਫੋਸੀ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਧੁਰੇ ' ਤੇ ਹਨ ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਮਾਇਨਸ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਇਕ ਅਤੇ ਫੋਸੀ ਹੈ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ x x x y b 
ਚਾਰ ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਚਾਰ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਅਤੇ ਵਰਗ ਚਾਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਯਾਦ ਕਰੋ ਿਕ ਜਾਲੀ ਗੁਦਾ ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਦੇ ਜਾਲੀ ਗੁਦਾ c b l 
ਦੀ ਲੰਬਾਈ ਨੰੂ ਦੋ ਵਰਗ ਦਆੁਰਾ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ  ਬਾਰਾਂ ਕੋਲ ਇਹ ਇੱਕ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦੋ ਵਰਗ ਇੱਕb a i b 
ਬਰਾਬਰ ਬਾਰਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਛੇ ਇਸ ਨੰੂ ਸਮੀਕਰਨ ਇੱਕ ਿਵੱਚ ਪਾਉਣ ਨਾਲ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਛੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾ ਹੈ b a a 
ਇਹ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਹੈ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ  ਚਾਰ ਵਰਗ ਦਾ b c 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਸੋਲਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਛੇ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਸੋਲਾਂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਤੁਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਆਸਾਨੀ ਨਾਲ ਘਟਾਓ ਦੋ ਗੁਣਾ ਇੱਕ 
ਜੋੜ ਅੱਠ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਗੁਣਕ ਬਣਾ ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕਉਿਂਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਹੈ ਇਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ a a 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ  ਇਸਲਈ ਤੁਸੀ ਂ ਦੀ ਗਣਨਾ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਇਸਲਈ ਵਰਗ ਛੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਬਾਰਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ a tw o b b a 
ਸਾਨੰੂ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੀ ਲੋੜ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਾਰ୧ਾਂ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਇੱਕ ਹੋਰ ਸਧਾਰਨ b x y 
ਸਮੱਿਸਆ ਕਰੋ ਤੁਹਾਨੰੂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੀ ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭਣੀ ਪਵੇਗੀ ਿਜਸਦਾ ਫੋਸੀ 0 ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਰਟੂ 10 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਜੋ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਿਵੱਚୌ ਦੀ ਲੰਘਦਾ ਹੈ ਿਬੰਦ ੂਦੋ 
ਕੌਮਾ ਿਤੰਨ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਫੋਸੀ ਨੰੂ ਜ਼ੀਰ ੋਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦਸ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਰਟੂ ਦਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਵੀ ਸਮੀਕਰਨ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਫੋਸੀ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਸਿਥਤ c  y 
ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਦਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਲੰਘਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ 2 ਕੌਮਾ 3 ਿਵੱਚୌ y x b 
ਲੰਘਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰੋ ਿਤੰਨ ਵਰਗ ਨੌ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦੋ ਵਰਗ ਬ ਵਰਗ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਬੀ ਵਰਗ ਇਹ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਸਮੀਕਰਨ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ
ਦਜੂੀ ਸਮੀਕਰਨ ਅਸੀ ਂ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਅਤੇ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਰਟੂ ਦਸ ਵੀ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ  ਵਰਗ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜੋ ਦਸ ਹੈ ਇਹ c a b b c 
ਮੇਰੀ ਸਮੀਕਰਨ ਦੋ ਹੈ ਅਤੇ 1 ਅਤੇ 2 ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਕੇ ਅਸੀ ਂ ਵਰਗ ਅਤੇ ਵਰਗ ਲਈ ਹੱਲ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ana b 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਅਸੀ ਂ ਵਰਗ ਦਸ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਸਮੀਕਰਨ ਿਵੱਚ ਪਾਉਣ ਨਾਲ ਇੱਕ ਿਮਲਦਾ ਹੈ। ਨੌ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਵਰਗ b a 
ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਗੁਣਾ ਦਸ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ 9 ਗੁਣਾ 10 ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 4 ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਗੁਣਾ 10 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਨੱਬੇ ਘਟਾਓ ਨ୎ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਦਸ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਤୌ ਚੌਥਾ ਇਹ ਇੱਕ ਵਰਗ ਿਵੱਚ ਇੱਕ a  a 
ਚਤੁਰਭੁਜ ਿਦੰਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਚਾਰ ਘਟਾਓ ਨੰੂ ਇੱਕ ਿਦੰਦਾ ਹੈ ਸਾਡੇ ਇੱਥੇ ਦਸ ਹਨ ਅਤੇ ਨ୎ ਜੋੜ ਚਾਰ ਹੈ ਤੇਰ୧ਾਂ ਵੀਹ ਿਤੰਨ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਨੱਬੇ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਹਣੁ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥୌ ਇੱਕ 
ਵਰਗ ਲੱਭ ਸਕਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਪੰਜ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਅਠਾਰਾਂ ਬਰਾਬਰ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਪੰਜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਜਾਂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਅਠਾਰਾਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਬੀ ਵਰਗ ਇਸ ਨੰੂ ਦਸ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ
ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ  ਦਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇਸਲਈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਪੰਜ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਦਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ b 
ਇਸ ਨਾਲ ਵਰਗ ਵੀ ਪੰਜ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਬਾਇ ਵਰਗ ਬਟਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਪੰਜ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ ਬੀ ਹੈ।  ਵਰਗ ਪੰਜ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ b y x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਕੇਸ ਿਵੱਚ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਹਨ ਜੋ ਿਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਪੰਜ ਠੀਕ ਹੈ ਹਣੁ ਤੱਕ ਅਸੀ ਂਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੇ ਿਮਆਰੀ ਸਮੀਕਰਨ ਨੰੂ a b y x 
ਦੇਿਖਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਮੀਕਰਨ ਲੱਭਣ ਿਵੱਚ ਕੁਝ ਸਮੱਿਸਆਵਾਂ ਵੇਖੀਆਂ ਹਨ  ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਿਦੱਤੇ ਗਏ ਿਸਰਲੇਖਾਂ ਦੇ ਫੋਸੀ ਜਾਂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਆਿਦ ਦੇ ਕੁਝ ਿਬੰਦ ੂਹਣੁ 
ਮੈਨੰੂ ਇਸ ਬਾਰ ੇਗੱਲ ਕਰਨ ਿਦਓ ਿਕ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੇ ਅਸ୊ਪਟੋਟਸ ਕੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ, 
ਇਸ ਲਈ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਵਰਗ ਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਮਝੋ ਤਾਂ ਜੋ ਅਸੀ ਂਇਸ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਨੰੂ ਿਖੱਚੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਹੈ x y b 
ਇੱਕ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਮਾਇਨਸ ਜ਼ੀਰੋ ਫੋਸੀ ਿਬੰਦ ੂ ਕੌਮਾ ਜ਼ੀਰ ੋਮਾਇਨਸ ਜ਼ੀਰੋ ' ਤੇ ਸਿਥਤ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਗ୥ਾਫ਼ ਇੰਝ ਜਾਪਦਾ ਹੈ ਿਕ ਇਹ ਇਹਨਾਂ ਿਸਖਰਾਂ ਿਵੱਚୌ ਲੰਘਦਾ ਹੈ a c c 
ਹਣੁ ਆਓ ਦੇਖੀਏ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਅਤੇ ਇਹਨਾਂ ਦੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਹਨ।  ਅਤੇ ਇਹ ਫੋਕਸ ਹਣੁ ਿਕੱਥੇ ਹੈ ਜੋ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਹੈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ a c vertex b b 
ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ c 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਇਹ ਮੂਲ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸ ਚੱਕਰ ਨੰੂ ਮੂਲ 'ਤੇ ਕୈਦਿਰਤ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਅਤੇ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਘੇਰੇ ਿਵੱਚ ਿਖੱਚਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਚੱਕਰ ਹਣੁ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਕੀ i ci 
ਹੈ  ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ b c 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇੱਕ ਸੱਜੇ ਕੋਣ ਿਤਕੋਣ ਿਖੱਚਦਾ ਹਾਂ ਿਜੱਥੇ ਇਹ ਲੰਬਾਈ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਲੰਬਕਾਰੀ ਇੱਥੇ ਹੈ ਇਹ ਲੰਬਾਈ ਚੱਕਰ ਦਾ ਘੇਰਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇੱਥੇ ਦੇਖ a c 
ਸਕਦੇ ਹੋ ਿਕ ਇਸ ਸਮਕੋਣ ਦੀ ਇਹ ਉਚਾਈ ਹੈ ਿਤਕੋਣ ਦਆੁਰਾ ਿਦੱਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਇਹ ਲੰਬਾਈ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਨੰੂ ਵੇਖੀਏ ਤਾਂ ਇਹ ਉਹ ਿਸੱਧੀ b b 
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ਰੇਖਾ ਹੈ ਿਜਸਦੀ ਢਲਾਨ ਦਆੁਰਾ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸੀ ਂਇੱਕ ਹੋਰ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਵੇਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਜਸਦੀ ਢਲਾਨ ਦਆੁਰਾ ਘਟਾਓ ਹੈ ਤਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਕਰਦਾ ਹਾਂ  ਇਹੀ a b a b 
ਗੱਲ ਇੱਥੇ ਮੇਰ ੇਕੋਲ ਦਬੁਾਰਾ ਹੈ ਇਹ ਲੰਬਾਈ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ ਇਸਲਈ ਇਸ ਿਸੱਧੀ ਰੇਖਾ ਿਵੱਚ ਢਲਾਨ ਘਟਾਓ ਹੈ c a b b by a 
ਇਸਲਈ ਮ୊ ਇਸ ਦਾ ਿਜ਼ਕਰ ਕਰਦਾ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਰੇਖਾ ਹੈ ਬਰਾਬਰ ਨਾਲ ਅਤੇ ਇਹ ਰਖੇਾ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਮਾਇਨਸ ਨੰੂ ਦਆੁਰਾ ਹਣੁ ਆਓ ਪਿਹਲਾਂ y b ax y b ax 
ਵੇਖੀਏ ਿਕ ਕੀ ਇਹ ਿਸੱਧੇ ਹਨ  ਭਾਵୈ ਉਹ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਨਾਲ ਕੱਟਦੇ ਹਨ ਜਾਂ ਨਹੀ,ਂ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਧੁਰਾ ਦਆੁਰਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਸੱਧੀ l y b 
ਰੇਖਾਵਾਂ ਦੇਖਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਵਰਗ ਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਨਾਲ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਨਾ ਕੱਟੋ ਿਕਉਿਂਕ ਜੇਕਰ ਪਲੱਸ ਜਾਂ ਮਾਇਨਸ ਹੈ  x y b y 

ਕੁਹਾੜੀ ਦਆੁਰਾ ਅਰਥਾਤ ਜੇਕਰ ਇਹਨਾਂ ਿਸੱਧੀਆਂ ਰੇਖਾਵਾਂ ਿਵੱਚୌ ਇੱਕ 'ਤੇ ਕੋਈ ਿਬੰਦ ੂਿਪਆ ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਅਰਥ ਇਹ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕ ਵਰਗ ਬਟਾ ਬ ਵਰਗ ਵਰਗb y x 
ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਵਰਗ ਨੰੂ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬ ਵਰਗ ਦਾ ਸੰਕੇਤ ਦੇਵੇਗਾ। ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਕੌਮਾ ਅਫ਼ਸੋਸ x y x y x 
ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ ਬ ਵਰਗ ਜ਼ੀਰੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਪਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦਾ ਸਮੀਕਰਨ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ ਵਰਗ y x y b 
ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹਨਾਂ ਉਤੇੱ ਕੋਈ ਵੀ ਿਬੰਦ ੂਿਸੱਧੀਆਂ ਰੇਖਾਵਾਂ ਕੌਮਾ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ 'ਤੇ ਨਹੀ ਂਪ୊ਦੀਆਂ ਇਸਲਈ ਇਹ ਰੇਖਾਵਾਂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਨੰੂ ਨਹੀ ਂਕੱਟਦੀਆਂ x y 
ਹਾਲਾਂਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਲਾਈਨ ਨੰੂ ਦੇਖਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਇਹ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਿਦਖਾ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਰਖੇਾ ਅਤੇ ਇਹ bx y x 
ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਉਹ ਦੋਵୈ  ਇਸੇ ਲਈ ਹੁੰਦੇ ਹਨ, 
ਇਸ ਲਈ  ਮ୊ ਜੋ ਕਿਹਣਾ ਚਾਹੁੰਦਾ ਹਾਂ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਹਾਈਪਰਬੋਲਾ 'ਤੇ ਿਕਸੇ ਵੀ ਕੌਮਾ ਨੰੂ ਵੇਖਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਕੌਮਾ ਕਹੋ ਜੇਕਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ 'ਤੇ x ax y x 
ਕੌਮਾ ਝੂਠ ਹੈ ਅਤੇ ਕੌਮਾ ਕਹੋ ਇੱਕ ਲਾਈਨ 'ਤੇ ਝੂਠ ਬੋਲੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦਆੁਰਾ ਤਾਂ ਕੀ ਹੈ? ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਤਾਂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਉਤੇੱ ਹੈ y x y y b ax y y y 
ਇਸਲਈ ਨੰੂ ਵਰਗ ਦਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ 1 ਦਆੁਰਾ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਲਾਈਨ ਉਤੇੱ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸਲ y x b y 1 y 1 
ਿਵੱਚ ਦਆੁਰਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਦੇਖਦੇ ਹੋ ਿਕ ਕੀ ਮ୊ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ  ਇੱਥੇ ਕੋਈ ਵੀ ਸਾਬਕਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਮੇਰਾ ਕੌਮਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਹ ਮੇਰਾ ਕੌਮਾ ਇੱਕ ਹੈ , ax b x y x y 
ਇਸ ਲਈ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਿਵੱਚ ਇਹ ਅੰਤਰ ਅਸਲ ਿਵੱਚ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਹੈ, ਇਸਲਈ ਮੈਨੰੂ ਇਸ ਦਾ ਮੋਡ ਲੈਣ ਿਦਓ ਜੋ ਿਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਿਫਰ ਸਾਡੇ y y y b 
ਕੋਲ ਹੈ।  ਵਰਗ ਦਾ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਮੂਲ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹਣੁ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਕੈਲਕੂਲਸ ਕੀਤਾ ਹੈ ਤਾਂ ਤੁਸੀ ਂਇਹ ਪਤਾ ਕਰਨ ਦੀ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰ ਸਕਦੇ x x 
ਹੋ ਿਕ ਕੀ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਝੁਕਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਿਜਵୈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਦੀ ਅਨੰਤਤਾ ਲਈ ਦੀ ਸੀਮਾ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਮੂਲ ਕੀ x x x x 
ਹੈ? ਇਸ ਸੀਮਾ ਦਾ ਮੁਲਾਂਕਣ ਕਰਨ ਲਈ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਿਲਿਮਟ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਿਲਖ ਸਕਦੇ ਹਾਂ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਅਨੰਤ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  x x y 

ਸੰਜੋਗ ਦਆੁਰਾ ਗੁਣਾ ਅਤੇ ਭਾਗ ਕਰੋ ਤਾਂ ਵਰਗ ਦਾ ਜੋੜ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਘਟਾਓ ਵਰਗou x x x x x 
ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦਾ ਜੋੜ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਅਤੇ ਿਫਰ ਅੰਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਹੈ।  ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਦਾ x x x x x x
ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਦਾ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋ ਿਕ ਸੀਮਾ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੀ ਅਨੰਤਤਾ ਨੰੂ ਜੋੜ ਕੇ ਵਰਗ ਮੂਲ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਨਾਲ x x x 
ਵੰਿਡਆ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇੱਥੇ ਸੰਿਖਆ ਸੀਿਮਤ ਹੈ ਡੀਨੋਿਮਨੇਟਰ ਜੋੜ ਵਰਗ ਹੈ  ਰਟੂ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਇਹ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ x x a 
ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਲਾਈਨ ਬਰਾਬਰ ਕੁਹਾੜੀ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ y b x y b 
ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਤੱਕ ਪਹੁੰਚਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਅਨੰਤਤਾ ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸੇ ਤਰ୧ਾਂ ਤੁਸੀ ਂਦਜੂੀ ਲਾਈਨ ਲਈ ਵੀ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹੋ ਅਤੇ ਲੈਣਾ ਨੈਗੇਿਟਵ ਅਨੰਤਤਾ x x 
ਵੱਲ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਲਾਈਨਾਂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੇ ਲੱਛਣ ਹਨ ਇਸਲਈ ਲਾਈਨ ਬਰਾਬਰ ਦਆੁਰਾ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਨਾਲ ਇਹਨਾਂ y b ax y b ax tw

ਅਸ୊ਪਟੋਟਸ ਹਨ ਹਣੁ ਇੱਕ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਜੇਕਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਨੰੂ ਇੱਕ ਆਇਤਾਕਾਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਜਾਂ ਕਦੇ-ਕਦਾਈ ਂਇਸਨੰੂ  o a b 
ਸਮਭੁਜ ਵੀ ਿਕਹਾ ਜਾਂਦਾ ਹੈ 
ਇਸ ਲਈ ਆਇਤਾਕਾਰ ਜਾਂ ਸਮਭੁਜ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਇਹ 
ਇਸ ਲਈ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਅਸ୊ਪਟੋਟਸ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਮਾਇਨਸ ਹਨ ਅਤੇ ਇਹ ਹਨ  ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਦੇ ਲੰਬਕਾਰ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਦੇ ਲੰਬਵਤ ਹਨ y x 
ਇਸ ਲਈ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਗੁਣਾ ਵਰਗ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਅਤੇ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈx y b b a 
ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਵਰਗਾ ਹੈ। ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਜਸਦਾ ਅਰਥ ਹੈ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ x y a x y 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਨੰੂ ਿਖੱਚਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਇੱਥੇ ਇਹ ਰਖੇਾਵਾਂ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇਹ ਅਸ୊ਪਟੋਟਸ ਹਨ ਅਤੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹy x y x 
ਕੋਮਾ 0 ਅਤੇ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਹੈ। ਇਹ ਲਾਈਨਾਂ ਅਸ୊ਪਟੋਟਸ ਦੇ ਰਪੂ ਿਵੱਚ ਹੋਣਗੀਆਂ ਅਤੇ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਕਹੋ ਿਕ ਕੋਮਾ ਜ਼ੀਰੋ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਜ਼ੀਰੋ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਹਨ 
ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਫੋਕਸ ਿਬੰਦ ੂਰਟੂ ਦੋ ਜ਼ੀਰ ੋਅਤੇ ਘਟਾਓ 'ਤੇ ਹੋਵੇਗਾ।  ਦੋ ਜ਼ੀਰੋ ਸੱਜੇ ਿਕਉਿਂਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਵਰਗ ਹੈb a a r oot a b c 
ਇਸਲਈ ਇਹ ਇੱਕ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋ ਫੋਸੀ ਠੀਕ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਆਇਤਾਕਾਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਵਰਗ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸ c f f x y 
ਨੰੂ ਘਟਾਓ ਿਲਿਖਆ ਜਾ ਸਕਦਾ ਹੈ। ਵਾਰ ਪਲੱਸ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੁੰਦਾ ਹੈ ਅਤੇ ਇਸ ਸਿਥਤੀ ਿਵੱਚ ਅਸੀ ਂਜੋ ਦੇਿਖਆ ਉਹ ਇਹ ਹੈ ਿਕ ਸਾਡੇ ਕੋਲ x y x y x 
ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇਹ ਅਸ୊ਪਟੋਟਸ ਹਨ ਜੋ ਹਣੁ ਇੱਕ ਦਜੂੇ ਦੇ ਲੰਬਕਾਰ ਹਨ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਬਦਲਦੇ ਹਾਂ ਤਾਂ ਵੇਰੀਏਬਲ ਦੀ ਤਬਦੀਲੀ ਕਰ ੋਅਤੇ  y y x 
ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਪਾਓ ਤਾਂ ਕਹੋ ਡੈਸ਼ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਅਤੇ ਡੈਸ਼ ਬਰਾਬਰ ਪਲੱਸ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸਾਨੰੂ ਡੈਸ਼ ਗੁਣਾ ਡੈਸ਼ ਇਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਮਲਦਾx x y y x y x y 
ਹੈ ਤਾਂ ਇਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇਸ ਧੁਰ ੇਨੰੂ ਧੁਰੀ ਅਤੇ ਧੁਰੀ ਵਜୌ ਲੈਣ ਦੀ ਬਜਾਏ ਕੀ ਕਰ ਰਹੇ ਹਾਂ ਮੰਨ ਲਓ।  ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਡੈਸ਼ ਅਤੇ ਇਸ ਨੰੂ ਦੇ ਰਪੂ x y x ys 
ਿਵੱਚ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਅਸੀ ਂਇਹ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜਾਂ ਇਸ ਧੁਰੇ ਨੰੂ ਡੈਸ਼ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ ਇਹ ਡੈਸ਼ ਹੈ ਿਫਰ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਡੈਸ਼ ਗੁਣਾ ਡੈਸ਼x y x y 
ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਆਇਤਾਕਾਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦਾ ਇੱਕ ਹੋਰ ਰਪੂ ਿਦੰਦਾ ਹੈ। ਆਇਤਾਕਾਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਜੋ ਿਕ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਗੁਣਾ ਹੈ ਇਹ ਹੈ  ਇੱਕ x y mo 
ਆਇਤਾਕਾਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦਾ ਰੀ ਸਟ୊ਡਰਡ ਰਪੂ ਜੇਕਰ ਤੁਸੀ ਂਹਣੁ ਇਸ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਨੰੂ ਿਖੱਚਦੇ ਹੋ ਤਾਂ ਅਿਸੰਪਟੋਟਸ ਅਤੇ ਧੁਰ ੇਹੋਣਗੇ ਅਤੇ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਇਸ x y 
ਸੱਜੇ ਵਰਗਾ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਿਹੱਸਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਲਈ ਸਕਾਰਾਤਮਕ ਅਤੇ ਇਹ ਨੈਗੇਿਟਵ ਲਈ ਹੈ।  ਇੱਥੇ ਗ୥ਾਫ਼ ਪਿਹਲੇ ਅਤੇ ਤੀਜੇ y x x x 
ਚਤੁਰਭੁਜ ਿਵੱਚ ਹੈ ਅਤੇ ਅਸ୊ਪਟੋਟਸ ਧੁਰੀ ਹਨ ਅਤੇ ਧੁਰੀ ਅਿਸੰਪਟੋਟਸ ਧੁਰੀ ਹਨ ਅਤੇ ਧੁਰੀ ਇੱਕ ਿਵਸ਼ੇਸ਼ ਕੇਸ ਦੇ ਤੌਰ ਤੇ ਕਹੀਏ ਜੇਕਰ ਇੱਕ ਦੇ x y x y ah a 
ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਤਾਂ ਸਾਨੰੂ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜਾਂ ਬਰਾਬਰ ਹੈ।  ਇੱਕ ਦਆੁਰਾ ਿਵੱਚ xy y x 
ਇਸ ਲਈ ਤੁਸੀ ਂਇਸ ਫੰਕਸ਼ਨ ਦੇ ਗ୥ਾਫ ਤୌ ਜਾਣ ੂਹੋ ਸਕਦੇ ਹੋ ਬਰਾਬਰ ਇੱਕ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਹ ਇਸ ਤਰ୧ਾਂ ਲੱਗਦਾ ਹੈ ਿਕ ਗ୥ਾਫ਼ ਪਿਹਲੇ ਚਤੁਰਭੁਜ ਿਵੱਚ ਹੈ ਅਤੇy x x 
ਤੀਜੇ ਚਤੁਰਭੁਜ ਿਵੱਚ ਇਹ ਸਾਰ ੇ ਗੈਰ-ਜ਼ੀਰੋ ਲਈ ਪਿਰਭਾਿਸ਼ਤ ਕੀਤਾ ਿਗਆ ਹੈ ਅਤੇ ਿਜਵୈ ਿਕ ਓ ਤੱਕ ਜਾਂਦਾ ਹੈ  ਅਨੰਤਤਾ ਇਹ ਜ਼ੀਰ ੋ' ਤੇ ਜਾਂਦੀ ਹੈ ਅਤੇ ਦਬੁਾਰਾ x x x 
ਨੈਗੇਿਟਵ ਅਨੰਤਤਾ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਇਹ ਜ਼ੀਰੋ ' ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਜਵୈ ਿਕ ਸੱਜੇ ਪਾਸੇ ਤୌ ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਿਫਰ ਪਲੱਸ ਅਨੰਤਤਾ ਤੱਕ ਪਹੁੰਚਦਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਖੱਬੇ ਪਾਸੇ ਤୌ x y x 
ਜ਼ੀਰੋ 'ਤੇ ਜਾਂਦਾ ਹੈ ਮਾਇਨਸ ਅਨੰਤਤਾ ਤੱਕ ਪਹੁੰਚਦਾ ਹੈ ਤਾਂ ਆਓ ਹਣੁ ਕੋਿਸ਼ਸ਼ ਕਰੀਏ। ਲੱਭੋ ਆਓ ਅਸੀ ਂਿਸਰਲੇਖ ਅਤੇ ਫੋਸੀ ਲੱਭੀਏ ਆਇਤਾਕਾਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ y xy 
ਦਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਆਇਤਾਕਾਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਸਪੱਸ਼ਟ ਤੌਰ 'ਤੇ ਹੈ ਿਕ ਇੱਥੇ ਕୈਦਰ ਮੂਲ 'ਤੇ ਹੈ ਇਸਲਈ ਇਹ ਕୈਦਰ ਹੈ ਅਤੇ o 
ਇਸ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੇ ਿਸਰਲੇਖ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਇਸ ਲਾਈਨ 'ਤੇ ਪਏ ਹੋਣਗੇ x y 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਥੇ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਹੈ ਟ୥ਾਂਸਵਰਸ ਧੁਰਾ ਅਤੇ ਰੇਖਾ ਘਟਾਓ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਸੰਯੁਕਤ ਧੁਰਾ ਹੈ , ਿਸਰਲੇਖ ਮੰਨ ਲਓ ਿਕ ਇਸ ਿਸਖਰ ਦਾ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਇੱਕ y x 
ਕੌਮਾ ਹੈ ਤਾਂ ਇਹ ਿਸਖਰ ਮਾਇਨਸ ਘਟਾਓ ਹੋਵੇਗਾ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਿਸਖਰ ਅਤੇ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਇੱਕੋ ਹਨ a a x y 
ਇਸ ਲਈ ਵਾਰ  ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਅਤੇ x y a a 
ਇਸ ਲਈ ਿਸਰਲੇਖ ਇੱਕ ਕੌਮਾ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਹਨ ਬਾਰੇ ਕੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇੱਥੇ ਿਕਤੇ ਿਪਆ ਹੋਵੇਗਾ, ਆਓ ਅਸੀ ਂa a a foci foci 

ਕੌਮਾ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਮਾਇਨਸ ਕਹੀਏ ਤਾਂ ਫੋਸੀ ਨੰੂ ਹੋਣ ਿਦਓ।  ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਿਫਰ ਅਸੀ ਂਕੀ ਜਾਣਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਸ ਆਇਤਾਕਾਰ c c c c cc c c 
ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਲਈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਆਇਤਾਕਾਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਲਈ ਬਰਾਬਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਦੋ ਵਰਗ ਹੈ a b a b c a 
ਿਜਸਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਰਟੂ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਿਬੰਦ ੂ 'ਤੇ ਹਨ  ਦੋ ਰਟੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦੋ ਇਹ ਇੱਕ ਅਤੇ ਦੋ c a foci r oot a a a a f f 
ਸਹੀ ਹਨ ਇਸਲਈ ਸਾਨੰੂ ਸੋ ਫੋਸੀ ਰਟੂ ਦੋ ਰਟੂ ਦੋ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦੋ ਲੱਿਭਆ ਹੈ ਅਸੀ ਂਇਸਨੰੂ ਇਸ ਦਆੁਰਾ ਵੀ ਪ୥ਾਪਤ ਕਰ ਸਕਦੇ ਹਾਂ। a a a a 
ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੀ ਮੁਢਲੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ 
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ਇਸ ਲਈ ਆਉ ਅਸੀ ਂਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਦੀ ਵਰਤୌ ਕਰਦੇ ਹੋਏ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਦਾ ਫੋਸੀ ਲੱਭੀਏ ਤਾਂ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਇੱਕ xy xy 
ਵਰਗ ਕୈਦਰ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਿਬੰਦ ੂ0 0 'ਤੇ ਹੈ ਅਤੇ ਿਕਉਿਂਕ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਟ୥ਾਂਸਵਰਸ ਬਾਰੇ ਸਮਿਮਤੀ ਹੈ ਅਤੇ  ਸੰਯੁਕਤ ਧੁਰੀ ਸਾਡੇ ਕੋਲ ਇਹ ਰੇਖਾ ਹੈ ਦੇ ਬਰਾਬਰ y x 
ਟ୥ਾਂਸਵਰਸ ਧੁਰੀ ਅਤੇ ਬਰਾਬਰ ਮਾਈਨਸ ਸੰਯੁਕਤ ਧੁਰੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਸਖਰ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਹਨ ਕੌਮਾ ਕੌਮਾ ਕੌਮਾ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਮੰਨ ਲਓ y x a aa aa a a 
ਿਕ ਫੋਸੀ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂ'ਤੇ ਹੈ ਹੈ ਇੱਕ ਕੁਝ ਕੌਮਾ ਹੈ ਅਤੇ ਦੋ ਘਟਾਓ ਘਟਾਓ ਇਹ ਫੋਸੀ ਵੀ ਟ୥ਾਂਸਵਰਸ ਧੁਰੇ 'ਤੇ ਸਿਥਤ ਹੈ ਇਸਲਈ ਅਸੀ ਂਹਣੁ ਇਹ f c c f c c 
ਪ୥ਾਪਤ ਕਰਦੇ ਹਾਂ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਕੋਈ ਿਬੰਦ ੂ ਲ୊ਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਦੀ ਪਿਰਭਾਸ਼ਾ ਅਨੁਸਾਰ ਜੇਕਰ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ 'ਤੇ ਕੋਈ ਿਬੰਦ ੂਹੈ ਤਾਂ ਕਹੋ।  ਪਿਹਲੇ ਚਤੁਰਭੁਜ p p p 
ਿਵੱਚ ਿਪਆ ਹੋਇਆ ਹੈ ਦਾ ਦਾ ਦੋ ਘਟਾਓ en p f f one p 
ਇਸ ਲਈ ਫੋਸੀ ਤୌ ਿਕਸੇ ਵੀ ਿਬੰਦ ੂਦੀ ਦਰੂੀ ਦਾ ਅੰਤਰ ਦੋ ਪਾਸੇ ਸਿਥਰ ਹੈ ਇਸਲਈ ਦਾ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇਕ ਦਾ ਦੋ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਹਣੁ ਅਸੀ ਂਿਬੰਦ ੂਨੰੂ ਲੈ p f p f a 
ਸਕਦੇ ਹਾਂ 
ਇਸ ਲਈ ਨੰੂ ਿਬੰਦ ੂਮੰਨੋ ਿਜਸਦਾ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਹੈ p x c 
ਇਸ ਲਈ ਜੇਕਰ ਅਸੀ ਂਇਹ ਕਿਹੰਦੇ ਹਾਂ ਿਕ ਇਹ ਿਬੰਦ ੂ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਹੈ ਤਾਂ ਕੀ ਹੈ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਿਕਉਿਂਕ ਗੁਣਾ ਇੱਕ ਵਰਗ ਹੈ ਇਹ ਦਾ p x c y y x y c 
ਵਰਗ ਹੋਵੇਗਾ ਤਾਂ ਵਰਗ ਹੈ।  ਹਣੁ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸ ਿਬੰਦ ੂਦੀ ਦਰੂੀ ਨੰੂ ਦੋ ਤੱਕ ਿਗਣਦਾ ਹਾਂ ਤਾਂ ਦੋ ਦਾ ਵਰਗ ਮੂਲ ਹੋਵੇਗਾ ਪਲੱਸ ਵਰਗ ਦਾp ca c f pf c c c 
ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਟਾ ਹੈ ਿਕਉਿਂਕ ਇਹ ਉਹੀ ਕੋਆਰਡੀਨੇਟ ਹੈ।  c c pf c c x 
ਇਸ ਲਈ ਇੱਕ ਇਹ ਹੈ ਇਸਲਈ ਮੈਨੰੂ ਲਗਦਾ ਹੈ ਿਕ ਅਸੀ ਂਇੱਥੇ ਇੱਕ ਗਲਤੀ ਕੀਤੀ ਹੈ ਇਸਲਈ ਿਕਸੇ ਵੀ ਿਬੰਦ ੂ ਦੋ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਦਾ ਅੰਤਰ ਇਹ ਸਿਥਰpf pf pf 
ਹੋਣਾ ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਪਰ ਸਿਥਰਤਾ ਦੋ ਿਸਿਰਆਂ ਦੇ ਿਵਚਕਾਰ ਦੀ ਦਰੂੀ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ ਜੇਕਰ ਮ୊ ਇਸਨੰੂ ਅਤੇ ਕਹਾਂ ਤਾਂ ਇਹ ਨਹੀ ਂਹੈ  ਦੋ ਇਹ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੋਣਾ a b a ab 
ਚਾਹੀਦਾ ਹੈ ਜੋ ਿਕ ਦੋ ਮੂਲ ਦੋ ਚਾਰ ਵਰਗ ਅਤੇ ਇੱਕ ਵਰਗ ਦੇ ਬਰਾਬਰ ਹੈ  ਪਲੱਸ ਪੂਰੇ ਵਰਗ ਵਰਗ ਰਟੂ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ a c e by c c c a c
ਿਵਆਜ 2 ਰਟੂ 2 ਇਸ ਦਾ ਮਤਲਬ ਹੈ ਚਾਰ ਵਰਗ ਜੋੜ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਟਾ ਜੋੜ ਪੂਰਾ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਘਟਾਓ ਇੱਕ ਵਰਗ ਬਟਾ ਵਰਗ ਜੋੜ ਅੱਠ a c c c c c a
ਵਰਗ ਜੋੜ  ਚਾਰ ਰਟੂ ਦੋ ਗੁਣਾ ਘਟਾਓ ਵਰਗ ਬਟਾ ਅਤੇ ਇਹ ਚਾਰ ਵਰਗ ਜੋੜ ਚਾਰ ਵਰਗ ਬਰਾਬਰ ਅੱਠ ਇੱਕ ਵਰਗ ਜੋੜ ਚਾਰ ਰਟੂ ਦੋ a c a c c a ac 
ਘਟਾਓ ਚਾਰ ਰਟੂ ਦੋ ਘਣ ਅਤੇ ਿਫਰ ਇਸ ਨੰੂ ਹੱਲ ਕਰਨ ਨਾਲ ਬਰਾਬਰ ਰਟੂ ਿਮਲੇਗਾ  ਦੋ ਏ ਇੱਥୌ a c by c c 
ਇਸ ਲਈ ਫੋਸੀ ਿਬੰਦ ੂਰਟੂ ਦੋ ਰਟੂ ਦੋ ਅਤੇ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦੋ ਇੱਕ ਘਟਾਓ ਰਟੂ ਦੋ a a a 
ਇਸ ਲਈ ਇਹ ਅੱਜ ਦੇ ਲੈਕਚਰ ਨੰੂ ਅਗਲੇ ਲੈਕਚਰ ਿਵੱਚ ਖਤਮ ਕਰਦਾ ਹੈ ਅਸੀ ਂਪੈਰਾਬੋਲਾ ਅੰਡਾਕਾਰ ਅਤੇ ਹਾਈਪਰਬੋਲਾ ਬਾਰ ੇਕੁਝ ਹੋਰ ਿਸੱਖਾਂਗੇ ਤੁਹਾਡਾ ਧੰਨਵਾਦ 
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