
ಎಲ౵ คಟ ನಮ๬ౙ ರ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲ ෩ฆ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  ๚ಀเක౽ರದ เූಗಗಳ කಲౙ ඡ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං කโ ඩ౲ ฃැೕม
ൽೕಘბไತ౨  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมದ ಪ౳ ෥൐ತ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಕยൟං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಃಲโ ಸರಳ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ಚ೎ბಯඝ౬  ෨ಂൿವค๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຃ಪැೕბมದ ಪ౳ ෥൐ತ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಚದರ ෭ನ๺ x y 
೓ಕൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ ೓ಕൽಂದ b y x b 
ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡචಯ งಪದ ෮ದಲ งಪ ಈ ຃ಪැೕბมದ ಛ౳ ෆ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං 
ಇൿ ಎರഴ ๎ಒಗಳඝ౬  ຄಂൽං ಮൡ౨  ಈ ಄ಂದ౳ โ ෩ಲದย౵ ං ຃ಪැೕბมದ ๓ಂಗಗำ ಒಂൿ ෈ಂൿเನย౵  
ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ವඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකದ ಅඝ౬  ๻ಀವ ෩ಲಕ y 
ಇದඝ౬  ಪഷಯมಞತ౨ ං ಒಂൿ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ವಗბโ ಒಂൿ ೓ಕ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಪ౵ ๺ ಆಜං  ෭ನ๺ ಎ ಮൡ౨  ශೕಕ๺ ಎರഴ ශೕಕ๺ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎෆ ಒඨ ಮൡ౨  ಎෆ ಎರಡඝ౬  ಕฉ෽ೕಣ ಇโಗำ ๭ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ๭ ಅಲ౭ เฃಮ 
๒ನ౲ ವඝ౬  ຄಂൽๅ, ಅย౵  ๭ ೓ಕโ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ෮ದಲචಯൿ ಮൡ౨  ಇย౵  
ඛೕโ ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ කโ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x y a 
ಆದ౪ คಂದ ๓ಂಗಗำ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಮൡ౨  ๒ನ౲  ෈ಂൿಗಳย౵ ฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ຃ಪැೕბม ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  a a 
ಮ൤౨  ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ෈ಂൿದย౵ ං  ಮൡ౨  ಮ൤౨  ವಗბವඝ౬  ವಗბ ಮൡ౨  ೓ಕൽಂದ foci c c c b 
ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಆචಯ ತರಗൟಯย౵  ಎರഴ ಉർಹರൕಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಇඞ౬  ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ๓ಂಗಗำ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ ๵ච౬  ಮൡ౨  ನย౵  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ෩ฆ ๵ච౬ ಗಳย౵  ಇฆವ foci 
຃ಪැೕბมದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ๓ಂಗಗำ ಅౘದ ෬ยฆโದคಂದ ๓ಂಗಗำ ಅౘದ ෬ยฆโದคಂದ ຃ಪැೕბมದ ಸ෦ೕಕರಣโ งಪ x x x
ವಗბൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇย౵  ๓ಂಗಗำ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ನย౵ ๅ y b 
ಎಂൿ ඛೕಡมಜං  ಈ ຃ಪැೕბมದ ಎರഴ ๒ನ౲  ๓ಂಗಗำ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎ ๵ච౬  ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ๭ foci 
๵ච౬ ෴ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕലฆವ ಸಮ๲౲ ಯย౵  ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ෩ฆ ಮൡ౨  ಈ a c 
ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ನಮಡ ಮൡ౨  ෰ಲ౲  ෎౽ಞತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಚದರ ೯൤ಡ ෈ ಚದರ ಸಮ  ඛಂದ ೓ಕಃౙ  ಇൿ ෈ ೓ಕโ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  a  ual c c 
๰೉๯ತ౨ ං, ಅൿ 5 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ವಗბൽಂದ 4 คಂದ ವಗბൽಂದ 4 ෭ನ๺ ವಗბโ 5 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಇย౵  ಎರಡඡ x y y 
ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ๓ಂಗಗำ ๵ච౬  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಐൿ ಮൡ౨  ನย౵  ๒ನ౲  ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎಂഖ ಎಂൿ foci 
ඛಮಡ ඛೕಡมಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ งಪದย౵ ฆತ౨ ං ౘ෦๭ ವಗბโ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ෈ x y x b 
ವಗბൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๓ಂಗಗำ ಆඨ ಆಜๅ ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣโ ವಗბದ งಪವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರy y 
෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ವಗბൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ಅඝ౬  ಐൿ ಎಂൿ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  x b a c 
ಎಂഖ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಮ൤౨  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ b 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბ ಆಜං  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕโ 8 ಚದರ ෭ನ๺ 5 ಚದರ ಅൿ 39 ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  b c 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ವಗბൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ 25 ෭ನ๺ ಚದರ ෈ ಚದರ 39 ಸಮකಜฆತ౨ ං 39 ඛಮಡ ශೕ๭ ಎඨ y x 
ಉದ౪ ವඝ౬  ඛೕಡมಜං ಅย౵  ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ ม౲ ഔ๺ ಞದකಳโ ຃ಪ౬  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴಆำ౶ ತ౨ ං

ಅದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ කฤౙ  ๵ච౬  ಮൡ౨  ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಉದ౪  ಹච౬ ರഴ  erbola foci 
ಆದ౪ คಂದ ಮ൧౨ ෫౱  ಅౘದ ෬ว ಅౘದ ෬ว ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರൽಂದ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ foci x x x x y b 
ವಗბൽಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ කฤౙ  ๵ච౬ ಯย౵  ಇൿ ๭ ಎಂ්ൿ කಲౙ ಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ foci 
๰೉๯ತ౨ ං, ಅൿ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕโ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ චನඪ๭ಆ ౶ั  , ม౲ ഔ๺ ฉಕౣ ෳ ನ l 
ม౲ ഔ๺ ฉಕౣ ෳ ಉದ౪ ದ ಉದ౪ ವඝ౬  ಎರഴ ෈ ಚದರൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಇದඝ౬  ಸ෥ನ฿ಜ ඛೕಡมಜං  ಹච౬ ರഴ කඝ 
ಈ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ඦತರ ಹච౬ ರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಎರഴ ෈ ೓ಕโ ಇൿ ๰೉๯ತ౨ ං b 
ವಗბโ ಆฆ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ๻౾ದฉ කโ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಆฆ ಇದಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ವಗბโ ವಗბ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  කฤౙ  ೓ಕಃౙ  b c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಹൽකคಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಆฆ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಹൽකฆ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ඛೕโ ಇದඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ෭ನ๺ ಎರഴ ෇ค ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಎಂഖ ಎಂൿ ๯ಲಭ฿ಜ
ಅಪವತბನತัಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං , ಇൿ ಎ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜං  a tw o 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಅඝ౬  วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ b 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ ಆฆ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ಹච౬ ರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ನಮಡ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ b a b 
೓ಕ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ කฤౙ  ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ಹච౬ ರഴ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല  ಇඞ౬  ಒಂൿ ಸರಳ฿ದ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ෥ഴ ඛೕโ ຃ಪැೕბมದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯ෎ಀ, ಅದರ ශೕ๭෷ 0 ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ งഡ 10 ಮൡ౨  ຃ಪැೕბม ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ඩ෵ಂഡ 
ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෩ฆ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ งഡ ങඨ ಎಂൿ ඛೕಡมಜං ಇൿ ಅඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං  ෩ಲ ಹತ౨ ಃౙ  foci c 
ಸ෥ನ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಸ෦ೕಕರಣโ ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಸ෦ೕಕರಣโ y y 
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೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ 2 x b 
ಅಲ౭ เฃಮ 3 ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞโದคಂದ කโ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ෩ฆ ಚದರ ಒಂಬತ౨ ඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ 
ಎರഴ ಚದರ ෈ ಚದರ කฤౙ  ෈ ಚದರ ಇൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎ
ಮൡ౨  ෈ ಅඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ ๭ ಅඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ಪഷ෷ವ ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣโ งഡ ങඨ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ  ೓ಕโ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ ನನ౬  ಸ෦ೕಕರಣ ಎರഴ ಮൡ౨  b c 
1 ಮൡ౨  2 ಅඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ කโ ಅක ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕವඝ౬  ಪคಹคಸಬ๾ൿ b 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ೓ಕವඝ౬  ಹൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  b 
ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ๻ಀโൿ ಒಂൿ ඛೕഴತ౨ ං ಒಂಬൡ౨  ಚದರ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ಹൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕโ ಒಂದಃౙ  
ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ 9 ෇ค 10 ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං.  ಚದರ ෭ನ๺ ಎ ඛಂದ 
කಲౙ චಯವฉಡ ಇൿ ೓ಕದย౵  ಚൡෙბಜವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ಡ කโ ಇย౵  ಹൡ౨  ಮൡ౨  ಒಂಬൡ౨  ೯൤ಡ කฤౙ  ಹൽ෩ฆ ಇಪ౭ ൡ౨  ෩ฆ ಒಂൿ ಚದರ 
೯൤ಡ ൧ಂಬൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ಇย౵ ಂದ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ౽ಣಬ๾ൿ ಇದರಥბ කโ 
ಇದඝ౬  ಚದರ ෭ನ๺ ಐൿ ෇ค ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಹൽචಂഖ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉಯಬ๾ൿ, ಇൿ ಐൿ ಅಥ฿ 
೓ಕโ ಹൽචಂಟಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಆದฉ ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕವඝ౬  ಹൡ౨  ಎಂൿ ඛೕಡมಜං 
ಇൿ ವಗბವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಹತ౨ ౾ౙ ಂತ ಕല෫ ಸ෥ನ 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕโ ಐದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ඦತರ ಒಂൿ ಚದರ ಮൡ౨  ෈ ವಗბವඝ౬  ಹತ౨ ಃౙ  ಸಮකಜದ౪ ฉ ಇൿ b
ವಗბವඝ౬  ಸಹ ಐൿ ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಐൿ ෭ನ๺ ಚದರ ා ෈ ಆಜං  ಚದರ ಐൿ ಒಂದಃౙ  ಸಮ y x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಮൡ౨  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಚದರ ಐൿ ಸค ಇย౵ ಯವฉಡ කโ a b y x 
຃ಪැೕბมದ ಪ౳ ෥൐ತ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷ವย౵  ಃಲโ 
ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ඣೕലං౪ ೕๅ  ຃ಪැೕბม ඛೕಡมದ ๓ಂಗಗಳ ශೕ๭ ಅಥ฿ ຃ಪැೕბมದ ಃಲโ ෈ಂൿಗำ 
ಇ൞౲ ൽಗಳඝ౬  ຃ಪැೕბมದ ಅ๭ಂ඲ౣ ೕഡ౺  ಎಂൿ ಕฉ෷ವ ಬಡ౛  ಈಗ කඝ ෥ತකഴ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ຃ಪැೕბม ೓ಕವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ็ ๲ౙ ౷ ೕඛბಂದ ෈ ಚದರ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜ ಪคಗ൐๭ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ຃ಪැೕბมವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಇൿ ຄಂൽං  ๒ನ౲ ದย౵ ನ ๓ಂಗಗำ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎ ๒ನ౲  ශೕ๭ಗำ 

ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ๭ ๒ನ౲  ෈ಂൿเನย౵ ๅ ಮൡ౨  ಛ౳ ෆ ಈ ๓ಂಗಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞ๋൤ ൧ೕฆൟ౨ ං ಈಗc 
කโ ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಇโಗಳ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ  ๓ಂಗ ಮൡ౨  ಈ ශೕಕ๺ ಈಗ ಎย౵ ං a c b 
ನಮ౱ ย౵ ฆโඅಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕโ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ๻ಛಜ කඝ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ෩ಲದย౵  b c 
಄ಂൽ౳ ೕಕค๭ದฉ ಮൡ౨  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಈಗ කโ ຄಂൽฆโದඝ౬  ಪഷൿಆ ౶ั  ci a  
೓ಕ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕโ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, c 
ಆದ౪ คಂದ කඝ อಬ ಆೕನ ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ಎึದฉ ಅൿ ಉದ౪ โ ಮൡ౨  ඦತರ อಬ฿ಜฆವ ಇย౵  ಈ ಉದ౪ โ ไತ౨ ದ a 
ൟ౳ ಜ౲ ฿ಜං c 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ อಬ ಆೕನದ ಈ ಎತ౨ ರವඝ౬  ಇย౵  ඣೕಡಬ๾ൿ  ൟ౳ ಆೕನವඝ౬  ඛಂದ ඛೕಡมಜං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉದ౪ ವඝ౬  ಈಗ කโ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඡರ ชಒ෴ಜൿ౪  ಇದರ ಇั೦ฆ ඛಂದ ಮൡ౨  කโ ಇඣ౬ ಂൿ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ඣೕಡಬ๾ൿ b a 
ಅದರ ಇั೦ฆ ඛಂದ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං b a 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ෥ലದฉ  ಅඃ เಷಯವඝ౬  ಇย౵  කඝ ಮ൤౨  ຄಂൽං౪ ೕච ಈ ಉದ౪ โ ಮൡ౨  ಇൿ c a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඡರ ชಒ෷ ಇั೦ฆ ෭ನ๺ ಅඝ౬  ຄಂൽං b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ನ෩ൽ๯൤౨ ೕච ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ชಒ ಆಡย෵ಂದ ಮൡ౨  ಈ ๬ฤ y y b y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆಡย෵ಂದ ಡ ෭ನ๺ ಈಗ ಈ ඡರ ಎಂ්ದඝ౬  ෮ದฤ ඣೕഺೕಣ  ಅโ b l ines 
຃ಪැೕბมඅಂൽಡ ೞൽ๯ತ౨ ๅ෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಇಲ౵ ๆ කโ ඡರ ชಒಗಳඝ౬  ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ y b 
ඣೕലದฉ , ຃ಪැೕბม ವಗბವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ೞൽಸ෎ല ಏಃಂದฉ ಪ౵ ๺ x y b y 
ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ  ಆಡย෵ಂದ ಅಂದฉ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ෬ว ಒಂൿ ෈ಂൿ ಇದ౪ ฉ, ಇൿ ವಗბൽಂದ b y b 
೓ಕโ ೓ಕൽಂದ ೓ಕඈ൤෻ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං, ಇൿ ವಗბൽಂದ ಚದರൽಂದ ಚದರൽಂದ x x x y y b 
೓ಕൽಂದ ಚದರ ෭ನ๺ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಒಂದಃౙ  ಸಮ y 
ಆದ౪ คಂದ ಅಲ౭ เฃಮ ౘ෦๭ ೓ಕൽಂದ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ ೓ಕโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ x y x y b 
຃ಪැೕბมದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರൽಂದ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x x y b 
ಆದ౪ คಂದ ಇโಗಳ ෬ว ෴โඃ ෈ಂൿ ඡರ ชಒಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ຃ಪැೕბมದย౵  ಇฆโൽಲ౵  x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤಗำ ຃ಪැೕბมವඝ౬  ೞൽ๯โൽಲ౵  ಆದฉ ඛೕโ ชಒಯඝ౬  ඣೕലದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y bx 
ಮൡ౨  ಈ ຃ಪැೕბม ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคದฉ කโ ชಒ ಮൡ౨  ಈ ຃ಪැೕბม ಇๅರಡඞ౬  ൧ೕคಸಬ๾ൿ  x 
ಅඃ ಒಲโ කඝ ຂಳಬಯ๯โඃචಂದฉ ඛೕโ ຃ಪැೕბมದย౵  ෴โඃ ಅಲ౭ เฃಮವඝ౬  ຂัದฉ ಆಋ౺  x 
ಅಲ౭ เฃಮ ಅඝ౬  ඣೕലದฉ ಅಲ౭ เฃಮ ຃ಪැೕბมದย౵  ಮൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ ಎಂൿ ຂัದฉ ಒಂൿ y x y x y y 
๬ยನย౵ ං ಎಂൿ ຂัದฉ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ಆಡย෵ಂದ ಎಂൿ ຂั ඦತರ ಏඝ ෭ನ๺ ಒඨ y b y y 
ಆದ౪ คಂದ ຃ಪැೕბมದ ෬ว ಇฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ವಗბದ ಪഖౣ  ವಗბ෩ಲൽಂದ ವಗბದ ෭ನ๺ 1 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಒಂൿ y x b x y 1 
๬ยನย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಆಡย෵ಂದ ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ  ಇย౵  ෴โඃ ෥೧ ಮൡ౨  ಇൿ y 1 b 
ನನ౬  ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ಇൿ ನನ౬  ಅಲ౭ เฃಮ ಒಂൿ x y x y 
ಆದ౪ คಂದ ඛඃბ๎ಂಕದย౵ ನ ಈ ವ౲ ൞౲ ಸโ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಆಜං y y y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದರ ෮ೕി ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಅඝ౬  b x 
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ຄಂൽං౪ ೕๅ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲโ ಈಗ ඛೕโ ಕಲನ๎ಸ౨ იವඝ౬  ෥ലದฉ ಏකಞತ౨ ං x 
ಎಂ්ದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ඛೕโ ಪ౳ ಯൟ౬ ಸಬ๾ൿ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคඈ൤ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ಒಲโ x x 
൧ೕคඈ൤ ನ ෦ൟ ಏඝ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲದ ಅඦತ൤ಡ ຄೕಞತ౨ ං  ಚದರ ෭ನ๺ ಈ ෦ൟಯඝ౬  x x x x 
෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ಡฤ කโ ಇದඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ෦ൟ ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං  ๸෽ೕಗൽಂದ x y ou 
ಞ൐๭ ಮൡ౨  ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბದ ವಗბ෩ಲโ ವಗბ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ෇ค ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಚದರ ෭ನ๺ x x x x x 
ವಗბ෩ಲವඝ౬  ವಗბൽಂದ ූಜ๭ ವಗბൽಂದ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ ಮൡ౨  ඦತರ ಅಂಶโ x x x 

ಚದರ ෭ನ๺ ಆಜං  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ಪ౵ ๺ ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๭ದฉ ವಗბದ ෭ನ๺ ಒಂൿ x x x x 
೓ಕโ ෦ൟಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბದ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ x x x x 
ූಜ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ಅಂಃ෷ ๭ೕ෦ತ฿ಜං ಇย౵  ೞದโ ಪ౵ ๺ ವಗბ฿ಜං  งഡ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೓ಕ ಇൿ ಅඦತಃౙ  x x 
ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ชಒ෷ ಆಡย෵ಂದ ಮൡ౨  ຃ಪැೕბม ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ y x y 

೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಧකತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆโದคಂದ ಪರಸ౭ ರ ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ಅඃ คೕൟ ඛೕโ b x 
ಇඣ౬ ಂൿ ๬ยಡ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ โൿ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤಗำ ຃ಪැೕბมದ ಲౘಣಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ ชಒ෷ ಆಡย෵ಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ඛಂದ ಆಡย෵ಂದ ෭ನ๺ ಡ y b y tw b 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅ๭ಂ඲ౣ ೕഡ ಗำ ಈಗ ಒಂൿ ฿౲ ಌ౲ ನโ ಡ ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ຃ಪැೕბมವඝ౬  ಆಯ൞౽ರದ o a b 
຃ಪැೕბม ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಅಥ฿ ಃಲ่෫౱  ಇದඝ౬  ಸಮ෇๾ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯ൞౽ರದ ಅಥ฿ ಸಮ෇๾ ຃ಪැೕბม ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ๸ದಭბದย౵  
ಅ๭ಂ඲ౣ ೕಟ౛ ำ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇโಗำ  ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆವ ಅโ ಪರಸ౭ ರ y x 
อಬ฿ಜฆತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಚದರವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y b 
ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං b a 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕൽಂದ ಚದರ ෭ನ๺ ವಗბโ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y a x y 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ຃ಪැೕბมವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಇย౵  ಈ ชಒಗำ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಡ y x y x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇโಗำ ಲౘಣಗะಜๅ ಮൡ౨  කโ ಈ ๓ಂಗโ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ 
๬ฤಗಳඝ౬  ಅ๭ಂ඲ౣ ೕഡ ಗะಜ ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ๓ಂಗಗำ ෈ಂൿเನย౵  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  
෭ನ๺ ๒ನ౲  ಎಂൿ ຂั ಏಃಂದฉ ಎಂ්ൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಄ಂದ౳ โ ෈ಂൿ ෩ಲದย౵  ಎರഴ b a 
๒ನ౲  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ๒ನ౲  ಬಲ ಏಃಂದฉ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ෈ ೓ಕโ ೓ಕ r oot c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಸค c f f foci 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბม ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕವඝ౬  ຄಂൽฆವ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං x y 
ಇದඝ౬  ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ෇ค ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  කโx y x y 
ඣೕലං౪ ೕචಂದฉ, කโ ಡ ಸಮකದ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇโಗำ ಪರಸ౭ ರ อಬ฿ಜฆವ x y x y 
ಲౘಣಗะಜๅ , කโ ಬದม෵๭ದฉ ๆคಯಬฯ ಅඝ౬  ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨   ๼ೕಡ ๻౾ದฉ  ෭ನ๺ ಡ x y 
ಸ෥ನ฿ದ റ౲ ๜ ಮൡ౨  ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ റ౲ ๜ ಅඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ റ౲ ๜ ෇ค റ౲ ๜ ಒಂൿ x x y y x y 
೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅౘವඝ౬  ಅౘ ಮൡ౨  ಅౘ฿ಜ ൤ಡൿಆำ౶ ವ ಬದฤ ಏඝ ෥ഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  කඝ x y 
ಇದඝ౬  റ౲ ๜ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಎಂൿ ൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕච ඦತರ කโ ಪഷ෷โൿ ಇൿ ಅಥ฿ කโ ಈ ಅౘವඝ౬  x ys x 
റ౲ ๜ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ റ౲ ๜ ಆಜದ౪ ฉ කโ റ౲ ๜ ෇ค റ౲ ๜ ಅඝ౬  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං y x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბมದ ಇඣ౬ ಂൿ งಪವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბม ಇൿ 
ಚದರಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಪഖౣ  ಇൿ ಆಜං  ඛೕโ ಈ ຃ಪැೕბมವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბมದ x y mo 
ಪ౳ ෥൐ತ งಪವඝ౬  ඛೕโ ಈಗ ಮൡ౨  ಆ౾౺ ๺ ಆಜฆತ౨ ๅ ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมโ ಈ คೕൟ ಸค෴ಜං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ූಗโ ಡ ඛಂದ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං  ಇย౵  ಛ౳ ෆ ෮ದಲ ಮൡ౨  x x x x 
෩ರඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං ಮൡ౨  ಅ๭ಂ඲ౣ ೕഡ ಗำ ಅౘ ಮൡ౨  ಆ౾౺ ๺ ಅ๭ಂ඲ౣ ೕഡ ಗำ ಅౘ ಮൡ౨  ಆ౾౺ ๺ ಆຉ x y x y 
ಅඝ౬  เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜ ຂูೕಣ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ a xy y 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಒಂದคಂದ ಡ x 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ౽ಯბದ ಛ౳ ෆ ඣಂൽಡ ಪค೉ತฃಜರಬ๾ൿ ಒಂൿ ෩ಲಕ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಈ คೕൟ y x 
౽൒ತ౨ ං ಛ౳ ෆ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං ಮൡ౨  ෩ರඡ ౽౷ റ౳ ಂഡ ಇದඝ౬  ಎม౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಮൡ౨  ಡ x x o 
ຄೕಞತ౨ ං  ಅඦತ ಇൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅඦತಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං ಮ൤౨  ಅൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕಞತ౨ ං x x 
ಬಲූಗൽಂದ ๵ච౬ ಡ ຄೕಞತ౨ ං ඦತರ ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඦತโ ಎಡූಗൽಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ຄೕඈ൤ ಅඦತ൤ y x 

ಸ෦ೕඪ๯ತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๵ೕಣ කโ ๓ಂಗಗำ ಮൡ౨  ශೕ๭ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბม xy
ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბมವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ಄ಂದ౳ โ ෩ಲದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಄ಂದ౳  ಮൡ౨  ಈ ຃ಪැೕბมದ ๓ಂಗಗำ ಈ ๬ยನย౵  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං o y x 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ಇದඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಡ౥  ಅౘ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ชಒ෷ ๸෽ೕ೧ತ ಅౘ฿ಜං x 
๓ಂಗಗำ ಈ ๓ಂಗದ ඛඃბ๎ಂಕโ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಆಗ ಈ ๓ಂಗโ ෭ನ๺ ಎ ෭ನ๺ a a 
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ಆಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ๓ಂಗโ ಮൡ౨  ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ x y 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค  ಒಂൿ ೓ಕ x y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ a a 
ಆದ౪ คಂದ ๓ಂಗಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ශೕ๭ಯ ಬಡ౛  ಏඝ, a a minus a 
ಆದ౪ คಂದ ಎส౵ ೕ ಇฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං foci 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಎಂൿ ຂูೕಣ c c c minus c 
ಆದ౪ คಂದ ಆಜರย  ಮൡ౨  ෭ನ๺ ๭ ෭ನ๺ ๭ ඦತರ ನಮಡ ൟัൽฆವ เಷಯๅಂದฉ ಈ ಆಯ൞౽ರದ foci cc 
຃ಪැೕბมಃౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, a b 
ಆದ౪ คಂದ ಆಯ൞౽ರದ ຃ಪැೕბมಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಡ ಸ෥ನ฿ದ ೓ಕโ ಎರഴ ೓ಕಃౙ  a b c a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ෩ಲ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං.  ಆฑ ງತದย౵ ං  ಎರഴ ಒಂൿ ෩ಲ c a foci oot 
ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ งഡ ಎರഴ ಒಂൿ ෭ನ๺ งഡ ಎರഴ ಇโ ಮൡ౨  ಎರഴ ಸค a f one f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮൡ౨  ಅඝ౬  so foci root two a root two a minus root two a minus root two a 
ಉഴಆಂലං౪ ೕๅ කโ ಇದඝ౬  ಸಹ ಪഷಯಬ๾ൿ ຃ಪැೕბมದ ෩ಲ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ 
຃ಪැೕბมದ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๭ಆಂഴ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಯ ශೕ๭ಯඝ౬  ಉഴ๼ല෽ೕಣ xy 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ຃ಪැೕბม ಅඝ౬  ೓ಕ ಄ಂದ౳ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 0 ෈ಂൿเನย౵  ಮൡ౨  ຃ಪැೕბม ಅಡ౥ มಜxy 
ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಮൡ౨   ๸෽ೕ೧ತ ಅౘโ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಡ౥  ಅౘ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಡ x y x 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ๸෽ೕ೧ತ ಅౘ 
ಆದ౪ คಂದ ๓ಂಗಗำ ෈ಂൿเನย౵  ಅಲ౭ เฃಮ ಅಲ౭ เฃಮ ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෭ನ๺ ශೕ๭ ಈ aa aa a a 
ງತದย౵ ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಎෆ ಒಂൿ ಃಲโ ๭ ಅಲ౭ เฃಮ ๭ ಮൡ౨  ಎෆ ಎರഴ ෭ನ๺ ๭ ෭ನ๺ ๭ ಈ ශೕ๭ ಸಹ 
ಅಡ౥  ಅౘದ ෬ว ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ කโ ಈಗ ಇದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ p 
ಆದ౪ คಂದ ຃ಪැೕბมದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ๆึ ຃ಪැೕბมದ ෴โඃ ෈ಂൿ ෮ದಲ ౽౷ റ౳ ಂഡ ඡ ನย౵  ๯ำ౶  p p 
ಎෆ ಒಂದರ ಎඨ ඪ ಎರഴ ෭ನ๺ ඪ ಎෆ ಒඨ 
ಆದ౪ คಂದ ශೕ๭෵ಂದ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ಅಂತರದ ವ౲ ൞౲ ಸโ ಎರഴ คೕൟಯย౵  ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ನ ಎರഴ ෭ನ๺ ඪ ಎෆ ಒඨ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ කโ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕ ಆಜರย p x c 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛඃბ๎ಂಕ ಎಂൿ ຂัದฉ ಏඝ ඛඃბ๎ಂಕ ಏಃಂದฉ p x c y y x 
෇ค ಒಂൿ ೓ಕ฿ಜං ಇൿ ඛಂದ ಒಂൿ ೓ಕ฿ಜฆತ౨ ං y c 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ವಗბ  ಈಗ කඝ ಈ ෈ಂൿเನ ಅಂತರವඝ౬  ಎರಡಃౙ  วಕౙ  ๻౾ದฉ, ಎರഴ ೯൤ಡ p ca c f pf c c
ವಗბದ ವಗბ෩ಲ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ೯൤ಡ ವಗბൽಂದ ಒಂൿ ವಗბ ಮൡ౨  ಒಂൿ ඛಂದ ඛಂದ ಒಂൿ ವಗბಃౙc c pf c c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಇඃ ඛඃბ๎ಂಕ  x 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಇൿ pf 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ತඬ౭  ෥ലං౪ ೕๅ ಎಂൿ කඝ ූเ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ෴โඃ ෈ಂൿเನ ವ౲ ൞౲ ಸ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇൿ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ ಆದฉ කඝ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  pf pf a b
ಎಂൿ ಕฉದฉ ๭౩ ರโ ಎರഴ ๓ಂಗಗಳ ನഴเನ ಅಂತರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಇൿ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಅൿ a ab 
ಎರഴ ෩ಲ ಎರഴ කฤౙ  ๭ ೓ಕ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ෵ಂದ ೯൤ಡ ๸තಣბ e c c 
ವಗბ෩ಲโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბൽಂದ ೯൤ಡ 2 ෩ಲ 2 ಇൿ කฤౙ  ವಗბವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ෵ಂದc c a c c 

೯൤ಡ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბൽಂದ ವಗბൽಂದ ಎಂഖ ಒಂൿ ವಗბ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං c c c c 
කฤౙ  งഡ ಎರಡคಂದ ಒಂൿ ෇ค ๭ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  ๭ ಮൡ౨  ಇൿ කฤౙ  ๭ ವಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  
කฤౙ  ๭ ವಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  කฤౙ  ๭ ವಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎಂഖ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ කฤౙ  งഡ 
ಎರഴ ಎ๭ ෭ನ๺ කฤౙ  งഡ ಎರಡඝ౬  ๭ ෵ಂದ ಘನವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಇದඝ౬  ๭ ಪഷ෷โൿ งഡ ಡ 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಎರഴ ಎ ಇย౵ ಂದ 
ಆದ౪ คಂದ ශೕ๭ಗำ ඩ෵ಂഡ งഡ ನย౵ ๅ งഡ ഖ งഡ ಎ ಮൡ౨  ෭ನ๺ งഡ ಎರഴ ෭ನ๺ งഡ ഖ ಎ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇಂൽನ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ෨ಜ๯ತ౨ ං කโ ඩ౲ ฃැೕม ಎยභ౺  ಮൡ౨  
຃ಪැೕბม ಬಡ౛  ಇನ౬ ๠ౣ  ಕย෷൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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