
๚ಀเක౽ರದ เූಗಗಳ ಀคൡ ಎರಡඡ ಉಪක౲ ಸಃౙ  ๬౷ ಗತ 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ඩ౲ ฃැೕมಗಳ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๭ං౪ ೕๅ ಈಗ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ไತ౨ ದ 
๬෥ඛ౲ ೕಕರಣದ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದฤ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಅಥბವඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ฿౲ ಌ౲ ನโ ൽೕಘბไತ౨ ฿ಜං ಸಮತಲದย౵ ฆವ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๲ഡ ಒಂൿ ൽೕಘბไತ౨ ฿ಜฆವ 
ಸಮತಲದย౵ ฆವ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๲ഡ ಆಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಸಮತಲದย౵ ฆವ ಎರഴ ๭౩ ರ ෈ಂൿಗัಂದ ඀ರದ ෮ತ౨ โ 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ කโ ಎರഴ ๭౩ ರ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ  ಅโಗಳඝ౬  ಮൡ౨  f1 f2 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈ ಸಮತಲದย౵ ฆವ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ කโ ෈ಂൿเನ ඀ರವඝ౬  
ඣೕലದฉ ಒಂൿ ෈ಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ ඦತರ කโ ಈ ಎರഴ ๭౩ ರ ෈ಂൿಗัಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ඀ರದ ෮ತ౨ ವඝ౬  p 
ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಎෆ ಒඨ ಮൡ౨  ಎෆ ಎರಡඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඪಎෆ ಒඨ ಪ౵ ๺ ඪಎෆ ಎರಡඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ๭౩ ರ฿ಜං ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಒಂඃ ಆಜฆ๋൤ เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಒಂൿ ಎෆ ಎෆ 2 ಡ ಸಮකಜದ౪ ฉ කโ ಏನඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಒಂඃ ඩ෵ಂഡ ಇං ಮൡ౨   ඦತರ කโ ಇದඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಸ෥ನ฿ಜฆವ ಈ ಎರഴ 
෈ಂൿಗัಂದ ෈ಂൿಗಳ ඀ರದ ෮ತ౨ โ ಒಂൿ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pf pf 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ವಲ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ๻ಡ෻ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ෴โඃ ah f f 1 f 2 
ඩ෵ಂഡ ൤ಡൿಆಂಡฉ ෮ತ౨  ಮൡ౨  คಂದ ಈ ෈ಂൿเನ ಅಂತರโ ಈ ෈ಂൿเನ ඛಂದ ಡ ಎರഴ p f 1 f 2 p f 
ಪഖౣ  ඀ರ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඀ರವඝ౬  කโ ಎಂൿ ಕฉದฉ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ r pf pf r 
๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ කโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ౽ಕ൞ัೕಯ฿ಜದ౪ ฉ ไತ౨ ವඝ౬  ಪഷ෵ค ඦತರ කโ ಈ ಎರഴ
෈ಂൿಗำ ಒಂඃ ಆಜಲ౵ ൽದ౪ ฉ කโ ಏඝ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ൽೕಘბไತ౨ โ ไತ౨ ದ เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣ฿ಜං, කඝ ಈಗ ಈ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ඦತರ f1 f2 
කโ ಎಲ౵ ವඞ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಎෆ ಒඨ ಮൡ౨  ಎෆ ಎರಡคಂದ ඀ರದ ෮ತ౨ โ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂಬ ෈ಂൿಗำ කโ ಈ 
คೕൟಯ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ๻ಛಜ කඝ ෴โඃ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ಪ౵ ๺ ಈ ಪ౵ ๺ ಇඃ p 
ಪ౵ ๺ ಇඃ ಪ౵ ๺ ෴โඃ ඩ෵ಂഡ ಡ  ೯൤ಡ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ั  p p 1 p 2 p 3 p 4 pif 1 pif 2 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ ವඝ౬  ๲ึಯฤ ඛೕโ ๭౩ ರ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ไತ౨ ವඝ౬  ನ෩ൽ๭ ಮൡ౨  ಈಗ ඛೕโ ๭౩ ರ c  
ൟ౳ ಜ౲  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ඛೕโ ಇย౵ ಂದ ಒಂൿ ൳౳ ി ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಳ౶ ಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ ಅದರ ಬಡ౛  r 
ൟฆಜ๭ದฉ ඛೕโ ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛೕโ ಎರഴ เ෗ನ౬  ๭౩ ರ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඛೕโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ൳౳ ി 
ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂഴ ඦತರ ಇದඝ౬  ಃಲโ ງತದย౵  ൤ಡൿಆ ౶ั  ಮൡ౨  ඛೕโ ർರದ ಉದ౪ ವඝ౬  ಒಂඃ คೕൟ ಇค๭ದฉ 
ಅಥ฿ ඛೕโ ൟฆಞൟ౨ ದ౪ ฉ ඛೕโ ಈ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ๭౩ ರ ෈ಂൿವඝ౬  ಬಳ๯ವ ಃಲโ ಪದಗಳඝ౬  ಎರഴ ๭౩ ರ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ൽೕಘბไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿโ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿเನ ಬ๾ವಚನ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿಗಳ ನഴๅ ಮಧ౲ ෈ಂൿเං ಇದඝ౬  ಄ಂದ౳  ಎಂൿ  ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿโ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿವඝ౬  ๳ฆವ ชಒಯ เූಗದ ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜං.  ಇದඝ౬  ಎರഴ ශೕ๭ ಎಂൿ 
ಕฉ෽ೕಣ ಇದඝ౬  ಮൡ౨  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಇದඝ౬  ಪ౳ ෨ಖ ಅౘ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಪ౳ ෨ಖ ಅౘಃౙ  a b 
อಬ฿ಜฆವ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ ದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ เූಗವඝ౬  ෭ನฑ ಅౘದ ಪ౳ ෨ಖ ಅౘ ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං.  ශೕ๭ ಮൡ౨  ෭ನฑ ಅౘದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ൽೕಘბไತ౨ ದ ෬ว ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ 
เූಗโ ಄ಂದ౳ ದ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ชಒಯ เූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಪ౳ ෨ಖ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜ කโ ൽೕಘბไತ౨ ದ 
๓ಂಗಗಳඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಇโಗำ ಪ౳ ෨ಖ ಅౘದ ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗะಜๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ๲ึ෽ೕಣ කโ ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇโಗำ ಎෆ ಒඨ ಎෆ ಎರഴ ಈ ಎ෈ ಮൡ౨  
๭ലಯඝ౬  ಬฉ෽ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಎ ಮൡ౨  ෈ ๓ಂಗಗำ ಇൿ ಅ෕ ಆಜං ಪ౳ ෨ಖ ಅౘ ಇൿ ෭ನฑ ಆ౾౺ ๺ ಎෆ 1 ಮൡ౨  ಎෆ 2 ශೕ๭ ಮൡ౨  cd 
කโ ಕฉ ෥ഺೕಣ  ಈ ෈ಂൿ ಄ಂದ౳ ฿ಜ o 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳  ಸค o 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜฆವ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ಪคಗ൐๵ೕಣ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ โ ෩ಲದย౵ ං x 
ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵  ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಅౘ ಅౘ  ಏಃಂದฉ ಄ಂದ౳ โ ನ ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜං ಮൡ౨  x y foci 

ಅౘದ ෬ว කโ ಈ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ಬฉದฉ ಄ಂದ౳ ಃౙ  ಇದರ ಅಂತರโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං foci e x f f o 
ಆದ౪ คಂದ ರ ඛඃბ๎ಂಕโ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಆಜದ౪ ฉ ඦತರ ෭ನ๺ ๭ ๵ච౬ ෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ f 2 c f  1 
๓ಂಗಗಳඝ౬  ຂูೕಣ ๓ಂಗಗำ ಅౘದ ෬ว ಇฆತ౨ ๅ, x 
ಆದ౪ คಂದ ๓ಂಗಗำ ಇโಗำ ඛඃბ๎ಂಕಗಳඝ౬  ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  කโ ab 
ຄಂൽฆವ ಸಣ౧  ಅౘโ 0 ಅಲ౭ เฃಮ ෈ ಮൡ౨  0 ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෈ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ನഴเನ ๸ීಧๆඝ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ෭ನฑ ಅౘದ ಉದ౪ ದ ಅಧბದ ಉದ౪ ฿ಜං ಇൿ ab ca b 
ಪ౳ ෨ಖ ಅౘದ ಅಧბದ๠ౣ  ಉದ౪ ฿ಜං ಇൿ ಇൿ ನಮ౱  ಮൡ౨  ಈ ඀ರ a b c 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ൽೕಘბไತ౨ ದ ฿౲ ಌ౲ ನൽಂದ ನಮಡ ෴โඃ ෈ಂൿ ൟัൽං  ൽೕಘბไತ౨ ದ ෬ว ಮൡ౨  ඛಂದfoci f1 f2 
඀ರದ ෮ತ౨ โ ๭౩ ರ฿ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ඣೕലದฉ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ඀ರ ಎ๠ౣ  ಒಂൿ ಒಂൿ ಒಂൿ bf bf bf bf bf bf 
ಒಂൿ ැೕ ෭ನ๺ ಎರറಜං ಈಗ ෈ ഖ ඀ರ ಎ๠ౣ  ಓ ಇൿ ಎಒ ഖ ಎෆ ಒඨ ๭ bo plus of one plus bf two 
ಆದ౪ คಂದ ಎ ಪ౵ ๺ ๭ ಪ౵ ๺ ැೕ ಮ൤౨  ಎ ಆෆ ഖ ๭ 
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ಆದ౪ คಂದ ಎ ෭ನ๺ ๭ 
ಆದ౪ คಂದ ๭ ౽౲ ನ౺ ฯ ಆಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎ ๵ೕ ෈ಎෆ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෈ಎෆ ಎರഴ ಎರഴ 
෇ค ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅඃ ඀ರ ಎ๠ౣ  ಎಂൿ วಕౙ  ๻ಆೕಣ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಮൡ౨  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ ಏචಂದฉ ಒඨ ೯൤ಡ c d cf 

ಎರഴ ಒಂൿ කඝ ಈ ಅඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ಒಂൿ ಒಂൿ ಈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  cf cf cf cf c b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ವಗბ ಮൡ౨   ಎರഴ ಮ൤౨  ಒಂඃ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ cf b c cf b c 
ವಗბ෩ಲ฿ಜං, ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲใ ಆಜං, b c 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ವಗბ෩ಲದ ಎರഴ ಪഖౣ  ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං cf cf b c 
ൽೕಘბไತ౨ ದ ฿౲ ಌ౲ ನโ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿಗัಂದ ෴โඃ ෈ಂൿಗಳ ಅಂತರದ ෮ತ౨ โ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ bf bf cf cf 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ඀ರโ 2 ෇ค ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕದa b c 
෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ವಗბโ ಒಂൿ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ವಗბโ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕ฿ಜං c c b 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ವಗბದ ෭ನ๺ ೓ಕದ ವಗბ෩ಲ฿ಜං c b 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ನഴเನ ๸ීಧ฿ಜං ಈ ಅฉ ෬ಜฑ ಅౘದ ಈ ಉದ౪  ಮൡ౨   ๲෦ ෭ನฑ ಅౘโ ಮൡ౨  ab c a b
ಆಜฆತ౨ ං ඦತರ ಄ಂದ౳ ದ ಡ ෴โඃ ಄ಂದ౳ ෈ಂൿಗಳ ಅಂತರವඝ౬  ඛಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ವಗბದ ෭ನ๺ ೓ಕದ c c b 
฿౲ ಌ౲ ನದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ൽೕಘბไತ౨ ದ เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤ಯඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಇൿ ಆಜං ಡ e c a 

ಇൿ ನഴเನ ಅಂತರ ಮൡ౨  ๓ಂಗಗಳ ನഴเನ ಅಂತರದ ಅඝඩತ฿ಜං ಏಃಂದฉ ඛೕโ ನย౵  so foci foci 
ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ඣೕലದฉ , ಒಂൿ ಎರഴ ನഴเನ ಅಂತರโ ಎರഴ ಮൡ౨  ๓ಂಗಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ foci f f c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರಡಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ab 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಎෆ ಎರಡඝ౬  ඛಂದ ූಜ๭ದฉ ಇൿ ಎರഴ ෬ว ಎರಡರ ෬ว ಎರഴ ಅಥ฿ ෬ว ಡ f ab c a c c 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤ಯ ಪคූ๣ಯย౵  ಅඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ c 
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ්ൿ ಒಂൿ ෇คಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಆಜฆโದคಂದ ಗಮඛ๭ เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤ಜಂತ ೉ಕౙ ർಜං c c 
෨ಂං කโ ಪ౳ ෥൐ತ ൽೕಘბไತ౨ ದ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲದย౵  ಄ಂದ౳  ಮൡ౨  ಅౘದ ෬ว ಄ಂದ౳ ವඝ౬  ຄಂൽฆವ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෩ಲವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ 0 
ಆಜං ඦತರ ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ โ ൽೕಘბไತ౨ ದ ෬ว foci f 1 f 2 c c pxy 
෴โඃ ෈ಂൿ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಸค 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං ಮൡ౨  කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ pf pf 
๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ಈಛಗศ วಕౙ  ๻౾ං౪ ೕๅ ಇൿ ಮൡ౨  ಆಜದ౪ ฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇൿ කโ วಕౙ  b a b bf bf 
๻౾ದ ಎರഴ a 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ + ಎರഴ ൽೕಘბไತ౨ ದ ෬ว ಪ౳ ൟ ෈ಂൿเಡ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಈಗ ಒಂൿ pf pf p a pf x + c
ವಗბ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ವಗბ ಮൡ౨  ವಗბ෩ಲโ ಎರഴ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇย౵ ಂದ y pf 2 x c y a 
කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბದ ೯൤ಡ ವಗბโ ಎರഴ ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಚದರ x plus c y x c 
ಮൡ౨  ೓ಕದ ೓ಕโ ನಮಡ ಪ౵ ๺ ವಗბ ಮൡ౨  ೓ಕವඝ౬  කฤౙ  ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಚದರ ೯൤ಡy x c y x c 

ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ෇ค ವಗბ෩ಲ ෭ನ๺ ವಗბ ೯൤ಡ ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ y x c y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෽ೕಣ  ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಒಂൿ ಕഷ ൤ಡൿಆ ౶ั  ಇದರಥბ 4 ෇ค ವಗბ ෭ನ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ro  x c 
ಮൡ౨  ๲ౙ ౷ ೕฑ ನ ಇൿ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತั๯โದඝ౬  ඣೕಡฤ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං y Ot y 
ಆದ౪ คಂದ 4 ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಚದರ ෭ನ๺ ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ ෭ನ๺ 4 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x c x c xc 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෭ನ๺ ನ 4 ෇ค ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕโ 4 ෇ค ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ x c y 

ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ 4 ಅඝ౬  ರൿ౪ ತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ನಮಡ ಎರവ ಬൽಗಳඝ౬  ವಗბ ෥ഺೕಣ කโ cx 
ಒಂൿ ಚದರ ෇ค ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ಚದರ ೯൤ಡ ೓ಕโ ಚದರ ෭ನ๺ ๸තಣბ ೓ಕಃౙ  x c y cx 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅൿ කಲౙ ಃౙ  ෭ನ๺ ಎರഴ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಚದರ ಚದರ a ca x c x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ 2 ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ x c cx y 
೓ಕವඝ౬  ಡ ಸಮකದ 4 ෭ನ๺ 2 ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಪದವඝ౬  ಎರഴ ಒಂൿ a a cx c x 
ಚದರ ಅඝ౬  ರൿ౪ ತั๭ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ๭ ಚದರ ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ෇ค cx x y 
ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ , ಇൿ කฤౙ  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಆದฉ කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಮൡ౨  c ab 

ನഴเನ ๸ීಧโ ೓ಕ฿ಜൡ౨ , ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ಆಜං  ಚದರ ಅಥ฿ ಚದರ ෭ನ๺ ๭ ೓ಕโ ෈ c c b 
ಚದರ ಆಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚದರ ෭ನ๺ ๭ ೓ಕವඝ౬  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ ಇൿ ෈ ಚದರ ಇൿ ෈ ಚದರ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෈ ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೓ಕವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ ಎ ෵ಂದ ූಜ๯ವ ಚದರ ೓ಕಃౙ  x y b 
ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಚದರ ಚದರ ಇൿ ವಗბವඝ౬  ಒಂൿ ವಗბൽಂದ ಮൡ౨  ವಗბൽಂದ ವಗბโ ಒಂದಃౙ  b x y b 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  කโ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜ ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ ಇൿ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, ಇದರ ๓ಂಗಗำ ෭ನ๺ 
๒ನ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಸಹಜ฿ಜ ಄ಂದ౳ ದย౵  ಇฆತ౨ ං  ෩ಲ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ದย౵  ಈ ಄๺ ๲ಂಟฑ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  
ಪ౳ ෨ಖ ಅౘದ ಉದ౪ โ ಎರഴ ಸಣ౧  ಅౘದ ಉದ౪  ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං b 
ಆದ౪ คಂದ කโ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಜಂತ අಡ౥ ർಜං ಅಥ฿ කโ ෬ಜฑ ಅඝ౬  a b 
ຄಂದಬ๾ൿ  ಅౘโ ෭ನฑ ಅౘ౾ౙ ಂತ ೉ಕౙ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಜಂತ ಕല෫ ಇฆವ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಎರവ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  b x y 
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ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈಗ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಇൿ ಮൡ౨  ಎರಡರ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං b x 
ಎಂൿ කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ಃౙ  ಸಮ฿ಜದ౪ ฉ ಅౘใ ಸಹ  කโ ไತ౨ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ a b y en 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ โ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಒಂൿ เ๕ಷ ๸ದಭბ฿ಜං, ಇದರย౵  ಪ౳ ෨ಖ ಅౘ ಮൡ౨  ಸಣ౧  ಅౘಗำ ಒಂඃ ಉದ౪ ವඝ౬  
ຄಂൽฆತ౨ ๅ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕൽಂದ ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ೓ಕൽಂದ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ x y x y x 
೓ಕಃౙ  ಸಮකದ ೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ ದย౵  ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜฆವ ไತ౨ ฿ಜං,  කโ ඩ౲ ฃැೕม౽ౙ ಜ ม౲ ഔ๺ ฉಕౣ ෳ ಅඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛ๯๋൤෻ කโ ൽೕಘბไತ౨ ಃౙ  ಆ ม౲ ഔ๺ ฉಕౣ ෳ ಅඝ౬  ฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ൽೕಘბไತ౨ ದ  ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಆචಯ ෈ಂൿಗูಂൽಡ ชಒಯ เූಗ฿ಜං  ಄ಂದ౳ ෈ಂൿ ಮൡ౨
ಪ౳ ෨ಖ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜ, කโ ಈ คೕൟಯ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ , ಇൿ ಄ಂದ౳ โ ಒಂൿ ಎෆ ಎರഴ ಄ಂದ౳ ฿ಜං, 
ඦತರ ม౲ ഔ๺ ಞದකಳವඝ౬  ಇย౵  ಃಂඬ ಬಣ౧ ದย౵  ೉ൟ౳ ๵ೕಣ, ಈ ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಉದ౪  ಎ๠ౣ ? ඣೕല 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿವඝ౬  ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ฿ಜ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ෩ಲ฿ಜං ಇൿ ශೕಕ๺ ๭ ಅಲ౭ เฃಮ 
๒ನ౲  ಈಗ කโ ಈ ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ಇย౵  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಇย౵  ඦತರ ಃಲโ ಅಲ౭ เฃಮ ಅඝ౬  ๸ಘഔ๯ತ౨ ංp p c l 
ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ಇൿ  කโ ಈ ෈ಂൿ ಎಂൿ ຂูೕಣ c l f q 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෥ನ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ ಎರഴ pf qf l 
ಈಗ ಯ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜං ಎಂ්ದඝ౬  කโ ඣೕലං౪ ೕๅ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ p c l c c ae 
ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜ เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤ಯ ಪคූ๣ಯย౵  ൽೕಘბไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ං ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  p x y 
ವಗბൽಂದ ೓ಕโ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං කโ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ೓ಕൽಂದ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  b e l b 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბವඝ౬  ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಅൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಇ ೓ಕโ l b c 
೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ೓ಕ฿ಜං, 
ಆದ౪ คಂದ ವಗბൽಂದ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ෭ನ๺ ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಚದರ l b c 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ವಗბโ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ කಲౙ ಃౙ  ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಅಥ฿ ಎಂ්ൿ ೓ಕൽಂದ l b l b a 
ಆದ౪ คಂದ ಎರഴ ಎಂ්ൿ ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಉದ౪  ಇൿ ಎರഴ ೓ಕಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ม౲ ഔ๺ l b a 
ಞದකಳದ ಉದ౪  
ಆದ౪ คಂದ ಉದ౪  ൽೕಘბไತ౨ ದ ಞದකಳದ ม౲ ഔ๺ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ೓ಕ ಮൡ౨  ೓ಕൽಂದ ෈ ೓ಕโ ಒಂದಃౙ  x y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎರഴ ෈ ೓ಕವඝ౬  ಈಗ කโ ಃಲโ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ ൽೕಘბไತ౨ ದ  ಹൽකฆ ಚದರ ಮൡ౨  x y
ವಗბโ ಹൽකคಡ ಸಮකಜฆವ ශೕ๭ ๓ಂಗಗಳ เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤ ಮൡ౨  ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค 
ಆದ౪ คಂದ ෮ದฤ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪ౳ ෥൐ತ งಪದย౵  ಬฉ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಹൽකರคಂದ ූಜ๭ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಚದರ ಮൡ౨  ಚದರ ಹൽකฆ x y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ವಗბವඝ౬  ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ವಗბವඝ౬  කฤౙ  ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜ ಬฉ෷൤౨ ೕච x y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಎಂൿ ๰೉๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ කಲౙ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a b 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಜಂತ ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಅౘದ ෬ว ಇฆತ౨ ං a b foci y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ൽೕಘბไತ౨ โ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ෭ನ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ කฤౙ
ಮൡ౨  ๒ನ౲  ෭ನ๺ කฤౙ  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ශೕ๭ ಅౘದ ෬ว ಇฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇฆತ౨ ං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ಈ f f f1 0 c f2 c 
๸ದಭბದย౵  เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤෷ ಯ ಅඝඩತ฿ಜං ಇย౵  ಪ౳ ෨ಖ ಅౘโ ಅౘವඝ౬  ຂำತ౨ ං c y 
ಆದ౪ คಂದ ෬ว ಬಲಃౙ  ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಈ ವಗბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෈ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ c b c 
ಆದ౪ คಂದ ඡ ಇฆತ౨ ං කฤౙ  ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಇൿ ಹൽජൿ 
ಆದ౪ คಂದ ರ ವಗბ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  เ಄ಂൽ౳ ೕಯ൤ ಜಂತ ಇൿ ವಗბ෩ಲ 15 ෬ว 4 ಆಜං c 15 e c b foci 
ಆದ౪ คಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෩ಲ 15 ಮൡ౨  ม౲ ഔ๺ ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಉದ౪ ฿ಜං foci 0 c 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ม౲ ഔ๺ ಞದකಳโ ๼ೕಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  ಪഷൿಆಂലං౪ ೕๅ, ಅย౵  ಄ಂದ౳ โ ಅౘದ ෬ว ಇൡ౨  ಮൡ౨  ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಉದ౪ โ 2 x 
෈ ಚದರ ಅಜൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಄ವಲ ಮൡ౨  ಅౘವඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ ඛೕโ ಅದඝ౬  ඣೕഴൟ౨ ೕค ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಅౘದ x y y 
ಉದ౪ ದ ෬ว ಇฆವ ශೕ๭෷ ಎರഴ ෇ค ೓ಕಃౙ  ಆಜದ౪ ฉ, ಇย౵  ಒಂൿ 2 คಂದ ಚದರ ౘ෦๭ b a b b 4 
ಆದ౪ คಂದ 1 คಂದ 2. ಇದඝ౬  ඛೕโ ඡರ฿ಜ วಕౙ  ๻ಕಬ๾ൿ ಇย౵  කโ ಈ ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಈ foci 
෈ಂൿโ ಹൽජದರ ๒ನ౲  ವಗბ෩ಲ฿ಜං ඦತರ ඛಮಡ ಈ ඩ෵ಂഡ ಇย౵  ෎౽ದฉ ಇൿ ನನ౬  ಎෆ ಈ ඩ෵ಂഡ p 
ಃಲโ ಅಲ౭ เฃಮ ಹൽජൿ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ವಗბವඝ౬  ಒಂൿ ಚದರ ಹൽකฆ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბโ x x x y 
งഡ 15 ಚದರ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  16 ಡ ಅಂದฉ 16 ಚದರ 1 ಸฃಸคಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං  คಂದ 4 ಆಜං. x sx 1 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ม౲ ഔ๺ ಞದකಳದ ಉದ౪ โ ಒಂದคಂದ කฤౙ  ಆಜฆತ౨ ං ಈ ಇൿ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං , ಈ x pqpq x 
๰ತ౳ ವඝ౬  ಬಳ๯โದคಂದ කโ ඡರ฿ಜ ಪഷಯಬ๾ർದ ಒಂದคಂದ ಎರഴ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಇඣ౬ ಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ඣೕഺೕಣ. ൽೕಘბไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ โ ๒ನ౲  ๒ನ౲ ದย౵  ಪ౳ ෨ಖ ಅౘ ಅౘದย౵ ං y 
ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ඩ෵ಂഡ ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಆฆ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅಂ౾ಅಂಶವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಪ౳ ෨ಖ ಅౘโ ಅౘದย౵ ං y 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 0 ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  0 ෭ನ๺ ಎಂൿ ಬฉ෷൤౨ ೕච ๓ಂಗಗ฼൤ ಇൿ ෩ಲ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ a b 
ಅಲ౭ เฃಮ 0 ෭ನ๺ ෈ ಅಲ౭ เฃಮ 0 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ವಗბൽಂದ ಚದರ ಮൡ౨  ವಗბโ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಒಂൿ ഔಪ౭ ൐ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇย౵  x b y 
කඝ ಇದඝ౬  ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  0 ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜ ൤ಡൿಆಂലං౪ ೕච  b a 
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ಆದ౪ คಂದ ಈಗ ಇൿ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜൿ౪ , ಅದರ ಄ಂದ౳ โ ෩ಲದย౵ ං ಮൡ౨  ಅౘದ ൽೕಘბไತ౨ ದ ෬ยನ y 
ಪ౳ ෨ಖ ಅౘโ 0 0 ನย౵  ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜං ಮൡ౨  ಪ౳ ෨ಖ ಅౘโ ಅౘದ ෬ว ಈಗ ಈ ยෆౣ ಎರഴ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿಗಳ y 
෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂൿ ನಮಡ ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಅದඝ౬  ಬಳ๭ a b 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං  ಅಂಕಗำ ෩ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ಒಂൿ ๭ಋ౺  ಅඝ౬  කโ 3 2 ಬಳ๭ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ugh 
කโ 9 คಂದ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಒಂൿ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ b y 2 4 
ඩ෵ಂഡ ಒඨ ಅಲ౭ เฃಮ ๭ಋ౺  ෩ಲಕ ๻ൿ ຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ෩ವ൞౨ ฆ ಒಂൿ ವಗბโ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣ ಎರഴ 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡคಂದ කโ ಮൡ౨  ನ ෰ಲ౲ ಗಳඝ౬  ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ a b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 9 ෇ค ಸ෦ೕಕರಣ 1 ෭ನ๺ ಸ෦ೕಕರಣ 2 ಅඝ౬  ෥ലದฉ ಇൿ 81 คಂದ ಚದರ ෭ನ๺ 1 ෩ಲಕ b 
๰೉๯ತ౨ ං  ೓ಕ b 
ಆದ౪ คಂದ 80 คಂದ ವಗბโ 9 ෭ನ๺ 1 ಆಜං 8 ಇൿ ವಗბโ 10 ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  b b 
ಆದ౪ คಂದ කඝ 10 ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ೓ಕವඝ౬  ๻౾ದฉ ಒಂಬತ౨ คಂದ ಹൡ౨  ಸ෥ನ฿ದ ಒಂಬൟ౨ ඛಂದ ಹൡ౨  ಮൡ౨  කฤౙ  b 
ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇದರಥბ ಒಂൿ ೓ಕൽಂದ කฤౙ  ಹತ౨ คಂದ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ೓ಕโ ನಲವൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ವಗბโ ಹൡ౨  ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕโ ನಲವൡ౨  b 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ವಗბൽಂದ ಚದರ 10 ೯൤ಡ ವಗბൽಂದ ಒಂൿ ಚದರ ನಲವತ౨ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x b y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෥ഴ൤౨ ೕๅ  ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಈ ಉಪක౲ ಸ౽ౙ ಜ ಇย౵  ඛย౵ ๭ කโ ຃ಪැೕბม ಮൡ౨  ಃಲโ 
ൟಂಗำಗಳ ಬಡ౛  ಕย෷൤౨ ೕๅ ඩ౲ ฃැೕมಗำ ಮൡ౨  ൽೕಘბไತ౨ ಗಳ ෬ยನ ಸಮ๲౲ ಗำ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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