
 ಎಲ౵ คಟ ನಮ๬ౙ ರ ಇൿ ๚ಀเක౽ರದ เූಗಗಳ ಀคൡ ෮ದಲ ಉಪක౲ ಸ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅඋ౲ ಯದย౵  ๚ಀเක౽ರದ เූಗಗำ ඩ౲ ฃැೕม ൽೕಘბไತ౨ ಗำ ಮൡ౨  ຃ಪැೕბมಗಳ ಬಡ౛  
ಅಧ౲ ಯನ ෥ഴತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ຃ಪැೕბมದย౵  ඩ౲ ฃැೕม ൽೕಘბไತ౨ ವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ൽೕಘბไತ౨ ದ ൽೕಘბไತ౨ ದ ไತ౨ ದ 
เ๕ಷ ಪ౳ ಕರಣವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ. ಇದರ ಬಡ౛  ಈಛಗศ ಅಧ౲ ಯನ ෥ലං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ไತ౨ ൽಂದ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ ไತ౨  ಎಂದชඝ ಎಂൿ ನನಡ චನඪ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ไತ౨ โ ಸಮತಲದย౵ ನ ෈ಂൿಗಳ ಞಂඩಜං ಅൿ ಸಮತಲದย౵ ನ ๭౩ ರ ෈ಂൿเඛಂದ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ๭౩ ರ ෈ಂൿเං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๭ ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ  ಸಮತಲ ಮൡ౨  ඦತರ ไತ౨ ವඝ౬  ඛಧბคಸฤ ನಮಡ ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿเඛಂದ ඛಗൽತ 
඀ರದย౵ ฆವ ಎม౵  ෈ಂൿಗำ ෎౽ಞತ౨ ๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿเඛಂದ ඀ರದย౵ ฆವ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ಞಂಪඝ౬  ඣೕലದฉ ๭౩ ರ ඀ರವඝ౬  ಎಂൿ r r 
ຂูೕಣ ಈ ಸಮತಲದย౵  කโ ไತ౨  ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ๭౩ ರ ෈ಂൿವඝ౬  ไತ౨ ದ  ಄ಂದ౳  c 
ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಄ಂದ౳ ൽಂದ ไತ౨ ದ ෬ยನ ෈ಂൿಗಳ ๭౩ ರ ಅಂತರವඝ౬  ಕฉಯมಞತ౨ ං ไತ౨ ದ ൟ౳ ಜ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳  ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ඛೕലದ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ല෷โൿ ಎಂ්ದඝ౬  ಸಹ ඛೕโ 
ඣೕലൽ౪ ೕค, 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ๸౾౹ ಪ౨ ฿ಜ චನඪ๭ಆำ౶ ൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಄ಂದ౳ โ ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  කඝ ൤ಡൿಆಂಡฉ ൟ౳ ಜ౲ โ ಈಗ ಆಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ  ๬෥ನ౲  h k r 
෈ಂൿ ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜฆತ౨ ๅ ඦತರ ಄ಂದ౳ โ ಆಜರย, ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ p x y c h 
ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲  ಇൿ ಃಲโ ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲ ෴ಜං ඦತರ ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤk vr 
කโ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඀ರ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඀ರದ ๰ತ౳ ದ ෩ಲಕ කโ ඩ෵ಂഡ pc r 

ಮൡ౨  ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ෭ನ๺ ವಗბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ವಗბ෩ಲ ಇൿ ಡ p c x h y k r 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ವಗბ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ವಗბโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ೓ಕโ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬಲಃౙ  x h y k r 
ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅಲ౭ เฃಮ ෬ยನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  තซ๭ದฉ ไತ౨ ದ ෬ยನ ෴โඃ ෈ಂൿโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x y 
ವ౲ ൟคಕ౨ ฿ಜ තซ๯ತ౨ ං ඦತರ ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ಄ಂದ౳  ಅಲ౭ เฃಮ ನഴเನ ಅಂತರವඝ౬  ವಗბ ಆಜං  x y h k r x
෭ನ๺ ವಗბದ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ವಗბโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ෩ಲಕ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, h oot y k r 
ಇൿ r 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කඝ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ನౘತ౳  ಎಂൿ ಕฉ෽ೕಣ, ಇದರ ಄ಂದ౳ โ ನย౵  ಇฆವ h 
ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං  ಅಲ౭ เฃಮ ಃ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ โ ಆಜං, ಈಗ කโ ෎ฉ ಃಲโ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ r 
ಆದ౪ คಂದ කโ ඩ౲ ฃැೕม ಎಂൿ ಕฉ෷โದඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ฿౲ ಌ౲ ನโ ඩ౲ ฃැೕม ಎಂ්ൿ ಸಮತಲದย౵ ನ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳ ๲ഡ ಆಜൿ౪  ಅൿ ๭౩ ರ ชಒ෵ಂದ ಸ෥ನ 
඀ರದย౵ ං. ಮൡ౨  ๭౩ ರ ෈ಂൿ ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿโ ಸಮತಲದย౵ ฆವ ಎฯ ชಒಯ ෬ว ಇರ෇ರൿ ಎಂൿ කโ l 
ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಇದඝ౬  ೦౲ ෦ൟೕಯ฿ಜ เವค๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಎฯ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච ಮൡ౨  ๭౩ ರ ෈ಂൿเං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಆ ෈ಂൿವඝ౬  ಎෆ ಎಂൿ 
ಕฉ෽ೕಣ  ಈ ඩ෵ಂഡ ಮൡ౨  ษඨ ಎರവ ಈ ද౵ ೕඨ ද౵ ೕඨ ನย౵ ๅ ಮൡ౨  කโ ಈ ಸಮತಲದย౵ ฆವ ಎม౵  f xy 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ං౪ ೕๅ ಅಂದฉ ಈ ชಒ෵ಂದ ෈ಂൿเನ ಅಂತರโ ಈ ชಒಡ ඩ෵ಂഡ ನ อಬ ಅಂತರโ ඀ರಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ෈ಂൿเನ ඛಂದ ಈ ෈ಂൿเಡ p f 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ඛೕโ ಒಂൿ ෈ಂൿವඝ౬  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ කඝ ಈ อಬ ชಒಯඝ౬  ಇย౵  
ಎึದฉ ಮൡ౨  කඝ ಇย౵  ಮಧ౲ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ෈ಂൿเನ ಅಂತರโ ಇದರ ඀ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಈ 
෈ಂൿเಡ ๰೉๭ ಅඃ คೕൟ ඛೕโ ಈ ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ඛೕโ ಈ คೕൟ ౽൒ವ ಆಂൟಯඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค f 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ವಕ౳ ชಒಯ ෬ว ෴โඃ ๬෥ನ౲  ෈ಂൿ ൤ಡൿಆಂಡฉ ಈ ෈ಂൿเನ ඀ರโ ชಒಯ ඀ರಃౙ  p 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  p to f 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂತರโ ಆಜದ౪ ฉ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං d d 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  තซ๯ವ ಎม౵  ෈ಂൿಗಳඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ನನಡ ඩ౲ ฃැೕม ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ 
ವಕ౳ ชಒಯඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ಲඝ౬  ชಒಯ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ඩ౲ ฃැೕม ಮൡ౨  ඩ෵ಂഡ ಎෆ ಅඝ౬  l 
ඩ౲ ฃැೕมದ ශೕಕ๺ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං කโ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಅඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ශೕಕ๺ ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞವ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಡ อಬ฿ಜฆವ ชಒಯඝ౬  ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಈ ชಒಯඝ౬  ಮ൤౨  ಎึದฉ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಈ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕච. ກ  ಈ ශೕಕ๺ ve f
ಇൿ ชಒ l 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘโ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಡ อಬ฿ಜฆವ ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಈ ශೕಕ๺ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ಈಗ ಈ ಅౘโ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಃಲโ ງತದย౵  
ೞൽ๯ತ౨ ං, ಇದඝ౬  ๓ಂಗ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං ඩ౲ ฃැೕม 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౲ ฃැೕมඅಂൽಡ ಅౘದ ೞದನದ ෈ಂൿವඝ౬  ඩ౲ ฃැೕมದ ๓ಂಗ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅౘವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಇൿ ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯ತ౨ ං ಈ เ ๓ಂಗವඝ౬  ಈ ชಒಯඝ౬  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಎಂൿ 
ಕฉಯมಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ชಒ෷ ഹฉ౾ౣ იಃ౺ ౛  อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๻ൿຄೕಞತ౨ ං  ශೕಕ๺ ಅඝ౬  ඩ౲ ฃැೕมದ 
ಅౘ ಎಂൿ ಕฉಯมಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ කඝ ෮ದฤ ඩ౲ ฃැೕมದ ಃಲโ ಪ౳ ෥൐ತ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕච 
ಆದ౪ คಂದ ಇൽೕಗ කโ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದರ ๓ಂಗದย౵ ฆವ ඩ౲ ฃැೕมಗಳඝ౬  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ ෩ಲ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಒಂൿ ಅౘಃౙ  
ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಸಮನ౷ ಯ ಅౘದ ಒಂൿ ಅౘವඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅౘವඝ౬  ๲ึ෷൤౨ ೕච ಇൿ ಅౘ ಅౘ ನಮಡ ෎౽ൿದඝ౬  ಅൿ ಅವඝ ๓ಂಗโ ෩ಲದย౵  xy x y t  
ಇರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ನನ౬  ෩ಲ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಅౘಃౙ  ಸ෥කಂತರ฿ಜං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ o y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ษඨ ಎಂൿ ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ඦತರ ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯ವ ಎย౵ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯ತ౨ ං ಈ ශೕಕ๺ ನ ඛඃბ๎ಂಕโ ಅಲ౭ เฃಮ  ಎಂൿ කโ x 0
ຂำ൤౨ ೕๅ,  ಈ ඀ರವඝ౬  ಄ಂൽ౳ ೕಕคಸฤ ඩ౲ ฃැೕมದย౵ ฆವ ಈ ෈ಂൿ ๓ಂಗದ ඀ರವඝ౬  ඛೕโ ඣೕലದฉ ಈ l 
๬ยನ ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ඀ರವඝ౬  ಄ಂൽ౳ ೕಕคಸฤ ಈ ඀ರโ a 
ಆದ౪ คಂದ ๓ಂಗದ ඀ರ ๬ยಡ ಇൿ ಸಹ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ยನ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x a 
ಆದ౪ คಂದ ನನ౬  ಗಮನโ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ชಒ෷ ෭ನ๺ ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ๓ಂಗ฿ಜං ෩ಲ 0 0 fa x a 
ಈಗ ඛೕโ ವಕ౳ ชಒಗಳඝ౬  ಎึದฉ ನಮಡ ෴โඃ ෈ಂൿ ಅದರ ಅಂತರ ෎ಀ xy 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ඩ෵ಂഡ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜದ౪ ฉ ಈ ෈ಂൿเನ ඀ರโ ಈ ๬ยඛಂದ ෈ಂൿเನ ඀ರಃౙ  px y 
ಸಮකಜರ෎ಀ l 
ಆದ౪ คಂದ ෈ല  ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಎಂ ಎಂൿ කโ ຂำ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ෈ല  ඩ౲ ฃැೕมದ ෴โඃ ෈ಂൿ ಆಜರಬ๾ൿ ඦತರ ශೕಕ๺ ಎෆ ඛಂದ ನ px com ma y p 
ಅಂತರโ ಅಲ౭ เฃಮ  ಆಜൿ౪  , ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ඛಂದ ชಒ෵ಂದ ನ อಬ ಅಂತರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅದರ ಸ෦ೕಕರಣโ 0 p 

෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅൿ ೉ತ౳ ದย౵ ං  ຄಂൽൿ౪  ಡ ಸ෥ನ฿ಜං ಈ ಅಂ౾ ಅඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  x a pm pf 
ಬฉ෽ೕಣ ಇൿ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ෭ನ๺ ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ශೕಕ๺ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲ ದย౵ ං ಈಗ ෴โඃ ෈ಂൿ ಈಗ x a p 
อಬ ඀ರ ಎ๠ౣ  ಇൿ ಈ ෈ಂൿเನ ඀ರ ಅಲ౭ เฃಮ฿ಜං  ชಒ෵ಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ pm x y x a 
ಈ ඀ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ඛೕโ ඣೕലದฉ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ෥ഴ౲ ಲ๺ ನย౵  ೯൤ಡ x x a 
ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඀ರโ ෈ಂൿเನ ඀ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಲ౭ เฃಮ ಡ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಇൿ pf x y x 
෭ನ๺ ಒಂൿ ಚದರ ಪ౵ ๺ ವಗბದ ವಗბ෩ಲ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ನ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ ಮൡ౨  ವಗბโ ನ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං x x y x mod 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ෭ನ๺ ಒಂൿ ವಗბ ೯൤ಡ ವಗბ  ಡ ಸಮ ಮൡ౨  ಚದರ ෦ೕ ಅඝ౬  x y x x 
๰೉๯ವ ೓ಕ  ಎರഴ ಆಡย ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಆಡย ೯൤ಡ ಒಂൿ inus y x 
೓ಕ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕವඝ౬  ರൿ౪ ತั๯โದඝ౬  ඣೕഴ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  x 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಚದರ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಇൿ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ದ ವಗბವඝ౬  ๰೉๯ತ౨ ං y y 
ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಧකತ౱ ಕ ජಜ ๸ಒ౲  ಎಂൿ කโ ූเ๯൤౨ ೕๅ a 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಧකತ౱ ಕ ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜฆವ ඩ౲ ฃැೕมಃౙ  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಮൡ౨  ๓ಂಗโ x 
෩ಲದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸಮකದ ವಗბದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  ๓ಂಗ฿ಜං  ෩ಲದย౵  ಮൡ౨  ಗಮನโ ಧකತ౱ ಕ ಅౘದ ෬ว ಇฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ඩ౲ ฃැೕมದ ಪ౳ ෥൐ತ งಪಗಳย౵  ಒಂർಜං, ಇൿ ಬಲಃౙ  ൤ฉ෷ವ ಒಂൿ ඩ౲ ฃැೕม ಆಜං , ಈ 
ඩ౲ ฃැೕมದย౵  කโ ಏඝ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ, ಇൿ ಅౘ ಮൡ౨  ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಅౘโ ಈ x x 
๸ದಭბದย౵  ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘ฿ಜං ಅౘ ಇൿ ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘ฿ಜං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಎಂದฉ කඝ ඩ౲ ฃැೕมದย౵  ෴โඃ ෈ಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಅඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ, x y 
කโ ෈ಂൿವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ็ ಇൿ  ෬ว ಁಡ ಇฆತ౨ ං  ඩ౲ ฃැೕม ಇದඝ౬  x 
ಸ෦ೕಕರಣൽಂದล ๯ಲಭ฿ಜ ඣೕಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ෬ว ಅಲ౭ เฃಮ ಇದ౪ ย౵  කโ 4 ಆಡยಡx y 
ಸ෥ನ฿ದ ವಗბವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කඝ ಅಲ౭ เฃಮವඝ౬  ๻౾ದฉ ವಗბโ ವಗბඈ൤෻ y x y y 
ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ನಮಡ ൣඪ౨  ඛೕഴತ౨ ං ඩ౲ ฃැೕมದ ಇඞ౬  ಃಲโ งಪಗಳඝ౬  කโ ඣೕഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಮ൤౨  ෩ಲದย౵  ๓ಂಗವඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ನನ౬  ಗಮನโ ಋ൏ತ౱ ಕ ಅౘದ ෬ว ಇං ಎಂൿ x 
ූเ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಆಜං, f 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಪคಗ൐๭ං౪ ೕๅ. ෩ಲದย౵ ං ಮൡ౨  ಋ൏ತ౱ ಕ ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜං x 
ಎಂൿ ຂำโർದฉ ಡ ඛඃბ๎ಂಕ ෭ನ๺ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಇං, ಅย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆತ౨ ං, f a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಏකಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ශೕಕ๺ ඛಂದ ๓ಂಗದ ඀ರವඝ౬  ඣೕലದฉ ಇൿ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇย౵  ಎಂ්ൿ ඀ರ฿ಜං mod a 
ಆದ౪ คಂದ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಈ ಅౘದ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ชಒ෷ ๓ಂಗವඝ౬  ಄ಂൽ౳ ೕಕค๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ษඨ ๭౩ ರ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ಈ ಅಂತರ฿ಜං  කโx a x 
൤ಡൿಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ඩ๭ഔํ ga 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂತರโ ಸಹ a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ඩ౲ ฃැೕม ಈ ๓ಂಗದ ෩ಲಕ ಃಂඬ ಬಣ౧ ವඝ౬  ๲ึಯฤ ಅವ౽ಶ ඛೕഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ o 
ಎಡಃౙ  ൤ฉൿಆำ౶ ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟಯ ಛ౳ ෆ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
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ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  කඝ ෴โඃ ඩ෵ಂഡ ൤ಡൿಆಂಡฉ ෴โർದง ಆಜฆತ౨ ං ඩ౲ ฃැೕมದ pxy 
෬ว ෈ಂൿ ඦತರ ಮ൧౨ ෫౱  කโ ಈ ෈ಂൿเನ ಅಂತರವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ කඝ ಇย౵  ಅඝ౬  ಈ ๬ยಡ p 
൤ಡൿಆಂಡฉ ಇൿ ඩ෵ಂഡ ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ px y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x y 
ಆದ౪ คಂದ ඀ರ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ෭ನ๺ ಎ ෥ി ಇൿ ඛಂದ ನഴเನ ಅಂತರಃౙ  pm pf x p f 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಪ౵ ๺ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ෩ಲವඝ౬  ಮ൧౨ ෫౱  ವಜೕბಕค๯ವ ෩ಲಕ කโ ෭ನ๺ x y x x 
ಡ ಸ෥ನ฿ದ ವಗბವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ කฤౙ  ಆಡย y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๼ಂൽನದರย౵  ಧකತ౱ ಕ ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๭ฆโದඝ౬  කโ ඣೕಡಬ๾ൿ ನಮ౱ ย౵  ವಗბโ 4 x y 
ಆಡย ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎಂൽಟ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ කโ 4 ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ದ ವಗბವඝ౬  a 
ຄಂൽං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಂದ ವಗბಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x  4 a y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ෴฿ಗล ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜฆโൽಲ౵  ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಚದರ ෭ನ๺  ಏಋ౺  ಡ x y 4
ಸಮකಜං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ಧකತ౱ ಕ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಧකತ౱ ಕ฿ಜฆโൽಲ౵  a x 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๸තಣბ฿ಜ ಎಡ ಅಧბ ಸಮತಲದย౵ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಬಲ ಅಧბ ಸಮತಲದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇದರ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ඩ౲ ฃැೕม ಋ൏ತ౱ ಕ ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಂತ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๓ಂಗโ x 
෩ಲದย౵ ං ๻ಡ෻ කโ ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕคಸಬ๾ൿ y 
ಆದ౪ คಂದ ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕคಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ෩ಲದย౵ ฆವ ๓ಂಗದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕคಸಬ๾ൿ y 
ಆದ౪ คಂದ ಎෆ ಧකತ౱ ಕ ಅౘದ ෬ว ಄ಂൽ౳ ೕಕค๭ං ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ౘ෦๭ ๒ನ౲   ಅಲ౭ เฃಮ ಮൡ౨  ๓ಂಗโ y a 
෩ಲದย౵ ං ඦತರ කโ ಈ ๓ಂಗದ ඀ರವඝ౬  ශೕಕ๺ ಡ ඣೕലದฉ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಎಂದชඝ ಇൿ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ෴โඃ ෈ಂൿವඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಈಗ ෭ನ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ౲ ฃැೕม ಪದಗಳඝ౬  ൤ฉ෷ವ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ඩ౲ ฃැೕมದ ෴โඃ ෈ಂൿ ඛಂದ ನഴเನ ಅಂತರโ ಈ ๬ยಡ ඀ರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං pxy p f p 
ಎಂൿ තซಸ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಎಂ්ൿ ವಗბದ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಒಂൿ ವಗბವඝ౬  ಕല෫ pf x y 
෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ෈ಂൿ ಆಜං ಅಲ౭ เฃಮದ ෭ನ๺ pm m x  a 
ಆದ౪ คಂದ ඀ರโ ಪ౵ ๺ ಎ ಇඨ ෮ೕി ಆಜฆತ౨ ං y 
ಆದ౪ คಂದ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං pf pm 
ಆದ౪ คಂದ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ಕึಯฤ ๸තಣბ ೓ಕವඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං pf pf x y y 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ೓ಕโ ಡ ಸಮකದ ವಗბವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅൿ ಡ ಸಮකದ ಚದರ ෭ನ๺ ෭ನ๺ ಒಂൿ y x y x y 
೓ಕವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಅಂದฉ ಚದರ කฤౙ  ಅඃ คೕൟ ශೕಕ๺ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಆಜದ౪ ฉ ඩ౲ ฃැೕมದx ay f 0 a 
ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x ay 
ಆದ౪ คಂದ ಇโ කฤౙ  ಪ౳ ෥൐ತ งಪಗะಜๅ, ಇൿ ಚದರ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ඦತರ කโ y 
ຄಂൽං౪ ೕๅ  ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇൿ ಚದರ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  y x ay 
ಇඣ౬ ಂൿ ౘ෦๭ ಈ ಛ౳ ෆ ๓ಂಗದ ෩ಲಕ ๻ൿ ຄೕಗ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ದ ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕ ಮൡ౨  ನನ౬  ಗಮನโ ಋ൏ತ౱ ಕ฿ಜದ౪ ฉ  ಅౘದ ඦತರ ay x x 
කโ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ಃಳ෨ಖ฿ಜ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x ay 
ಆದ౪ คಂದ ඦತರದ ಉಪක౲ ಸಗಳย౵  කโ ඩ౲ ฃැೕมದ ກೋ౞  ๬෥ನ౲  ಸ౷ งಪದ ಬಡ౛  ಚ೉ბ๯൤౨ ೕๅ , ಅย౵  ๓ಂಗโ 
෩ಲದย౵  ಇರ෎౽ಜಲ౵  ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಸ෥කಂತರ฿ಜರ෎౽ಜಲ౵   ෴โඃ ඛඃბ๎ಂಕ ಅౘ ಆದฉ ಇൽೕಗ කโ 
ඩ౲ ฃැೕมದ ม౲ ഔ๺ ฉಕౣ ෳ ಎಂൿ ಕฉಯಲ౭ ഴವ ಃಲโ ಪದವඝ౬  ಚ೉ბ๵ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ ಇൿ ನನ౬  ඩ౲ ฃැೕม ಚದರ ಚದರ කฤౙ  ಆಡยಡ x y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇย౵  ಗಮನ ಄ಂൽ౳ ೕಕค๭ං  ඩ෵ಂഡ ಎ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ๓ಂಗโ ಈಗ ෩ಲದย౵ ං 
ಇൟ౨ ೕ೉ನ ಞದකಳโ ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜฆವ ชಒಯ เූಗ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಇย౵  ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ ශೕಕ๺ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒಯ เූಗโ ಇย౵  ನನಡ ಅವ౽ಶ ඛೕഴತ౨ ං  ಇದඝ౬  ಎಂൿ ಕฉ෵ค ab 
ಆದ౪ คಂದ ม౲ ഔ๺ ಞದකಳโ ชಒಯ เූಗ฿ಜං, ಇൿ ශೕಕ๺ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕมದ f 
ಅౘಃౙ  อಬ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඩ౲ ฃැೕมದ ෬ว ಅಂൟಮ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ೉ತ౳ ದย౵  ಎಂ්ൿ ඩ౲ ฃැೕม ೓ಕದ ಇൟ౨ ೕ೉ನ ಞದකಳโ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ಆಡย ab y 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ඦತರದ เූಗದ ಉದ౪ ವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ಉದ౪  ෴โൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಅಂ౾ ಅಂಶൽಂದ කโ ಏඝ ඣೕಡಬ๾ൿ ಈ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಮൡ౨  ನಮ౱  ಗಮನವඝ౬  a b 
ຄಂൽං ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬ ಯඝ౬  ಆലბඡഡ ෥ഴತ౨ ං co  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๬ฤ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x 
ಆದ౪ คಂದ ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ෴โโ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಮൡ౨  ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಆಜං ඛඃბ๎ಂಕ ಮൡ౨y y x a 

ඛඃბ๎ಂಕ කโ ಇย౵  ಅඝ౬  ൤ಡൿಆำ౶ ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇൿ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං, ಏಃಂದฉ කโ ඩ౲ ฃැೕมದ y y y 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಏಃಂದฉ ವಗბโ කฤౙ  ಆಡยಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅඝ౬  ๻ಀโൿ ಡ y x a 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ವಗბವඝ౬  කฤౙ  ೓ಕಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಪ౵ ๺ ಅಥ฿ ෭ನ๺ ಎರഴ y y a 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿโ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಆಜං ಮൡ౨  ಇൿ ಅಲ౭ เฃಮ ಎರഴ ಇൿ ශೕಕ๺ ಒಂൿ ಅಲ౭ เฃಮ a a 
๒ನ౲  
ಆದ౪ คಂದ ಇൟ౨ ೕ೉ನ ಞದකಳದ ಉದ౪ โ කಲౙ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ಉದ౪  ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ a a a 
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ಆದ౪ คಂದ කฤౙ  ඦತರದ เූಗದ ಉದ౪  ನನಡ ಅವ౽ಶ ෥ലಆല ಒಂൿ ಸಮ๲౲ ಯඝ౬  ಚ೉ბ๭ ಅౘದ ಬಡ౛  a y 
ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜฆವ ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෵ค ಮൡ౨  ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ 
෩ฆ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ຂಡ ౽൒ತ౨ ං ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕഺೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කඝ ಅౘ ಮൡ౨  ಅౘವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ඛಮಡ ಏඝ ඛೕಡมಜං  ඩ౲ ฃැೕม ಅౘದ ಬಡ౛  x y y 
ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಎಂ්ൿ ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං, ಅಂದฉ ಇൿ ಅౘದ ಅౘ฿ಜං ಅಂದฉ ಇൿ i  t y y 
ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಇൿ ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘ฿ಜං ಏಃಂದฉ ಅౘโ ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං y y y
ಅౘโ ಈ ඩ౲ ฃැೕมದ ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨   ๓ಂಗโ ෩ಲದย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๓ಂಗವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಇൿ ಅౘ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ คೕൟ ෬ฤ౱ ಖ฿ಜฆತ౨ ං ಅಥ฿ ಅൿ ๼ೕಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෴โൿ ಎಂൿ කโ ඛಧბคಸ෎ಀ ಆದฉ ನಮಡ ൟัൽฆโൿ ಸಹ  ඩ౲ ฃැೕม ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ 
෭ನ๺ ෩ฆ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಆದฉ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෩ฆ ಈ ෈ಂൿโ කಲౙ ඡ 
౽౷ റ౳ ಂഡ ನย౵ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෈ಂൿ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෩ฆ ಇย౵  ಎส౵ ೕ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෩ฆ ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෬ฤ౱ ಖ฿ಜ ಎൿค๯ൟ౨ ฆವ ඩ౲ ฃැೕม කโ ๾ഴಀൟ౨ ฆโൿ ಅಲ౵  ಃಳ෨ಖ฿ಜฆವ ಈ 
ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ๾ഴಀൟ౨ ฆ฿ಗ කโ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෩ฆ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಈ 
ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ඩ౲ ฃැೕมದ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ಸ෥ನ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽං  ಓ ෭ನ๺ ශೕฑ ಅข x t 
ಇൿ ಸค, 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ಎ ಏචಂൿ ൟัൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ಉഴ๼ലಯ෎ಀ a 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ෭ನ๺ කฤౙ  ಆ෺౛  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෩ฆ x 
ಅඝ౬  ඩ౲ ฃැೕมದ ෬ว ๻ಀโದคಂದ කโ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකದ  ವಗბಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ   ಎ ෇ค ෭ನ๺ 2 4 3 
ಮൡ౨  ಇൿ ಅඝ౬  ಒಂದคಂದ ෩ರಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං a 
ಆದ౪ คಂದ ಅಗತ౲ เฆವ ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಚದರ ෭ನ๺ 4 ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 1 คಂದ 3 ಅಂದฉ x a y 

ಚದರ ෭ನ๺ කಲౙ คಂದ ෩ฆ ಈ ඩ౲ ฃැೕม ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ං ಇൿ ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜං ಮൡ౨  ಇൿ x y y 
ඩ෵ಂഡ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෩ฆ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂಬ ඛൽბಷౣ  ಷರൡ౨ ಗಳඝ౬  ಈಗ කඝ ඛಮಡ  
๓ಂಗโ ෩ಲದย౵  ಇಲ౵ ൽฆ฿ಗ ಅಥ฿ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಡ ಸ෥කಂತರ฿ಜಲ౵ ൽർ౪ ಗ ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ല෷ವ ಬಡ౛  ಸ౷ ಲ౭  ಕಲ౭ චಯඝ౬  ඛೕഴ൤౨ ೕච. ಆೕಆലბඡഡ ಆ౾౺ ๺ 
ಆದ౪ คಂದ ๬෥ನ౲ ฿ಜ ශೕಕ๺ ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ඛೕലದฉ කโ ಅದඝ౬  ຂಡ ෥ഴ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಮൡ౨  ශೕಕ๺ ಃಲโ ງತದย౵  ಎෆ ಃಲโ l 
ಆม౮  ಅಲ౭ เฃಮ ෈ೕഓ ಆಜದ౪ ฉ කโ ඩ౲ ฃැೕมವඝ౬  ຂಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬ฤ කโ ຂูೕಣ ಇൿ ಸ෦ೕಕರಣದ ಏಋ౺  ಪ౵ ๺ ා ಪ౵ ๺ ๭ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, l 
ಆದ౪ คಂದ ශೕಕ๺ ಎෆ ಆม౮  ෈ೕഓ ಆಜರย ಮൡ౨  ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ෇౲ ಋ౺  ನ ಸ෦ೕಕರಣโ ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ๭ ಪ౵ ๺ ๭ 
ಇൿ ෴โඃ ಸರಳ ชಒಯ ๬෥ನ౲  งಪ฿ಜං.  ಈ ಡ อಬ฿ಜฆವ ಮൡ౨  ශೕಕ๺ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ l 
ชಒಯ เූಗದย౵  ๓ಂಗโ ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜฆโದඝ౬  ඛೕโ ඣೕഴൟ౨ ೕค ಮൡ౨  ಅౘโ ಇൿ ඩ౲ ฃැೕมದ 
ಅౘ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๓ಂಗโ ಈ ෈ಂൿ฿ಜං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๸ದಭბದย౵  ඛೕโ ඣೕലದฉ ඩ౲ ฃැೕม v 
ಈ ಅౘದ ಬಡ౛  ಸ෦౱ ൟೕಯ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ຂಡ ಎಂൿ ಈಗ ಈ คೕൟ ౽൒ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ඩ෵ಂഡ ಅඝ౬  ൤ಡൿಆಂಡฉ ඩ౲ ฃැೕมದย౵  ಅඛ฀ൟ౳ ತ pxy pxy 
෈ಂൿ฿ಜರย, ಆಗ ನಮಡ ඀ರเං อಬ ඀ರಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ. ඦತರ ನಮಡ ൟัൽං ෭ನ๺ ಆม౮  pf pf pf x 
๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ งഡ ಮൡ౨  ಎಂ්ൿ ෈ಂൿเನ อಬ฿ದ ඀ರโ ชಒಯ y pm pxy 
ಆಡย෵ಂದ ಪ౵ ๺ ๭ ෩ಲಕ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಇದඝ౬  ඛೕโ ಮ൧౨ ෫౱  ඣೕലರ෎ಀ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  කโ pm 
ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಆಡย ಪ౵ ๺ ෩ಲಕ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ๸තಣბ ෰ಲ౲ ದย౵  ವಗბ ಮൡ౨  ವಗბದ pm c b 
ವಗბ෩ಲൽಂದ ූಜ๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅඝ౬  ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ෭ನ๺ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಮൡ౨  ෭ನ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಬฉ෷โದಃౙ  pf pm x y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං.  ಎರവ ಬൽಗಳย౵  ಇൿ ಏಋ౺  ಪ౵ ๺ ා ಪ౵ ๺ ๭ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಇದඝ౬  ಚದರ ೯൤ಡ ෈ ಚದರ ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ ็ ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺ 2 ಆม౮  ෭ನ๺ 2 ෈ೕഓ ็ ಪ౵ ๺ ಆม౮  ๲ౙ ౷ ೕฑ x x 
ಪ౵ ๺ ෈ೕഓ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಇൿ  ಆಋ౺  ಪ౵ ๺ ಮൡ౨  ๭ තൟბ ೓ಕಃౙ  ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಚದರ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಪ౵ ๺ ෈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ๲ౙ ౷ ೕฑ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ 2 ೯൤ಡ 2 ೯൤ಡ x y abxy acx bcy 

๲ౙ ౷ ೕฑ ಆಜං ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ඛೕโ ಮತ౨ ๠ౣ  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ งಪದย౵  ಬฉಯಬ๾ൿ c 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಇದඝ౬  ಚದರ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ಚದರ ෭ನ๺ 2 b x y abxy 
෭ನ๺ 2 ಆม౮  ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎರഴ ෈ೕഓ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ b ac x b 

೯൤ಡ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෇ค ಆม౮  ಚದರ ೯൤ಡ ෈ೕഓ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ೓ಕ  ಇ ෭ನ๺ ๭ ಚದರbcy b 
๵ච౬ ಡ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಈ ๰ತ౳ ವඝ౬  චನඪഴವ ಅಗತ౲ เಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ඩ౲ ฃැೕมದ ฿౲ ಌ౲ ನವඝ౬  චನඪഖౣ ಆಳ౶ ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ඛಮಡ ഹฉ౾ౣ იಋ౺  ಆಜฆವ ෴โඃ ๬ยನ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕലದฉ ಮൡ౨  ඛಮಡ ශೕಕ๺ ඛೕലದฉ ඛೕโ 
ಸರಳ฿ಜ ಬಳ๭ ශೕಕ๺ ಡ ඩ෵ಂഡ ನ ಅಂತರโ ชಒಡ อಬ฿ಜฆವ ಅಂತರಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඦತರ ඛೕโ 
ඩ౲ ฃැೕมದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷ൟ౨ ೕค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ ತರಗൟಯย౵  ಇย౵  ඛย౵ ๯൤౨ ೕๅ කโ ൽೕಘბไತ౨ ದ ಬಡ౛  ಕย෷൤౨ ೕๅ ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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