
 వృޑफ ల߯ పద࠮డవ ఉపߕङ छࣃ ړߖࣃ గతం , గత ఉపߕङ సం࠭࠲ ࡹ సࡍए కएࡅ ంబంܿڕ ల ࡽ  
సࠬకరߖހऒ  ఉతओ నऒ ం ࣋ۯ పదमߖޒ చࡍऐ ంۧ࠭ ڒబܽद వృޑफ ల ܿڕంబంࡹ ఒక ऴపޙङ క తరగޒ అࣄ ޴ߝबర 
फޑవృ ښޑ ߘ࢓޶ంࠉ ల ܿڕంబం ڒబܽद మనం ߩۮओ .ం޳ంڕ
  మనڕ ఒక ࣄबర ࠉం࢓޶ ఉంڝ ߖ޵ ,޴ఆࡍ नࡱ ݋ߝ ఒకܽ మ࠾ࡍ ఈ ࡔఖ సరళ ࡔఖ ఉంߖ޵ ,޴ x one y 
సࠬకరణం ࠳న࣒ ఒకܽ ࡏࣃऱ ࠳న࣒ ఒకܽړ సࠪనం ڒబܽद ఈ ࠼ߦం݋ ఒకܽ ఒకܽ ఈ సరళy y m x x x y 
ठڴࡍబܽद మనం సڒ ޴ఖ߯ ఉంܿంࡔ  ఈ సమయంࡹ ఈ సరళ ࡔఖړޑ ߘన వృޑफ ల ܿڕంబం ࡅకए  
సࠬకరߖހऒ  కھߘనߕޔࠓऒ బܽद సओڒ ࠭ షदంڴ అనంత࠳న అߝక వృޑफ ऒߕఉ ࡱ  ఒక ޴ఇ ڕహరణ޳ఉ ,࠼
సࡍए వ۪ऐڒ ࡽ  ఇ޴ మࡖక సࡍए వ۪ऐڒ ࡽ వ۪ऐڒ కܽࡖమ ޴ఇ ޳ࡶ  ऒߖన అ࠳బܽद ఈ రకڒ   సࡍए కएࡅ ల ࡽ  
బܽद మనం ఇకएڒ రణ సࠬకరణం ఏࠫܽ߄ࣃ డ ऴపࣃफ ࢑ంచړߖݞ ऴపయޒऒ फనऒࣆ  ఆࣣ ऴపశऒ , 
एࡍస ߕ޼న ఏړޑ బܽदڒ ࡍߖ సం ఈڝ ࡽ भషद వృޑफ ऒߖ ओߩۮ  .ం޳ంڕ
 

వదभ సరళ ࡔఖޔڕޑ ߘంڒ ޴బܽद అܿవంܽ వృతफం ࡅకए  x one y one ࠾ࡍరణ సࠬకరణం మ߄ࣃ 
పओۮ ߖన࣒ అ࠳ న࣒࠳ ంऴదంښ ంڒ ݟబܽद సओ షदంڴ మనం మధङ  ఒక g f x y ࢓޶ంࠉ ఈ ࠾ࡍమ ࡹ
ఒకߖߖ޳ కޙߧ࡯ ఈ ڝణం 90 ݟऴࡱڶ ఎం޶కం݄ ఈ వృతफం వదभ సరళ ࡔఖޔڕޑ ߘంڒ ޴బܽद ఈ x 1 y 1 
సరళ ࡔఖ ࢐సफړߖ࢐ ఈ ࠉం࢓޶ వదभ వృޑफ  ڕ ݋ంܐంܼ ݟంߘ ంऴదంښ బܽदڒ ޴ఉంܿం ڴ ݋ంܐంܼ ړߖ
లంబంڴ ఉంݦ ఈ సరళ ࡔఖ ࡅకए కएࡅ ࡱ࢐   ఉతओ కएࡅ फޒ  ࡱ࢐ 
మ࠾ࡍ సరళ ࡔఖ ࡅకए కएࡅ ࡱ࢐ ఈ లంబ ࠾ࡍమ ࡱ࢐ బܽदڒ ࡱ࢐   m m ࡯ݞఉం ڴన࣒ ఒకܽ࠳ ࡱ࢐ 
ऒߕޔࠓంచࠚరంߦऴ ࡮ఎ ߘࡱ࢐ బܽद మనం ఈ లంబڒ ం అ޴ߝ సओ షदంڴ ఒక ࠳న࣒ ࠳న࣒ అం݄ వߤy f y 
 ప ऱ࣒ పऱ࣒ ߤవ ޴ఇ ,ݟంచంڵ࠙ ޜ న࣒࠳ న࣒࠳ ߤవ ߖ   ࡓ  ऱܿ ఉనऒ  సరళ ࡔఖ ࡅకए కం݄ f x g ࡱ࢐  xx g 
ఇకए ࠾ࡍమ ࡯ݞఉం ڴన࣒ ఒకܽ࠳ ޴ఇ ,࡯ݞఉం ڴన࣒ ఒకܽ࠳ డ ߘంݟ మనం ߰ంࡓ ޴޻ ऱܿ వߤ m m y 
 ప ऱ࣒   ప ऱ࣒  వߤ ప ऱ࣒ ओߩబܽद ఇڒ ࡗ  సࠪనం ړ  ऒߖయగలం అం݄, అܿవంܽ అۯ మనం ఏࠫ ݡ  f x g  ze 
సࡍए ऒߖހంబ సࠬకరܿڕ ల ࡽ  ߰ం޻ంڕ޶ మనం ఈ సࠪۧߖࡌऒ  ఇకए డ ఉపڵࡆంచగల࠭ 
బܽद ఇకएڒ డ ߘంݟ మనం ۫࣋޴ ఏࠫటం݄, మనం ڝసం ఒక సࠬకరߖހऒ  ߰ందగల࠭ ڒబܽद మనం g 
ࡓ ࠬ న࣒࠳ న࣒ ఒక࠳ సࠪనం ޴࣋۫ ऱܿ వߤ పऱ࣒  ఎڒ ࠆబܽद మనం ఇߩओ फࣃۯ ఏࠫ ݡ ం అం݄ మనం g x y 
ఈ ఎڡझ  ऴ߭షڝ ߖ ߤసం ڕࣆޓంܼ࠭ మߖߖ޳ ࠾ࡍ ఇకए డ ऴపޑङ ࠪऒ యంڴ ఉం۪࠭ޑ మ࠾ࡍ అߩओ  gݡ
మనڕ ఏࠫ లࣆࠚफం޳۫ ޾भ ం ڒబܽद మనం ࣄۯ ߖߖ޳నߩओ भ޳۫ ޾फంࣆࠚఏࠫ ల ڕమన ݡ ం ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒  x 

࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ࡓ ݡంࡓ  ऱܿ ࡓ ऱܿ ڒబܽद ړ ࠭࠲ బڴࡱ޶ ఉతओ నऒ న వङ࠳ ڔ फకరణߘ ఉపࣃڵࡆफ ࠭, ఇ޴ y x g g 
 ప ऱ࣒ ࡓ ݡంࡓ  ऱܿ ࡏࣃऱ  ప ऱ࣒ ऒߕࣆ  ࢐ङ న࣒࠳ న࣒࠳ ݟంߘ ంऴదంښ ߗڒ ,సࠪనం ړ రࣃ बం అݞږ ߖ f y c g f 
కएࡅ ఈ వృతफం ࣆࡱޘ ڕࠪ  ࢐ङ రࣃ बం ޳ࡶ చదర࢐ ߩङ రࣃ बం ఈ సࠬకరణం ߘంݟ ఈ ࣋ए छ ࡛ न ࢐ङ రࣃ बం g 
࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒  ࣋ए छ छ޳ డటం۫ ߘ ఆࣣ ఈ ߸గ࡛ ࠾ࡍన࣒ మ࠳ ࡛ ࢐ङ ߩఈ చదర ࡌ రࣃ बం ఈ ࠉం࢓޶ f c 
మښ ࠾ࡍంऴదం మధङ  ఉనऒ  ఈ ࣋ए छ ࡛ न సమޝలङ రం ఒకܽ  ప޷  ऱ࣒ రऴసం పऱ࣒ޔతफం చ࠴   వߤ  ప ऱ࣒  x g y f 
సओ ޴ఇ ࠾ࡍమ ޴బܽद ఇڒ రऴసంޔతफం చ࠴ షदంڴ సࠪనంڴ ఉంڒ ࡯ݞబܽद ఇకए డ ߘంݟ మనڕ c 
తపओ ए࣋ ڴࡍసߖ छ ࡛ ప ऱ࣒  ࣋ए छ పऱ࣒ ߤన࣒ వ࠳ ࡛ తफం ࣋ए࠴  छ పऱ࣒ ߤన࣒ వ࠳ ࡛  ࣋ए छ  g f x g y fl ړ ࡛
సࠪనంڴ ఉంڒ ࡯ݞబܽद ఇ޴ మనڕ లࠚంۯ మࡖక వङ ڔ फకరణ.
 

సం వృతफం మధङڝ ࡍఆڝ ݦఉం ࡹ न݋ߝ ల పరంڴ మ࠾ࡍ ఖۨऐ తంࣄ ڴबర ࠉం࢓޶ ఒకܽ ڒబܽद c x one y 
మనం ఇకए డ ఈ ߩ࢙ ݟڕన ఉపࣃڵࡆफ ࠭ 
అߩओ పऱ࣒ ߩచదర ޴ۯంࠚల ڕమన ݡ  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ పऱ࣒ ߤవ ࠳ న࣒࠳ న࣒ ఒకܽ࠳ ݡంࡓ   ఎߖ ࠆ x y x x 
झڡఎ ࠹ఎ ݟంߘ న࣒࠳ ݡంࡓ  ప ऱ࣒ ऒߕࣆ ࣄ  ओߩమనం ఇ ڴࡱ޶బ ړࣄ ޙ࠼సࠪనం, అ ړ ఉదग ݡ ࢑ంۨన y 
ఎڡझ  ऴ߭షߖ ߤ ఉపڵࡆంచߕޔࠓऒ ం, 
అ޴ ऴڴ ࣋ए छ ࡛ न ప ऱ࣒  ఎࠆ ࣋ए छ ࡛ न ࠳న࣒ ڒబܽद ఇ޴ అకए డ ߕࣆऒ న࣒ సࠪనం ఇకए࠳ ړ డ ڜంత ర޶भ 
ࡓ ࠬ న࣒࠳ న࣒࠳ ޴࣋ۯ ఆ߯ మనం , ޶ࡶ ޵కరణ ఏࢁసర ޻బܽद మనం ߰ంڒ ޴ంޔݡయబۯ ऱܿ వߤx 1 y 
 ప ऱ࣒  ఎړ ࠆ సࠪన࠳న ߖ ऴపޑङ ࠪऒ యం ࣋ۯफ ఇకए డ మనం ߰ంڒ ࠭ޑ޶బܽद ఇ޴ ۨవࡍ సࠬకరణం.g
 సࡍए झࡏڝ  ޴ంబం ఏܿڕ ల ࡽ  ఆ߄రపݟ ఉంܿంڒ ޴బܽद ఇ޴ ఉۨత పڒ ޒࠫࡌబܽद మనం ࢑࢑ధ ࠚ࢑నऒ  f 
సࡍए ऒߖހల సࠬకర ࡽ  ߰ం࠭ޑ޶, 
అޙ࠼ ఈ అߖऒ  సࡍए కएࡅ ల ࡽ  న࣒ y 1 y y 1࠳ కడంޑ ߘఖࡔ ఆ సరళ రణ లࣾణం ఏࠫటం݄ అ࢑߄ࣃ 

 m x x x 1 y 1 ޴ంޔݡయబۯ కృతంࢁంత సరࡍऱ మࢁమ ޴వదभ ఇ ݋ం࠼ߦ సࠪనం ړన࣒ 1࠳ ऱࡏࣃ
మ࠭࠲ ࠾ࡍ ߯ ఆ߄రపݟన ఈ ࠙ߖڴऒ ऒߖڜ ړޒबࣄࡍబܽद ఈ పڒ ంܼ࠭ڕࣆޓ   ऴపޙङ క సందࡌग  f ࡱ
ఉߕऒ ఇకए ,࠼ డ ఆ సరళ ࡔఖړޑ ߘన వృޑफ ల ܿڕంబ సࠬకరߖހऒ  కھߘనడంڕࠪ ࡹ ఆసړ फ ఉం޴.
 
ऴపޙङ క సందࡌग ఉనऒ ڴసࠪంతరం ړߖఖ అࣿࡔ ఒకܽ, సరళ ࡱ ओߩ  x y ړߖఖ అࣿࡔ కܽ సరళࡖమ ݡ
ఉనऒ ڴ ݋ంࡓ߮ ओߩ ओߩబܽद మనం ఇڒ ఒకܽ ݡ ङޙऴప ݡంࡓ ఈ ݡ క సందࡌग లڕࣆޓ ߘంܼ࠭ ڒబܽद ఇ޴ 
సࠪంతరంڴ ఉంݦ సరళ ࡔఖ అߖ అڕߘం޳ం .

అࣾం ఇకए డ ࠼ߦం݋ వߤ ఒకܽ, ఈ ࠉంړޑ ߘ࢓޶న అߖऒ  సࡍए ऒߕޔڕޔࢗ ࠭࠲ సంڝ ల ࡽ ࠭  y x y 
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ఒకܽ ڒబܽद ࠭࠲ ఈ సరళ ࡔఖߘ ఈ ࠼ߦంࡹ ݋ ऴߦరంࣃࠚफ ࠭ ఒకܽ ఒకܽ సओ షदంڴ అߖऒ  x one y x y 
సࡍए ల మధङ ࡽ ࡍఆڝ  ࡯ݞఉం ࡹ न݋ߝ ఇ޴ ఒకܽړ సࠪనం అڝ ޙ࠼ఆࡍ न࠳ ݋ߝన࣒ అߖ ay y x g 
ओߩۮ ओߩంట࡮ం, అ޳ంڕ ऒߖఅ ݡ  సࡍए ల సࠬకరణం  ప ࡽ ऱ࣒ రऴసం పऱ࣒ޔతफం చ࠴   న࣒ ఒక x g y y࠳ 
చޔరऴసం ࠴తफం చదర࢐ ߩङ बࡌࣃ ࢐ङ ߩచదర ࠾ࡍసࠪనం మ ړߖ రࣃ बం సరళంڴ ఉంܿం޴ వߤ పऱ࣒  x g 
ऒߖࣃరऴޔతफం చ࠴  మࢁऱ సరࢁకృతం ࣋ۯफ మనڕ లࠚం޴ۯ చదరߩ పऱ࣒ ప  ݡంࡓ  ऱ࣒  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒  x gx g y 
రऴసం పऱ࣒ޔరऴసం ఒక చޔతफం చ࠴ న࣒ ఒక࠳  ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒ ए࣋ ߤవ ݡంࡓ  छ ࡛ ర޶भ y x g gx g 
ए࣋ ޴फంࣆࠚఏࠫ ల ڕఆ߯ మన , ޴ంޔݡయబۯ छ ࡛ ప ऱ࣒ రऴసం పऱ࣒ޔతफం చ࠴ న࣒ ఒక࠳   ݀ ऴڴ x y y x 
ऒߕࣆ రऴసంޔన࣒ ఒక చ࠳ న࣒ ఒకܽ࠳  x x ޴బܽद ఇڒ 

వ࠼ߦ ߤం݋ వదभ అࣿړߖ సࠪంతరంڴ ఈ ࡔఖړޑ ߘన అߖऒ  సࡍए  ఒకܽ x y y  ޴ంޔ࢓ల సࠬకరణం అ ࡽ
మనం ߖ޵ऒ  మࡍంత ࣆలభతరం ۯయవ۪ऐ  మ࠾ࡍ ఈ చޔరऴߖࣃऒ  రऴసం x x xޔతफం చ࠴ న࣒ ఒక࠳ 
 ప ऱ࣒ ऴ࢐యవ۪ऐ ߖరऴసం అޔన࣒ ఒక చ࠳ ఒక ݡంࡓ   xx x x ߖࡹసࠬకరణం ࠾ࡍరऴసం మޔచ ޴బܽद ఇڒ 
 న ࠙గం࡯ڵࠫ

రऴసం పऱ࣒ޔచ   ޴ంޔݡయబۯ కృతంࢁంత సరࡍమ ړ న࣒࠳ రऴసం పऱ࣒ޔతफం చ࠴ న࣒ ఒక࠳   x x 1 y y 
న࣒ ఒకܽ పऱ࣒࠳ ڴऴ ݡంࡓ ऒߕࣆ సࠪనం ߩఒక చదర ݡంࡓ న࣒࠳ ఒకܽ ݡంࡓ   ఇ޴ పऱ࣒  x x xx x x 
ప ڴऴ ݡంࡓ న࣒ ఒకܽ࠳ ऱ࣒ ऒߕࣆ ఒకܽ ݡంࡓ  ంచవ۪ऐۨࡹబܽद మనం ఆڒ    ఇ޴ ఉۨత పޒࠫࡌ x x k 
మ࠾ࡍ అం޶వలऱ  ఇۨऐ న ࠉం࢓޶ వదभ అࣿړߖ సࠪంతరంڴ సరళ ࡔఖړޑ ߘన అߖऒ  సࡍए  ంబంyܿڕ ల ࡽ

ఒకܽ ఈ సࠬకరణం ޳छ ఇవछ ࡌ బޔݡంڒ ޴బܽद మనం ఈ పࡍࠪ ߖޒࠫࡌऐ నటऱޙ࠼ మనڕ x one y k 
నऒࠚ࢑ నऒࠚ࢑ ࠾ࡍన మ࠳  సࡍए फࣃࠚల ࡱ ࡽ .࠼
 మ࠾ࡍ మనం ߖ ఒకܽړ మړ ࠾ࡍ సࠪనం అߖ ఉంۨనటऱޙ࠼, ఈ ఎడమ ࢙ߕࣆ ړߖ܉ߖ ߩऒ x ړ x y 
ङ࡮࠮ ంకనం ࣆۯफం޴, ఇ޴ అࠉ ߝం࢓޶ అܿవంܽ అߖऒ  సࡍए  ఈ x one y one ݞంڕࡶ సంబంధం ޜల ࡽ
సࡍए ߯ ࡽ  ఉందࣆߧ۫ ߖफం޴.

కएࡅ వࡱ࢑ ండవ సందరगࡓ  ం, ఏߕ޼ వృతफం ڝసం సరళ ࡔఖ అࣿړߖ సࠪంతరంڴ ఉనऒ ओߩ  ఈ  k x ,ݡ
సࠪంతర ࡔఖߘ ఒక ࠉం࢓޶ వదभ ఒక ఒక ࠉం࢓޶ వదभ ړޑనߩओ వృతफం మధङ ݡ ఉనऒ ࡹ ࡍఆڝ  न݋ߝ x y x 
అޔ࢓ం޴  సओ షदంڴ ఆࡹ ߤ ఉంܿం޴  ఇ మన࠭ ڝఆࡍ न࠳ ݋ߝన࣒ అۮ ߖపओ ంݟ మ࠾ࡍ అ޻ x y f 
పదमࡹޒ ఈ వృతफం ࡅకए  సࠬకరణం ࠳న࣒ ࠴తफం చޔరऴసం పऱ࣒  x x 1 y f ߖన࣒ అ࠳ న࣒࠳ 
ऴ࢐యవ۪ऐ , ఇ޴  ప ऱ࣒ ࢐ङ సࠪనం ړߖࣃరऴޔతफం చ࠴  రࣃ बం చదర࢐ ߩङ రࣃ बం సओ షदంڴ ఈ ࠉం࢓޶ y f 
మ࠾ࡍ ఈ ࠉం࢓޶ మధङ  ఉనऒ మధङ ࢓޶ంࠉ ఈ ࠾ࡍమ ࢓޶ంࠉ రం ఈ޷   ఉనऒ  చదర޷ ߩరం ఇ޴ 
పऱ࣒ ߤవలం వښ తफం ࣋ए࠴  छ ऒߖ޵ సࠪనం, మనం ړ ࡛  సరࢁకృతం ࣋ۯफ మనం ܿڕంబం ࡅకए  y f 
సࠬకరߖހऒ  ߰ందߕޔࠓऒ ం వృޑफ ఇకए ,࡯ݞఉం ڴఈ రకం ࡱ డ అ޴ߝ ఉۨత పޒࠫࡌ అ࠼న ࠴తफం, k 
फޑన వృړޑ ߘఖࡔ బܽद మనం సరళڒ ల ܿڕంబం ࡅకए  న࣒ y࠳ ݞږ ߕऱࢀࢗ ڵࡍޒ ړߖހరణ సࠬకర߄ࣃ 

ఒకܽ ࡓ ऱܿ ࠳న࣒ ఒక ࠉం࢓޶ వదभ ࡏࣃऱ ࠳న࣒ ఒకܽ ఒకܽ వڒ ߤబܽद ఇ࠭࠲ ޴ yy m x x m x x y 
ఉతओ నऒ ం ڒ ࠭ࣃۯబܽद ߖߖ޵ మࡍంత సరࢁకృతం ۯయవ۪ऐ  మߖߖ޳ ߘߝ ࠾ࡍ ఒక ࢐ङ  ڴమం࠻
వࣆ࢘࡯޴फߕऒ ऒߖހతफం సࠬకర࠴ బܽद ఈڒ ߘ రऴసం పऱ࣒ޔతफం చ࠴ న࣒ ఒక࠳   తफంx x y y࠴ న࣒ ఒక࠳ 
చޔరऴసం పऱ࣒  అ࠳ ߖన࣒ ڵࡍޒ ړࡹ ऴ࢐యవ۪ऐ   ఒక ࡏࣃ  ࠳ऱ ࠳న࣒ ఒకܽ ߕࣆऒ  k y y nus m x x ړ
సࠪనం మ࠾ࡍ ఇ࡮ۧ ޴ కషदం ޶ڒ అߘߝ ߖ అڕߘంܿߕऒ झ࡯࠻ۯ మనం , ߘ ంద࡮ऱ  ఈ ࡓంݡ ప޳లߘ 
పࡍచయం ۯయడం ޳छ ఈ ࣋ए ࡌ छ ࡛ మ࠾ࡍ ࣋ए छ ࡎభ ߖ ࡛ फ ࡯࠻ۯ x y 
బܽद మనం ఈ ࣋एڒ छ ऴ࢐యవ۪ऐ ߖన࣒ అ࠳ ߖ ࡛ రऴసం పऱ࣒ޔతफం చ࠴   న࣒ x x x one xx x࠳ ߤవ ݡంࡓ 
ఒక చޔరऴసం మ࠾ࡍ మనం ࣋ए छ రऴసం పऱ࣒ޔతफం చ࠴ న࣒ ఒక࠳ ߘ ࡛  న࣒ y y y yy y࠳ ఒకܽ ݡంࡓ 
ఒక ࣋ए छ ऴ࢐యవ۪ऐ ڴ ࡛ , ఆ߯ ࠫ࡯ڵన ߖబంధనలߘ అڼ࡮ ऴ࢐యవ۪ऐ బܽद ఈ పదం ఇకएڒ  డ ఉం࠳ ޴న࣒ 
ఇకए ,޴ంޔݡయబۯ भ޶ర ޴ఇ ࠾ࡍమ ޴బܽद ఇڒ ఒకܽ ݡంࡓ న࣒࠳ పదం ࡍప޶ఒకܽ త ݡంࡓ డ xx mxy 
మనڕ పऱ࣒  fy mfx ݡంࡓ న࣒࠳ ݀ 
రऴసం పऱ࣒ޔన࣒ ఒక చ࠳ ߩన࣒ ఒక చదర࠳  ఇకए డ మనࡓ ڕంݡ ఒక చదరߩ పऱ࣒  ఒకܽ x y x mx ݡంࡓ 
వࣆफం޴ వߤ పऱ࣒  ఎ࠳ ࠆన࣒ ࡓంݡ ఒకܽ ߕࣆऒ  న࣒ y fy x࠳ ఏࠫటం݄, ఈ ޴࣋۫ బܽद మనంڒ సࠪనం ړ
ఒక చޔరऴసం మ࠳ ࠾ࡍన࣒ ఒక చޔరऴసం ఇకए డ అ࠳ ࢑న࣒ ࡓంݡ ఒక చޔరऴసం అ࠼ޑ࢓, ఇ޴ x x 
ఇకए డ ప ऱ࣒  ݀ ఒక ࣋ए छ  x. ޴ంޔݡయబۯ भ޶ర ޜ ࡛
యవ۪ऐۯ కృతంࢁంత సరࡍమ ߘబంధనలߖ న࡯ڵࠫ    ప ऱ࣒  ߰ందంڒ ݟబܽद ఈ ࠳న࣒ ࣋ए छ ࡛ మ࠾ࡍ y1 
ए࣋ ߤన࣒ ݀ వ࠳ ࠾ࡍమ ߧ࡯క ߖߖ޵ छ ऴ࢐యవ۪ऐ ڴ ࡛  మ࠾ࡍ ఈ ࠴తफం ࢑షߖ࠻ऒ y y y ڴఒకܽ ݡంࡓ 
ऴ࢐యవ۪ऐ ڴన࣒ ఒకܽ࠳ , y 
ఒకܽ  కలపవ۪ऐ ݡంࡓ న࣒࠳ ࠾ࡍఒక ఒకܽ మ ݡంࡓ  మ࠾ࡍ మనం పऱ࣒  ݀ వ࠳ ߖ ߤన࣒mx y mxy y m 

ऒߖ޵ బܽद మనంڒ ࠭ޑ޶ం߰ ڴ ߤన࣒ వ࠳  మ࠾ࡍ ఈ పߖ޳ऒ  కߧ࡯ ఉంۧ࠭ మߖ޵ ࠭࠲ ࠾ࡍऒ  x x 
మ࠾ࡍ ఈ పߖ޳ऒ కలపవ۪ऐ ݞږ  , మనం పऱ࣒  ݀ ఎ࠳ ߖ ࠆన࣒ వړࡹ ߤ ߰ం࠭ޑ޶ ఆ߯ ࠫ࡯ڵ y y 
ఉనऒ  ޜఆࣣ ఈ పదం  ޴
ఇకए డ ఉనऒ  పదం ఇకए డ ࠪڕ పऱ࣒ ऒߕࣆ ఒకܽ ࡹ న࣒࠳ ߖ ݀ న࣒࠳ ࡎࣃ ݀   సࠪనం mf mf x x ړ
ऒߖ޵ బܽद మనంڒ  మࢁऱ మࡍంత సరࢁకృతం ࣋ۯफ మనڕ పऱ࣒ ࡓ న࣒࠳ న࣒࠳ ߖ1 2  ऱܿ వࣆफం޴ y y y 1 m x 
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ऒߖ޳ఈ ప ࠾ࡍమ ޴ఇ ߤన࣒ వ࠳  కలపడం , ఆ߯ పऱ࣒ న࣒ x f࠳ ݟంߘ న࣒࠳ న࣒ ఒక࠳ ߖ ݀  y y m x x 
ఒకܽ ߕࣆऒ బܽद మనం పऱ࣒ڒ ఒక݄ ޴ఇ ࠾ࡍమ ޴సࠪనం , ఆ߯ ఇ ړ పऱ࣒ ߤऱ వࡏࣃ   ఎߖ ࠆ సࠪనంڴ y 
ऴ࢐యవ۪ऐ ऒߕࣆ    మ࠾ࡍ ఇړߖ܉ߖ ޴ పڒ ޒࠫࡌబܽद ۨవరڕ మనం ࣃۯफ  k k ޜవࡱ࢑ ࡏࠬ  ࠭
సంబంధం ڕࡶంݞ 

ఇకए ߖసࠪనమ ړ ړ ࠾ࡍమ ړఒకܽ ߖ డ ఉంۨనటऱޙ࠼, ఎడమ ࢙ߕࣆ ߩऒ ङ࡮࠮ ړ ంకనం x x y y
సओ ߖందޔݡయబۯ షदంڴ ఉనऒ ओߩ एࡍస ݡ x one ݋ం࠼ߦ ޴ఇ ,ݟందం߰ ߘ ࠹సం ఈ ߷రڝ ంబంܿڕ ల ࡽ

అޔߩ۫ ߖం޴  ఈ సࡍए ऒߖల ࡽ ంܽ߯ ఈ సࡍए ߯ ࡽ  ఉంܿం޴, అࡅ ޴కए వ۪ऐڒ ߕ޼వ ఏࡱ࢑  , y one k 
త޳छ एࡍస ࡌ ల߯ ࠪ చరऐހంబ సࠬకరܿڕ ల ࡽ छࡌంۨ, తڵ࠭ ߘ త మనڕ మధङ ఇۨऐ ࢓޶ంࠉ  నటऱޙ࠼, 
కएࡅ గޓ  సࠬకరߖހऒ  ఎ࡮ ߰ం޳۫ ࡹ޳भ ం.
  ఒక ޓగ ఇకए డ మన࠳ ڕన࣒ ࠳న࣒ వదभ ښంऴదం ఉందߖ అڕߘం޳ం, ఒక ޓగ ఉం޴ అڕߘం޳ం g f 
మ࠾ࡍ ఈ ޓగ ࡅకए  మధङ ఇవछ ڕమన ࢓޶ంࠉ  బݟందߖ మ࠾ࡍ అ޴ అߖ మనࣆࡱޘ ڕ x one y one 
అߩۮ ߖओ .ం޳ంڕ
 ఆ߯ హృదయం ࡅకए  సࠬకరߖހऒ  కڝߘए మߖ మన࡯ऒ  అڒ ࡏڴݟబܽद మనం ڷంݥ మధङ వృతफం ߘ࢓޶ంࠉ 
మధङ  ం .xy޳ంڕߘఉంద ࢓޶ంࠉ ߕ޼ښగ߯ ఇంޓ ޙ࠼అ ࡱڶऴݟ ణం 90ڝ फ, ఈ࣋߮࡯క ࡹ
 ఈ ޓగ ࡅకए కएࡅ ఖࡔ ఈ సరళ  ޴ఉం ߯ࡱ࢐ ࡱ࢐  e y 1 f x g ޜ న࣒࠳ న࣒࠳ ఒక ߖ న࣒࠳ న࣒࠳ 
ల వదभ ఉనऒڶऴݟ ంࠢޛ ࡱఖࡔ సరళ ݡంࡓ ఈ ߗڒ సࠪనం ޴फ ఇ࣋ڵ࠙ ం޶న ఈ ࡅ ࡱ࢐కए  ఉతओ  న࣒࠳ फޒ
ఒకܽڴ ఉం࡯ݞ మ࠾ࡍ ఈ సమయంࡹ ఇ࠳ ޴న࣒ అ࠼ ఉం࡯ݞ ఇ޴ సరࢁకృతం ۯయగڵ࡯న޴ మ࠾ࡍ ఇ޴
కएࡅ గޓ  సࠬకరణం ڒబܽद ऴࡅ ݡޑకए  సࠬకరߖހऒ  కھߘనడం࠭࠲ ࡹ ఆసړ फ కڵ࡯ ఉߕऒ ࠭ 
పओۮ ࢐తࡏబܽद తڒ , ంݟ, మనڕ 
ࡍఆڝ नࡱ ݋ߝ వߤ వߤ కڵ࡯ ఉనऒ ఇవछ ݋ం࠼ߦ  బݟం޴ మ࠾ࡍ  మనڕ సࠬకరణం ݞږ ఇవछ బݟన x y p 
ఒక వృతफం , ఈ ࠉం࢓޶ ఈ వృతफం ࡱࢗపల ఉంڒ ޴బܽद సओ షदంࡓ ڴంݡ ܼంܐంࡱ ݋ ఒక ࡓంݡ p pt pt 
ఉߕऒ ఇۨऐ ݟంߘ ࠾ࡍమ ࠼ న సࡍए p t 1 t 2.޶ڒ ࠬࡔమ ޴फ అ࣋ࡍۯ ߖ మనం ࠾ࡍమ ړ ࡽ
  ఒక ޓగ 
బܽद ఈ సంపరएڒ కएࡅ గޓ   సࠬకరߖހऒ  కھߘనడం ఇߩओ లࣾङ ݡ ం ڒబܽद ڒ ߖߖ޵ంܼڡ द ޓగ అࣃࡱߧ ߖफ  ,ࡏ
ऒߖހబܽद ఈ సࠬకరڒ  కڵ࡯ ఉనऒ  ఇۨऐ న సࡍए పల ఇۨऐࡱࢗ ࡽ న ࠼ߦంڝ ݋సం ڒంܼڡ द p t one t two 
కएࡅ గޓ  ఈ సࠬకరణం ࡏڝझ  ఈ వృతफం ࡅకए  ࢐ङ రࣃ बం ࣆࡱޘ, ఇ޴ ࣋ए छ ࡛ మ࠾ࡍ ࣋ए छ ࡛ w  e g f 
కएࡅ న࣒࠳  వర ठ࠮లం ޳छ ఇవछ ࡌ బޔݡం޴, ఈ ܼంܐం݋ ల ߰డݞږ ࢓ కھߘనబޔݡం޴ ఎం޶కం݄c 
ఇݟ 90 ޴ऴࡱڶ అߖ మనࣆࡱޘ ڕ మ࠾ࡍ మనం ښంऴదంޜ కޙߧࡱ అ޴ߝ లంబ ڝణ p o  pt 1 o 
ऴࠜޒజం ڒబܽद ߯ޢగర࣒ ޳ࣄम ంతం ߘంݟ 
చޔరऴస ޷రం అ޴ߝ ࣋ए छ ए࣋ ܿߦ ޜ ࡛ छ ࡛ మࡍంత ࣋ए छ  బܽदpo l r poڒ ࣆࡱޘ ڕమన ߖసࠪనం అ ړ ࡛
ఈ ࡓంڝ ݡఆࡍ नࡱ ݋ߝ ࣋ए छ ࡛ అߖ మనڒ ࣆࡱޘ ڕబܽद మనం ఈ వङ ڔ फకరణߘ ఇకए డ ऴపޑङ ࠪऒ యం ࣋ۯफ po 
ए࣋ ࠭࠲ छ న࣒ ࣋ए࠳ ࡛ छ కएࡅ ࡛  వర ठړߖ࡮࠮ సࠪనం అߖ ߰ంڒ ,࠭ޑ޶బܽद ࠭࠲ ఇߩओ  po ah ݡ
సࡍए फࣃށగࡍప ߘ ࡽ ࠭ అښ ߖ޵ , ࣆࡱޘ ڕࠪ ߖంऴదం వదभ మړ ࠾ࡍ సࠪన࠳న ࢐ङ बࡌࣃ ऒߖ  కڵ࡯ ఉనऒ  p l 
వృޑफ ऒߖ  ప޳࡯ࢣࡍभ ం ڒబܽद ఎߩࡏ రంࡹڷ ۫పబݟన ఈ వృޑफ ࢐ङ ంऴదంښ ړߖ రࣃ बం ఉంܿం޴ సओ షदంڴ p l 
ఈ వృతफం ޳ࡶ ఇ޴ వߤ మࡓ ࠾ࡍంڷ ݡంޔࢂࢗ ݞం޴ మ࠾ࡍ అం޶వలऱ వߤ మࡓ ࠾ࡍంݡ t t t t 
అ޴ߝ ఈ ఎߩࡏ వృతफం మ࠾ࡍ ఇۨऐ న వృతफం మధङ  ఖండన ࠉం࢓޶ అߖ సओ షदమޔ࢓ంߖ޵ ,޴ సࠬకరణం 
ఇ޴ మ࠾ࡍ అం޶వలన ఈ ޓగ సࠬకరణం మనం కߕھߘల޴ߝڕߘ t one t two 
ఎߩࡏ వృతफం మ࠾ࡍ ఇۨऐ న నߩࡱ వృతफం మధङ కएࡅ అࣾం ࡽకݟࡌ   సࠬకరణం తపओ  మࡖకܽ ޶ڒ 
మ࠾ࡍ ఇ޴ మనڕ ࠭ంڒ ࣆࡱޘ ޻బܽद ఈ ఎߩࡏ వృతफం ࡅకए  సࠬకరణం ࠳న࣒ ఒకܽ  ࠴తफం x x 
చޔరऴసం పऱ࣒ రऴసం ࣋एޔతफం చ࠴ న࣒ ఒక࠳  छ ࡛ మ࠾ࡍ ఇۨऐ న వృతफం޴ߖࡹ ఈ సࠬకరణం ڒబܽदy y l 
ఇ޴ ఒకܽ ఇ޴ అۮ ߖపओ ంݟ s2 
ऒߖ޵ బܽद మనంڒ  ऴ࢐࣋టߩओ ऒߖ޵ మనం ݡ  ఇ࡮ ऴ࡯࠻࢐ మ࠾ࡍ సࠬకరణం  ݟࡌకࡽ అࣾం ښవలం పऱ࣒  వߤ
ऒߕࣆ ݡంࡓ ࡱ న࣒࠳ సࠬకరణం ఇవछ ړߖࣔ࠮ల సߩం޴బܽद సంऴపڒ ޴ఉంܿం ڴసࠪనం ړ బޔݡం޴ 
फࣃۯ కృతంࢁంత సరࡍమనం మ ࠾ࡍమ ࡯࠻࢘ࣄޓ ߖܽݟంࡓ ఒకܽ ݟంߘ బܽद మనం ఒకܽڒ ࠭ అం݄ ఇ޴  
సంऴప޴ంߩ స࠮హం ࡅకए  సࠬకరణం ڒబܽद త޶ప࠭࠲ ࡍ అ޻ పࣄࡍबࣃۯ ݞږ ߖޒफ  బܽदڒ ,࠭
ఎࡽ ఎߤ ఆ࡛ ߘ ఎ࡮ కڒ ࣆࡱޘ ڕࠪ ࡹߕھߘబܽद ఈ ڒంܼڡ द ࡛ڒ न ࡅకए  ߰డߘ࢓ కھߘనమߖ మమघ ऒ࡯  
అڴݟమۮ ߖపओ ంݟ 
.޴फంࣆߧߖక ڕణం మనڝ కం݄ ఈ޶ఎం ޶ڒ కషदం ࡮ۧ ޴బܽद ఇڒ
పओۮ ߖఅ ܼޓ న࣒࠳ ణం 90ڝ ఈ ޙ࠼అ ܼޓ ణంڝ ఈ ' ޴ఉంܿం ࡱڶऴݟ 90   ంݟ, అޙ࠼ ఈ ࠴తफం ڝణం 90
అ࠼నం޶న ఈ ڝణం ڴܼޓ ݞږ ఉంܿం޴, ఇ޴ ఈ ࠉంڕ࢓޶ మధङ సరళ o p ߮࡯క ړ ݋ం࠼ߦ ݟంߘ 
సంపరए ޜఖࡔ కएࡅ గޓ   ఖండన  ఈ ࠉం࢓޶ ఈ ޓగ ࡅకए  మధङ  x ࢓బܽद ఈ ߰డڒ ࠾ࡍమ ࢓޶ంࠉ 
అޙ࠼ ఇڒ ݞږ ޴బܽद ఈ మధङ వछߖఉండ ߖఅ ࢓޶ంࠉ  ంݟ మ࠾ࡍ ఇకए డ ఓం అߝ ۨనऒ  ߰డߘ࢓ x m h 
छ޳ फࣃۨࣇ ࡌ  t ࠾ࡍమ ݟయంۯ ݋࠵ ࠵ ఒక ڴ࢑ధం ఈ  ޴జం ఒకܽ ఉంܿంࠜޒఈ ऴ ڕబܽद మనڒ ࠭
మనڕ వߤ అߝ ऴࠜޒజం ݞږ ఉం޴ , ఈ ࡓంݡ ऴ܉ࠜޒల ࡅకए ऒߕఉ ڴ࢑ధం ښఒ ࡱހڝ ݡ࠮  యߖ pt 
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మ࠾ࡍ అం޶వలऱ ऴࠜޒజం వ࠵ ߤ ऴࠜޒజం ࡯߱ ߖ ఉంܿంڒ ޴బܽद సంబం߅త ࠜ܉ల t t one po 
షओߖ फ తపओޒ పङࡐࣃ  ࡯ݞఉం ڴࡍసߖ త ڒరణం޳ ڴछ छ޳ బܽदڒ సࠪనం ࡌ  సࠪనం, x l x r r ڕ ࡌ
࣋ए छ కएࡅ ࡛  వర ठ࠮లం మ࠾ࡍ ࣋ए छ కएࡅ ࡛  వర ठ࠮లం ޜ సࠪనం మ࠾ࡍ ఇకए డ ߘంݟ మనڕ l r x 
సࠪనం ڵ࠙ ޜంచబޔݡం޴ మ࠾ࡍ ࣋ए छ కएࡅ ࡛  వర ठ࠮లం పऱ࣒  చޔరऴసం మ࠾ࡍ ࣋ए छ ࡛ rl r l r 
 ప ऱ࣒  ࣋ए छ కएࡅ ࡛  వర ठ࠮లం ޳छ ए࣋ ࡌ छ ए࣋ ࠾ࡍసࠪనం మ ړ ࡛ छ ࡛ ప ऱ࣒  ࣋ए छ కएࡅ ࡛  వర ठ࠮లంl r r l 
छ޳ ए࣋ ࡌ छ ڡంܼڒ  వలऱ޶అం ࠾ࡍసࠪనం మ ړ ࡛ द ࡛ࣟन ࡅకए  ߰డ࢓ r t1 t2

కం݄ ࡓంࡓ ݡ ऱܿ ఎڕए వ.x 
ࡓ 2   ऱܿ అం݄ ࣋ए छ ࡛ ప ऱ࣒  ࣋ए छ కएࡅ ࡛  వర ठ࠮లం ޳छ  x r l rl ߖ޵ బܽद మనం ߖޒबࣄࡍబܽद ఈ పڒ 2 ࡌ
ړక ఇతర ఆసߝంۨ అࡍڷ फకర࠳న ࢑ష࠻లߘ కھߘనవ۪ऐ , ఉ޳హరణڕ మనం ऴࠜޒజం ࡅకए లङࢡ࢙  ం pt 
ఒకܽ ࡓంڒ ݡబܽद ఒకܽ ࡓంڒ ݡబܽद  ఇߩओ फࣃۯ ࡮ఎ ߖߖ޳ మనం ݡ ం, ఇߩओ సओ ݡ షदంڴ t pt t 
చࡏޔग జం ࡅకए లङࢡ࢙ తफం࠴  ం ఈ ࡓంݟంܽ ࡅకए ङ࡮ࢡ࢙  ల ࠴తफం ڒబܽद ఈ ऴࠜޒజం ࢙ࢡలङ ం pt 
మ࠾ࡍ ఈ ऴࠜޒజం ࡅకए లङࢡ࢙  ం 

फࣃవ ړࡹ లङࢡ࢙ కం݄޶ఎం ࠼ ం  ఒకܽ సగం ړࡹ ړࡹ వࣆफం޴ మࡓ ࠾ࡍంࢡ࢙ ݡలङ ం అ޻l pt o l r pt o 
࢑ధంڴ ఉంܿంࢡ࢙ , ޴లङ ం ښవలం ߘంړ ݟ ࠪऴత࠲ ఉంܿం࠭࠲ ,޴ మࡅ ࠾ࡍకए  Ot1 t2 h x h x 
ఉతओ ߩߘ࠭ నऒ ంచవ۪ऐڵࡆఉప ߘవలࡱ࢑ న࠳  మ޳ ߖ޵ ࠭࠲ ࠾ࡍछ ङږ ࡌ ࠗ అߖ ߰ం࠭ޑ޶ r l 

చޔరऴసం పऱ࣒  చޔరऴసం మ࠾ࡍ అం޶వలऱ ఒక ࡓంࢡ࢙ ݡలङ ం సࠪనం  ࢙ࢡలङ ం ఒక r l pt t t o pt 
లङࢡ࢙ న࣒࠳ ݡంࡓ ం ఒకܽ ࡓంݡ ఇ޴ ఈ వङ ڔ फకరణڕ సࠪనం ot Ot t 

छ޳ ల ݋ంܐంܼ ݡంࡓ ݟంߘ ݋ం࠼ߦ బܽद ఈڒ ऒߖހڝ న ఈݟంచబࡍఉపసంహ ࡌ  మనం p ݞږ 
కھߘనవ۪ऐ బܽद సओڒ  షदంڴ ఈ ڝణం 

కएࡅ కएࡅ ݟంߘ ޴ߝఅ ݀ ߤణం వڝ ణంڝ తफం࠴ బܽद ఈڒ  మంࡹ࢑ ߤܼ  ࡓ ݡంࡓ  ऱܿ r l t pt r r 
ఇనछ ߤܼ బܽद మనంڒ ,మంࡹ࢑ ߤܼ ࡛झ  మ࠾ࡍ పऱ࣒ ఇనछ ߤܼ  ࡛झ घࡏ߷ ࠉ  ంచవ۪ऐڵࡆఉప ߖ࡮  మ࠾ࡍ 
ఇ޴ ۨవరڕ మࡖక రక࠳న ऴపశऒ .޴ంޔ޶ం߰ ߘ
 అࡏڴݟ అ޻ ࣊టڝ ߵసం  ऴࠜޒజం ۪ द݄ܿ࠭द వృతफం ࡅకए  సࠬకరߖހऒ  కھߘనమߖ అడగవ۪ऐ  pt1 t2 
కएࡅ బܽद మనం ఈ వృతफంڒ  సࠬకరߖހऒ  ఎߩࡏ రంࡹڷ క࡯ߕھߘ, ఇ޴ ఒకܽ మࡓ ࠾ࡍంڷ ݡంݞ pt t 
 t. ޴ంޔࢂࢗ ݞంڷ బܽद ఈ వృతफంڒ ޴ంޔࢂࢗ
  ఒకܽ మࡓ ࠾ࡍంݡ మ࠾ࡍ వߤ మࡓ ࠾ࡍంݡ అ޴ߝ నߩࡱ రంࡹڷ మ࠾ࡍ ఈ వృతफం ߗలం t t t 
రంࡹڷ ఖండన ࠉం࢓޶ అߖ మనڒ ࣆࡱޘ ڕబܽद ఈ వృతफం ߗలం ښ ߖ޳ంऴߖ޳ऒ  వదभ మ࢐ ࠾ࡍङ రࣃ बం p l
బܽद సओڒ సࠪనం ړ షदంڴ ఈ వృతफం  ߗలం రంࡹڷ మڷ ࠾ࡍంޔࢂࢗ ݞం޴ మ࠾ࡍ ఇ޴ ఇۨऐ న t1 t2 
వృޑफ ऒߖ  వߤ మࡓ ࠾ࡍంݡ వదभ నߩࡱ రంࡹڷ కࣆࡱफంڒ ޴బܽद  ߗలం మ࠾ࡍ నߩࡱ వృతफం ࡅకए  t t 
ఖండన ࠉం࢓޶ అ࠼న  మ࠼ߦ  ࠾ࡍంటऱ ڷంޔࢂࢗ ݞనऒ  అߖऒ  సࡍए ऒߖࠈంܿڕ ల ࡽ  పࡍగణనړࡹ t1 t2
.ం݄ڕࣆޓ
  ఈ ఎऴర వృతफం ఆ వృޑफ ల ܿڕంۮ ړߖࠈం޴నڴ޴ ఉంڒ ࡯ݞబܽद ఈ ఎऴర వృతफం ࡅకए  సࠬకరߖހऒ  
కھߘన࠭࠲ ړߖݞ ఎ࡮ ऴపయޒऒ फࣃ కएࡅ బܽद ఈ వృతफంڒ ࠭  సࠬకరణం ఒకܽ మ࠾ࡍ ఈ ఎߩࡏ వృతफం 
కएࡅ  సࠬకరణం ۧ࡮ సరళంڴ ఉంܿం޴.
 ఈ ࡓంݡ సࡍए  ࣆࡱޘ ߖంబం  అܿڕ ڕࠪ ࡱ ࡽ
ఒకܽ మࡓ ࠾ࡍంݡ ఇ޴ ఈ ࡓంݡ వృޑफ ల ఖండన ࠉం࢓޶ t 
ओߩబܽद ఈ సࠬకరణం ఇڒ  x yݞంڷ ఒకܽ ఒక వ ݞږ వృతफం ߩࡏఎ ߗڒ అܿవంܽ వృతफం ఈ ఎऴర వృతफం ݡ
ओߩన࠳సࠪన ړ ߤవ ࡏࠬ బܽदڒ ࣆࡱޘ ڕమన ߖందޔࢂࢗ  y x ,ޙ࠼ఉంۨనటऱ ߖసࠪనం అ ړ ߤవ ݡ
ఈ ఎడమ ߕࣆ ߩ࢙ ޒۯऒ ङ࡮࠮ ړ ంకనం ڒ ࡯࠻ۯబܽद మనం అࣄۯ ࡮నߩओ नࠈం࡮ ݡ  తపओ  l ڴࡍసߖ
࣋ए छ ऒߕھߘక ࠭࠲ బܽदڒ ࡯ݞఉం ڴసࠪనం ޜ ࡛ ࠭.
नࠈం࡮   కएࡅ   x one y one gf c ࠾ࡍఏࠫటం݄, మ ޴ంࣄయవలۯ వలంښ మనం ࠾ࡍవ మࡱ࢑ 
మనࣆࡱޘ ڕ ఎం޶కం݄ అ࢑ మనڕ ఇవछ బݞन  మనం l l ߩచదర ړߖ܉ߖ ړߖ܉ߖ ࣆࡱޘ ڕమన ݞږ ࠼
ऒߖ޵  ఉపࣃڵࡆफ घࡏ߷  ࠭ మనం ఇకए ޴ߝరऴసం అޔచ ࠾ࡍమ ࡮ డ ఉప࣋ڵࡆफ మనڕ కߧߖం޴ۯ r 
ఏࠫటం݄, ఈ ߙङ మࡔట࡛ ࣋ए छ नࠈం࡮ బܽदڒ ࡛  ఒకړߖ޳ సࠪనం ڒబܽद ఈ ఎߩࡏ వృతफం ࡅకए  సࠬకరణం l 
ఏࠬ ߗڒ ޶ࡶ మనం ࡮ంࠈन .࡯ఉంۧ ڴసࠪనం ړߖ޳ఒక ߘ
 ఈ సࠬకరణంࡹ మ࠾ࡍ అం޶వలన ఇ޴ ఎߩࡏ వృతफం ࡅకए  సࠬకరణం ధనङ Pru ࡱ޳࢐
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