
 वतुŊळावरील तेराʩा ʩाƥानात आपले ˢागत आहे मागील ʩाƥानात आपण वतुŊळांचे कुटंुब समीकरण काढǻाǉा पȠतीवर चचाŊ 
केली होती
 ȑामुळे वतुŊळांǉा कुटंुबाचा एक िवशेष वगŊ ʉणजे वतुŊळांचे कुटंुब जे एका िनिʮत िबंदूला ˙शŊ करतात ʉणून आपण ते सांगू या.
  आपʞाकडे एक िनिʮत िबंदू आहे Ǜाचे िनदőशांक आहेत आिण आपण असे ʉणूया की ही रेषा सरळ रेषा आहे x one y one 
Ǜाचे समीकरण वजा समान गुिणले उणे आहे ʉणून हा िबंदू या सरळ रेषेवर आहे y y one m x x one x one y one 
ʉणून आपण वतुŊळांǉा कुटंुबाचे समीकरण शोधणार आहोत जे ˙शŊ करतात जे या सरळ रेषेला अगदी नेमƐा याच िबंदूवर ˙शŊ 
करतात फƅ
 ȑामुळे ˙ʼपणे अनेक वतुŊळे आहेत उदाहरणाथŊ हे एक वतुŊळ असू शकते ते दुसरे वतुŊळ असू शकते िकंवा हे दुसरे वतुŊळ असू शकते तर
या सवŊ Ůकारǉा वतुŊळांचे सामाɊ समीकरण काय आहे, तर हा एक Ůʲ आहे जो आपण येथे सोडवǻाचा Ůयȉ करीत आहोत , तर अशा
कोणȑाही वतुŊळाला ˙शŊ करणा̴ या वतुŊळासाठी हे िविशʼ वतुŊळ ʉणूया जे वर सरळ रेषेला ˙शŊ करतो ʉणून x one y one 
समजू या की अशा वतुŊळाचे सामाɊ समीकरण आहे आिण कŐ ū उणे उणे आहेg f 
 ȑामुळे ˙ʼपणे जर आपण कŐ ū आिण हा िबंदू जोडला तर हा कोन 90 अंश आहे कारण हे वतुŊळ वर x one y one x 1 y 1 
सरळ रेषेला ˙शŊ करत असʞाने ही सरळ रेषा ŮȑƗात या िबंदूवरील वतुŊळाची ˙िशŊका आहे
 ȑामुळे या सरळ रेषेǉा उताराǉा गुणाकाराचा उतार जो मȯभागी असलेʞा ˙िशŊकेला लंब आहे आिण  सरळ रेषेचा उतार आहेm 
 ȑामुळे उतार चा गुणाकार आिण या लंबाचा उतार वजा एक असावा ʉणजे आपण या लंबाचा उतार कसा सुŝ करणार आहोत हे m 
˙ʼपणे एक वजा वजा ʉणजे एक अिधक आहे  ला एक वजा वजा ने भागले जे एक अिधक ǉा पटीने y f y f x g xx g 
सरळ रेषेचा उतार जो आहे वजा एक असावा आिण ʉणून इथून आपʞाला गुिणले एक अिधक अिधक एक अिधक m m y f x x 

आहे.g 
ǉा बरोबरीचे आहे  ʉणून आता आपण काय कŝ शकतो की आपण या मािहतीचा वापर अशा सवŊ वतुŊळांǉा कुटंुबाचे   ze ro 

समीकरण काढǻासाठी कŝ शकतो, 
तर येथून आपण जे पाहतो ते ʉणजे आपण साठी एक समीकरण काढू शकतो ʉणजे आपण जे पाहतो ते समान आहे  ते उणे g g x 
एक वजा गुिणले एक अिधक ʉणून आपण आता काय करणार आहोत आपण ही अिभʩƅी साठी घेऊ आिण आपण ती m y f g 
येथे बदलू आिण आपʞाला काय िमळते ते पाš या मग आपण ते केʞावर आपʞाला काय िमळेल चौरस अिधक चौरस अिधक x y 
दोन पट पट ʉणून ǉा ऐवजी आपण ʩुȋɄ अिभʩƅी वापरतो जी ही अिधक दोन पट गुिणले अिधक समान शूɊ x g g f y c 
आहे परंतु आपʞाला हे देखील मािहत 
आहे की कŐ ūाची िũǛा उणे उणे आहे या वतुŊळाची िũǛा िकंवा चौरस िũǛा या समीकरणातून आहे ही चौरस िũǛा चौरस g f g 
अिधक चौरस वजा आहे आिण फƅ ही आकृती पाšन ही चौरस िũǛा हा िबंदू आिण कŐ ū यामधील हा चौरस समतोल अंतर f c ah 
आहे जो एक आहे  अिधक संपूणŊ चौरस अिधक एक  अिधक संपूणŊ चौरस ʉणून हे आिण हे ˙ʼपणे समान असले पािहजे x g y f 
ʉणून येथून आपण पाहतो की समान चौरस अिधक चौरस वजा एक अिधक संपूणŊ चौरस वजा एक अिधक c g f x g y fl 
चौरस, ʉणून ही दुसरी अिभʩƅी आहे जी आपʞाला िमळते 

साठी वतुŊळाǉा कŐ ūाǉा िनदőशांकांǉा संदभाŊत आिण अथाŊतच िनिʮत िबंदू ʉणून आपण ही उजवी बाजू येथे c x one y one 
वापŝ, 
मग आपʞाला िमळेल ते चौरस अिधक चौरस अिधक दोन मȯे वजा एक वजा माझे एक अिधक मȯे दोन वजा ते x y x x f y 

अिधक समान शूɊ पण ǉा ऐवजी आपण जी अिभʩƅी आपण आȅाच काढली आहे जी ˍेअर अिधक ˍेअर वजाmx c c g f 
आहे
 ȑामुळे हे वजा शूɊ अथाŊतच शूɊ आहे  येथे काही रȞ करणे आहे
 ȑामुळे आʉाला आणखी कोणतेही सरलीकरण िमळणार नाही आिण मग आʉी काय करतो ते ʉणजे आपण इƓल टू वजा g x 1 
वजा गुिणले एक अिधक येथे बदलतो जेʬा आपण ते करतो तेʬा आपʞाला िमळते ʉणून हे अंितम समीकरण आहे मंडळांचे m y f 
कुटंुब कोणते  कोसŊ यावर अवलंबून आहे ʉणून हे ůी पॅरामीटर आहे ʉणून आपण बदलतो आपʞाला वेगवेगʨा िभɄ वतुŊळांचे f f 
समीकरण िमळते परंतु या सवŊ वतुŊळांचा समान गुणधमŊ असा आहे की ते ȑा सरळ रेषेला ˙शŊ करतात वजा समान y 1 y y 1 m 
गुिणले वजा िबंदूवर हे पुɎा आणखी सरलीकृत केले जाऊ शकते आिण आʉी फƅ हा भाग घेतो जो वर x x 1 x 1 y 1 f 
अवलंबून असतो ʉणून या पįरİ̾थतीसाठी काही िवशेष Ůकरणे आहेत िजथे आʉाला ȑा सरळ रेषेला ˙शŊ करणा̴ या वतुŊळांǉा कुटंुबाचे
समीकरण शोधǻात रस आहे.
 िवशेष Ůकरणे ʉणजे एक ʉणजे जेʬा सरळ रेषा अƗाǉा समांतर असते आिण दुसरी असते जेʬा सरळ रेषा अƗाǉा समांतर x y 
असते तेʬा आपण आता ही दोन िवशेष Ůकरणे घेऊ, ʉणून समजा ही सरळ रेषा आहे जी समांतर आहे.
 येथे अƗ हा िबंदू आहे आʉी अशा सवŊ वतुŊळांचा शोध घेत आहोत जे या िबंदूला ˙शŊ करतात y x one y one x one y one
ʉणून आʉी ही सरळ रेषा या िबंदूपासून सुŝ करतो ˙ʼपणे सवŊ वतुŊळांचे कŐ ū असावे  समɋय जो ǉा x one y one ay y 
बरोबरीचा आहे तो समɋय हा वजा आहे असे ʉणू या ȑा बाबतीत सवŊ वतुŊळांचे समीकरण अिधक पूणŊ वगŊ अिधक वजाx g x g y 

एक संपूणŊ वगŊ चौरस िũǛा समान आहे आिण चौरस िũǛा फƅ आहे एक अिधक पूणŊ चौरस पुɎा जर आपण हे सोपे केले y x g 
तर आपʞाला चौरस अिधक दोन अिधक चौरस अिधक वजा एक पूणŊ वगŊ एक चौरस अिधक वगŊ अिधक दोन x gx g y y x g 

एक वगŊ रȞ होईल आिण मग आपʞाला काय िमळेल चौरस अिधक वजा एक संपूणŊ चौरस अिधक दोन मȯे gx g x y y g x 
वजा एक वजा एक वगŊ शूɊ आहे ʉणून हे ȑा सवŊ वतुŊळांचे समीकरण असेल जे या रेषेला एक िबंदूवर अƗाǉा समांतर x x x y 
˙शŊ करतात.

एक तर आपण हे आणखी सोपे कŝ शकतो आिण आपण ते िलš शकतो ʉणून हा चौरस वजा एक पूणŊ चौरस अिधक   y x x x 
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दोन एक वजा एक चौरस ʉणून िलिहता येईल ʉणजे हा चौरस अिधक समीकरणाचा उरलेला भाग आहे.xx x x 
वजा वर आणखी सरलीकृत करा चौरस अिधक वजा एक संपूणŊ चौरस अिधक दोन मȯे वजा एक अिधक  x x 1 y y g x x 

दोन एक वजा दोन एक चौरस शूɊ ʉणजे अिधक वजा एक मȯे दोन अिधक दोन एक शूɊ ʉणजे आपण िवचार xx x x x g x 
कŝ शकतो  हे ůी पॅरामीटर आहे आिण ʉणून  िदलेʞा िबंदूवर अƗाǉा समांतर सरळ रेषेला ˙शŊ करणा̴ या अशा सवŊ k y 
वतुŊळांचे कुटंुब या समीकरणाȪारे िदलेले आहे ʉणून आपण हा पॅरामीटर बदलʞास आपʞाला िभɄ आिण िभɄ x one y one k 
वतुŊळे िमळतील.
 आिण हे पाहणे फार कठीण नाही की जर आपण समान एक आिण एक समान ठेवले तर या डाʩा हाताǉा बाजूचे x x y y 
मूʞमापन शूɊ होते जे दशŊवते की हा िबंदू खरोखरच अशा सवŊ वतुŊळांवर या वतुŊळावर आहे.x one y one 

ǉा मूʞाचे दुसरे केस ʉणजे जेʬा सरळ रेषा  k 
कोणȑाही वतुŊळासाठी अƗाǉा समांतर असते जी या समांतर सरळ रेषेला िबंदूवर ˙शŊ करते तेʬा वतुŊळाǉा x x one y one 
मȯभागी समɋय असेल  उघडपणे चालू  आपण ʉणू या की समɋय हा उणे आहे आिण मग ȑाच पȠतीने आपण असेx x e y f 
िलš शकतो की या वतुŊळाचे समीकरण वजा पूणŊ वगŊ अिधक वजा वजा असेल जे अिधक पूणŊ वगŊ चौरसाǉा समानx x 1 y f y f 
असेल.
 िũǛा चौरस िũǛा हे ˙ʼपणे हा िबंदू आिण हा िबंदू यामधील अंतर आहे आिण हा िबंदू आिण हा िबंदू यामधील चौरस अंतर जे फƅ y
एक अिधक पूणŊ वगाŊǉा समान आहे पुɎा जर आपण हे सोपे केले तर आपʞाला कुटंुबाचे समीकरण िमळेल  वतुŊळे या Ůकारची f 
असतील जेथे ही बेरीज आहे जी मुƅ पॅरामीटर आहे ʉणून जरी आपण वतुŊळांǉा कुटंुबाǉा सामाɊ समीकरणाकडे परत गेलो तरी k 
जी सरळ रेषेला ˙शŊ करते वजा एक समान गुिणले वजा एक िबंदूवर  एक एक ʉणून हे आʉी िमळवले आहे y yy m x x x y 
जेणेकŜन हे आणखी सोपे केले जाऊ शकते आिण मी ते ʩायाम ʉणून सोडले जेणेकŝन हे संपूणŊ समीकरण वजा एक संपूणŊ वगŊ x x 
अिधक वजा एक संपूणŊ वगŊ अिधक मȯे वजा असे पुɎा िलिहता येईल  एक मैल  गुणा उणे एक बरोबर y y k y y nus m x x 
शूɊ आहे आिण ते फार कठीण नाही मला वाटते की आपʞाला फƅ काय करावे लागेल हे चौरस आिण ˍेअर बदलून या दोन x y 
संǒांचा पįरचय कŝन देणे आवʴक आहे जेणेकŜन आपण हा वगŊ उणे एक ʉणून िलš शकू  संपूणŊ चौरस अिधक दोन x x x xx 
एक वजा एक चौरस आिण आपण चौकोन वजा एक पूणŊ चौरस अिधक दोन एक वजा एक चौरस ʉणून िलš x y y y yy y 
शकतो आिण नंतर आपण उवŊįरत संǒा जसे आहे तसे िलš शकतो ʉणून ही संǒा येथे आहे वजा दोन एक पुढील टमŊ वजा दोन xx mxy
एक आहे
 ȑामुळे हे आिण हे रȞ होईल मग येथे आपʞाकडे अिधक दोन वजा दोन fy mfx 
वजा एक चौरस वजा एक चौरस अिधक येथे आपʞाला दोन एक चौरस अिधक दोन एक िमळतील एक अिधक x y x mx y f 
वजा दोन एक बरोबर शूɊ आहे ʉणून आपण पाहतो की हा वजा एक चौरस आिण वजा एक चौरस येथे ते वजा दोन एक fy x x x 
चौरस होतात जे येथे अिधक दोन एक वगाŊसह रȞ होतात आिण नंतर  उवŊįरत अटी पुढे सरलीकृत केʞा जाऊ शकतात अिधक x 
िमळवा ʉणजे हा वजा चौरस आिण हे एकũ कŝन वजा दोन एक चौरस ʉणून िलिहता येईल आिण नंतर ही संपूणŊ गोʼ दोन y1 y y 
वन मȯे वजा वन असे  िलिहता येईल.y y 
  एकũ केले जाऊ शकते आिण आपʞाला ɘस टू वन मȯे वजा वजा वन िमळेल ʉणून आपण हे आिण हे पद एकũ केले y m x x 
आहे आिण नंतर आपण हे आिण हे पद देखील एकũ कŝ शकतो आपʞाला वजा वन मȯे ɘस टू एक िमळेल आिण मग y y y 
काय उरले आहे  फƅ ही संǒा आह या पदासह येथे आहे जी आपʞाला अिधक दोन देणार आहे माफ करा वजा दोन मȯे mf mf x 
उणे एक ʉणजे शूɊ ʉणजे आपण हे आणखी सोपे केले तर आपʞाला अिधक 2 मȯे वजा वजा गुणा x y 1 y y 1 m x 
िमळेल  वजा वन जो हे आिण हे पद एकũ करत आहे आिण नंतर अिधक दोन मȯे वजा एक वजा मȯे वजा एक x f y y m x x 
शूɊ आिण नंतर अथाŊतच हे आिण हे समान आहे ʉणून आपण अिधक गुणाकार एक अिधक ला समान िलš शकतो  शूɊ आिण हेy f 
ŮȑƗात पॅरामीटर आहे ʉणून शेवटी आपण कŝ  वतुŊळांǉा कुटंुबासाठी हा फॉमŊ िमळवा k 
जेʬा हे ˙ʼ असेल की चे मूʞ िवचारात न घेता k 

समान एक आिण समान एक ठेवले तर डावीकडील बाजू शूɊावर मूʞमापन करते जे दशŊवते की एक एक िबंदू  या x x y y x y 
सवŊ वतुŊळांवर या वतुŊळावर चे मूʞ िकतीही असू शकते, जेणेकŝन वतुŊळांǉा कुटंुबाǉा समीकरणांवर आपली चचाŊ पूणŊ होईल , पुढे k 
आपण जीवाचे समीकरण कसे 
काढायचे याचा िवचार कŝ.
  एक जीवा समजा की आपʞा येथे एक वतुŊळ आहे Ǜाचे कŐ ū उणे वजा वर आहे असे ʉणू या की एक जीवा आहे आिण आपण g f 
ʉणू या की आपʞाला मािहत आहे की या जीवाचा मȯिबंदू आपʞाला िदलेला आहे आिण तो एक एक आहे आिण मग x y 
आपʞाला şदयाचे समीकरण शोधǻास सांिगतले जाते, 
इतके ˙ʼपणे आपʞाला मािहत आहे की जर आपण şदयाǉा मȯिबंदूला वतुŊळाǉा मȯभागी जोडले तर हा कोन 90 अंश आहे, तर 
आपण ʉणू या की जीवेवर दुसरा कोणताही िबंदू आहे.xy 
 या जीवाचा उतार उतारावर आहे या सरळ रेषेचा उणे उणे ला भािगले एक वजा वजा ने भािगले आहे जे हे आहे परंतु e y 1 f x g 
या दोन सरळ रेषा नʫद अंशांवर असʞाने या उताराचा गुणाकार वजा एक असावा आिण ʉणून या वेळी ही उणे असावी  एक Ǜाचे 
सोपे केले जाऊ शकते आिण हे कॉडŊचे समीकरण आहे
 ȑामुळे पुढे आपʞाला कॉडŊचे समीकरण शोधǻात ˢार˟ आहे 
ʉणून आपण असे ʉणू या की पुढे आपण असे ʉणू की आपʞाला एक एक समɋय असलेला एक िबंदू िदला आहे आिण  x y p 
एक वतुŊळ Ǜाचे समीकरण देखील आपʞाला िदलेले आहे असे आपण ʉणू या की हा िबंदू या वतुŊळाǉा बाहेर आहेp 
 ȑामुळे ˙ʼपणे दोन ˙शŊरेषा आहेत एक दोन िबंदू पासून िदलेʞा वतुŊळात आिण जर आपण ला जोडले तर pt pt p t 1 t 2 

Pru
tor
@
IIT
K



ते दुसरे काहीही नाही.
  एक जीवा
 ȑामुळे आता या संपकाŊǉा जीवाचे समीकरण शोधणे हे उिȞʼ आहे
 ȑामुळे याला संपकŊ  जीवा ʉणतात
 ȑामुळे हे समीकरण िदलेʞा वतुŊळाǉा बाहेर िदलेʞा िबंदू साठी संपकाŊǉा जीवाचे हे समीकरण आहे.p t one t two 
  कोसŊ या वतुŊळाची िũǛा जाणून ƽा जी वगŊ अिधक वगŊ वजा ǉा वगŊमूळाȪारे िदली जाते या ˙िशŊकेची लांबी देखील w  e g f c 
शोधता येते कारण आपʞाला मािहत आहे की हे 90 अंश आहे आिण जर आपण ला कŐ ū सह जोडले तर  हा काटकोनp o pt 1 o 
िũकोण आहे ʉणून पायथागोरसǉा Ůमेयावŝन आपʞाला मािहत आहे की चौरस अंतर समान आहे चौरस अिधक चौरस po l r 
पुढील वगŊ आहे कारण आपʞाला मािहत आहे की हे दोन समɋय वगŊ आहे आिण ʉणून जर आपण या अिभʩƅीला येथे po po 
बदलले तर आपʞाला हे वगŊ वजा चौरसाǉा वगŊमूळाǉा बरोबरीचे आहे ʉणून आपʞाला मािहत आहे की आता वतुŊळाचा l po l 
िवचार कŝया Ǜाचे कŐ ū वर आहे आिण िũǛा ǉा बरोबर आहे ȑा वतुŊळाचा िवचार कŝया ʉणून लाल रंगात दशŊिवलेʞा या p l 
वतुŊळाचे कŐ ū िũǛा आहे.p l 
 ˙ʼपणे हे वतुŊळ िकंवा ते एक आिण दोन मधून जाते आिण ʉणून हे ˙ʼ आहे की एक आिण दोन हे लाल वतुŊळ आिण t t t t 
िदलेʞा वतुŊळातील छेदनिबंदू आहेत Ǜांचे समीकरण हे आहे आिण ʉणून या जीवा टू चे समीकरण जे आपʞाला शोधायचेt one t 
आहे 
ते लाल वतुŊळ आिण िदलेले काळे वतुŊळ यांǉातील मूलगामी अƗाचे समीकरण आहे आिण हे आपʞाला आधी मािहत आहे ʉणून या 
लाल वतुŊळाचे समीकरण उणे एक आहे  संपूणŊ वगŊ अिधक वजा एक संपूणŊ वगŊ चौरस आहे आिण िदलेʞा वतुŊळाचे हे x x y y l 
समीकरण आहे ʉणून आपण ʉणू या की हे एक आहे हे आहे ʉणून जेʬा आपण ते िलš तेʬा आपʞाला ते असे िलहावे लागेलs s2 
आिण याचे समीकरण  मूलगामी अƗ फƅ अिधक एक वजा दोन समान शूɊ असेल s 
ʉणून संपकाŊǉा समूहाचे समीकरण िदले आहे आपʞाला फƅ एक मधून एक दोन वजा करणे आवʴक आहे आिण s s s 
आपʞाला आणखी सरलीकरण िमळेल.
 संपकाŊǉा समूहाचे समीकरण
 ȑामुळे पुढे आपण देखील ȑाच पįरİ̾थतीसाठी कŝ
 ȑामुळे आपʞाला कसे शोधायचे हे मािहत आहे ʉणून आपण या संपकŊ  दोरीची लांबी शोधǻास सांिगतले आहे lnr 
ʉणून हे फार कठीण नाही कारण आपण पाहतो की हा कोन  90 अंश असेल चला'  जर हा कोन थीटा असेल तर हा कोन 90 उणे s 
थीटा आहे असे ʉणू पण हा संपूणŊ कोन 90 असʞाने हा कोन िथटा देखील आहे हा िबंदू पुढे जो सरळ रेषेǉा संपकाŊǉा जीवाचा 
छेदनिबंदू आहे जो थेट ओ िबंदूला िबंदूला जोडतो.p 
  हा िबंदू या जीवाचा मȯिबंदू आहे आिण ʉणून जर ही लांबी असेल तर हा देखील असेल तर हा मȯिबंदू असू Ȩा आिण x x m 
आपण असे ʉणूया की ही लहान लांबी ओम येथे आपण ती ने दशŊवू ʉणजे आपʞाकडे हा िũकोण एक आहे h t mot one mo 
या Ůमाणे आिण आपʞाकडे िũकोण देखील आहे हे आपण पाš शकतो की या दोन िũकोणांचे ितɎी कोन समान आहेत pt one o 
आिण ʉणून िũकोण िũकोण सारखा आहे आिण ʉणून संबंिधत बाजंूचे गुणोȅर असणे आवʴक आहे.t one mo t one po 
  समानतेमुळे 

बरोबर बरोबर बरोबर बरोबर वगाŊचे वगŊमूळ अिधक वगŊ समानतेमुळे आिण येथून आपʞाला समान x x l h r r r l x rl 
भािगले वगŊ अिधक चे वगŊमूळ वगŊ अिधक िमळते.r l r l 
 चौरस आिण समान वगाŊचे वगŊमूळ Ȫारे वगŊ अिधक चौरस आिण समान वगाŊचे वगŊमूळ Ȫारे वगŊ अिधक वगŊ h r r l h r r l 
आिण ʉणून संपकŊ  ǉा समूहाची लांबी ǉा फƅ दुɔट आहे  2 गुिणले जे वगŊ अिधक वगाŊचे वगŊमूळ Ȫारे 2 t1 t2 x x r l rl 
आहे
 ȑामुळे ही पįरİ̾थती पाहता आपण या बȞल इतर अनेक मनोरंजक गोʼी शोधू शकतो उदाहरणाथŊ आपण िũकोणाचे Ɨेũफळ शोधू 
शकतो pt one t two

आता हे कसे करायचे ते आता ˙ʼपणे  so pt one t two 
चे एकूण Ɨेũफळ ही या दोघांǉा Ɨेũफळाची बेरीज आहेpt one ot two 

 ȑामुळे या िũकोणाचे Ɨेũफळ अिधक या िũकोणाचे Ɨेũफळ 
मȯे असेल कारण चे Ɨेũफळ  एक अधाŊ मȯे आहे आिण दोन चे Ɨेũफळ समान आहे पुढे चे l r pt o l r pt o ot1 t2 

Ɨेũफळ फƅ मȯे आहे आपण आिण ची पूवŎ िमळवलेली मूʞे वापŝ शकतो आिण आपʞाला हे घन Ȫारे िमळेल h x h x r l 
वगŊ अिधक वगŊ आिण ʉणून एक दोन चे Ɨेũफळ समान आहे  एक ओटी दोनचे Ɨेũफळ ओटी वन टी दोनचे r l pt t t o pt 

Ɨेũफळ वजा Ɨेũफळ जे या अिभʩƅीǉा बरोबरीचे आहे 
ȑामुळे 

या िबंदूपासून दोन ˙शŊरेषांनी जोडलेला हा कोन देखील आपण शोधू शकतोp 
 ȑामुळे हा कोन फƅ चा उलटा टॅन आहे  ʉणून हा संपूणŊ कोन कोन एक दोन ʉणजे ǉा ǉा दोन पट टॅन r l t pt r r 
ʩुǿम आहे जे फƅ इतके आहे की आपण ʩुǿम अिधक ʩुǿम सूũ वापŝ शकतो आिण शेवटी आपʞाला tan a tan b 
आणखी एक Ůकारचा Ůʲ येतो.

 िũकोणाला पįरŢमा करणा̴ या वतुŊळाचे समीकरण शोधǻासाठी आपʞाला िवचारले जाते ȑाच सेटअपसाठी आपʞाला   pt1 t2
या वतुŊळाचे समीकरण लाल रंगात शोधावे लागेल जे एक आिण दोन मधून जाते ʉणून हे वतुŊळ मधून जाते एक आिण टी दोन pt t t 
आिण आपʞाला मािहत आहे की एक आिण दोन हे काʨा रंगात िदलेʞा वतुŊळाǉा छेदनिबंदू आहेत आिण हे वतुŊळ िनʨा t t 
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रंगात आहे ʉणून हे वतुŊळ जेʬा िनʨाचे कŐ ū वर असते आिण िũǛा ǉा समान असते तेʬा हे वतुŊळ ˙ʼपणे ˙ʼ होते  िनʨा p l 
रंगात आिण मधून जाते आिण ते िदलेʞा वतुŊळाला काʨा रंगात आिण दोन मȯे छेदते ʉणून जर आपण t1 t2 t one t t1 
आिण  या िबंदंूमधून जाणा̴ या सवŊ वतुŊळांǉा कुटंुबाचा िवचार केला तर जे t2
िनʨा आिण काʨा वतुŊळाǉा छेदनिबंदू आहेत.
  हे लाल वतुŊळ ȑा वतुŊळाǉा कुटंुबातील असले पािहजे, अशा Ůकारे आपण या लाल वतुŊळाचे समीकरण शोधǻाचा Ůयȉ कŝ, ʉणून 
िदलेʞा वतुŊळाचे समीकरण एक आहे आिण या लाल वतुŊळाचे समीकरण सोपे आहे जे सोपे देखील केले जाऊ शकते.s 
  ही दोन वतुŊळं आʉांला कुटंुब ओळखतात.
 या दोन वतुŊळांǉा छेदनिबंदूमधून जाणा̴ या सवŊ वतुŊळांǉा कुटंुबाचे समीकरण ʉणजे लॅɾडा हा एक ůी पॅरामीटर आहे ʉणून आपण 
लॅɾडा बदलून लॅɾडा बदलतो, मला मधून जाणारी वेगवेगळी वतुŊळे िमळतील.t 
 एक आिण टी दोन हा या दोन वतुŊळांचा छेदनिबंदू आहे 
ȑामुळे हे समीकरण आता असे एक वतुŊळ आहे हे लाल वतुŊळ आहे पण आपʞाला मािहत आहे की लाल वतुŊळ देखील एक एक x y 
ʩा मधून जाते याˑव जर तुʉी ला एक ला बरोबर एक असे ठेवले तर या डाʩा हाताǉा बाजूचे मूʞमापन शूɊ केले x x y y 
पािहजे ʉणून जेʬा आपण असे करतो तेʬा आपʞाला िमळते Ǜाचा अथŊ असा होतो की लॅɾडा वगाŊने समान असणे आवʴक l 
आहे ʉणून आʉाला आढळले आहे  लॅɾडाचे मूʞ आिण मग आपʞाला फƅ काय करायचे आहे ते आपʞाला आवʴक आहे कारण

आिण हे आपʞाला मािहत आहेत ते आपʞाला िदलेले आहेत हे देखील आपʞाला मािहत आहे खरं तर x one y one gf c l 
चौकोन आपण हे वापरतो का?  फॉʄुŊला आिण आर ˍेअर हा याचा ˍेअर आहे जर आपण ते येथे वापरले तर आपʞाला िदसेल कीl 

हा अंश ˍेअर आहे आिण ʉणून लॅɾडा एक बरोबर आहे ʉणून या लाल वतुŊळाचे समीकरण काहीही नाही तर आपʞाला फƅ l 
लॅɾडा एक बरोबर ठेवणे आवʴक आहे.
 या समीकरणात आिण ʉणून हे लाल वतुŊळाचे समीकरण आहे धɊवाद 
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