
  िपछले ʩाƥान मŐ मंडिलयो ंपर तेरहवŐ ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है, हमने मंडिलयो ंके पįरवार के समीकरण को Ůाɑ करने की िविध
पर चचाŊ की थी,
 इसिलए मंडलो ंके पįरवार का एक िवशेष वगŊ मंडिलयो ंका पįरवार है जो एक िनिʮत िबंदु को छूता है तो आइए हम कहते हœ िक  हमारे 
पास एक िनिʮत िबंदु है िजसके िनदőशांक एक एक हœ और हम कहते हœ िक यह एक सीधी रेखा है िजसका समीकरण घटा x y y y 
एक बराबर गुणा घटा एक है तो यह िबंदु एक एक इस सीधी रेखा पर İ̾थत हैm x x x y 
 इसिलए हम वृȅो ंके पįरवार के समीकरण को खोजने जा रहे हœ जो ˙शŊ करते हœ जो इस सीधी रेखा को ठीक इसी िबंदु पर ˙शŊ करते 
हœ,
 इसिलए जािहर है िक अनंत ŝप से कई वृȅ हœ उदाहरण के िलए यह एक वृȅ हो सकता है यह दूसरा वृȅ हो सकता है या यह दूसरा हो 
सकता है तो इन सभी Ůकार के वृȅो ंका सामाɊ समीकरण Ɛा है,
 इसिलए यह वह Ůʲ है िजसे हम यहाँ संबोिधत करने का Ůयास कर रहे हœ,
 इसिलए ऐसे िकसी भी वृȅ के िलए जो ˙शŊ करता है, आइए हम इस िवशेष वृȅ को कहŐ जो एक एक पर सीधी रेखा को ˙शŊ x y 
करता है तो मान लŐ िक इस तरह के एक सकŊ ल का सामाɊ समीकरण है और कŐ ū शूɊ से जी घटा है तो जािहर है अगर हम कŐ ū को f 
िमलाते हœ और यह िबंदु एक एक है तो यह कोण 90 िडŤी है Ɛोिंक चँूिक यह वृȅ पर सीधी रेखा को ˙शŊ करता है, x y x 1 y 1 
यह सीधी रेखा वाˑव मŐ इस िबंदु पर वृȅ की ˙शŊरेखा है
 इसिलए इस सीधी रेखा के ढलान के उȋाद का ढलान जो कŐ ū से ˙शŊरेखा के लंबवत है और सीधी रेखा का ढलान m
 इसिलए ढलान का गुणनफल और इस लंबवत का ढलान शूɊ से एक होना चािहए तािक हम इस लंबवत का ढलान ˙ʼ ŝप से शुŝm 
करने जा रहे हœ 

एक घटा ऋण जो िक एक ɘस है  को एक माइनस माइनस से िवभािजत िकया जाता है जो िक एक ɘस y f y f x g xx g 
गुना है जो सीधी रेखा का ढलान है जो िक है वह माइनस वन होना चािहए औरm 
 इसिलए यहाँ से हमŐ जो िमल रहा है वह यह है िक गुना एक ɘस ɘस एक ɘस ज़ी के बराबर  आरओ तो अब हम m y f x g  
Ɛा कर सकते हœ िक हम इस जानकारी का उपयोग ऐसे सभी मंडिलयो ंके पįरवार के समीकरण को Ůाɑ करने के िलए कर सकते हœ, 
इसिलए यहां से हम देखते हœ िक हम जी के िलए समीकरण Ůाɑ कर सकते हœ,
 इसिलए हम देखते हœ िक जी बराबर है माइनस एक माइनस एम गुना एक ɘस तो हम वही करŐ गे जो अब हम करŐ गे हम इस x y f 
एƛŮेशन को के िलए लŐगे और हम इसे यहां पर ̾थानापɄ करŐ गे और देखते हœ िक हमŐ Ɛा िमलता हैg 
 इसिलए जब हम वह करते हœ जो हमŐ िमलता है वगŊ जोड़ वगŊ ɘस दो गुना गुना हैx y x g 
 इसिलए के बजाय हम ʩुȋɄ ʩंजक का उपयोग करते हœ जो यह है िक यह दो गुना गुणा जमा शूɊ के बराबर है लेिकन g f y c 
हम यह भी जानते हœ िक 
चंूिक कŐ ū की िũǛा माइनस माइनस है इस वृȅ की िũǛा या वगŊ िũǛा इस समीकरण से है यह वगŊ िũǛा वगŊ जमा वगŊ g f g f 
घटा है और केवल इस आकृित को देखने से यह वगŊ िũǛा इस िबंदु और कŐ ū के बीच की चुकता संतुलन दूरी है जो एक है  c ah x 
ɘस जी पूरा वगŊ ɘस वाई वन  ɘस पूरा वगŊf 
 इसिलए यह और यह ˙ʼ ŝप से बराबर होना चािहए
 इसिलए यहाँ से हम देखते हœ िक को वगŊ के बराबर होना चािहए और वगŊ घटा एक जमा पूरा वगŊ घटा एक जमा c g f x g y fl 
वगŊ तो यह एक और अिभʩİƅ है जो हमŐ िमलता है सी के िलए सकŊ ल के कŐ ū के िनदőशांक के संदभŊ मŐ और िनिʮत ŝप से िनिʮत िबंदु 

एक एक तो हम यहां इस दािहने हाथ का उपयोग करŐ गे x y 
तो हमŐ जो िमलता है वह वगŊ ɘस वगŊ ɘस दो घटा एक है माइनस माई वन ɘस एफ टू टू वाई माइनस टू एमएƛ ɘस सीx y x x 
बराबर जीरो लेिकन सी के बजाय हम उस एƛŮेशन का उपयोग करने जा रहे हœ जो हमने अभी ʩुȋɄ िकया है जो िक जी ˍेडŊ ɘस 
एफ ˍेडŊ माइनस है,
 इसिलए यह माइनस शूɊ के बराबर है ।
  यहाँ कुछ रȞ करना है,
 इसिलए हमŐ और कोई सरलीकरण नही ंिमलता है और िफर हम यह भी करते हœ िक हम को माइनस माइनस गुना एक g x 1 m y 
ɘस के बराबर यहाँ पर ̾थानापɄ करते हœ जब हम ऐसा करते हœ तो यह अंितम समीकरण है मंडिलयो ंका पįरवार जो  पाǬŢम इस f 
पर िनभŊर करता है
 इसिलए यह मु˹ पैरामीटर हैf 
 इसिलए हम बदलते हœ हमŐ िविभɄ िविभɄ मंडिलयो ंके समीकरण िमलते हœ लेिकन इन सभी मंडलो ंकी सामाɊ संपिȅ यह है िक वे f 
उस सीधी रेखा को छूते हœ घटा बराबर गुणा घटा िबंदु पर इसे िफर से और सरल बनाया जा y 1 y y 1 m x x 1 x 1 y 1 
सकता है और हम केवल इस भाग को लेते हœ जो पर िनभŊर करता हैf 
 इसिलए इस İ̾थित के िलए कुछ िवशेष मामले हœ जहां हम उस सीधी रेखा को छूने वाले मंडिलयो ंके पįरवार के समीकरण को खोजने मŐ 
Ŝिच रखते हœ।
 
िवशेष मामले तब होते हœ जब सीधी रेखा अƗ के समानांतर होती है और दूसरी तब होती है जब सीधी रेखा अƗ की जनक होती है,x y 
 इसिलए हम अब इन दो िवशेष मामलो ंको लŐगे,
 इसिलए मान लीिजए िक यह सीधी रेखा है जो समानांतर है अƗ यहाँ िबंदु एक एक है हम ऐसे सभी वृȅो ंकी तलाश कर रहे हœ y x y 
जो इस िबंदु एक एक को ˙शŊ करते हœx y 
 इसिलए हम इस िबंदु पर इस सीधी रेखा को शुŝ करते हœ एक एक ˙ʼ ŝप से सभी मंडिलयो ंका कŐ ū होना चािहए  x y ay 
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िनदőशांक जो एक के बराबर है, मान लŐ िक िनदőशांक माइनस है उस İ̾थित मŐ सभी वृȅो ंका समीकरण जोड़ संपूणŊ वगŊ y x g x g 
जोड़ घटा एक पूणŊ वगŊ वगŊ िũǛा के बराबर है और वगŊ िũǛा बस है एƛ एक ɘस जी पूरा वगŊ िफर से अगर हम इसे सरल y y 
करते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह है एƛ ˍायर ɘस टू जीएƛ ɘस जी ˍायर ɘस वाई माइनस वाई एक पूरा वगŊ एƛ एक वगŊ ɘस
जी ˍायर ɘस टू जीएƛ एक जी ˍायर रȞ हो जाता है और िफर हमŐ Ɛा िमलता है वगŊ जोड़ घटा एक पूणŊ वगŊ जोड़ दो x y y g 
गुणा घटा एक घटा एक वगŊ शूɊ है तो यह उन सभी वृȅो ंका समीकरण होगा जो िबंदु एक पर अƗ के समानांतर इस x x x x y 
रेखा को ˙शŊ करते हœ एक हम इसे और भी सरल बना सकते हœ और हम इसे इस तरह िलख सकते हœ िक इस वगŊ को घटा y x x x 
एक पूणŊ वगŊ ɘस दो एक घटा एक वगŊ के ŝप मŐ िलखा जा सकता है,xx x 
 इसिलए यह वगŊ ɘस समीकरण का शेष भाग है जो कर सकता है  घटाकर और सरल िकया जाए वगŊ जोड़ घटा एकx x x 1 y y 
पूणŊ वगŊ जोड़ दो गुणा घटा एक जमा दो एक घटा दो एक वगŊ शूɊ के बराबर है जो िक जोड़ घटा एक गुणा दो g x x xx x x x 

जोड़ दो एक बराबर शूɊ है तो हम सोच सकते हœ  इसे मुƅ पैरामीटर के ŝप मŐ औरg x k 
 इसिलए ऐसे सभी वृȅो ंका पįरवार जो 
िकसी िदए गए िबंदु एक एक पर अƗ के समानांतर एक सीधी रेखा को ˙शŊ करते हœ, इस समीकरण Ȫारा िदया जाता है,x y y 
 इसिलए यिद हम इस पैरामीटर को बदलते हœ तो हमŐ अलग और अलग वृȅ िमलते हœ और यह देखना बŠत मुİʭल नही ंहै िक यिद k 
हम को एक के बराबर और को के बराबर रखते हœ तो यह बायां हाथ वाˑव मŐ शूɊ का मूʞांकन करता है जो दशाŊता है िकx x y y 
िबंदु एक एक वाˑव मŐ ऐसे सभी मंडलो ंपर इस सकŊ ल पर İ̾थत है, भले ही के मान का दूसरा मामला तब होता है जब सीधी x y k 
रेखा 
िकसी भी वृȅ के िलए अƗ के समानांतर होती है जो इस समानांतर रेखा को एक िबंदु एक पर ˙शŊ करती है, तो वृȅ के कŐ ū केx x y 

िनदőशांक का िनदőशांक होगा  ˙ʼ ŝप से एƛ ऑन .x x 
 हो  ई मान लŐ िक िनदőशांक माइनस है और िफर इसी तरह से हम िलख सकते हœ िक इस सकŊ ल का समीकरण घटा पूरा y f x x 1 
वगŊ ɘस घटा घटा होगा जो िक जमा पूरा वगŊ वगŊ के बराबर है िũǛा वगŊ िũǛा ˙ʼ ŝप से इस िबंदु और इस िबंदु के बीचy f y f 
की दूरी इस िबंदु और इस िबंदु के बीच की वगŊ दूरी है जो िक बस एक ɘस पूरे वगŊ के बराबर है यिद हम इसे सरल बनाते हœ तो y f 
हम पįरवार के समीकरण Ůाɑ करने जा रहे हœ वृȅ इस Ůकार के होते हœ जहाँ योग होता है जो िक मु˹ पैरामीटर है,k 
 इसिलए भले ही हम वृȅो ंके पįरवार के सामाɊ समीकरण पर वापस जाएँ जो सीधी रेखा घटा एक के बराबर गुणा घटा y yy m x x
एक को िबंदु पर ˙शŊ करता है।x 
  एक एक तो यह वही है जो हमने ʩुȋɄ िकया था तािक इसे और सरल बनाया जा सके और मœ इसे एक अɷास के ŝप मŐ छोड़ देताy 
šं तािक इस पूरे समीकरण को घटा एक पूणŊ वगŊ ɘस घटा एक पूणŊ वगŊ ɘस गुणा घटा के ŝप मŐ िफर से िलखा x x y y k y y 
जा सके  एक मील  बार माइनस एक शूɊ के बराबर है और यह बŠत मुİʭल नही ंहै मुझे लगता है िक हमŐ बस इतना nus m x x 
करने की ज़ŝरत है िक हमŐ इन दो शɨो ंको पेश करके इस वगŊ और वगŊ को बदलने की आवʴकता है x y 
तािक हम इस वगŊ को घटा एक के ŝप मŐ िलख सकŐ   पूरा वगŊ जमा दो एक घटा एक वगŊ और हम वगŊ को घटा x x x xx x y y 

एक पूणŊ वगŊ जोड़ दो एक घटा एक वगŊ के ŝप मŐ िलख सकते हœ और िफर हम शेष शतŘ को िलख सकते हœ जैसे िक यह शɨy yy y 
यहां है माइनस टू एƛएƛ वन अगला टमŊ माइनस टू एमएƛ एक है
 इसिलए यह और यह रȞ हो जाएगा तो यहां हमारे पास ɘस टू फी माइनस टू एमएफएƛ माइनस एƛ वन ˍायर माइनस वाई वन 
ˍायर ɘस यहां हमŐ दो एƛ एक वगŊ ɘस दो एमएƛ एक मŐ िमलता है वन ɘस माइनस टू ज़ीरो के बराबर होता है y f fy one 
तो हम जो देखते हœ वह यह है िक यह माइनस वन ˍायर और माइनस वन ˍायर यहाँ वे माइनस टू वन ˍायर हो जाते हœ जोx x x 
यहाँ ɘस टू एक वगŊ के साथ रȞ हो जाता है और िफर  शेष शतŘ को और सरल बनाया जा सकता है: ɘस Ůाɑ करŐ  तो यह घटा x y1 
वगŊ और इसे जोड़ा जा सकता है और शूɊ से दो एक वगŊ के ŝप मŐ िलखा जा सकता है और िफर इस पूरी चीज को दो एक गुणा y y y
घटा एक और शɨ दो एक एक और घटा दो एक के ŝप मŐ िलखा जा सकता है  जोड़ा जा सकता है और हमŐ ɘस टू y mx y mxy 

वन मŐ एम माइनस एƛ माइनस एƛ वन िमलता है,y 
 इसिलए हमने इसे और इस टमŊ को जोड़ िदया है और िफर हम इसे और इस टमŊ को भी जोड़ सकते हœ, हमŐ ɘस टू एफ मŐ वाई माइनस 
वाई वन िमलता है और िफर जो बचा है वह है  बस यह शɨ आह के साथ यहाँ यह शɨ जो हमŐ ɘस टू एमएफ सॉरी माइनस टू एमएफ 
गुणा एƛ माइनस एƛ वन बराबर शूɊ देने जा रहा है,
 इसिलए यिद हम इसे िफर से सरल करते हœ तो हमŐ ɘस 2 वाई 1 गुणा वाई माइनस वाई 1 माइनस एम गुना िमलता है।x 
  घटा एक जो इस और इस पद को िमला रहा है और िफर जमा दो मŐ घटा एक घटा गुणा घटा एक बराबर शूɊ हैx f y y m x x 
और िफर िनिʮत ŝप से यह और यह समान है
 इसिलए हम जोड़ गुणा एक जमा को बराबर मŐ िलख सकते हœ  शूɊ और यह वाˑव मŐ पैरामीटर हैy f k 
 इसिलए अंत मŐ हम करते हœ  वृȅो ंके पįरवार के िलए यह फॉमŊ तब Ůाɑ करŐ  
जब यह ˙ʼ हो िक के मान पर ȯान िदए िबना k 
यिद आप को के बराबर और को के बराबर रखते हœ, तो बाईं ओर का मूʞांकन शूɊ होता है जो दशाŊता है िक िबंदु एक x x y y x 

एक  इन सभी वृȅो ंपर इस वृȅ पर İ̾थत है y 
का मान जो भी हो, तािक वृȅो ंके पįरवार के समीकरणो ंपर हमारी चचाŊ समाɑ हो जाए, आगे हम एक जीवा के समीकरण को , k 

Ůाɑ करने के तरीके पर िवचार करने जा रहे हœ यिद हमŐ इसका मȯ िबंदु िदया जाए  एक जीवा मान लीिजए िक मान लीिजए िक हमारे 
यहां एक वृȅ है, िजसका कŐ ū शूɊ से घटा है , मान लीिजए िक एक जीवा है और हम कहते हœ िक हम जानते हœ िक इस जीवा का g f 
मȯ िबंदु हमŐ िदया गया है और यह एक एक है और िफर हमŐ şदय के समीकरण को इतनी ˙ʼ ŝप से खोजने के िलए कहा x y 
जाता 

Pru
tor
@
IIT
K



है िक हम जानते हœ िक यिद हम şदय के मȯ िबंदु को वृȅ के कŐ ū से जोड़ते हœ तो यह कोण 90 िडŤी है मान लीिजए िक जीवा पर कोई 
अɊ िबंदु है तो  इस जीवा का ढाल ढाल पर है  इस सीधी रेखा का बराबर है माइनस माइनस से िवभािजत एक xy e y 1 f x 
माइनस माइनस जो िक यह है लेिकन चंूिक ये दो सीधी रेखाएं नɬे िडŤी पर हœg 
 इसिलए इस ढलान का गुणनफल माइनस एक होना चािहए और
 इसिलए इस बार यह माइनस होना चािहए  एक िजसे सरल िकया जा सकता है और यह जीवा का समीकरण है,
 इसिलए आगे हम कॉडŊ के समीकरण को खोजने मŐ Ŝिच रखते हœ, 
तो आइए हम कहते हœ िक आगे हम कहते हœ िक हमŐ एक िबंदु िदया गया है िजसमŐ िनदőशांक एक एक है और  एक वृȅ िजसका p x y 
समीकरण हमŐ भी िदया गया है , मान लŐ िक यह िबंदु इस वृȅ के बाहर है तो ˙ʼ ŝप से िबंदु से िदए गए वृȅ पर दो ˙शŊ रेखाएँ p p 

एक दो हœ pt pt 
और यिद हम को िमलाते हœ तो यह और कुछ नही ंहै  एक जीवाt 1 t 2 
 इसिलए अब उȞेʴ संपकŊ  की इस जीवा के समीकरण को खोजना है,
 इसिलए इसे संपकŊ  की जीवा कहा जाता है,
 इसिलए  िकसी िदए गए वृȅ के बाहर िदए गए िबंदु के िलए संपकŊ  एक दो का यह समीकरण इस समीकरण का है  पाǬŢम p t t 
डɲू  इस वृȅ की िũǛा ǒात कीिजए जो वगŊ के वगŊमूल और वगŊ ऋण Ȫारा दी गई है , इन ˙शŊ रेखाओ ंकी लंबाई भी e r g f c 
ǒात की जा सकती है Ɛोिंक हम जानते हœ िक यह 90 िडŤी है और यिद हम को कŐ ū से िमलाते हœ तो  पीटी 1 ओ एक समकोण p o 
िũभुज है
 इसिलए पाइथागोरस Ůमेय से हम जानते हœ िक वगŊ दूरी पीओ बराबर एल वगŊ ɘस आर वगŊ आगे पीओ वगŊ है Ɛोिंक हम जानते हœ िक ये 
दो िनदőशांक पीओ वगŊ है और
 इसिलए यिद हम इस अिभʩİƅ को यहां पर Ůित̾थािपत करते हœ हमŐ िमलता है बराबर है पीओ वगŊ माइनस ˍायर के वगŊमूल के l 
बराबर है,
 इसिलए हम जानते हœ अब भी वृȅ पर िवचार करŐ  आइए हम उस वृȅ पर िवचार करŐ  िजसका कŐ ū पर है और िũǛा के l ah p l 
बराबर है,
 इसिलए लाल रंग मŐ िदखाए गए इस वृȅ का कŐ ū िũǛा है ˙ʼ ŝप से यह वृȅ या यह एक और दो से होकर गुजरता है p l t t 
और
 इसिलए यह ˙ʼ है िक एक और दो इस लाल वृȅ और िदए गए वृȅ के बीच Ůितǅेदन िबंदु हœ िजसका समीकरण यह है औरt t 
 इसिलए इस जीवा एक दो का समीकरण िजसे हम खोजना चाहते हœ t t 
, लाल वृȅ और िदए गए काले वृȅ के बीच मूल अƗ के समीकरण के अलावा और कुछ नही ंहै और यह हम पहले जानते हœ
 इसिलए इस लाल वृȅ का समीकरण घटा एक है  पूरा वगŊ जोड़ घटा एक पूरा वगŊ वगŊ है और िदए गए वृȅ का यह x x y y l 
समीकरण है तो मान लीिजए िक यह एक है यह हैs s2 
 इसिलए जब हम इसे िलखते हœ तो हमŐ इसे इस तरह िलखना होगा और का समीकरण  रेिडकल एİƛस बस ɘस वन माइनस टू ज़ीरो के
बराबर होगा
 इसिलए कॉȴैƃ की भीड़ के िलए समीकरण िदया गया है, हमŐ बस एस वन एस टू को एस वन से घटाना है और हमŐ और सरलीकरण 
िमलता है जो हमŐ िमलता है
 इसिलए यह है  संपकŊ  की भीड़ का समीकरण तो आगे हम भी उसी İ̾थित के िलए करŐ गे,
 इसिलए हम जानते हœ िक कैसे खोजना है, तो मान लŐ िक हमŐ संपकŊ  की इस कॉडŊ की लंबाई खोजने के िलए कहा जाता है, lnr 
इसिलए यह बŠत मुİʭल नही ंहै Ɛोिंक हम देखते हœ िक यह कोण है  90 िडŤी रहेगा '  कहते हœ िक यिद यह कोण थीटा है तो यह s 
कोण 90 घटा थीटा है, लेिकन Ɛोिंक यह पूरा कोण 90 है, यह कोण भी थीटा आगे इस िबंदु पर है जो कŐ ū को िबंदु से िमलाने वालीo p 
सीधी रेखा के साथ संपकŊ  की जीवा का Ůितǅेदन है यह िबंदु इस जीवा का मȯिबंदु है और
 इसिलए यिद यह लंबाई है तो यह भी हैx x 
 इसिलए इस मȯ िबंदु को होने दŐ  और हम कहŐ िक यह छोटी लंबाई यहाँ ओम हम इसे के ŝप मŐ िनŝिपत करŐ गेm h 
 इसिलए हमारे पास यह िũभुज एक है  इस तरह से एक मो को Ůेįरत करŐ  और हमारे पास िũभुज पीटी वन ओ भी है, कोई देख सकताt 
है िक इन दोनो ंिũभुजो ंके तीनो ंकोण समान हœ और
 इसिलए िũभुज टी वन मो िũभुज टी वन पीओ के समान है और
 इसिलए संबंिधत पƗो ंका अनुपात होना चािहए समान हो
 इसिलए बटा बराबर बटा बराबर बटा वगŊ का वगŊमूल जोड़ वगŊ समानता के कारण है और यहां से हमŐ बराबर x l h r r r l x 

को वगŊ से िवभािजत करके वगŊ जोड़ का वगŊमूल Ůाɑ होता है वगŊ  और बराबर वगŊ बटा वगŊ का वगŊमूल जमा rl r r l h r r l
वगŊ और बराबर वगŊ बटा वगŊ का वगŊमूल जमा वगŊ औरh r r l 
 इसिलए संपकŊ  की भीड़ की लंबाई की तुलना मŐ केवल दोगुनी है, जो िक है  2 गुना जो िक वगŊ के वगŊमूल से 2 हैt1 t2 x x r RL 
और वगŊl 
 इसिलए हम इस İ̾थित के बारे मŐ कई अɊ िदलच˙ चीजŐ पा सकते हœ उदाहरण के िलए हम िũभुज का Ɨेũफल एक दो तो pt t pt
एक दो का पता लगा सकते हœ  हम यह कैसे करते हœ िक अब ˙ʼ ŝप से चतुभुŊज पीटी एक ओट दो का कुल Ɨेũफल इन दोनो ंके t 
Ɨेũो ंका योग है
 इसिलए यह िũभुज Ɨेũ ɘस इस िũभुज का Ɨेũफल एल गुणा आर होगा Ɛोिंक पीटी का Ɨेũफल  एक आधा गुणा गुणा है o l r 
और दो का Ɨेũफल समान है आगे का Ɨेũफल केवल गुणा है हम और के पहले ʩुȋɄ मानो ंका pt o ot1 t2 h x h x 
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उपयोग कर सकते हœ और हम इसे घन Ůाɑ करते हœ वगŊ जोड़ वगŊ औरr l r l 
 इसिलए एक दो का Ɨेũफल बराबर pt t t .
 है  एक का Ɨेũफल एक दो का माइनस Ɨेũ जो बराबर है जो इस ʩंजक के बराबर हैo pt ot ot t 
 इसिलए हम इस िबंदु से दो ˙शŊरेखाओ ंȪारा अंतįरत कोण का भी पता लगा सकते हœ, तो ˙ʼ ŝप से यह कोण p 

के केवल तन ʩुǿम है  r l
 इसिलए यह पूरा कोण कोण है एक दो , बटा का दो गुना ʩुǿम है जो िक सरल हैt pt r l tan 
 इसिलए हम एक ʩुǿम ɘस ʩुǿम सूũ का उपयोग कर सकते हœ और यह वही है जो हमŐ अंत मŐ एक अɊ tan a tan b 
Ůकार का Ůʲ िमलता है जो हो सकता है पूछा जा सकता है िक उसी सेटअप के िलए हमŐ सकŊ ल के समीकरण को खोजने के िलए कहा 
जा सकता है  जो िũभुज पीटी 1 टी 2 को घेरता है,
 इसिलए हमŐ इस सकŊ ल के समीकरण को लाल रंग मŐ ढंूढना होगा जो पीटी एक और टी दो से गुजरता है,
 इसिलए यह सकŊ ल टी से गुजरता है  एक और टी दो और हम जानते हœ िक टी एक और टी दो काले रंग मŐ िदए गए सकŊ ल के Ůितǅेदन 
िबंदु हœ और यह सकŊ ल नीले रंग मŐ है,
 इसिलए यह सकŊ ल तब होता है जब नीले रंग का कŐ ū पी पर होता है और िũǛा एल के बराबर होती है तो ˙ʼ ŝप से यह सकŊ ल  नीले 
रंग मŐ  और से होकर गुजरता है और यह िदए गए वृȅ को एक और दो पर काले रंग मŐ काटता हैt1 t2 t t 
 इसिलए यिद हम उन सभी वृȅो ंके पįरवार पर िवचार करŐ  जो और से होकर गुजरते हœ जो नीले और काले वृȅ के Ůितǅेद िबंदुt1 t2 
हœ 
तो  यह लाल वृȅ वृȅो ंके उस पįरवार से संबंिधत होना चािहए तािक हम इस लाल वृȅ के समीकरण का पता लगाने का Ůयास करŐ ,
 इसिलए इस िदए गए वृȅ का समीकरण एक है और इस लाल वृȅ का सरल है िजसे सरल भी िकया जा सकता है  इन दो मंडिलयो ंको 
हम पįरवार के िलए जानते हœ, इन दो मंडिलयो ंके चौराहे के िबंदु से गुजरने वाले सभी मंडिलयो ंके पįरवार का समीकरण लै̱̭डा एक मुƅ
पैरामीटर है
 इसिलए हम लै̱̭डा को बदलकर लै̱̭डा बदलते हœ, मुझे अलग-अलग सकŊ ल िमलŐगे जो टी से गुजरते हœ एक और टी दो यह इन दो वृȅो ं
का Ůितǅेदन िबंदु है 
इसिलए यह समीकरण अब एक ऐसा वृȅ है यह लाल वृȅ है लेिकन हम जानते हœ िक लाल वृȅ भी एक एक वŐ से होकर गुजरता हैx y 
 इसिलए यिद आप को के बराबर और को के बराबर रखते हœ, तो इस बाएं हाथ के हाथ की ओर का मूʞांकन शूɊ होना x x y y 
चािहए,
 इसिलए जब हम ऐसा करते हœ तो हमŐ यह िमलता है िक लै̱̭डा को वगŊ के बराबर होना चािहए,l 
 इसिलए हमŐ पता चला है  लै̱̭डा का मूʞ और िफर हमŐ बस इतना करना है िक हमŐ इसकी आवʴकता है Ɛोिंक एक एक x y gf 
और हमŐ ǒात हœ, वे हमŐ िदए गए हœ हमŐ भी जाना जाता है वाˑव मŐ वगŊ Ɛा हम इसका उपयोग करते हœ  सूũ और वगŊ c l l r 
इसका वगŊ है यिद हम इसका उपयोग करते हœ तो यहां हम देखŐगे िक यह अंश वगŊ है औरl 
 इसिलए लै̱̭डा एक के बराबर है
 इसिलए इस लाल वृȅ का समीकरण कुछ भी नही ंहै, लेिकन हमŐ बस लै̱̭डा को एक के बराबर रखना है इस समीकरण मŐ और
 इसिलए यह लाल वृȅ का समीकरण है धɊवाद 
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