
 ವಲಯಗಳ ಀค൞ದ 12 ಉಪක౲ ಸಗัಡ ๯๬౷ ಗತ, 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉಪක౲ ಸದย౵  කโ ಸರಳ ชಒಗಳ ಀഖಂಬ ಎಂಬ เಷಯವඝ౬  ຄೕฤವ ไತ౨ ಗಳ ಀഖಂಬ ಎಂಬ ຄಸ 
เಷಯವඝ౬  ඩ౳ ฏ෗๯൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵  කโ ෩ಲේತ฿ಜ ಎม౵  ವಲಯಗัಡ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ಬฉ෷ವ ಬಡ౛  ෥ತකഴ൤౨ ೕๅ.  
ಒಂൿ ๬෥ನ౲  ಆ๭౨  ಉർಹರൕಡ කโ ෴โඃ ಎರഴ ඛൽბಷౣ  ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ๸ූವ౲  
ವಲಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ ಅಥ฿ ಉർಹರൕಡ ಎರഴ ඛൽბಷౣ  ವಲಯಗಳ ೞದನದ ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ವಲಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಬฉಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ เಷಯ฿ಜං  ಉಪක౲ ಸ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෮ದಲ ಸඛ౬ ๆಶඅಂൽಡ ඩ౳ ฏ෗๵ೕಣ, ನಮಡ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣಗಳඝ౬  ඛೕಡมಜං ಎಂൿ 
ຂูೕಣ, ಅದರ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಇൿ s 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಈ ಎರಡඡ ലಜ౳  ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯย౵  ಮൡ౨  ಗำ ಮൡ౨  ನย౵  ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ಎರಡඡ ಪದเಯ s x y x y 
ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ෴ർಗ ಇൿ ෮ದಲ ไತ౨ ವඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಇൿ ಎರಡඡ s 
ไತ౨  ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗำ ಮൡ౨  ಎಂಬ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಪರಸ౭ ರ s zer o p q 
ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ 
ಈಗ ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಉർಹರൕಡ ಅಂತಹ ಒಂൿ ไತ౨ โ ಈ ไತ౨ ฿ಜರಬ๾ൿ.  කඝ ಈಗ ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨ โ ಈ 
คೕൟ෴ಜರಬ๾ൿ ಆದฉ ಇඣ౬ ಂൿ ಸ ౲ಁ ბഡ ಈ คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ೞದನದ ಈ ಎರവ 
෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ವಲಯಗัๅ ಎಂൿ ඛೕโ ๏ೕಘ౳ ದว౵ ೕ ಅคൡಆำ౶ ൟ౨ ೕค ಆದฉ ಇย౵  
ಉං౪ ೕಶ  ಒಂൿ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಃಲโ ඛಯ൞ಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං, 
ಅಂದฉ කโ ಆ ඛಯ൞ಂಕವඝ౬  ಬದม෵๭ದฉ  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಅಂತಹ ෴โඃ ไತ౨ ದ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං ಎಂൿ කโ ෩ಲේತ ಅౘದ ಪคಕಲ౭ චಯඝ౬  ಬಳ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಅದರ 
ಬಡ౛  ಸ౷ ಲ౭  චನඪ๭ಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෴โඃ ಎರഴ ೞൽ๯ವ ไತ౨ ಗಳඝ౬  චನඪ๭ಆಂಡฉ ෴โඃ ಎರഴ ೞൽ๯ವ ไತ౨ ವඝ౬  කโ 
චನඪ๭ಆಂಡฉ  ว๺ ಆ෩มಗ౳  ಅౘವඝ౬  ೞದನದ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ เ๏ಷౣ ฿ದ ಸರಳ ชಒ෵ಂದ 
ඛೕಡมಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ๸ದಭბದย౵  ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං , ಆ෩มಗ౳  s s 
ಅౘโ ಮൡ౨  ಎರಡರ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಈ ಃಂඬ ඡರ ชಒ෴ಜฆತ౨ ං p q 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡರ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ฿ಜං ಆದฉ ඦತರ කโ ๬෥ನ౲  ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ s s 
ಎಂൿ ූเ๵ೕಣ ಅದರ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ ಮൡ౨  ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ s x y gx fy c 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ๾ഴಕฤ ಄ಳมಞತ౨ ං  ಈ ಎರവ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಅಂತಹ ಸ ౲ಁ ბഡ ಗಳ ๬෥ನ౲  
ಸ෦ೕಕರಣโ ಈಗ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ෩ಲේತ ಅౘವඝ౬  ಒಂൿ ෭ನ๺ ฆ s 
๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡඝ౬  ಕึದฉ ಸರಳ฿ಜ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸ෦ೕಕค๭ කโ s s 
ಪഷ෷โൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಡ ಪ౵ ๺ 2 ಆಜ ෭ನ๺ ಡ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಸಮකಜฆತ౨ ං g 1 g 2 x f 1 f 2 y c 1 c 2 
0. 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಎರಡರ ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ෎ฉ ෴โർದง ಇದ౪ ฉ ಈಗ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ 
ವಲಯಗำ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕಡมದ ๬෥ನ౲  ไತ౨ โ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕใ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං, ಆಗ s 
ಮൡ౨  ಅಂತಹ ෴โඃ ๬෥ನ౲  ไತ౨ ಗำ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ಗำ ಮൡ౨  ನย౵  ಁಡ ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಎಂ්ൿ p q 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ಗำ ಒಂದರ ෬ว ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಪคಗ൐๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ෩ಲಕ p q p q 
๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ไತ౨ ಗำ s 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಸಹ ෬ว ಮಲಗ෎ಀ ಮൡ౨  p q s 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ಎರಡ ౙಁ  ๬෥ನ౲ ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  p q p q 
ಆದ౪ คಂದ ಮൡ౨  ಒಂൿ ಮൡ౨  ನย౵  ೞൽಸ෎ಀ s s p q 
ಆದ౪ คಂದ ವಲಯಗಳ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅඝ౬  ಸರಳ s 
ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං s s 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘโ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ෴โඃ ไತ౨ ದ ನഴๅ ಇฆತ౨ ං pq 
ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ โ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಆದฉ ಈ ಆ෩มಗ౳  ಅౘโ ಮൡ౨  ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ඡರ p q 
ชಒ෴ಜං ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಆಜฆತ౨ ං s s 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ෭ನ๺ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದ ಸ෦ೕಕರಣ  ಈ ಆຉ ಆಜฆತ౨ ං  ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ sm inus s g g x 
ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಇฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮ ಆದฉ ಮൡ౨  ෈ಂൿಗำ ಈ f f y c c p q 
ಸರಳ ชಒಯ ෬ว ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒಯ ෬ว ಇฆತ౨ ๅ ಎಂൿ ಗಮඛಸมಜං ෴โඃ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ಮൡ౨  p q 
ನഴๅ ಒಂඃ ಒಂൿ เ๏ಷౣ ฿ದ ಸರಳ ชಒ ಇฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂඃ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌ๯ൟ౨ ರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇย౵ ಯವฉಡ ಏචಂದฉ 2 ෭ನ๺ ಅඝ౬  ಪ౵ ๺ 2 ෭ನ๺ ಒಂൿ  ಪ౵ ๺ ๭ ෭ನ๺ ๭ ಒಂൿ g g 1 x f f y 
๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಮൡ౨  ಒಂൿ ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ฿ಜං ಮൡ౨  ಈ ಇඣ౬ ಂൿ ಸರಳ ชಒಯ s s 
ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರಡರ ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘ฿ಜං s s 
ಆದ౪ คಂದ ಇๅರവ ಒಂඃ ඡರ ชಒಯಲ౵  ෩ಲේತ฿ಜ ๰೉๯โඃචಂದฉ , කโ ಈ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
൤ಡൿಆಂಡฉ ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ಃಲโ ජಜ ෰ಲ౲ ದ ජಜ ๸ಒ౲  ඣಂൽಡ ಞ൐๭ದฉ ಅโ ಒಂඃ q 
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ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜฆโದคಂದ ಃಲโ ජಜ ๸ಒ౲  ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರ෎ಀ ಅಂದฉ කโ ಈ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಞ൐๭ದฉ q q 
කโ ಪคೕಃ౹  ෥ಡ෎ಀ  ಎರಡඡ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෵ค ಏಃಂದฉ ಅโ ಒಂඃ ಸರಳ ชಒಯಲ౵ ං ෎ชඞ ಅಲ౵  ctly 
ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ๼ലൽഖౣ ಆಳ౶ ෎౽ದൿ౪  ಏචಂದฉ කโ ಈ ෮ದಲ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛಂದ ಞ൐๭ದ ඦತರ කโ ಎರഴ q qg 
෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ಡ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂದඝ౬  ೯൤ಡ ಡ ಡ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ෭ನ๺ ๭ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮ g x qf f y q c 
ಆದ౪ คಂದ ෵ಂದ ಞ൐๭ದ ඦತರ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛಖರ฿ಜ ಪഷಯ෎ಀ ಅಂದฉ ෩ಲේತ฿ಜ ಇൿ ಮൡ౨q 
ಇൿ ಞ൏ಂಕൽಂದ ಒಂඃ ಸ෦ೕಕರಣ ಞ൏ಂಕ฿ಜರ෎ಀ ಮൡ౨  ಅൿ ๸ಭเಸ෎౽ದฉ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ g g 
ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ.  ಡ ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಡ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ q g g f f q f f 
ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ಡ ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಇย౵  චನඪല ಮൡ౨c c q c c g one g 2 f 1 f 2 

๭ 2 ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಈಗ ൟัൽං, ಈ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ೧ಎෆ ಮൡ౨  ๭ ನഴๅ c  1 
ಃಲโ ๸ීಧเರ෎ಀ, ಏಃಂದฉ ಇൿ ಈ ಎರവ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ವಲಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏචಂൿ ඣೕഺೕಣ ಇൿ ജೕඪ ಞಣಲౘಣಗำ ಮൡ౨  ಅඝ౬  ൣඪ౨ ಪല๯ತ౨ ๅ w  gf c 
ಆದ౪ คಂದ ಇย౵ ಂದ කโ ඣೕಡಬ๾ർದ ๸ಗൟ෺ಂದฉ, ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ g g g q g 
ಒಂൿ ಅඃ คೕൟ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ා ೯൤ಡ ಒಂൿ ಮൡ౨  ൟඝ౬ ๅ ๭ ಒඨ ෭ನ๺ f f f q f c 
෷ ഖ ౲ಁ  ಪ౵ ๺ ๭ ಒඨ ಡ ಸ෥ನ฿ಜค 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಇದච౬ ೕ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಪഷ෷โൿ ಇದච౬ ೕ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๼ಂൟฆಜದฉ කโ ೧ಎෆ ಮൡ౨  ๭ ಅඝ౬  ಬದม෵๯൤౨ ೕๅ ಬಲಣ ಬൽಗำ 
ಮൡ౨  කโ ๻ಡ ෥ലದฉ ಬಲූಗದย౵  ಇฆವ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಪഷಯฤ ๬ಧ౲ ฿ಞತ౨ ං q 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಇൿ ಈ ඛಯ൞ಂಕವඝ౬  ຄಂൽฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඛಯ൞ಂಕವඝ౬  ಬದม෵๯ವ ෩ಲಕ q q
ಀഖಂಬൽಂದ เ෗ನ౬  ವಲಯಗಳඝ౬  ಪഷ෷ತ౨ ං  ไತ౨ ಗำ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෥ലർಗ ನಮಡ ๭ಞโൿ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಡ ಆಜฆತ౨ ං x y x g 
ಆದ౪ คಂದ ಬದยಡ කโ ಈ ಬಲූಗವඝ౬  ಮൡ౨  ಎರഴ ಅඝ౬  ಡ ๻ಀ൤౨ ೕๅ g y f 
ಆದ౪ คಂದ ಬದยಡ කโ ಈ ಬಲූಗದ ೯൤ಡ ಅඝ౬  ๻ಀ൤౨ ೕๅ  කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  0 ಡ ಸಮකಜ ಇค๯൤౨ ೕๅ f c c 
ಮൡ౨  ඦತರ කโ ಈಗ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ෥ഺೕಣ 1 ಪ౵ ๺ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ౲ಁ  ಡ x 
ಸ෥ನ฿ಜ ಬฉ෵ค ๲ౙ ౷ ೕฑ ෭ನ๺  คಂದ ౲ಁ  ಀ౲  ๲ౙ ౷ ೕฑ ಡ ಈ ಎರഴ เ෗ನ౬  ಪದಗูಂൽಡ ಈ ๲ౙ ౷ ೕฑ ಅඝ౬  x 1 x x 
ಬದม෵๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඃ ಃಲಸವඝ౬  ๲ౙ ౷ ೕฑ ඣಂൽಡ ෥ഴತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಅದඝ౬  ෥ലದฉ  කโ ಅඝ౬  y s q 
ඛಂದ ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ q x y g x f y c 
ಒಂದคಂದ ෇ค ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎರഴ ೯൤ಡ ಎರഴ ಎರഴ ಎಂൿ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  q x y g x f y 
೯൤ಡ ಎರഴ ಈಗ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ කโ ಈ ๲౵ ೖി ಡ ๼ಂൟฆಜದฉ ๒ನ౲ ฿ಜರฤ c q 
๬ಧ౲ เಲ౵  ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಏಃಂದฉ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ຄಂൽಃ෴ಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ q 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇൿ ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಸ෦ೕಕರಣವಲ౵  ඦತರ ಇൿ  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಸ෦ೕಕರಣใ ಸಹ ಇದರ ಅಥბๆචಂದฉ , ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಆຉ, ೧ ಒඨ ಮൡ౨  ೧ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಎෆ ಒඨ ಮൡ౨  ಎෆ ಎರಡคಂದ ೧ ಒඨ ೧ ಎರഴ ಎෆ ಒඨ 
ಮൡ౨  ಎෆ ഖ ๭ ಒඨ ಮൡ౨  ๭ ಎರಡರย౵  ೧ ಎಂ්ൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං ಒಂൿ ಮൡ౨  ಈ ಎರಡರย౵  ಕඛಷ౤  ಒಂൿ g1 g2 
๒ನ౲ ವಲ౵  , 
ಆದ౪ คಂದ ෭ನ๺ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಅಥ฿ ෭ನ๺ ๒ನ౲ ವಲ౵  ๒ನ౲ ฿ಜರฤ ๬ಧ౲ เಲ౵  ಏಃಂದฉ ಎರവ g1 g2 f1 f2 th 
๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ ಄ಂದ౳ ಗำ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ๅ, ಈ ๸ದಭბದย౵  කโ ಄ಂൽ౳ ೕಂತ ไತ౨ ಗำ ಮൡ౨  ಄ಂൽ౳ ೕಂತ ไತ౨ ಗำ කโ 
ຂัದ ෮ದಲ ๲౵ ೖി ಡ ๼ಂൟฆಜದฉ ಄ಂൽ౳ ೕಂತ ไತ౨ ಗำ ಒಂದಆౙ ಂൿ ೞൽ๯โൽಲ౵  කโ ಎರഴ ไತ౨ ಗಳඝ౬  ಪರಸ౭ ರ 
ೞൽ๯ವ ಎರഴ ವಲಯಗಳ ಬಡ౛  ෥ತකഴൟ౨ ං౪ ೕๅ ಇย౵  ๒ನ౲ ವಲ౵ ದ ಈ ಞ൏ಂಕಗಳย౵  ಕඛಷ౤  ಒಂർದง ಇං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಀ౹ ಲ౵ ಕ ಸ෦ೕಕರಣವಲ౵  ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎಂൽಟ ๒ನ౲ ฿ಞโൽಲ౵  ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඛಂದ ಞ൐๭ದฉ ಪഷ෷ತ౨ ං  ಒಂൿ ๒ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣ q q 
ಮൡ౨  ඦತರ ಇൿ ಮൡ౨  ಇൿ ಒಂඃ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜರฤ ෴โඃ ෥ಗბเಲ౵  ಏಃಂದฉ ඛೕโ ಇದඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ದ ඛಂದ ಞ൐๭ದฉ ๒ನ౲ ฿ಜದ౪ ฉ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣඅಂൽಡ ಞ൐๭ർಗ කโ ๒ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  q q 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ๒ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಈ ජಜ ෰ಲ౲ ದ ๒ನ౲ ವಲ౵  ಮൡ౨  q 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂದฉ කโ ಈ ๸තಣბ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඣಂൽಡ ಞ൐ಸಬ๾ൿ q 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಅದඝ౬  ෥ലർಗ කโ ಇย౵  ೞದವඝ౬  ൧ഷൿ๻ಀ൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಏඝ ෥ഴ൤౨ ೕๅ ඦತರ ಪഷ෵ค ಎಂದฉ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಇಂದ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๵ච౬ ಡ ಸಮ q s s 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ කโ ಪഷ෷ವ ಸ෦ೕಕರಣದ ๬෥ನ౲  งಪ฿ಜං ಮൡ౨  කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  කโ ಈ 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಒඨ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ෵ಂದ ಎರಡಃౙ  ๵ච౬ ಡ q s q s 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ෥ಡಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಮൡ౨  ෨ಂං කโ ඣೕഴโൿ ಸಹ කโ ಇದඝ౬  ಪ౵ ๺ ah 
ಸ෥ನ ๒ನ౲  ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಆದฉ ಇൿ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವಲ౵ ඃ ෎ฉ ಏನಲ౵ , ಅย౵  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ಒಂದฏ൤ k q
ಮൡ౨   ඛಜ฿ಜฆโದคಂದ ಸಹ ජಜ ෰ಲ౲ ฿ಜං ಏಃಂದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  q k q k 
ಸಮකಜฆโൽಲ౵  
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ  ಎರഴ ವಲಯಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ไತ౨ ಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං 

ಒಂൿ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಎರഴ ಸ෥ನ ಆದฉ ಈ ಃ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮ฿ಜರ෇ರൿ s 
෴โඃ ජಜ ෰ಲ౲ โ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜฆโൽಲ౵  ಇದඝ౬  เವคಸฤ කโ ಸ౷ ಲ౭  ಉർಹರൕಯඝ౬  
൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ವಲಯಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ೯൤ಡ x y x 
කฤౙ  ෭ನ๺ කฤౙ  ಈ ಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං  ๲ಂಟฑ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪವฑ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ෩ฆ y h 
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ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽൿ౪ , ಇඣ౬ ಂൿ ไತ౨ โ ಎರഴ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಆฆ ๒ನ౲ ಃౙ  s x y y 
ಸಮකಜฆತ౨ ං ಇൿ ಄ಂದ౳  ๒ನ౲  ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ෩ฆ ಮൡ౨  කโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ඣೕഴ๋൤ ൟ౳ ಜ౲ โ ෩ರಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎರഴ ಄ಂದ౳ ಗಳ ನഴเನ ಅಂತರโ ಎರಡರ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, ಇൿ ൟ౳ ಜ౲ ದ ෮ತ౨ ౾ౙ ಂತ 
ಕല෫෵ฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ൟ౳ ಜ౲ ದ ෮ತ౨ โ ಆฆ ಮൡ౨  ൟ౳ ಜ౲ ದ ನഴเನ ๸තಣბ ವ౲ ൞౲ ಸโ ๒ನ౲ ฿ಜฆโದคಂದ ಇൿ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ກೈ౞ ಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಪค๭౩ ൟ෴ಜං ಇದರಥბ ಎರഴ ವಲಯಗำ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಈ ಎರഴ 
ವಲಯಗಳ ೞದನದ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ๸ූವ౲  ವಲಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  
ಆದ౪ คಂದ ಆ ಎม౵  ವಲಯಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣโ ಪ౵ ๺ ෇ค ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං, ಅย౵  ජಜ฿ಜං s 1 k s 2 0 k 
ಮൡ౨  ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆโൽಲ౵  k 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಉർಹರൕಛಜ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං s 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ ೯൤ಡ ಎರഴ ನಮಡ කฤౙ  ෭ನ๺ කฤౙ  ಪ౵ ๺ ෇ค ಎರഴ s x y x pl  y k s 

ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಆฆ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං කโ ಅඝ౬  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜ ๻౾ದฉ කโ x y y k s 
ಅඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಒಂದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  කโ ಆ෺ౙ  ෥ലದฉ ಅඦತ൤ಡ ಒಲโ ൧ೕคದฉ ಇൿ  ಸ෦ೕಕರಣโs k 
෦ൟಯย౵  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಡ ຄಂൽಃ෴ಞತ౨ ං s 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ಮತ౨ ๠ౣ  ಪคಷౙ คಸಬ๾ൿ, ಇದඝ౬  1 ಪ౵ ๺ ಚದರ ೯൤ಡ 1 ೯൤ಡ ವಗბ ೯൤ಡ 2 ೯൤ಡ 4 kx ky x 
೯൤ಡ 6 ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ ಎಂൿ ෭ನ๺ කฤౙ  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං  ಇൿ ಅಂತಹ ಎม౵  ವಲಯಗಳ k y 
๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං කโ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ಬದม෵๯ತ౨ ศ ಇฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಪ౳ ൟ ෇ค ෎ฉ ෎ฉ ไತ౨ ವඝ౬  k 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಆದฉ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜಲ౵  ಎಂൿ කโ ಖ೉ತಪല๭ಆಳ౶ ෎ಀ ಏಃಂದฉ ෭ನ๺ 1 ಡ k k 
ಸಮකಜದ౪ ฉ ඦತರ  ಚದರ ಮൡ౨  ೓ಕದ ಞ൏ಂಕโ 0 ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  s y 
ಆದ౪ คಂದ ඣಂൽಡ ෭ನ๺ 1 ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  කโ ಪഷಯยฆโൿ ಸರಳ฿ಜ ෭ನ๺ k s 1 s 2 
ಸಮකಜฆತ౨ ං 0 ಇൿ ನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ฿ದ ඡರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵   ಒಂൿ ಮൡ౨s 
ฆ ಎರഴ ಮൡ౨  ಅൿ ไತ౨ โ ಈಕ౷ ഡ ಆಜฆโൽಲ౵   ಒಂൿ ไತ౨ ದ ಅ෴ඝ ಅದ౽ౙ ಜ෻ කโ ಃ ෭ನ๺ ಒಂದಃౙ  
ಸಮකಜರ෇ರൿ ಎಂൿ ຂัං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಅൿ ෮ದಲ เಧದ ไತ౨ ಗಳ ಀഖಂಬ ಮ൧౨ ಂൿ คೕൟಯ ไತ౨ ಗಳ ಀഖಂಬโ ನಮಡ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ 
ไತ౨ ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ඛೕലದฉ කโ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಅದඝ౬  ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕഺೕಣ ಮൡ౨  කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕಡมದ ಎฯ ඡರ ชಒಯඝ౬  
ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಎರಡඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜං ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ಈ ಸರಳ ชಒ ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ โ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ 
ಎಂൿ ຂูೕಣ ಅಥ฿ ಅโ ಄ವಲ ಒಂൿ ງತದย౵  ಸ౭ ๏ბಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  ඦತರ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ವಲಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  කโ ಆಸ౾౨  ຄಂൽං౪ ೕๅ, ಅൿ ಈ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ 
๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಈ ไತ౨ ದ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಈಗ ඛೕಡมಜං කโ ෎ฉ ෴โඃ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ
, ಈ ಎರഴ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ෴โඃ ไತ౨ ವඝ౬  කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ, ಆಗ 
෩ಲේತ ಅౘโ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ไತ౨ โ ಸ෥ನ฿ಜರย  ๵ච౬ ಡ ඦತರ ಈ ไತ౨ ದ ಮൡ౨  ඛൽბಷౣ  ไತ౨ ದ ಅเූಜ౲  ನഴเನ s 
෩ಲේತ ಅౘโ ಈ ಸರಳ ชಒ෴ಜರ෎ಀ 
ಆದ౪ คಂದ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಅเූಜ౲  ನഴเನ ෩ಲේತ ಅౘโ ๒ನ౲ ಃౙ  s s 
ಸ෥ನ฿ಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಇൿ  ඡರ ชಒ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆತ౨ ං l 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಈ ไತ౨ ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ಮൡ౨  ನย౵  ೞൽ๯ತ౨ ං, ಈಗ කโ p q 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෴โඃ ไತ౨ ವඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಅൿ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಎಂ්ൿ 
ಸ౭ ಷౣ ฿ಞತ౨ ං ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ඡರ ชಒ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ s s 
ಅเූಜ౲  ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘ฿ಜರ෎ಀ ಆದฉ ෴฿ಗล ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ เ๏ಷౣ  ชಒ෷ 
෴฿ಗล ಇฆโದคಂದ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ದ ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಅเූಜ౲  ನഴเನ ಆ෩มಗ౳  ಅౘโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ෭ನ๺ s s s s 
ಅเූಜ౲ ൽಂದ ඛೕಡมಜං ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಇರ෇ರൿ , 
ಆದ౪ คಂದ ನಮ౱  ๬෥ನ౲  ವಲಯโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄಂൽං ಎಂൿ ຂูೕಣ  ඦತರ ෭ನ๺ uation s s 
ಅเූಜ౲ โ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ඛೕഴತ౨ ං ಆದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ඡರ ชಒಯ ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ
ಆಜರ෎ಀ ಅಂದฉ ಈ ಎರഴ ಸ෦ೕಕರಣಗำ ಒಂඃ ಆಜರ෎ಀ ಏಃಂದฉ කโ ಇದඝ౬  ඡರ฿ಜ ಞ൐๭ದฉ ๒ನ౲ ಃౙ  l 
ಸ෥ನ฿ಜರං ಅ๭౨ ತ౷ ದย౵ ರ෎ಀ ಈ ෵ಂದ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ඛಖರ฿ಜ ෭ನ๺ ಅเූಜ౲ ಃౙ  aq q s s 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷಯ෎ಀ ಏಃಂದฉ ಈ ಎರഴ ಒಂඃ ඡರ ชಒಯඝ౬  ಪ౳ ൟඛඌಸ෎ಀ ಎಂൿ කโ ฿ൽ๭ං౪ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ඛೕโ ಇದඝ౬  ඛಂದ ಞ൐๭ർಗ කโ ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಈಗ කโ ಪದವඝ౬  ಪದൽಂದ ಸ෦ೕಕคಸಬ๾ൿ q 
෩ಲේತ฿ಜ ಞ൏ಂಕൽಂದ ಞ൏ಂಕ ಏಃಂದฉ ಈ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಒಂඃ ಆಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ ಎಂ ౲ಁ  ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ද౳ ೖෳ ಎರഴ ෇ค ෭ನ๺ ද౳ ೖ෫౛  ಸಮකಜರ෎ಀ ಮൡ౨  q g g nq f f pq c 
෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ ಈ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ಈ ෩ฆ ಸ෦ೕಕರಣಗಳ ಅเූಜ౲ ൽಂದ කโ ಎರഴ ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ c g mq
ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರഴ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಇย౵ ಂದ කโ ಎರഴ ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ ಘನಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ಎರഴ ಅඝ౬  g f n f 
ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಇย౵ ಂದ කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ ಅඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ಈಗ ไತ౨ ಗಳ ಀഖಂಬದ c c p q 
๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣಃౙ  ๼ಂൟฆಜ කโ ಈ ಸ෦ೕಕರಣದย౵  ಎರഴ ಎರഴ ಮൡ౨  ಡ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಗಳඝ౬  ಬದย๯൤౨ ೕๅ g f c 
ಮൡ౨  කโ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ಬದยಡ කโ ಎರഴ ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ ಎಂൿ x x y g g mq 
ಬฉ෷൤౨ ೕๅ  ಪ౵ ๺ 2 ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ ಆಜ ೯൤ಡ ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං. ಮൡ౨  ඦತರ කโ x f nq y c pq 0 
ಪದಗಳඝ౬  ಪ౳ ൤౲ ೕ౾๭ದฉ කโ ಈ ಅ෗ವ౲ ౾౨ ಯඝ౬  ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಎರഴ ද౳ ೖෳ ೯൤ಡ ಎರഴ x y g x f 
ද౳ ೖෳ ೯൤ಡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಅเූಜ౲  ಪ౵ ๺ ಡ ೯൤ಡ ೯൤ಡ ๵ච౬ ಡ ಸಮ ಆದฉ ಇൿ y c q mx ny p 
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෎ชඞ ಅಲ౵  ಅเූಜ౲  ಇൿ ಬ๾ಪඅೕ౾౨ ಯ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ಇൿ ෮ದಲ ಪದเ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಮൡ౨  s l 
ಆದ౪ คಂದ ನಮಡ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣโ ද౳ ೖෳ ಪ౵ ๺ ಆಞತ౨ ං ๵ච౬ ಡ ಸಮ s ql 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං s ql 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಅඝ౬  ಬದม෵๭ർಗ ඛಜ฿ಜ ෰ಲ౲ ෷ತ฿ಜං q q 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಓฉ෴ಜ ಬದม෵๭ർಗ කโ ಈ ವಲಯಗಳ ಀഖಂಬൽಂದ เ෗ನ౬  ವಲಯಗಳඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ ಅൿ p 
ಮൡ౨  ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං  ಮൡ౨  ಆಜൡ౨  ಆഔౣ ฆವ ไತ౨ ದ ೞದನದ ෈ಂൿಗಳඝ౬  q p q 
ಆഔౣ ฆವ ಸರಳ ชಒ෽ಂൽಡ ಮ൧౨ ಂൿ ಀഖಂಬ ವಲಯಗಳ ಀഖಂಬವඝ౬  ಗ൐ಸಬ๾ൿ, කโ ಒಂൿ ಒಂൿ l x y 
ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ຄಂൽದ౪ ฉ ಮൡ౨  ಅದඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ ಎಂൿ x y 
ຂಳมಞತ౨ ං ಆ ಎม౵  ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣ ಅಥ฿ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ไತ౨ ಗಳ ๬෥ನ౲  
ಸ෦ೕಕರಣโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಒಂඃ ಆಜฆโൽಲ౵  ಅย౵ ಯವฉಡ ಈ ಎರവ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ 
ಅඦತ฿ದ ಅඡಕ ವಲಯಗัๅ, කโ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ຂಡ ಉഴ๼ലಯಬ๾ൿ  ಈ ಎม౵  ವಲಯಗಳย౵  කโ 
ಏඝ ෥ಡಬ๾ൿ ಎಂ්ದඝ౬  කโ ಃಳಜನ ವಲಯವඝ౬  ಪคಗ൐ಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆ൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ෈ಂൿเನ ඛඃბ๎ಂಕಗำ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ x x ny 
ಆಜฆ฿ಗ ಈ ๬ยನ เූಗದ ಮಧ౲ ෈ಂൿವඝ౬  කโ ಉഴಆำ౶ ൤౨ ೕๅ  ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ ಎರഴ ಮൡ౨  කโ ಈ y 
ชಒಯ เූಗದ ಅಧბದ๠ౣ  ಉದ౪ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ൟ౳ ಜ౲ අಂൽಡ ไತ౨ ವඝ౬  ඛ෦ბ๯൤౨ ೕๅ, ಆ ไತ౨ โ ಈ ಎರവ 
෈ಂൿಗಳඝ౬  ಸ౭ ๏ბ๯ತ౨ ං ಅಥ฿ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ෈ಂൿಗำ ಮൡ౨  ಆಜರย ಮൡ౨  ඛಂದ කโ ಇඣ౬ ಂದඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ කโ ಈ ไತ౨ ದ p qs o p q 
ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ 
ಆದ౪ คಂದ ಇದඝ౬  ๰೉๵ೕಣ කโ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ๯ಲಭ฿ಜ ว౽ౙ ೈರ ෥ಡಬ๾ൿ ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ ವඝ౬  s 
ಅเූಜ౲  ಎಂൿ ຂูೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ไತ౨ ವඝ౬  ಸರಳ฿ಜ ಸ෦ೕಕರಣൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ෭ನ๺ ಮಧ౲ ದ ฏಧ౳ ಗำ ಄ಂದ౳ ದ ඛඃბ๎ಂಕ x x x 
෭ನ๺ ಄ಂದ౳ ದ ๸තಣბ ೓ಕದ ඛඃბ๎ಂಕ ಮൡ౨  ಮಧ౲ ದ ෭ನ๺ ඛඃბ๎ಂಕโ ಇലೕ ೓ಕโ ೓ಕ ൟ౳ ಜ౲ ಃౙ  x y y 
ಸಮකಜರ෎ಀ ಈಗ ಚದರ ൟ౳ ಜ౲ โ ವಗბದ ฿౲ ಸದ කಲౙ ඡ ಒಂൿ ූಗ฿ಜං ಮൡ౨  ಚದರ ฿౲ ಸ ಒಂൿ ෭ನ๺ x x 
ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨  ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ ඛೕಡมದ ಮൡ౨  ෈ಂൿಗಳ ನഴเನ y y p q 
೓ಕದ ಅಂತರವඝ౬  ຄರൡಪല๭ ෎ชඞ ಅಲ౵  , 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ಪದವඝ౬  ಈ ಬൽಡ ൪ದฉ ෭ನ๺ ಇฆತ౨ ං  ಇย౵  ಮൡ౨  ඦತರ ๵ච౬ ಡ ಸಮ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ೓ಕ ಮൡ౨  ಈ ೓ಕವඝ౬  ಕึൿ ಈ ವ๯౨ ವඝ౬  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං, ಇൿ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಈ ౘಣದย౵  කโ ಈ ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ඛೕലದ ౘಣವඝ౬  
฿౲ ಌ౲ ඛ๯൤౨ ೕๅ ಅเූಜ౲ โ ಸ౷ ฀ೈยತ฿ಜฆತ౨ ං  ฿౲ ಌ౲ ඛಸมಜං ಮൡ౨  කโ ಇದඝ౬  ඣೕലದฉ s lly p 
ಮൡ౨  ಡ ๳ฆವ ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  เಸ౨ ค๵ೕಣ q 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ಅದඝ౬  ඣಂൽಡ ಪ౳ ൟඛඌ๯ತ౨ ං ಎಂൿ ຂูೕಣ ඡರ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣโ ๒ನ౲ ಃౙ  l 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಎಂൿ ຂำತ౨ ං ಮൡ౨   ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ല෷โൿ ಸಹ ๯ಲಭ฿ಜං ಏಃಂದฉ 
ಆຉ 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ෭ನ๺ ಒಂದคಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං, ಇൿ y y x x y 
ಒಂൿ ෭ನ๺ คಂದ ෭ನ๺ ಡ ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಅൿ ෥ಡಬ๾ൿ ෭ನ๺ ಡ ಸರัೕಕค๭ y 2 x 1 x 2 x x 1 y 
ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಎರഴ ෭ನ๺ ಒಂൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮ y y y x x 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಇದඝ౬  ನಮ౱  ಎಂൿ ຂูೕಣ l l 
ಆದ౪ คಂದ l 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಏಕ ലಜ౳  ಬ๾ಪದಃౙ  ಮൡ౨  ಮൡ౨  ಮൡ౨   ಅൿ ๵ච౬ ಡ ಸಮ l x y y 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂದฉ කโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ไತ౨ ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ, කโ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ದ ඡರ ชಒಯඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒ ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ โ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ 
ನಮಡ ൟัൽං.  කโ ಆ ಎม౵  ವಲಯಗಳ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ  ಈ ไತ౨ ದ ೞದನದ 
෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ไತ౨ ಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ඡರ ชಒ l 
๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಏಃಂದฉ ಈ ไತ౨ ದ ಅเූಜ౲ โ เක౲ ಸದ ಪ౳ ౽ರ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಈ ಸರಳ ชಒಯඝ౬  
ඛಖರ฿ಜ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ೞൽ๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ಅඝ౬  ನಮಡ ඛೕಡมಜൿ౪ , කโ ಈ ไತ౨ ದ ಅเූಜ౲ ವඝ౬  p  q 
ඛ෦ბ๭ದ เඋನൽಂർಜ ಮൡ౨  ಮൡ౨  ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ಸ ౲ಁ ბഡ ಗಳ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  p q 
ಉഴ๼ലಯฤ කโ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ฆโದคಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲ ವඝ౬  ಉഴ๼ല෷๋൤෻ ಇฆತ౨ ං.  ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ದ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ದ ඡರ ชಒಯ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  s 
ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣ ಮൡ౨  ಇൿ ๼ಂൽನ ๲౵ ೖി ನย౵  කโ ಈಛಗศ ෥ലං౪ ೕๅ, ಅย౵  කโ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  
ຂัං౪ ೕๅ  ಎม౵  ವಲಯಗಳඝ౬  ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ඛಂದ ඛೕಡมಜං ಅย౵  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅย౵  s kl k 
ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ คೕൟ ಪഷಯಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಈಗ කโ ಈ ද౳ ೖෳ ಅඝ౬  ಈ ಎಡಣ ඣಂൽಡ ಬದม෵ಸ෎౽ಜං  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಐല s s 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෩ಲ൫ ෭ನ๺ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಎರഴ තಣბ ೓ಕൽಂದ ෭ನ๺ ಒಂൿ ೯൤ಡ ಎರഴ x x x y y y 
තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ ಒಂൿ ෭ನ๺ ಎರഴ ๸තಣბ x x y y 
೓ಕൽಂದ කฤౙ  ๼ೕಡ  ಈ ൮ಂ಩ ೯൤ಡ ಈ ಎಋ౺  ද౳ ಶඨ k 
ಆದ౪ คಂದ ෇ค ಈ เಷಯ ೯൤ಡ ಇൿ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಈ ಬ๾ಪඅೕ౾౨  k s 
ಆದ౪ คಂದ ಅเූಜ౲ ಃౙ  ಬ๾ಪඅೕ౾౨  ಇൿ ಒಂൿ ಪ౵ ๺ ಪഖౣ  ඡರ ชಒಯ ಏಕ ലಜ౳  ಬ๾ಪඅೕ౾౨  s k l 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಪ౵ ๺ ಸಮಯಗำ ಇದಃౙ  ಸಮකಜರ෎ಀ ๵ච౬ ಡ ಸಮකಜರ෎ಀ k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ಎರഴ ಆഔౣ ฆವ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಅಂತಹ ಎม౵  ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಒಂൿ x 

ಒಂൿ ಮൡ౨  ಎರഴ ಎರഴ ಮൡ౨  ඛಜ฿ದ ෰ಲ౲ ವඝ౬  ຄಂൽං y x y k 
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ಆದ౪ คಂದ කโ ಅඝ౬  ಬದม෵ಸಬ๾ൿ ಮൡ౨  කโ เ෗ನ౬ ฿ಞโದඝ౬  ෨ಂൿವคಸಬ๾ൿ ෎ฉ ෎ฉ ವಲಯಗำ k 
කโ ಈಗ ಚ೉ბ๭ದ౪ ඝ౬  เವคಸฤ ಈ ಉർಹರൕಯඝ౬  ൤ಡൿಆ ౶ู ೕಣ 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಎರഴ ಅಂಕಗಳඝ౬  ຄಂൽං౪ ೕๅ ಎಂൿ ຂูೕಣ ಇൿ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ 0 ಮൡ౨  ಇඣ౬ ಂൿ p 
ඩ෵ಂഡ ಇൿ 6 ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ 4 ಮൡ౨  කโ ಎಲ౵ ದರ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಬಯ๯൤౨ ೕๅ  q 
ವಲಯಗำ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿ ຄೕಞತ౨ ๅ ಇൿ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ඡರ ชಒ෴ಜං 
ಮಧ౲ ෈ಂൿโ ಈ ෈ಂൿ฿ಜං ಇದರ ඛඃბ๎ಂಕಗำ කฤౙ  ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇൿ ඀ರದ o op 
ಎಂഖ ವಗბ෩ಲಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  
ಆದ౪ คಂದ කโ ಄ಂದ౳ අಂൽಡ ไತ౨ ವඝ౬  ೉ൟ౳ ๭ದฉ ൟ౳ ಜ౲ โ ಎಂಟರ ವಗბ෩ಲ฿ಜฆโದคಂದ ಆ ไತ౨ โ ಈ o 
คೕൟ෴ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ಆ ไತ౨ ದ ෬ว ಇฆತ౨ ๅ ಏಃಂದฉ කโ ൟ౳ ಜ౲ ವඝ౬  ಎಂഖ ෩ಲಃౙ  
ಸಮකಜರ෎ಀ, ಅಂದฉ ಈ ಉದ౪ ದ ಅಧბದ๠ౣ  ಮൡ౨  කโ ಆค๭ං౪ ೕๅ ಈ ชಒಯ เූಗದ ಮಧ౲ ූಗโ ಈ ชಒಯ 
เූಗದ ಮಧ౲ ෈ಂൿ฿ಜฆโದคಂದ ಆ ไತ౨ ದ ಄ಂದ౳ ฿ಜฆโದคಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ ದ ෬ว ฿౲ ಸದ p q 
เฆದ౫  ൡൽಗಳย౵  ಇฆತ౨ ං 
ಆದ౪ คಂದ ಒಂൿ ฿౲ ಸ ಮൡ౨  ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜฆತ౨ ං  ಅเූಜ౲ ವඝ౬  ෭ನ๺ කฤౙ  තಣბ ೓ಕ ಮൡ౨pq s x 

೯൤ಡ ಎರഴ ๸තಣბ ೓ಕโ ಎಂഖ ൟ౳ ಜ౲ ದ ವಗბ฿ಜං y 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಅൿ ๭ෳ ಆಜರಬ๾ൿ ౘ෦๭, ಇൿ ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಆದฉ ಇದඝ౬

ಡ ಸರಳತัಸಬ๾ൿ ಏಃಂದฉ ಇದඝ౬  ಅเූಜ౲  ಸ෥ನ฿ಜ ෭ನ๺ කฤౙ  ๸තಣბ ಚದರ ೯൤ಡ ೯൤ಡ s s x y 
ಎರഴ ๸තಣბ ಚದರ ෭ನ๺ ಎಂഖ ಸ෥ನ ๵ච౬  ಅಂದฉ ಚದರ ೯൤ಡ ಎಂൿ ಬฉಯಬ๾ൿ  ಚದರ ෭ನ๺ x y 
ಎಂഖ ೯൤ಡ ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಎಂഖ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ංy x y x y 

ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ಈ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಅඃ คೕൟಯย౵  ಮൡ౨  ಅඝ౬  ๳ฆವ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  p q 
ಬฉ෷โൿ ൡಂ෇ ಕಷౣ ವಲ౵  ಮൡ౨  ಎರഴ ෈ಂൿಗಳඝ౬  ๳ฆವ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  ෭ನ๺ p q y 
๵ච౬ ෵ಂದ ූಜ๭ ෭ನ๺ ಎರഴ ಸ෥ನൽಂದ ඛೕಡมಞತ౨ ං ಅൿ ෭ನ๺ ಒಂർಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  x 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ชಒಯ ಈ ಸ෦ೕಕರಣโ ಪ౵ ๺ ෭ನ๺ ಎರഴ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං x y 
ಆದ౪ คಂದ ಈ ಸರಳ ชಒ෷ ඛಂದ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈಗ ಈ ไತ౨ ದ ಅเූಜ౲  l x y 
ಮൡ౨  ಈ ಸರಳ ชಒ เක౲ ಸದ ෩ಲಕ ಅโ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗಳย౵  ೞൽ๯ತ౨ ๅ ಎಂൿ ನಮಡ ൟัൽฆโದคಂದ කโ l 
෩ಲේತ฿ಜ ಅඝ౬  ಉഴ๼ലಯฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯ൟ౨ ං౪ ೕๅ ಀഖಂಬ ಅಥ฿ ಈ ไತ౨ ದ ೞದನದ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ o 
๻ൿຄೕಞವ ไತ౨ ಗಳ ಀഖಂಬದ ಎม౵  ไತ౨ ಗಳ ಸ෦ೕಕರಣโ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ඡರ ชಒ෷ ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣโ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං. ಅเූಜ౲  ಪ౵ ๺ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸಮකಜฆತ౨ ං, s kl 
ಇย౵  කโ ಅเූಜ౲  ಮൡ౨  ಛಜ ಬ๾ಪದಗಳඝ౬  ಬದย๭ದฉ කโ ಚದರ ೯൤ಡ ವಗბ ೯൤ಡ ෭ನ๺ ಎಂഖ s l x y k 

೯൤ಡ ೯൤ಡ කฤౙ  ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං x k y k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං ಈ ಎರവ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಅಂತಹ ಎม౵  ไತ౨ ಗำ ಮൡ౨  
ಒಬ౯ ฆ ಅದඝ౬  ಸಹ ಪค๏ೕยಸಬ๾ൿ 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ෈ಂൿಗಳ ෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞವ ಎม౵  ವಲಯಗัಡ කโ ಉഴಆಂಡ ๬෥ನ౲  ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං p p
ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๒ನ౲  ಮൡ౨  ಆฆ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺  කฤౙ  ಎ๠ౣ  ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇൿ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜං q 
ಏಃಂದฉ ಪഖౣ  ಞ൏ಂಕเಲ౵  ಏಃಂದฉ ಞ൏ಂಕ ๒ನ౲ ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ವಗბ ಮൡ౨  ೓ಕದ ಞ൏ಂಕโ x y xy s y 
ಅඃ ෨ಂං ಚದರ ೯൤ಡ ಚದರ ෭ನ๺ ಆಜฆತ౨ ං ෭ನ๺ ಎಂഖ ๸තಣბ ೓ಕൽಂದ කฤౙ  ೯൤ಡ g f c k k 
೯൤ಡ කฤౙ  ๸තಣბ ೓ಕโ කฤౙ  ෭ನ๺ ಹච౬ ರഴ ෭ನ๺ ಎರഴ ಮൡ౨  ಇൿ ಎರഴ ಚದರ ෭ನ๺ 8 k k k 
೯൤ಡ  ෭ನ๺  ೯൤ಡ ಎಂഖ ಅඝ౬  කಲౙ คಂದ ූಜ๭ ಅൿ ಎರഴ ಚದರ ಪ౵ ๺ ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං 80 48 k k 
෩ವ൤౨ ರഴ කฤౙ  ๵ච౬ ಜಂತ ಕഖౣ ඛഓౣ ಜ අಡ౥ ർಜං 
ಆದ౪ คಂದ ಸ౭ ಷౣ ฿ಜ ಇൿ ಃಲโ ไತ౨ ದ ಸ෦ೕಕರಣ฿ಜರ෎ಀ ಈಗ ಈ ಎರഴ ෈ಂൿಗำ ඛಜ฿ಜ෸ ಈ ไತ౨ ದ ෬ว 
ಇๅ෻ ಎಂൿ ඣೕഺೕಣ, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ಈ ෈ಂൿเನ ෬ว ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬  ಇං෻ ಎಂൿ ಪค๏ೕยಸฤ ಬದม෵๭ದฉ ไತ౨ โ 
ಎಡූಗದย౵  ๵ච౬ ಡ ಸ෥ನ฿ದ ಎರഴ ಅඝ౬  ಇค๯ತ౨ ං ಮൡ౨  ඣಂൽಡ ಈ ಬ๾ಪದದ ಸ෦ೕಕರಣโ ಎರಡಃౙ  y x 
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಮൡ౨  ๒ನ౲ ಃౙ  ಸ෥ನ฿ಜං෻ ಅಥ฿ ಇಲ౵ ๆ ಇಲ౵ ๆ ಎಂ්ದඝ౬  ඣೕല ಬ๾ಪದโ ಎರഴ y x 
ಮൡ౨  ಸ෥ನ 0 ಆಜฆತ౨ ං 4 ಪ౵ ๺ 0 ೯൤ಡ ෭ನ๺ 8 ෇ค 2 ೯൤ಡ 12 ෭ನ๺ 2 ಇൿ 4 ಪ౵ ๺ 2 ෭ನ๺ 16 y k k k 
೯൤ಡ 12 ෭ನ๺ 2 ಡ ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං k 
ಆದ౪ คಂದ ಇൿ ರൿ౪ ತำ౶ ತ౨ ං ಮൡ౨  4 ೯൤ಡ ಹච౬ ರഴ  ಹൽකฆ ෭ನ๺ ಹൽකฆ ๵ච౬  ๲  ಓ ฿ಸ౨ ವ฿ಜ ಎಡූಗโ 
ಆຉ ෩ಲ൫ ಈ ಬ๾ಪದโ ๒ನ౲ ಃౙ  ෰ಲ౲ ෥ಪನ ෥ഴತ౨ ං ಅಂದฉ ಈ ෈ಂൿโ ಈ ไತ౨ ದ ෬ว ๒ನ౲ ಃౙ  
ಸ෥ನ฿ಜฆತ౨ ං ಅಂದฉ ಅಥ฿ ನ ෴ವ ෰ಲ౲ ವඝ౬  කโ ಆค๭ಆಂಡง කโ ನ ෴ವ ෰ಲ౲ ವඝ౬  k k 
ಆค๭ಆಂಡง කโ ಸ౷ ಲ౭ ವඝ౬  ಪഷ෷൤౨ ೕๅ  ไತ౨  ಮൡ౨  ಆ ไತ౨ โ ಈ ෈ಂൿเನ ෩ಲಕ ಎರഴ ಅಲ౭ เฃಮ ๵ච౬ ಯ 
෩ಲಕ ๻ൿຄೕಞತ౨ ං ಮൡ౨  ಈ ಸ෦ೕಕರಣವඝ౬  කโ ಆฆ ಅಲ౭ เฃಮ ෭ನ๺ කฤౙ  ಎಂൿ ಪคೕ౾౹ ๭ದฉ ನಮಡ 
๭ಞತ౨ ං, 
ಆದ౪ คಂದ කโ ෨ಂൽನ ಉಪක౲ ಸದย౵  ಈ ಉಪක౲ ಸವඝ౬  ಆචತั๯൤౨ ೕๅ. ກೋ౞  ಉัൽฆವ ๸ದಭბದย౵  කโ 
ವಲಯಗಳ ಀഖಂಬವඝ౬  ๾ഴಕฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ ಮൡ౨  ඦತರ කโ ๼ಂൽನ ಪคೕಃ౹ ಗัಂದ ವಲಯಗಳ ಀഖಂಬದ ෬ว 
ಃಲโ ಸ฿ยನ ಸಮ๲౲ ಗಳඝ౬  ಪคಹคಸฤ ಪ౳ ಯൟ౬ ๯൤౨ ೕๅ  ಧನ౲ ฿ದಗำ 
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