
मंडिलयो ंपर 12 वŐ ʩाƥान मŐ आपका ˢागत है,
इसिलए इस ʩाƥान मŐ हम मंडिलयो ंके पįरवार नामक एक नया िवषय शुŝ करŐ गे जो सीधी रेखाओ ंके पįरवार के िवषय के समान है,
इसिलए यहां हम मूल ŝप से सभी मंडिलयो ंके िलए सामाɊ समीकरण िलखने की बात करŐ गे जो एक आम संपिȅ को संतुʼ करते हœ उदाहरण के िलए 
हम सभी संभािवत वृȅो ंका समीकरण िलख सकते हœ जो िकɎी ंदो िदए गए िबंदुओ ंसे होकर गुजरते हœ या उदाहरण के िलए उन सभी वृȅो ंका समीकरण 
जो दो िदए गए वृȅो ंके Ůितǅेदन से गुजरते हœ,
इसिलए इस ʩाƥान का िवषय यही होगा तो चिलए हम पहले पįर̊ʴ के साथ शुŝ करते हœ जहां हम कहते हœ िक हमŐ दो सकŊ ल समीकरण िदए गए हœ 
िजनके समीकरण एक बराबर शूɊ और दो बराबर शूɊ हœ तो एक यह है तो एक यह और मŐ यह दूसरी िडŤी बŠपद है जब दो और s s x y s x 

मŐ यह दूसरी दूसरी िडŤी बŠपद है तो यह पहले सकŊ ल को शूɊ के बराबर दशाŊता है और यह दूसरे सकŊ ल के दो बराबर शूɊ का Ůितिनिधȕ करता हैy 
और हम कहते हœ िक ये दो सकŊ ल ई को काटते हœ एक दूसरे को दो िबंदुओ ं और परp q 
इसिलए अब हम उन सभी वृȅो ंके समीकरण को खोजने मŐ Ŝिच रखते हœ जो इन दो Ůितǅेदन िबंदुओ ंसे गुजरते हœ उदाहरण के िलए एक ऐसा वृȅ यह 
वृȅ हो सकता है िजसे मœ अभी खीचं रहा šँ दूसरा वृȅ कुछ इस तरह हो सकता है िफर भी एक और पįरपथ कुछ इस तरह होगा जैसा िक आप जʗ ही 
महसूस करŐ गे िक अनंत ŝप से कई वृȅ हœ जो खीचें जा सकते हœ जो इन दो िदए गए वृȅो ंके Ůितǅेदन के इन दोनो ंिबंदुओ ंसे होकर गुजरŐ गे लेिकन यहाँ 
उȞेʴ एक सामाɊ समीकरण या एक समीकरण खोजना है जो कुछ पैरामीटर होगें जैसे िक यिद हम उस पैरामीटर को बदलते हœ तो हमŐ ऐसे िकसी भी 
सकŊ ल का समीकरण Ůाɑ करने मŐ सƗम होना चािहए जो इन दो िबंदुओ ंसे होकर गुजरता है, ऐसा करने के िलए हम रेिडकल अƗ की अवधारणा का 
उपयोग करŐ गे और हमŐ थोड़ा सा ˝रण करने दŐ
इसिलए यिद हम िकɎी ंदो Ůितǅेदी वृȅो ंको याद करते हœ यिद हम िकɎी ंदो Ůितǅेदी वृȅो ंके िलए याद करते हœ, तो मूल अƗ अिȪतीय सीधी रेखा Ȫारा
िदया गया था जो दो िबंदुओ ंको िमलाती है Ůितǅेदन
इसिलए इस मामले मŐ एक के बराबर शूɊ और दो बराबर शूɊ है, यह लाल सीधी रेखा होगी जो और दोनो ंसे होकर गुजरती है,s s p q 
इसिलए यह एक और दो का मूल अƗ होगा लेिकन िफर मान लीिजए िक हमारे पास एक सामाɊ वृȅ है िजसका समीकरण वगŊ जोड़ वगŊ s s x y 
जोड़ दो जोड़ दो जमा बराबर शूɊ से िदया गया है ,g x f c 
इसिलए हमŐ ऐसे पįरपथो ंके सामाɊ समीकरण को खोजने के िलए कहा जाता है जो इन दोनो ंिबंदुओ ंसे होकर गुजरते हœ, अब इसका समीकरण सीधी 
रेखा या जो इन दो वृȅो ंका मूल अƗ है , केवल घटा दो बराबर शूɊ Ȫारा िदया गया था,s one s 
इसिलए यिद हम एक और दो घटाते हœ और दो शूɊ के बराबर करते हœ तो हमŐ जो िमलेगा वह घटा है। गुणा जोड़ 2 गुणा s s g 1 g 2 x f 1 
घटा गुणा जमा घटा बराबर 0. तो यह इन दो वृȅो ंके बीच मूलांकीय अƗ का समीकरण अब ˙ʼ ŝप से है यिद इस समीकरण f 2 y c 1 c 2 
Ȫारा िदया गया कोई अɊ सामाɊ वृȅ है जो भी गुजरता है इन दो िबंदुओ ंके माȯम से यह ˙ʼ है िक एस और इस तरह के िकसी भी सामाɊ सिकŊ ल 

और िदया गया वृȅ भी और पर Ůितǅेद करेगा Ɛोिंक और एक पर İ̾थत हœ और हम उन सभी वृȅो ंपर िवचार कर रहे हœ cle s s p q p q s 
जो और से होकर गुजरते हœp q 
इसिलए और को भी पर İ̾थत होना चािहए औरp q s 
इसिलए और िबंदु और दोनो ं और एक के िलए उभयिनʿ होना चािहए औरp q p q s s 
इसिलए और एक को और पर Ůितǅेद करना चािहए औरs s p q 
इसिलए वृȅ के बराबर शूɊ और एक के बराबर शूɊ के बीच का रेिडकल अƗ सीधे Ȫारा िदया जाता है रेखा समीकरण माइनस एक बराबरs s s s 
शूɊ है
इसिलए इन दो वृȅो ंके बीच मूल अƗ िकसी भी वृȅ के बीच होगा जो से भी होकर गुजरता है और यह वृȅ एक ऋण एक बराबर शूɊ होगाpq s s s 
लेिकन यह मूल अƗ भी एक सीधी रेखा है जो और से होकर गुजरता है और इस सीधी रेखा का समीकरण माइनस होगा तो यह p q s s one 
माइनस यह है तो इस का समीकरण माइनस होगा दो गुणा घटा एक जमा दो गुणा माइनस एक जमा घटा ah s s one g g x f f y c c 
एक शूɊ के बराबर होता है लेिकन िफर यह ȯान िदया जाता है िक िबंदु और इस रेखा पर İ̾थत हœ रेखा के साथ -साथ यह सीधी रेखा भी p q ight 
िकɎी ंदो िबंदुओ ं और के बीच केवल एक अनूठी सीधी रेखा है औरp q 
इसिलए यह समीकरण और यह समीकरण एक ही सीधी रेखा का Ůितिनिधȕ कर रहा होगा,
इसिलए अब तक हमारे पास 2 घटा है। एƛ ɘस 2 एफ माइनस एफ वन मŐ वाई ɘस सी माइनस सी एक बराबर शूɊ तो यह समीकरण जो g g 1 
एस और एस वन के बीच रेिडकल अƗ है और यह दूसरी सीधी रेखा समीकरण है जो एस वन और एस दो के बीच रेिडकल अƗ है
इसिलए ये दो एक ही सीधी रेखा के अलावा और कुछ नही ंहœ, िजसका मूल ŝप से ताȋयŊ यह है िक यिद हम इस पहले समीकरण को लेते हœ और यिद 
हम इसे िकसी वाˑिवक मूʞ वाली वाˑिवक संƥा से गुणा करते हœ, तो चंूिक वे एक ही समीकरण हœ,q 
इसिलए कुछ वाˑिवक संƥा मौजूद होनी चािहए जैसे िक यिद हम इस पहले समीकरण को उस से गुणा करते हœ, तो हमŐ दूसरा समीकरण Ůाɑ q q 
करना चािहए Ɛोिंक वे एक ही सीधी रेखा के अलावा और कुछ नही ंहœ और
इसिलए जो होना चािहए वह यह है िक जब हम इस पहले समीकरण को से गुणा करते हœ तो हमŐ दो घटा एक मŐ िमलता है ɘस टू Ɛूएफq q g g x 
मील घटा बराबर शूɊ हैnus f one in y plus q in c c one 
इसिलए से गुणा करने के बाद हमŐ वाˑव मŐ यह समीकरण Ůाɑ होना चािहए िजसका मूल ŝप से अथŊ है िक यह और यह गुणांक Ȫारा िबʋुल समानq 
समीकरण गुणांक होना चािहए और ऐसा होने के िलए यह सȑ होना चािहए िक एक माइनस दो बराबर होना चािहए गुणा घटा एक एक g g q g f 
घटा दो बराबर होना चािहए गुणा घटा एक और एक घटा दो बराबर होना चािहए गुणा घटा एक यहां याद रखŐ एक जी 2f q f f c c q c c g 
एफ 1 एफ 2 और सी 1 सी 2 सामाɊ समीकरण खोजने के िलए अब सभी ǒात हœ, इस सामाɊ समीकरण के िलए जीएफ और सी के बीच कुछ संबंध 
होना चािहए, Ɛोिंक यह उन सभी मंडलो ंके समीकरण का Ůितिनिधȕ कर रहा है जो पास होते हœ इन दोनो ंिबंदुओ ंके माȯम से तो आइए देखŐ िक यह 
Ɛा गुण है और संतुʼ करते हœgf c 
इसिलए यहाँ से हम जो देख सकते हœ वह यह है िक बराबर होगा एक घटा दो बटा जमा एक इसी तरह बराबर होगा एक घटा g g g q g f f f 
दो बटा जमा एक और बराबर होगा एक घटा दो बटा जमा एक तो यह मœ जो हमŐ िमलता है उसे सरल बनाया जा सकता हैq f c c u q c s 
इसिलए अब हमŐ यही िमलता है अगर हम इस सामाɊ समीकरण पर वापस जाने की कोिशश करते हœ तो हम और को इस दािहने हाथ से बदल gf c 
देते हœ और यिद हम ऐसा करते हœ तो हमŐ Ůाɑ करने मŐ सƗम होना चािहए सामाɊ समीकरण जहां दाईं ओर होगा,q 
इसिलए इस समीकरण मŐ यह पैरामीटर होगा और उस पैरामीटर को बदलने से को मंडिलयो ंके पįरवार से अलग-अलग वृȅ िमलŐगे,q q 
इसिलए जब हम ऐसा करते हœ तो हमŐ जो िमलता है वह है वगŊ जमा वगŊ ɘस टू एƛ इन जीx y 
इसिलए जी के बजाय हम इस राइट हœड साइड ɘस टू वाई को एफ मŐ डालते हœ
इसिलए एफ के बजाय हम इस राइट हœड साइड ɘस सी को डालते हœ
इसिलए सी के बजाय हम इस एƛŮेशन को 0 के बराबर रखते हœ और िफर हम Ɛा कर सकते हœ अब यह है िक हम 1 जमा वगŊ के बराबर 1 जोड़ x q
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बटा गुणा वगŊ घटा 1 बटा गुणा वगŊ िलख सकते हœ,q x q x 
इसिलए यह वगŊ बदल जाएगा यिद यह इन दो अलग-अलग शɨो ंके साथ है और यही बात वगŊ के साथ भी करेगी और अगर हम ऐसा करते हœ तो x y 
हम को एक जोड़ बटा गुणा वगŊ जोड़ वगŊ जोड़ दो एक जोड़ दो Ůाɑ करŐ गे एक जमा एक घटा एक बटा गुणा वगŊs q q x y g x f y c q x 
जमा वगŊ जोड़ दो दो जमा दो दो जमा दो अब शूɊ के बराबर है अब ˙ʼ ŝप से यिद हम इस ˠाइड पर वापस जाते हœ तो यह ˙ʼy g x f y c 
है िक शूɊ नही ंहो सकता Ɛोिंक यिद को शूɊ होना था तो यह और यह मेल नही ंखाएगा Ɛोिंक ˙ʼ ŝप से यह एक गैर शूɊ समीकरण नही ंहैq q 
तो यह भी एक शूɊ समीकरण है िजससे मेरा मतलब यह है िक इस समीकरण मŐ जी एक और जी दो बराबर नही ंहœ एफ एक और एफ दो तो जी मŐ से 
एक जी दो एफ एक और एफ दो सी एक और सी दो यह ˙ʼ है िक जी एक जी 1 और जी 2 इन दोनो ंमŐ से कम से कम एक गैर-शूɊ है
इसिलए या तो जी 1 शूɊ जी 2 गैर है -शूɊ या माइनस गैर-शूɊ है दोनो ंशूɊ नही ंहो सकते Ɛोिंक यिद दोनो ंशूɊ हœ तो कŐ ū समान हœ तो कŐ ūf1 f2 
समान हœ िजस İ̾थित मŐ हमारे पास संकŐ िūत वृȅ हœ और संकŐ िūत वृȅ एक दूसरे को नही ंकाटŐगे यिद हम यिद हम पहली ˠाइड पर वापस जाएं तो हमने 
कहा िक हम दो वृȅो ंकी बात कर रहे हœ जो एक दूसरे को इतने ˙ʼ ŝप से काटते हœ िक यहां कम से कम एक वृȅ है। ये गुणांक जो शूɊ नही ंहै औरf 
इसिलए यह एक तुǅ समीकरण नही ंहै और
इसिलए कभी भी शूɊ नही ंहोगा Ɛोिंक यिद आप इसे से गुणा करते हœ तो एक शूɊ समीकरण Ůाɑ होगा और िफर कोई राˑा नही ंहै िक यह q q 
और यह एक ही समीकरण हो सकता है Ɛोिंक यिद आप इसे के बराबर शूɊ से गुणा करते हœ यिद को शूɊ होना है तो जब हम इस समीकरण से q q 
गुणा करते हœ तो हमŐ एक शूɊ समीकरण िमलता है जबिक यह समीकरण शूɊ समीकरण नही ंहै
इसिलए यह वाˑिवक मान शूɊ नही ंहै औरq 
इसिलए हम Ɛा कर सकते हœ यह है िक हम इस पूरे समीकरण को से गुणा कर सकते हœ,q 
इसिलए जब हम ऐसा करते हœ तो हमŐ यहां हर से छुटकारा िमलता है,
इसिलए हमŐ जो िमलता है वह यह है िक एक ɘस गुणा एक घटा दो शूɊ के बराबर है,q s s 
इसिलए यह सामाɊ ŝप है समीकरण जो हमŐ Ůाɑ होता है और हम इसे िलख भी सकते हœ इस समीकरण को एक जोड़ मŐ एक घटा एक करके q s 
एक जमा गुणा दो बराबर शूɊ के ŝप मŐ िलख सकते हœ और हम यह कर सकते हœ Ɛोिंक और आगे जो हम देखते हœ वह यह है िक हम इसे q s ah 
जमा बराबर शूɊ के ŝप मŐ िलख सकते हœ लेिकन यह और कुछ नही ंबİʋ यह बराबर है जहाँ एक बटा एक घटा है और चँूिक वाˑिवक है, k q q k
भी वाˑिवक मान है Ɛोिंक शूɊ के बराबर नही ंहै ऋणाȏक एक के बराबर नही ंहैq k 
इसिलए यह उन सभी वृȅो ंका सामाɊ समीकरण है जो िबंदु से होकर गुजरते हœ दो वृȅो ंके Ůितǅेदन का एक शूɊ के बराबर और दो बराबर s s 
शूɊ लेिकन यह शूɊ के बराबर नही ंहोना चािहए, कोई भी वाˑिवक मान हो सकता है जो ऋण के बराबर नही ंहै आइए इसे ˙ʼ करने के िलए एक k 
छोटा सा उदाहरण लेते हœ तो आइए हम कहते हœ िक हमारे पास दो वृȅ वगŊ जोड़ वगŊ जोड़ दो जमा चार घटा चार बराबर शूɊ है इसका कŐ ūx y x y 
शूɊ से एक शİƅ घटा दो है और तीन की िũǛा है िक दूसरा वृȅ दो बराबर वगŊ जोड़ वगŊ जोड़ होगा छह बराबर शूɊ है इसका कŐ ū शूɊ s x y y 
अʙिवराम घटा तीन और िũǛा तीन के बराबर है जैसा िक हम ˙ʼ ŝप से देखते हœ िक दो कŐ ūो ंके बीच की दूरी दो के वगŊमूल के बराबर है जो िũǛा 
के योग से कम है Ɛोिंक िũǛा का योग छह है और यह ˙ʼ ŝप से पूणŊ से अिधक है Ɛोिंक िनरपेƗ िũǛा के बीच का अंतर शूɊ है
इसिलए यह वह İ̾थित है िजसका मूल ŝप से अथŊ है िक दो वृȅ दो िबंदुओ ंपर Ůितǅेद कर रहे हœ और अब हम उन सभी संभािवत वृȅो ंके समीकरण 
का पता लगाना चाहŐगे जो इन दोनो ंके Ůितǅेदन के दो िबंदुओ ंसे होकर गुजरते हœ। दो वृȅ
इसिलए उन सभी वृȅो ंका सामाɊ समीकरण जमा गुना बराबर 0 होगा जहाँ वाˑिवक है और ऋण से एक के बराबर नही ंहैs 1 k s 2 k k 
इसिलए इस उदाहरण के िलए बराबर होगा तो एक वगŊ ɘस है वगŊ जोड़ दो जोड़ चार घटा चार जमा गुना दो है वगŊ जमा s s x y x y k s x y
वगŊ जमा छह ˙ʼ ŝप से शूɊ के बराबर है अगर हम को शूɊ के बराबर रखते हœ तो हमŐ एक के बराबर होना चािहए और यिद हम इस ŝप y k s 
मŐ चुनते हœ अनंत की ओर जाता है यह समीकरण दो के बराबर शूɊ के अनुŝप होगाk s 
इसिलए इसे और अिधक पįरʺृत िकया जा सकता है आप जानते हœ िक इसे आगे 1 जमा वगŊ ɘस 1 जोड़ वगŊ ɘस 2 ɘस 4 ɘस 6 kx k y x k 
गुणा के ŝप मŐ िलखा जा सकता है शूɊ से चार शूɊ के बराबर होता हैy 
इसिलए यह सभी का सामाɊ समीकरण है ऐसे वृȅ हमŐ बस का मान बदलते रहना है और हर बार एक अलग वृȅ Ůाɑ होगा लेिकन हमŐ यह सुिनिʮत k 
करना चािहए िक ऋणाȏक एक के बराबर नही ंहै Ɛोिंक यिद ऋण 1 के बराबर है तो वगŊ और वगŊ का गुणांक 0 हœ औरk k s y 
इसिलए बराबर माइनस 1 के साथ हम जो Ůाɑ करने जा रहे हœ वह केवल घटा बराबर 0 है जो िक एक सीधी रेखा के समीकरण के k s 1 s 2 
अलावा और कुछ नही ंहै जो और दो का मूल अƗ है और वह होगा वृȅ एक वृȅ का समीकरण नही ंहै,s one s 
इसिलए हमने कहा है िक ऋणाȏक एक के बराबर नही ंहोना चािहए, तािक पहले Ůकार के वृȅो ंका पįरवार दूसरे Ůकार के वृȅो ंका पįरवार हो, मान k 
लŐ िक हमŐ एक वृȅ िदया गया है अभाǛ शूɊ के बराबर है तो मान लीिजए िक इस समीकरण Ȫारा िदया गया है और मान लŐ िक हमारे पास एक सीधी s 
रेखा है जो इस समीकरण Ȫारा दी गई है,l 
इसिलए ये दोनो ंहमŐ िदए गए हœ और हम कहते हœ िक ये दोनो ंयह सीधी रेखा और यह वृȅ Ůितǅेद करते हœ दो िबंदुओ ंपर या वे िसफŊ  एक िबंदु पर ˙शŊ 
भी कर सकते हœ और िफर हम Ŝिच रखते हœ उन सभी वृȅो ंके समीकरण मŐ टेड जो इस चौराहे के िबंदु से गुजरते हœ जो इस िदए गए वृȅ के चौराहे के िबंदु
से गुजरते हœ और यह सीधी रेखा दी गई सीधी रेखा अब यह ˙ʼ है िक यिद हमारे पास कोई अɊ वृȅ है तो चलो हम कहते हœ िक हमारे पास कोई l 
अɊ सकŊ ल है जो चौराहे के इन दो िबंदुओ ंसे होकर गुजरता है तो यह ˙ʼ है िक रेिडकल अƗ तो इसे सामाɊ सकŊ ल के बराबर शूɊ होने दŐ  तो यह ˙ʼ
है िक इस सकŊ ल और िदए गए के बीच रेिडकल अƗ सकŊ ल का Ůाइम यह सीधी रेखा होनी चािहए ,
इसिलए के बराबर शूɊ और अभाǛ के बीच का रेिडकल अƗ शूɊ के बराबर होना चािहए , ऐसाs s 
इसिलए है Ɛोिंक सीधी रेखा इन दो Ůितǅेदन िबंदुओ ंको जोड़ती है,l 
इसिलए यह सीधी रेखा इɎŐ काटती है इन दो िबंदुओ ं और पर वृȅ अभाǛ िदया गया है अब यिद हमारे पास शूɊ के बराबर कोई अɊ वृȅ p q s s 
है जो इन दो िबंदुओ ंसे होकर गुजरता है तो यह ˙ʼ है िक इन दो िबंदुओ ंको िमलाने वाली सीधी रेखा होनी चािहए शूɊ के बराबर और ra s s 
अभाǛ के बीच का िȪअƗीय अƗ शूɊ के बराबर है, लेिकन चंूिक हमेशा दो िबंदुओ ंको िमलाने वाली एक अनूठी रेखा होती है,
इसिलए यह सीधी रेखा कुछ भी नही ंथी, लेिकन इस सीधी रेखा का समीकरण और कुछ नही ंहोना चािहए, यह समीकरण के बीच का मूल अƗ है b s 
शूɊ के बराबर और अभाǛ शूɊ के बराबर माइनस अभाǛ बराबर शूɊ Ȫारा िदया जाता है, तो मान लीिजए िक हमारे सामाɊ वृȅ मŐ यह s s s 
समीकरण है तो माइनस अभाǛ यह समीकरण देगा लेिकन िफर यह समीकरण इस समीकरण के अलावा और कुछ नही ंहोना चािहए सीधी रेखा s s 

का, जो िक इन दो समीकरणो ंके समान होना चािहए, वहाँ मौजूद होना चािहए जो शूɊ के बराबर नही ंहै जैसे िक यिद हम इस सीधी रेखा के l aq 
समीकरण को इस से गुणा करते हœ तो हमŐ वाˑव मŐ माइनस Ůाइम के िलए समीकरण Ůाɑ करना चािहए जो िक यह है Ɛोिंक हमने तकŊ  िदयाq s s 
है िक इन दोनो ंको एक ही सीधी रेखा का Ůितिनिधȕ करना चािहए,
इसिलए जब आप इसे से गुणा करते हœ तो हमŐ िमलता है और अब हम गुणांक Ȫारा मूल ŝप से गुणांक के पद को समान कर सकते हœ Ɛोिंक यह q 
समीकरण और यह समीकरण समान हœ और वहां आगे ऐसा होना चािहए िक दो गुना के बराबर होना चािहए घटा अभाǛ दो गुना q mq g g nq f 
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घटा अभाǛ के बराबर होना चािहए और बराबर होना चािहए घटा अभाǛ इन तीन समीकरणो ंसे इस समीकरण से हमŐ दो बराबर f pq c c g 
िमलते हœ दो अभाǛ जोड़ यहाँ से हमŐ दो बराबर दो अभाǛ जोड़ घन Ůाɑ होते हœ और यहाँ से हमŐ बराबर अभाǛ जोड़ g mq f f n c c p q
Ůाɑ होता है, अब हम वृȅो ंके पįरवार के सामाɊ समीकरण पर वापस जाते हœ, हम इन ʩंजको ंको इसके िलए Ůित̾थािपत करते हœ इस समीकरण मŐ दो 
जी दो एफ और सी और हमŐ एƛ ˍायर ɘस वाई ˍायर ɘस के बराबर एस िमलता है, दो जी के बजाय हम दो जी Ůाइम ɘस एमƐू को एƛ ɘस 
2 एफ Ůाइम ɘस एनƐू मŐ वाई ɘस सी Ůाइम ɘस पीƐू बराबर 0 िलखते हœ। और िफर यिद हम पदो ंको अलग करते हœ तो हम इस ʩंजक को वगŊx 
जमा वगŊ जोड़ दो अभाǛ जोड़ दो अभाǛ जमा अभाǛ जोड़ गुणा जमा जोड़ बराबर शूɊ के ŝप मŐ िलख सकते y g x f y c q mx ny p 
हœ लेिकन ȯान दŐ  िक यह कुछ भी नही ंहै लेिकन अभाǛ यह बŠपद का अभाǛ है और यह Ůथम घात बŠपद है औरs l 
इसिलए हम सभी के िलए सामाɊ समीकरण इस तरह के वृȅ अभाǛ बन जाते हœ और शूɊ के बराबर होता है ,s ql 
इसिलए के बराबर होता है और शूɊ के बराबर होता है,s, s ql 
इसिलए जब हम इस को बदलते हœ तो का वाˑिवक मूʞ होता है Ɛोिंक हम ितरछा बदलते हœ तो हमŐ वृȅो ंके इस पįरवार से अलग-अलग वृȅ q q 
िमलते हœ, जो इससे होकर गुजरŐ गे ये दो िबंदु पी और Ɛू जहां पी और Ɛू िदए गए सकŊ ल के Ůाइम के चौराहे के िबंदु थे, दी गई सीधी रेखा के साथ। सकŊ ल
के एक और पįरवार की गणना की जा सकती है मान लीिजए िक हमारे पास दो िबंदु हœ एक एक और दो दो और ऐसा कहा जाता है िक हम x y x y 
उन सभी वृȅो ंके समीकरण या उन सभी वृȅो ंके सामाɊ समीकरण का पता लगाना चाहŐगे जो इन दो िबंदुओ ंसे होकर गुजरते हœ, जब तक िक ये दो िबंदु 
समान नही ंहœ, अनंत ŝप से कई वृȅ हœ जो गुजरŐ गे इन दोनो ंदो िबंदुओ ंके माȯम से हम इन सभी मंडिलयो ंके सामाɊ समीकरण को कैसे ढंूढते हœ तािक 
हम यह कर सकŐ  िक हम िनɻिलİखत सकŊ ल पर िवचार कर सकते हœ तािक हम इन दो िबंदुओ ंको िमला सकŐ  और हम इस रेखा खंड के मȯ िबंदु को ढंूढ 
सकŐ  । िमडपो एक जमा दो बटा दो एक जोड़ दो बटा दो होगा और हम इस रेखा खंड की आधी लंबाई के बराबर िũǛा के साथ int x x n y y 
एक वृȅ का िनमाŊण करते हœ जो ˙ʼ ŝप से इन दोनो ंिबंदुओ ंको ˙शŊ करेगा या गुजरेगा तो चलो अंक और हœp q 
इसिलए और से हमŐ एक और िमलता है, हमŐ इस वृȅ का समीकरण िमलता है, तो चिलए इसे िनŝिपत करते हœ हम आसानी से वृȅ के समीकरण p q 
की गणना कर सकते हœ और इस वृȅ को अभाǛ कहकर िनŝिपत करŐ गे,s 
इसिलए यह वृȅ बस होगा समीकरण Ȫारा िदया जा सकता है ऋण कŐ ū छेद कŐ ū का समɋय ऋण कŐ ū का समɋय पूरे वगŊ ɘस ऋण x x x x y y
कŐ ū का समɋय पूरा वगŊ वगŊ िũǛा के बराबर होना चािहए अब वगŊ िũǛा वगŊ का एक चौथाई है ʩास और वगŊ ʩास और कुछ नही ंबİʋ िबंदु और p 

के बीच की वगŊ दूरी है जो एक घटा दो पूणŊ वगŊ जोड़ एक घटा दो पूणŊ वगŊ Ȫारा दी गई है,q x x y y 
इसिलए यिद हम इस पद को इस पर लाते हœ तो यह बस इतना ही है भुजा का ऋण यहाँ होगा और िफर असुअल टू ज़ीरो तो यह वगŊ ɘस यह वगŊ eq 
शूɊ के बराबर इस चीज़ को घटाता है
इसिलए यह इस वृȅ का समीकरण ˙ʼ ŝप से है इस Ɨण हम उस Ɨण को पįरभािषत करते हœ जब हमŐ ये दो िबंदु िदए जाते हœ अभाǛ ˢचािलत s 
ŝप से पįरभािषत होता है और हम यह भी देखते हœ िक यिद हम इसे देखŐ, आइए हम और को िमलाने वाली इस सीधी रेखा का िवˑार करŐ  तािक p q 
इस रेखा का समीकरण मान लŐ िक इसे के साथ िनŝिपत िकया जाएगा, यह कहेगा िक सीधी रेखा का समीकरण बराबर शूɊ है और वह सीधी l l 
रेखा समीकरण भी खोजना आसान है बाहर Ɛोिंक आह तो यह सीधी रेखा समीकरण िदया जाएगा घटा एक बटा घटा एक बराबर एक y y x x y 
घटा बटा घटा और िजसे सरल बनाया जा सकता है घटा गुणा एक घटा दो जोड़ घटा एक गुणा दो घटा y 2 x 1 x 2 x x 1 y y y y x x 
एक बराबर शूɊ है तो हम कहते हœ िक यह हमारा है तो l l
इसिलए और मŐ इस एकल िडŤी बŠपद के बराबर है और यह शूɊ के बराबर है तो अब हम Ɛा हमारे पास शूɊ के बराबर एक वृȅ l x y s 
अभाǛ है, हमारे पास एक सीधी रेखा है जो शूɊ के बराबर है और हम जानते हœ िक यह सीधी रेखा और यह वृȅ इन दो िबंदुओ ंपर Ůितǅेद करते हœ,l 
इसिलए अिनवायŊ ŝप से हमारे पास यह है िक हम उन सभी वृȅो ंके समीकरण को उन सभी वृȅो ंके सामाɊ समीकरण को खोजने का Ůयास कर रहे हœ 
जो इस वृȅ के अभाǛ िबंदु से होकर गुजरते हœ। शूɊ के बराबर और यह सीधी रेखा शूɊ के बराबर है Ɛोिंक यह वृȅ अभाǛ शूɊ के बराबर है,l s 
इस सीधी रेखा को ठीक इन दो िबंदुओ ं और पर काटेगा जो हमŐ िदए गए थे Ɛोिंक िजस तरह से हमने िनमाŊण िकया है यह सकŊ ल Ůाइम है और p q 
चंूिक हम उन सभी सिकŊ टो ंके सामाɊ समीकरण को खोजने की कोिशश कर रहे हœ जो पी और Ɛू से गुजरते हœ, यह उन सभी सिकŊ लो ंके सामाɊ 
समीकरण को खोजने के समान है जो शूɊ के बराबर एस Ůाइम के चौराहे के िबंदु से गुजरते हœ और सीधी रेखा शूɊ के बराबर है और यह कुछ ऐसा l 
है जो हम िपछली ˠाइड मŐ पहले ही कर चुके हœ जहाँ हमने कहा था िक सभी वृȅो ंके िलए सामाɊ समीकरण अभाǛ जोड़ समीकरण Ȫारा s kl 
िदया जाता है एल से शूɊ जहां के वाˑिवक मूʞ है
इसिलए हम इस तरह से Ůाɑ कर सकते हœ
इसिलए अब हमŐ इस एस Ůाइम को इस बाएं हाथ की ओर से इस समीकरण से बदलना होगा,
इसिलए यह मूल ŝप से एƛ माइनस एƛ एक ɘस एƛ टू बाय टू दो पूरे वगŊ बन जाएगा जमा घटा एक जमा दो बटा दो पूणŊ वगŊ घटा y y y x 
एक घटा दो पूरा वगŊ जमा एक घटा दो पूरा वगŊ गुणा चार तो यह चीज जमा गुणा इस ʩंजक को गुणा इस चीज को और यह के िलए x y y k k s 
यह बŠपद अभाǛ तो अभाǛ के िलए बŠपद यह एक ɘस गुना है जो सीधी रेखा के िलए एकल िडŤी बŠपद हैs k l 
इसिलए यह जोड़ गुना यह बराबर होना चािहए शूɊ के बराबर होना चािहए,k 
इसिलए यह ऐसे सभी मंडिलयो ंका समीकरण है जो गुजरŐ गे ये दो िदए गए िबंदु एक एक और दो दो और वाˑिवक मूʞ हœx y x y k 
इसिलए हम बदलते रह सकते हœ और हम अलग-अलग वृȅ Ůाɑ करना जारी रख सकते हœ आइए हम इस उदाहरण को ˙ʼ करने के िलए लŐ िक k 
हमने अभी Ɛा चचाŊ की है तो आइए हम कहते हœ दो िबंदु हœ जो दो अʙिवराम 0 है और दूसरा िबंदु है अʙिवराम माइनस 4 है p q w . hich 6 
और हम इन दो िबंदुओ ंसे गुजरने वाले सभी वृȅो ंके सामाɊ समीकरण को खोजना चाहŐगे यह इन दो िबंदुओ ंको िमलाने वाली सीधी रेखा है मȯ िबंदु यह
िबंदु है िजसके िनदőशांक चार अʙिवराम से दो ˙ʼ ŝप से हœ दूरी सेशन आठ के वगŊमूल के बराबर है और
इसिलए यिद हम कŐ ū के साथ एक वृȅ खीचंते हœ जैसे िक िũǛा आठ का वगŊमूल है तािक वृȅ कुछ इस तरह होगा और ˙ʼ ŝप से ये दो िबंदु उस सकŊ ल
पर İ̾थत होगें Ɛोिंक हमने चुना है िũǛा को ŝट आठ के बराबर होना चािहए जो िक इस लंबाई का आधा है और हमने इस रेखा खंड के कŐ ū को इस 
रेखा खंड के मȯ िबंदु के ŝप मŐ उस सकŊ ल का कŐ ū चुना है,
इसिलए ˙ʼ ŝप से और ʩास के िवपरीत İ̾थत होगें इस वृȅ पर इसके िसरे होगें तो एक ʩास होगा और इस वृȅ के अभाǛ का समीकरणp q pq 

घटा चार पूणŊ वगŊ जोड़ जोड़ दो पूणŊ वगŊ िũǛा का वगŊ है जो आठ है तो यह समीकरण है इस सकŊ ल का िजसे सॉरी के िलए सरल बनाया जा सकताx y 
है,
इसिलए यह इस सकŊ ल का समीकरण है, लेिकन इसे एस िलİखत मŐ सरल बनाया जा सकता है Ɛोिंक इसे एस Ůाइम के बराबर एƛ माइनस चार पूरे वगŊ
ɘस वाई ɘस दो पूरे वगŊ माइनस आठ के ŝप मŐ िलखा जा सकता है। शूɊ के बराबर होता है जो िक वगŊ जमा वगŊ घटा आठ जमा वगŊ x y y x 
जोड़ वगŊ घटा आठ जमा चार जमा बारह शूɊ के बराबर होता है ,y x y 
इसिलए यह इस वृȅ का समीकरण है इसी तरह उɎŐ नीचे के समीकरण को िलखना बŠत मुİʭल नही ंहै और को िमलाने वाली यह सीधी रेखा दो p q 
िबंदुओ ं और को िमलाने वाली इस सीधी रेखा का समीकरण घटा शूɊ से घटा दो बराबर से िवभािजत करके िदया जाएगा जो िक ऋण एक हैp q y x 
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और
इसिलए इस सीधी रेखा का यह समीकरण जमा घटा है दो बराबर शूɊx y 
इसिलए यह सीधी रेखा के बराबर जोड़ घटा दो बराबर शूɊ से दी जाएगी और अब चंूिक हम जानते हœ िक यह वृȅ Ůधान है और यह सीधी रेखा l x y 

िडजाइन के अनुसार इन दो िबंदुओ ंपर Ůितǅेद करेगीl 
इसिलए हम अिनवायŊ ŝप से हœ आपको खोजने की कोिशश कर रहा है पįरवार या वृȅो ंके पįरवार के उन सभी वृȅो ंका समीकरण जो इस वृȅ के t 
Ůितǅेद िबंदु से होकर गुजरते हœ अभाǛ शूɊ के बराबर और सीधी रेखा बराबर शूɊ जो इस सामाɊ समीकरण के बराबर Ȫारा िदया गयाs l s s 
है अभाǛ जोड़ बराबर शूɊ िजसे यिद हम अभाǛ के िलए बŠपदो ंको Ůित̾थािपत करते हœ और यहाँ पर हमŐ वगŊ जोड़ वगŊ जोड़ kl s l x y k 
घटा आठ जमा जमा चार जमा बारह घटा दो बराबर शूɊ होता है, तो यह सामाɊ समीकरण है ऐसे सभी वृȅो ंमŐ से जो इन दोनो ंिबंदुओ ंसे x k y k 
होकर गुजरŐ गे और कोई भी इसकी जाँच कर सकता है,
इसिलए यह सामाɊ समीकरण है जो हमने उन सभी वृȅो ंके िलए िनकाला है जो िबंदुओ ं से होकर गुजरŐ गे , दो अʙिवराम शूɊ और छह p q 
अʙिवराम ऋण है चार तो ˙ʼ ŝप से यह एक वृȅ का समीकरण है Ɛोिंक गुणा का कोई गुणांक नही ंहै का गुणांक शूɊ है और वगŊ x y xy s 
और वगŊ का गुणांक समान है आगे वगŊ जमा वगŊ घटा घटा आठ पूणŊ है वगŊ गुणा चार जमा जमा चार पूणŊ वगŊ गुणा चार घटा बारह घटाy g f c k k 
दो और जो दो वगŊ घटा 8 जमा 80 घटा 48 जमा आठ चार से िवभािजत होता है जो िक दो वगŊ जमा बȅीस गुणा चार के बराबर होता है k k k k k 
जो िक शूɊ से अिधक है तो ˙ʼ ŝप से यह िकसी वृȅ का समीकरण होना चािहए, अब हम यह भी देखŐ िक Ɛा ये दो िबंदु वाˑव मŐ इस वृȅ पर İ̾थत 
हœ,
इसिलए यिद हम यह जाँचने के िलए Ůित̾थािपत करते हœ िक यह िबंदु दो अʙिवराम शूɊ वृȅ पर İ̾थत है, तो को दो के बराबर रखा जाएगा बाईं x y 
ओर शूɊ और देखŐ िक Ɛा यह बŠपद समीकरण के बराबर दो और के बराबर शूɊ के बराबर है या नही,ं तो इस बŠपद का मान इस बŠपद के x y 
मान पर के बराबर दो और के बराबर है 0 होगा 4 जमा 0 जमा घटा 8 गुना 2 जमा 12 घटा 2 जो 4 जमा 2 माइनस 16 जमा 12 घटा 2 x y k k k k
के बराबर होगा
इसिलए यह रȞ हो जाता है और 4 जमा बारह सोलह घटा सोलह शूɊ होता है तो वामपंथी हाथ की ओर आह मूल ŝप से यह बŠपद शूɊ का मूʞांकन 
करता है िजसका अथŊ है िक यह िबंदु इस सकŊ ल पर शूɊ के बराबर है िजसका अथŊ है िक या कोई फकŊ  नही ंपड़ता िक हम िकतने मूʞ चुनते हœ, चाहे हम
िकतने भी मूʞ चुनते हœ, हमŐ कुछ सकŊ ल िमलता है और वह सकŊ ल इस िबंदु से दो अʙिवराम शूɊ और इसी तरह की चीज से गुजरेगा यिद हम इस 
समीकरण का परीƗण इस िबंदु छह अʙिवराम से घटाकर चार के साथ करते हœ तो हम इस ʩाƥान को अगले ʩाƥान मŐ समाɑ करŐ गे, हम एक और
शेष मामला भी लŐगे जहां हम मंडिलयो ंके पįरवार को खोजने का Ůयास करŐ गे और िफर हम िपछली परीƗाओ ंसे मंडिलयो ंके पįरवार पर कुछ चुनौतीपूणŊ 
सम˟ाओ ंको हल करने का Ůयास करŐ गे धɊवाद 
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