
 বেৃЫর 12Μট বক্তৃতায় Ѿাগতম,
 তাই এই বক্তৃতায় আমরা একΜট নতΦ ন িবষয় ზ჈ করব যার নাম বেৃЫর পিরবার যা সরলেরখার পিরবােরর িবষেয়র অনু჉প
 তাই এখােন আমরা মূলত সমѷ বেৃЫর জনҝ সাধারণ সমীকরণ έলখার কথা বলব যা সᅀѭ কের  একΜট সাধারণ সѕিЫ 
উদাহরণѾ჉প আমরা সјাবҝ সমѷ বেৃЫর সমীকরণ িলখেত পাির যা έযেকান দুΜট ϕদЫ িবрরু মধҝ িদেয় যায় বা 
উদাহরণѾ჉প সমѷ বেৃЫর সমীকরণ যা দΜুট ϕদЫ বেৃЫর έছদ িদেয় যায়
 তাই এΜটই এর িবষয় হেত চেলেছ বক্তৃতা
 তাই ϕথম দৃেশҝর সােথ ზ჈ করা 
যাক έযখােন বলা যাক έয আমােদর দΜুট বেৃЫর সমীকরণ έদওয়া হেয়েছ যার সমীকরণ হল এক শূেনҝর সমান এবং দুΜটs s 
শূেনҝর সমান
 তাই এক হল এইs 
 তাই একΜট হল এই িеতীয় িডিς বቍপদী এবং যখন দুইΜট এবং έত এই িеতীয় িеতীয় িডিς বቍপদী হয়s x y s x y 
 তাই এΜট ϕথম বЫৃ এক শূেনҝর সমান এবং এΜট িеতীয় বЫৃ দুইΜট এর সমান ϕিতিনিধЯ কের  এবং আমরা s s zer o 
বিল έয এই দΜুট বЫৃ এেক অপরেক দুΜট িবр ু এবং এ έছদ কেরp q 
 তাই আমরা এখন έসই সমѷ বেৃЫর সমীকরণ খুেঁজ έবর করেত আςহী যা এই দুΜট έছদ িবрরু মধҝ িদেয় যায় έযমন একΜট 
বЫৃ এই বЫৃ হেত পাের যা আিম এখন আকঁিছ অনҝ একΜট বЫৃ এইরকম িকছΦ  হেত পাের তেব আেরকΜট সািকκট এইরকমi  
িকছΦ  হেব কারণ আপিন শীσই বুঝেত পারেবন έয অসীমভােব অেনক বЫৃ রেয়েছ যা আকঁা যায় যা এই দুΜট ϕদЫ বেৃЫর έছদ 
িবрরু মধҝ িদেয় যােব িকᅀ এখােন উেгশҝ  একΜট সাধারণ সমীকরণ বা একΜট সমীকরণ খুেঁজ έবর করা যার িকছΦ  
পҝারািমটার থাকেব έযমন আমরা যিদ έসই পҝারািমটারΜট পিরবতκন কির তাহেল আমরা  এই দুΜট িবрরু মধҝ িদেয় যায় এমন 
έযেকােনা বেৃЫর সমীকরণ έপেত সϠম হব যােত আমরা য κািডকাল অেϠর ধারণাΜট বҝবহার করব এবং আসুন আমরা এΜটর 
উপর িকছΦ টা Ѽরণ কির যােত আমরা έয έকানও দুΜট έছদকারী বেৃЫর জনҝ Ѽরণ কির যিদ আমরা έয έকানও দুΜট έছদকারী 
বেৃЫর জনҝ Ѽরণ কির  έলস য κািডকাল অϠΜট অননҝ সরলেরখা еারা έদওয়া হেয়িছল যা έছদ দΜুট িবрেুক έযাগ কের
 তাই এই έϠেϏ এক শূেনҝর সমান এবং দুΜট শূেনҝর সমান হেব এই লাল সরলেরখাΜট যা এবং উভেয়র মধҝ িদেয় s s p q 
যায় সুতরাং এΜট এক এবং দুই এর য κািডকাল অϠ হেব িকᅀ তারপর ধ჈ন έয আমােদর একΜট সাধারণ বЫৃ রেয়েছ s s s 
যার সমীকরণ বগ κ ъাস ওয়াই বগ κ ъাস টΦ  ъাস টΦ  ফাই ъাস িস সমান শূনҝ িদেয় έদওয়া হেয়েছx gx 
 তাই আমােদর খুেঁজ έবর করেত বলা হেয়েছ এই দুΜট িবрরু মধҝ িদেয় যাওয়া এই ধরেনর সািকκেটর সাধারণ সমীকরণΜট এখন
এই সরলেরখার সমীকরণ বা যা এই দুΜট বেৃЫর য κািডকাল অϠΜট έকবল এক িবেয়াগ দুই еারা শূেনҝর সমানs s 
 তাই যিদ আমরা এক এবং দুই িবেয়াগ কির এবং দুΜট শূেনҝর সমান যা আমরা পাব তা হল দুইΜট িবেয়াগ s s g 1 g 2 
এর সােথ έযাগ 2 এর মেধҝ িবেয়াগ এর সােথ έযাগ িবেয়াগ সমান 0।x f 1 f 2 y c 1 c 2 
 সুতরাং এΜট এই দΜুটর মেধҝ য κািডকাল অেϠর সমীকরণ।
 
বЫৃ এখন Ѻѭভােব যিদ অনҝ έকান আেছ এই সমীকরণ еারা ϕদЫ সাধারণ বЫৃ যা এই দুΜট িবрরু মধҝ িদেয়ও যায় তাহেল 
এটা পিরѬার έয এবং এই জাতীয় έযেকান সাধারণ বЫৃ এবং ϕদЫ বЫৃ ও এবং এ έছদ করেব কারণ s s s one p q p 
এবং এক এর উপর অবিѸত এবং আমরা িবেবচনা করিছ  সমѷ বЫৃ যা এবং এর মধҝ িদেয় যায়q s s p q 
 তাই এবং ও অবশҝই এর উপর থাকেব এবংp q s 
 তাই এবং িবр ু এবং অবশҝই এবং এক উভেয়র জনҝ সাধারণ হেত হেব এবংp q p q s s 
 তাই এবং একেক এবং এ έছদ করেত হেব এবংs s p q 
 তাই বেৃЫর মেধҝ য κািডকাল অϠ সমান শূনҝ এবং এক শূেনҝর সমান সরলেরখার সমীকরণ িবেয়াগ এক সমান s s s s 
শূনҝ еারা έদওয়া হেয়েছ
 তাই এই দΜুট বেৃЫর মেধҝ য κািডকাল অϠΜট έয έকানও বেৃЫর মেধҝ থাকেব যা এর মধҝ িদেয় যায় এবং এই বেৃЫর এক pq 
হেব িবেয়াগ এক হেব শূেনҝর সমান িকᅀ এই য κািডকাল অϠΜটও একΜট সরল έরখা যা এবং এর মধҝ িদেয় যায় s s p q 
এবং এই সরলেরখার সমীকরণ হেব িবেয়াগ ওয়ানs s 
 তাই এই িবেয়াগΜট
 তাই এর সমীকরণ  এই আহ ছাঃ হেব  এক হেব দুই হেব িবেয়াগ এক ъাস টΦ  হেব িবেয়াগ ওয়ান inus s g g x f f y 
ъাস িবেয়াগ এক সমান শূনҝ িকᅀ তারপর উেѣখҝ έয িবр ু এবং এই সরলেরখার পাশাপািশ এই সরলেরখার উপরc c p q 
অবিѸত এছাড়াও έয έকান দুΜট িবр ু এবং এর মেধҝ ზধুমাϏ একΜট অননҝ সরলেরখা রেয়েছ এবংp q 
 তাই এই সমীকরণ এবং এই সমীকরণΜট অবশҝই একই সরলেরখার ϕিতিনিধЯ করেছ
 তাই আমরা এখন পয κо যা έপেয়িছ তা হল 2 িবেয়াগ এ ъাস 2 িবেয়াগ এক  ъাস িস িবেয়াগ এক g g 1 x f f y c 
সমান শূনҝ
 তাই এই সমীকরণΜট যা এবং এেকর মেধҝ য κািডকাল অϠ এবং এই অনҝ সরলেরখার সমীকরণ যা এক এবং s s s s 
দΜুটর মেধҝ য κািডকাল অϠ
 তাই এই দΜুট একই সরলেরখা ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এΜট মূলত যা έবাঝায় তা হল έয আমরা যিদ এই ϕথম সমীকরণΜট ςহণ 
কির এবং যিদ আমরা এΜটেক িকছΦ  বাѷব মূলҝবান বাѷব সংখҝা িদেয় ვণ কিরq 
 তাই έযেহতΦ  তারা একই সমীকরণ έসখােন অবশҝই িকছΦ  বাѷব সংখҝা থাকেব যােত আমরা যিদ এই ϕথম সমীকরণΜটেক q 
এΜট еারা ვণ কির  আমরা অবশҝই িеতীয় সমীকরণΜট পান কারণ এვিল একই সরলেরখা ছাড়া আর q exa  ctly 
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িকছΦ ই নয় এবং
 তাই যা ধের রাখেত হেব তা হল আমরা এই ϕথম সমীকরণΜটেক িদেয় ვণ করার পর আমরা দΜুট িবেয়াগ একেক q qg g 

έযাগ কের দুই িবেয়াগ এক সেД έযাগ έত পাব  িবেয়াগ এক শূেনҝর সমানx qf f y q c c 
 তাই িদেয় ვণ করার পের আমােদর Μঠক এই সমীকরণΜট পাওয়া উিচত যার মূল অথ κ হল এই এবং এΜট সহগ еারা Μঠক q 
একই সমীকরণ সহগ হওয়া উিচত এবং এΜট ঘটেত হেল অবশҝই সতҝ হেত হেব έয এক িবেয়াগ দুই সমান হেত হেব  g g q
έথেক িবেয়াগ এক এক িবেয়াগ দুই অবশҝই এর সমান হেত হেব িবেয়াগ এক এবং এক িবেয়াগ g g f f q f f c c 
দুই অবশҝই এর সমান িবেয়াগ এখােন মেন রাখেবন এক এবং এখন সবাই q c c g g 2 f 1 f 2 c  1 c 2 
পিরিচত সাধারণ সমীকরণ খুেঁজ έবর করার জনҝ এই সাধারণ সমীকরেণর 
জনҝ এবং এর মেধҝ িকছΦ  সѕকκ থাকেত হেবgf c 
 তাই এΜট কারণ এΜট έসই সমѷ বেৃЫর সমীকরণেক ϕিতিনিধЯ করেছ যা এই উভয় িবрরু মধҝ িদেয় যায়
 তাই আসুন έদিখ িক এই ίবিশѭҝვিল এবং সᅀѭ কেরw  hat gf c 
 তাই এখান έথেক আমরা যা έদখেত পাΝИ তা হল সমান হেব এক িবেয়াগ দুই еারা ъাস এক একইভােব g g g q g f 
সমান হেব এক িবেয়াগ দুই еারা έযাগ এক এবং হেব এক িবেয়াগ দুই еারা ъাস এক এর সমান হেবf f q f c c u q 
 তাই আমরা যা পাই
 তাই এΜটেক সরলীকরণ করা έযেত পাের
 তাই এΜট আমরা যা পাই
 তাই এখন আমরা έচѭা কির যিদ আমরা এই সাধারণ সমীকরেণ িফের যাই তাহেল আমরা এΜট еারা এবং ϕিতѸাপন gf c 
করব ডান হােতর িদক এবং যিদ আমরা তা কির তাহেল আমরা সাধারণ সমীকরণ έপেত সϠম হব έযখােন ডানিদেক q 
থাকেব
 তাই এই সমীকরেণ এই পҝারািমটার থাকেব এবং έসই পҝারািমটারΜট পিরবতκন কের এর পিরবার έথেক িবিভт বЫৃ q q 
পােবন  বЫৃ
 তাই যখন আমরা কির έয আমরা যা পাই তা হল বগ κাকার ъাস বগ κ ъাস দুই έত x y x g
 তাই এর পিরবেত κ আমরা এই ডান হােতর সাইড ъাস দুই έক έত রািখg y f 
 তাই এর পিরবেত κ আমরা এই ডান হােতর সাইড ъাস রািখf c 
 তাই এর পিরবেতκ  আমরা এই এЊেϕশনΜট 0 এর সমান রািখ এবং তারপর আসুন এখন আমরা যা করেত পাির তা হল c 
আমরা পাির 1 έযাগ বগ κেϠϏ িলখুন সমান 1 έযাগ еারা έত বগ κ িবেয়াগ 1 বাই বগ κেϠϏx q q x q x 
 তাই এই বগ κেϠϏΜট ϕিতѸাপন করেব যিদ এই দুΜট িভт পেদর সােথ এবং একই ΝজিনসΜট বগ κেϠেϏর সােথ করেব x y 
এবং যিদ আমরা তা কির  আমরা হেত পাব এক έযাগ еারা έত বগ κ ъাস বগ κ ъাস টΦ  Νজ ওয়ান এЊ ъাস টΦ  এফ s q q x y 
ওয়ান ওয়ান িস ъাস িস ওয়ান মাইনাস ওয়ান বাই িকউ ვন এЊ বগ κ ъাস ওয়াই বগ κ ъাস টΦ  Νজ টΦ  এЊ ъাস টΦ  এফ দুই ওয়াই  
ъাস িস দুই সমান শূনҝ এখন পিরѬারভােব যিদ আমরা এই ѽাইেড িফের যাই তাহেল এটা পিরѬার έয শূনҝ হেত পাের না q 
কারণ যিদ শূনҝ হেত হয় তেব এই এবং এΜট িমলেব না কারণ পিরѬারভােব এΜট নয় এΜট একΜট শূনҝ সমীকরণ নয়  q 
এছাড়াও একΜট শূনҝ সমীকরণ যা আিম বলেত চাΝИ έয আহ এই সমীকরেণ এক এবং দুই সমান নয় এক এবং g g f f 
দুই
 তাই এক দুই এক এবং দুই এক এবং গ দুই এর মেধҝ এটা পিরѬার έয একΜট Νজ1 এবং Νজ 2 এই দΜুটর g g f f c g  
মেধҝ অоত একΜট অ-শূনҝ ,
 তাই হয় Νজ1 িবেয়াগ Νজ2 অ-শূনҝ বা িবেয়াগ অ-শূনҝ শূনҝ হেত পাের না কারণ যিদ উভয়ই শূনҝ হয় f1 f2 bo  th 
তেব έক϶ვিল একই হয় তেব έক϶ვিল একই থােক έসেϠেϏ আমােদর কােছ যা আেছ তা হল একেকΝ϶ক বЫৃ এবং 
έক϶ীভূত বЫৃვিল এেক অপরেক έছদ করেব না যিদ আমরা ϕথম ѽাইেড িফের যাই তাহেল আমরা বেলিছলাম  έয আমরা 
দΜুট বেৃЫর কথা বলিছ έযვিল এেক অপরেক এত Ѻѭভােব έছদ কের এখােন এই সহগვিলর মেধҝ অоত একΜট রেয়েছ যা 
শূনҝ নয় এবং
 তাই এΜট একΜট তΦ И সমীকরণ নয় এবং
 তাই কখনই শূনҝ হেব না কারণ আপিন এΜটেক িদেয় ვণ করেল পােবন  একΜট শূনҝ সমীকরণ এবং তারপের έকান q q 
উপায় έনই έয এΜট এবং এΜট একই সমীকরণ হেত পাের কারণ আপিন যিদ এΜটেক শূেনҝর সমান еারা ვণ কেরন যিদ q q 
শূনҝ হয় তেব আমরা যখন এই সমীকরণΜট িদেয় ვণ কির তখন আমরা একΜট শূনҝ সমীকরণ পাব έযখােন এই সমীকরণΜট 
একΜট শূনҝ সমীকরণ নয়
 তাই এই ϕকৃত মূলҝবান শূনҝ নয় এবংq 
 তাই আমরা যা করেত পাির তা হল আমরা এই সমς সমীকরণΜটেক িদেয় ვণ করেত পািরq 
 তাই যখন আমরা এΜট কির তখন আমরা এখােন হরΜট έথেক পিরϏাণ পাই
 তাই আমরা কী করেত পাির  তাহেল পাওয়া হল έয এক έযাগ এর সােথ এক িবেয়াগ দুই সমান শূেনҝর সমানq s s 
 তাই এΜট έয সমীকরেণর সাধারণ ჉প যা আমরা পাই এবং আমরা এΜটেক িলখেত পাির এই সমীকরণΜট এক έযাগ έক q s 
এক িবেয়াগ এক িহসােব িলখুন  এক έযাগ еারা দুইΜট শূেনҝর সমান এবং আমরা এΜট করেত পাির কারণ এবং q s ah 
আরও যা আমরা έদখেত পাΝИ έয আমরা এΜটেক έযাগ সমান শূনҝ িহসােব িলখেত পাির তেব এΜট এই সমীকরণ ছাড়া আর 
িকছΦ ই নয় έযখােন একΜট িবেয়াগ এক έযাগ এবং  έযেহতΦ  বাѷব ও বাѷব মূলҝবান έযেহতΦ  শূেনҝর সমান নয় k q q k q k 
িবেয়াগ এেকর সমান নয়,
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 তাই এΜট έসই সমѷ বেৃЫর সাধারণ সমীকরণ যা দΜুট বেৃЫর έছদ িবрরু মধҝ িদেয় যায় 
এক শূেনҝর সমান  এবং দুইΜট শূেনҝর সমান িকᅀ এই Μট িবেয়াগ এেকর সমান হওয়া উিচত নয় এমন έকােনা বাѷব s s k

মান হেত পাের িবেয়ােগর সমান নয় একΜট িবেয়াগ করার জনҝ আসুন আমরা একΜট έছাট উদাহরণ έদই
 তাই বিল έয আমােদর দΜুট বЫৃ আেছ বগ κ ъাস বগ κ ъাস দুই ъাস চার িবেয়াগ চার সমান শূনҝ এই έক϶ x y x y h  
িবেয়াগ িহসােব এক শΝЅ িবেয়াগ দুই এবং িতনΜট বҝাসাধ κ আেছ έয অনҝ বЫৃ হেব দুই সমান Ѵয়ার ъাস বগ κ ъাস ছয় s x y 

সমান শূনҝ এΜটেত έক϶ শূনҝ কমা িবেয়াগ িতন এবং বҝাসাধ κ সমান িতন িহসােব আমরা Ѻѭ έদখেত পাΝИ দুΜট έকে϶র y 
মেধҝ দরূЯ দুইΜটর বগ κমূেলর সমান যা বҝাসােধ κর έযাগফেলর έচেয় কম কারণ বҝাসােধ κর έযাগফল ছয় এবং এΜট Ѻѭতই এর 
έচেয় έবিশ কারণ বҝাসােধ κর মেধҝ পরম পাথ κকҝ শূনҝ
 তাই এই পিরিѸিত  যার মূলত অথ κ হল দΜুট বЫৃ দুΜট িবрেুত έছদ করেছ এবং এখন আমরা সјাবҝ সকল সјাবҝ বেৃЫর 
সমীকরণ খুেঁজ έবর করেত চাই 
যা এই দΜুট বেৃЫর দΜুট έছদ িবрরু মধҝ িদেয় যায় 
তাই ঐ সমѷ বেৃЫর সাধারণ সমীকরণ হেব έযাগ বার সমান 0 έযখােন বাѷব এবং িবেয়াগ এেকর সমানs 1 k s 2 k k 
নয়
 তাই এই উদাহরেণর জনҝ সমান হেবs 
 তাই এক হল বগ κ ъাস বগ κ ъাস দুই িবেয়াগ চার έযাগ ვণ দুই হল বগ κ ъাস বগ κ s x y x pl  us 4 y k s x y 
ъাস ছয় সমান শূনҝ Ѻѭভােব যিদ আমরা এর সমান শূনҝ রািখ তাহেল আমােদর হেত হেব έকবল এক এর y k s s 
সমান এবং যিদ আমরা িহসােব িনব κাচন কির তাহেল এΜট অসীমতার িদেক যায়  সমীকরণΜট সীমার মেধҝ দুই সমান k s 
শূেনҝর সােথ িমলেব
 তাই এΜটেক আরও পিরমাΝজκত করা έযেত পাের আপিন জােনন এΜটেক আরও 1 ъাস έকএЊ বগ κ ъাস 1 ъাস িক বগ κ ъাস 2 
এЊ ъাস 4 ъাস 6 έক িহসােব িবেয়াগ চার সমান শূনҝ িহসােব έলখা έযেত পাের  এΜট এই ধরেনর সমѷ বেৃЫর সাধারণ y 
সমীকরণ আমােদর ზধু এর মান পিরবতκন করেত হেব এবং ϕিতবার একΜট িভт বЫৃ পাব িকᅀ আমােদর িনΝѥত করেত k 
হেব έয িবেয়াগ এেকর সমান নয় কারণ যিদ িবেয়াগ 1 এর সমান হয় তাহেল  বগ κ এবং বগ κেϠেϏর সহগ 0 এবংk k s y 
 তাই এর সমান িবেয়াগ 1 িদেয় আমরা যা έপেত যাΝИ তা হল িবেয়াগ সমান 0 যা একΜট সরল έরখার k s 1 s 2 
সমীকরণ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যা এর য κািডকাল অϠ  এক এবং দুই এবং এΜট সমান বЫৃ হেব না একΜট বেৃЫর আয়নs s 
 তাই আমরা বেলিছ έয অবশҝই িবেয়াগ এেকর সমান হেব নাk 
 তাই এΜট ϕথম ধরেণর বেৃЫর পিরবার িছল অনҝ ধরেনর বেৃЫর পিরবার হল আমরা বিল যিদ আমােদর একΜট বেৃЫর ϕাইম 
শূেনҝর সমান έদওয়া হয় 
 তাই এই সমীকরণ еারা έদওয়া যাক এবং আসুন আমরা বিল আমােদর একΜট সরল έরখা আেছ যা এই সমীকরণ еারা l 
έদওয়া হেয়েছ
 তাই এই দΜুট আমােদর έদওয়া হেয়েছ এবং আমরা বিল έয এই দΜুট এই সরলেরখা এবং এই বЫৃ দুΜট িবрেুত έছদ কের বা 
তারা  এমনিক ზধুমাϏ একΜট িবрেুত Ѻশ κ করেত পাের এবং তারপের আমরা έসই সমѷ বেৃЫর সমীকরেণ আςহী যা এই 
έছদ িবрরু মধҝ িদেয় যায় যা 
এই ϕদЫ বেৃЫর ϕাইম এবং এই সরলেরখাΜট ϕদЫ সরল έরখা এখন  এটা Ѻѭ έয আমােদর যিদ অনҝ έকান বЫৃ থােক l 
তাহেল আমরা বিল έয আমােদর কােছ অনҝ έকান বЫৃ আেছ যা এই দΜুট έছদ িবрরু মধҝ িদেয় যায় তাহেল এটা পিরѬার έয 
য κািডকাল অϠ
 তাই এΜটেক সাধারণ বেৃЫর সমান হেত িদন  শূেনҝর কােছ তাহেল এটা Ѻѭ έয এই বЫৃ এবং ϕদЫ বেৃЫর ϕাইম এর মেধҝ s 
য κািডকাল অϠΜট অবশҝই এই সরলেরখা হেত হেব
 তাই সমান শূনҝ এবং ϕাইম সমান শূেনҝর মেধҝ য κািডকাল অϠ অবশҝই সমান শূনҝ হেত হেব কারণ  সরলেরখা s s l l 
έছদ করার এই দΜুট িবрেুত έযাগ έদয়
 তাই এই সরলেরখাΜট এই ϕদЫ বেৃЫর ϕাইমেক এই দΜুট িবрেুত έছদ কের এবং এখন যিদ আমােদর কােছ শূেনҝর p q 
সমান অনҝ έকােনা বЫৃ থােক যা এই দΜুট িবрরু মধҝ িদেয় যায় তেব এΜট পিরѬার এই দুΜট িবрেুত έযাগদানকারী সরলেরখাΜট 

সমান শূনҝ এবং ϕাইম সমান শূেনҝর মেধҝ য κািডকাল অϠ হেত হেব তেব έযেহতΦ  দুΜট িবрেুত সব κদা একΜট অননҝ έরখাs s 
থােক
 তাই এই সরলেরখাΜট এই সরলেরখার সমীকরণ ছাড়া আর িকছΦ ই িছল না এই সমীকরণΜট ছাড়া আর িকছΦ ই হেত হেব না  

তারপর িবেয়াগ এই সমীকরণΜট έদেব িকᅀ তারপর এই সমীকরণΜট সরলেরখার এই সমীকরণ uation s s prime l 
ছাড়া আর িকছΦ ই হেত হেব না 
কারণ এই দΜুট সমীকরণ অবশҝই একই হেত হেব έসখােন অবশҝই শূেনҝর সমান হেব না যােত আমরা এই সরলেক ვণ aq 
কির  এই еারা লাইেনর সমীকরণΜট আমােদর অবশҝই িবেয়াগ ϕাইেমর জনҝ সΜঠক সমীকরণΜট έপেত হেব q s s 
কারণ আমরা যুΝЅ িদেয়িছ έয এই দΜুটেক অবশҝই একই সরলেরখার ϕিতিনিধЯ করেত হেব
 তাই আপিন যখন এΜটেক еারা ვণ কেরন তখন আমরা পাই এবং এখন আমরা পদ еারা পদেক সমান করেত পাির মূলতq 
সহগ еারা সহগ কারণ এই সমীকরণ এবং এই সমীকরণΜট অিভт এবং
 তাই অবশҝই এমন হেত হেব έয অবশҝই দুই ვেণর সমান হেত হেব িবেয়াগ ϕাইম অবশҝই দুই ვণ q mq g g nq f 
িবেয়াগ ϕাইেমর সমান এবং অবশҝই িবেয়াগ এর সমান হেত হেব এই িতনΜট সমীকরণ έথেক এই f pq c c prime 
সমীকরণ έথেক আমরা έপেয়িছ দুই সমান দুই ϕাইম ъাস এখান έথেক আমরা έপেয়িছ দুই সমান দুই ϕাইম g g mq f f 
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ъাস িকউব এবং এখান έথেক আমরা পাই সমান ϕাইম ъাস এখন বেৃЫর পিরবােরর সাধারণ সমীকরেণ n c c p  q 
িফের িগেয় 
আমরা এই সমীকরেণ দΜুট দুই এবং এর জনҝ এই রািশვিল ϕিতѸাপন কির এবং আমরা সমান বগ κ ъাস g f c s x y 
বগ κ ъাস দুই এর পিরবেতκ আমরা িলিখ দুই ϕাইম ъাস ইন ъাস 2 ϕাইম ъাস ইন ъাস িস ϕাইম g g mq  x f nq y 
ъাস সমান 0।pq 
 এবং তারপর আমরা যিদ টাম κვিল আলাদা কির তাহেল আমরা এই এЊেϕশনΜটেক িলখেত পাির বগ κ ъাস ওয়াই বগ κ ъাস x 
টΦ  Νজ ϕাইম এЊ ъাস টΦ  এফ ϕাইম ъাস িস  ϕাইম ъাস έত ъাস ъাস শূেনҝর সমান িকᅀ মেন রাখেবন έয y q mx ny p 
এΜট ছাড়া আর িকছΦ ই নয় এΜট বቍপদীর ϕাইম এবং এΜট ϕথম িডিς বቍপদী এবংs prime l 
 তাই আমােদর জনҝ সাধারণ সমীকরণΜট ϕাইম ъাস হেয় যায় শূেনҝর সমানs ql 
 তাই সমান ϕাইম ъাস সমান শূনҝs s ql 
 তাই আমরা যখন এই পিরবতκন কিরq 
 তাই এখােন আসল মূলҝবান িহসােব আমরা িতয κক পিরবতκন কির আমরা বেৃЫর এই পিরবার έথেক িবিভт বЫৃ পাই যা q p 
এবং এই দুΜট িবрরু মধҝ িদেয় যােব έযখােন  এবং িছল q p q 
ϕদЫ সরলেরখার সােথ ϕদЫ বেৃЫর ϕাইমΜটর έছদ িবр ু বেৃЫর আেরকΜট পিরবার গণনা করা έযেত পাের যিদ আমােদর l 
দΜুট ϕদЫ িবр ু এক এক এবং দুই দুই থােক এবং বলা হয় έয আমরা খুেঁজ έবর করেত চাই  এই সমѷ বেৃЫর x y x y 
সমীকরণ বা έসই সমѷ বেৃЫর সাধারণ সমীকরণ যা এই দুΜট িবрরু মধҝ িদেয় যায়
 তাই যতϠণ না এই দΜুট িবр ুএকই না হয় ততϠণ অসীম অেনক বЫৃ রেয়েছ যা এই দুΜট িবрরু মধҝ িদেয় যােব আমরা 
কীভােব সাধারণ সমীকরণ খুেঁজ পাব? এই সমѷ বЫৃვিলর মেধҝ
 তাই আমরা যা করেত পাির তা হল আমরা িনєিলিখত বЫৃΜটেক িবেবচনা করেত পাির যােত আমরা এই দুΜট িবрেুত έযাগদান 
কির এবং আমরা এই έরখার মধҝিবрΜুট খুেঁজ পাই যখন মধҝিবрরু ѸানাВვিল হেব এক έযাগ দুই еারা দুই এক x x ny  
έযাগ দুই বাই দুই এবং আমরা এই έরখার ίদেঘ κҝর অেধ κক ίদেঘ κҝর সমান বҝাসাধ κ সহ একΜট বЫৃ ίতির কির έয বЫৃΜট এই y 
দΜুট িবрেুক Ѻশ κ করেব বা যােব
 তাই িবрვুিল এবং হেত িদন এবং έথেক আমরা আেরকΜট পাই আমরা এই বেৃЫর সমীকরণ পাইp qs o p q 
 তাই আসুন আমরা এΜটেক έবাঝাব আমরা সহেজই বেৃЫর সমীকরণ গণনা করেত পাির এবং এই বЫৃΜটেক έবাঝাব s prime
еারা
 তাই এই বЫৃΜট έকবল সমীকরণ еারা έদওয়া হেব িবেয়াগ έক϶ গতκ έকে϶র ѸানাВ έকে϶র িবেয়াগ έকে϶র x x x x 
ѸানাВ পুেরা বগ κেϠϏ ъাস έকে϶র িবেয়াগ ѸানাВ পুেরা বগ κেϠϏ অবশҝই বগ κ বҝাসােধ κর সমান হেত হেব এখন বগ κ y y 
বҝাসাধ κ বগ κ বҝােসর এক চতΦ থ κাংশ এবং বগ κ বҝাস 

এবং িবрরু মেধҝ বগ κ দরূЯ ছাড়া আর িকছΦ ই নয় যা এক িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κ ъাস এক িবেয়াগ দুই পুেরা p q x x y y 
বগ κ еারা έদওয়া হয়
 তাই এΜট সহজভােব
 তাই আমরা এই শяΜটেক এই িদেক আনেল একΜট িবেয়াগ হেব  এখােন এবং তারপর শূেনҝর সমান
 তাই এই বগ κ ъাস এই বগ κ িবেয়াগ এই ΝজিনসΜট শূেনҝর সমান
 তাই এই বেৃЫর সমীকরণ পিরѬারভােব এই মুቍতκΜট আমরা সংϡািয়ত করব έয মুহতূ κΜট আমােদর έদওয়া হেয়েছ এই দΜুট 
িবрরু ϕাইম হল Ѿয়ংΝοয়তা  সংϡািয়ত করা হেয়েছ এবং আমরা এটাও έদিখ έয আমরা যিদ এΜট έদিখ তাহেল এই lly 
সরল έরখাΜটেক এবং এর সােথ যুЅ কের ϕসািরত করা যাকp q 
 তাই এই έরখার সমীকরণΜট িদেয় এΜটেক ϕিতিনিধЯ করেব বেল বলব έয সরলেরখার সমীকরণΜট শূেনҝর সমান এবং  l l 
έসই সরল έরখার সমীকরণΜট খুেঁজ পাওয়াও সহজ কারণ আহ
 তাই এই সরলেরখার সমীকরণΜট έদওয়া হেব িবেয়াগ এক еারা িবেয়াগ এক সমান এক িবেয়াগ y y x x y y 2 x 1 
িবেয়াগ এবং έকানΜট পাের িবেয়াগ έথেক এক িবেয়াগ দুই ъাস িবেয়াগ এক έত দুই িবেয়াগ x 2 x x 1 y y y y x x 
এক সমান শূনҝ,
 তাই আসুন বিল এΜট আমােদর l
 তাই l
 তাই এই একক িডিς বቍপদ এবং এর সমান এবং  এΜট শূেনҝর সমানl x y 
 তাই এখন আমােদর কােছ যা আেছ তা হল আমােদর একΜট বেৃЫর ϕাইম শূেনҝর সমান আমােদর কােছ একΜট সরল έরখা 
আেছ শূেনҝর সমান এবং আমরা জািন έয এই সরলেরখা এবং এই বЫৃΜট এই দΜুট িবрেুত έছদ কেরl 
 তাই মূলত আমােদর এখােন যা আেছ  আমরা έসই সমѷ বেৃЫর সমীকরণ খুেঁজ έবর করার έচѭা করিছ সমѷ বেৃЫর সাধারণ 
সমীকরণ যা এই বেৃЫর έছদ িবрরু মধҝ িদেয় যায় এই বেৃЫর ϕাইম শূেনҝর সমান এবং এই সরল έরখা শূেনҝর সমান কারণ l 
এই বেৃЫর ϕাইম শূেনҝর সমান নকশা অনুসাের এই সরলেরখাΜটেক Μঠক এই দΜুট িবрেুত έছদ করেব এবং Μট আমােদরp  q
έদওয়া হেয়িছল έয পдিতেত আমরা এই বেৃЫর ϕাইমΜট ίতির কেরিছ এবং έযেহতΦ  আমরা এবং এর মধҝ িদেয় যায় p q 
এমন সমѷ সািকκেটর সাধারণ সমীকরণ খুেঁজ έবর করার έচѭা করিছ এΜট সাধারণΜট সсান করার মেতাই।
 έসই সমѷ বেৃЫর সমীকরণ যা ϕাইম সমান শূেনҝর έছদ িবрরু মধҝ িদেয় যায় s 
এবং শূেনҝর সমান সরলেরখা এবং এΜট এমন িকছΦ  যা আমরা ইিতমেধҝ পূব κবতλ ѽাইেড কেরিছ έযখােন আমরা বেলিছলাম l 
έয সাধারণ সমীকরণ  সমѷ বЫৃ ϕাইম ъাস еারা শূেনҝর সমান έযখােন হল ϕকৃত মানs kl k 
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 তাই আমরা এইভােব έপেত পাির
 তাই এখন আমােদর ზধু এই বাম হােতর িদেয় এই ϕাইমΜট ϕিতѸাপন করেত হেব এই সমীকরণΜট ধ჈ন তাহেল এΜট s s 
মূলত িবেয়াগ এক έযাগ দুই еারা দুই পুেরা বগ κ ъাস িবেয়াগ ওয়ান ъাস দুই বাই দুই পুেরা বগ κ িবেয়াগ x x x y y y x 
এক িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κ ъাস এক িবেয়াগ দুই পুেরা বগ κ বাই চার  এই ΝজিনসΜট ъাস ვন এই রািশx y y k 
 তাই ვণ এই ΝজিনসΜট ъাস এই আহ এই বቍপদী ϕাইম এর জনҝ বቍপদীk s 
 তাই ϕাইম এর জনҝ বቍপদী হল এই এক ъাস বার সরলেরখার জনҝ একক িডςী বቍপদী s k l
 তাই এই ъাস ვন এΜট অবশҝই সমান হেব শূেনҝর সমান হেত হেবk 
 তাই এΜট এমন সমѷ বেৃЫর সমীকরণ যা এই দুΜট ϕদЫ িবрরু মধҝ িদেয় যােব এক ওয়ান এবং দুই ওয়াই দুই এবং x x k 
এর ϕকৃত মূলҝ
 তাই আমরা পিরবতκন করেত পাির এবং আমরা িভт হেত পাির িবিভт έচনােশানা k 
আমরা এইমাϏ যা আেলাচনা কেরিছ তা έবাঝােনার জনҝ এই উদাহরণΜট έনওয়া যাক
 তাই আসুন আমরা বিল আমােদর দΜুট িবр ু যা দΜুট কমা 0 এবং আেরকΜট িবр ু যা 6 কমা িবেয়াগ 4 এবং আমরা p q 
έসვিলর সাধারণ সমীকরণ খুেঁজ έপেত চাই  বЫৃვিল এই দΜুট িবрরু মধҝ িদেয় যায় এΜট এই দΜুট িবрেুত έযাগদানকারী 
সরলেরখা হল মধҝিবр ুহল এই িবрΜুট যার ѸানাВ চারΜট কমা িবেয়াগ দুΜট Ѻѭভােব এই দরূЯΜট আটΜটর বগ κমূেলর সমানo 
এবং
 তাই যিদ আমরা έকে϶র সােথ একΜট বЫৃ আিঁক έযেহতΦ  বҝাসাধ κΜট আটΜটর বগ κমূলo 
 তাই έসই বЫৃΜট এরকম িকছΦ  হেব এবং Ѻѭতই έয এই দΜুট িবр ুέসই বেৃЫর উপর থাকেব কারণ আমরা বҝাসাধ κΜটেক মূল 
আেটর সমান িহসােব έবেছ িনেয়িছ 
যা এই ίদেঘ κҝর অেধ κক এবং আমরা έবেছ িনেয়িছ এই লাইন έসগেমেлর έক϶Μট এই έরখার অংেশর মধҝিবр ুহেত হেব যােত 
এই বেৃЫর έক϶ হয়
 তাই Ѻѭভােব এবং এই বেৃЫর উপর এর িবপরীত ϕােо অবѸান করেবp q 
 তাই একΜট বҝাস হেব এবং এই বেৃЫর সমীকরণ হেব  ϕাইম έদওয়া হেব িবেয়াগ চার পুেরা বগ κ ъাস έযাগ দুই pq s x y 
পুেরা বগ κ হল বҝাসােধ κর বগ κ যা আট
 তাই এই বেৃЫর সমীকরণ যা িসম হেত পাের  দুঃিখত করার জনҝ plified
 তাই এΜট এই বেৃЫর সমীকরণ িকᅀ এΜটেক έলখােত সরলীকৃত করা έযেত পাের কারণ এΜটেক ϕাইম ইকুয়াল টΦ  s s x 
িবেয়াগ চার পুেরা বগ κ ъাস ওয়াই ъাস দুই পুেরা বগ κ মাইনাস আট সমান শূনҝ অথ κাৎ বগ κ ъাস ওয়াই  বগ κ িবেয়াগ আট x y 
ъাস বগ κ ъাস বগ κ িবেয়াগ আট ъাস চার έযাগ বােরা সমান শূনҝ সুতরাং এΜট এই বেৃЫর সমীকরণ একইভােব x y x y p 
এবং যЅু এই সরলেরখার সমীকরণΜট তােদর িলেখ রাখা খুব কΜঠন নয় ।q 
  এই সরলেরখার সমীকরণ এবং দΜুট িবрরু সােথ έযাগ কের িবেয়াগ শূনҝ িদেয় ভাগ করা হেব িবেয়াগ দুই সমান p q y x 
যা িবেয়াগ এক এবং
 তাই এই সরলেরখার এই সমীকরণΜট ъাস িবেয়াগ দুই সমান শূনҝx y 
 তাই এই সরলেরখাΜট হেব  еারা έদওয়া হেব έযাগ িবেয়াগ দুই সমান শূেনҝর সমান এবং এখন έযেহতΦ  আমরা জািন l x y 
έয এই বেৃЫর ϕাইম এবং এই সরল έরখা িডজাইন еারা তারা এই দΜুট িবрেুত έছদ করেবl 
 তাই আমরা মূলত খুেঁজ έবর করার έচѭা করিছ পিরবার বা বЫৃ পিরবােরর έসই সমѷ বেৃЫর সমীকরণ যা এই বেৃЫর έছদ o 
িবрরু মধҝ িদেয় যায় শূেনҝর ϕাইম সমান এবং সরলেরখা শূেনҝর সমান যা এই সাধারণ সমীকরণ еারা έদওয়া হয় সমানl s 
ϕাইম ъাস έকএল সমান শূনҝ যা যিদ আমরা এখােন এবং এর জনҝ বቍপদ ϕিতѸাপন কির তাহেল আমরা s prime l 
পাব বগ κ ъাস বগ κ ъাস িবেয়াগ আট ъাস έক ъাস έফার ъাস বােরা িবেয়াগ দুই সমান শূনҝx y k x y k 
 তাই এΜট হল সাধারণ সমীকরণ  এই ধরেনর সমѷ বেৃЫর মেধҝ έযვিল এই উভয় িবрরু মধҝ িদেয় যােব এবং έকউ এΜটও 
পরীϠা করেত পাের
 তাই এই সাধারণ সমীকরণΜট আমরা খুেঁজ έপেয়িছ έয সমѷ বেৃЫর জনҝ έযვিল িবрরু মধҝ িদেয় যােব তা হল দΜুট কমা p 
শূনҝ এবং ছয় কমা িবেয়াগ  চারq 
 তাই Ѻѭভােব এΜট একΜট বেৃЫর একΜট সমীকরণ কারণ বার এর έকান সহগ έনই এর সহগ শূনҝ এবং বগ κ এবংx y xy s 

বগ κেϠেϏর সহগ একই আরও বগ κ ъাস বগ κ িবেয়াগ িবেয়াগ আট পুেরা বগ κ বাই চার έযাগ έযাগ চার পুেরা y g f c k k 
বগ κ বাই চার িবেয়াগ বােরা িবেয়াগ দুই এবং যা έবর হয় দুই বগ κ িবেয়াগ 8 έযাগ 80 িবেয়াগ 48 έযাগ আট চার িদেয়k k k k 
ভাগ করা যা দুই বগ κ ъােসর সমান বΝϏশ বাই চার যা শূেনҝর έচেয় কেঠারভােব বড়k 
 তাই Ѻѭভােব এΜটেক িকছΦ  বেৃЫর সমীকরণ হেত হেব এখন আসুন আমরা এΜটও έদিখ έয এই দΜুট িবр ুআসেলই এই বেৃЫর 
উপর রেয়েছ িকনা
 তাই যিদ আমরা ϕিতѸাপন কির έয এই িবр ুদΜুট কমা শূনҝ রেয়েছ বЫৃΜট বাম িদেক এর সমান দুই সমান শূনҝ রাখেব x y 
এবং έদখেব এর সমান দুই এবং সমান শূনҝ সহ এই বቍপদী সমীকরণΜট শূেনҝ মূলҝায়ন কের িক নাx y 
 তাই এই বቍপদীর মান এর মান সমান দুই এবং সমান 0 সহ বቍপদী হেব 4 έযাগ 0 έযাগ িবেয়াগ 8 ვণ 2 έযাগ 12 x y k 
িবেয়াগ 2 যা 4 έযাগ 2 িবেয়াগ 16 έযাগ 12 িবেয়াগ 2 এর সমান হেবk k k 
 তাই এΜট বািতল এবং 4 έযাগ বােরা  έষাল িবেয়াগ έষাল হল শূনҝ ϕকৃতপেϠ বাম িদেকর মুলত এই বቍপদীΜট s  o ah 
শূনҝেক মূলҝায়ন কের যার মােন এই িবрΜুট এই বেৃЫর উপর অবিѸত শূেনҝর সমান যার মােন আমরা এর έয মানই s k 
έবেছ িনই না έকন আমরা এর έয মানই έবেছ িনই না έকন আমরা িকছΦ  পাই  বЫৃ এবং έসই বЫৃΜট এই িবрরু মধҝ িদেয় k 
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যােব দুই কমা শূনҝ এবং অনু჉প ΝজিনসΜট আমরা পাব যিদ আমরা এই সমীকরণΜট এই পেয়েлর জনҝ ছয় কমা িবেয়াগ চার 
িদেয় পরীϠা কির তাহেল আমরা পরবতλ έলকচাের এই έলকচারΜট έশষ করব আমরাও একΜট έনব  আরও বাকী έকস 
έযখােন আমরা έচনােশানাვিলর পিরবার খুেঁজ έবর করার έচѭা করব এবং তারপের আমরা পূব κবতλ পরীϠা έথেক বেৃЫর 
পিরবােরর িকছΦ  চҝােলΝПং সমসҝা সমাধান করার έচѭা করব  ধনҝবাদ আপনােক 
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