
11 كریں شروع سے آه ہوئے كرتے اخذ شرط كی كاٹنے كو دوسرے ایک كے دائروں دو ہم میں لیكچر اس لہذا آمدید خوش میں لیكچر  كے حلقوں  
 گے

فاصلہ درمیان كے مراكز كے دائروں دو  اگر كہ تها كہا نے ہم میں لیكچر پچهلے ہمیں اگر گے كریں اخذ ساته كے سختی زیاده كو شرط اس ہم تو  
ہے زیاده بهی سے فرق مطلق كے رداس فاصلہ یہ درمیان كے مراكز دونوں اگر اور ہے كم سے مجموعے كے رداس  

ہوئے بڑهتے آگے سے سختی اتنی نے ہم اگرچہ پوائنٹس  گے۔ كاٹیں كو دوسرے ایک پر دو دائرے دونوں كہ تها كہا نے ہم تحت كے شرط اس تو  
ہو یاد ہمیں اگر لہذا تها دكهایا نہیں  

ہیں دائرے دو اگر كہ تها كہا نے ہم تو اور برابر كے صفر ایک   s  s كے صفر ایک رداس كا دائرے اس كہ ہیں كہتے ہم اور برابر كے صفر دو
ہے۔ برابر نقطہ یہ مركز اور ہے ایک برابر كے صفر كہ ہیں كہتے یہ ہم اور ہے ایک   r  o  s  رداس كا دائرے اس گئے دیئے ذریعہ كے دو

مركز اور دو   r  oہے دو
درمیان كے مراكز دو فاصلہ اگر كہ تها كیا تبصره یہ نے ہم تو   ce كے رداس كے دائروں دونوں یہ اگر اور ہے كم سے مجموعہ كے رداس

ہے زیاده سے فرق مطلق درمیان  
ہے ہوتی حالت یہ جب تو  

ہے ایسا اگر كہ كہا بهی یہ نے ہم  بهی ہم اور گے كاٹیں كو دوسرے ایک پر نقطوں دو بالكل دائرے دونوں كہ كہا نے ہم تو  
ہے ہوتی حالت یہ اگر تو  

ہے برابر كے مجموعے كے رداس فاصلہ درمیان كے دائروں دونوں اگر كہ كہا بهی یہ نے ہم ہیں ملتے میں آپس پر نقطوں دو دائرے دونوں تو  
یہ درمیان كے مراكز كے دائروں دو اگر كہ تها كہا بهی یہ نے ہم نكتہ ایک بالكل  ہیں۔ چهوتے پر طور بیرونی كو دوسرے ایک دائرے دونوں تو  

ہے برابر كے قدر مطلق كی فرق كے رداس فاصلہ  
ہیں چهوتے پر طور اندرونی كو دوسرے ایک دائرے دونوں میں صورت اس تو  

نے ہم لیكن ہیں سكتے ہو پیدا كیسے حالات یہ كہ ہے دكهایا آه اور ہیں بنائے دائرے  ہم تاكہ تها دیا سمجها ذریعے كے مثال بهی كو آه اس نے ہم تو
گے كریں كوشش كی كرنے ایسا ہم اب لیے اس تها كیا نہیں ثابت سے سختی یا باضابطہ كو بیانات ان  

ہیں دائرے دو یہ ٹوپی  كہیں۔ آئیے تو  
جو ہے مساوات كی دائرے پہلے كے دائرے یہ ہے یہ پاس ہمارے تو مركز كا جس ہے برابر كے صفر ایک  s  o یہ كہ ہیں كہتے ہم اور ہے ایک

ہے دائره دوسرا   s ہے برابر كے صفر دو
سے رداس كے دائرے دوسرے رداس كا دائرے پہلے كہ گے كریں فرض ہم بغیر كے نقصان كے عمومیت كہ كریں فرض میں بحث كی بعد ہم تو  

كو مركز اس كے دائرے دوسرے آئیے ہے، سكتا ہو بهی برابر كے رداس كے دائرے دوسرے یہ یا ہے زیاده   o2 اس ہیں۔ كرتے ظاہر سے
لمبائی كی سیگمنٹ لائن اس میں صورت ہیں چهوتے دائرے دونوں یہ جہاں ہے ایک سے میں پوائنٹس ان یہ ہے  d o102  p گے ہوں ظاہر سے

اور اور ایک اس كو دو  o  o  p گا ہو ایسا میں حالات كن  كہیں ہم یا اگر ہے ہوتا كیا كہ كریں كوشش كی دیكهنے یہ ہم آئیے اب گے جوڑیں سے
گے چهوئیں كو دوسرے ایک پر نقطہ ایک بالكل دائرے دونوں یہ كہ  

ہیں كرتے یاد دوباره كو لیكچرز پچهلے اپنے بهی ہم اگر تو  
كا دائرے پہلے  ہے۔ مركز جو نقاط كے ایک نقطہ اس كہ ہیں كہتے یہ ہم تو   r ab كے مركز كے دائرے دوسرے كہ ہیں كہتے یہ ہم اور ہے

نقاط كوما   c  d ہیں
ایک تو ہے ظاہر لمبائی كی دو لمبائی كی پوائنٹ نقاط كے اس كہ ہیں كہتے آئیے اور ہے دو كو اور   p  r o  p  r  p  x  y كیا ظاہر سے

كہ ہیں كہتے ہم كہ كہا بهی یہ اور نے ہم پهر اور ہے جاتا  
لكیر والی نقطے سبز یہ كہ ہیں كہتے یہ ہم تو  x م كے محور

زاویہ یہ كہ ہیں كہتے ہم اور ہے بهی لكیر والی نقطے سبز یہ طرح اسی اور ہے توازی  x  p ایک سے حوالے كے محور
سے حوالے كے لكیر والی نقطے سبز طرح اسی ہے تهیٹا زاویہ یہ تو سے دو اسے كہ ہیں كہتے ہم زاویہ كا   o  po  p  phi كیا ظاہر سے

بهی ہم ہے جاتا كو نقطہ اس كهڑا یہ لہذا لكیر والی نقطے ہیں۔ چهوڑتے كهڑا ایک پر سبز اس سے ٹو   o  m سبز كهڑا جہاں ہے كرتا ظاہر سے
نقطہ اس ہم اگر كہ ہے واضح یہ ہے ملتا سے لكیر والی نقطے   x ہیں سكتے لكه كو

نقطہ اس تو   p حلقے  ہیں۔ سكتے جا لكهے میں شكل قطبی سے حوالے كے دونوں نقاط كے
یہ ہم جب تو نقطہ اس سے حوالے كے دائرے پہلے  ہیں۔ لكهتے میں شكل قطبی كو نقاط كے كہ ہیں دیكهتے ہم كریں،   p  p  oint  x ایک

جمع اور ہے برابر كے ہے برابر جمع طرح اسی اور   r one cos theta  y  b  r one sin theta  x  y میں اصطلاحات كو
میں صورت كی شكل قطبی سے حوالے كے دائرے دوسرے  ہے۔ سكتا جا كیا ظاہر ہے جمع دو ہے جمع   x  c  r  cos phi y  d  r دو

ہم اب جمع ایک ہمیں ذریعے كے جس مساوات یہ اور یہ اور مساوات یہ اور یہ ہیں سكتے كر مساوی كو sin phi  ah  r  cosایک  ہے۔ ملتا
ہے برابر تهیٹا جمع ٹو اور جمع ایک ہے برابر تهیٹا جمع ٹو   c  r  cos phi  b  r  sin  d  r  sin phi كر فرض نے ہم كیونكہ اب

كہ ہے لیا ایک گے كریں كیا ہم ہے بڑا سے برابر كے دو   r  r   will گا جائے لے طرف اس كو اس
ہمیں تو مائنس پلس ٹو اور مائنس  r one cos theta c  a  r  cos phi  r one sin theta is d  b  r two sin جمع

  phiكریں اوپر كو ان ہیں۔ سكتے جوڑ اور ہیں سكتے كر مربع كو مساوات اس میں مساوات اس ہم اب اور
ہیں جوڑتے كو ان اور ہیں كرتے مربع كو مساوات دو ان ہم جب تو  

ہمیں تو مربع ایک طرف كی ہاته بائیں یہ  ہے ملتا مربع كا مربع جمع تهیٹا مربع   r  cos  r ہے برابر كے مربع كے اس تهیٹا مربع گناه مربع ایک
كا مربع كے چیز اس جو مربع كا اس جمع ہے اصطلاح یہ ہے مائنس جمع مربع ایک مائنس مربع دو مربع  c  c  r  cos  phi  c دو جمع

مائنس دو ہے یہاں مربع كا اصطلاح مخصوص اس پهر اور مائنس پلس مربع پورے مربع سائن مربع دو  ar   cos phi  d  b  r  phi پلس
میں دو مائنس میں ٹو كہ بنائیں آسان كو اس ہوئے كرتے استعمال كو حقیقت اس ہم اگر اور d  b  r  sin phi  cos   sin پلس تهیٹا مربع

طرح اسی اور ہے ایک لیے كے تهیٹا بهی كسی تهیٹا اسكوائر  cos كرتے استعمال كو حقیقت اس ہم ہے ایک بهی فائی اسكوائر سن پلس فائی اسكوائر
 ہیں

ہمیں تو ہے مربع ایک جمع مربع ایک مائنس مائنس جمع مربع دو جمع مربع دو میں دو مائنس  r  c  D  b  r  r  c   a cos phi  d جمع
مائنس اب مائنس جمع مربع پورا مائنس   b sin phi  c  a  d  b مربع پورا
تو جمع مربع پورا ایک مائنس مائنس  cc  d  b كے ڈی ہم كو جس لمبائی كی مربع اس كے فاصلے درمیان كے مراكز دو مگر نہیں كچه مربع پورا

لیے كے اصطلاح اس ہم یہاں كہ ہیں كہتے یہ ہم اور مربع دو او ایک كرو مربع ہیں۔ كرسكتے بیان ذریعہ   d تقسیم اور ضرب پر دو كوئی سے
یہاں ہم ہیں كرتے حاصل وہاں اور ہیں كرتے ایک میں اصطلاحوں دو ان ہم پهر اور ہیں سكتے لگا دو ایک   ado  o  ado  o ہیں۔ سكتے لگا دو

ہیں كرتے حاصل ہم كار آخر ہے مربع ایک جمع مربع دو دو جمع مربع دو دو گنا دو r  r  do one o  r  do one o  c  a by d مائنس
جمع  one o two in cos phi  d  b by d one o two sin phiمائنس
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یہ ہے معلوم كو آپ ہیں كیا اصطلاحات دو یہ كہ ہیں دیكهتے ہم  آئیے تو مائنس  uh c  a by d one o two  d minus b by d اور
  one o twoجائیں واپس پر شمار و اعداد پچهلے ہم اگر

پر اس ہم اگر كہ ہے آتا نظر كیا ہمیں تو  
كریں مركوز توجہ  

آزمائیں مثلث زاویہ صحیح تو ایک دو كہ ہیں دیكهتے ہم پهر ایک مگر ہے نہیں كچه مائنس دو o  o  m  o  m  c  ao  m  d مگر ہے نہیں كچه
مائنس كو زاویہ اس آئیے ہیں كرتے ڈینٹ ہم آئیے اور كے   b  m o1 o2 ہیں كرتے نشاندہی كی

كہ ہے سكتا جا دیكها سے آسانی یہ ہیں۔ كرتے ظاہر سے الفا اسے ہم ہے زاویہ سا كون یہ تو مائنس تقسیم كا ایک سے   c  a  d  o كچه پر دو
بلكہ نہیں اور مائنس كو الفا سائن گیا كیا تقسیم سے ہے۔  cos alpha  d  b  do one o two  s   o ہمیں كہ ہیں كرتے استعمال ہم اگر

یہ یہ لیكن ہے اظہار یہ پاس ہمارے لیے اس اور ہے الفا سائن یہ اور الفا جمع   cos  cos a cos b  sin a sin b اور ہے شكل كی
یہ كے الفا مائنس   phi  cos كے دائروں دو سوائے ہے نہیں منحصر پر چیز كسی قدر كی الفا كہ ہے واضح بهی یہ ہے۔ نہیں كچه سوا كے

نہیں  ہم كیونكہ ہے قدر كی تهیٹا اور فائی وه ہے نامعلوم لئے ہمارے چیز جو لہذا ہے معلوم ہمیں الفا لہذا ہے گیا دیا ہمیں جو كے نقاط كے مراكز  
یہ كوشش ہماری كریں وضع طریقہ ایک ہم كہ ہے كوشش ہماری یہی اور ہیں جانتے نہیں بالكل كو پوائنٹس كے تقاطع كے دائروں دو ہم كہ جانتے  
كی تقطیع ذریعے كے شكلوں قطبی دو ان پوائنٹس تاكہ ہو خصوصیت كی پوائنٹس كے چوراہے سے جس جائے كیا تلاش طریقہ ایسا ایک كہ ہے  

ہم لمحے جس لہذا تهی گئی دی شكل یہ ہیں ہوتے قابل كے كرنے تلاش   phi  phi كیا نقل كو تهیٹا یہاں نے ہم لہذا ہے ہوتا واضح سے تهیٹا یا
 ہے

دیكهیں كو مساوات اس ہم اگر ہے كیا یہاں ہمارے آه اب تو  
ہے مثلث ایک پر طور بنیادی پاس ہمارے تو مساوات میں كے   te   phi  rms سكیں كر حل ہم تاكہ

مساوات یہ ہے ٹهیک ٹهیک مساوات یہ تو ہے مربع ایک جمع مربع دو ایک دو جمع مربع دو   r  r  d  o  r 2 do 1 o 2 phi الفا مائنس
كے   cos مراكز ہم ہیں جانتے كو رداس ہم لہذا ہیں جانتے كو دائروں دو یا مساوات ہم كیونكہ ہمیں  ہے معلوم كچه سب میں مساوات اس لہذا میں

وه ہے نہیں معلوم جو اب ہیں جانتے الفا زاویہ یہ ہم ہیں جانتے فاصلہ درمیان كے ہم جسے ہے   phi  phi كو مساوات اس بعد كے جانے جان
ہیں۔ سكتے جان سے آسانی بہت ہم ہیں سكتے جان كركے حل   phi  نقاط كے انتفاضہ نقطۂ اس سے مساوات اس ہم اور ڈالیں یہاں قدر كی

ہیں سكتے كر حاصل  
كی الفا مائنس فائی پاس ہمارے سے سلائیڈ پچهلی تو ہے مائنس مربع ایک جمع مربع دو ایک دو پر مربع پورے دو  cos  r  r  d  o   r ایک دو

ہمیں پر طور بنیادی لیے اس ہیں كرتے دو یا   phi جا كیا پر طور گرافی طرح اس جو ہوگا كرنا حل كو مساوات اس لیے كے كرنے معلوم قدر كی
گے۔ كریں پلاٹ گراف كا گراف اور فائی پر محور افقی بمقابلہ الفا مائنس فائی پر محور عمودی ہم لیے اس ہے سكتا كے   phi  cos  الفا مائنس

ہے آسكتا نظر طرح اس كچه  
جب لہذا ہے الفا یہ كہ ہیں كہتے یہ آئیے تو ہے صفر مائنس  phi  cos of phi  alpha alpha cos of i  cos of الفا مائنس

جب كہ جو ہے الفا كا الفا مائنس   alpha  phi  cosہے
گی جائے پہنچ تک ایک قیمت زیاده سے زیاده كی اس ہیں كہتے كو قدر اس ہم تو  

ہے ایسا كچه پاس ہمارے كہ ہیں كہتے ہم تو  
ہے سائیكل مكمل ایک یہ تو  

قیمت یہ اور ہوگی پائی دو قدر یہ تو   phi ہے جاتی پہنچ تک كم سے كم اپنی یہ جہاں قدر یہ كی
پاس ہمارے جب كہ ہیں دیكهتے ہم تو پلس الفا مساوی پهر كی الفا مائنس   phi  pi  phi  cos  ہے ون مائنس

گا كرے حاصل یہ اور ہے سكتا كر حاصل وه ہے قیمت ممكنہ كم سے كم جو تو پلس الفا برابر   phi  pi اگر ہے نقطہ یہ اب كہ جو برابر كے
ہے كم سے برابر كے ایک جو ہے قدر مطلق ایک جانب دائیں كے مساوات اس قدر یہ اگر كہ ہو واضح یہ  

كو قدر اس ہم تاكہ ہوگا حل ایک پاس ہمارے تو   x كرسكیں پیش ذریعہ كے لكیر ایک ذریعہ كے مكانی نقل افقی سے محور
بہت  كریں۔ استعمال لكیر والی نقطے سبز ایک آئیے تو  

تهی اگر كریں فرض تو   s  ہے برابر كے نصف یہ كہ ہیں كرتے فرض ہیں كہتے كم سے ایک ہم ہے قدر كی
ہے برابر كے نصف قدر یہ اگر تو  

ہے ایک یہ كیونكہ ہے كہیں یہاں آدها تو  
جو گے كهینچیں لكیر والی نقطے ایک ہم كہ ہے كہنا كا نصف  ہے۔ بتاتا ہمیں جو ہے مطابق كے قدر اس پهر اور ہے نصف یہ تو  x م كے محور

اور ہے توازی لكیر والی نقطے سبز یہ جہاں جگہیں وه لہذا ہے گئی ہو گهر بے سے نصف سے محور   x  cos phi كاٹ كو وكر لیے كے
لائن برابر كے قدر اس لیے كے گراف اس  ہے پر طور ہندسی لكیر سبز یہ كیونكہ گی دے   y ہے معلوم كو آپ كہ ہے ظاہر لیے اس مساوات كی

لائن گرین یہ بهی جہاں كہ   cos phi اگر میں صورت اس لیے اس اور گی ہوں برابر قدریں دونوں یہ ہے رہی كاٹ كو وكر لیے كے الفا مائنس
ہو نصف یہ  

قدر ماڈیولس كی قدر اس كی طرف دائیں تک جب كہ ہے سكتا جا دیكها سے آسانی یہ درحقیقت قدر یہ اور قدر یہ گی ہوں قدریں دو كی پانچ  تو  
ہے كم سے سختی سے ایک قدر ماڈیولس اگر ہے كم سے ایک سے سختی  

تها  ہے۔ سكتا دیكه سے آسانی بهی كوئی تو ہمیشہ یہاں سے وجہ كی چكر مكمل ایک مكمل اس كیونكہ گے ہوں حل دو كے  t  phi  phi  كی
سختی سے ایک كہ جو ہو قدر مطلق كی ہاته دائیں اس جب ہوگا میں صورت اس ایسا اور گی كریں پورا كو مساوات اس جو گی ہوں قدریں مختلف دو

ہے ایسا اگر تاہم تهیں قدریں مختلف دو كی پانچ یہ اور دیكها یہ نے ہم پهر اور لیا آدها نے ہم پر طور كے مثال ہو۔ كم سے  
ہیں۔ كاٹتے كو دوسرے ایک دائرے دو جہاں ہوگی مطابق كے نامے منظر اس ہے كم سے ایک قدر مطلق كی ہاته دائیں اس جہاں معاملہ خاص وه تو  

ون مائنس یا ہو برابر كے ایک سائیڈ یہ كی ہاته دائیں اگر كہ ہیں دیكهتے ہم تاہم پر پوائنٹس دو بالكل پر پوائنٹس دو ، 
ہے برابر كے ایک سائیڈ كی ہاته دائیں یہ اگر تو  

جگہ ایک صرف كو خطوط منحنی اس لكیر والی نقطے سبز مطابق كے قدر اس كی ایک میں صورت جس ہے طرح اس كچه لكیر والی نقطے سبز تو  
مساوی كے الفا جو جگہ ایک بالكل ہے چهوتی پر جو ہے مساوی كے   phi  phi ایک دائرے دونوں سے وجہ اس اور الفا  ہے مساوی كے

كے الفا لیكن گے جائیں دیئے ذریعہ كے مساوات اس ہیں گئے دیئے ذریعہ كے نقاط ان نقاط كے جس گے چهوئیں پر جگہ ایک صرف كو دوسرے  
كے ایک طرف كی ہاته دائیں یہ كہ طرح اس  تها فاصلہ درمیان كے مراكز اور رداس اگر جہاں طرف كی ہاته دائیں یہ اگر ساته كے فائی برابر  

طرف كی ہاته دائیں یہ جب ہے برابر یہ جب طرح اسی ہے برابر   y ہے برابر كے ون مائنس یہ جب كہ تک یہاں ہے برابر كے ون مائنس
بهی میں صورت اس اور ہے طرح اس كچه لكیر والی نقطے سبز تو   phi بنیادی كا جس ہے كرتی پورا كو مساوات اس جو ہے قدر ایک بالكل كی

پلس الفا كہ ہے یہ مطلب برابر كے نقطہ ایک صرف مساوی كے  pi  phi  xy اس لہذا گے چهوئیں كو دوسرے ایک دائرے دونوں یہ جہاں ہے
جو گے كاٹیں پر نقطہ ایک صرف كو دوسرے ایک دائرے دو كہ ہیں دیكهتے ہم ایک مائنس یا  ہے برابر كے ایک ہاته دائیں یہ جہاں میں صورت خاص
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گے چهوئیں پر نقطہ ایک كو دوسرے ایک وه كہ ہے یہ مطلب بنیادی كا جس ہے پر طور بنیادی كہ  
صور دونوں ان كہ گے كریں كوشش كی دیكهنے یہ ہم  اگلے تو

ہیں چهوتے كو دوسرے ایک حلقے جہاں گی جائے كی كوشش كی كرنے نمایاں طرح كس كو توں   r 1 r 2 كے مراكز دونوں اور آه اس كی
ہیں۔ كہتے ہم كہ تها كہا ابهی نے ہم لیے اس فاصلہ درمیان مائنس مربع ایک ایک كرو جمع مربع دو دو بذریعہ مربع پورا دو  r  r  o  r  d دو

كوما ایک  o  cos كے الفا مائنس فائی كہ جو ہے ركهتا مطابقت سے چیز كس یہ كہ ہیں دیكهتے آئیے اور ہیں كہتے ون مائنس آئیے ہے برابر دو
ہے برابر كے  

ہو ایسا اگر صرف اور اگر گا ہو  یہ تو  
كریں كوشش كی كرنے آه ہم اگر تو  

كہ ہے یہ وه ہیں دیكهتے ہم جو كریں حل كو اس صرف تو ہے برابر مربع ایک پلس مربع دو دو مائنس مربع پورا دو   r  r  do one o  r دو
كہ ہے مطلب كا جس دو مربع ایک كہ ہے یہ مطلب كا اس اور ہے برابر كے مربع پورے دو او ایک ڈو مائنس دو   do one o  r  r  rیا ایک

تو یا ٹو او ایک ڈو مائنس ہے برابر كے ٹو ایک ہے برابر ایک مائنس دو  r  r  o  r نے ہم كیونكہ ہے نہیں ممكن معاملہ یہ پر طور واضح اب ٹو
كہ تها كہا میں شروع ایک اور ہے برابر كے دو   r  r  d ہے مقدار منفی غیر ایک ہمیشہ فاصلہ درمیان كے مراكز دونوں  ہے۔ بڑا سے فاصلے

ہے نہیں ممكن یہ كہ ہے امكان یہ لیے اس اور  
ہو۔ برابر كے مجموعے كے رداس فاصلہ درمیان كے مراكز كہ ہے نہیں كچه سوا كے اس شرط یہ اور ہے یہ امكان واحد تو  

آه كہ كریں كوشش كی دیكهنے بهی یہ پر طور ہندسی ہم آئیے لیكن ہے برابر كے ون مائنس طرف كی ہاته دائیں میں جس ہے حالت ایسی ایک یہ تو  
ہے مطلب كیا كا  

ہو برابر كے مجموعے كے رداس فاصلہ درمیان كے مراكز دو جب تو  
كی الفا مائنس فائی كہ ہے مطلب كا جس  ہے۔ ہوتا ون مائنس اظہار یہ تو  cos  phi كہ ہے مطلب یہ پر طور بنیادی كا جس یا ہے ون مائنس

لہذا ہے برابر پر طور بنیادی الفا مائنس وه پر طور بنیادی یا ہے پلس الفا ہے برابر   phi  pi  phi  pi كے
وه ہے جو پاس ہمارے تو جمع الفا   phi  pi ہے مطلب كیا كا اس كہ ہیں دیكهتے آئیے ہیں جاتے واپس پر شمار و اعداد اس ہم اب ہے برابر كے

كہ ہیں كہتے ہم جب  phi 
كہ ہے كہا نے ہم تو   phi ہیں۔ دیكهتے كو انگ اس ہم آه لہذا ہیں چاہتے كرنا تحقیق كی حال صورت كی آه اس ہم لہذا ہے برابر كے پائی پلس الفا

le 
ہے یہاں زاویہ یہ تو  

ہے ظاہر یہاں زاویہ یہ ہے ڈگری  یہ تو زاویہ یہ سے وجہ اس اور ہے الفا مائنس 90زاویہ یہ  pi by 2  o 1 o 2 po 1 o 2 p  
ہم جسے beta 902 ہے الفا مائنس  بائی پائی یہ ہے  یہ ہے فائی یہ كیونكہ ہے سكتا جا كیا شمار بیٹا زاویہ یہ لہذا ہیں كرتے ظاہر سے  

گا نكلے یہ تو  
گا نكلے بیٹا تو برابر بیٹا جب اب فائی مائنس الفا پلس   pi  pi  phi ہیں رہے كر غور ابهی  ہے نامہ منظر ہم جو ہے برابر كے پائی پلس الفا

دیں بدل سے پائی پلس الفا كو فائی اس ہم اگر تو  
ہے ہوتا ایسا اگر كہ ہیں دیكهتے ہم تو  

ہے مطلب كیا كا برابر كے صفر بیٹا لیكن ہے برابر كے صفر بیٹا ہے برابر كے صفر میں اصل بیٹا تو  
پر مثلث اس اب آئیے تو  

ایک كریں مركوز توجہ  o  p دو
نقطہ یہ كہ ہے مطلب كا جس ہے والا گرنے پر صفر بیٹا زاویہ یہ كہ ہے مطلب كا اس ہے برابر كے صفر بیٹا تو  p  p نقطہ اس كیا ہے پر اس

ایک پر لكیر سیدهی پر اس كو   o كا دو یا ایک چاہئے ہونا كہیں میں بیچ كے پوائنٹس دو
دو پو ایک اے مثلث یہ پر طور بنیادی تو  

مثلث یہ كالی  بیسی تو كہیں درمیان كے دو او اور ایک پوائنٹس دو پو ایک   o  p ہے ہوتا یہی لہذا ہے جاتی بن لكیر سیدهی ایک ساته كے پوائنٹ
ہے كیا مطلب بنیادی كا اس میں صورت اس اور ہے ہوتا برابر كے صفر بیٹا جب ہے گرتا پر صفر بیٹا جب  

میں مركز كے دائرے پہلے پاس ہمارے كہ ہے یہ مطلب پر طور بنیادی كا شرط اس آه پر طور بنیادی میں معاملے اس ہے كیا پر طور بنیادی یہ تو  
پر طور كے مركز كے دائرے دوسرے پاس ہمارے اور ہے ایک  o2 ایک دائرے دونوں یہ  ہیں چهوتے كو دوسرے ایک وه جہاں نقطہ كا ان اور ہے

پوائنٹ جو ہیں چهوتے پر نقطہ ایک بالكل كو دوسرے نقطہ یہ اور ہے  p  p اور ہے مطلب یہی كا اس ہے جوڑتا كو مراكز جو ہے پر لكیر سیدهی
اور ایک لہذا ہے واقع كہیں درمیان كے لائن سیدهی والی جوڑنے كو مركزوں یہ   o دو  درمیان۔ كے

ہے طرح اس كچه پاس ہمارے تو ایک ہے نقطہ كا رابطہ یہ دو ہیں كہتے ہم اگر مزید اور   o  o  p  p ہیں كهینچتے كهڑا ایک ہم اگر پر
تو ایک ہیں كهینچتے كهڑا ایک پر لكیر سیدهی اس ہم پر   p  o نقطہ بهی كسی پر لكیر نیلی اس كہ ہے واضح یہ پهر ہے لكیر نیلی یہ كهڑی یہ  دو

فاصلہ كهڑا یہ اور ہوگا فاصلہ كهڑا كا تک لكیر سیدهی اس سے مركز ایک سے میں دائرے پہلے فاصلہ كم سے سب درمیان كے مركز اس اور  
ایک كہ ہے ظاہر ایک كیونكہ اور ہے بنایا پر دو او ایک سے ڈگری نوے كو لائن اس نے ہم كیونكہ ہے۔   p  p فاصلہ یہ ہے رداس كا دائرے پہلے

ایک   p r لیں نقطہ اور كوئی پر لائن نیلی اس ہم اگر پر طور واضح اب ہے برابر كے ایک
فاصلہ كا نقطہ اس سے ایک  تو یہ نقطہ ترین قریب كے ایک كیونكہ چاہئے ہونا زیاده سے سختی سے ایک  r  p ایک پر لكیر سیدهی ہم اب اور تها

جو ہیں رہے كر انتخاب كا نقطہ اور پر لكیر سیدهی نیلی اس  فاصلہ كا نقطہ اس كہ ہے واضح یہ لہذا ہے نہیں   p  p بهی كسی علاوه كے
رداس كا نقطہ دوسرے ہم طرح اسی برابر كے صفر ہوگا واقع باہر كے دائرے پہلے اس نقطہ وه لیے اس اور ہوگا زیاده سے ایک   r  sh كریں

كہ ہے آسان بہت دكهانا یہ ہوئے كرتے استعمال كا دلائل كے طرح اسی طرح اسی ہے آسان بہت نقطہ بهی كوئی گے۔   p لكیر سیدهی علاوه كے
لكیر سیدهی واحد لیے اس اور طرح اسی نكات تمام كے لكیر سیدهی سے وجہ اس اور گا پڑے بهی باہر كے دائرے دوسرے اس نقطہ بهی كوئی پر

نقطہ یہ ہے چهوتا كو دائروں دونوں جو نقطہ كا   p ٹینجنٹ مشتركہ ٹرانسورس لئے كے دائروں دونوں ان لكیر سیدهی یہ سے وجہ اس اور ہے
حالت یہ لہذا ہے نہیں كچه سوا كے   d كو آپ اگر حال صورت یہ  میں اور ہیں ایسے دونوں اگر كہ ہے یہ وه ہے دیكها ابهی نے ہم جو ایک

ہوں یاد لیكچرز پچهلے ہمارے  
ہی ایک درمیان كے مراكز دونوں وه اگر ہیں چهوتے دائرے دو جہاں نقطہ كا رابطے كے نقطہ اس كہ ہے ہوتا ایسا بهی جب كہ ہیں كہتے ہم تو  

ہے واقع پر لكیر سیدهی  
ہے نقطہ یہ جو چهوئے كو دوسرے ایک ہیں۔ دائرے دو جہاں نقطہ كا نقطہ اس اگر تو ایک پر لكیر سیدهی اس اور ایک اور دو   p  o  o كے دو

ہیں چهوتے سے باہر كو دوسرے ایک دائرے دونوں یہ كہ ہیں كہتے ہم جب كہا نے ہم پهر ہے درمیان  o نے ہم جو ہے وہی ہیں دكهاتے جو ہم لہٰذا
ہیں چهوتے سے باہر دائرے دو اگر كہ ہے دكهایا  

فاصلہ درمیان كے دائروں دونوں كہ چاہیے ہونا درست یہ تو جمع ایک  r  r كا دوسرے تاہم ہے دكهایا سے سختی ابهی نے ہم یہ لیے اس ہے، دو
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كے مجموعے كے رداس فاصلہ درمیان كے مراكز كہ ہے جاتا كہا اور ہیں گئے دیئے دائرے دو ہمیں كہ ہیں كہتے یہ ہم دلیل معكوس  ہوگا؟ كیا  
ہے برابر  

ہے دلیل الٹا یہ تو  
مجموعہ كا رداس  ہے۔ برابر كے رداس فاصلہ درمیان كے مراكز كہ ہے جاتا كہا ہمیں تو  

نقطہ ایک بالكل پر طور بیرونی دائرے دونوں كہ ہے یہ مطلب كا اس كیا تو   p اس ہم اگر كیونكہ ہے درست میں حقیقت كہ جو گے چهوئیں پر
میں اظہار اس یہاں اسے ہم اگر اور ہیں كرتے شروع ساته كے مساوات   ah ہیں ڈالتے

كی الفا مائنس فائی كہ ہیں جانتے ہم تو ہے برابر مائنس مربع ایک جمع مربع دو ایک دو بذریعہ مربع پورا دو   cos   r  r  d  o  r ایک دو دو
اسے ہم اگر میں مساوات اس اب دو   o  do one oڈالیں دو

تو جمع ایک   r  r بنیادی كا اس پهر اور گی نكلے پر ون مائنس قدر یہ  ہے۔ وه گے دیكهیں ہم جو ریاضی  كریں تهوڑا اور جائیں ہو برابر كے دو
كو دوسرے ایک دائرے دونوں كہ ہوگا یہ مطلب كا اس ہے برابر كے صفر بیٹا كہ ہوگا یہ مطلب پر طور   p بهی كرنا تصور كا اس گے چهوئیں پر

یہ اور بازو یہ كہ گا ہو كیا ہے۔ جاتا پر صفر بیٹا كیونكہ ہے نہیں مشكل   r مراكز جو گے جائیں ہو شروع آنا طرف كی لائن سیدهی دونوں ساته
جائیں لے باہر آہستہ آہستہ كو دائرے اس ہم جب ہے سكتا ہو ہی تب یہ لیكن گے جائیں ہو شامل میں  

گے جائیں لے طرف كی باہر كو دائرے ہم جب تو  
دونوں یہ جہاں ہے نقطہ ایک بالكل كہ جائیں لے نہ آگے اتنا اسے ہم كہ تک جب گا جائے ہو شروع ہونا كم تک وقت اس  بیٹا زاویہ یہ كہ گا ہو كیا تو

ہے سكتا جا چهوڑا پر طور كے مشق ایک طرح اسی لیے كے علموں طالب اسے جب ہم اگر گے چهویں پر طور یكساں دائرے  
صورت ون مائنس پہلے نے ہم كیونكہ ہے برابر كے ایک جمع میں ہاته دائیں كے مساوات اس ہاته كا مساوات اس  ہیں۔ كرتے برابر كو حق ہم اگر تو

ہے برابر كے ایک جمع یہ اگر ہے دیكهی  
ہم سے یہاں كہ ہیں سكتے دكها ہم یہ تو فاصلہ درمیان كے مراكز دو كہ اوه  ہیں۔ سكتے كر مائنس ایک   sh  r  r ہمارے ہے برابر كے دو

نے ہم میں معاملے ایک   r  r حل واحد ایک ہے برابر یہ اگر پهر لیكن ہے برابر كے فرق مطلق كے رداس میں حقیقت یہ لہذا ہے لیا بڑا سے دو
ہے اور الفا برابر جب جائیں واپس پر شمار و اعداد اس ہم اگر ہوگا مساوی كے الفا برابر   phi  phi  phi ہے برابر كے الفا

برابر بیٹا یہ تو برابر بیٹا لہذا ہے مساوی كے   pi  pi ہے رہا كر حركت طرح اس یہ تاكہ ہے رہا بڑه طرف كی اندر دائره یہ كہ ہے مطلب كا
ہوں رہے چهو كو آه دائرے جب كہ ہے یہ نامہ منظر ایک كہ ہیں سكتے دكها یہ ذریعے كے مثالوں آپ لہذا  

گے جائیں چلے اندر مزید  دائره چهوٹا یہ اگر ہے بیٹا زاویہ یہ میں صورت اس ہے طرح اس جو ہیں رہے جڑ میں آپس پر پوائنٹس دو دائرے تو  
ہوگا طرح اس كچه منظر ایک تو  

گا بڑهے بیٹا زاویہ یہ اب طرح اس پهر اور ہوگی لائن والی جوڑنے كو مراكز یہ گے ہوں مراكز یہ تو  
ہوگا بیٹا زاویہ یہ اب تو  r  اندر بالكل دائره دوسرا كہ ہے ہوتا ایسا جب اور ہے گیا چلا اندر دائره یہ كیونكہ ہے گیا بن ركاوٹ یہ اب تها شدید یہ

ہے چهوتا كو دائرے بڑے پر نقطہ ایک صرف یہ كہ ہے كرتا حركت اتنا  
یہ كہ  ہوگا؟ كیا میں صورت اس تو  

پوائنٹ یہ تو   p تها
نقطہ یہ كہ ہوگا كیا میں صورت اس تو ایک كہ ہوگا ایسا اور گا آئے یہاں اور دو  p  o  p  pi بیٹا جب كیونكہ گے ہوں پر لائن سیدهی ہی ایک

ہے بنتا  
ایک مثلث یہ تو دو  o  p  o 1 o 2 مثلث میں كیس ون مائنس كہ ہے یہ فرق سے كیس ون مائنس پهر لیكن گا جائے سمٹ میں لكیر سیدهی ایک

ایک كہ جو گیا سمٹ میں لكیر سیدهی ایک   p  po 2تها
ایک مثلث كہ دیكهیں ہم اگر  تها۔  مائنس پاس ہمارے جب تو دو ہے گیا سمٹ میں لكیر سیدهی اس ٹو 1اور ایک ساته كے  o  p  o one po  p  

كیونكہ ہے درمیان كے دو اور ایک كیونكہ اور كیا اخذ نتیجہ یہ نے ہم لئے اس تها درمیان كے دو اور ایک   o  p  o  p  oدو  تها۔ درمیان كے
اور  p con دوسرے ایک دائرے دونوں كہ كیا اخذ نتیجہ یہ نے ہم طرح اس ہیں چهوتے دائرے دو جہاں عملی حكمت كی نقطہ اس  ہے۔ نقطہ كا

ہے جاتا گر میں لكیر سیدهی ایک مثلث كہ ہے یہ وه ہیں دیكهتے ہم جو میں صورت ایک علاوه كے اس اب لیكن گے ہوں رہے چهو پر طور بیرونی كو
جو ہے۔ دو  o one o   p كیونكہ ہے چهوتا كو بڑے سے اندر دائره چهوٹا دائره جب ہے سكتا ہو میں صورت اس صرف یہ پر طور واضح اتنا

جائے بڑهایا آگے جب لیكن ہے پر لائن سیدهی ہی ایک وه ہے نہیں درمیان كے مراكز دونوں وه ہیں چهوتے دائرے دو جہاں نقطہ یا نقطہ كا رابطہ  
ہیں بناتے آگے اسے ہم اگر اور ہیں لیتے ہوئے جوڑتے سے مركز كو لكیر سیدهی اس ہم  تو  

دراصل یہ تو لہذا ہے ملتی سے ایک سیگمنٹ لائن سیگمنٹ لائن یہ لیكن ہے پر لائن ہی ایک یہ حالانكہ ہے باہر سے ٹو  p  p  o  one o كا ٹو
اور گے ہوں رہے چهو پر طور اندرونی كو دوسرے ایک دائرے دونوں كہ ہے ملتی مدد میں كرنے اخذ نتیجہ یہ ہمیں سے اس  اور ہے نہیں حصہ  

ہیں جاتے بهول ہم اگر كہ ہے آسان بہت دكهانا یہ بهی برعكس كے اس اور ہے شرط یہ لیے كے اس  
نے ہم تها ركها دو برابر كے ایک اسے نے ہم كہ ہیں جانتے آپ كر چهوڑ كو مساوات اس ہیں۔ دیكهتے صرف ہم اگر كہ ہے ہوتا معلوم كو آپ تو  

تهے ركهتے دلچسپی میں منظرناموں دو ان ہم كیونكہ ہے ہوتا كیا كہ تهے چاہتے دیكهنا ہم جہاں تها دیا بدل میں معاملے اس برابر كے ایک اسے  
پاس ہمارے جب كیونكہ ہے حل ایک صرف پاس ہمارے جہاں   phi  ایک دائرے دو كہ ہے یہ مطلب پر طور بنیادی كا اس حل ایک صرف كا

ہم اگر كیونكہ ہیں كاٹتے پر جگہ ایک صرف كو دوسرے   ah جائیں واپس پر سلائیڈ اس ہم اگر
تو گی ہوں اقدار مختلف كی نقطہ مختلف ایک قدر مختلف ایک ہر كی ہم اگر  كیونكہ ہوگی مطابق كے   phi  phi  p  phi ہیں كرتے تبدیل كو
تو اور   x  y خاص كچه كہ دیكها نے ہم لیكن ہے ملتا نقطہ كا تقطیع سے دوسرے ایک ہمیں كہ ہے مطلب كا جس گے جائیں بدل كوآرڈینیٹ

یا طرف كی ہاته دائیں یہ جہاں میں منظرناموں خاص كہ دیكها نے ہم ہے جہاں یہ جہاں میں منظرناموں  
صور ایسی ایک مائنس  یا ہے ایک جمع تو

میں توں   phi پر طور واضح اور ہے قدر ایک بالكل ہیں نہیں قدریں دو وہاں ہیں كرتے حل كو مساوات ہم قدر ایک كی پانچ یا ہے حل ایک صرف كا
ایک دائرے دو پر مقام اس كہ ہے یہ مطلب بنیادی كا جس گے ملیں میں آپس دائرے دو جہاں دیں جواب پر نقطہ ایک بالكل ہوگی قدر ایک كی پانچ  

اس ہم اگر ہیں كرتے شروع سے شرط اس ہم كہ ہے معلوم كو آپ ہم ہیں سكتے كر بهی لیے كے معاملے اس ہم پهر اور گے چهوئیں كو دوسرے  
ہیں كرتے شروع سے شرط  

گے ركهیں یہاں كو قدر اس آپ اگر  اور تو  
ہوگا برابر كے ون پلس طرف كی ہاته دائیں یہ كہ گے دیكهیں كیا ہم تو  

ہے بهی درست شرط یہ اگر كہ ہے یہ مطلب بنیادی كا جس آه تو  
ہیں چهوتے كو دوسرے ایک پر طور اندرونی دائرے دونوں كہ ہے بهی یہ مطلب كا اس تو  

اگر كہ ہے دكهایا اب نے میں شو  كیا ہم تو   d ہے برابر كے فرق مطلق فاصلہ
ہیں چهوتے پر طور اندرونی دائرے دو اگر كہ ہے دكهایا نے ہم پہلے سے اس اور ہیں چهوتے پر طور اندرونی كو دوسرے ایک دائرے دونوں تو  
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ہیں چهوتے كو دوسرے ایک پر طور اندرونی دائرے دو اگر  
اور ہیں چهوتے سے باہر وه جہاں تها دكهایا لئے كے معاملے اس نے ہم ہی ایسا كچه اور ہے برابر كے فرق بالكل كرنا دو یا ایک كہ ہے سچ یہ  تو

ہیں كاٹتے پر پوائنٹس دو یا ایک كو دوسرے ایک دائرے دو كہ لیكچر  تها۔ دیكها بهی میں پچهلے اپنے نے ہم پهر  
تها۔ كیا میں لیكچر پچهلے اپنے نے ہم تجزیہ كا اس اور ہے كم سے ایک جو ہے وسعت كی ہاته دائیں اس اگر ہیں كاٹتے پر پوائنٹس دو بالكل وه تو  

ہے كم سے ایک عرض و طول اگر لہذا  
ہے برابر كے ایک ماڈیولس كا قدر اس اگر اور ہیں ملتے میں آپس پر نقطوں دو بالكل دائرے دونوں تو  

ہے زیاده سے ایک قدر مطلق قدر یہ اگر یقیناً  اور ہیں چهوتے كو دوسرے ایک دائرے دو تو  
نہیں كوئی تو   phi  ہے زیاده سے ایک قدر مطلق كی اس اگر ہے زیاده سے ایک قدر یہ اگر حل كا

چونكہ كہ ہے مطلب بنیادی كا جس ہے درمیان كے ون مائنس اور ایک جمع حد كی فنكشن كوزائن كیونكہ ہے نہیں حل كوئی كا پانچ پر طور واضح تو
  phiدو ہیں كاٹتے كو دوسرے ایک وه ہی نہ اور چهوتے نہیں كو دوسرے ایک دائرے دو كہ ہے یہ مطلب بنیادی كا اس ہے نہیں حل كوئی كا
ہیں جانتے آپ جو ہیں كیسز دو مطابق كے آپ كہ كیا ظاہر یہ نے ہم لیے كے كیس اس ب سا تهوڑا پهر اور ہیں كاٹتے نہیں كو دوسرے ایک دائرے  

میں لیكچر پچهلے میں خیال میرے اور ہے نہیں مشكل زیاده كرنا تجزیہ كا كیس خاص آه اس پهر اور پر طور اندرونی یا ہیں چهوتے سے باہر وه كہ
ایک  اگر كہ تها كہا نے ہم دو جمع ایک   o  r  r ہے ایسا اگر ہے بڑا سے فرق مطلق یہ اگر اور ہے كم سے دو

اس كیا كیا نے ہم كہ لئے كے بتانے یہ صرف ہیں لیتے مثال سی چهوٹی ایک ہم لہذا ہے برابر كے شرط اس بالكل معاملہ پہلا یہ پر یہاں آه یہ تو  
ہے كیا كیا تک اب نے ہم میں لیكچر  

محور یہ لہذا ہیں دائرے دو پاس ہمارے كہ ہیں كہتے یہ آئیے تو اور   x  y دیں ہونے
ہے طرح اس كچه دائره  ہیں۔ كہتے یونٹس تین ہمیں ہے رداس كا جس اور ہے میں اصل مركز كا جس ہے دائره ایک پاس ہمارے تو  

دائره اور ایک پاس ہمارے كہ ہیں كہتے ہم اور ہے دائره پہلا یہ تو  s رداس كا جس اور ہے صفر كوما پانچ جو ہے پر مقام اس مركز كا جس ہے ٹو
ہے كہنا كا یونٹس تین ہے بهی  

ہے یہ تو  e  p  پوائنٹس دو ان وه لہذا ہیں نقاط مختلف كے ان ہیں پر مراكز مختلف مراكز لیكن ہے رداس ہی ایک كا دونوں میں دائرے دوسرے
اور   q لكهیں اسے ہم اگر اور ہیں جوڑتے میں آپس كو دوسرے ایک پر

ہے یہ لیے كے مثلثوں دو ان تو یہ اور   o 1 o 2  p ہے
مثلث یہ تو ایک دو ہمیں سے جس ہے ہے تین ایک اور تین ہے دو ایک   o  o  p  r  r  d  o ہے پانچ دو

ہے یہ وه گا ملے كیا ہمیں پهر ہے كیا لیے كے كیس عام نے ہم جو تجزیہ وہی كریں پیروی ہم اگر كہ ہے یہ وه گا ملے كیا ہمیں میں صورت اس تو  
كی الفا مائنس فائی كہ   cos ہوگی برابر

تو یہاں  ah  ah  cos of alpha كہ ہے ایسا الفا ہمارا
كے مركز كے دائرے دوسرے ذریعے كے ب كوما ایک كو دائرے پہلے تهی۔ كی نمائندگی كی مركز پہلے نے ہم كہ ہے یہ نكتہ یہ تو  c ڈی كوما

رداس كا دائرے پہلے ذریعے كے رداس كا دائرے دوسرے اور سے ایک فاصلہ درمیان كے مراكز دو اور سے دو  r  r  do one o سے دو
میں صورت اس ہیں تین دونوں رداس اگر ہے پانچ میں اس كہ جو ab  sin alpha d كیونكہ صفر  ہے صفر كوما  پانچ ڈی سی این  ہے۔ اصل

مائنس پر اور ہے یہی لیے كے مثال اس پاس ہمارے لہذا تها وجہ كی الفا مائنس   b  d one o two  phi  ah مساوات یہ پاس ہمارے تهی
یہ كہ تهی مائنس مربع ایک جمع مربع دو ہے برابر كے دو بہ مربع دو دو ایک   r  r  d   o  r  d  o دو

ہوگا۔ برابر كے  بائی  مائنس گا نكلے جو پانچ میں تین میں دو ضرب مربع پانچ جمع مربع تین مائنس نو كہ جو ہوگا برابر كے مربع تین آه یہ تو 56  
ہیں سكتے جا واپس پر گراف اپنے ہم كہ ہیں سكتے كر كیا ہم پهر  

چونكہ كہ ہیں دیكهتے بهی یہ ہم سے یہاں یقیناً  تو اور ہے ایک cos alpha  sin alpha 0 0 ڈگری  مگر ہے نہیں كچه الفا بعد كے اس ہے
لیے اس اور ہے برابر كے خود  الفا مائنس  cos phi  cos phi ہم جو اب پر طور بنیادی یا كرنا تلاش كو حل اس اور ہے نہیں كچه سوا كے

نقل كی  بائی  مائنس سے حوالے كے محور ایكس ہمیں كہ ہے سكتا جا كیا یہ بس لیے كے كرنے تلاش كوآرڈینیٹ كے پوائنٹس دو ان  ہیں۔ چاہتے 56
م كے اس لیكن گی ہو كهینچنی لكیر افقی سبز ایک ساته كے مكانی

مائنس لائن آه افقی یہ سكس بائی پانچ مائنس یہ كہ ہیں دیكهتے ہم لہذا ہے چه بائی پانچ پر پہلو منفی یہ طرح اس ہو طرح اس كچه یہ تاكہ ہو توازی
م كے محور ایكس اور پر مكانی نقل كی سكس بائی پانچ مائنس سے محور ایكس ساته كے بائی پانچ

ہے۔ كاٹتی یا ہے كاٹتی كو اس توازی   cos phi  ہیں حل دو كے اس یہ لیے اس اور خطوط منحنی پر پوائنٹس دو لیے كے الفا مائنس
یہ تو ہمیں جو ہیں قدریں دو كی مائنس كے الفا مائنس   phi  phi  cos لیے كے معاملے اس گی۔ دیں برابر كے چه بائی فائیو مائنس برابر كے

ہوگا برابر كے الفا مائنس فائی كہ ہے یہ وه ہے جو پاس ہمارے  
اس پر طور بنیادی ہمیں لیے اس ہے، برابر كے صفر الفا میں صورت اس اور ہے چه ضرب پانچ مائنس یہ كہ لیے اس گی ہوں قدریں دو كی اس تو

بهی مساوات  ہوگا۔ كرنا تلاش حل كا   ph  i ہے برابر كے سكس بائی فائیو مائنس برابر
ویلیو ایک یقیناً  تو گی جائے دی ذریعے كے سے  قدر یہ كی  اور phi  cos inverse of minus five by six 50 وقفہ كے  pi  

زاویہ  ہے یہ پر طور بنیادی اینگل فائی پہلا یہ لہذا ہے ركهتی تعلق سے  
كے سكس بائی فائیو مائنس یہ تو اور ہے درمیان كے ڈگری  اور  تعلق كا جس ہے برابر كے الٹا cos 0180  ویلیو دوسری كی  phi 2  pi 
ہوگی برابر كے ویلیو پہلی اس مائنس  

كو اس تو یہ دیں ہونے ایک  phi  phi ظاہر سے ٹو فائی كو ایک اور سے ون فی اسے ہم لیے اس گے ہوں حل دو كہ دیكها نے ہم كیونكہ ہوگا ٹو
ہے برابر ون فائی لیے اس گے كریں پانچ مائنس اور دو برابر ٹو  cos inverse of  by six so  phi  pi  cos inverse مائنس

مائنس زاویہ یہ اور كا سكس بائی فائیو مائنس ہوگا۔ برابر كے 2مائنس  pi  cos inverse of 5 by 2 pi  cos inverse of 
5ہیں كهینچتے ساته كے اس ہم آئیے لیكن ہے نہیں كچه مائنس  by 6  

دوسرا یہ تو  phi 2 ركهتا مطابقت سے زاویہ اس پر طور بنیادی یہ لہذا  گا۔ كروں نشاندہی كی اس میں اور ہے ركهتا مطابقت سے قدر اس یہاں
 ہے
 fr  om تو

مائنس پائی دو زاویہ یہ میں رنگ سبز طرح اس راستے تمام تک لائن اس كر ہو شروع سے یہاں كر لے سے لائن اس تو  cos inverse of 
یہ كہ ہیں سكتے دیكه آپ كہ جیسا اور ہے نہیں كچه سوا كے   minus five by six  phiہم اگر ہوگا مطابق كے اس ٹو

استعمال كا نمائندگی پولر كی پوائنٹ آف پوائنٹ اور كركے استعمال كو قدروں مختلف اس كی ٹو فائی اور ون فائی صرف پر طور بنیادی اب آه تو  
كہ ہیں جانتے ہم ہیں چهوتے دائرے  جہاں كركے ہے برابر جمع 2ٹو  x  c  r  cos phi 

آئیے تو اور ایک  ہیں۔ كہتے ہے جمع دو ہم جب لہٰذا برابر كے   phi  y  d  r  sine phi one  phi  phi one میں شكل قطبی كے
ہیں ڈالتے  
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كو ان ہم آئیے ہیں ملتے پوائنٹ دو یہ ہمیں تو   x one y one ہیں كرتے ظاہر سے
یہ تو برابر كے نقطہ اس   ہوگا۔ مساوی كے پر طور بنیادی زاویہ یہ كیونكہ گا كرے مطابقت سے phi  phi 1 یہ لہذا ہے  p  phi 1  

زاویہ دوسرا یہ گیا دكهایا میں رنگ سبز اور ہے نقطہ اس لہذا ہے۔ ہے نقطہ یہ جو نقاط كے كوما   phi 1  phi 2  p  x 1  y 1جو ہے
ہی سے پہلے ہم ہیں جانتے كو قدروں تمام ان یہاں ہم كیونكہ  ہے۔ نہیں مشكل زیاده لگانا حساب كا اس اور گی جائے دی ذریعہ كے آه مساوات یہ  

ہیں جانتے كہ ہیں جانتے ہم ایک كہ ہیں جانتے ہم ہے برابر كے تین ہے برابر دو  phi  r  c  d كہ ہیں جانتے ہم طرح اسی كے پانچ ہے برابر
ہے برابر كے صفر ہے دو ہیں جانتے ہم چونكہ اور تین ایک  r  ah  phi  sin phi one اس پر طور بنیادی ہم لہذا ہیں سكتے كر گنتی كی

نقطہ اس طرح اسی ہیں سكتے لگا حساب كا نقاط كے نقطہ ہم سے جس ہیں سكتے لگا حساب كا نقاط كے كو دو   q  ah  x  y ظاہر سے دو
نقطہ اس لہذا ہیں كرتے كوما دو كو نقاط كے دو  qx  y  a لیكن ہے سكتا جا لگایا حساب كا طرح اسی سے طرح اسی ہے۔ سكتا جا كیا شمار میں
كہ ہے یہ صرف یہ پاس ہمارے بجائے كے جہاں ہوگا phi 1  phi 2  phi 2 2 مائنس ہے  pi  cos inverse of minus 

five by six 
لئے كے ہونے درست تو برابر دو  x  c plus r زاویہ یہ ٹو فائی ٹو فائی سائن ٹو آر پلس ڈی گے ہوں برابر ٹو وائی اور ٹو فائی كوس دو  ہوگا۔

 ہے
تیار نے ہم جو ہیں كرسكتے استعمال كیسے میں تكنیک اس كو تكنیک گئی كی تیار میں لیكچر اس ہم كہ ہے مثال سی ساده ایک بس تهی دو صرف یہ تو

ہے۔ كی   be first use  دونوں تحت كے جن كریں ثابت سے سختی سے سنجیدگی كو حالات ان تها۔ گیا كیا استعمال كو ای پہلے سے سب
انتفاضہ كے دائروں دونوں ان كہ ہیں دیكهتے بهی یہ ہم پر طور كے پیداوار ضمنی ایک اور ہیں چهوتے كو دوسرے ایک پر نقطہ ایک بالكل دائرے  

میں مثال اس اگرچہ اور ہے سكتا جا كیا استعمال كا تكنیک ہی ایک لیے كے كرنے تلاش كو نقاط كے نقطہ كے    ah لیكن تها برابر كے صفر الفا
ملے كیا یہاں ہمیں بجائے كے اس كیونكہ ہے نہیں مشكل بہت یہ بهی میں صورت اس لیكن ہے نہیں ضروری ہونا برابر كے صفر الفا پر طور عام

ہوتا۔ الفا مائنس  پاس ہمارے یہاں بجائے كے فائی اس كہ ہے یہ وه گا پاس ہمارے یہاں اور ہے الفا مائنس 5ہوتا الفا مائنس   phi 1  phi 2  
ہوتا نہ  الفا اگر تو 0  

حل تو پلس الفا برابر اور ہوتا۔  پلس الفا برابر phi 1  cos inverse of minus 5 by 6  phi 2 2 مائنس   pi  cos 
inverse of minus five by six 

لیكچر اگلے تو   ah خاندان كے لكیروں سیدهی جو ہوگا ہی ایسا كچه جو ہے دائروں آف فیملی نام كا جس گے كریں شروع موضوع نیا ایک ہم میں
شكریہ كا آپ ۔ گا آئے بحث زیر میں موضوع كے  
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